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ΕΠΙΣΪ ΗΜΟΝΙΚαΤΛΤΕ ΑΝΕΡ I

Η ιρήμη δμού μ! τα Συγγράμματά Σου μ* ίκα- 
|U νά γνωρίσω τδ «βατόν όνομά Σου, Εις τήν Ιτα
λίαν διατριβών  ̂ όταν οίδέ τδ ^ώς τδ π«ρί Φυσιολογίας 
Βιβλίον Σου, ές·*θην μάρτυς τής θαυμαςτής υποδοχής 
καί ο^μυτμου του ύπδ τέν πολυμαθιςέρων προ^ισσό- 
ρων τής Ιατρικής Επις-ήμης. μοτ* δλίγον Ις-άθην *ύτυ ·* 
γ ίς ιρο$ νά ΣΙ γνωρίσω καί προσωπικές. Καί Ιάν 
διά >̂ήμης καί συγγραμμάτων ίκαςος δύναται να 
λάβη σέβας πρδς τδν ιύφημιζδμοον, έις' ποιον μέ- 
γις-ον βαθμδν θολ* ύψωθήν άράγ* τδ σέβας τούτο, 
όταν καί προσωπικές τδν γνωρίση, καί έκτδς τής 
πολυμαθοίας του Ιυρή προσέτι οίς αύτδν καί τδ σύμ
βολου τής Ηθικής; Τοιοΰτον οίναι καί τδ όποιον I- 
γω ψσθάνθην σέβας πρδς ΣΙ, Ανδρών Aptyt! τον· 
ούτον δΐ καί σ’ έγνώρισα, πολυμαθή λέγω, γίνναίας 
ψυχής, πλήρη λαμπρών αισθημάτων, καί έκγονον 
άξιον τής σοφίας τών παλαιών έκιίνών προπατόρων 
μας, Λιά ταύτα τολμώ νά ΣΙ παρακαλέσω νά δ«- 
χθής τήν πρδς ΣΙ άφιέρωσιν τούτου τού μικροί* μα
θήματος τής πολυγωνομοτρίας, τδ οποίον έπάνω ei; έν 
τμήμα αυτής έγραψα.

Εάν τδ μάθημα τούτο δίν ήθίλο παρακινήσιιν 
άοΰς όρογομένους τής Μαθηματικής νά ί̂ψωσιν &



βλέμμα ei? αύτδ, ώ; πδνημα ίν, Ανθρώπου Αγνώς*ον 
«ίς τδν λαμπρήν Ορίζοντα, δπου Αγωνίζονται τδαα 
πολυμαΘέ?·ατα υποκείμενα, είμαι δμω? βέβαιο?, δη 
βλέποντες «ί? αύτδ τδ ίνομά Σου, θέλουν παρα- 
jwvnOtiv να τ ’ άναγνώτωη καί «ύμενώ; να τδ ύποδε- 
χΘώαι. καί ^Οελα νομιαΟήν ευτυχή?, Ιαν τδ μυορδν 
μου τούτο πόνημα άρχίστι Απδ Σου νΑ λάβη άιαιον 
υποδοχήν Είμί δ ΐ ,

Κέρκυρα τ$ί Δ.τη Απριλίου ι8αβ. Ε. V.
Πμ$ Τον Ετηριμονικώτ*»* Δώ«ορ*

Κίριον Γ . ΘΕΡΙΑΝΟΝ 
Πμ?ιίί«ορ* -rtSί Ιατρικές xod 

Ή5ς ΜίΛιμβ'ίΐχίϊε Φν<ηχ$ς

Τ'?*; Σοφολογιότατο? της 
Τ*ην>^ί Δονλο? 

ΙΩΑΝΝΗΣ Κ.ΑΡΑΝΔΗΝΟΣ.



t iP O l ΤΟΝ ΑΝΑΓΝΩΣΤΗΝ.

Τό αίτιον, τό iitoiov με παρεκίννισε να γράψω 
τό άκύλουθον μάδημα είναι, έπειδ̂ ι έως του νυν δίν 
εύρηκα ιΐζ  κανένα τών Συγγραφέων βσου$ άνέγνωσα, 
μίαν λύσιν, συναγομένην άπό γενικόν τύπον. Ο Κύριος 
( Puissant ) 6μά»Σ μέν περί τούτου, άλλ’ είς με- 
ρικάς περιτάτεις, καί δχι είς ιδιαίτερον κλάδον καί 
γενικόν θεώρημα. διά Τούτο έγώ θέλών να ωφελήσω 
τό κατά δύναμιν τούς μαδητάς μο», άπεφάοιαα νά 
δέσω ύπό γενικόν τύπον την καταμέτρησιν τού έμ- 
βαδού Τών εύδυγράμμων «χχημάτων, καί ν’ άποδείξω, 
δτ. 6 αύτός Νδμος άκολουδει, δποιοαδηποτε και άν 
ίναι b άριδμός τών πλευρών ένός πολυγώνου.

Ε(ί £ ωσ ο.
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Θ Ε Ω Ρ Η Μ Α  λ.«*

* Eav Ιχβλν,ίδοι ^  πκρώλ^οι itXtupetl M s TO>uytSwvt' 
4 ·χχ|Αβηζο(ώηβ Ιξ αδτδν γωνία ιΐναι faj jd τδ ίθροιη/ία' τδν

Ϊωνίων τοδ $o0fvto{ Πολνγώνον, Ιχιίνων, α?τινις οχί ματίζονται 
it των «λινρδν τοβ ΙΙολνγώνον τδν (Αΐταξδ τδν Sm Ιχβιβλη* 

{λένων, {Αίνον a Ιρΰδν τοοάχι; $ααι »Ιν« d  πλιοραι « 3  *«Λν- 
γώνον μιταξιίτδν &fo IxjliJftvipdytBV ιτλιυρδν. ύ τ ι χοΛοδντι; Τ  
τϋν βχ»ΐ|Ακτίζθ{Αΐγ«ν γωνίαν lx τδν $uo ΙχβιβλιιμΙνων, xd Κ. τ& 
«6ρνι<τ(λ* τδν αχτιματιζομίνων γωνιών Ιχ τδν ιΛιορδν το3 m\u+ 
γώνου τδν {«ταξΰτδν ΐνο Ιχβιβλτι μίνων» μήπαραιτοδντίς *ts τήν 
άρί&μητιν χ*1τ&; &>h ΙχβιβλτιμΙνα;, xd  ν τδν άριθμ&ν τδν ΐΑω· 
ρδν το8 «Λνγάνοι* τδν μιταξδ τδν it»  Ιχβββ^μίνων, 0ίλομ*ν
»χ«« ,

Τ — Κ  rs· a *♦
Τδ «χνϊματιζίμΜν πολύγωνον Ιχ *δν $ύο ΙχβΕβλημίνων itW* 

ρδν, χαί Ιχ τδν lit αύτας πιριχλιιαριίνων ίίναι v-+*a πλωρών^ 
χαν 4ι& τοΟτο, τδ «Οροιτμα τδν Ιντ4« γωνιδν τον »Ιν«ι ϊβον μΐ 
( ν Η -  a - a ) .  a ·?♦ xd  *αλιϊν«; ταύτχν τί.ν ποοιίτχτα ( d f' οδ 
έμω; άφόκρίτωμιν τήν γωνίαν Τ  ) Κ*, Ιχομίν

Κ' a  ν a ·*- T x d  Τ* β η » ( .  Κ \
Ilpfrei τώρα να παρατά ριίβωμαν, βτι «φοΟ α^αιρίβωμιν άπ4 

τδ ά0ροιθ{Αα δλων τδν γωνιδν τοδ βχνιματιζομίνοο πολογώνο» τίν 
γωνίαν Τ , τήν ύποίαν βχνιματίζοοΫ αί $ιίο ίχβφλνιμίναι» τά 6 
wfrowov Κ.* άλλο $iv ilvai at ιιτιρχύμιναι ( rientranti ) ί  «{ 
|ζιρχιίμ*ναι (  paesieati ) γωνίαιτον, xd  ImiH  αί ν πλινραί το 3 
ίοΜντο; πολυγώνου αίμιταξί» τδν δυο Ιχβιβλτ,μίνών! '/,νωμέ.αι «ν*: 
$υο σχηματίζουν άπδ τδ ίν μίρο; τοίς γωνία; τον βχν,ματιζομίνου 
^ολνγδνον, χαΐ άπδ «Χλο «χπματίζονν τα; γωνία; τοδ $ο0|ντ,ο^i -



$
πολυγώνου, και ίπιι&ή τό άδροιβμα δύο γωνιών αίτινίς σχήμα* 
τίζονται όλύγυρα μιας ς-ιγμής μ* τάς αύτά; δύο πλιυρας, ιϊναί 
ίσον μέ τ&σαρας ό£θάς, λοιπόν Ικοίςτι τών γωνιών τούτων είναι 
ten [d τίσσαρας όρδάς μιϊον τής άπέναντι κατά κορυφήν τάυ- 
της. καί διά τοδτο μία τών γωνιών τούτων τοδ σχηματιζομβνου 
πολυγώνου είναι taoj μή τίσβαρας όρδάς μειυν τή; άναλύγου τού
της του δοθέντος πολυγώνου, και ίπιιδή μεταξύ τών δυο ίκβι- 
^λημίνων πλευρών εΰρίσκονται ν πλιυραι, τών όποίων τά άκρο 
ίνόνονται διαδοχικώς τουτότιν ή πρώτη μί τήν δΐυτίραν, καί ή δεύ
τερα μέ τήν τρίτην, καί ούτως ίφιξης, διά τούτο σχηματίζουν 
ν - ι  από το ίίν μ4ρος γωνίας του δοδίντος πολυγώνου, κοί πα
ρομοίως ν - ι από τό άλλο μίρος τοδ σχηματιζομίνου ϊχ  τών δύο 
ϊκβε{3λημένων πλιυρών πολυγώνου, διά τούτο δ),αι βί τοιαδται 
ν - ι  γωνίβι του σχηματιζόμίνου πολυγώνου, «Ιναι ίσαι μί ν -  t  
φοραις-τίσσαρας όρβάς μεΐον τών ν -  ι αναλογών γωνιών τοδ δο- 
Οίντος πολυγώνου, και καλοδντες το άδροισμκ τούτων τών γωνιών 
τοδ σχηματιζομίνου πολυγώνου Κ", και τάς άναλύγους τούτων Κ.” , 
ίχομεν

ΚΜ =  ( ν - t  ) .  4 ·ί -  Κ'".
Μίνιι νά δεωρήσωμιν τήν βχηματιζομίνην γωνίαν τοδ σχηματι

σμένου πολυγώνου έκ τής μιας τών δύο έκβεβλήμίνων καί ’τής μι- 
ας 'πλιΰρας των περικλειόμενων μεταξύ τών δύο έκβεβλήμίνων, £· 
κιίνης, ήτι; ένύνεται είς ίν σημεϊον μΐ τήν ίκΐϊεβλημίνην, αυτή 
•ή γωνία «Ιναι ten μό δύο όρδάς με?ον Τής προσκειμ&ης εις αυτήν,- ήτις 
«Ιναι καί γωνία τοδ δοδέντος πολυγώνου, λοιπήν καλούν τις ταυ- 
την τήν γωνίαν του σχηματιζομίνου κ, και τήν άνάλογον τούτης 
τοδ δοΟίντος πολυγώνου κ”, εχομιν κ = =  α «? - κ*, κ« λίγοντες 
τά αυτά και διά τήν άλλην γωνίαν, τήν όποιαν σχηματίζω ή άλ
λη έκβεβλημένη, 6&ομεν εχειν **’ *=* a ·ί · κ"* . Λοιπόν το αδροί- 
σμα όλων τών γωνιών του σχηματιζομίνου πολυγώνου έκτος τή^ 
γωνίας Τ ,  είναι ίση μι Κ” -+- κ +  χ", τουτ^ιν ίσον μ&
(ν* ι ) 4*? *+· a e> - κ* ■

η ίσον μέ
4οο*

-+- κ ■+■Μ fr'-2*?·κ -Κr'*>

(Κ 1
φ

-.4‘f *(»■

·» ν
* )

κ".)-ΚΛ



T<mici το άθροισμα όλων ̂ τών γωνιών ίχτος τϊ,ζ γωνίας Τ to3 
βχηματιζομίνου «ολογώνου ίχ τών βόο ιχβίβλτιμίνων ιτλίορών, τβυ 
τί$Ί τ& Κ' *ίναι ιαον μΐ

ν. 4«β4 - ( Κ'" -* - 'χ  -+- χ* )
Κα\ ανωτέρω έίιίζαμίν

Κ* =■» ν . αοο* - Τ .
Δια τοδτο

200* - ν -  Τ «» 4οο· . ν * ( Κ*" -+- χ* -4- ·λ* )
Τοοτί^ι

Τ — 200* . ν - 4οο* »ν -4·* ( Kw Η - χ* -4- χ'" )
$ Τ  »  · aoo* . ν ( Κ*' "4- χ' **+*· x"f )
Το *& Κ*" Η -χ ' -4- χ·" traptfctvtt ω; ανωτέρω ϊίομίν το άβροι* 

σμα τών γωνιών τοΟ ίοθέντος «ολυγώνοο έχιίνων «Στινι; «χνματί· 
ζονται μ ί τ4ν χατ i;«xoXovSviow ίνωσιν τών ίχβφλνιμένων χαί τών 
*ί; αύτχς τηριχλιιβμίνων ·*λιυρών τοο πολογώνοο, τδ όττοΐον άθροι
σμα χαλώ Κ . λοΜίλν Ιγομιν

Τ — - aoo4 . V -4- Κ 5  · (  200* V - Κ ) 
ν" Τ  ~  Κ · a*P. ν . χαΐ ιίμ Τ =  “b ήλ Κ .
Λ«μβ*νομ*ν το -4- , δταν ν $ναι ο ,  3, 4» 6 .  . . τούτην 

άρτιος αριθμός χαί το · όταν τΑ ν 4,ναι «ίριττος, Six τούτο, Ιον 
το Κ ·?,ναι ι-τον μ $ β - 4 τ * Γ - 4 - Δ - 4 - Ε - 4 - Ζ - 4 - *  χ** Ιχομ*ν 

ο$μ Τ =  ± . iji  ( Β -μ- Γ -4- Δ - 4 - Ε - 4 - Ζ - + - Χ Τ - )  
Παραί : y : ί«ν |χβ)α;6{ό»ην αί ττλίοραΐ Η Ζ , χαι A Β , Ιως ν ϊ 

βοναντ/.Οδβιν «ς το Τ , iflttSvi τδ <τ/τ,ματιζομινον οτολόγωνον Β'Γ* 
Δ Ε Ζ* Τ iytt γωνία;, Six τοντο το άθροισμα

Β' + Γ '  +  Α' +  Ε' +  Ζ' -4- Τ  =  (Ο - a ) .  2*? χαΐ
Τ =  ( 6 -  α ) 3 * ί - Γ * - Λ 'Η - Ε '- Ζ '.Β '

Χ*ι *«l&!
Β' *  2* ? -  Β , χα'; Γ’ s  4*? * Γ , Δ# =  4 e? - A, Ε 35 4*? ·  Ε .

7



a
καί Z ex ioo ' - Z*

ίχορν
B* —f— I* «*fr A* “Η £  *4“ Z* ss 16 4  « 

f f l + Y - i - A  +  E *»H Z ) xel 
T a ( 6 - i ) i ' f ~ i f l * f +  (Β 4*Γ  +  Α + 'Έ  +  Ζ) 
1

T · 4» a +  ( δ  4 -  Γ*+ A - f  E 4  Z )//*
Τ =  (B “ί · Γ *4 Δ - ί-Ε Ζ ) · 4 . a ®> καί 

<|*T =  γιμ(Β *+*Γ *4·Δ 4· E -f* Z )

Θ Ε Ω Ρ Η Μ Α  B .«

To ίμβ«ΪΑν Ινοί -τριγώνου «!ν« ίσον μΐ τΑ ήμιάθροισμ* Tfiv 
γινομένων τών πλχυρβν του ΙκτΑς μι5$, Ικάς-ου τδν τοιουτων 
γινομίνων, πολ> απλασιβζομίνου δια τοδ Ημιτόνου τ ί ί  ίκ των ιδίων 
δύο πλωρών σχτ,ματιζομίννις γωνίας .

οχ. a Εςω τΑ A Τ Β τρίγωνον, λίγο» δτι τΑ Ιμββδύν του, 
τΑ όποιον καλώ 2  8Λ’ ιίσδαι ίσον μΑ τΑ νίμιου" τοΟ γινομένου 
A Τ ί ι ι  Τ  Β καί ήμ A Τ Β τ?!«. πιριιχομένι* γωνία« U  των 
δύο πλωρών A Τ x«d Τ  Β, κ*λο3ντις rfo πλωραν A Τ  =  b
καί ττίν Β Τ — * , τδν δΑ γωνίαν A Τ  Β =  ( α , b ) Ιχομιν 

2  =* £  β b ιίμ ( « , b )
ίκ τί5ί κορυφές Β άχΟη'τω ήκκΑιτος Β Δ , δδβν ίχομίν

Β Δ X  A Τ
------------------------- --  2

a
καί Αποιδή χ : ^μ Τ: :ά: Β Δ , συναγομίν Β Δ =  β ήμ Τ 
καί 2  =  $ χ b ίμ  Τ s  ·£ ά b -Αμ (*, b ).



9
Θ Ε Ω Ρ Η Μ Α  Γ **

T i Ιμβαδόν Ινό{ τετράπλευρου tlvat tcov μ* τό ίμιάΟροισμα T&y 
γινομένων τών πλιυρών τοΰ άνά δυο lx.τδς (Αίας ίκαρου τούτων 
τών γινομένων πολλαπλασιαζομένου δια τοΰ ήαιτ<ίνου τ?ίς γωνίας 
τήν οποίαν «χωματίζουν αί δΰο πλευραί* αίτινίς εΰρίβκονται «ς τίζ 
μερικοί γεμένα

οχ. 3 £?ω τδ τετράπλευρου Α Β Γ Α ,  λέγω, ότι Ιχομεν 
2 s  ■§■ ( c£ b ( ά, Ι>) *4- % c ά,μ ( ά, c )

- f -  b c ά,μ ( b, c )
Επειδή έκβαλλομένων τ&ν διίο πλευρών ά, καί C, εχομίν τό τρί

γωνον A Τ Δ βυνδετον ίκ τοΟ δοδεντος τετραπλιΰρου, καί ίκ τόδ 
τριγώνου Β Τ Γ, λοιπόν τδ ίμβαδόν τοδ δοδεντος τετράπλευρου, 
τδ όποιον καλώ 2, είναι ίσον μέ τό έμβαδόν τοΰ τριγώνου A T  Δ 
μεΐον τοΟ ίμβαδοδ τοΰ τριγώνου Β Τ Γ, τουτέςτ.
- , ( ά -4- α) ( c
2 =  Α Τ Δ - Β Τ Γ .  άλλα A T  Δ =  —-------

καί Β Τ Γ s T J L i ^  Τ,
Ί

2  - = ( c i c - f - c a - 4 - f i ά*4» α) ήμΤ  —· α |Μ μ  Τ •,·*

(e tc  -μ  c α *4* β * } ί ( ΐΤ ·
*

Καί ίπειδή εις τδ τρίγωνον Β Τ Γ Ιχομεν α ί b ; : ήμ Β Γ Τ: Is,μ Τ, 
-ti *ί b; { ήμ ( aoo» -  Δ Γ Β ): <μ Τ, */| α: b ; ·ήμ Γ ί άμ Τ,

Παρομοίως β} b; ♦ ψ  Β : άμ Τ  καί α -  |*3Α 1 ί

-  ^ Ίμ Β“ » —1— 
«μ

κμΤ

Τοντές·ι τα μέρνι τβν δυο ίκβεβλκμένων πλευοών ά καί c προσδι
ορίζονται δια μέσον τίς περικλεισμίνκς πλευράς b καί τοδ Ημίτονον



to
γ7,ς βχηματιζομένης γωνίας Τ  Ικ τδν $(α ϊκβεδλημένων πλίυρδν 4 
yj>\ c καί £κ των γωνιών Β και Γ τ&ν προβκειμένων τ&ν έκβεβλημέ* 
νων πλευρών, καί άντιιβάγοντες άντί τ55ς Γ γωνίας ( b , c ) κχί άνζί 
της Β την { ά , b ) ,  εχομεν

λ zm b ·ψ  ( b , C ) xai β « . b ημ ( « , b  ̂
ψ  ( «· c ) νιμ C *t c )

Και «ντηβάγοντις εΐ; τήν ίχφρα«ν τοδ 2 ταύτας τας Τιμάς, 
ϊχομεν
2  «■*. £ (  ά c 4- ά b ημ ( ά, b )*4- c b ημ ( b, c ) )  χ  

κμ ( ώ» c ) ήμ { ά, C )

π μ (« .« ) “  Οημ ( ά, C )4 - a b  ημ ( ά, b) 4- c bifyi ( b ,c )}  
i ( a t b  «μ (« , b ) 4·. έ  e · {ά , 9 )-fcb c ( b, ? ) )

Θ Ε Ω Ρ Η Μ Α  Δ «

βχ. 4 To ίμβαδον Μ ς πενταγώνου είναι ϊβον μί τ& ίμκεσίροιβμα 
τοΰ γινομένου τ&ν πλευρ&ν του άν& δυο μιϊον μιας» Ικαρον τ&* μ*· 
ρικών γινομένων πολλαπλαβιαζύμινου δια το3 ήμιτύνον τίίς γωνία? 
τ α  όποιαν σχηματίζουν at δύο αλευριό ίκαρου γινομένου.

Εςω τ& Α Β Γ Δ Ε πεντάγωνον, και άς έχ βληδωβιναΐ δύο αύτοδ 
πλευραί Δ Γ, A Β, αιτινες ίνύνουν τα δύο άκρα μιας καί τις «υτ$ϊς 
πλευράς τοϋ πενταγώνου ώ; τ ί ;  Β Γ, ώςι το πεντάγωνον A Β Γ 
Δ Ε τρέπεται η ; εν τετράπλευρον, του όποιου τό Ιμβαδδν είναι 
σύνθετον εκ του έμβαίοΰ του πενταγώνου Α Β Γ Δ Ε καί Ικ του Ιμ- 
βαδου τοδ τριγώνου Β Τ Γ, καί καλουντε; 2  το έμβαδόν πενταγώνου 
εχομεν

2 = Α Τ Δ Ε  -  Β Τ Γ .
Αλλα, ώς δέδεικται, το έμβαδόν το5 τετραπλιύρου είναι ϊβον 

με το άμιάδροιβμα ιο3 γινομένου των πλευρών του ά *4“ α, β *4“  
c , <1 , « έκτος τίς e άνα δύο, έχάς-ου μερικού γινομένου πολλαπλά- 
βιαζ&μένου δια του ά,μιτονου της γωνίας, τΑν οποίαν άνα δύο α\



'fkw ftά «χωματίζουν, towr^ct, ( ά, c ) ( ά, d ), ( c, d -), &?»
Α Τ Δ Ε  £ ((ά  - f .  α) ( β ·+* c ) ιίμ ( d, c ) -f—

( d - h - e ) d t y ( d ,  d ) H - c d  ( c, d )  )
Τό δό τριγώνου B Γ T  είναι ιβον μ} £ α β ιδμ Τ  τούτες, £  

α β ιίμ (α\ c ). λοιπόν
2  <=»ί  ( ( ά - μ * α ) ( β · 4 - β ) ν ) μ ( ά ,  e ) - f -

( ά -+* α )  d  ^μ f  ά, d ) Η -  c ά ( c, d ) — * β 4μ (  α, c ) )
ί  2 =  -} ( ( ά c -b  c α +  ά β ) ίμ  (ά,ο ) ·+■ ( dd -h a d  }ιίμ( a', d} 

+  c d  ·ίμ ( c, d , )
Kai εκ ίο3 τριγώνου Β Τ Γ, ώ; εΐ; ίο ανωτέρω Θεώρημα <ηινά» 

γομεν
a ; I) : :?,μ Γ : νίμ Τ, και β : b ί : ωμ Β : ωμ Τ.

jj a  ~  b Ψ  Γ και β =  h Ψ  11
r,[i Τ τιμ Τ

Καί διά τον αυτόν λόγον Τ =  γωνία των (ά, c ) 
xal Τ “  γωνία ( b, c ) , y^l Β *=» γωνία τών ( a, b ) 

Λοιπόν 2 *=· <£ ((  a C ωμ ( ά , c ) «4- b c ά,μ ( b, c )+ . 
ν. b ip  ( ec, b ) 4* * d ( ce, d ) 4* b d ά,μ ( d, d ) ) , , . .

2  “  i  ((  ά b χμ ( a, b ) +  a c ^μ (d, c ) -h  a d  ^μ ( d, d )-H 
b c ?,μ (b,c ) +  b d ν,μ ( a, d ) ( +  c d ν,μ ( <?,. d )

Θ Ε Ω Ρ Η Μ Α  E

Τό Ιμβαδόν ένό; έξαγώνου είναι t«ov με τό ίμίάΟροιτμα των 
γινομένων τών πλευρών του άνά δυο ί/.το; μιας, έκά?ου μερικό® 
γινομένου διά του Ημιτόνου τΖ{ «χωματιζομένω; γωνία; εκ τών πλευ.' 
ρών τούτων πολαπλαοιαζομίνου.

οχ. 5 Ες-ω τό Ιςαγωνον Α Β Γ Δ Ε Ζ, καί ά; έκβλωβώτιν ώ; 
«ί; τα ανωτέρω θεωρήματα αί δυο πλίυραί X Β, Δ Γ, ίω; ου νά 
φμπέο.ωοίν εις τό βτ,μειον Τ, οΰτω τχν.ματίζεται τό πεντάπλευρον



ϊ*
Α Τ Δ Ε Ζ, τοδ &wioo *ί πλίορΛ etvav at a 4- *, * 4- β, d ,
c , f  4 Zontov κατ* το προλαβον Θίώρτιμα fyojttv
4 . T A E Z * * £ ( ( c * J* « ) ( i i 4 - c ) i i | i T 4 - ( d 4 < a ) d f y ( d d )  
4- (« + a )e ifii(a ,e ) 4* (c*4-p)dvi;x(c,d) +  (c -t- β)β-̂ {Λ.(c ,e )  
+  de^ix (d ,e ))* = -J(ac ^ jx T  +  (d c  *r άβ)ι5<χΤ 4· ββήρΤ  
-4- ad^jx(e,d) 4- a d ^ a (a ,d  ) 4- ββτί<χ(«, e) 4- a e^jx( d, ·  ) 

,4" cd^ jx (c ,d ) +  p d ty ( c ,d )  - f  e c ij t(e ,c )  4· e ^ ^ { e , c )  
4- d e-̂ jx ( d, e ) )  .

Καί έπιιδή τδ <Γ/?,|Χ«τιζό{Λίνον πίντάπλίορον «Ivai ίσον {χέ το 
£o9iv ίςάπλίυρον πλίον τ& τρίγωνον Β Τ Γ “ · £ ββ τίρκ Τ , δια 
τοΰτ* κ*λοοντί{ 2 το ίμβαδ&ν τοδ δοδίντοί έςαγώνου, t/opwv A 
Τ Γ  Δ Ε Ζ « Β Τ  Γ=® 2 «  4 (a  c vij*T4- d c i5jx_T4 άβ ήχ Τ

4- a d d, d) 4· *_d d,jx ( «, d ) 4- a e tfjx ( a', e ) 4- a e-jo. ( e', e )

4- cd τήα (o ,d )  4 - β dtftx(c,d) 4- ec ήα ( e, c ) 4 -  β e ήχ ( c,e ) 
4- d e f y  ( d , e ) } ,

Kal βνηκτάγοντχς τάς Tiftef τ ίς  « χαΐ β αίτιν»$ πάντοτ* προ· 
«δωρίζονται in too τριγώνοο Β Τ Γ ( too «χψααίζομίνου παντοτ» 
%ίς ολα τα δοδοαένα πολύγωνα ) in των ί*βϊβλτ]{χίνων [λιρών τών 
δύο πλίυρών A Β xat Λ Γ, x«d k  τίξς πλιυράς τοδ δοΟίντο; πολο- 
γώνοο ιόρίσχιται (χιταξύ τδν δύο ίκβίβλκψίνων πλιορ&ν τοδ 
πολνγώνοο τοοτέςιν in τοδ Τ(χνί[χατο; Β ΐ  «■ a, Γ Τ “  β, ηαί 
in τΖς πλίopa< Β Γ ■· h, τοοτίςτιν

« -« b ^ Γ . , χώ β ~  b V  Β
*Λ{Χ Τ Τμ. Τ

Sovdvofttv
2  £  (dc Τ 4 -  b e  lift Γ 4 - d b  y;x Β 4 - d d νχ (d , d )
4- b d via Γ yy. ( «, d ) 4-  « b ( d, e ) 4* b e yu. Γ ^ka ( d, e )

rft T yy. T
4- cd ifx ( c , d ) 4- I) d ytx B [̂t (c, d ) +  e c y>x ( C^e |

yjt T



κ μ Τ
Και iitnH
b ά ( χμ Γ νιμ ( ά ,  d ) -f- τ,μ Β ·δμ ( c , d ) 

ψ  Τ

Εξ αιτία; τ$5; γωνία; ( « , d ) και τ9ί; γωνία; Β λαμδάνίΐ άλλ^ν 
μορφήν, διότι ή γωνία των ( ά , d ) etvai ή γωνία τήν οποίαν «χω
ματίζουν αί δύο πλιυραι « χαι «1 ό'ταν όχβλνιθώσι, τ^ν όποιαν χα
λώ Τ ',  καί πάλιν ίπιιδή μιταξϋ τή; πλιυρα; a χ*1d βρίσκονται 
πιρικλιισμέναι δύο πλίυραί τουτϊςΊν ή 1) καί c , διά τούτο, κατά 
Ή  ( ι ) Θΐώρϋμα

ί  ·* Κ ·  800* . V
Καί τδ μίν ν παρι?άνιι, ώ; ιΐρνϊται, τον αριθμόν τών πΐριχλιι· 

«μόνων πλιυρών, δδιν ν *» a , τό δέ Κ ίχφράζιι τδ άθροισμα τών 
γωνιών τοΟ δοθέντο; πολυγώνου των ιυρισκομίνων μιταξΐι τών U· 
βίβλκμόνων πλιορών, διά τοοτο

Κ - Β  +  Γ +  Α .
Λοιπόν

ϊ* ·■» Β *f Γ 4* Δ · aoo· . a ■» γωνίφ (< , d )
Διά τοδτο

ίμ{ ά,ά ) «» ήμ. (4οο* · (Β +  Γ 4* Δ ■« 4-κμ (ΒΗ- Γ *4- Δ
Και γωνία τβν ( c, d ) ·* Δ , λοιπόν ή μ ( ο ,  d ) « ·  ήμ Δ* χαί 

i  γωνία Β Η τ ι; «Τναι ή ίχτό; γωνία τοδ τριγώνου Β Τ  Γ ιίναι fan 
μϊ τ *  Τ + Τ Γ  Β *' Τ  4- aoo* - Δ Γ Β  - ·  Τ  +  aoo· - Γ  λοιπόν 

4 μ Β « ή μ ( 3θο» -  ( Γ - Τ )  -  4μ ( Γ - Τ )
Διά τοΟτο ίχομ*ν

fed (  ψ  Γ ήμ (  Β -Η Γ + Α )  +  χμ ( Γ -  Τ  )  χμ Δ )

*ιμ Τ .
Παρατ/ιρο&νη; παρομοίω; ότι Τ  «■» Κ - aoo* , καί ίπΐιδά η ;



* f
t«( isio ixJ5iSXr(jA‘y«« τΛίυρας α' κ*1 c μίχ pwv* πλινρ* iMpu&iie-
-f*i TOuTtftv i, I», ίχοαιν * «■ i  x «  K =» B +  Γ λοιπόν T —
6 +  Γ * 200’ καν B 4- Γ «=> T 4- 200® xxl
B +  Γ +  Δ » Τ  +  aoo° Η-£καΗ(*(Β**“ Γ +  Δ ) - ;  \ t  

( 200’ 4· Δ *4-* I ) =“  “  ιίμ ( Δ 4~ T ) 
x*i Six τούτο ιχο̂ Λίν

b d ( ψ  Δ 4ja' ( Γ — T )— lift Γ -1- ψ  ( A + T ) : n j t T  
*=* b d ( Kjjjt, Δ ?,{i Γ β T — i>\f. Δ β Γ ή(Α T — Γ ijpt, Δ σ T 
—- xu. Γ « Δ 7]jt T ) :  dja T — b d ( Δ τ Γ 4- Γ a Δ )
«=*» — b d (· Γ -4* A )
καν ίχβαλλοντίς τα; πλ<νρας b καί d , <Γχ·/ΐ[Λ«τνζοpuv τί,ν γωνίαν 
Τ” νίτνς tvvav t<nj (tl Κ. — αοο’ . ι  χαΐ Κ ™  Γ -4- Δ Six τοϊτο 
Τ* Ή γωνίβ τα; ( b, d ) * =  F «4- Δ — aoo’ — aoo* +  Γ 
Η- Δ xid (  b, d ) -4* 200* Γ 4* Δ κ«1 i\jt ( Γ 4 * Δ )=■"_ — ιορ 
( αοο· — ( 4 - Δ )

=*■* — ·ή(Α ( Γ 4* Δ ) . >ot7civ 
— b d > i ( t ( r - h A )  = »  4- b d vipv ( b, d ) ;

Παρομοίως* ol opoi
b e ( Γ ( ά, c ) 4- fyt Β ήμ ( c, e ) )  

lift T.
Εξ αιτία; τϋς γωνίας ( ά, t ) 4ίτνς βχϊΐματίζιτ» tint UGkt? 

θΰσνν αν ίυο πλίοραι ά καί β , τ?,ν Δποίαν καλδ Τ'" ιΤναν ϊτη 
|ti Κ -  aoo» . ν , καν intiSii μίταξΰ ι4ς ά «Xtupi; καν β ttva 
ικρνκλκτμίναν τρ*Τς τρλιοραί» $ta τοίϊτο

Τ'" ί  γωνία τ&ν ( ά, β ) ***** Β 4- Γ 4  Δ +  Ε  -■ aoo* . 3 
■=“*= — ( 600» -^ ( Β 4* Γ 4* Δ 4·, Ε ) καν ώ; ανωτέρω 

Β «=» 200» ~~ (Γ  — τ  ).
ΑμιΑ» γων. ( ά, · )  — ( 6οο — ( aoo® p  4  Τ 4 -' Γ 4 -



Λ _w L·; =*= -  ( 4oo · -  ( T 4- Δ -5- E )
Χαί

ψ  ( a', e ) = »  4-^μ ( T 4 “ Λ 4- E ) . 
χ'α'ι γωνί* των ( c, e ) tlvai  ̂ ·) ωνία τήν οττοίαν «χημβτίζονν 

«ί ίυβ πλίυράι C καί β , ϋ ν  έχβλιιΟώσιν, αϊτινίς πίριχλίίουν μίαν 
πλιυραν ττ,ν d f £ια τοδτο 
γωνία ( c, e ) *=*= Κ — aoo« . 1 *“ » Δ 4- Ε — οοο>

*αΐ ιίμ ί C, e)=>* — ιίμ ( Δ 4- Ε ) . λοιπόν ίχομεν
b e ( ^  Γ ψ  ( Τ +  Δ-μ  Ε ) - %  ( Γ - Τ Ήμ( Δ 4- Ε ) ; Τ 

‘ —  b e  ( *μ Γ ,!μ Τ σ ( Δ 4- Ε )4-<* Γ σ Τ ν,μ ( Δ 4- Ε ) * 
Τ,μ Γ <μ I Δ 4- Ε ) β Τ 4 - * μ Τ « Γ 4 μ ( Δ - * - Ε )  Η μ Τ  

“  — b e  ^μ f Γ 4 - Δ 4 “ Ε ) .
Καί αί γωνίαί Γ 4 - Δ 4* Ε tlvoi αί γωνίαι τοδ #ο&ίντος

πολυγώνου μιταξύ των ίυο ίαβληίιιβων πλιυρών b , ααΐ e, ίχαμτ; 
λοιπήν
γωνία τΏν ( b, 6 ) *■«*» Κ · 3« αοο» «=* Γ 4- Δ 4 -Ε  - 6οοβ χαΐ 
*ίμ ( b, e ) « «  »μ · ( 6οο» · ( Γ 4*Δ 4*Ε ) ■*=*> · <5μ ( Γ 4- Δ 4^ 
Ε  ) τώρα άντ*ιβ*γόντί$ ιϋρίσχομιν 
2  = "  f  ί ά b ( ά, b ) 4 -  ά c ιίμ ( ά, C,)4 -ά  d ήμ ( ά, d )
- t - a e ^ ( t ( c t , e ) 4 - b c ^ ^ ( b ,  e ) 4- b d i j a ( b ,  d )  
4- b e ^ ( b ,  e )  4- c d  ημ ( c , d ) - ^ c  e t y  ( c , e ) 4- d  c ^ ( d ,  c )

2 Η Μ Ε Ι Π Ι Ι 2

Π apartροδντις a i ( $  ) , ( γ ) βιώρνιμά, βλίπομιν ότι τλ Ιμβα- 
&ν τοδ τριγώνου ίχφράσθη »!; τό ( (J j ώς Ιπροβα'λαμιν, »ί{ ί» 
( γ ) . ( * )  xal ( · ) ίχβάλαμιν τλ« $ιίο πλίυράς A Β xai Α  Γ, 
τούτην ά χαί c, ίι iv γίνιι ·υο πλίυράς «?τΜς ένόνονν τα ίυό 
άκρα μιας χαι τΨ,ς αυτί; πλιυρας τοδ πολυγώνου, Χιά ούτως μέ ου* 
try  τα 4ΰο έχβ«βλ>ιμένα μίρυ i σχημάτισαν Ιντρίγωνον τλ ίποδ



•ν ίνωμένον μί 7ο δοθίν πολύγωνον έσχημά-ησιν ιΰδνγραμμον σχήμά 
μ̂ ας πλιυρας όλιγώτιρον τοδ ίο&ίντος σχήματος, καί άραιροΰμινον 

ϊίνον -τρίγωνον (χ -του σχηματιζομίνου ιύθυγράμμου ίδωκι πάν- 
τοτβ τήν ΐπιφάνιιαν τοδ δοβίντος πολυγώνου, προσέτι αί δυο κατ* 
Ιξακολου&ησιν πλίυραί τοδ σχηματιζομίνου ιύθυγράμμου ΐιναι συν. 
θίτοι πάντοτι ικ των δυο πλιυρών τοδ δοδίντος πολυγώνου, καί 
£κ -τών δυο ίκβιβλημίνων ταμάτων -των, καί ή πιριιχομίνη έ;' 
αυτών γωνία τις -το σχηματιζδμι»ον σχ?ίμα ιίναι ή αυτή μί την τοδ 
σχηματιζομίνου τριγώνου U τών Ικβιβλημίνων τμημάτων και ίκ 
τής πιρικλιισμίνη; πλιυρας ιΐς τα; δυο ίκβιβλημίνας. λοιπδν δταν 
ή πρώτη πλϊυρα τοδ σχηματιζομίνου πολυγώνου ή σδνδιτος ίκ τή; 
πρώτη; πλιυρας τοδ δοθίντος πολυγώνου, χολ τή; προικβολής της* 
πολλαπλασιάζιι τήν διυτίραν συνΟιτον ιξ αΰτου και τοδ ήμιτόνου 
τής ΰπ' αυτών πΐριιχομέγης γωνία;, ίχο[ν tv itx μιρικα γινό- 
μινα, παραδιίγματος χάριν, τδ γΐΥομινον τών δυο ίκβιλημίνων [λι
ρών δια του ήμιτόνου της σχμιματιζομίνης γωνίας συν τώ γινομίνω 
τής πρώτης πλιυρας τοδ δυδίντος: πολυγώνου, καί ίια τής προικ. 
βολής τής τρίτης πλιυρας τοδ δοΑίντο; πολυγώνου καί διά τοδ ή- 
μιτόνου τας ίδ ας γωνίας συν τφ γινομίνω -τής τρίτης πλιυρας 
τοδ δοθίντος πολυγώνου, καί διά τοδ ήμιτόνου τής αυτής γωνίας, 
καί τίλος πάντων τδ γινο'μίνον τής πρώτης πλιυρας τοδ δοθίντος 
πολυγώνου i d  τής τρίτης, καί διά τοδ Ημιτόνου τής σχηματιζομί* 
νης γωνίας ίκ τής πρώτης καί τρίτη; πλιυρας τοδ δοΟίντσ'ς πολυ
γώνου. ιΐς δέ τδ' γινο'μίνον τάξς πρώτης συνθίτου πλιυρας τοδ σχη* 
ματιζομίνού πολυγώνου μί τήν Τρίτην τιτάρτην, καί ίφιζής πλίυραντοΟ 
αΰτου πολυγώνου, Ικτδς δτι ιΰρίσκιται τδ γινδμίνον τής πρώτης πλίθ
ρας του δοθίντος πολυγώνου, διά τά; τιτάρτης, πίμπτης, καί ίφι- 
ξη; πλιυρας τοδ δοθίντος πολυγώνου, υπάρ/ιι καί τδ γινδμίνον τή; 
τιτάρτης, πίμπτης καί άφιξής πλιυρας τοδ δο&έντος πολυγώνου διά 
της προικβολής τής πρώτης, παρομοίως ιι; τδ γινδμίνον τής συν- 
ί/ίτου διυτίρας πλιυρας τοδ σχηματιζομίνου'' πολυγώνου διά τής τρί· 
της, τιτάρτης καί ιφιξής πλιυρας τοδ δοθίντος πολυγώνου ιύρίσκον 
-rat καί τα γινδμινα τών ιδίων πλιυρών τοδ δοδίντος πολυγώνου 
δια τής προικβολής τής τρίτης αυτοδ πλιυρίς?

ι6



Ολα τ ’ άλλα ywdjuva ilvai /.*&' ολ*; τα; fttftswut; τά γι
νόμενα τών άλλων πλευρών του δοΟόντος πολυγώνου «να δύο. κ*1 
InuH  έκ τ?5{ δπμρ*νίί*$ το3 «χτματιζομίνον τη\υγώνον πρ«ηι ν’ 
etfaipiewjMv τδν ΐπιφάνιιαν τοΰ < ;̂ΐ)μ«τιζομίνον τριγώνου διχ νχ 
«νμυμιν ixuvrp τον δοδίντο; πολυγώνου, διά τούτο, τδ έμβαδδν τού 
δοδιντο; πολυγώνου έκ$ ράζιται δι’ ίλών των άνω ιΐρτομίνων γινο* 
{Αίνων Ικτδ; του γινομίνου τ£»ν δύο ίκβίβλτίμίνων τμ/,μάτων διά 
του Ημίτονοι» τ^ί βχν,ματιζομίντκ *<? αυτών γωνία;, δτ,λαδ'δ ίκ- 
φράζίται δια τού γινομένου τ&ν πλίυρών τον «να δύο καί διά των 
μαρικων γινομίνων των πλίυρδν του ίκτδ; παντοτι μια; δια των 
προικυολ&ν. καί ίπίΐδλ, ίχομεν πάντοτι

ν
α f·  b ?,μ Γ καί β «» b V  Β

ψ  Τ ψ  Τ

ΑνΤίΐβ«γοντΐ4 τάυτας τάς ποιότητας, καί άγαντί; τον γινικδν 
τύπον tt; τ& «πλούςτρον, εχομτν παντοτ» τδ ίμβαδον Ικάρου πολυ
γώνου, καί ίπιιδή <5 σχτ,ματιβμδ* τοδ τύπον «Ιναι άποδίδιιγμίνο? 
*ι$ τδ ίξάπλιυρον, δια τούτο νπβφ/μι και διά τδ ίπτάπλίυρον, και 
ούτως ift& i. δΙιν καλοΰντίς «, b, c» d ,«, f> g> b, i, 1 ίχομίν οντος 
2 τον ίμβαδου,

2 = “ i  ( (  ά b άμ ( «, b ) *4* ά c άμ ( « , C) 4 -  * tl ήμ ( «, (1J 
. 4 -  « <ϊ ν}μ ( « , g ) 4 -  ά b άμ ( *, b ) 4 -  ά b jy. ( ά, ι ) 4- 
b c ? ^ (b , c) 4 -  b d ^ ( b ,  d )  4 -  b e ^ a (  b, e ) 4-  b f f y ( b ,  f) 

4 -  b g % ( b ,g ) 4 - b  Ιιήμ (b ,h )  4 - b Η μ  ( b, i ) 4 - c  d *5ίμ( c, d) 
4· c e -^μ( c, e ) 4 -  c f ι·μ (c, f ) 4 -  c g άμ( c, g ) 4*c h ψ (c , Ia) 

4 - c  l τ,μ (  C , I )  4~ d e άμ ( d  , e )  4“ d  f  -/.μ, (  d , f ) 4»
d g ^ ( ^ g ) +  d l i i j t ( d , h ) 4 r  d . t . ψ ( d, I ) 4- e f> . ( e, f) 
4 - e g t y ( e , g )  4 - e h  y ,* ( e ,h ) 4 - e . i ty ( e . i ) 4 -  fg  ^« ( f , g )  
4 - f b ^ ( f , h ) 4 - f i  4- g b άμ ( g> b ) 4  g i t y . ( g ,  0

4 - ll. I νιμ (  h,  I )  )

*7

Λ ·



2 Χ 0 Λ Ι 0 Ν .

Δννάμιθκ evil tQv γωνιδν ( d, b ) ,  ( « , « )  καί i f t ty t  vSt άν- 
τιιοάζωμιν τάς γωνίας τοί ίοΟιντος πολνγώνον, καί τοΟτο Ικτίτ 
λοδμιν Ικ τοδ τύπον Τ «=» Κ. aoo* . ν , ίςης κατά τδ πρώτον Θι* 
ώρτ,μα Ιχφράζιι τήν σχίτιν μιταζν τ4ίς σ/ηματιζομίνης γωνία? ex 
λίο Ικβιβλημένων tAwpfiy μί τα; γωνίας τοδ πολνγώνοο τας «χ?,* 
ματιζομίνας «  των «λίνρών τοδ πολυγώνου, τ*υτί?ι τάί ίόο ίκβι· 
δλημένας, καί Ιχ τών *>!; άυτας π«ρικλ*ιβμένων, καί το μίν Τ  πα- 
ρς·άνίι *ην οχηματιζομίνην γωνίαν ix τών δύο πλινοών, τ» 4i Κ. 
το άδρονιμα των άνω tip/,μένων γωνιών, καί τ& ν τον άρΛμΑν των 
ί»ριχλίΐ(τρ.ένων πλίρμών μιταξν των $4ϋ Ικβιβλνμένων πλινρών τοδ 
ίοδέντο; πολυγώνου. λοιπΑν

( ά, b )  *» Β , &·ίτι ν “■ ο . τ$ς $1 ( ά, c ) «=» Β 4* Γ - aoo* » >
καί */,μ ( ά, c ) ~  ιδμ ( Β 4· Γ ; καί της

( ά , ά ) «< Β 4* Γ 4- Δ — aoo* . a η" 4μ( *, c ) *£*» ιίμ( Β 4 - Γ
4 - Δ) καί ( ά, e) «*· Β 4- Γ 4 - Δ 4- Ε — aoo® . 3 καί

ήμ (« , e ) «* - r ^ t . ( B  +  Γ 4* A +  Ε )  καί της ( ά, f  } 
“ ΰ  +  Γ 4* Δ + · .  +  ? -  aoo* .4  καί4μ ( ά, f )
«* ψ  ( Β 4- Γ 4  Α-4- Ε 4- Ζ ) ,  κ«1 τ*ς 
(ά , g)*»  Β 4-  Γ 4 - Δ  4 - Ε 4 - Ζ 4 - Η — aoo * . 5, καί 

τμ. ·(ά, g ) *=°«*-*/)μ ( Β 4 - Γ 4*- Δ 4* Ε 4  Ζ 4  ίί)κα ί τίς 
ί «, k ) = *  (Β  *+· Γ 4 Δ 4 Ε 4 Ζ 4 Η  +  Θ ·  aoo* > β ) 
*■**<;* ( Β 4  Γ 4  Δ 4  Ε 4  2  4  Η 4  8 )  καί τί,ς{ α, ι  ) 
* =  ( Β 4 Γ 4 Α 4 Ε 4 2 4 Η 4 Θ  4· I  - aoo* . y 
κιά·2μ ( ά , ΐ ) « * . ^ μ ( Β 4 - Γ 4 - Δ  τ Ε 4  Ζ 4-11 4 - Θ 4 - Ι )  
καί της ( 1), c ) «■» Γ καί Vs,μ ( b, c ) ==» ήμ Γ, ί^ειδλ ν =  ο 

ιίς ταόρην τ^ν πιρίτατιν, καί τ ί ;  ( b, d ) n s  Γ τ  Δ - aoo* ♦ t 
καί ίμ  ( b, d ) = »  -  ^μ ( Γ 4 - Δ ) καί τ$ς 

1 1>> e ) =" Γ i -  Λ 4  Ε - aoo* , a καί



ty. ( b , e  ) ”β= ^ ( Γ  4  Δ t  t ) i  xid r?ii- (  b , f  )*=**» Γ 4 ~
Δ 4 * E 4- Z - 200* . 3 x«l ^ ( Κ ^ ) * = “ ·*! ί«Λ(Γ4-*Δ 4-  l£ 
4 - Z )  K t i T i S i C W g j ^ e r  4  Δ +  Ε 4 - Ζ  4 - H - a o o »  >4* 
*«Η{* ( K g  ) = =  ( Γ 4  Δ 4 -  E 4  Z 4  H)  ♦ *«d ( b , h )
^  Γ +  A +  E +  Z 4 - H  +  0  -  aoo« « 5 , aid ( b, b )  
«“  · ί [ ΐ ( Γ  +  4 4  E 4  Z 4  H 4  ® ) x*l τ$ς ( b, ϊ ) * ·

Γ 4 Δ 4 Ε - 4 Ζ 4 Η 4 * β 4 - 1 *  aoo» 6 . καί 

tip ( b, t )  «■» dja ( Γ 4  Δ 4  Ε +  Ζ +  Η +  Θ +  Ι )

*«l τϊίβ (c , d ) — Δ t x*l tSj<i(c»d ) ■- %Δ«χ«1 t% ( c»e) 
·«  Δ 4* E  — aoo* . > % (  e ) “  — ty.( Δ 4* E ) *a\ τ$ί 

( c» f )  « ·Δ  4? E 4  Z — *oo» * a x*i ( c* f ) mm Δ 4 t 
E 4  Z )xal ( c , g ) = a* A 4 * E  4  Z 4  H*~ aoo» . 3 xot · 
f y ( c>g) % ( Δ  4· E 4  Z 4  H ) ,  x « l l c ,  It) mm 
( 4 4 Ϊ  +  Ζ 4 Η  4 - 0  — aoo» , 4 ) m  %  ( c, h  ) ^
( Δ 4 Ε 4 Ζ  4  Η 4  θ  ) καί ( c> t ) · ·  Δ 4  E 4  Z 4· 
H 44 Θ 4* I — aoo* , I  *«l ( c, t ) *«* — ( Δ 4 - 1  4
Z 4  H 4  $  4  I ) , »xl *?,« ( d, e )«*» E k«W,{a( d , ·  )«-» 
ψ  K. x*i ( ^ 0 " | 2 4  Z — 900» . i  x*ljj(A (d ,  e )«—■ 
ϊϊμ E . καί τ$ίς ( d, f ) mm E  f  Z «  aoo» , i καί ( d, f  ) «μ »
— ψ  ( E 4  Z ) xd  t i i i (  d, g ) —a E 4  Z 4  H — aoo» * a
χβά lift ( d ,g  ) »»= ( £  4  Z - 4  H ) , xal ( d, h  )«»«*E 4
Z 4  f t  4  Θ —> aoo* . 3 ♦ xal ( d, h ) mm —»^  (E  4  Z 
Η* H 4  θ )  χιά t$i ( d , « ) « η  ( E 4 Ζ 4 Η 4 Θ 4  I
— aoo* . 4 ) x*W,ja { d, 1 ) « ■  ( E 4  Z 4  H 4  Θ 4  1 )
xal-rti ( «, f )  0=2Z καί ii{*( e, f ) « — iy. Z .  κ*ί (e ,  g ) ~ *  
Z 4  H — aoo* xal ( e, g )  «** -*· ( Z 4  H ) x*l t ic
( e. h  )*** Z 4 ; t t  4  #  — 200· ♦ a x«i iijt ( e, h  ) mm ^  (Z



4  Η -+- θ ) χ»  τί[ς(β, ι ) —* 2  4  Η 4 - θ *t* ί — aoo· . 3 )  
χ*ί ή* ( «» 0  **·“ * ( & 4 .  Η 4  θ  4  I ) *α\ τίί; ( f, g )—
ϊ ί  χαΗ{ί ( £  g)«"-M p Η , χ«άτί{ (f, h )  * * Η  4 θ · α ο ο * ·  ι  
*Α  ( ξ  Η lift ( Η  4 1 θ )  , ««Ι ( f, I ) —
( Η 4  β  4  I 2θο· . a ,  χώ ή* ( f , ι ) «■· <{t(Η 4 ! θ  4  I ) 
χαΐ (g t h  ) “ *  θ  , xol »fi(g, h  )*«· 4 μ θ  ^χβάτίίς ( g, I ) ««■ 
( θ  4  I — 200® . ι . χ«Η μ ( g> 1 ) « ^ " 4  ^  ( β  4  I ) *«i 

( h , i  )<■*I χαΜ|λ( b , i  ) * ■  I ,  x<4 έντιΐΛίγβντις
T«V to3 | jjl£*Io8 T»0f άοβένης *ίώ*γρ^ψ,#» β χ ^ * τ°ί ^
(jiiffw τΰν πλκρδν m  jatov \ua$ xal t&v γωνιών tow μΛ>ν I  wo.
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