
Δ I Λ Σ Λ Ψ Η Σ I Σ.

Εις τ/,ν Επίτοκον δίωρίαν τήν in i  το® Κυρίου Λαχροα ix«0»td*v 
tl; to Συμπλήρωμα τής Αλγίβρας too ίπάνω ίΐς τήν «ημίίωοιν 
του αθανάτου Λαγρανδίου, δια τις οποίας διδάτχιι τίνι τρόπφ 
diat μίβου των λιιτουργιών τΟν £ιζ<3ν μιας Ιξιοώβιως δύναται 
τις να λύαιρ τας «ξιαώαιις το® βΡ̂ ·* γτ*% χαΐ δ«ν·, βαθμό®* 
xod ότι «Τναι αδύνατον δια τούτης τής μιθόδου * ώ; χαΐ δια 
όλων tCv άλλων ?ως το® νυν γνωμών* να λύβωμη τας ίξιβώοιις 
βαθμό® άνωτέρου το® τίτάρτου.
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Ε Κ Λ Α Μ Π Ρ Ο Τ Α Τ Η  Κ Υ Ρ Ι Ε !

Πολλά καί καλά ποιήματα γρ άγονται καθ' έκά- 
,-ην άπδ ένδοξα την σοφίαν υποκείμενα, καί ως έπί 
rb πλιίς*ον άφιερδνονται είς άντρας μεγίς*·υς μεν 
οατά τδ ισ/;υειν, δχι δί κατά τήν παιδείαν. Διότι 
χηκ βέβαια ευκόλως άπαντώνται τα  δύο ταΟτα, συ­
νενωμένα, καί διά τούτο Θαυμάζουν καί σέβονται 
μεγάλως οί άνθρωποι τδν δςτις μ ΐ τά  καλά ταΟτα 
προτερήματα είναι ς-ολισμένος. ΟΟεν καί έγω άπο- 
φασίσας νά προσφέρω είς τήν Εκλαμπρότητα 1ου τδ 
μικρδν τούτο πόνημά μου, καί βλέπων αύτην κοσ- 
μουμενην καί διά των δύω τούτοιν έξαιρέτων του αν­
θρώπου κοσμημάτων, γνωρίζω μίν έμαυτδν τυχηρό- 
τερον Ικείνων , δεικνύομαι δέ άςιοκατηγόρητος διά 

καί είς τούς άλλους καί εις αυτήν, 
ς άλλους αποκρίνομαι, ότι τά  φυ- 

ίις^ματα ακολουθούσε τους ίδιους 
δν σώμα μεταβάλλ'/ι Θέσιν, άδύ- 

!η βιάζγι καί εν άλλο δ.ά τής ελ­
κτικής ή ώΟις-'.κής του δυνάμεως είς τδ ν’ αλλάξη κ*



έκείνο την Οέσιν του. Ούτο> καί εγώ λαβών κατά 
προ'ιτον την τόλμην να διασαφ/σω αναφοράν τινα 
του διά την περί τάς μαθηματικά? έπις·ημας πρόο­
δόν του άπαΟανατισθέν τος Λαγρανγίου, παρεσύρΟην 
άπό την πρώτην εις την δευτεραν ταύτην τόλμην 
του νά Οελ'όσω ν’αφιερώσω την διασάφησιν καί άνά- 
πτυξιν αυτής εις άνδρα, σιμά εις δλα τ ’ άλλα και 
κατά τ^ν μάΟησιν Οαυμας-όν* εις αύτην δό, ότι τό 
βαΟύτατον σέβας τό όποιον αισθάνομαι περί του λαμ­
πρού της υποκειμένου, καί η πεποίΟησις μου δτι η 
εύγενης και σπουδαία ψυχή της θέλει τό δεχΘήν 
εύμενώς, ές·άΟησαν τής τόλμης μου ταντης τα  αί­
τια. ΣύγγνωΟι λοιπόν , ένδοξέ άνερ! καί τής Πα- 
τρίδος ημών καύχημα! και δέχΟητι τό ταπεινόν- 
μου τούτο πόνημα ! Κίμι δε

Ktffct’ftt τη 20  Ιουλίου 1020.

Π^ος τον Εκλα/ιττροΓατου Υπαρχον 
της Κίφηλληΐ'Μς Iccreo^iXJeo^uu
Κ1?· Ι̂ ΛΜΆΖΙΙΛ ΚλΙΊΛΗΝ ί<

Τ ίς  Μ  ; B r o c  Σον
τ n

UN.MIZ KaIUKAISOS



Δ Ι Α Σ Α Φ Η 2 Ι 2.

Είς τ$ιν Ιπίτομον θεωρίαν την ύπύ του Κυρίου Λα- 
κροα έκτεθεΐσαν εις το 2υμπλήρωμα τής Αλγεβ­
ρας του, έπάνω εις τήν σημείωσιν του Κυρίου Λα- 
γραν&ου, εις την όποιαν άποδεικνύεται, πώς δια 
τών λειτουργιών των ριζών έξισώσεως τινδς επιλύον­
ται αί έςισώσεις του βρο’Λ γ™>. καί δ'ταυ. βαθμού, 
καί ότι αδύνατον δια ταύτης τής μεθόδου , είτε 
δί άλλης τινός έως του νυν γνωτής, νά λύσωμεν 
τάς έξιτώτεις βαθμού ανώτερου τού δ"^.

Π m  εουντε; τον τκοπον τη; μεθόδου του Κυρίου Λ.αγρανδίου, 
διά της οποία; έλυσαρεν τα; έξιοώσει; του β.ρου γ.του και δ.του 
βάθρου % βλέποριν , ότι πρέπει κατά ρίν πρώτον νά τχηματιοδγί 
λειτουργία τι; , περιεκτική όλων των £ιζών της έςισώτειο, πολλά· 
πλασιαζορένων ρέ τά; £ίζα; τίί; ρ,ονάδο;, τά; οποία; «τυνάγορεν 
από την έςίτωοιν του ιδίου βάθρου τη; δοθείοη; έξι$ώ<7εω; ητι; 
ε/ει δυο ορού;, ό δεύτερο; τών οποίων είναι, -  ι, τούτην ^ ρέν 
πρώτη £ίζα τη; δοθειοη; έξιοώσεω; ρ£ τήν ποώτην ρίζαν της ρο- 
νάδο;, < δ& δεύτερα pi την Δευτέραν, και ουτω; ίφεξη;·

Εί; την Εξίσωσην παραδ. χάριν του δευτέρου βάθρου χ*4 · π 
Ζ. ΗΗ * °  Ιλαβορεν τ^ν λειτουργίαν χ - χ \  δπου / ,  χ # είναι αί 
ρίζαι τη; ίζιτώτεω;, και ι ,  - 1, αί ρίζαι της ρονάδος, τά; οποία;



4 .
βυνάγομεν άπο τ),ν ίζίίωβιν ψ*—* t = ο , Παρομοίως ιίς r«v έξίβω·* 
σιν χ3 +  π χ 4“ Χ « ο  ίλάβομεν τήν λειτουργίαν χ  - t -αχ" 4-  α' χ "', 
όπου χ ,  χ", χ " ,  είναι αί £ίζαι ττς δοδείσχς ίξιβώαεως, χαί ι ,  α, 
α* είναι αί τρεις ρίζαι τϊξς μονάχος τάς όποιας βυνάγομεν άπο 
τήν Ιξίβωβιν ψ3— ι »  ο Καί εις τόν Ιζίβωβιν y* 4* πχ’- f -  χχ -Η  ρ ■= ο 
Λάβθ|εεν τόν λειτουργίαν χ  -ί-α χ "  4- α* χ "’ 4* α3 χ*\ όπου πάλιν 
χ’, χ ',  χ’ , χ** είναι αί τέββαρες ρίζαι τϋς δοθεί*»; έςιβώβεως, χαί 
ι,  α, α’, α3 είναι αί τίββαρες £ίζαι τ»ς μονάδος, τας όποιας βυ­
νάγομεν άπο τ^ν έξίβωβιν ψ4 —  t=*o.

Λοιπόν διά νά λυβωμεν τάν ίζίβωβιν τοδ πίμπτου βαδμοδ τού­
τ ο ι τόν χ5 - 4- πχ3 4-χχ* 4-  ρχ 4- ο “  ο, πρίπει να λάβωμεν 
τας £ίζας ταυτ»; τνίς ίξιοώοεως , τας όποίας χαλοδμεν χ ,  χ  χ '“ 
χ1’ , χΥ φχαί έχείνας τνίς ψ* — ι* » ·,  αί όποϊαι είναι α* ,  α* , ,
α4 διά νά οχ»ματί«ωμιν τόν άχόλουδον λειτουργίαν, τήν ό- 
ποίαν χαλουμεν τ .

t *=■■ χ 4 -  α χ  +  α* χ  +  a* χ1 +  a* / /
Αλλ’επειδή αυτή ή λειτουργία δεν είναι συμμετρική, εις πασαν 

γινομίντ,ν μιτάθεσιν τών £ιζών προκύπτει διαφορετική τΐ{ τιμή, 
και δια τούτο έξαρτάται άπο εξίσωσιν βαθμού τοιούτου, οποίο; 
είναι ό άριθμός τών μεταθε'σεων των £ιζών ή των Ικθετών των 
συντελετών , οι όποιοι τάς πολλαπλασιάζουν, τουτέςη των, ο, ι ,  2, 
3, 4* ίπειδή έν γίνει άπο πέντε ποσότητας προκύπτουν τοσαι 
μεταθέσεις όσα; δηλοι ό αριθμός 5. 4* 3* 2· ι .  =* 120, επεταιοτι 
ή ίξισωσι; i* τής όποίας έξήρτηνται αί ιαο λειτουργίας» αιτινες 
σχηματίζοντας δια τών διάφορων μεταθέσεων των (5ίζών τής δοθεί· 
εζισώσεως, ή των έκθετων τών συντελικών τών πολλαπλασιαζον· 
των ταύτα; τας £ίζας εις τήν άνω ειρημένην λειτουργίαν, θέλει ·ϊ- 
σθαι του n o ,TW βαθμού, τουτίςτι σχηματίζεται έκτου γινομένου 
ΐ 2ο: παραγόντων τοδ πρώτου βαθμοδ. Καλοδντες λοιπόν τήν ά· 
γ -wocov ?χύτης τής εζισώσεως τ ,  παρρτ.σιάζομεν τήν ζητόυμένην 
»'ίσ«σ·.ν ουτι
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τ»°-Κ Α τ*«9+  B t» 8 . . . .4 - Ε τ “ 5. . . A t110. . ; + H t‘°5 
. . . Ζ τ ,0°. .  , +  Μ τ3 . .  . ϊ  =  ο.

Οι παράγοντίς οί όποιοι σχηματίζουσι τούτην την Ιξισωσιν, ιΐναι

( * — (χ +  « χ ,+ ·*  χ'"-*-*3 X,v* t «4 X* ) )
( τ  ^  4 $wtipa λιιτουργια )

( τ  — 4 Ιχατος-ή «ιχο^ή λϊΐτουργία )
Εκάςτι των iao  λιιτουργιών £χιι τον όίότιρον όρον tit κάθι 

««άγοντα του πρώτου βαθμού, διάφορον των άλλων. Επιιόή όό 
too ίιαφοριτικαι λιιτουργίαι σχηματίζονται ώ$ 1&ίξαμ<ν άνωθιν, 
καί μίταςίι τούτων ΰπάρχουσι μιρικαί, συντιλίςήν Ιχουσαι tl( τον 
πρώτον όρον το α° όπιρ ΐ?ί, μονάία, ίιά  να γνωρίσωμιν πόσαι tl- 
ναι μίτάξύ αυτών, οσαι ίχουν ΰς τόν πρώτον όρον συντ*λίς·ήν τήν 
μο4α$α, καί διαφέρουν μόνον κατά του; τών άλλων ορών, τουτ«>ιν 
«ΐς τήν μιτάθισιν τών Ικθιτών, συλλογιζυμιθα ούτως. Αί ζητούμιναι 
λιιτουργίαι σχηματίζονται ίκ τής πρώτης, μιταθιτομένων τών Ικ- 
θίτών του α ίκτός τοδ πρώτου τουτός-ι, τών ι ,  2, 3, 4· Λοιπόν 
ό αριθμός τών μιταθίσιων τισσάρων ποσοτήτων άνά τέσσαρας την 
φοράν Ικφράζςται διά 4* 3. 2. ι«*=>ι4* Εκ τούτου Ιπιται ότι μί- 
ταξυ τών 120 λΐιτουργιών ύπάρχουσιν 24: αιτινις ίχουν συντίλί- 
<την ιίς τόν πρώτον όρον τήν μονάδα η α° . καλοδντις τήν πρώτην 
τ', τ ' ,  τ" . . . τ^4; ΘΛομ«ν Ιχιιν.

τ = χ  -4- α χ " -t- α’ χ "  +  α3 χ ,ν4- α4 χν , τ’ = χ '-Η  « χ* 
*+"α3 x " “t« *  Χ,ν +  «4 Χ*\ τ " = Χ  4- « χ ' +  α3 X 4- ofi χ»* 
+  «* r :  Α * ’· . . . , τ ™  ( τήν 24·τ*»»)
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καλοδντες Si 0 =  , 2/ομεν τ ι iv ακόλουθον έξίσωσιν
( θ - τ  * )  (0  — τ # δ )  · / ( · - < ( · «  5 ) = ο , ν ί  Ο*4 
-+-ΑΘ23 +  Β θ22. . ρ θ +  υ =  ο Τουτόςτν ή ίξίσωσες του 12ο: βάθ­
ρου, της όποιας αί £ίζαι παρ^ησιάζουσι τάς τιμάς των ιαο λειτουρ­
γιών, αιτινες σχημασίζονται από τάς μεταθέσεις των πέντε £ιζων 
της δοθείσης έξισώσεως έτράπη εις έξίσωσιν a4TW βαθμού , εις θ· 
αί Si £ίζαι αυτής ιΐναι αί είκοσιτέσσαρες λειτουργίαι εις τάς όποιας 
ό πρώτος όρος εχει διά συντέλεσήν α° , τουτέσι τήν μονάδα. όμως 
έκάση των λειτουργιών τούτων ύψόνεται εις τήν πέμπτην δύναμιν, 
έπειδή θέλ’είν’ισον μέ τ 5 , καί τ δ ίσον με τ δ , ήτοι ( χ  + · * /*  
-+- a2 +  α3 χ ,ν 4- a4 χΤ ) δ θεωρουντες τώρα πόσαι είναι με­
ταξύ τούτων τών είκοσιτεσσάρων λειτουργάν έκεΐναι, εις τάς ό­
ποιας ό δεύτερος όρος εχει διά συντέλεσην το α, καί μόνον εις 
τήν μετάθεσιν τών άλλων εκθετών διαφέρει τουτέσιν εις 2, 3, 4, 
ευρίσκομεν 3. a· κ =  6. δηλαδή

γράφοντες εις όριζόντειον γραμμήν ταύτας τάς εξ λειτουργίας και 
άντεισάγοντες εις έκάσην τούτων αντί τού α, το α2 , α3 , ,
σχηματίζομεν άλλα; τρεις όριζοντείους γραμμάς, έκάσην σύνθετον 
από 2ξ λειτουργίας, τούτην όμου αί τέσσαρες όριζόντειοι γραμμαί 
περιέχουν 24 λειτουργίας, και έχουν εί; τόν πρώτον όρον συντέ­
λεσην τό α° ήτοι την μονάδα , δηλαδή είναι αί εικοσιτέσσαρες του 
$ τιμαί εις την έξίσωσιν του είκοσου τετάρτου βαθμού. Αυτή δί ή 
εξίσωσις σχηματίζεται υπό του γινομένου τών είκοσιτεσσάρων πα­
ραγόντων του πρώτου βαθμού, καί ό πρώτος όρο; έκάσου σχημα­
τίζεται εκ του θ. ό δε δεύτερος είναι μία τών 24?ων · άνω »p*r 
μενών λειτουργιών το ύ τη ν , (α ° χ’ - \ - α γ '  -l· α2 χ '"  +  α3 χ ιν 
.4 -  α4 χΥ )δ καί έπειδή τό γινόμενον πολλών παραγόντων είναι 
πάντοτε τό αυτό, όπως καί αν ταχθώσιν ούτοι; σχηματίζομεν
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λοιπδν άπδ τα; τίσβαρα; καί εϊκοσιν έξισώσει; τοδ πρώτου βαθ­
μοί», «I όπόιαι εύρίσκονται εί; τα; άνω εΐρημάνα; 4  όριζοντείου; 
γραμμα;, του; *4: παράγοντα;, ώ; Ιδω ακολουθεί.

β-( χ  -+* «χ" +  α» χ '  4- α3 χ ,τ  4-α<  χΥ )*
0 - ( χ ' 4 - α* χ' 4 -  / '  ' 4* α χ ΙΤ 4* α3 χτ )*
β -  ( /  4* α3 χ "  α χ "  4* α* χ ,Υ 4* α* χ ψ )5
β - ( χ  4· α< χ "  4 - α * χ '"  4- α* χ "  4 -« χ *  )*

0 - ( ν  4 - « χ "  +  β3 χ "  4- * χ Ιν 4* α< χΥ ) 
θ -  (χ  4· «’ χ "  4- α3 χ " '  4 -  «< χ ” 4 -« 3 χ -  ) 
θ - ( χ '  4 -  α* χ "  4 -  αχ" 4* afi χ ,Υ 4* α* χτ )
0 - ( χ  4 - α< χ  4- α* χ " '  4· α* χ*Υ 4  αχ* )

θ - ( . . ) 5 , Μ - . ) 5 , Μ · . ) 5 , θ . ( . . ) 5 
ο - ( . . ) 5 , θ - ( . . ) 5 , β - ( . . ) 5 , β - ( - ) 5 , 
θ - ( . . ) 5 , Μ · · ) 5 , < Η - ) 5 , Μ - ) 5 , 
θ - ( * . ) 5 , δ - ( - * ) 5 , δ -  (**)5 > δ- (*- )5 ,

Των οποίων τδ γινόμενον βέλη μα; δώσιιν τδν άνω είρν>μόνϊΐν έξί- 
σωσιν του α4 βαθμού ei; θ, καί έπειδδ όποιαδνίποτε καί άν {ναι 
τδν παραγόντων { τάξι;, εί; τδ τοιοδτο γινόμενον, θίλομεν (χειν 
πάντοτβ τδν αύτδν Ιξίσωσιν, πολλαπλασιάζομεν άνά τίσσαρα; του; 
παράγοντα; ( διότι τόσοι Ισχϊιματίσθτ,σαν ix τοδ ίδιου παράγοντος) 
άντεισάγοντε; ει; αυτοί»; αντί του α, τδ α* , α3 , α* , ( καλοίϊμεν 
δδ τδν λειτουργίαν {τι; σχηματίζει τδν δεύτερον δρον του πρώτου 
παράγοντος εί; τδν πρώτην όριζόντειον γραμμήν θ’, καί τα; εξ 
αυτής συναγομίνα; διά της άντεισαγωγτί; άντί του α, του α* , α3 , 
ofi , θ", 6" , Ο1*). Ούτως { εςίσωσις του εΐκοςου τετάρτου βαθ­
μού θάλει είσθαι τδ γινόμενον εξ παραγόντων, Ικας-ο; των οποίων



είναι σύνθετο; άπ6 τέσσαρας τοδ πρώτου βαθμού παράγοντα;, δη ­
λαδή άπο εξτου δ.Ρ“»; ω7® ώ*χ4ν πρώτο; τούτων είναι ( θ - θ ') (θ - 
6 ) ( θ - 0 " '( 0 - 6 , , ) > καί Επειδή το θ', τό όποιον παραβιάζει την 
πρώτον των εξ λειτουργιών αί όποΐαι εΰρ'σκονται εις την πρώτον 
γραμήν των τεσσάρων όριζοντείων γραμμών δύναται να παρρησιά- 
σνι τήν δευτέραν χαι την τρίτον, και ουτω; έφεξή; Εως ει; την 
Εκτην, διά τούτο τό θ’ είναι δεκτικόν εξτιριών. παρομοίως και το 
6 , 6 ,  0*’ , ώζ-t οί συντελις-αί της Εξισώσεως του τέταρτον βαθ­
μού ήτοι της ( θ - θ ’) ( θ -θ  ) (θ -θ ’" )  ( θ - θ ,ν) =  ο είναι δεκτικοί 
Εξ τιμών. άλλ’ Επειδή οι τοιοδτοι συντελες-αί είναι συμμετρικαί 
λειτουργίαι τών θ’, θ” , θ'"» θ,ν ώ; £ίζαι τη ; έξισώσεως τοΰ 
τετάρτου βαθμού, διά τούτο Εξήρτηνται άπό Εξίσωσιν τοΰ Εκτου 
βαθμού. Καλουντες λοιπόν τα ; εξ τιμά; του συντελετοδ τοδ δευ^ 
τ/ρου όρου τη ; Εξισώσεως

( ο- θ?) (θ-ο") ( θ - Γ ) ( θ - θιτΗ ο

Τ ’, Τ ", Τ '", T ir , Τ ’  , Τ ’ 1, καί Τ  τήν άγνως-ον τη; εξισώσεω; 

έξη ; προσδιορίζονται αυται αί Εξ τιμ α ί, Εκφράζομεν την τοιαύτην. 

έξίσωσιν ούτως

( Τ - Τ ’) ( Τ - Τ " ) ( Τ - Τ " ' )  ( T - T * ? ) ( T - T * )  ( T - T IV)=I<>

Λοιπόν πρέπει να λ^σωμεν μίαν έξίσωσιν τοδ Εκτου βαθμοδ, διά 
νά γνωρίσωμεν τους συντελες-άς μιας άλλη; Εξισώσεως τοδ τετάρ­
του βαθμού, καί τότε προσδιορίζοντες τάς τέσσαρας -ιμάς τοδ θ 
του τές-ι θ’, θ", θ’" καί Θ!Τ θέλομεν ευρείν τάς πέντε ρίζα; τη ; 
δοθείσης έξισώσεως τοδ πέμπτου βαθμοδ κατά τον ακόλουθον τρό* 
πον. Επειδή ύποθέτομεν θ', θ”, θ"’, θ,ν γνωςτά, έ^ομεν

·φ:«7."·+ΪΙ** χ '" φ * 3 x 'v7 b  «4 7? )5



& ( χ  +  « ' χ '-+ -  α< χ”  +  αχ1’ 4- α3 χ’  )5 
<f c* ( χ' +  α3 χ 'Η - α χ "  Η- α< χ ” -+- α* χ’  )5 
θ,τ—“ (χ  -Η α* χ '“ +  α1 χ’"-4~ α* χ ,γ 4* «χ’  )5

ΐ  ^  θ'—  χ '4 -  « χ ' 4 -  α* χ  " 4· «3 χ* α< χ*

νί ϊ /  δ " =  χ ' Η* α* χ ’’ 4-α '5 χ '  *4- α χ , τ 4 -α 3 χ*
5

r, Κ «  χ* -t* «3 χ” 4* αχ**-+- α4 χ ,γ *+- α* χ*
5

■I ! / β "  -  χ  4 -  α* χ" 4- α3 χ "  4- α* χ * * - ^
Και ίπίΐδλ d mjvTiXtc^? του δίυτίρου ορού τ?,; yevutr? ίζιοώ«ως 
τοΰ πέμπτου βαθμού τον όποιον χαλουμιν Λ , ίχφραζίΐ το άθροιβ»
{Λ* των £ιζών, δια τούτο Ιχομίν

ΙΟ

Α “  X +  Χ# +* χ - b  χ "  -4- χ’
5

προαθιτοντίς ταύτας τα; ίξιβώντί^ ίχομβν ^ 0  4“ ^  6 -Η  
5 I
^  θ,ν 4- Α — δχ#. παρομοίως πολλαπλαβιάζοντις το 6” 

5 5
θ”, Κ  Θ*', / / ” 6,γ διά τ^ν πρώτην διίναμιν 3 r/W διυτίραν >$ 

τί,ντρίτΛν, η τ?,ν Ttrap-nw των ι̂ζών α, α* , α3 , «4 , 6&ομ*ν 
προαδιοασίΐν τό 5χν ,  5χ,γ, 5χ”', 5 χ \  Αοιπόν δια νά ιδρωμίν 
τας πίντ£ ρίζας ττ?ς ίξιβώββως του πέμπτου βαθμοί, ίΐναι άναγκ*, 
να λυοωμίν μίαν Ιξίβωβιν άνωτέρου βαθμοί τίς  δοθιίβης > δπιρ 
»ζ·ίν άτοπον. ·

Εαν 4 ίζίοωβις «ϊναι βαθμού μ, τό l i  μ ιίναι άριίμάς πρώτος, 
χαλουντίς τας £ίζας ταυ'τνίί τ ίς  «ςιοιυτίως χ ,  χ", χ  \  χ* V x jM
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χαί εχίίνας τ£ς έξι«ώ«εως ψ — ι »  o, t ,  a* , a3 , a* , -♦--«!* · ; 
*χωματίζομεν ευθύς των λειτουργίαν ώ; ίκείνων τ ί ί  έξιβώσεως 
’τοδ πέμπτου βαθμού τουτές-ι τ ' *=» «° χ  -f* at' χ" 4· α* χ " 4-1 
α3 χ'" 4- α4 χ*Τ4 - \  . .  oi*i χΜ  καί επειδή εις ταυτων τ*ί|ν λει* 
τουργίαν οί έκθέται των «υντελε^δν τδν ^ιζδν οί όποιοι τήν βννι- 
cw«tv, elvatt ο , ι ,  a ,  3 , 4» 5 , 6 , . . .  μ ·» , τουτέςΊ .μ M i*  
ται, μεταθέτοντέςτους βχωματίζομεν μ (μ - ι)  (ft-a) (μ-3 ) * . . .  
4· 3. a. ι .  λειτουργίας μεταξύ τδν μ £ιζδν της δοθείσω; έξι«ώ«εως. 
Λοιπόν 4 λειτουργία χ ' Η -  α χ" 4 -  α* χ "  +  «3 χ ιν · * * · +* 
«!**· χ*4 είναι δεκτική μ ( μ - ι )  ( μ - α ) - · « 4 ·  3. a. *, τιμδν, 
καί δια τούτο έξήρτωται άπό μίας Ιςίβωβιν βαθμού μ (μ-t) (μ*α) 
. . . 4· 3. a. ι .  καν καλοϋντες τήν άγνω^ον τής τοιαυτω,ς έξιίώ- 
σεως τ ' δυνάμεθα vat Θεωρήσωμεν τήν εΐρωμένων έξί«α«ιν ώς το 
γινόμενον μ (μ*ι) (μ-α) . . . 4· 3, a. χ παραγόντων τοδ πρώτου 
βαθμού, έκας·ος τδν όποιων έχει διά πρδτον όρον τό τ ', καί διά 
δεύτερον όρον, περιέχων ό μέν «ρδτος παράγων τήν πρώτων άπό 
τάς μ (μ-ι) (μ- a ) . .  4· 3. a. ι ,  λειτουργίας, 6 δί Νεότερος πα­
ράγων τήν δευτέραν καί ούτως έφεζως.
Αΐ μ ( μ - ι )  (μ - a j . . .  4· 3. α. ι διάφοροιλειτουργίαι at μΐ τήν 
μετάΟεβεν τδν μ έκθετδν, ώς ειπομεν ανωτέρω, «χωματιζόμεναι, 
καί χαα’άλλον τρόπον «χωματίζονται. Θεωρουμεν πόσαι είναι, ΐοαι 
συντελεςήν εΐς τον πρώτον όρον έχουν τό α° ή τήν μονάδα, καί 
διαφέρουν μόνον από τούς άλλους «υντελες·άς, μεταθέτομεν δωλαδή 
είς των πρώτων λειτουργίαν μόνον τού; έκθετος ι ,  a, 3, 4) **·μ -* , 
έκ τδν όποιων προκύπτουν ( μ · ι )  (μ*a)  ( μ - 3 )  *··  4· 3. a. ι



μεταθέσεις, και ίπομένως (μ -ι) (  μ-a) —  4· 3. a. ι διάφοροι)* 
λειτουργίας, θότοντες λοιπόν ταυτας κατ’ έςακολοόθησιν εις μίαν 
όριζόντειον γραμμήν, καί Ικάςην με α° , α* , α1 . . .  ο.·*-* πολ- 
λαπλασιάζσντες, θέλομεν ίχειν

τ ' = , χ  +  αχ” -4 - α* χ"-ϊ* -· · · αι*4 χίμ), 
τ  «**χ* 4- αχ” 4* α3 χ ” 4 - α* χ 1* .. 4 - ο»**1 χ ^ )

α τ’* *  α χ ’ 4- α* χ” 4 -  α3 χ " -------------- - 4* χΜ

|ΐ*έ μ-t
α τ ' =έ* α χ* *4~ χ" -Η> α χ "  4- a* I*’  * χΟ*)

kat ούτως έρεξής-, τΟυτεςι διαφόρους λειτουργίας μ  διά κάθε μίαν 
άπό τάς (μ-ι) (μ-a ) · · - -  4· 3. a. t ,  λειτουργίας, δηλαδή τόσος 
διαφορετικάς λειτουργίας ίσας Ικφράζει ό αριθμός μ ( μ - ι )  (μ -a) 
(μ -3 ) . ♦ 4· 3; a. ι .  ώς-ε ίσχηματίσαμεν τάς ιδίας λειτουργίας 
ώς άνωθεν, αΐ όποιοι είναι αι £ίζαι της άνω είρημένης έζισώσεως, 
βαθμού μ (μ-ι) (μ-a) · - * * 4· 3. a. r .  Αλλ* έπειδή όποιαν δή­
ποτε τάξιν βας-άζομεν εις τον πολλαπλασιασμόν των παραγόντων, 
όΐτινες σχηματίζουν τήν έξίσωσιν βαθμού μ (μ -ι) (μ-a) · · - -  4* 
3. 2. ι ,  τό γινόμενον, τουτεςΐν ή ίξίσώσις είναι ή ίδια, δια τού­
το πολλαπλασιάζομεν πρώτον άνά μ τους παράγοντας τοδ πρώτοό 
βαθμοδ, τους σχηματιλθέντας υπό τίνος των (μ-ι) (μ -2 )* ··-4 . 
3. a. ι .  λειτουργιών αΐ τίνες έχουν συντελες-ήν του πρώτου όρου 
τό α° , καί ούτως ή Ιξίσωσις θέλει είσθαι τό γινόμενον (μ-ι) (μ-a) 
-  —  4· 3. 2. ι ,  παραγόντων, των όποίων ό καθείς είναι σύνθετος 
από μ παράγοντας πρώτου βαθμοδ, δηλαδή Σκαςος των συνθέτων 
παραγόντων eV· βαθμοδ μ. Λοιπόν ή ε’ξίσωσις εκφράζεται ούτως

( τ - τ  ) ( τ - α τ  ) ( τ  - α* τ  )  - -  -  -
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( Τ - α τ ) Χ ( ΐ · τ Ί
μ-* „

- - ( τ -  α τ  ) X  . . . . . = »  ο
μ ,μ

Αλλ* επειδδ Ικαρος παράγων τοδ μ βαδμοδ άγεται εις τ  - τ  ,
μ I*

τ  -  τ ” χ »  ούτως, ίφεξης, διά τοδτο 4 ίξίσωσις δυνατοί να εκ- 
φρασδη ούτως

I* μ , μ μ μ μ
ί(τ  -  τ  ) Χ ( τ  - τ "  ) Χ ( τ - τ "  ) X  ...*==*οκαλοδντες

τ  <=» δ , έχορ^ν (δ '- τ  ) X  ( δ - τ *  ) X -------ο
καί έπειδή τδ δ είναι εις τήν πρώτον δύναμιν, οί δέ παράγοντες 
τίς  έζισώσεως εις δ είναι

fk ({*·- ι )  (μ  - a )  . . . 4· 3. a. ι
Αρα 4 ίξίσωσις βαδμο3 μ (μ*ι) (μ- a ) ............4· 3. a. ι ,  εις τ ,
ετράπη εις ριίαν άλλην, ϊχουσαν ώς άγνωςτον την δ βαδριου (ρι-ι)

μ μ
(μ-a) (ρι-3) - - - 4· 3. a. t  και ίπειδ4 δ ===> τ  , καί τ  « =  
τ μ  , και τ’μ <=*> ( χ,_Η  αχ*. . . . · + ·  αμ_1 χ(μ)Λ* άρα μία ^ίζα 
Της ίξισώσεως εις θ , τ4ν όποιαν καλοδμεν 6’, πα^ησιάζει την 
( · /  -Η  αν” · · 4 -  αμ** γ(μ)Υ* , τούτοι u

δ’ =■ ( χ  ·+* αχ" -F· α* χ* - - - -  4* αμ_ί χ(μ))
Εάν τώρα δεωρη'σωμεν εις τήν πρώτην γραμμήν των άνω έιρημϊ- 
νων ρι όριζοντείων γραμμών μεταξύ των ( μ -ι ) (μ-a) (μ-3) - - - -  
4. 3. a. ι ,  πίσαι λεετουργίαι εΰρίσκονται, εις τάς όποιας ό συντε­
λ ε ί ς  του τρώτου δρου είναι τδ α° , και ίκεινος τοδ δευτέρου δρου 
είναι τδ α , καί διαφέρουν μόνον εις τάς μεταδόσεις τον άλλων εκ­
θετών τουτές-ιν a ,  3 , 4> · · μ·* > δέλομεν ευρειν, το'σας οσας 
εκφράζει ό άριδμδς (μ-2) (μ-3) (μ«4)“ · ·· 4· 3. a. ι έάν γρά- 
ψωμεν ταυτας κατ’ έξακολουθησιν εις μίαν καί την αυτήν όοιζόν- 
τειον γραμμήν



Η
μετά ταδτα άντειοάξωμεν Εν ίχας^ τούτων άντί tow α τδ a* j 
a3 , a< • - ‘ «ϋ*4·1, θίλομεν σχήμάτίοίιν δποδ μί τήν *ρώτν)ν δριζόν- 
τειον γραμμήν voera; όριζοντείον; γραμμά;, δβα; Εκφράζει d άριθ- 
μδ; μ - ϊ ,  των όποιαν Εκάςν» είναι «υνθετο; άπδ (μ-a) (μ-3)*··«4· 
3. α. ι  -, λειτουργία; διαφόοο;; ως·β δλαι αυται αί λειτουργίαι 
θέλουν είναι τόβαι, δβα; Εκφράζει δ άριθμδ;Λ(μ-ι) (μ- a ) . . . 4*3. 
a. ι .  δηλαδή είναι αί (μ -ι) (μ-a) . . .  4· 3. a. t  £ίζαι τή; άνω 
είρημένη; Εξυϊώσεω; βαθμού ( μ - ι )  . . . 4· 3. a. ι .  ώ; άγνωςον 
Εχοόση; τήν θ* Επειδή δδ τδ γινόμενον τδν παραγόντων των σχη- 
ματιζόντων τήν εί; θ Εξιαωαν είναι πάντοτε τδ αύτδ, όποιαδήποτε 
καί αν τ,ναι είς τδν πολλαπλατιαομδν ή τάξι; των παραγόντων, 
διά τούτο πολλαπλατιάζαμεν τους, είρημένου; παραγόντας άνά μ-ι 
τήν φοράν τουτΕς-ιν Εκείνου;, οιτινε; Εσχηματίσθηοαν άντειβαγομε’- 
νων Εν έκάςτι λειτουργία τή; πρώτη; γραμμές των δριζοντείων 
μ ·ι γραμμών, άντί του α , των aa , α3 , α* . . . αί**1, &ςι κα- 
λοδντες θ* τήν πρώτον λειτουργίαν τή; εΐρημε'νη; πρώτη; οριζοντίου

(n-t)
γραμμή, καί θ", θ'”, 0, r , . .  . θ τα; λειτουργία; εκείνα;, αί 
δπαιαι εξ αυτής Εσχηματίσθηταν άντεισαγομίνων αντί του α τδν 
α* , α3 , αό . . , α.“·-*, ή Εξίτωοι; βαθμού ( μ - ι )  (μ-a )  . . .  4· 3. 
a. ι ήτι; εχει τήν άγνωςον θ , Εκφράζεται διά τοϋ γινομένου των 

( μ -a) ( μ - 3 ) . . .  4· 3. a. ι 
ουνθέτων παραγόντων, Ικάρου δντος εί; βαθμδν μ- t  δηλαδή

. Ο1*1))
( θ - 0 ( θ - θ ” ) . « - ( θ - θ  ( θ - ) . . . * = » ο

Καί Επειδή θ δύναται να πα^ηαιάονι τόβον τήν πρώτην λειτουργίαν 
τη; πρώτν,; των άνω εΐρημΕνων δριζοντείων γραμμών, δτον τήν δεύ­
τερον, ή τήν τρίτην καί οΰτω; Εφεξής, (τδ αύτδ δί ακολουθεί καί θ", 
Επάνω εΐ; τήν δευτΕραν γραμμήν τί,ν δριζόντειον, καί ουτω; δια θ”', 

(η·'*1)  ̂^
θ,τ. . . 6 Οι* τα; άλλα; δριζοντείου; γραμμά;. Διά τούτο
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Ιπεται δη  θ', 6', dw. . . Ο , είναι ίχας·ον δεκτικόν τόσων τ ι­
μών όσος έκφράζει δ αριθμός (μ-a) (μ-3). . . 4· 3. a. ι ,  οςτις 
πα^ν,σιάζει τάς λειτουργίας τάς όποιας περιέχει έκάςη όριζόντειος 
γραμμή, καί Ιπειδό των θ , θ " .. .  ΘΟ*-1) αΐ συμμετρική λειτουρ-
Ϊ ίαι πλησιάζουν τους συντέλειας της έξισώσεως βαθμού μ*ι εις 

, ον τοιοδτοι συντελες·*ί είναι δεκτικοί τιμών
( μ—a ) ( μ-3 ) « « · * » 4· 3. a· t* 

δηλαδό ίζνίρτηνται από μίαν έξίσωσίν βαθμού 
(μ—a) (μ-3) · » · if· 3· a« ΐ·

Καλουντες Τ ', Τ", καί έφεξης τας τιμάς του συντελικόν του δευ­
τέρου όρου της έξισώσεως βαθμού μ -ι εις θ καί τί(ν άγνωςην τ?,ς 
άνω είρημένης εξισώσεις Τ , θέλομεν έχειν την έξίσωσιν

( T -Τ ')  (Τ -Τ " )  ( T -Τ '" )  X ............. = =  ο
βαθμού

( μ - a )  ( μ - 3 ) ............ 4* 3. a. ι .

Λοιπόν δια νά λύσωμεν τ?ιν έξίσωσιν βαθμού μ, πρέπει πρώτον vat 
λυσωμεν μίαν έξίσωσιν βαθμοδ (μ -a) (μ-3) . . . . 4· 3. a. ι  καί 
καί μετά ταδτα μίαν έξίσωσιν βαθμού μ -ι.

Πρέπει τώρα νά έξετάσωμεν, τίνι τρέπω σχηματίζονται οι συνέ 
τελικοί των έξισώσεων, έκ τών όποιων ή μέν πρώτη βαθμοδ (μ-ι) 
(μ-a) . . . 4· 3. a. ι  ίχει ώς άγνωςην τ^ν θ, 4 δέ δευτίρα βαθ­
μοδ (μ  a) . . .  4· 3· a. ι ,  έχει ώς άγνωςων τήν Τ. έπειδή είς 
τ ι̂ν ίζίσωσιν βαθμοδ μ (μ -ι) (μ-a) . . .  4- 3. a. ι ,  νίτις είχε διά 
άγνως-ον τ ,  ό έκθετης ταυτης τ^ς άγνώς>ου είς όλους τους όρους 
έξισώσεως $τοι πολλαπλάσιος τοδ μ  καί άντεισάξαντες αντί
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τοδ τ 1* τον 0 «υραμεν r»W Εξίσωσιν βαθιοί (μ- t)  (μ·*) (μ -3 ) , . .  
4. 3,. a. Οθεν καί οί συν^ελεταί τ$; Εξισσεω; εί; τ ,  είν’οί ίδιοι 
συντελε^αί τη; Εξισώσεω; εί; 6, Επειδή Εκείνοι -rift Εξισώσεω; εί; 
τ  σχηματίζονται άπδ συμμετρικά; λειτουργία; των £ιζών τούτη; 
τη; Εξισώσεω;, τουτές·ιν άπδ τά; μ  (μ·ι) (μ-a) . · » 4· 3. a. ι 
λειτουργία; χ .+  αχ*. . 4 -  α^-ι yW των £ιζών τη; δοθείση;, 
αιτινε; άγονται εί; (μ - t ) (μ -a) . . . 4· 3. a. I λειτουργία; 
( χ  4- α χ" 4 - α4 χ "  4 - . . . α.“"* yWJ&d ily* αί £ίζαι τη; 
Εξισώσεω; βαθμού ( μ·ι ) (μ - a ) . * . 4· 3. a. t , ώ; άγ/ως-ον Ε* 
χουση; την θ, τη; ήποίας οι συντελες-αί είναι συμμετρικοί λειτουρ- 
γίαι τών ριζών τη ;, τούτοι των σχηματιζομένων μί) συμμετρικών 
λειτουργιών των £ιζών τή; δοθείση;, καί Επειδή εί; κάδε συντέλε­
σήν τη; Εξισώσεω; εί; 0 εΰρίσκονται δλαι αί μή συμμετρικά λει-, 
τουργίαι των ίιζων τη; δοθείση;, δια τοδτο Εκαςο; συντελε<τή; 
τη; έξισώσεω; εις 6 σύγκεεται άπδ συμμετρικά; λειτουργία; τί^ν 
ριζών τη; δοθείση;, καί Εκφράζεται διά μέσου, τών συντελειών, 
τή; δοθείσ/}; Εξισώσεεο;. Εί; i i  τήν Εξίσωσιν βαΟμοδ (μ-a) (μ*3) 
(μ*4) , . .  4* 3. a. ι  ε(; Τ , οι συντελεσ» είναι συμμετεικαί λει·. 
τουργίαι των ριζών ταδτης τη; Εξισώσεω; 4 (  καί Επειδή ή άγνως-ο; 
Τ  είναι δεκτική τόσων τιμών, δσων είναι 6 συντελεί; τοδ δευ­
τέρου ορού τη; Εξισώσεω; βαθμού (μ- t)  εί; θ, αί δποΐαι τιμαί εί­
ναι ώ; άνω είπομεν (μ-a) (μ-3) (μ-4) ♦ . 4· 3. 2. t , Εκ των ο­
ποίων ή μίν πρώτο} σχηματίζεται Εκ τών πρώτων τιμών τοδ &* 
4- 6"4- 6 '"4 ~ · . (jO**1) ή δί δευτέρα Εκ των δευτέρων τιμών, θ' 
4* 6 * 4 π . . .  0μ 1 τιμών, καί οδτω; Εφεξή;, δηλαδή άπδ μ- t  βίζοες 
τη; Εξισώσεω; βαθμού (μ-ι) (μ-a) . . .  4* 3. a. t , ήτι; Ε/ει ώ; 
άγνωμο? τήν θ, λοίπδν οί συντελεφεα τη; Εξισώσεω; εί; Τ  είναι συμ­
μετρικά λειτουργίαι των pιζων τ? ; Εξισώσεω; εί; 0, καί δια τοδτο 
Εκφράζονται διά μέσου των συντελειών τη; έξισώσεω; βαθμού

(μ - ι)  (μ -a )  - · · τ 4· 3. a. t



ili θ ot it  βνντΛί^αί ταντν,; ώ; άνωτίρω «-eiti;atA!v «κφ pa'Cον- 
ται iii μίσον των βνντ«>.βς·ων τν;; io0tior; Ιξισώσιω;, άρ* οί 
βνντ«λίς·«1 ττ.ς Ιςισώσβω; βαθμοί (μ-a) (μ-3) (μ 4) ♦ · . 4· 
a. t £ΐς Τ εκφράζονται iix μισόν των συντιλις-ών τί; ίοθίίστ,;
ιςισώσειο;.
Αφ’ον λοιπόν λνσωμίν r>,v Ιςίσωσιν βαθμοί (μ-a) (μ-3) . . .
4. 3. a. I et; Τ  και προσίιορίσωμεν μίαν (Ιίζαν παραίιίγματσ; 
yapιν τκν Κ, τότί ·/, Ιζίσωσι; βαθμοί μ- t  ei; θ iytt τον σνντΛί- 
cv.v τοί itvTtpov ορού γνωτον, τήν όποιαν Ικφοάζομιν οίίτω;

|Α*Ι α * ϊ  u*3

θ 4- Κ θ 4- Ρ θ  ............ 4* υ ■* ο.
Δια v i προσοιορίσωμίν τον; άλλον; ταντν;; αυντίλ«ς·«;, τουτ»7'· 
Ρ  . . . ν , ίιαιροίμιν rfa  ίξισωσιν βαθιοί (μ-ι) (μ*ν) . . . 4· 3.

μ - Ι  μ -3

2. ι « ; θ , it*  τ ί ; θ 4 - Κ Θ  4  Ρ θ . . . . **■ υ ■=» ο 
και θέλομίν evettv ώ; ιίς τ» coiyi;a τόσα; μερικά; Ιξισώσΐι; όσοι 
tteiv οί άπροσίιόρι?οι σνντίλίςται Ρ  . . . υ, του; οποίον; Οι'λομιν 
προσίιορί«£ΐν.
Μ’ολον οτι *ϊν«ι ivvatov να ίΰρωμιν του; «νντίλίΓ*; όλων τών 
άνω ιιρν,μίνων Ιξισιόσιων, "h πράξι; tlvat το'σον Επίπονο;, ώς·ι ayt- 
iov τό ζήτημα καταφαίνεται άίννατον και άγκαλά ό ««ρίφημο; 
Λαγράνγιος ίίωκεν Ιν νΙον τίχνιυμα it* να προσίιορίζωνται, iiv 
rMXr.at να τοί; προσίιορίστρ ουη tt; τα; ίκ τοί πίμπτου βαθμοί 
συνιγομίνα;. Α; Ι&φίσωμίν λοιπόν τό αρ^μίνον τεχνίυμα, καί 
ά; ίώσωμιν όσον tlvat iuvaTov σαφτίνίιαν καί ti; αύτο'.
Επ«ί> θ,,= ·  (χ 4 -  αχ 4· a* α3 χ ,Ϋ 4 - . . . . .
(*“0 WV
* χ  /  Ικτυλίσοντε; τό πολυώνυμον τοί το, καί καλοϊντί; ι ,

μ-* (i-r
α, α* , . . . .  α τας ρίζας τ ΐ ;  ψ-ι  ·== ο Ιξισώσεω;, προσίτι
τον; τδν ίιαφο'ρων ίννάμ«ων τον « συντιλίς·*; , ξ, ζ"............

3



A  —  S’ — ?* Λ ·» «

 ̂ (t '·*-») ft-»
< , 6 VijAiv ϊ/ί!·/ & «==*$ 4 ς α 4 ς α * 4 $  a* 4*ζ β 
Αλλ* το O' iy*i (|A*a) (μ-3) . . . .  4· 3. 2. ι τιμάς. £ta

TOOTO ξ , ξ’, ξ". . . . ξ */*1 &«<Γθν f*A*2) . . . 4· 3. 2. t Tt|A5tt,
«αν τώρα Ίποδίβωμίν κ “  n i  λειτουργία (χ* 4 -  αχ*...............

μ** (lOV . „ WV
4- α χ  /  τ ρ ί τ ο ι  <ίς ( χ  4 -  χ  4 - χ, * * · 4* y/TOVTtcv* 

ιίς τον βυντίλ^ςτ,ν το5 δίυτίρου ορού τ^ί δοθ»β7,ς ί;ιοώθίως, ύψω- 
α«\ον «ίς τήν δυναμιν μ. και καλονντις αντδν Α , καί ττ,ν τιμτ,ν 
ττ.ς &, νϊτις άντίκ«ι, όταν α° *™ ι ,  Οίο) Οίλομιν t / t i t  

(ο) (μ-l) ρ.
Ο —  ξ 4  ξ + ξ \ .  . 4 - ξ —  Α

(μ-*)
Γ ............

ι4 (ι*-1)
«Sr* θ ' -  Α - ξ ' - Γ - Γ . . . . $  4*

(«*·*) 6**»)
ξ » +  5 «’ . . . 4  ξ α ,  ίίγουν 

t  -  Α·“ 4  ( α - ι ) ?  4  ( « · - « ) * ' . . .  4*
(μ- t ;  ία-t)

( «  - « ) ξ
ν ... G4-"1) ^

Α* τιριαί r i ;  Ο”, 6”', . . .  Ο ουνάγονται άπο ixttwiv τ$ς &' 
αφού «ντ*'.ο«χ^ αντί τ ίς  α , νί α* , ,  »**“*
Παρομοίως ί/ομιν

** ίμ~: ) (ι*-»)
δ **=* t ,  4 - « 4  Γ ,  «* . . . X  ξ, ·«. .

ίνΟα το ν , το ύποιον «ύρίβκιται «ίς τα ξ ,  C» »· . φανιρόνίΐ δτι ή
* * W]1*τιμή τοδ 6 , τουτ/ςιν V! ( χ  X  « χ  » . . « « χ  /  

ΰψώΟϊΐ ιίς το ν και άντιιοαγοντις αντί *, τύ α* , α* . . . β*1"* 
δίλομ*ν ίχιιν

ι 8



ft'

ft"

*■» ν

και

... ,  , fr >  >-■

(μ-*) (;*-»)
^  “f* Λ’ +  ft  ̂ . . . - + “  ŷ Λ4

V V ( ( A ·* ) »  ( " A - t )

ti ft +  ft” ·+* ft · · · · =“  ( ft*t } 5» * 5, * $ , · · ·  5»
μ*

τουτίς·ιν 2 , ft «=* (μ-ι) X  -  A - t-  ^  =* μξ, .  A 
K«i ίπιιδή ξ, elvfti ίατικδν τάοων τιμών, ό«*; ίχφραζιι ό αριθ­
μό; (μ-a) (μ-3) , . . . 4· 3. >. >·
Διά τοδτο το άθροιβμ* τών ν δυναμιων των |5ιζών τ ί ;  έξιτώβιω; 
βαΟμοδ μ- t  it ; ft ιίναι δικτιχόν το'οων τιμώ ν, όσα; ίνςφράζΐι & 
αριθμό; (μ-a) (μ-3) . . . . 4· 3. a. ι .

μ»
Λοιπόν Mil 6 τώτο; μ£, -  Α ιΐναι οιχτιπό; τιμών (μ-a) (μ -3). .  
4· 3. a. t Ις αίτιβ; τοδ ξ,
Αιά ν* ίφαρμόβωμιν τα Sex Ι«; τοδ νίν ίγραψαμίν, S; λαβωμιν
_\ ..... .....3 ι.   ι ____ _ Λ-..—1.. *ι ·ν_____ δ α .* .r

"  I--  * ---  \ --- I I * »
Caivti ό αριθμός 3. a. ι =  6 , i* των όποιων ίχηναι *?τινι; ι/ουν 
ώ; βυντιλις-ήν τοδ πρώτοι» όρου τό ft® ιιναι a. t ■* a , ώ; έδω 
τά; γράφομίν τούτην «ί πρωται ί ;

«° X +  « χ7 +  «* χν > «° X +  «* χ" -+ χ ” *
« χ +  «* χ" ·+· «° χ'* » « χ f  «° χ ' +* «* χ"’
«* χ  +  α° χ  Η -  αχ ♦ *’ χ  +■ * Ζ ·+* *° X 

η αι ίύω
«* χ  Η - « χ"-4-α* χ  " , «° / '  -Η χ1 ■/' ■+■ «χ '

A Β

«χ +  «’ χ +  *°χ , « χ -f  «° χ +  * χ



α» /  +  « * ;  + « χ  , α» y +  « / ' 4 -  «° χ  
Γ Δ

r  *=* κ° χ  - r  α1 χ  -Η  «χ , τ  = =  α° χ  -4- α2 χ  4- αχ 
λ τ = * α χ  4 ·  α1 χ  τ  λ χ  > α τ  *=* αχ -4- α° χ  *4- α7 χ  
** τ « « *  χ  4- α° χ  - r  αχ , λ* t  « « α *  χ  4- αχ 4 - α° χ

Πολλαπλασεάζοντες τάς δύω, Ικάςτ,ν διά του « ,  α1 ,  δέλο- 
μεν σχηματίσει* άλλα; τέσσαρας λειτουργίας, tout^ w εκ μεν 
τής πρώττς των δύω, τα; δύω λειτουργίας τάς ΰπ’αύτήν σημειω­
μένος μέ τό A , καί έκ τής διυτέρας, τας άλλα; δύω σημειωμένα; 
μέ -to Β. Περιπλέον αύται αΐ τέσταρες λειτουργία! ίνωμέναι μέ 
τάς δύω, έκ των όποιων ίσχν;ματισδκσαν, μα; δίδουν τάς πρώτα; 
Ιξ , τα ; οποία; γράφομεν εις τά; ςηίλας Γ και Δ. Σιομειώνοντες τήν 
πρώττ,ν δια τ ,  εχομεν καί τα; άλλα; δύω τής αυτής ?ϊ(λκ; τ , α τ ,  
α* τ ,  παρομοίως στμειώνοντες τήν πρώττ,ν λειτουργίαν τής ςτίλκς 
Α δια τ ' ,  ίχομεν καί τα; άλλα; δυω α τ ' ,  α* τ ’, επειδή δέ ή ί- 
ξίσωσις ήτις μέλλει να προσδιορίσω τήν λειτουργίαν «° χ ' 4- αχ* 
-4 - α* χ"’ είναι τοδ έκτου βαδμοδ, διά τούτο καλοδντες τήν α­
ρωγόν ταύτκς τή; εξιβώσεω; τ ,  πρέπει να δεωρήσωμεν ότι ή εξί- 
σωσις σχηματίζεται ύπδ τοδ γινομένου των ακολούθων παραγόντων

( τ - τ  ) ( τ - α τ  ) ( τ - α *  τ  )  ( τ -  τ ' )  ( τ - α τ " )  ( τ - α *  τ") =  ο

Πολλαπλασιάζοντε; του; μέν πρώτου; τρεις ίχομεν τ* -  τ 3 , τού; 
δε δευτέρους τρεις, έχομεν τ3 - τ ”3 , καί καλοδντες τ 3 -  β , ή 
έξίβωσις τοδ έκτου βαθμού τρέπεται εΐ; μίαν τοδ δευτέρου, του- 
ϊέςτιν ( δ - τ 3 ) ( θ - τ ' 3 ) « "  ο, αί έίζαι τής όποιας είναι τ 3 , 
τ ”3 δηλαδή

( «° /  4* α y α* γ "  )3 καί ( α° χ  4- α1 χ” -4- α χ  ” )3 
νυν δε παρατβροδντε; τήν δευτέραν ρίζαν βλίπομεν ότι συνάγεται
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ft
U  τχς πρώτ/,;, άντειααγομίνου η; ταυτ/ιν αντί a , του a* , λοι­
πόν καλοδντες r/iv λειτουργίαν

( a° χ -+- « χ" +  ** ι ' Ϋ  τ * '
xai r>,v Ιξ &1τ7,ζ βυναγ <μίντ>ν 

( α° χ  4- α» χ  ’ 4 -  a jT  )3 — 6" 
θέλομεν ίχειν τν,ν έξίτωβιν (0-0*)  ( θ « θ*) *=■ ο τουτέςιν εις 0.

Η δέ ίξίβωβις ίτις έχφράζει τους ουν*ίλ«7*« ταιίττ* τ^ί i£t« 
οώσεως είναι βαθμοδ (μ-a ) ( μ- 3 ) · · · - 4· 3. a. l . Toutfciv 
(3-a) . . . ι *=“ 1. λοιπόν Ικαςος συντελεί» Ιξιτώβεως είς 
0 l-/u μίαν μόνο* τιμνίν. .

Εάν τώρα θιλτίσωμεν ν άναλνΛομεν ίζίοωτιν είς 0» είς παρά­
γοντας τοδ πρώτον βαθμοδ, τούτοι ζπτοδντες κατά πρώτον , 
ποοαι είναι αί λειτουργώ», αί όποϊαι Ιχουν συντελες^ν τοδ πρώτου 
βροντών τί> α° , καί του δευτέρου βρου το α , εύρίβκομεν 
τουτίςτ τήν ΧεΐΤθυ:γ{*ν μο'νν* (  α° χ - 4 -  αχ’* -ί- Λ* χ*')3 , *ίς 
τν,ν όποιαν άλλάττοντες τό * εις α* , β*#μ«τίζομεν τϋν δευτί- 
ραν ρίζαν τ ίς  ίξιβώσεως ιΐς Θ, κοά έπειδή δεν ίχομεν πάριξ Ινα 
μόνον παράγοντα, διά τοδτο μίαν μόντ,ν ίξίβωαν τοδ δευτέρου 
βαθμού δυνάμεθα νά οχτματίβωμεν. ουτος λοιπήν ό παράγων είναι 
νί ιδία εζίβωοις τοδ δευτϊρου βαθμού εις 0 , τουτίςτν

6» +  (Θ'4*ΘΜ) 0 4 - θ 'θ ' '  =  ο 
3 0* 4* π ' 0 4 - κ -  ο

μ*
καί ίπειδ/,, ώς άνω «πεδείςαμεν 2 , θ *=== μς, — λ , χαλοδντες

ν ’* =  I καί μ ==■ 3 , ίχομεν 2

2 (J - » 3 ξ - λ \
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23
Καί 0&G{jt*v έχιιν

( / 3 +  χ 3 - η  c  χ  7."*/')* +  »* ( / *  χ " +  χ  / '*  +
7.'* X ) ( / ’ X ■+■ XX* + n ; ‘ ) 4 - . . . v
χαί άλλοι όροι μί τα; &ινάμ«ς β, α* .

λοικον ξι =  ( χ’3 4 -  χ"3 4- χ ' 3 4 -  6 χ  χ" χ*')· 4* t8

( ζ  ζ  + π  + ζ  χ ) (7.* ζ  +  χ  χ  * +  χ  χ  *
του’τί<τι ξ» =  χ 6 -+-χ  6 +  X fi *+■ 36χ'3 χ ’’* χ  * 4· αχ3
X J -Η 2Χ X 3 +  27. X 3 +  *2 X4 χ  χ  +  ta  χ 
y 4 y -4-  i a v  v y 4 4 -  ι 8 χ 4 y χ  4 - i 8 y 3 y 3 4 -  
,8  y ;  χ "2 £ .  V  ,8  χ*3 χ ' ·3 4 -  ι β χ »  £ *  χ  ·  - Η  ΐ8  χ  χ · 

χ  ’4 4* ι8 ν’» /*» χ *  4- *8 χ  χ  4 χ"Η- ,8  /*3 χ"’*
«  3ο χ 4 χ ’χ” ·4- 3ο χ χ *  χ ” 4* 3ο χ  χ  £ 4  4 -  ao χ 3 
χ - ί-Η β ο χ χ ·*  4 -a o x ’x 3 +■ «οχ*· χ ·  χ"* 4- χ'β 4 - χ β 
4 “ χ '«  ♦ *=* 2» 9 *=* ((- air3 4- 3χ* +* (4  ** - 4** +  6** ) 
X ι5 «4- ίο X (9** 4 -  a-B3 - 3χ* ) 4 -  9 °* * ^ *  3*“ 3ξ» 

του* τές-ι, 2» 9 *=* 34β3 4 -  7  2 9ν·*
Κοά £«ti&rj ?χοντ«; τα αθροίσματα των δυνάμίων τΰν fi£fiv 

μιας ίζισώσιω; προσδιορίζομε :ού; «υντίλι^ά; τ$; ιδία;, δια τοδτο

»·=* - 2, θ *» 4- 2 7*

χ* =  - « 2 9 - 2 »  9 - 2 7 » Χ “ 2 7 * “ 7 29 χ4 “ ^4*3

ΐ  a
·$ =  - 5 4 w 3 — - 27  β3

2

Καί «ντιισάγοντίς ίΐς τν,ν ίξίσωσιν τον δίντίρβι* βαθμόν *ί; θ



του* ώ: tOtvra; ουντβλί?ίτς «yojztv 6* 4- ay χθ - zyi:* =  o
Λοιπόν ί  λύοΐ{ r? ; έξιτώβίωί '/} 4 -  π χ  4 -  x *= ο του τρίτου 
β«6{/.οδ βυνάγίτat ex ττς Τ,υβίως μιας ίζισώβίως του &υτ£ρου, του’ 
τέςΐ 3 « ι *=5 a , χαί άπο |«αν του πρώτου Τ · Τ ,  iv6« τό piv 
Τ ’ πβ$ΐ]<κάζίι τον «υντΛί^,ν του ίιυτέρου όρου ττ ί ίξιοώβίω< 
τοδ ίϊυτόρου βαδμοδ tt; θ, του’τίς·» δ’ 4* δ” f, (α° χ  4*.«·/ -+- 
** χ ”') 3 +  ( * ° χ +  «* χ" 4  α χ " ) 3 —  -  »7*·

Λυοντί? τ?.ν Ιξίβωοιν 6* - f  a y x G - a y r 3 — ο, iyopuv

» 4

— <*y*x  ± :  Α^27. ayx* "f· ί|« 2" ί·^
ft’ =3 — =* tL + L *3 )

* 4 *7

χβάτ'3 - α  +  « χ  4 .« *  >f ) 3 =  27 ( | x d b ^ i x J 4 l *3
*7

3 -----------------—---------------
/ οιπυν */. 4  μ  χ  . 4  Λ* χ *== 3 / / - ^  i x — A^ix* 4  * π 3

Kau δ" eivat ( χ  4  a* ·/’’ 4* * χ ” )3 > αρα τ" «*■
3............. ...... ' ' ί ·

■/“ 4 -  «* χ  4* * χ " ' « = « 3 4j j Je3 «ά ίπιιίή
*7ν ♦ . *» ·«# / 

tyojAtv χ  4  χ  4 - 7 .  *** ο , βυ#αγομ:ν
3 ----------------- ---------------- 3 . .  .— —  .■ ■

· / «  K - 4 x 4 ~ K j _ x *  4  L * 3 ** Κ -  L x - A ^ x *  4  1 π3
4 *7 » 4 *7

3 3

χ" =  a* A 4 -  * Α^ Β 

3 3

7; * ^ * Κ Α  -4 «* Κ Β



τβυ’τέτ* χβΛοδντβς A x«t B t i j  ixo των ^ ' “'«ΰριτκωμΛΛς <κ*βά» 
τ^τας

Ας νπϋΟί<τωρίΐν τώρα οτι ό «χβε-ττΐς ρ> χ?,ζ 5ο0*ί»»ς «ξισάσιως 
ςΐναι -το yivrfjwvov δύω πρώτων άριβριων παραδ: χχρίν [Λ =  ν π, 
χαί οτι ι ,  «, α* , α3 . .  . «»”* tivat «I ρίζχι τ·?,ς ιςίίώτιω; ψ»~* 
■=*©, τοτι ή ανωτέρω itprptivi) λητουργία

. μ-* Μ
* '“ χ '+ ;* χ ” +  «, χ ' + «  / " · · · ·  **-« χ
τρέπεται ιίς τίρ
t  “  χ  +■ χ ( * + 0  4* χ(*ν* 1) , . . +  χ(*-0 *“*** '
f  a ( χ  4 -  χ(**«) -Η χ  (*"+*) · · ♦ +  χ )«ρ·ι)ν*ι 
4  «* ( χ ” 4 “ χ 3) . β ................4- χ  (wi) ν

.+ «*~Χ ( χ Μ 4- χ  Μ .............. · .  . 4-
■ Επειδή εις κάθε ν ορούς τ£ς άνω ειρημένης λειτουργία; $τ<ς 
ίχει μ ορούς, «υναπαντωμεν τοσάκις τά; αύτάς δυνάμεις του α , 
δηλαδη α° y α ,  α3 . . . α'»'1 , και πάλιν α° , α , α* * «*-»,
και ούτως εφεξής y οσάκις οι ν οροί περιίχονται εις τους μ ήτοι 
«ίς τού; π ν , οιτινες περιεχονται ιίς π ,  δια τούτο εχομεν π  ορού; 
otrtvs; πολλαπλασιάζονται διά τού α° του’τεσι διά της μονάδοςι 
χχι άλλους τίσου; διά του a v~fj ^άλιν έπειδή αφού λάβωμεν τον 
πρώτον ορον της άνω είρημενης λειτουργίας οςτις είναι χ', πρίπιι 
ν' άριθμησωμεν V άλλους ορούς κατ’ εξαΧ'/λοΰθησιν διά νά φθάσω* 
μεν εις τον δρον , οςτις ίχει διά συντέλεσην α* ήτοι την μονάδα, 
διά τούτο ή άγνωμος χ  εις τον τοιούτον δρον θέλα Ιχειν 1 τό- 
νους, διότι πάντοτε εις τάς τοιαύτας λειτουργίας η άγνωμος ίχει 
Ινα τονον περισσότερόν άπο τάς μονάδας τού εκθέτου της α, λοι­
πήν 6 δρος τον δποΐον συναπαντώμεν είς τήν λειτουργίαν

* — X ■+“ «χ" 4~ *’ . . . «“** χ(μ·)

3



aS

Sfta( t / i i  διά «υντελιςην to Λ , του' τε'ςτ τήν μονάδα θέλε* είναι 
(♦+· ι) * a»
χ ,  τταρομοί»; εκείνος δςτις ϊχει διά βύντελετήν « θέλει είναι
(·*+«) λ  ̂ (*-*) 
χ  και ό τελευταίος δςτις έχει διά συντέλεσην X βΛ«ι είναι 
(*-ι) ν 4-τ
χ  και τούτο ίττειδή μεταξίι τ&ν μ όρων 455ς άνδ είρημένής
λειτουργίας ττίρι^χονται ττ όροι, οίνινες έχουν συντελες-ήν την μο­
νάδα , του’ ΐ(ς ι  χ  4 -  χ(ν'+1) 4- χ (» * + ι) -}- χ(3»4·ι) . . . . 
καί εφεξής, δηλαδή χ (ο ·ν4* ι )  _u χ { ι .>+ ι ) _ρ_χ(».  »4*ι) 
. . . .  διά τούτο ό τελευταίος όρο; δςτις πληροί τον αριθμόν ιί 
δρων τρέπει νά ν,ναι ■//*-·) ν**"» παρομοίως καί οί Ρ  Spot οιτινες 
πολλαπλασιάζονται διά της α° ν**" *»♦***1 , α* ν α* * .. . 
δηλαδή διά της α , είναι
χ(α. «·**«)-!» χ(*·ν+*α) +  χ (* .« + » ) ..· .  ■+■ χ(«-*)ν-*» 
ε'ςακόλουθουντες οΰτω; οί π Spot, οίτινίς « ελλαπλασιάζον»*ι διά 
τ6υ α° ν+’ν-ι^ αι.»*ί-ν-ΐ5 ο*. »4v-r} ψ . , β(«-*) ν Ή -« 
θέλει είναι χ(») 4- χ(*ν) 4 -  χ ί3»). · « » **** ***"·
του’τε'τι χ (ν) + 1 χί*ν) -+■ χ ( 3’λ . ♦ · 4- χ Βν 
καλουντίς χ ’-Ή χ ί» -***) 4 - jr(ay*** *) · . . 4- χ(**$*0» ***1 *■ X 
καί χ* 4 - />*-») *+* χ * + » .  , . . 4 -  χ (*-ι), + a _μ_ χ "  
χ*' 4- χ ( > * 3 ) - + - χ Μ * 3 ) 4 . . . -Η  χ?**1) >*+J —*■ Χ'" 

χΜ  4- χ(*Ό 4- χ(3»). . . « 4- χ * ,ο π Χ 
ίχομιν την ακόλουθον λειτουργίαν *

τ  «■=* χ* 4 -  α χ  4“ α* χ  . . . . ■+■ αΗ·-1 χίΐ4) 
α» X’ + Χ” α» .+ Χ Μ  α*~*

Αοιττον ά*δ μίαν των δσας λειτουργίας δυνάμεθα νά σχηματί- 
βωμεν μεταξύ των μ £ιζδν της Ιξισώσεως βαθμού μ, Ιαχηματίσα- 
μεν μίαν άλλην λειτουργίαν $τις συγκιιται «*ο ν δρους, καί ίκαρος



τών συντ«λε?ων των δυνάμεων τής α , ήτοι τον α° , α, α* , <j?
. . . .  β»“*, συγκειται άπδ π  £ίζας τής έξιβώσεως βαδμου μ <χ« *  
λοδντες το αυτό καί «ίς πάσαν άλλην λειτουργίαν των £ιζών μ τη; 
ίξισώσεως βάθρου μ., δέλομεν «χηματίσειν άλλα; λειτουργίας εις 
τάς όποιας οί συντελες-αί των διαφόρων δυνάμεων της «, ήτοι του 
α° , α , α* , α3 . . . . α'*-1 να βχηματίζωεται από π  βίζας τής 
ίζισώσεως βαδμοΰ μ. Λοιπόν εις των της νιας λειτουργίας συν­
τελειών δυνατοί νά σχηματισβϊί κατά τόσους τρόπους, καδ’όσους 
έκφραζει ό άριδμός των συνδυασμών μ £ιζών «νά π  συνδιαζομί* 
νων. Παραδείγματος χάριν X είναι δεκτικός

μ(μ-ι) (μ—a) · * · ■ (μ-π -+- ι)  τιμών.
t .  2· 3. .  ,  » 1?

έάν πολλαπλασιάσωμεν τον αριθμητόν καί παρονόμαζαν τούτου 
του κλάσματος διά των παραγόντων ( μ - π )  ( μ - π - ι ) ( μ - π - a )  
(μ - π - 3 )  . . .  3. a. ι ,  δίλομεν εχειν άντις·ρίφοντις τήν τά;ιν 
των παραγόντων

χ. a. 3. , . ( μ - π )  ( μ - π -f* ι) . - . ( μ - β ) μ  

χ. a. 3. 4» ·  » (μ-π-3) (μ-π-a) (μ-π-ι) X  ι .  a. 3. . . .  π

του* τός·ι

ι .  a. 3. 4-------X  μ
______________________ — A

χ. a. 3. . . . .  (ρ*τ) X  χ. a. 3. . . .  π

Εάν λάβωμεν μίαν τούτων των τιμών διά τό X επειδή αυτς 
περιέχει π  βίζας της ίξισώσεως' μ , μένουν μ«π ρίζαι τ?.ς ίδίαη 
έζισώσεως , ix  των οποίων r /ηματίζομεν τάς τιμάς της χ  ουν- 
δίαζοντες τάς μ-π ρίζας άνά π την ς»υράν,



0  α.αύμό; των τιμδν των οποίων το y  tiv«t δεκτικόν , είναι 
ι. 2. 3. . . . ( μ - π )

ι. a, 3. . . . ({λΆτ) X  ι. a. 3. π
του’ τίςιν άλλάτοντες εις τον τύτον (Α) το μ εις μ-π. Επειδή δ* 
δια κάθε τιμ.-,ν του \  έμπορουμεν να λάβωμεν όποιανδήποτ*
των τιμών

• 3» 3* · · ·  ̂tl*

I »  2* · # ·  ( | Χ * 3 τ )  X  I .  3t * ·  ■ I t

του X”, δία τοϋτο αί δύω ποσύτνιτες X’, X’’, εις τον αΰτον και­
ρόν είναι δεκτιχαι το'ίων τιμών, όσα; εκφράζει το γινόμενόν των 
δύων ποσοτνίτων

I. 3. 3. . . . μ  X  I. 2. . . . ( μ - π )  

ι .  a. . . ♦ (μ-π) X  ΐ ι  ι > . ι · »  X  ι· 2. . (μ-απ) X  ι .  a . . *
του’τέςτν ι .  2. 3. . . . . . . .  μ

χ. a. 3. - - - - - ( μ -aic) X  (  χ. 2. 3. - - -  π)*
παρομοίως λαμβάνοντες δύω διάφορους τιμάς, έκάτχν αίτιον άπδ 
π  ρίζας τν;ς εξισώοεως του μ βαθμού δια να παρρκσιάσωμεν τί,ν 
X ’, X*', τάς δέ λοιπά; ρίζας ίτοι τάς μ-απ ουνδυάζοντές τας 
άνά π  διά νά έκφράσωμεν τά; τιμάς του X " ', δελομεν εύρεΐν οτι 
το X είναι δεκτικόν τιμών

______ ι .  a. 3............. t μ - 2 π )_________
ι .  a. 3............. (μ«3π) X  ι .  a. . . .  π ’

Και επειδή διά μίαν μδνν,ν τιμ/,ν του Χ’*, έμπορουμεν νά λά» 
βωμεν διά τοΰ X’, X" το'σα; τιμάς ό'σας έκφράζει ο τύπος 

ι .  a. 3*4 μ-*—*
χ. a . , . (μ-2π) X  ( ι .  2. . . .  π)3 

λοιπδν διά ολας τάς τιμάς του X", δυνάμεδα νά ίκφρασωμεν τά^



«*£; πββότχτα; Χ \  X*y X '  εΐ; τον αυτόν καιρόν τοσάκις, όσάκις 
f  ανερονει τό γινόμενον των δυω παραγόντων

Ι· 3ι * ι ■ |Χ 2■ 3· 3. »·« ( |λ ·3 ί)
----------------------------  χ ----------------------------------
χ. a . . .  (μ ·3 π )  X  (». a . . .  π)* ι .  a. 3 . . .  (μ-3π) (x« a. 3. *)

του'τέτιν ι .  ι .  3. 4· · ♦ · μ
χ* a* 3» · ··  (μ*3π) ( t* a· 3· *»

ίςακολουθοϊντι; τον αυτόν σχηματισμόν 2ω; να άφαίρεσωμεν άττό 
τ«ς {t (5ίζαί τής έξισώσεω; ταυ μ βαθμού, (ν-ζ) φοραΐς τα; π  £ί- 
ζας, δέλομεν ίχειν δια τα; τιμάς του X X* X '' Χ(''·, )> τον τόπον

t .  a. 3............. μ
X. a. 3. . . ♦ ( μ - ( ν - ι ) π )  ( ι .  3 . . , .

Και έπειδή ώραιροδντε; ν-2 φοραι; τα; π  £ιζα; από τα; μ του* 
ι ί ς ι  πν-(ν-ι) π**»π, μένουν μόνον π  £ίζαι από τα; μ £ίζα; τή; 
ίςισώσεω; βαθμού μ δια τούτο at τΛίνταΤαι π £ί£«ι σχηματίζουν 
μίαν μόν/ft τιμήν τήν X iy‘, καί {πειδή αΰτη ή τιμή άνταποκρίνε· 
ται μ» τα;

χ» a. 3. 4· ” **·*μ
χ. 3. 3. . . .  ( μ - ( ν - ι  ) π )  ( χ. a. 3 .. . . π)**1

τιμά; τβν X* X* X * ".-- -Χί»·*), διά τούτα «ί ποσότητες είναι 
δεκτικοί τόσων τιμών ίσα; ίκφράζε: ό αριθμό;

ζ. 3· 3· 4· ♦ * · · ♦ μ 

χ. a . 3.......... ( μ - ( ν χ ) π )  (χ.  a. 3 . , . .

άντιισάγοντί; αντί τοδ μ  εί; τόν π«ρονομ«<τήν τό ίσον του, ήτοι 
* ¥ , ίχομεν μ * ( ν · χ )  τ ·  ν * · ν χ ^ τ « ·  π. κβά δια τούτο

*9



3ο
6 τόκος οςτις ίκ.φρα'ζει τάς τιμάς των X , X*, Χ "\ . , . ΧΜ 
είναι ό ακόλουθο;

1· 2* 3. » « · μ

( ι .  a. 3. 4............ ίτ)ν

Εάν τώρα ύποθίσωμεν τάς κοσότν;τας X’, X", Χ”\  . . Χ(») 
ότι είναι αί (Ιίζαι μιας έξισώσεως ίτ ις εχει ώς άγν«ς·ον to X, «δη 
θίλ’ εισθαι βαθμού ν. ίπειόο αί ποσότητες X’, X". . . .  Χ(>) elvctt 
ν. Καί έπα$·η οί συντελες·αί ταυτκι; τνίς έξισώσεως είναι συμμε­
τρικά! λειτουργίαι των (5ιζώνττς, του’τίςτ των ποσοτήτων X" X"' 
. . . ΧΜ, $τ;λ«$·* οί συντ·λ£ς*αί ταύτης τη; Ιξισώσίως σχηματί­
ζονται η ix του αθροίσματος των πρώτων δυνα'μιων τούτων των 
ποσοτήτων ώς X' - t -  X ' -1- Χ’Μ . ♦ ♦ 4 -  ΧΜ, η ίχ τοδ αθροίσ­
ματος τών γινομένων άνά δύω ώς X* X* ·+ “Χ / X”*-· --4-Χ* X* f 
καί, δηλαδη συμμετρικοί λειτουργίαι, έχαςτί τών οποίων περιίχιι 
ολας τος £ίζας τ*ίς εςισώσεω; βαθμού ν , του’τές·* πιριιχιι δλας 
τας ποσότητας X* Χ '\  *. ΧΜ, καί έπίίδή αί ποσότητες X , Χ \  
Χ*#-  ·  ·  ·  ΧΜ είναι δεκτικαί ·■■ : -f* δ ά  τούτο χαί αί ες αν-
των οχγ;ματιζόμ.*ναι συμμετρικά! λειτουργίαι είναι δεκτικά! άλλων 
τόσων τιμών, όσα; ε'χφράζει ό αριθμός ■■■ ■*

Πρίΐτει όμως νά ζαρατςρνίσωμεν ότι «ντεισάγοντες αντί τδν X’, 
X ' - - . .  .  -  Χ(») ίι’ς τάς λειτουργίας

X* -I- X- -+-Χ'"........... -+* Χ(0, X' X" 4 -  X* X"' 4 - ...............
Χ’-'χ .ν------ Ηχτλ
ίως εις rov λειτουργίαν X* X” X "- - «ΧΜ τ ας τιμάς tcov αί'τινε;

Γ αν τιμαι αιτινες αλλαττουν το X εις X η εις X >είναι ’ ± 1
( ι. » 3. *)ν



i t
Jcal ούτως έφεξή ,̂ καί έν τουίων τουτέςτι το X εις X '" .. .  XW it; 
το X', σχηματίζουν πάντοτε την ΐδί αν τιμήν, χ«ί διά τούτο τον 
«ύτον συντελεςήν» καί τέλος πάντων πολλάκις τήν ίδιαν έξίσωσιν 
βαθμοδ ν. Δια να εδρωμεν λοιπόν τάς διαφορετικάς τιμάς, τών ό­
ποιων ίίναι δεκτικοί οί συντελες-αί τής έξισώσεως βαθμοδ ν είναι 
ανάγκη νά εδρωμεν τάς διαφόρους τιμάς, τας οποίας πα^ησιάζονν 
αί λειτουργίαι X* -Η X”. · .  X W, . .  . και τέλος πάντων ή λειτουρ·· 
γία X* X" X " X*». . .  Χ(ν) όταν άντεισάξωμεν αντί των X ', X",
X'", . . ΧΜ τας *· *· 3· τιμάς των * καί επειδή ν ποσότητες

(ι. ». 3.π)ν
σννδυαζόμεναι άνά μίαν ή άνά δυω ή άνά ν δίδουν τόσα ίσα γι­
νόμενα ή τόσα ισα αθροίσματα όσα εκφράζει ό αριθμός ι .  α. 3.
4> 5 . -  ν , ό δ» αριθμός *· *· 3· · · ί*πλησιάζει εν γένιι όλας

( t. *. 3. ιν)ν t
τάς τιμάς τάς οποίας έκάςη λειτουργία X’ Η- X . . .  -+· Χ(ν), X* 
X" 4- X’ X"’. . .  t  Χ’Χ Μ , . .  . X '  Χ"Χ'" Χ Ιν. . .  XW δέχεται. 
Διά νά ευρωμεν λοιπόν τάς διαφορετικάς τιμάς ίκάς-ης των άνω εΐ- 
ρημένων λειτουργιών,πρέπει νά διαιρέσωμεν τον αριθμόν ε· »· 3 . . .  μ

(*. *. 3.
διά τοδ άριθμοδ ι .  a. 3. 4 ·* - ν ,  καί ούτως εχομεν διά τάς δια­
φορετικάς τιμάς τών άνω είρημένων λειτουργιών, του’τές-ι διά 
τάς διαφορετικάς τιμάς τών συντελες-ών τής έξισώσεως βαθμοδ ν, 
τόν άκολουθον αριθμόν

ι .  2. 3. - - - - -  μ

ί .  2. . . .  (v-a)  ( ν - ι )  ν ( ι .  a. 3 . . .

Λοιπόν καί ίκάςη (ίίζα τής έξισώσεως βαθμοδ ν , του’τέςι X’, 
X", X -  - ΧΜ είναι δεκτική διαφόρων τιμών τόσων, ίσας έκ- 
φράζει ό αριθμός

». 2. 3..........μ I.

I . 2. . , . ( ν - » )  ( ν - ΐ )  V ( ι .  2. 3· . . . π)*



Επίτρέροντε; etc r^v ίξίσωαν βαθμοί» ν, ίτ ίς  ϊχει τ^ν άγνωτον 
X , βλίπομεν δτι μέ το νά ίναι το ν αριθμός πρώτος λύεται όταν 
λιίσωμεν μίαν εξίσωσιν βαθμού ν-ι εις 0,  τ7.ς οποίας οί συντελε- 
ς-αί ίξϊίρττ,νται άπο (Λίαν εξίσωσιν βαθμού (v-a) (ν-3) -  4 · . .  3. 2. t  
καί τ ίς  οποίας οΐ συντελες-σί είναι συμμετρικαί λειτουργίαι των 
ριζών τ ις  εξισώσεως βαθμού ν, του’ ι έ ς ι  των X X " .  . . Χ.Μ, καί 
επειδή έκάς~/ι τούτων των ποσοτήτων είναι δεκτική διαφόρων τι*
μών, το'σων, οσας εκφράζει ό αριθμός *· *· 3· · · f*______ δια του*

f. %, (v-a) (ν-ι) v(r. a.irv)
το και at τυ^ψετρικαι λειτουργία; τών ιδίων ποσοτήτων ν5τοι οι 
ουντελεταί τκ; έξιτώσεως βάθρου (ν-2) (ν*3) — 3· 2. ι  είναι δε­
κτικοί τψων του ίδιου άριθρ.ου* λοιττον εξνίρτκνται ατά (Λίαν ιξί- 
ccaciv βάθρου Λ ' ______ και δια τούτο εκείνοι τκί ίζισώ-

ι. a . . (<-ι) * (t. a. ρ ν)
οεως βάθρου ν-ι έςνίρτκνται άτώ εςίοωαν βάθρου 

2. 2. 3· . . . ( ν -3 )  ( ν - 2) χ  I. 2. 3ο -

του* tsV* βκθρου

• ^
I . 2. . ( ν - 3 )  ( ν · 2) ( ν · ΐ ) ν  ( JU 2* ♦ 1 5 ^  

Ι· 2» 3. ι ι * |1

( ν - ι )  ν ( ι ,  a. 3........... π» )

Καί λύοντις ταυτν,ν τήν ίξίσωσιν μετά ταυτα εκείνην εις Ο βαθ­
μού ν - ι ,  θελομεν προσδωρίσειν τάς τιμάς τής 6, καί ΰς·ί?ον ίκιί- 
νας τών X’, X”, - ·Χ Μ  προσδιορίζοντας δέ τήν τιμήν τήςΧ’, ήτις 
εκφράζει το άθροισμα π  ριζών τής ίςισώσεως μ , το'τί κάμνομεν

X* + * Χ 'Χ**1 +  ΚΧ**·—  4- υ =  ο

Ούτος ό παράγων ό «πο π  παράγοντας πρώτου βαθμού σχν*μα- 
«ηζάμενος,



ών ίξ εκείνων οιτινες ουνι?δοι t$v ίοθειταν 1 πρέπει να διαιρη εντε­
λώς χαίτην ίοθεισαν ίςίσωσιν βαθμού μ , x*i εχ της διαιρεοεως προ- 
τίιορίζομεν τους άλλους ουντελες-άς Κ

Αοιπδν δλύτις τ ις  εξισώσεω; βαθμού (Λ όταν μ *  πν , του τέ· 
f i  το γινόμενον $ύω πρώτων αριδών εζηρτητοι άπδ την λυ'σ.ν μι- 
ίςίξιβώσεως βαθμού

ι .  s .  3 , ·  · ·  μ

( ν · ι ) ν ( χ · α · 3 . - * π ) ν 

καί άπδ έχείνην μ ιίς άλλη; βαθμού π .

33

Α*ς ίφαρμοοωμεν τα άνω ειρημίν* ζΐς την εςίεωτιν του 
βάθρου χ4 *  χ/ +- x χ  +* Ρ “ ο λο:πδν μ ■■ 4 
{Stv ν *■ a , π ■— a . i  Je λειτουργία

τετάρτου 
*- 2 . X

T “·  X +- « X +  « X +* « χΙΤ 
τρέπεται, i f  ου ύποτεθί! τδ ι καί α δτι είν* αί ρίζαι τη; εςιοώ- 
τέως ψ*- ι  f* ο ιι; την άχολουθον λειτουργίαν

* -“  X +■ X +* ( X +■ χ, τ ) *
του’τ ίο  ρί* τών τιμών τη; X’ είναι y  4* y \  καί τ?ς Χ # είναι 

4 ·  χ ι ν * εκτελουντες τδ αύτδ καί εις τα; άλλα; λειτουργία 
των £ιζών της εςιοώοεως του τετάρτου βαθμού , ευρίτκομ:ν καί τά 
άλλος τιμάς 5ii το X ', X” , 6«α{ ίηλοι ό τύτο;

1 . 2 . 3 ...........μ
( i . a . 3 * * . .  «)»

‘JTQTlVw
I .  *  3 'ι 3. S

«/>



34 ■'
Καί τωοντ; βυν£υαζοντ*ς άνλ £ύ&» τάς τίσσαιας βίζας χ \  χ  * 

y '" ,  χ ΙΤ, ιΰρίσκομιν i t i  το X’ Ιξ συνδυασμούς του’τές·! τύ X 
sty set δεκτικόν ϊξ τιμών καί λαμβάνοντες μίαν ίξ αυτών των ίξ τι* 
μων δια να ϊταρ,δησιάσωμιν το X*, του’τ /ο  λαμβάνοντις δΰω ά- 
■το τα; τ.'σσαρας £ίζας χ ,  χ " ,  χ " ’, χ*τ , τάς δί ίκιλοιπους συν* 
δυάζοντές τας άνά £ύω σχηματίζομεν τάς τιμάς του X , καί iitti- 
δη δια μόν/,ς μιας τιμής τού X ίχομιν τοσας τιμάς διά τ& X ", 
όσου; συνδυασμούς αποτελούν αί τίσσαρις μεΐον δυω £*ζαι rfii δο· 
θείση; εξισώσεω; διά τούτο θίλομεν ίχειν διά τάςίξ τιμάς too Χ#* 
τοσας τιμά; διά το Χ# δσα; ίκφράζει τό γινόμενον του 6 διά τοδ 
αριθμού των συνδυασμών άνά δύω των τεσσάρων μεΐον δύω £ιζών 
τής δοθείση; ίξισώσεως, καί ίπηδή τίσσαρε; μεΐον δύω φίζαι, άνά 
δύω συνδυαζο'μεναι δίδουν ίνα συνδυασμόν * διά τούτο 6 *  ι δίδει 6

Αί δύω λοιμόν ποσότητες χ  καί χ  είναι δεκτικαί Ιξ τιμών, 
ίκάς^ι των όποιων συνί^αται από τό άθροισμα δύω £ιζών τη; δο- 
θείση; εξισώσεως. ύποθετοντε; τώρα δτι X* καί X ' είναι αί ρίζαι 
αιϊς ίξισώσεω; του δευτίρου βαθμού, i r t ;  ίχει διά άγνω^οντό X , 
οί συντελε^αί ταύτη; τη; ίζισώσεω; θέλουν είσθαι συμμετριχα! λιι· 
τουργιαι των ριζών της , του τίςιν ά συντελική; τοδ δευτέρου δρου 
Ιελα είσθαι X' η-  X#\xal ό τοδ γ*ν,Χ* X” άλλάΧ# καίΧ#/ είναι δε- 
κτικόν Ιξ τιμών , διά τούτο κατά πρώτον Ιπρεπε καί οί συντελε· 
ταί των νά ήναι δεκτικοί ίξ τιμών . άλλ’ επειδή άν τεισάγομεν εί; 
τάς λειτουργία; X* -ί- X* καί Χ# X” τά; τιμά; τού X* καί X*, 
μερικαί τούτων άλλο δέν κάμνουν εί μή άλλάττουν τό X εί; τό 
X ',  καί τό X" εί; τό X* διά τούτο θελομεν άπαντήσειν τοσάκις 
την αυτήν τιμήν διά τήν λειτουργίαν X* 4 ·  X? *3 Χ# Χ” > ·**· 
κις δυνάμεΟα νά μιταθεσωμεν τό Χ# εί; τό X! ',  κσί τό άνά.ταλιν, 
αλλαι το'σαι μεταθέσεις γίνονται εί; δύω ποσο'τητα;, όσα; ίκφρά- 
ζει ο αριθμό; Λοιπόν δνά ν ά εδρωμεν τά; διαφορετικά;



'n a if  των λειτουργιών χ '  4 - X ”  X ΧΜ

Hperet να διαιρίσωμιν τον αριθμόν τόν π«ρα<Γαίνοντ* τα; τιμάς 
τού χ \  χ "  διί του 2 , τουτές-ι το 6 ίια  τον 3 ίγοον $* $ά 
τούτο οίσυντελες*ί τ?ι Ιςισώσεως τον δευτέρου βαθμού εις Χ> 
είναι δεκτικοί τριών διαφο'ρων τιμών, τουτίτι «̂ νίρττϊντα̂  άπΐ 
ιξίσωσιν τρίτου βαθμού.

Παρομοίως έπειίή τδ a είναι Αριθμός πρώτος, 4 ίζι&ωσις si; X 
λύεται' κ*τα πρώτον μί τους ίδιους συλλογισμούς ώς και i  ίξίσωσις 
βαθμού μ , όταν το μ ^ναι αριθμός πρώτος f δηλαδή σχηματίζο­
μ ε  ίςίσωσιν ε/πρώτοις ιίς · , ήτις ιΐναι β α θ μ ο ύ ( ν - ι ) ( ν - ι ) · *  
« 9 » ΐ )  τουτί^ι βο^μου πρώτου ώς ή πρώτη εις θ ,  δηλαδή είναι 
ii ιδία. οι δ ί συντΛεςταί ταύτη; της Ιασώσεως ιΐναι συμμετρικά! 
λεετουργίαι των (5ιζών της Ιξισώσεω; βαθμού ν δια τούτο ίρφρά- 
ζονται δια των συντελειών τής ίδιας , οίτινε; ώς άπεδείξαμίν ίςήρ* 
τηνται άπο Ιςίσωσιν τρίτου βαθμού < *θεν και οί σ υντελεί **· 
εξισώσεως εις θ , Ιςάγονται άπο ίςίσωσιν τον αυτού βαθμού. επει­
δή δέ 4 ίςίσωσις zl; 0 είναι του πρώτου βαθμού, ίχει 2να μόνον 

 ̂συντελεχ^ν ο ό ποΤος είναι λοιπδν δεκτικό; τιμών τριών ·

Αια να σχηματίσωμεν τας άνω είρημίνα$ εςισώσις, ίζεύρομεν ότι 

θ ^  τ  1 ~ ( X' 4 -  α X* ) , καί ~  ζ 4 -

δηλαδή ξ + .  ?  « ^  X'* 4 -  X"* 4 -  2 X  X" « ,
ίτοι ξ r= χ 1 χ  # καί £  «*■ a χ ' χ"

Παρομοίως θ' (X' 4 -  X” )* ^ Α 1, και ;εις τήν παρούσαν ,
πιρί?α«ι# Α 1 =  ο. λοιπδν 2* θ «  μξν ·  Α ρ  «

χαλούτες ν -= * και μ * * a , 0ελομεν ?χειν 2̂  θ * $
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του τε'σι 2̂  θ = » a (X '* 4 -X  *),
χαι επειδή το ά&ροισρα των πρώτον δυνάριων των ριζών τ?.$ έςι* 
σώσδως εις 0 ρέ εναντίον σηρειον είναι ό συντίλες^,ς το5 δευτέρου 
ορού, δια τούτο ή έςίσωσις εις θ παρουσιάζεται ούτως

xai επειδή X* *r* X” Λ ο, δια τοίίτο β 4 ·  4 ^  X^ — ο .

3((5

(/ντος δε του συντελες^υ του δευτέρου ορού της εις 6 εςισώ- 
σιω; επιδεκτικού τριών τερών ώ; ανωτέρω «πεδχίχθη, πρέπει νά 
προσδιορίσωρεν ταυτας τάς τρείς τιράς διά των τριών τιρών του 
X* κ*ί X” , τουτε^ι να λυσιυρεν τήν έξίσωσιν του δευτέρου βά­
θρου εις X, οι συντελε?*! τ?ί δ ποίας είναι δεκτικοί τριών τιρών, 
ήτοι εζαρτώνται από αίαν έςίσωσιν τρίτου βάθρου, και διά του- 
το πρέπει να ο/ν.ρατίοωρίν τριτοβάίριον εςίσωσ.ν , αί ρίζαι της 
όποιας να ηναι αί τιραί του σ υ ντελε ί του δευτέρου ορού της ε- 
εισώτεως του δευτέρου βάθρου είς X ,  και πάλιν άλλην τινά 
του τρίτου βάθρου , αι ρίζαι της οποίας να ηνκι αιτιραι του συν* 
τ:/,37ου τη; ιδίας εςισώσεως του δευτέρου βάθρου είς £ .  δια να 
oyrpατίσιορεν τους συντελε7*> της έςισώσεω; του τρίτου βαίρου t 
αι ρίζαι τί,ς οποίας θέλουν είσθαι ε«; των συντελειών της εζισώσεως 
του όευτέΛυ βάθρου , πράττορεν ως ακολουθεί, κατά τόν συντέλε­
σην τόν οποίον Οελορεν νά προσδιορίσωρεν *

Παραδείγρατο; χάριν, δια να ευρωρεν την έιίσωσιν του τρίτου 
βάθρου , τις ό ποιας αί ρίζαι νά παρρησιάζωσι τα: τρδΤς τιράς των 
οποίων είναι δεκτικό; ό συντελείς της εξισώσεις εί; χ  , συλλο- 
γι/ίρεθα ούτως, (ΤσυντελεΓηί του δευτέρου ορού ταυ τη; της έςι* 
σώσεως είναι Ισο;, ρε εναντίον σηρδΐον , τώάΟροίτρατι των ριζών 
της ιδία; εςισώσεως, τουτέ7* *-{Χ n -  X ) , καί άντεισάγοντες 
ριαν απο ταςε; τιρας του λ  , X , ητο: χ  *·-χ *>χ /4ΤΤ,



Mftjtev £χ«* -\X' 4 -X ” ) ·  - ( χ  *+ χ + · χ ’ 4- χ1* ) »  ♦

Το αύτο Oftei ττροχυψειν και *ίς raoav άλλην τών Ιξ τιμών του 
χ  , χ  *. Λοιπον ή έςίοωβι; του ieurepov βαιμου ιίς χ  elvai ίλλιι* 

&υτ*ρου ορού. Διανα προβάιορίσωμεν τάς τρ*νς τιμάς του ουν- 
τιλε^ου του τρίτου ορού της ιίία, ίξισώσεως, τουτί^ι to  X* Χ#’ 9 
livTiioayovtei ώς ανωτέρω αντί τοΰΧ , X’ , μίαν των Ιξ τιμών.

ίΛβων ίχιιν X 'X" -  ω =  ( χ ' 4 - χ " ) ( χ "  4 -  χ , ν )

“  X X +■ X χ”  +■ χ χ +■ X Χ1Τ·Μ» \ / W

*7

* χ ’ χ · ' = *  -  ( / > / .  ) ( i f i - f )  
= χ χ +* X X”  *»“ χ χ +- χ χ "
x*l X’ X" -  Μ - ( { 4 >  χ ,γ ) ( χ "  χ "  ) 

“ xx 4- χ x +· χ x,v 4- χ χΙΤ
Ε αν αντί του X , X” *ντ*«τά;ωμεν την τίτάρτην η την πίμ- 

τ π ry , η τήν 2κτ/,ν τιμην, (Αθ[Κν είιρβΐν τας ι&ας το<Γοττιτας. 
Λοιιτον ή ίξ;σω<7ΐς του τρίτου βαδμου σχηματίζεται ίκ του γινο­
μένου των τριών παραγόντων

( ® - ( χ  X Η- χ χ,1Γ + · X χ + · χ χ ,τ )>
( « • (x  x + · X X1 +* X X **~ X x y))
( ω *(χ X X X +- X X,v *5- X χ,ν')

Α’λλ’ g«t5^

X X *- X X ^  X Z,v +" X X -  X / ”  + “ X X,v *■771
Iyou.lv δια τούτο /* »

' ^  .  "  TV 9 nt ,,f .  , TX X +- X X,T *■ χ χ ·*- X X,v » s * n  * X X' ·
sx;vM5C45 χ x * · X XTT *·- X X *1“ X χ”  * * -X  X ’



ss
X X1*» **lX x +*X X 4-  χ Xw 4- χ  Xw -  « · X Xt#- 
χ" χ*” . Attlcov i/0[Alv >

(* -*  +- ( x' χ" 4- Χ*"χ")) (» -* + · (  χ' X* 4-
χ ' X")) (« - *  *H ( X xw ·*· χ ' χ )

K*i χαλοϋντίς ω - 1S Μ» φ, lyofOY ( ? 4- ( χ χ" 4- χ " χ**)) 
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+  χ* χ -  +· X * X"* 4- »Χ' χ χ  χ,ν 4-  X * X"· 4*
X X 4* a χ  χ  χ  χ*τ

(2 /* Σ 4) 4 «*» a ir‘ 4- 4? 4- 6ρ π*4-8^
= -------- — 4 -β  j  «· ----------------------- -

* *

x V + * x V W + H x Y \ ' ' * - x , ix ' t\

fcV *4-3xV Υ » 3 χ ; x V x  V * !V ^
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4*3 χ χ
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4 - 3 χ  χ
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Φίτοντι; λοιπον τΑν εξ·β<*<ην ti; φ νπΑ τΑν μορ^Α*
i * 4 -  A  i *  4 -  B  f  +■ Γ  « ■  a

i ; oy.iv (ώ; it; τον άριδμον g: Χνμκλήρ. Λακρ: ) A * » - · * ·  4 - g

* A<r·· *?· π* -8  p
και B - * 4 f
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Γ ‘ =a —■ —  — ·4ηρ4'Α

3 3

Καί ίια  Towto φ1 -+- «γ* * 4 *  4ffP ·+■ *2» καί emtecfymt*; 
αντί τοδ φ το io - i t , 6i>ou.tv ΐχΐιν

ο»1·  ltcco' -t- ( if2 - 4p ) to ■+· Λ* “  o 
καλούμενοι» ίέ  ω -  - ψ, ίχομίν ·ψ 3 -  2πψ' - (it*·4p} ψ-+·Xtci · 

η ψ14 -  ο*ψ* 4·* ΐΓ*·4ρ^ψ·α* ο 
Κ.αλοδντι«4· ψ*» ψ", ψ ' τα; ταόττςτί; ΐζιίοίβίω; ίχομιν

7 χ ** +* ψ > χ χ = **- ψ , χ χ "Ψ-
τά; i l  τιμα<τοδ « , Ζ , Ζ Ζ  , fyoaiv 

ψ' -  -Ζ % ψ" *  - Ζ", ψ"**» - Ζ "

W  β *4Ζ' “  β.  ̂ “4 ζ" “ ·,  δ - 4 ζ" ο, δ- 4Ζ'"“ ·
καί =  f / l \  ( Α ~  ± -  ο ", ± :ο

καί ίκι.ίΑ δ - τ '* - { Χ '  4-Χ "α)* , ίιΑτοϊτο Χ'-+- Χ " « =  * a
ί^Ζ',Χ' + Χ "  « =s A  a Κ ζ " , \ '  4 - Χ 'α — ifc a ΚΖ"'. *Α  X +
Χ " ^  ο.



to> . _
τών οποίων «νναγομιν Χ ' ~  d t ί//Ζ,\ $ Χ ' ~  3ζ t^Z  '

χ «  X '  =  d k  Κ Ζ ' " ,  χ χ ι  X "  —  ± . λ  y 'i  i

X" as ±  α ^ Ζ " ,  X" — ± .  α Κ ζ " .

*■» «wiio X' *>#>}<η«ζίΐ χ χ , χ  4* χ”, ί  χ  4· χ"', ί  χ 4 -χ ,Τ« 
ί ι α  τ ο ϋ τ ο  χ  - 4 -  / ,  Κ

χ -4 -χ ’:,- ^ ^ ζ ' · Γ
Χ-Η*Χ,Τ — ^  ^ ζ .

Λοιπόνχ — 1> ( : £  /-^ζ’ d t t ^ z y "  s t fz*ζ”1 ) ,

Αΐ 'titled τον Xf/ δϊλουν iw<mv νού; tiicv$ Τυπονς it*  τον χ*, χ” 
Q .,  ίπιιόΐ) to ft ίοοόται r/jv ja*voc£«.

Estv £ιαιρίβω|λ»ν t?iv ΐξίβωτιν χ4 +" π  y* *Χ +- f ■* ·  
ita  τον χ* ddzv'C* χ - 4 -  Κ — ο, 6Λθ(/.£ν ί/ίιν  υπόλοιπον
(*  +· a X ̂ Ζ* - (*  ·+· Ζ ') Κ Ζ ') χ  -f· ρ - Κ π  -  Κ Ζ ',  4 · ·Κ’ s s  » 
W  T i V i * - H i K K z ' -  ( * - h z ' ) / / z ’~ o, κ Μ * - 4 - 2 θ &  
“4*"ps=o

χαί (π  -+- Ζ ) Ι/Ί*  - χ
X — ........................... _

a^Z *
Αοιπβν ο ««ραγών χ*-4*ί^Ζ' χ-+ -Κ , τρίπίταν ·ΐς 

χ’ -ΗΚ'ζ' -χ-+-(* 4 ·ζ’)Κζ'·χ β ο
a > ^

καί τό «ηλίχον η ;

7^ Κ ζ ' χ Φ « ψ Ζ ' * ( * * 4 - Ζ ' ) Κ ζ ' · χ -  ·
Τ Ρ Ε

Τ Ε Α 0 2 .
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