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των eiuTH 7f6<j$TW όλάσσων τ ί  tStvov nlvTt οβολάί’
c/i£({ ί ϊ I , λιί?τ#σι ry  των χςημΰτ^ν ctvrS τησίτητι
7ilvre όβολο) , ω<Γ* ίσκν aW»Jv avotf τω fed*!'!' r ;(<ty
αΛ.ω<\ Κι·/<£)ω awo τ3  9, αφ»λ..7ν rev la, trot*
Tov f) auv τω a. in ti Sv α φ α ις«.Ο/ντο» t5 9 άττό
t# 9, το λοι/τον κι το αόον κ. ο 3· ^τον ο J , of
το μντα jtjv αφ τίς/σ ιν  λοι/τον / : ι ,  καταφατικοο’ /a'»
άκ*;ι. καταφατικόν y ap  κι το Αοι̂ τον, τΰ  tA arro·
νον a  α ΐ  τ ί  μάζοιοϊ αφαιςνί)ivroi' δό» Aj τω νJ

KiVot· κ/ν* ίσον γά^ Τω κΑνϊ το λοι/τόν, \αΗ ovrac τ3
Αφαιςν&Ιντον τω άφ' u Αφινςητα?. όλάσσων α ς α  τ5
ΰόννον 6 ϊναπολαφ& αν  3· ότι f<i Af σημπιν» . ότι ό J
Ar/orrt τω 9 » ω?# τ3  i t  aV ΑυrS αφαι?» fjtVTOf ,

\TO
φατικόν in)
iubtias το ΓΛ μί<>ον | to ό/τί τά Λ μίςκ v a r a · 
φατικόν ίκ λ ά β ν ν , το Π Ι» το Μ  τά Β , τ α  
huta  <1ιΑμοτςον ίναντΐα , Αποφατικόν κ */’ ιαν ό* τό 
Γ U καταφατικόν, το ΓΑ αποφατικόν.

Ο Ρ Ο Σ  W.
$. 9· ltyoriiMcDa όκάτω των γςαμμάτων  ίν των Λ 

των #υ/4«ων’ φ 9 —» , ηΡ,
£ X Ο Λ I Ο Ν.

$. ιο. To μ»ν -4-, καταφατικόν ανα̂  Α|λ·7 τό uao 
των γραμμάτων ίμφοανίμινον' τό 0) — , Αποφατι· 
koV τό Λ ^  · άγνοιαν τ ϊ  τ /  ότι το Ιμφαινόμννο* ,  
καταφατικόν, η Αποφατικόν, τό Αυτό Α σημαινοι Κ) 
τό ότι όό τό μ ίν ·♦·>(#/ 7Τ{θα%'κ*|ν Ιμφν'ινα, ο/ον 
τό α φ/ 3 ,  τό α συν τω /3. τό A ~ ,  ^yt/άφαί(Ότιν, 
#Γον τό /3— y , τό /3 άφοΜ(#$»ντο» τδ γ. τό Λ γ^ : J ,  
άγνοιαν τδ ποτοξόν τξξοτ&ίνof $# % η Αψ*λην τό /

A 9 ·>ό

ΚΕΦ. Α'. ΠΕΡΙ O M Z M U N . f

,π /ι η # α> ν | ui> r # σ ι ι w /» ι»υι α tvy^i^r'jrn «̂· |
ό Aoiwev ίσον Zv*t τω κ^ν/. Καταφατικόν 0V* iOj « αο· 
Φατικόν 0αι των /nvy»Ou*v νόησαν ΐίτωο* >άν τίιν ΛΒ (α)

(·) «Λ. !.



από τδ  y, ομοίως v&i το y ^ h .  κχλδσ» he το μ*ν ·♦·,
μέλλον το oi — , *} ττον· ( ι ) το <fr=fct μέλλον η ήττον
rc hi vjttov δ μέλλον, ho T»h(, χ  + β  — y -* - i ,  
απα'/γίλλομον δτω ν χ , μέλλον β , ijttcv y , μέλλον  
h i % 'λ άλλως’ χ  συν /3, «ίφΜξο&ίντος r a y ,  Xj ο. 
qtSivros τδ  h.

Σ H M i: 1 η Γ I Σ.
§. ι ι .  F.’<f.'v*f ic? , οτ< τ* yςxμ μ xτx  , τ<* /κ«$ν 

*V/vr« τ·>5ν έξημίνων <τημ(ίων, ο»ον τ« , a  , β ,  η 
ΤΧ ΛΗ-/3» πχτχψ χηκχ σημχίνα μ?γί!}η. χ̂  το -+* 
ττξοΛ/·γ'·χμμ}νον οΐντων νούτομ, τότν hi /κονον κατΛ- 
A<(û roiv«v βΐυτο , or# το γ<>χμμχ tint μόνον
Horsy , «V το β > tj πλωτόν των sot%o*hov χυτω  συγ. 
y#y ζχμμίνων , ο Ίον το ot-H/3— y^#.

Ο 1» Ο Σ Γ .
§. 19. Το μίν — iVoVwTCf #μφ«Μν#Τβο* TO y » X, τό., 

*ολλοίπλ«!τ<*<7μον το iioMfmv* το hi | /  <̂ ev,
ονομοίζομινιιν »7ίθ τδ ι?7Γ* χυτής τιΒνμννϋ »(;&μδ. cicv 
«Vo μϊν τδ ι , Tfrf<*ywvjK»)V «πο τδ 3 * πυβ^
κκν oi/ro hi τδ 41 T#Tf«y»vcTfTfotywviK»jV χτιο 
τδ b\ τντ̂ «γα)νοκυ/3<κιίν, χ, οΐπό των «ξΐΒμων
ο!σ<*υ'το>ί. $  ό ro iirot οίξ&μός, QVOflCtfiJQ
TV?f $ίζή>\

Σ X Ο Λ I Ο Ν.
§· 13· ΟΓον ΤΟ Μ =  β , Λ|λθϊ ΟΤΙ το Μ Ισον /ς·) 

τ<£ φ· ίρσΛυτοοί· το £»-f-/3=r= y  — το « συν τ» /3 
ίσον τω ν ,  ντο# τδ ι* το' hi # χ β >  ομοίως

xsi)

(| )  Ο» »«*««·» *» μί*. vwugiu' r i  t i ,  X«4«r λίψ.» ymf-
<Pntw i Λ(«ιρ«.τ#s Ini \£Ί·* ntWuwXueiuStne» nun 
X nhs i t  l*> vn*g(t* f nun Xmli*. pjrf αημη·* ♦
iMtmii Httrm »«ΐ·» T  .ifio , 9 , #«X.



KF<r>. A'. ΠΕΡΙ ΟΡΙΣΜΩΝ.
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το α . β ,  το ytvspevcv fie t 5 cc β. Ao Aj to 

oc. B - ^ y X ^ — β. e — y ίμφοΰν.ι to ytvcptvov ex tS 
cc xs/j β  συν τ Ζ  γινομϊνto tn τ« γ  <f ‘ίσον τω γι·
ny.lv-M iv. τη  β  )&} e , uput^eSivrcs rS  y. !κφων£*

τ 'if ι·> πτω' cc ή /3 συ ν γ ίν <ί, jj μάίϊλοψ y  trν 1 
i'.iv / 1 *ν «·, AyeMfj&tvroff τ5 y , « ijttcv γ. το $ i 

’pu’tvtf το cc t̂M̂ HfUFVcv A Λ tu  β  t η το etc 

' rS  β  &χ4ξθ&«ντοί tnjA/xov. Ac το oe:/3t=2 
or< re fie τσάι A « t3/3 AcMfcSivrof jtij.

»σον *?< τω rie t S y  Ace τσ A *) to t̂*v y'**»

τ-:;· TtT(ayvux,}v $'£ctv t S cc' to A‘ j/ « ,  τι|ν ν.υ/3ι·
’ ς <

* ry  το A* {/ Λ, rijv τν τ̂ αγωνοτοτ̂ ίτ/ωνικιίν· το A j/o»,
> o '

tijv re/(ovcx'Jl i ty. i iv.

ς  *i μ  κ i n ? :i r .

14 . Ί τ /fv, e~. # 5 fV. r i“v y ι-χμμοίτων yiyofAtvof

i/ApulveTOC/ KS'j /υ»...)»ν σν των tVfij/κίνων σημ&οον fAfTocfcC
αυτών 7fu> evTfityi'tvU. o$ev to cc β  ταυτοσνιμαντον τω
tc. /3, >c, -ruJ ce χ/3. ωσοβυτωσ το* α β γ  τω cc. β . y, *j τω
ce x β  X y. i| A A οσ<ί AjASt*/, ti^c τον AcwffT/cv
Λ/,Βήση ί iv&<rlcce >{Cty νπ  άντην γξαφ ίντο ί τη  Αβ«·
for». Ac π rf το τοίυτοσιίμαντον τω of: /3» ομοίωί To 

β ‘
•A . τω α β γ :  ιζ .  vno A? T»?f *φ' elf * ς& μ os 4*

C7UTkBctTocjy η ΤΐΤξχγωνίκη ς ΐζα  ψφώνίΤοη. Ac >) j / λ
3 /  __ 1 s ___

Τ*υτοσημαντοε χy j/ «  % H£ty ί  j/ y i  r f  j/yA
A 4 ΠΟ'



Β Ι Β Λ Ι Ο Υ  Π Ρ Ω Τ Ο Υ$
V

ΠΟΡΙ ΣΜΑ.
Ι5· Έκ των άψιμΐνων ίϋλον , οτ* το « :  /3 

κλάσμά έμφοΰν^ , ντινα  οίζ&μητηϊ μέν το cc , όνο- 
μΧίνΐ: λ  τό /3.

Σ II Μ Ε I <2 Σ I Σ.

1 6 . ’'lirt hicv , «4* ^λ/ όυ&Λα τοΐί χξάμμασιν  

irftrlSsTcti, Jcv α-+-/3. <ϊ, λιλδτα οτ< ατχαντα τα
υτχό τ>?ν '/ α̂μμν\ν , ιίτ&ν το ν.*φοίλοαον των cc ·/&/ β
ττο^αντλασίασα/ χ^η λα τδ λ όμοιων το α-+-/3. y-fr-λ , 
τό f-’κ ταν α ;(«/ β  χνφοίλ'Μον λα τδ «?κ ταν γ  ?α 
λ /.ιφχλ'Μϋ. toil- γαζ> όυθ.'α /w)j (vrtTvhrj , γξχφν ο 
άνω' α-Λ-β. <ί, σημοΰν&ί το β  μόνον λα τδ £ πο^α- 
πλασιχσοίΐ x f iv , τω ό" (% χυτών '/ινομ'νω 7t(>c&w*f 
τό α’ ασαυτα*· πκν δτα· 7ζ&Φ*Λ t ct-t-β . γ-ΐ-ο, μό­
νον τό β  λα τδ γ  Ίΐοϊλ,οοτιλασκχσομ , τα λ  *£ α’υ- 
ταΐ» γινομένω 7Τ(;ο&ην«{ τό, τ* α κ, το λ τό αυτό <ie 
i'ttiriov ‘ψ -j 71Υ(π των λα<£Γ/>αν γραμμάτων. otoVy ότι
τό μ'ν u-i- β ΐ  7 “+-<J' σν,μαινα τό Χΐφοίλοαον των α κ, 
β  λ·//^3»σόμ('νον λα τό? ταν γ >(̂   ̂ χϊφκλαόχ' τό 
λ' α-+-,3: γ-4-ό1, τό β  μόνον λα τδ γ , τα λ  ^β- 
κυτττονη πηλΐχω πζο&κσόμενον τό (κ των α κ̂ λ κ«· 
φχλομον. λό τό « -+ -$ : γ-+-(ί~/3 -4-α-Ι-λ

7
Ο Ρ Ο Σ  Δ'.

§. «7· Το /κίν ττολλαπλασ/ον ταν γξαμμοίτων y 
Μξ&μοσ όλοχληξος έμφοανέτω (ν τω οίξίς/ξω μέςα net· 
μ*Μ' rot Μ οίυταν, χοχλασμένοι χαλ«'<&» λό

οός&μό: Vtos Έ .ν ίλ π ξ α κ τ ο ύ ς ,

Σ X Ο Λ I Ο Ν.
§· *8.Το f«iv 9α, τό λττλασ<ον τδ α έμφ cuvet' τό λό

ξβ* τό 7ftvroc7fhccaicv τδ /3* τό $  Λ  ay, λυ* τςιτημός»»
3

τβ



τα  7 ινομενα έκ των a  ^ y . άπαγγέϊλομεν $'· ταυτοί 
ατω" άυω a , πέντε β  , άνω τξ ίτνψ ίς ια  τα ay ,

Σ Η Μ Ε Ι 9 £ Ι  Γ.

§. Ι 9· Έ ιίϊνα ι Α ί, οτι μη$ενός συμσιΐζοίκτοζος π*οσ- 
χαμένα το\ς γοάμμασ ιν , ως τω α  , ?φ/ τω α β  , jj
μοΛί- av'cwrff/, έμφαίνϋσα ο ίπ α ζ έκλαμβαγόμενα τα  
πςον.είμενα y ςαμματα .

Ο Ρ Ο Σ  Ε\
§. 20 . Το τετςάγωνον > ο Κύβος , το τετςαγωνο- 

τετξάγωνον , ?($£/ τα άλλα έφεσης , r«  όποιααν 
μ εγ ί$α ς  , έφ' έ αυτό v&j Αά των εξ οίυτα πολλάπλα ·
σια&έντος , γινόμενα , Δ ν ν & μ α ζ !  χαλεί&ωσαν’ $ευ. 
τ ίς α  μ ίν , »i mV πολλαπλασ ιασμέ πςοχυπτασα’ 
Τξίτη i t ,  ή εκ ίΰω ' τ ε τ ά ζ τ η , if εκ Τξίων π έμπτα , 
V έκ τεσσάξων , Xj εφεξής ομοίως’ πζωτα όέ Δνναμις, 
το c*V «φ’ ίαυτό πολλαπλάσ ια^εν εκλαμβανόμενον.

ο ρ ο ς  ς \
§. 2 1 . Ν0«<θα> υπεςοίνω παντός γξάμματος μονας 

καταφατική  , το <ro<%«er, μ η ίε ίπ α ξ  εφ' εαυτό πολλά· 
πλασια£)εν εμφαίνασα, ατις ίη  Ε κ & έ τ η ί  χαλά&ω ,

α Δ ά κ τ η ς ,  η Ε π ίσ η μ ο ν .

Σ  X Ο Λ I Ο Ν.
§· 2 2. Το α νοείται ως το λ1, ωσαύτως το α/3, 

•V το α1# 1, τβ a - t - β  ως τό α χ £ - β ι ,  ̂ το'
* Η τ β 1 »

Κ Ο Ρ Ο Σ  Σ'.
§ . 23 . Έμφοανέτω την όποιανίηποτε εκ γξάμματος Α> 

ναμιν αυτό τό *γξάμμα} αξίΒμόν ίχον ύπεξάνω αντ2  ίσον
Α 5

ΚΕΦ. Λ'. ΠΕΡΙ ΟΡΙΣΜΛΝ. 9



χο Β Ι Β Λ Ι Ο Τ  Π Ρ Λ Τ Ο Τ

τω χίφοίλνίω των της φίζης txS trw v , ^ u S ’ST fjV  καλΧτ-

ptvsv , V £ χ ά κ  Τ ψ  ,  >ί Ε ΤΓίσημον τη/Λυνοίμβως. 

Σ Χ Ο Λ Ι Ο  Ν.
φ 24. Το « ’ TJfv ifv T ffu v  ψφαίν& Δυνοομιν Τ$  α, 

j/.\y ya« «. α >7 λυτ*(α Λυναμΐς ιίτ ίτΰοο , (§. -Ο.) 
o; t- ri}4· ( i’jJJs' a  r / S ir r ' i  , /ucvocJVv , ( J. * . )

i'rri c 4 o 7 >7 «* ix B trv t f  to i f  « 3 , t >jv τξίτ^ν 
bvvuyp  t 5 a. tr>/ ya(> a aa  >j t £ a  Δνναμα%
T'-f7i o' μινχόίΰ ι.σ-ν ol r i jc  $ΐζ*ΐς a fx S fra / , ων το 
Xf(fi'i\x>(t’v ίσον ΤόΓ τί}ς a 3 λν\οίμ»ως sx3*'ry. cJa«y- 
TVi.· 7 ο μ ν a ’’ T fia^ rt] ϋναμκ. »’>ί τΰ «, το $f a5, 
7τιμητή  , */;< τωΐί ίφ?£ί\ϊ ομοίως,

ΠΟΡ Ι Σ ΜΑ Α'.
§. 2 .̂ Ο* μ'ν fi u, rijs: is 'jT fq c ii &υνχμ(ως « α fx«

' γ>74* λτλασ/λ ϊ 9< τ ί  τ λ  tou-τΐίς (>ΐζνς a 1 inherit' 
c <ie . ης τςΐτνις a 3 , τςιπλοίνιος· ό i i  riff Υντοίξτης 
u*  > τ ι'Τ^.π'Λχσκς y y&j ΐπ ) των άλλων ομοίως,

II Ο Ρ I Σ Μ Λ Β'.
§. 2 6. Ουχ5ν ό της ‘̂ζ*Ιϊ fV.SfTns tv ftB ia trc if  , 

tav ο p«v t^s- Αντίξοος Δννάμίω: λα τ2  2
a

φίον ο τ*}·; cc2 λα τ5 2, 7Γ*οκυ7ττ« ya$> το α2 ^zot1*

c if  rgf τζίτνς, λα'  ̂ t S 3· οΓον ό rijf a3 J»a rS  3 , 
ΤΓ(̂ κυ7ΤΤ« y«£ to u3 =  col ' ό i f  της τςτοόξτης, λα

r£  4» c*cv ό τ ϊί- a  ̂ λα  τδ 4. 7Τζ>οκυ7ΓΓ« ya' το a4 =  a l . 

xu j e της Δυνοίμεως ccv , r S  ν τον *7ro/ovSv ας&μον

ίμφαΐνοντος , λα  r5  y. 19a/ ya^ to a v a 1 .
n o -



Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Γ'.
J? . Ο'ποιασπν Δυνάμεαοϊ Χιά Δυνάμνως τη ccvtS 

γ ξχ μ μ ατos ΧιαιςεΒησομίνηε το πηλίχον iv^tbriaFTaf, εάν 

tin  ο τη Ικ&ίτχ τηε Χιοαζίτεοΐί άφ κ*ζε$ν ο riff Χιμι>Ιτη 

ίκ& ίτ»ff ε.τπν ϊηοη τ i  πηλίχον τη ί « 5 : a 2 ~ x J ~~ 1· * J ' 
άσαυτΜ T9 τηο a 2 : a 1 =  u 2 z ~ l ctl . ymxSg
t* * v «I _ ,·Λ   V —  M » ' * < » Λ » _  Γίo.· to r>jp « : λ  =rcs . ‘ *7Γ<?ί γ«ς> ο εχνετης τη

7 ινομϊνΗ ix zxvrot 7 βάμματος i φ' txvro π ολ λ απ λ χ ·  

αχ & ίντο ί 'loot τΖ χεφχλχίω τΖν τη* txSrrZv'

(§ a 3.) tst a  η Χιαίζοσιο π ζ χ ζ ΐί τη πολλαπλΧΟΙ-
ΟΙΟμΗ *VXVTlCt,  9 eiqct ίκ & ίτ η ϊ ΤΗ π η λ 'χ ϊ ίσ ο ϊ τ ϋ  ώ α ·

φοςα τάν ιχΒετΖν τη* Xiuiqrrtxr ;&/ ΧιαιςίτΗ.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Δ".
$. *S.  Έ'μφoilvc* άςα ο i κοίτην, ολόχλη^ον αν χ- 

(ώμον καταφατικός , τοσάκις εφ' εαυτό πολλαπλά* 
cix& lν το y (ά μ μ α y οσάκις αυτός , μονάΧι ελαττω- 
$»*** την μονά fee πεξιεχα. οΊον το μ'ν ι , το επ'» 
τη a i , μηΧάπαζ το χ εφ' ίαυτο πολλαπλασίαζαν 
σημοανα' ο Ot %, ο *πι τη λ3 » απχζ· ο ο* 3» 9 
βπΐ τη α3» Χΐς' ο Χί 4» ο ίπι τ5 «*, τζίν” ο Α' 5» · 
ΐ7τι τη Μ* , τετζάχις» η, ytvtxZc ο ν, ο επι τη α\  ν — ι, 
«τ#* τοσάκις το α πολλαπλασιαστέα, οσάκις η μο­
νά s ΰπο τη ν ποξΰχεται, μονάχον άψοιιςε&εισης.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Ε'.
r

$. ay. Έντ#ΰ^ν Χηλόν, οτι ηΧε η Σο*ζ», α ι , ,
Λ3 » «5, λ7 f χχ. μργίΒη εμφαίνει εκ τη πολλα­
πλασιασμ έ yryενημενα τδ π ξρτϋ  οςΗ X1, πςΖτον μεν

ΚΕΦ. Α'. ΠΕΡΙ ΟΡΙΣΜΏΝ. s i



i t Β Ι Β Λ Ϊ Ο Τ  1 Ι Ρ Λ Τ Ο Τ

ίφ' ίαυτο πΰ& α7ίλασια<βί\'τοϊ, ti'fcc ev χω '/(Υομίνω 
α £, )(&} uZbn· h  τω ί&ίϊ '/(νψίνγ a s , KW ίφνζην 
ψοΐωv. Λο Aj όηλον ♦ ο ϊί η Τΐςοκομίνη aaqoc γχνμ*. 
Τζ/Joi i a v , ης ο'( μ'ν (/tjOi λό'/ον *'/,Ησι Ήςο<; (ΪΛΛη- 
λ*ί fim’b/H ‘/ϊωματζίχόν' ο\ A ix § h u f αυτών, συνοχή 
οΐ^Ομητίκίν·

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  ς \
30. Παν υν */ι;»μμα ίκύίΐΊΐν ίχον ώφΒμον ίλά- 

χλη ο̂ν καιαψατΜ ον ΐμφα*να Kj ο̂ ον '/ν^μοτ^κην συ· 
ν*%1:.·7 'Xit ûa , τοάν Α την Tcifyv , τΗ τί-u πρώτον , 
>? fic Ji iuTV, ή τ (>irον , oVcf ο ίοουτΰ ι·'κθ*·τ#ν , »κ«<*¥ 
T(Jv ο£>*ν αυτήν' *κ τ «  Λυτέτ συντϊοομίνΗ '/^αμματον'.

X ΐ  Ν Ι· II Ε I Λ Λ\

3*· Έκ τών ασημίναν ύ ττοίνυ iv%ef>U tturikwi 
βτι νι«ν γςάμμα ιχΰίτην ϊχον ολόκληρον ώφ^μον «7ίο· 
φαίΊκον , κΚοίομα ποοςΐςησιν , 5 αψΒμητιήϊ μίν tj μο· 
ν«ν, ονοματνν Α το αυτό γράμμα μοτοο τΰ  d v r*  
«κ&τβ , Μ τα φ α ίΊκ Ζ  ί ) ,  ti 2χ\ ατίοφατ4κ2. οΐον τφ
~ 1 ι
Μ Ισον tki τω Λι , yoô  Ανλ«ν X̂ Hvotf το e§

ι ···»
Α» TK Λ. 2κ2ν ΤΟ 7ΤΗλ!κον feltf Μ =  «°.  ( $. 3 7»)
*& ’ «  rr= ι, το <*(jc6 a ’ =  I . K«c8a> ττΐίλ<ν ί«ν  Α#λ«ν

a
το « υ A# τ3 «. 3kSv to ττηλ/κον «ν#/ « °  “  >, «τ#ο

l . ct%\ oo°r= l , wv ΑίΑ«κτ#/. to « ° ; ; ι , otfo'»°-z 
— ! v 1( “  l _L .  ̂ ( 1Γ “a
oe * to a?# * —  a, it»  r t i οΐυτοο $ή i<jgtf το μίν
— i
f
.% I -  3 JL

Oi —· ̂ 2 ro i i  ôi— λ 3> to ομοίως

νοΗ τβ

ΤΦ
.”2--- tU'-T- „ v w ( “ " ' i

~ λ ^-/3 ^ y»v<K«o to a z x * ¥‘
ΣΧ»



13ΚΕΦ. Α' ΠΕΡΙ ΟΡΙΣΜΠΝ.
ϊ  Τ Ν Κ 11 Β I Λ Β'.

Ο ~ι - 2  - 3  - 4
 ̂ 22 . "Μ ^  UijCC Υ\ Σ λ:ξΜ 00 , C0 , Οί , «  , 00 ,

* 5, κτ, Σι^αν 1·μφ cuvet γρωμγτςικων Ίξων c w / J a s

«ν«λ07<wv» 7t^ roi *ί /“«·'*>’'» *':Λ;ον' τ<*>ν οό-λ ·)ν
«ςΛ μ η τψ  μ'ν «%« Τ'/jv μονΰΐοο, όνομοο^ν (Τ' το ανίο
γςοίμμχ μντα τ α  αντί «-V.S/ra κοίτοοφατικα ύ' , ;(£·/
«%ί άτιοφοοτικα. ίση 7*?  »ί Σ ^ α  ry ι ,
ι ,_·_. χ» JL< Li κτ.
*  λ2 α̂  α4 «5

Σ Τ Ν Ε II Ε I Α Γ'.

§.' 33· Καταμαθίν ί» Ac τ£ν ίΐ^μίνων (Wrf/iv τί
crn/̂ «m* το 'γράμμα το # (κ^Ιτν,ν αχόν ν.ϊκΧχ',μϊ,ον ν.χ-

τα φ α τ ικ ον, οΤον το οο ■> . ς>’£*ν 7*V *μΦ«·*** crvvt \ι·
μίνκν μίν Ιζ α ν τ ί  τδ  γ ςοίμματος , a U $  ίτης ο r i
κλοόσμοοτοί «ςι&μητής, ϊχϋσοον <& τον «Ιυτον ru> κλα’σ-

? ?
/χατ< ονομάτων' οίτϋν ίο μ·> ίμ φ α η α  την |/α .̂ ivr*s 
yelp hoi τα  3 $Μξβ&ίντοί τα  τδ* Δυνοόμρως ίκ $ ίτ α ,  

i  της κυβικής ξΐζης ίκ$1της πςοκΰπτΜ , (§. 2 0.) ό 
α('* η$<της 2 κυβικήν .σϊΐμάνΗ $ΐζ*ν τα  φίξοντοϊ οίυ. 

τον 7ξοομμοοτος , ίκΒ'την νχοντos τον *. Αα τα αυ«

τα' d>f το yueν α* το α+ ~ ‘J^ a c, το
4 6 μ ------- f f %

α” =  ΐ/α4 , οφ£/ yfWKooi το α  ̂=  j/ a 1' , ομοίως το

■V
V «,-
^ = | / α ¥ ·

ΣΤ-



Μ ΒΙΒΛΟΥ Π V <1 Τ Ο Υ
Ζ Τ Ν β Π Ε f Λ Λ'.

φ· 34. Τ α  is ΐκΒ'-την ί'χοντΜ αςι&μ ον KfKXetr μόνον 
α  Λύφαηκόν, μ ονάία  yra^lviTt $ια*^μ!νί\ν (Stu Γων αυτώ ν  

γραμμήΓ.·>ν μ ί τ α τ ω ν  ίαυτων ι’κΟντων, καταφ ατικώ ν  io
ι~τ

>tj χχ) α/τοφαηκων, οϊον το α 3 ΙμφαΙνβι το α& ( $- 3 *.)»
- a

/ ■_  ̂ 7
97Γ̂ > τό αυτό hi τω |/u"1' όμοΐωί iff το ω& —Μ$

ΐ / * ύ ■ w i ^  =  *μ —  ^ ν<Μ „

Γ II Μ β I ίΖ Σ I S

$. 35· Λ’πο6«(ΊίλΛομΐν τα  μεν exdlrae ΐίχοντα Μ* 
ταφαηκ** όλοκλόςαο αςβμνς » ttrv‘ τό μον α 2 , U 
ι>ψω3νν (ν τοΊί ίυσ'ιν, η τό ΤίΤξά'/ωνον τ3 οο' τό if  
οβ\ τό α υψα>$*ν { ν τον τξ>σ)ν , ι? ο Κυβos rir λ  , $ 
ι) Τξίτϊ) Δύναμη' τδ a' x&f ytvtKwf r« et ι*φ«·
&*ν tv τω ν, q ij ν Δι/WtyMt’ t S «. ομοΐωί ro « j
μ μάλλον β % υψ«9«ντΜ v̂ τω ν , >| τ ί Ηνφαλοαον 
των α Ηομ β  , υψω9/ν ϊν τω κ , $ »} ν Aww/ /̂s- των

u β' τα it αποφαηκΗ* όλοκληςαν tirw τό μίν
» \  α υψω9*ν tv τά  %ττον ivi‘ τ  i) a»4, α  νφω&όν 
iv Ton ηττον iv(riy Hj yrviKvs to av , a  υψω9#ν kV)
to ηττον ν' όμοΐωϊ To. a  Hr· Ιό * a  συν β νφωΜντα 
iv τω ηττον ν. τα is κ ταφ ατmit κοκλατμίναο· πτω'

τω μόν ά 1 * α  υψ»ι3ιιν #ν 3μ!σ(*'  ̂ τό i i  U j , α  ι)ψ«- 
0*ν ί*ν ίυσί Tfirημοξίοη- τό όό u * , Μ νφαΰόν iv τίτ-



1 5

tctqtt πψπτψοξίύΗ · τα ί* αποφατικός κΐκΚασμί-

vtie ότω' το μίν α  Οψί»$*ν tv τοιϊ rirrcv $υν)
• *’ _______2

πίμ πτημ οζίοις’ Τύ όβ α-\· β  ι 3 α #i/V /3 ΰψωΟνΧ;* 

ίν rcTf ηττον <W) τςιτημοξίοις.

Ο Ρ Ι Σ Μ Ο Σ  Δ'.
$. 3*5· Γξάμ ματα fj γραμματική iy.SUtn· ο(λΟ01* 

JV<£ μίν «W  °0 (ΤνγκκΧμνναι *κ των αυτών γ ια  μ* 
μ ά τω ν , τός Λυτός Ιχόντων U Shae' STtPOCioUQ 
<5V, ul xa&'ίκάτβςα τέτων y rj κατά  τϊ> ϊτι-qov άλ· 
Χηλών ^ιαφίςϋσο^*

£ X Ο Λ I Ο Ν.
$. 37· ΟΓον, ομοα$£ς μίν cciL· 3<*/32 , |>«/3α — 

χαβ2 , ωσαύτως οι tfaiji' ϋβγ*·—-4/3y, — - - βγ. 
'ί'τβζο^ίIs cti αυτό)’ 3<*ν» -  3#a <̂· ^αφΰζΉσι γ at» 
άλληλων κατάτν τ α  γράμματα }{&} τός ίχΰίτας' ο­
μοίως x£tf αυτοί* — 2#*γ, ςβ γ 2 , νχασι γάς τα  du­
ra  γξΰίμματα, άλλ' ό τός αυτός ίκ&Ιτας. ο*

ίη ζο α $ £ ς , 5/3V »  s * V ·  #χκ« y«? τός 
αυτός U btrae , άλλ' ό τα  αυ τά  γράμματα.

Ο Ρ Ι Σ Μ Ο Σ  ί ί \

•̂ 38· ‘ό μ ο α ίά ς  μ)ν $1ζαι άσ'ν οι τός  αυ τός  ονο- 
μ α ςα ς  <ίχΗσ*ι} ^  συγκάμννομ U τ~ν αυτών γραμ ­
μάτων τός άυ τός  ίχόντων Ιύ& ίτας , Hj »X των αυ- 
Των συμπςακτόςων ><#/ σημάων’ h i fc a ft ,ς h  «<\ Hr οι 
kara ?ταντοί r a  &ξημί\·α* $ x«$' iV yuoW τότων 
άλλό*'"ν huQiettrtti,

κεφ. A', π EE i ο η ςμ λ ν .

ΣΧΟ -



1' X O A I Ο N.

ι d B I B Λ I Ο T Π Ρ ί Ι Τ Ο Τ

39 . Oicv cpLcttfiSts μίν fifty cctJi’ V  •ix3 , j/ 2x$t

5 __

3 . 3
pij alii··, ]/ 3y«4 , j/ ’.jya^, ^ eei'JV,

5 _ __
epilate ;<«/ uvrccf, 3 j/ 2a2 , — * ]/ 2ce2 , 2a2..

el y«c t-V/ros' t/ĵ · gIfae συμπζχκτοξ?ς ticy roc σγ\μ£α
το ομοα<Ι'ίϊ it μ&τχβχλλΰσιν. faegoctfiSts <Jt- fifty xvTXf,

^ 2ce5 , j/ace3 ΰ yocg εχασι τάς χυτάς όν$μχ=;χς{

Κ:ή ci-jruf» | / « 3 , |//33 , if yocq ίίχασι rot χυτχ
/ v 3 3

yςχμμχτχ' ^ ccvrccf, y y 2 , ]/y5 , x yxg τ»s' «υ*

rtfs·' ίκ^ΐτχς *Χ& roc ίχυτών '/ςχμμχτχ' ',&} ctvrccf,
4 ___ . 4 __

2&2 , ] / 3« 2 · « y«V ms uvrtis συμπςοίκ-
5 ___ 5 _______ ’

recces· rce ygocppxrx' κ, eeure*/, ι Α  V -3 0 S  . it 

yotg rot χυτοί σ·ψΧχ· n&f aCruf, | / a « ,

| / -3 3 ‘ *
&αφίςϋσι.

v.xrx 7ΐχντχ yxg rx

Θ E a  P Η M A

*ςν)μίνχ άλληλων

A\
§. 40 . To μβν ίκ κχτχφχτικων yςχμμχτων yivo· 

psvcv καταφατικόν ωσαύτως i&f τό ί ζ  αποφα- 
ήχων' το ί<1 ίκ κχτχφχτηtS χτιοφχr tx i , οίττοφχ-
Τικόν. ciov το μίν ίκ των-l-ee κ^-4-/3 yινόμβνον fa) 
το-Ήα/3» ωσαύτως χοή το ίκ rxv — x y x&j — β fa) 
ro — oe/3. το ίκ τω ν -ϊ-χ  κj — 3 »  »)-*«» *)Η-/3 , 
eeVo<P«TiKov, τχτίςι το — χβ.

Δ Ε I 3 1 Σ.
Τ.7Γ« yeê  »J jsteveek· ττ^οί rev πο&χπλΧΜΧτην λβ· 

yev βχ<*» βν ® ποϊλχπλαααςίος > tffef το ytvopevoV*
faotf



ΚΕΦ. Α'. Π Ε ΙΊ  Ο Π Σ Μ ίΙΝ . *7
eiocj cost t : -t-/3 : : -+- « , orfcv to y<vo/uficv. r«ra- 
φ ατικά  2rv όΥτον τ£ β , καταφ ατικόν  t-V*/ to c/wc- 
Acyov « W ,  07?f" to γινόμενον t>e τάν a ,'3. 
το «£<* ι’κ ταν-Ηοί >Cj -H/3 γινόμενον, t?< to -i-a/3. 
s r a  /aev y«£ esoif ως ι : β :  : x i α β·

IJ«A<v tVtii>j av i : — β  — a  , 7rf>ov to yntixe. 
vov, £V< Sa o treses των ο^ων t£ πςωτχ hoy 8, ti’r^v 
»| i , xofταφ ατικη ’ ;(Λ/ τον ί-Vĵ ev ά̂ οο ταν ος’αν τ«  
$ευτίζ8 λ ίγ α  καταφ ατικόν  i.-7 u να/. ί π α  λ  ό /wtv 
τοον τ5 ifu r^ ii Aoyi* c(-.'jv , «Vtfv ό — «  α π ο φ α τ ι­
κός , »■’£ ccvxyy.ru; α>·χ ο εΤί\ος, τ«τ*7< το y<vo- 
/uevov t>c ταν — /3 , — «  , χ«τοί<£οίτ<κον *ς«/,
«Vyv-Ι— οί/3. ΰτω γοίς ε·;α/ ως ι : — β  : : — ot : -Ηα/3.

Κ«/ eT«i»; it', α>ν ι : — «  : :  ~f- β  , πςός το y<- 
νόμενον, »V< it  το επόμενον τ£ π^ωτΗ hey8 αποφα­
τικόν , «Τ^ν ΤΟ — «  , «νΤ0<£αΤ<κΐν tV«/ fc; το τ£
$ευτεζ8 hcy8 επόμενον. dftxoi το επόμενον Τ8 h u rt(8  
hey8 ες) το εκ των — a , -+- β  y,νόμενον. το ά^α
ί£ οουτων γινόμενον αποφατικόν ε̂ ιν , «τ&ν τό— αβ. 
# τ» y«£ *<?*< αν ι : — χ  :: -+- β : — «# .

Δ&κνντομ Si ^  a fits ως τό εκ των αποφατικών — 
λ — β  γινόμενον, καταφατικόν. κεί<&ω γας Sdv 
7fo?hxnhx7idtrcif τό α — β  Sioc τ5  y — i. πc)huπha- 
σιχόάεντος Ζν πςωτον τ5 a  — β  Sid τ5 γ  , #<>«/ το 
/utv «?κ ταν a y γινόμενον τό -f- a y , το it 
τα ν—  β  ^ - f - y ,  ro — γβ. τό chov αξα γινόμενον 
W  το αγ  — γβ. τ£το Si μόόζόν εςι τ S &τ8μεν8. £ 
y * f  πξοκ&τομ πohhxπhxσιoίτxf τό a  — β  Si chit τ5  
y * d?hx Six τ5 γ  &χττω&όντos τό i , οπές tV< Six 
Τής διχφοςχς των γ x&f S. χφε^ιν uqx Set τι από 
τ5 αγ  — γ β , όπως πςοκΰφνι τό ζητάμενον. teiv όν 
*φχ4ξεΒΰ απ' αυτπ τό γινόμενον ίκ των -Η  a  —

Β S,



!β
i ,  r.Tot τ ό — ad', ωςν «Τνα/ το Aottcv uy — β y — α^» 
>̂7'λ#ν ότι πλ Ιον ΤΗ itCYTOi' (όφν^ΙΜΙ. η 7«<' TC-+-0t 

<Γ<α τό — i  πο& απλασιάσα/ πζόκιίτα/ , αλλα το-Η<* 
*Λαττωθι·'ν το β  , οττ*·̂  ίν< τ>;ν Λ«£ο(·αν των-+-α» 
χο^'δ. τοσχτον όί πκίον τη Κοντοί αφό('>)τα/, όσον 
μόίζον ΤΗ μηόίνός το γινόμννον ίκ τω ν-· β  ){&/ — i. 
7T(fc&fT*cv ά(_α τω coy — β y  — αό  το '/ινόμανον ίΜ 
των — · /3 ;cov — i  ι όίς€ «να/ τό όλον )̂ ό/ όίον ζν\τύμο· 
νον το-τ- u y  — β γ  — a i-t-  β$. ί£ η <5'>ίλον, ότι τό ίκ  
των αποφατικών - β  x&f — <$ y ΐνόμηον, καταφατικόν· 
ίςιν , >]'τοι τό -4- 0 1

Σ Υ Ν Ε Π Ε Ι Α  Λ\

- Α. 4 τ . Ρκ των eiςημίνων όηλον, 'ότι άζτίχ μίν ον· 
τ cs τη άξ&μΗ των πολαπλασιαβησομίνων μι·γ?$ων, 
τό γινόμενον καταφατικόν h i , καν re  κ αταφ ατικά  t 
κόόν re  αποφ ατικά % τ ά  μνγ&η· οΐον τό ίκ των-4- 
α. -τ a  —  ·+■ a 2, X) τό ί κ τ ω ν  — α .— a  =  -τ ο 1, όμοι· 
ως X) τό ίκ των α. α. α. α =  -+-α4, ^ το ίκ των— 
α. — α. — α. — <*■=-+-#4 · πΐξίττΗ  <5* οντοί\ κ α τα φ α ­
τικόν μίν, τό ίκ καταφατικών' άποφατικόν <5*·, τό ίζ  
αποφατικών. οΓον τό μίν ίκ των a. a. a  tzz -I- α3 , 
τό be ίκ των — α. — α .— α = — α  . ωσαύτως τό μίν 
ίκ των a. a. a. a. α  =  -+- α$ , τό is ίκ των — α. 
α . — α. — α. *·* α  =  — α5.

ΣΥΝΕΠΕΙΑ Β'.
4 3. 'LvTtZSgv κατιάόίν ^aiiov, οτ< α< αποφατικοί} 

Δυνάμοις , ’ων άρτιος e ίκ^ίτης » άνΰπαξκτοι άσι χοή 
ίπίπλα^οι , ομοίως Xj βα αυτών (5>'£α/. οΓ>ν ·*}— α* ίπΐ· 
πλα^ός ί=ςι. το yaq α'1 τό y ινόμονόν hiv *ίτοι ίκ των·*· 
α. + α ,  *ι ίκ των — α.— α, « τ *  hv καταφ ατικά , «τ#  

~αποφατικά ταυτα ωσι , το ί£ αυτών γινόμενον κα· 
ταφατικόν h i v , ( φ. 4 ΐ· ) «τ&ν το aa, tfyojv «Vo»

φ#·

Β Ι Β ΛΙ ΟΥ  Π Ρ Ω Τ Ο Υ



ΚΕφ. Α'. ΠΓ.ΡΙ Ο Ρ ΙΣ Μ ίΙΝ .

φατικόν, »j u ĉt — ct? Διιναμιν , Hj v] Qlfia uotvjv άνυ- 
■nu '̂.rot. όμοίων >&) >i ~ * 4 » *> »i — Λή* >(#/ «< *t 
uuiZv. ων 0t ίλυνάμβων αποφατικών ne^iirci άσιν el 
tyfji'raf , ά π (φατιν.α f μίν ticiv tx.iVXf >t· on otu·
τ.**>»', δμν}ν όί i-alahot·;ilea κ.η ανύπαρκτοι. τοιαυτη- 
t ; x,v »i ~«4 . ylvtrocf yat· va rv}% —ot ποπ^α·
7ΐλασια&*·ίσηϊ. άααΰν^ν κ. >j — «  , ι}>{,άν *%ϊι το — cc»

(-) |·; a  I' H Μ A Β\
$. 4 3 . Τό μϊν ίκ rvjv τ*>ν καταφατικών γραμμά­

των όια,ιςίσνων π^οκΰπrev πν,λίχον, καιαφαηκον »:.ν* 
άσαΰτων το αποφατικών’ τό 0ί *ζ ii<{d μίν 
καταφατικΰ , τδ λ' αποφατικά , αποφατικόν,
tiov τό μ'ν τ δ -*· « ;  «-Η *  πηλίκον ότι τό ■ *-I, α>σ«γ·

ί d» ΤΚ Η · Μ ! —·Γ  ΤΟτων το τ *  — «  : — «  ίςιν ■ 
ft, τό —ι , όμοιων τό τ δ — « :- Η ο ί ,  τό —-I .

Δ Ε I Η ! Γ»
'Ι πιι γάς ό ίιαιςίτην, ττ̂ όί τόν όιοαζίτίον λόγον 

9%ot% όν ν} μονάν, πςόντό πνίλίκον, ίτ«/ «όο ·4-ο»:-Η· 
·<:.··+■ ι, 7τ̂ όν τό πνίλίκον. καταφατικά ίό ovref τδ 
ίπομίν* τδ π?ωτ* λ ό γ * , «το» τδ-Hot, KotTotpotTf 
κβ»' #;#/ τό τδ ίουτό *̂ λίγα νπόμννον. άλλα τό 
τδ <JVut»\'¥ Aoyt# Ιπόμννον /τί τό /κτδ-Η<*:οί 7Γ»|λ/· 
κον, καταφατικόν t*t>a ihotf τό !ζ άυτων πνίλίκον» 
♦‘•τϋ’»' το-η ι . δτα» ρ·ν y«f irat/ eJf-Η ot: -f- a  : :  -+· 
ι *■+·: ». όιά τά αυτά όν} όι-ιχΟνίτντ*/, οτι τό ft»V 
/κ tu  — ot: — at πνιλίκον ί>ί τό-4-Γ τό ίό όκ τδ-4^ 
et:—« , λ : - H ot, τό— ι. ^  ίό τό ο/υ·
τό όιΐχ$ν}σντα/. ίπά  γάξ τοιδτον avotf λ ϊ  τό ττ»}λ/· 
κον, α>το τό /£ «υτδ το τδ iteftfJrtf γινόμονον τακ­
τόν Hvetf τω όιαι^ντίω , τοιδτβ»* ίο τό yινόμινον πξο- 
*υπτ*ι, τ»ί(>»ίθ/οτα>ν τ<δν ίν τω btωξήματι όξΐ&νντων̂  
άλη$η άςα τά iv τω Ββωρχματι.

Β a ΚΕΦ



SO Β Ι Β Λ Ι Ο Τ  Π ]’ .α 1 ο  τ  

Κ F. Φ. !*'.
Ί ϊ ς ο & έ σ ί ω ς  τ ά ν  ο λ ο κ λ ή ξ ω ν  γ ξ α μ μ α -

Ί ΐα ώ ν  tH & ta tm *
I) ιμ > Β λ Η μ λ κ .

44 . I d s  *V ΤΟ» Α β )  <5ohilOUi,' kTVQOaic*fc' όλο* 
κλήζΜ ^ξχμμχηχάν' i>c£)fV«t· *-'Λ<σΐ;)'Λ\| etf.

I! Γ A Κ Τ Κ Ο N.
Ί :Τγ(>«!.' μντοί t *]v ίτ ίς χ ν  v.utu aat^uv yrotCptiays 

To»V ufiotv ati/Aiicn συμπιάν.το^οι κ  y, ο μ μ α σ ι Hy
*κjr'rrtii, ί’ν τ.Γ 1$, y<-yom «ΐ' <.>ι τβ ί / ΐ ιτ χ χ ^ ίν .

(is hijoiS ix τ >jV πζάζίω ν' ί  π  ΰ\ η λ : v.

Ml ' OB Al l  ΜΑ B'.
$. 45. Τα i- tv τ£  Γ Χΰ§(-ίσαϊ ομοα^άα  όλοκλ^#* 

γξοίμματικαΐϊ ix& taas ίπκτυνχφ χμ

II p λ κ  i i: υ  n .
Ύ τίξχ ν  u7το την irtqu v  φχββοα&νί oif

»v τάϊ Δ , Xj v7(' «ur«i e ix S d a t jv , ι»7πσυ)ί*-
φον μίν TSSi ουμ ιr<*oixroqcte xutm τΰ ς  τ ?ϊ  «<'<Όμ>ι™- 

κανόναν» ττ^όσγ^αφον τα» 1 3 κ*φ«λα<4> μίαν  
τα»ν 7Τζ>οκ«μι!ναν '^ςχμμχτιχων txSiotoov. )t&f *<?«/ <̂J 
ro ίν tv E re farufAfvov κνφάλαιον.

'Ομοιων ταν tv τα Z Tccfcxv woo^ tv τα» Κ Kt7vT<*/» 
ίυ^»]σ«ν κνφχλαιον οίυτων To ev τω Μ ο^ωμβνον, Λπ9 
V τ *  — *8 7<τ>ji- την 11 τ# λ ο ιπ ά  ι-ΐσιν —■
• ·· Κα) ταν ί’ν τ<2 1 <!*' τ«£αν at- tv τω Κ KuvTity* 
ΐ7Τ<σι»νοίφ«ν itriv' μχ?λον 6 «ίττον 4 * ιίίίν,
«φοΜ^θι-'vrov cimc τ3  6 χ χ τχ φ χ τ ικ 3  τ3 4 ά π ο φ χ ·  
τικί , τ« λοιποί άσ ι μάίλον 2 ’ μχ/λον ^  9 ^ μάλ­
λον ι , μάλλον  ;j «σι* μάλλον λ' 3 ^  ιίττον « , 
( οπ ίξ  *?* 3 SfTixvv καμίνων , >($£/ β «σοθντ<κά)ν ν

(4 ) U/r. I.



κ αίνον άττυ^ντικα νίσι τα  λοινά. ) ήττον 5 «<»iV 
»jrrov 5 ^ ijrrov a , fjrrcv 7 σκ'/κΛοτ»*. το u^a 
ζητπμννον Ke(pot\uicv to tv τω A i^i.

Η Ϊ Ο Β Λ  Η M A V\

46. T(»v iv ro'lt M >(#/ N fioS ι-ι<των ομοα^ων T · 
)(*·</ rrF('oedA>i' βλοκλ^ωκ γραμματικών ίκ$·σοω* το 
καψάλΜον ίυ^ ΐν.

Π Ρ Α Κ Τ Ε Ο Ν.
Τ*φ#χ.9ΰι>τΛν «μ u7ici r«k‘ o'/aceiim,’ ίν

Tip 2  c^vrx/t >tj συν»ίφ£Κοσ«ν, ω* f 4*· )
Hpiirotf Η&ι h a j  το κνφάλοαον αυτών το ίν τω Ο.

Κ Κ Φ. Γ'.
ά φ α ιξ έ σ ε ω ς  τ ω ν  ο λ ο κ Κ η ξ υ ο ν  γ ^ α μ *  

μ α τ ικ ω ν  έ κ & σ ίω ν .

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  λ'.
φ. 47· Τα>* $ο&ασών όμο»$ών ολοκλήρων γξαμμα· 

τικών Ικ&Ισβων , τ<£* Λ* τοΛ' II , Ρ, S ,  Τ, r>jv Α*φβ· 
f<*v Ιυ^«ν.

’'Κ?*) αφοςοατία t} μ ίν  iv τω Ρ από τ ijti iv τφ  Π*
•j ί* iv T f  Τ oino r i f  iv τω Σ,

π ρ α κ τ η ο ν .
Μ πα β * β λη $ ω  το τ*ν αφοαξοτίαν fti&hovc σήμα· 

•ν ><&1 »ί μίν καταφατικόν h i v , ώτ τίϊν iv τω Ρ , 
αποφατικόν y iyv ii&a ' m i i  αποφατικόν , α!ν τ»}( ίν 
τω Tt καταφατικόν, xgjf συναφ&ητω ή μ ίν iv τω Ρ 
Τϋ ίν τω 11 , ν\ i i  iv τω Τ  γρ iv τω Σ· A»y« AJ 
οτι το μ ίν ίν τω Φ κοφάλαιον των Ιν τω Τ, »ί Λ*· 
φοξά h i  τών II w j  Ρ' το $) iv τω Ψ , το κοφοί·

ΚΙ φ. Β'. ΠΕΠ ΠΓΟΣΘ. *, ΑΦΛΙΡΕΣ. a *



St Β Ι Β Λ Ι Ο Υ  Π Ρ ί ΐ Τ Ο Τ

Δ Ε 1 Η I ϊ .
'ν./Κ-Μ Ύ&ξ τ<& των οίφια^τΐων αν,μΤι» μντα}3i- 

β'ΜΓύ^, ή &κφο(;Χ των *xbl>9*MV *’ ;* το ΐχυτνν xe- 
φ ά κ M9V. ά»Λον γ<Χ(> ,  ΟΤΙ ΤΟ μ  ν (> (Λ Τ 4  4 «  λ χ φ * -

ξ ίΐ .ο ,· το $'■ s y  ΰι<χφ'\'-( Τ *  -  5 ν  ΧΛΤΛ το 137·
ί\ ; ’/Λ ζ Τ α) — 5  / *{«■»'.-iflp'tff I J 7  , 0 7(0)0 ά·> iV;v g

τω by.
Δ/Λ Τ« «υΤΛ &! βίρ·Μ ^/ι9ην TV’S — 4 /3y 067ΪΛ

τί}* ·—· 1 ο/3/, λο<7Τ̂  ;&( τ>ι»: dm
χί}ν—■ ao<?, λ;/#ον »j - a s  λ

11 V Ο  Β Λ Η Μ Λ Β\ 
f  48. Τ ων ίν tolls Λ (y )  Η <k!> lUtZv 

βλ ·/*>.»;«wv γςοομμαηκνν *κ$!·σ<>ων την ($tco<pô ocv 7Γ(*ο- 
aucitv/L-iOffciv ciQcttpeTtoij ui ίν τω ΰ απ'ο των tV r«i A,

II Ρ Λ Κ i fc Ο Ν.
Γ ςχφητνσχν reus ΐν  τω Λ «* 8 αφ<χ*ςιτίχ(

Κ«τλ (Τ.ί̂ αΐ’ μντχβλ,ηΒίντων των δοουτών νημ*ων% των 
μϊν ν,χνχφατΜων (is οίποφχτίΚΛ , των λ* ατίοφχπ* 
kwv «ν' χκταφχτιχοό. HSH *ΐ#1 Α» V νν τω Γ »K$r<r<c 
»i -Των πξοχπμίνων ^«χφβςα, «ν tx των «νωη'^ω
f*tVi«>V λ̂ον«

Γ Η Μ Ε Π Ι Π Γ
49· Λί μνν ο μ ο π λ ιϊ y ςχμμχτικχ) vxShftS Ίννξ. 

y«« «φοαςϋντχι X) σννοίπτοντοη' οά & htfo<nhvst Ιυ· 
W»fM».

Κ Ε Φ. Δ\

9Γo W a v r X ( M r ia < r f i i  τ ω ν  ο Χ ο χ Χ η ς ω ν .

γ ξ α μ μ α η κ ω ν  e n & fa e w ν%
Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α .

4» JO» Teif io&MToti οΚοχληςνί γ ζχμ μ χπχ^ ς  l*< 
S it u s  no&otvkottmaotf. ■ *Βκ*
~~ . . _  — - I ■* '■ — . mm· —»— ■■»»(r) π/r, u,



νΚ?α) πξωτον ίκχτ'εξα των iobttcZv μονομεςης, ο7ctf
• » a€U *ν rw a*

Π Ρ Α Κ Τ Ε Α .
Πξωτον μεν πολλαπλασκχ^ιητω  ο* συμπξάκτως 4 

λα τ£ συμπξάκτοξοί 3 , t>J('»7& vtos· τ« λογ* των σ«· 
μαχν,  (φ. 4υ·) τ5 την xonik. ά ξ& μ η Ttxiji' κανόνα," 
li'. λ' τα '/βάμματα  λα ταν γξαμμάτων. Κ) « /κ*ν 
# τα αυτά  tiatv iVrv τ# ττολλα;τλασ·<α5>« καν τ# 
τγο̂ .«7τλασιαζχσν ix S ’cret, ώς τα  των πξοκαμίνων , 
πςοσγξαφκτω τω εκ των συπζακτοξων γινομίνω τταν- 
τα τα tV »χατν?α ταν ικθ σ̂ναν γςαμμα,τα, ίν μετά  
T9 (Τίξον αναλλοίωτα’ «  λ  τα αυτα , olf tv τώ ς  tv 
τω Ζ ΐκ§εσ*σι , πξοσγξαφκτω τω ίκ  των συμπξακ* 
τόξων γινομίνω τά  όποτεξα ί γρά μ μ α τα , οΐον τα α/3, 
ικ$ίτα<· ΐίχοντα  τα ταν ιχ&ιταν κεφ άλα ια  , οϊον τό 
μεν α ,  το 5 ’ τό i t  /3 , ΤΟ 8 . >(0/ *70* λ )  ΤΟ /<ίν IX

ταν ιν τα Δ γινόμενον, τό iv τω Ε* το λ' Ικ των tv
Τω Ζ, το *ν τα Η. iijAos λ  ό λόγος ΐίκτ ι τητ κοινής 
άξΐΒμητίκης, εκ των άξκμίνων »ιν φ. 4 0 , φ. 33.

Δια τά  αυτά  i*f tTotf τό μεν εκ των iv τω θ  γι* 
νομννον , το εν τω I* το i t  εκ Των iv τω Κ , τό b
τω Λ* το i t  ιχ ταν iv  τω Μ , το' iv τω  Ν.

Ε<»α i t  πολυμΐξής ίκ α τεξχ  των $ο$&των ixStatmv, 
9iCtf cu iv τω £ ,

Π Ρ Α Κ Τ Ε Α ,
Α. Γ ογξάφ^ω η ίτ ίξ α  υ*7τό την i τέξαν, ms b r a  

Ο , xsh ηχ&ω ύπ% ά υ τά ς  iv&Sa.
Β. Ώοίλαπλασ'ασον ικατον των τ its πολλαπλάσια· 

Ttas μιξών i i  ίκάτβ  των rtjs ποΑαπλασιαζιίσείε  κό­
τα τα άνωτίξω άξημ ίνα , ($ . $ 6.) οσα των γινομΐ· 
νων όμοαόη «σ' $αβioetias γ ξάφ α ς  ίν  υπό τό 1Ιτο· 
ξον. χ&( tTctf in  τά  μεν. U  τ 2 4<* m if bos ίκάτ*

β 4 , *  ¥ *

ΚΕΦ. Δ'. ΠΕΡΙ ΠΟΛΛΑΠΛΑΣΙΑΣΜΟΎ*. ο3



34 Β Ι Β Λ Ι Ο Υ  Τ Ι Γ Π Τ Ο Τ

μ ϊζ ϊς  της π ο λ λ α π λ ά σ ια - lets yivcu?vx τ χ  εν τω  Π , 
ret άί έχ τ3 — 3/3 £  των άζημΐνων /· ? > ν τ «  tv τα> 1\ 

Γ Συνχψον τ α  */ινόμενκ, i'vSSic.v e π  d u r a  a y x -  
yd)v. xcy k~ctf δη to εκ τω ν π^οκ&μ'νων ΐ^ ίσ εω ν  y i- 
νόμενον, το εν τω  Σ. η <)«£/£ εκ της π^χ^εως δήλη.

Κ Ε Ψ. Ε'.

Π ί ^  r i j g  τ ω ν  ο ? * ο κ λ η ξω ν  γ ξ α μ μ α η χ ώ ν  ϊ κ -  

3·ε<Τεων oiom^trrt^y»
II Ρ Ο Β Λ Η Μ Λ Λ'.

5 1 . Την εν τω  Τ  £σχν γζχμματικην μονο­
μελή ολόκληρον εχ&εσιν δια της εν τω Τ  μονομεςΖς 
όλοχ'Αηςίί ;&( ίτεςοαδΰς διελείν.

Π Ρ Λ Κ Τ Ε Ο Ν .
Γ (ΐχφητωσχν ητε διχ*ςετίχ η δια*ζ3σχ ως i t  

Τω Φ, η ως εν τω X o^etTXf’ Ύάτων δε εχοίτεξον πη· 
λΐκον λογι&ησετοη των πςοκαμενων εκ&εσβων, 

ε  II Μ Ε I Ω S 1 S.
§. 5 2· Τ «ί ετεζοειδας εκΒέσας πξαχμχτ ικω ς διε· 

λ«ν χμηχχνον, σημοάνετχ\ δε μόνον η διχίςεσις διττωςψ 
οος εν τω Φ, καν τω X ίδ&ν ε~ΐν. ομοίως δε x&f το 
Των πολυμέσων ετεροειδών ε κνισών πηλΐκον, των εν τοις 
Ψ ?<#/ ί ΐ ,  σημαίνετοι^ διοί της εν τω 2ψ, η δι» της 
iv τω a il οςωμενης ίκΒεσεως.

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Β'.
§ 53· Τ»)ν τω Α (δ) δοSeffutv μονομεςη ϊκ^εσιν

διχ της εν τω Β μονομιςΖς, της εκ των αυτών γςαμ· 
ματων συγκ&μενης διελνν.

η Ρ Α Κ Τ Ε Α .
Α\ Δινςη&ω ό συμπςάκτωξ της iv τω Α διχίζε- 

τεχς δια τ3  της διαίξϋσης, της εν τω Β κχτοο τον
της

it )  ΗΛ. III.
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Β Ι Β Λ Ι Ο Τ  Π Ρ Ω Τ Ο  Τ• 5

Των tv τω πζοΑχβόντι ττ^οβλήμωτι ιτζχχ^νντων ,
— I Γ

το μ· τω  II τίξον.ΰφα 7τηλϊκον. ίτηΐ dr το μ π μ , (φ. 

3 * ·) *VtTCC/ το ίν Τω II Ισον Τω IV Τω Ρ.
I»

II 1’ Ο Β Λ Η Μ Λ Δ'.
5 Α. Την tv τω Σ d'oO< ιτκν  ττολυμΐ^η tv-Otc/v 

Λ*· την ίν τω  I 7:ολνμ/ζχ%\ tx. των οϊυτων ovy-
%etf*rvt}i 7 ζαμμοίτων , <j'/; Aov.

II Ρ A Κ Τ Ε Α.
Λ’. ΊΥτ#%$ω ίχ,ατίζΧ των {κ§*σ*α>ν χατοί το μ !· 

yebr ; των »Υ οί’υταίν Δυνοίμίων' C7tt(> ίτΊ, 7ίςωτον μ!ν 
7 r//'ct$>*)u> το την μ^ζονχ ίμφοίΐνον Δι'γοίμιν 7CοόμμΜ. 
SrjTtqov , ί ^ τ ο  την την ττςωτ>jv τδ ooVra '/ςΰμμοίτοε 
ίλοοσσονοο, τρίτον το  την την $ (υ τ ίζχ ς , >($ί/ τοί ίφν- 
ζην όμοιων, ϋτων υν τκχ& άτΜ  η μίν ίν τω Σ , 7 '̂ 
νίτ«/ η ίν τω Τ , η d* ίν τω Τ , η ίν τω Φ.

BY Δκας& ήτω (\ιχ τδ cca τδ τιςωτχ μίζϋν  την 
το την ^Μ ζΐτόοα πςωτον μίζον , το 

(§· 5.<·) $ύω $  ίυ$«ων 7Τ(ζΐεχ&σων y ώνιαν την
οίΜζΣσαν Φ «%ί)ΐίσων, yty^d<f.^x \j7io την ίτΐι^οον 
τό  τϊ^οκνφχν 7niAiv.cv χ 1 .

Γ .  11«λλοί/ίλ«σ/οί:9ητω το tuftOiv ττηλιχον « 2 d7 
ixoc^a των την λκο^δσην μΐζων. ;(9y ίχοίϊον των 7 ,ν,°· 
μίνων οίν;ό ίν.χηα μό^χν την όκ ά ν τ ιω ν  χφηςή&ω y ςχφίν 
eJv ίν τω X oi^xraj.

ΛΥ Γ (*/ζάφΒω το λοοττον σι)ν χπχσ ι  τοΤν μίζισι την 
$ιοιις«τΙχί, «</)’ ών δλΥ αφηςητχμ κχτχ  ooti ĉlv ω'ν ίν 
Τω Ψ. Xj $ιηςη£(ύ 7Τ(*λιν το 7ίξωτον τδ λοοπδ /Λ̂ ον — 
β«3/3 λοί ΤΗ 7Τ<*ωΤΧ μ ίξΧ ν  06 την ottt*l>Xeην* Xj το 
ίϋ^θΐν πηλΐκον —- * « β  μ τ χ  έαζοόν μ*ΤΧ τ #

7(«-
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•/^αφίν, ττοΐλαπλασιαβητω  l κοίτα των Trie
ere μν^ων άφηφ]S)ui οι καθα/Οζ' )(οή πςότνζον tcc

•/ινόμρνα , τα »ν τω ί ϊ  αηο των ίν τω  Ψ" τα  ί ί  
κα ταλ( ΐφ $ ίντα  συν τοίν ά facie μ ίξ ίσ ιν  ήττανι κατά  
σΐΊζαν γ^αφητω , ων ίν τω C.

l i\  Τ α  χυτοί &  y iy v iS a  ’ίων a ήτοι i/Λν κατα· 
λαφ §η  , oie ίπ 'ι των 7Τ(ΐοκϊΐμΐνων ίκ^ίσνων, των ίν τω 
D , >5 μί^οτ τ ί άά'ιαιςρτον,

’ Εw t  λ) «ν το ίν τω e το ("ητάμρνον ττηλίκον, ω( 
if t οίυτνίϊ Trie 7τςοί£νω% ;($γ των τ rje Koivrje α ς& μ η η ·  
κrje κανόνων Λίλον,

Τ ΙΓ Μ Ε I η Γ I Σ,
§. 5 7 · Το μ ίτο ι την ίια ίςνσιν ίκΒ ίσρω ί τινον, οΓον 

τί?ν ίν τω F Λα  την ίν τω G, καταλοιφΒ ίν ά&αίξβ· 
τον μίζον 7 2 τω πηλίκω 7(ςοσγςαφιτα/, ooe ίν τω L , 
η ίν τω Ο^ο^ατα/.

κ Ε Φ\ ς\
Π ί^ ί  π ξ ο ο & έ σ ε ω ς  , α φ ο α ξ έ σ ε ω ς , π ο λ λ ο ί ·  

π λ α σ ι α μ ν ,  ^  Ά ο α ξ έ σ ε ω ς  τ ω ν  Μ α λ α σ μ έ ­

νων γ ρ α μ μ α τ ι κ ώ ν  ε α φ έ σ ε ω ν ,

, Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Α \
§. 5 8. Ταν ίοφιίσων χβκλαοΜνναν ίκ& ίσιων ίυζ£ν

Το κοψαλαιον,
Π Ρ Λ Κ Τ  Ε Ο Ν.

'Καν μ ίν αί ftoSuaotf ίκ& ίσ ιχ ί Ttie άυ τύ ί ϊχωσιν 
ονομάτων, ωσανς αΐ ίν τω A » ( ν) συναψον τ ί ϊ  α^$*

το κρφχλαίον, ivBkiue
7^ψον.

ζητάμονον κνφάλαιον το ίν τω Β, ομοΐωϊ το των ίν 
τα I , το νν τω Δ. ί'.Χν

·/ ί\ >·?α/ οη τ ' «V το
μήναν, ($. 44 , 45·) ^ υ7Τ0 
α χ ^ ιίσ η τ ,  τον kuvov ονοματην

(0 IV.
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3° β ι β λ ι ο τ  π ρ λ τ ο τ

• S Η Μ Ε ι η ε  I S. λ'. 
i t ,  CT< Ttvii' των ί>ΐζων ίΤΡζΟΟίόίίϊ ioKXfft , 

κοΰπϊξ ομ οα$ω : tiaccf. Totuurxf it «V<v α* tv τον Η *) 
Ο οζω/jifVMf. ϊήΐ όί Υΐ (/.(V tv τω  j . ισχ ry »'/ τχ Η. ttft* 
it το ιό a**, τετςοίγωνόν ύπνον' (>ίζα το 4« ‘ , το 
« μ* Tijv tv.beatv α μ η τ ό ν  τιοάν Hv. ϋ'ςι το ι ό«4 , «Α λ 
το 2« , ΰτ<νο4' η (5<<οί «Vfa re s , γ ξ α φ ή α χ ς  χν τ ϋ ϊ  4 oc2 
$!& ί tx ro f rS  την (>ιζηϊ σημοίχ iv τω  τϋ  iv.rcv σνμ* 
,7T('Ctv.TC(>cs τ ο π ο ) , μντχ& ληΒ ήα/τχι ή iv τω  Ξ (>ΐζ<* 
«V τί'ν tv τω  Ρ. ποίλιν η iv Τω Ο Ίση τχ  tv τον Σ. 
»<7/ it ό 4 τκτξά*/ω νον , imvotf >} ο 2 . το<Λ/«*
ŷv >j tv το" Ο /V»f Tti tv τω T. *κ£ν «< tv το if S  

9&f o  ficv.Scrotj tTwjo<ri$tii>' πςοτίξον , tiff tuv iv Ton' P 
π#) Τ μΐταβΚ Υ ι§*Ισαίΐ, ομ οα^ Ί* y/ycvetatv. ($ . 38 · )  
ομοίως it tv το<4' T  Hj Φ trtfoeitfV Α>κ»σ;ν. *ττ«
<jt » /xtv tv τω  T  tax tv tv τω  X , η dt tv τον Φ
tv tv τω Ψ  , ti tv rv τω  l l » <)>jAov «fat o n  ομ οα·
itif  «σίν «< iv rots Y ^97 Φ.

S H M E I Q S i r  B\
§. 64 . Teet· Soxxaut xv trofoeirtf $i£ete Aar raff 

Αββφό̂ ι? των 7 (>χμμοίτων ίχ& ίσ& /, χοή TXν' evroff TX 
αημπχ συμττξΰκτοξοίο, πολυπξοογμονχτΐον 7ίξ)ν η tr e ·  
ξοο ιί£ ϊ eivctj οοποφννοκ&ομ. r k t is tv  νυξοτίον το  Α^νμ 
τον τ»?ν ίκθοσ<ν τιοιχν. τ3το i t  ylvorotf , οίνοολυομινών 
των yςuμμAτωv των αυμττξοοκτόξων χυτώ ν A t TW 
7ΓοΑ#7τλ«σ<#?ΛΓ, α>ν γινομονον istv χ πξοκ&μίνη ΰπ ο  
το  τχς ζΐζχί σχμηον ίκbeats. * * ν τοτξχγω νι· 
κη >1 §ΐζοο ν ι τοτξχγωνον iv τ ν  ix& iaet ίυξοτίον , ο π ο {  
i/ «Awv wo& .χπλχαιχ& *ν t»jv πςοκχμίνοιν ποποίηκβψ 
txSratv' w v  it κυβική , κυ̂ 3ον » )̂Υ αλΚων
ξιζων ομοίως. 2τως Sv ΑνχλυΒΑαης Ttjf ίκ& ίαοως tiff 
TW ίχυτηο 7ΐοΚΚχ7ΐΚχσιχτΧ{ > ifcaytroq ν φΐζα τη*

νον



iv TV h S h c -t iv p S r t ' c i*  At>νάμςως , a, tW #V T8 ση· 
γ ς * φ ? τ « !  , 6>ί *V r «  ύ π ο δ ά γ μ α η  τη ς  w foA «- 

/Syo’fjf νημ&ωσρως. o A  tTt’Q d ττο^ λαπ λασ ια^ η ς, λ  if 
»j ίυ ^ θ * ? σ «  Auyrt/htif π ο λ λ α π λ α σ ια ξ ο μ ίν η  την ίκΒνσιν
i n l e t  , «ίάνβ'ί *V<V e Tijv fJcSfflriV agQVTCV 7T0MV. Ao
^  u*e t$ ffjj/xucv της ζίξης γςοόφεταμ 

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Β*. ·.
6 ζ. T<wv ·ν τώ  C $ο§ασων όμθ€^ών ζιζών το Κ(· 

φάλοuov ίυξών.
Π Ρ Α Κ Τ Ε Ο Ν .  .

ΚΕ ϊ\ Ζ'. ΠΕΗ ΠΡΟΣΘ. ΑΦΑϊΡ. ΠΟΛΛ. κ, ΔΙΑΙΡ. 3 *

Τβί Ικτός των σημώων της $%ης ϊυμπξάκτοζας 
Τυνά-φας κατα t W της πξο<Βόσ(ως κανόνας, το 
ΜφαλαΙω αυτών την μίαν Των ξιζών, ως » χ « , πξοσ· 
•/ξάφας, ίυςησας το τών πςοκ&μίνων ξιζών Μφοίλοαον 
ίσον τω iv τω D οξωμίνω. ομοίως το μ ίν τών iv τω 
ί  is l το iv τω G* το Si τών iv τω 1# , τό iv τώ Μ* 
Το Α τών iv Τω Ν Η&ϊ τό iv τώ R,

ΠΡΟΒΛΗΜΑ Γ.
§· 66. Ά ν ο  της iv  τώ  Α (»ί) $ο&ώσης φίξης Ttjp 

iv τώ Β Ιτοςο«ίη αφολών
ΠΡΑΚΤΕΟΝ.

Μ οταβ/βλη&ω  τό σημώον τ S συμπξκκτοςος της 
αφαίξντόας οίς αποφατικόν , «  καταφατικόν i& v , η 
ο*ς καταφατικόν it iv  άποφατικόν J  , χοή κατα  <τ«. 
fey γρ/ξάφ&ωταν eu ϊο&ώσοη $!£ocf, «V ou iv τώ  Γ . 
cu river η ζηταμινη διαφοξά « λ .

ΖΜΜΒΙ ΟΓ Ι Χ :
$· $ 7· 'Σημοάνοτομ μ ϊν  η τών ίτοζοαίών ξιζών αφοί· 

ζ ο η ς , πςοογματικώς f i  ύ ylvrr«tft ωσαύτως ο πο/λα· 
*τλασιασμός x&f η Stcuftcto.

\  ; ·,.\ -:·ν * ' 5 UPOi
(*) π/, VI. " · -  ·
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τ α  τ'ά·, d v res  Ινομ αςά ϊ i%cvr«, μνταβΚη^ντων% 
JL 3. % _L i

tserctf τ ο  μ fa Λ2 :ξ=Α^, Το' ie Β3 err Βύ . «Λ» το
Λ 6 ^

ρ'ν Α<>,=  |/λ % To ^  Er> = r |/lJa. η μ ί ν ] / ASSS

|/A3, v <5* j/ ΰ τ ζ ζ  j / i i 2 . xk$v at | /A  * 9$ j/ f i f
A

μ /w»j r«i- «v r&  ονομαςχί' i'xttvetf «V toss )/ A 3
6

μετ/βλί3ή<τ&)> , rot* tacts dvreits ,  *> rw  o»u· 

cVofcoi«?«i· ίχ να ο ίϊ.

ΠΟΡΙΣΜΑ.
$. 73. T«f οποίασχν «,ξΛ φίζχί d s  ομοπ ίκε ττο&Μ, 

orA»otd{av Κ) hou^Zv ϊζ * ν , καν γ *£  μη txs dvrxs  
οχωπν ίνομ αςαβ » «V ν τίςα ί μοταβΛ λονται Tiis d v  
rue ονομusds ίχ ύααδ .

ΠΡΟΒΛΗΜΑ ς\
φ. 73· Τ»ίν (pv τω Ο ίοΒ ασαν φΐζαν Std τη ί iv τ α  

Π 7rt]Au7rAuetd<r«f.
ΠΡΑΚΤΕΟΝ.

I Ιο&απλ<*7ΗΧ&ητ&)θΌίν οI faros των φιζων συμπξακ· 
roqte , tyif τω ίζ  dutuv γινομίνω 7Τξοσγογξ»φ&ω το  
*/ίνομονον fa  των faros των ξιζων faStatoov αυν τω  Ttjs 

σημιίω, faotj $η χν το μ fa fa  Των fa Tots Ο *2j 
Π * το fa τω !’* το h  fa  Των fa' TOtS Σ  H&f Τ< TO 
fa τω  T* ro $* fa  των fa To7e Φ X ytiνμονον» 
To fa τω ψ , ,

ΠΡΟΒΛΗΜΑ t.
f  74· fa τω SI $o$£aav  (/^w* Aof τ Sis fa 

to? C Αολιΐν.

r . πρδ*



34 Β Ι Β Λ Ι Ο Υ  H P i i T O Y

Π Ι ’ Λ Κ Τ Ε Ο Ν .
ΔίΜ ξε$ητω ο συμ π ςάκτω ρ  τη ε ίν τω  ί !  όιαίςετΐοίει 

<5W rS  τη ε εν τω  C ώΜζίτΰ" >■&) τω  τ>ηΚ\ν.ω τ.^οσ- 
γεγζάφ & ω  το  ίκ  τ\ιε ώ α**ίσεω ε των ίντοε των ^ζων 
ίκΒίσεων π(‘(,ν.ΰ-φαν στηλΐκον μετά, τ 5  τη ε (>!ζηε σημΑϊ» 
Η) rAuf όη το ζητέμενον πηλ'.κον το  εν τω  13# ομοΐωε 
το  ίχ των F x&f G , το ίν τω  Μ.

Κ Ε Φ. Η'.

Π εν) πξοα& έσεω ς yc?'j ά φ ο α ξ έσ εω ς^  π ο λ λ ά *  
π λ α σ ι α σ μ χ  y&j ά ίο α ξ έσ εω χ  τω ν ο λ ο κ λ ή ρ ω ν  
εχ& εσεω ν $ ια  τω ν  Μ α λ α σ μ έ ν ω ν , χ α )  τω ν

ξ φ ν >
Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Α\

$· 7^· T»jv ίν τω  A ($ )  ίο&άσΛν ολόκληρον (χ^εσιν 
τ ί  tv τω Β ίτησυνοίψα/ χεκλοίσμivy*

Π Ρ Λ Κ Τ Ε Ο Ν .
ΈυΒΑωε υττο την ολόκληρον οίχΟΆσηε, η μονοί ε  ye· 

7  ςοίφ$ω υ π  οίυτην. ω ε 5ν κεχλοοσμίνη τη όλοκλη?ώ  
λογι^Αση ίπισυνηφ&ω η ίν τω  Β χεχλασμίνη, (§. 5 8·) 
·7«/ $η το ζητάμενον κεφοίλοαον το ίν τω  Γ.

Τ«ν οουτων £η π ζ χ χ Β ίν τ ω ν , οίφ οας($ησεταΐ μεν η 
tv τω  Δ Ο07ΤΟ τηε ίν τω  Ε ,  ncfi η διχφοςοί οίυτων 
’ίση hotj τη ίν τω  Ζ. ( §. 59·) πο& .Λ πλ»σκ*& ησίΤ«ΐ 
$ί η ίν τω  Η Λοί τη ε ίν τω  Θ» Η&{ το  ίζ  Λυτών 
y^voμevov eqroi/ το ίν τω  I. ($ . 6 0 . )  λοαςεΒησετοη  Je 
V ίν τω  Κ &οο τηε ίν τω  Λ, Κ) το ί ζ  »υτων 7ίξθ· 
κυψοίν πηλίχον 'fecq (  §. 6 1 .) f  ο ίν τω  Μ.

ΠΡΟΒ-

(5) Titu VII.
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Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Β'.

7 6 . Τ>)ν iv τω Ν Δοθ«σ<κν βλόν.ληξον ΐκθίσ/ν 
τ £ tv τ-ν α  όώιίσϋ h ί/συνοόψ*/ ςιζη.

11 Ρ Λ Κ Τ  Ε  Ο  W.

"Η τρ ολόκληςος ρκ$εσις ngy η §1ζ& koctcc σ&ζάν 
y t y ςάφ^Μ. Κ) (<;<χι <)η τ ο  κ εφ αλ οαον  οίυτων το  iv τ ω  Ο .

'h ty v i^ S w fT ttj 6ϊ tj iv τω  Ρ $ ίζα  ά π ο  τη ς  iv τω  
11 ολον.λή^α’ i v . b i j e a o ,  toev τ ο  σημ&ον α υ τ ή ς  μ (Τ » ·  
βλη$% , κ, κ«τω σ ζ̂'Λν τη ολοκληξω Ύ ξαφη  , ωί- iv 
Τω Σ o^aretf. ή oe ρ’ν τω  Τ  βλ όκληξος iv-bsTis t ilt  ο 
της iv Τω Τ  &£*Ι* οοφαι^εΟητετα^  ,  iciv μ ετ α β λ η Β η  
τ α  σημαία α υ τ ή ς  >&f notrci ac-ifuv τη  $1ζη γ ς α φ η  « 
fc‘s iv τω  Φ .

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Γ\
$· 77· Τ»)ν iv τω X ΰοΒϋσοίν όλόκληζον ivbevtv 

<W της iv τω ψ πολλαπλασίασα/.
Π Ρ Α Κ Τ Ε Ο  Ν,

Πολλα7τλασ/α£»ίτω η ολόκληρος εν& εσις  λ *  τδ iv · 
τος της (>1ζης συ μ π ςο ίχ τοςος  , ?($</ τω  γινομίνω 7Γξθ€· 
yeyξάψΒω η .̂'£α ^  i%e$. fcj tVa/ το ( ζ  αυτών
γΜμενον το iv τω ί ΐ .•

Ομοίως ί* τ»?? μρν pv τω C ολοκληζχ λα' τδ της 
tv τω D ^(Vjf συμπξάκτοςος άιαίζεΒείσης, πηλΐκον πςο· 
Kt\J/« το ρ’ν τω g· τδ <5ρ r iji  pv τω F $1ζης συμπξάν· 
τοςος λα τ?? ρ’ν τω G ολόκληρα htuqebivTts , ττ̂ ο** 
κυψ« το tv τω L πηλίκον.

£ Η Μ Ε I Ω Σ 1 2.
4· 78. *Ι?ρον , οτ/ Η; ά'^ως πολλαπλασίασα/ Xj 

λρλ«ν tvp?i λ  if των ί̂ζωκ τα'? ΙλονΛη^ς ivbiaete· 
*μ<Ροανίτω yuq το μΙ\ A t »jv οποίανδν όλόκληςον ε'κ·

I  a Λ-
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ν
Beaiv’ τό  JV j/A  , την ctroiavuv ξΐζαν. τό ίττα το  μίν 

ν ±_ ι
A =  A Jf rj & j/ A rrrA 1', των ι ^  ν μ*ια(1λη§ί\*

V 1 V
Βων «V tcc Τ  HSH Τ> *<r*TUf τ  ο Α1 =  Α ν. όμοαίόΐν

ν 1 V Υ
Sv Ζσοη Αν , Λ" , «τ#ν α\ ] / Λ μ , ] / Α  , ττο^απλΛ-

σια&ησοντοη μ*ν χ α τ α  τον τ 3  π ο λ λ α π λ α σ ια σ μ έ  χα·>
V _____

v iv a , }{ομ το νξ αυτών  γινομηον iVoty το V A'- Α ~  
ν ,

γ Α ν+ 1· &Μξβ9ησοντοη i<? τω τ»ν διοαςίσκων κανόνι,

* ____ _ ν ___
Xj fcotf το {£ αυτών πηλίχον, τό  ν 'Λ ' .  Λ V a v~1-

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Δ'.
$. 79· Την tv τω Μ κνχλασμίνην tx&e·

σ§ωϊ , ?φ/ τηjv tv τω Ν φιζην ίυξόιν τό χνφάλΜον.
II Ρ Λ Κ I Ε Ο Ν.

Έν&οίαν υπό τον την φιζην συμ πςακτοςα  «% £«- 
σην γξαφΒητω  ΰπ' αυτήν »j μονοί ν. οον χ λ άσμ ατι $  
τω την φ!ζην συμπςάχτοςι ίκληφ& ίντι, οίχωςιςω &»· 
μίνοντι την $ΐζην» συνηφ^ω η χνχλασμίνη βκΒ/σιν. 
($· 58.) *5*V«/ όη τό χνφοίλοαον αυτώ ν , τό tv τω  

Των αυτών πςαχ^ ίντω ν  , »ί μίν όιαφΰζοό των tv 
Τοΐν R fcj S tTOj η iv τω  V* το <j* γινόμννον ix των 
i ν τοΐν A x&j B, (*) re iv τω  Γ* το it πηλΐκον, τό  
ix  των iv τοΐν Δ Ε , τ · Ζ.

Κ Ε Φ. Θ'.

Π*?; της των ξιξων εξαγωγής*
ΣΗ.

( ,)  ΠΛ. VIII.



Σ ΗΜΕ Ι Ω Σ Ι Σ  λ\
go. Π\&votj ό α  εκ ποιων μεξων πάσοο Δυνοομις 

cvyy.etTdf. τητη γ ά ς . γνω&)έντος, φάον η της δο^άσης 
Δυ: άμεως ξίζοο tvqtSyTeTOtj. πο?λαπλο67ΐοο£)ητω Ην το  

πλωτόν μεν εψ' έαυτο , «τα  διά  r ijς δευτέςοος 
Δυνάμεως , «τα  διά  της Τξίτης , H&f εφεξής ομοίως, 
t^otf δη tv το μ'ν εκ τ η α ζ ίζ β  τετράγωνον, το tv τω  
Η , ό δϊ κύβος, ο tv τω  Θ, η δϊ τ ετ ά ξτ η  Δυνοομις η 
tv τω  I. το μ*ν πν άπ'ο της διμεςπς εκΒέτεως arfc/3 
τετράγωνον σύγκιίτοοι Ιύ τΗ τετξαγω νπ  τη άπ'ο τη 
πςωτπ της εκΒέτεως μέςπς, Κ&{ τ£τ δίς οβογωνιΗ τη 
ύπο τη 7τςωτπ :{ομ τη δευτέςΗ, χομ εκ τη τετ^αγω- 
vh τη άπ'ο τη δευτέξΗ' ο δε κύβος , εκ τη κύβπ τη 
άπ ο  τη πζωτπ μί<*ϋς , εκ τη τςιπλοοτίπ τη γινομε- 
vh έκτε τη τετςοογεόνΗ τη ά π ο  τη πζωτΗ μεζΗς 
εκ τη ό'ιυτΐςΗ , εκ τη τςιπλατιΗ  ΤΗ γινομένΗ εκ τ  Η 
πςωτΗ μέςπς τη τετξοογωνπ τη ά π ο  τη δευτέξΗ, 
;φ/ εκ τη κύβπ τη ά π ο  τη δευτέςΗ μέςπς’ y δε τε- 
τάζτη  Δύναμις, εκ της τ ετά ςτη ς  Δννοομεως της οοπο 
τη π ζάτπ  μέςπς, εκ τ  Η τετξοοπλοοπιΗ τη γινομένΗ έκ­
τ ε  τη κύβη τη *7το τππζω τΗ  μέςπς χομ εκ τη δευ- 
τέξΗ μέζΗς, εκ τη εζαπλοονιΗ τη γινομένΗ εκ των τ ε ­
τράγωνων των οοπο τη πςωτΗ Κ°Η δευτεςΗ μέςπς , 
εκ τη τετςοοπλ,ασίΗ τη γινομένΗ έκ τη πςωτΗ μέςπς 
Η) τη κύβ η τη οοπο τη δευτέςΗ , Xj εκ της τ ετά ξτη ς  
Δυνάμεως της άπ'ο ΤΗ δευτίξΗ.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Α'.

ΚΕΦ. Θ'. ΠΕΡΙ ΤΗΣ TON ΡΙΖ. ΕλΑΓ. 3?

$· 8 *· Τ  Ητών , Η μην αλλά ?φ/ Των έκθετων των 
γζοομματων, έ£ Ζν 7τα τα Δυνοομις σύγκατοη ευςόχως 
‘ΠΒζατ>ΐξη$ίντων, η έν τω Κ γενική εκΒεσις συνίταταμ 
πανοον Δυνοομιν εκ διμεςπς ίκΒέτεως γινομένην ίμφοα- 
νπσοο, εάν άντ\ τ  Η ν ο της Δυνάμεως εκθέτης εν άυ*

Γ 3 τ »
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ry έπa πάσα πολυμεςεις εκ&εσις άς διμεςη
μεταβά/λετομ y τα μεν των μεςων civvy·* Ίσα καμειϋ 
τω πςωτω της διμεςας , οιον τω α , των δε λοιπών 
απάντων Ίσων τω Ψευτίζω , ef$v τω β , η άςα εν τω 
Κ εκ̂ εσις 'πάσαν Αυναμιν εμφοάνα τ»jV όποιασαν εκ·
Bias ως.

Σ Η Μ Ε 1 Π Σ I Σ Β'.
$. 8 2. Έ άν μεν απ οφ ατικός ά ζ υ μ ο ς  y το ν if εν 

τω  Κ εκΒεσις μονάδα ε//.φαί να διά  των της ίκΒίσεως 
μεςων διηςημίνην' εάν δε κεκλασμένος , μίξη α π α ς ο α ·  
ξ β μ α  της $ίζης , της νπο τ α  ονοματα τ α  κλ άσμ α·  
τ  of δηλαμίνης,

Σ X Ο Λ I Ο Ν,

$, 8 3· Έ«» μεν το ν =  — 2 , ϊσ ετα / το a  τ±ι β  =3
---- -  % —-----V
ttdr/3s= _ »  . , ομοίως εάν το v s — 3 » iW«/ #d=/3 =

3 ατ±=β
αζ+ζβ=ζ: — 3i . )  ίο»ν το ν= "ΐ*, ίσετομ το  

α ^ β

oedr/3 =3Β ccdb/3 ^  , owo? ίσον τρ tv τω Λ σ«?£.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Β*.
$. 84. *Η ά ς α  ΤίΤ̂ «νΑ>ν<κ>} τ3 /w»j owroi· το- 

Τ?#γων* εκ μεςων σ υ γ α τ α ι, ών ο άςι&μος π ίζ α ς  ακ 
ε'χα' ομοίως ĵ c/ η κυβική τ α  μη οντος κΰβα  , Kj η 
Των α)λων Δυνάμςων , των μη τοιάτων αοω ν , cia  ν 
ζηταμίνη $ίζα, οπές δη x&f εκ της άςιΒμητικης δη- 
λον,

Σ Η Μ Ε I Ω Σ I Σ Γ*.
$. 85» Αί μεν τετςαγωνικομ της μονάδος $1ζα/ δυω 

άσϊν> tu εν τω  Μ’ tj* ίκ α τ ίς α ς  χ ά ς  εφ' ε αυτήν πο)λα· 
στλασια& άσης y το εκ μονάδος κ ςοκ υ π τα  τετςάγωνον'ctu



a* St κυβικοί} Torts', α< tv Τ'Ζ Ν* i£  ίκχςη: y χς χυ- 
ιΖν ή\· πίλλΜτ;λασιχ<&άση: ,  ο εκ μονάδα ylverotf 
κ·/,2;.<·’ ui j i  τη: τετάςτη : Δυνχμεω:, cw tv τα> -Η λββ 
re*. cc’jrcv A:yov’ on da τη : π ίμ π τη : tu tv r&> O. t< 
v* dt με$οόω tvqrivTctj , κχτωτεξω εξαμεν.

KF-Φ Θ. ΙΙΕΗ ΤΗΣ ΤΛΝ ΡΙΖ. Ε£ΑΓ. 39

Σ Ι 1 Μ Ε Ι 2 Ϊ Ι Σ  Δ' .

S6. Ilaaciv $ΐζχν Six των τη: μονοί So: ζιζων 

•ποΤΑχτιΑχνιάζΜ χςη. την μεν τετςχγωνικήν Site των τε· 
r̂ ci'/vviY.'Zv, την 3ε κυβικήν Six *των κυβικών, την Si 
τη : τετάξτη: Δυνάμεω: Six των τη : τ ε τ ά ς τ η : , KW 
την των χϊΑων Δυνάμεων ομοίως, τη : γάξ  \ /χ 2 Six 
των tv τΖ Μ TSTQOtyxviKoov τη : μονά So: φιζων πολχ· 
πλχσιχ&άση:, π^οκίπτασιν χ* ·4~ι\/χ2, — ι }/<**. 
ότι Si η μεν +■ ι ̂ /λ2 =  - f - 1. -Η ec‘ η Si— 1 j/oc2 =
— ι . - Η α ~ — oc. e£ /κχτίςχ: Si τάτων εφ' /χυτήν

3
πολχπΑχσίΧιΒείση: , το χ2 ylvtrxj. ομοΐω: τηc y x 3
Six των ιν τω Ν κυβικών τή: μονά$ο: φιζων πο&χ·

3
ιτΑχσιχΒάση: ,  τς&: πζοκΰπτϋνι §'.ζχι, ή i y x 3 ,  j

3 3 3 3 3
~~J_r α3 — J_ V  3· y c c 3 , *) ή —J _ y x 3 + i_ y - -~  3. 

|/«3 . ίκάτη: Si χυτών Sit ’ηο/λχπλχσιχ&ρση:,
3

ylvtTctj yj y  x3 , urfcv 0 κύβο: « 3 . r «  «or« Xj 
*77) τη: ζΐζη: τή: τετάςτη: Δυνάμεω: ,  τ?ί die/4- 
σιτή: , jjj τοΰν «Λα>ν εφεζή: συμβάν* Six των τχυ· . 
τωνυμων τ^ί μcvάSo: $ιζων ποΑλχπλχσίχ&είση:. ετεε/ 
αν τα μ/y τετξχγάνα, οΤον τα χ2 ή $1ζχ ήτοι ή Hr#

Γ 4 fcfy
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ΐς 'ΐ', ή ’ή — X , τδ Υ.ΰβχ , olov τδ <*1 , ft/« Τ<£ή* 
cienutvoiv Τξίων , τ5το 7ίχτχν ξίζαν  , «V μονάδι
Υ! '·,: ^/ξάμμχτι ifftjv εχ λ α  μ  β κ ν  ο μένχ,ν, 7>οΚοί7[λασιύζ&ν 

ΰ.α των ταντω ννμνν α υ τή  μοναδικών ΐ>ιζων. δτω  
μΐν yccq δ  μόνον μ ίαν, χ?λ ίχάτην  των ΐμζών τής πςο·  
KVil'.ivM ίυζίσχομεν Δυνάμεως.

II Ρ Ο Β Λ II Μ Λ Α'.
8?. Τής tv τω Α (κ) $ο$ vtrqe ίκ&ίσεωί την 

τετςχ'/ωνιχήν tvtjotv όίζαν.

I I Ρ Λ Κ Τ Ε Λ.
Λ 7. Τ ετχχ^ ω σχν τα  τής εκΒίτεως μεςη κα τά  το  

μϊγε&ος των Δυνάμεων, ως tv τω τΐε^ι 8ια*(>ίσεως κς- 
ψ αλαιω  ά^ήτα] , (§. 5 (}·) *<*ν Β oqxTotj.

Β\ Έν'>ε$ητα> η τετςαμω νική (>ίζα τδ·?. της ίν ά ίν εω ς  
τχ^άτζ με^χς, ήτοι τ δ  λ2 . ητις Λί ΐ^'ν ή χ 2=χ. ( 2 6 .)
Kc/’l ΎζαΦ&ητω tv τω  I”, ω« πςωτον μ ίξα- τής ζητχ- 
μΐνης ξιζης. κ, τ δ  ά τ ι  χυτή ς τετρά γ ω ν ά  α 2 άττο τ δ  
πςοίΊζημίνϋ πμώτ'χ τής εκ$ΐσεω ς μεςχς άφοαςεΟδεντος, 
τ α  λ ο ιπ ά  χυτήν’ μεςη γεγξάφ & ω σαγ ως tv τω  Δ 
δ^χτομ.

I \ Δ ιά  τ δ  Α π λ α σ ία  τής ίυξε& άση ϊ $ΐ& ς α ,  εΐτΰν  
<ίιά τ δ  2α  ίιελνν το τής εν τω Δ εκ$εσεως πρώτον 
μίςοΰ , ήτοι το  2 « 3  , το πηλίχον β  , ο εςι το $εΰ· 
τεςον τής ζντχμίνης $ίζης μ ϊξος  , ( <$, S o . )  γςχφ ον  
tv τω  Γ μ ετ ά  το έυ^ε&εν Άσωτον μεςος χ ,

Δ', Τ ο ί 'ί cfioycίνιον, το ύπδ τδ 7ΐ(>ωτζ τής ξίζης 
μΐςΧς χ , τδ ίευτέςχ β , συν τ ά  χπο τδ $ευ· 
τίζΧ τετζχγάνω β 2 , άτχν το 2 χβ  -+- β 2 άφηςή&ω 
άπο τής tv τ $  Δ εχΒίσεως,

Έ ττά

(χ) π,ν. IX.



Ϊ 7ΓΛ δε TO XCITtCV ZdiV Ϊ δήλον ctqa CTt V 7ΤζΟ· 
κχμϊνη έάΒεσις τετςάγωνον t,<v, ής η φιζοο ή ευξεΒά· 
σα Λ +  ρ.

Σ Η Μ Ε I Ω Σ I Σ Α'.

gg. ’Fotv τ< /xtrot τ « ί  είξημενοος ίΤξοίζ&ε κατοο- 
. ή πςοκαμενη εκΒεσις δκ εςι τετξάγωνον. διό 

λι >ij- it.lv την hτ' κκξιβες τετξκγωνιν.ήν αυτής ξΐζαν 
ΐυξ~;ν. σΰ'/HtiTOti yάζ κύτη εζ άπαςοκζιΒμων μεςών. 
($. : 4·) το αυτό δε σημείωτεον ){ffj πεςι των φιζων 
των «Λων Δυνάμεων.

Σ Η Μ Ε I Ω Σ I Σ Β'.

89· Τα κυτω δή τξόπω ευξεΒήτετα) ή τδ τε- 
Τξκγωνχ ζΐζκ , κούπες πολ,υμεςής §σκ. τκχΒείσης γάζ 
τής ίν τω Κ εκΒετεως ως άςητοη εν (φ. ζβ.} X) τής 
τετςκγωντ/.ής φΐζης X τδ ττςωτΗ άυτής μέςϋς ευξβ· 
Β ίσης, ά άφαιςεΒίντος τδ « V  άυτήϊ τετςαγωνα X2 
ατιο τδ πξοΗξημίνα τής εκΒεσεως τίξάτα μεςας , rot 
λ α π ά  , rot tv τω Η, ίσα «VI τοϊί tv τω Θ. Αο τδ
τιςωτα κυτών μεξΰς aX. ι/·+·Ζ Λοί τδ δ ιπ λ άσ ιά  τής 
ήδη ίυζεΒάτης φίζης, wrav Α« τδ aX , δααςεΒεντος, 
το πηλΐχον ί/- f - Ζ ,  το JtuVtfcv τδ*' ζητημένης φίζης 
μ<ςος *V< , Xj &V tv μόνον λογίζετοη. ( φ. gi . )  τδ δν
®«>* όξΒογωνία τδ υ7Γο τδ π ςω τα  X τδ JtuTt£#

//-+-Ζ <7υν τω  Κ7ΐ κ υ τΰ  τΰ  δεύτεξΰ μεξΧς τε . 
Τξαγωνω α π ό  τής εν τω  Θ εκΒεσεως κφοαςεΒεντων , 
το λο*7Γον δ&ν tV/v. δ δήλον, οτι ή πςοκειμενη εν
τω  Ε εκΒεσις τετξάγωνόν ετ ιν , $ίζκ ή έν τω  Ζ
κ&μίνη. ομοίως δε ^  ή των κ?λων Δυνάμεων πολύ* 
μ?ξής φΐζοο ευςεΒήσετομ,

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Β'.
$· 90. Τής iv τω I δοΒάσης ίκΒέσεως την κυβικήν

V? * ·* *$‘V*v ευς»ν.

ΚΕΦ. Θ'. 1ΙΕΡΙ ΤΗΣ TAIN ΡΙΖ. ΕΞΑΓ. 41



B I B M O T  IT Pi l  T O T4 *

Λ'. T ετάχΒω tj tySeaie ως tv τω K oq̂ raf. §. 5<5·
B'. ιΕυς?$ητω y κυβική $ίζ<* TU orqdru  Ttje tK$e·

3
u e a e  p i q u e  & 3 ,  t i n e  * V v  « 3 = ο ί .  r a r o  7iq<2 r c v  T t je

ζηταρίνιy; κ υ β ικ ή  q!£ye plqoe hlv .

Γ . 'Ο κύβοe a 3 rije tuqeBdaye §ΐζ>je a οίφ%ςη$ω 
ec7io tu Ttje 7rqcx*tplvye Iv.Slaeve 7itu>TU pique, rot 
(is λοιποί dvrije plqy ytyqoicp̂ M ole tv τω M.

A. To T t j e  lv Tco Μ IxSlatMi TtqdTov p lqoe, «rav to 
3 a  'β ,  (Hue τ a rqm haalu  tu rerqaydvu  tu du o Trie y$y 
ivqeStitrye qi£ye , yrci tioo tu [ί,μ2· tithe. ^ tsop ό'η 
το πηλΐκον β  το tivreqov Trie faruplvye plqoe.

L\ To τξίπλασιον tu ytvoplvu ίκ tu TtTqccydvu 
ru  dito tu 7iqoJTU pique ;(#/ tu tiuTtqu Ttje tuqe· 
Stiaye fi& ie, «T#v to 3a 1 β  , συν το  y ινορίνω Ικ τ3  
rqm hualu  tu 7rqdru ){c/f tu TtTquydvu tu dn o  tu 
tivTequ Tife p iq u e , ijroi το $ α β 2 , συν τω
α π ' dvTU tu tiurlqu  pique κΰβω , tutI si ro /3* , 
α ψ ίλ ε  απ ο  Ttje ev τω  Μ lubeaeως.

'EneiSy t i  το λοιπον utiv t^ t, $νλον on  y tiSet*. 
too IxStaie κΰβος te)v , UTivoe *ί *ν τω Λ.

S Η Μ Ε I II Σ 1 Σ
§. ρ I . Έ»ν t i  tj $/.State, ye y & τ ίϊτο ρ , Me·

κhetaplvy y , ryv τ ε  tu otqiSpyTU ^ ra ovopoc~u $!' 
£ocv tuqerlov, ;(#/ ryv tTtqccv, ryv tu ovopoc-iu, υπο. 
Ttjv i r lq a v , ryv ra dqtSpyTU , yqu7rTtov.

Σ  X O A  I Ο N.
92 . Ή ptv TtTquywviKrj (>1ζα Ttje tv τω  N Ik* 

ijeaeMe t îv y tv τω a ' y dt κυβικνj Tye tv τω  O » 
»j iv rw II* y t i  Ttje TeTecqrye Δυνοόρεω ί, Ttje tv τω 
¥ t y iv τω Σ.

ΚΕΦ.
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οιτε $ιχνεμν&ΐντεε οβολοί, H&f οι άυτω  καταλειφ ^εν- 
res. e ira  rocs τ 5  π ξοβ λτμ ατο* άναλογισάμενο* συν- 
Svixas, φημί , «  ivi των πενητων StSaxev οβολέ* α ,  
πάσιν ά ζ α  όμ£ Αε^ωκεν α χ .  (as γ ά ς  ι : cc:: % : α χ .  
άλλα SeSaxoros ά υ τ5  ενί ίχάςω  a  , το λοιπόν ην κ, 
το ά ζ α  α χ  συν τ<£ κ , ήτοι το α χ - + - χ  , τον oc % ώ ­
μον 6ηλο7 των οβολών τ S ελεησαντο* T&s πένητα*. -πά­
λιν επειά)|, φησίν, ενί ίχ ά ΐω  των πενητων ίϊόωχ.ε β , 
στάσιν άξοο ομΰ 6^ωχε β χ .  επει 6ε Sevres ά υ τ£  εχά- 

β , το λοιπον ην ζ , όλος u qa ο των οβολών, ών 
«%fv, ά ζώ μ ό*  εμφοάνετοη i{cy Α* τ5 β χ - \ - ζ .  iS* 
έν <5υω ίσα, το «% -+ -κ, κ, β χ - 4 - ζ  ( ίχάτε^ον γ ά ς  
τον άυτον εμφαίνει των οβολών άξώ μ ον  ) συγχεχξό- 
ΤY)Totj εκ πάντων των ίώ εντω ν  fcj τδ ζητΰμίνϋ συγ­
κείμενα. εξ  ων γίνεται υ\ εν τω  Τ έξίσωσι*. Τδ α’υτδ 
Si πςοβλιΐματοε x&f αλλωs ενετι την λυ'σ<ν ποζίσα&ομ 
οί άλλη* εξισωσεω*. επει γ ά ξ  ο ζητέμενοε των π  ενά­
των άξώ μ οε γ νω ςκ  κα& ίςαταμ  τδ των οβολών ά ζ ώ -  
μ δ  γνω&έντοε, κεί&ω tiros Ίσως τω y . ε π ά  δν ολοε 
ο των οβολών άξώ μ όδ  εζιν y , λοιπός S i, ο μ ετ ά  την 
χοςηγίαν rjv κ , το ά ξ α  ij — κ τ δ ε  οβολέ* εμφαίνει 
τ έ ε  π α σ ι SoStVTas το7ε πενησιν. ί π ά  Si οί <?νί των 
πενητων Sobivres οβολοί, τr<>os σταvras τ έε  SoBivrat 
λόγον ίίχασιν, ον «? των πενητων πξόε π ά ν τα *  τ έ ε  
πένηταε , είταν εςίν ωε a : y  — κ : :  ι ; y  — κ , το

α
ά ς α  [{— κ τον άξώ μόν εμφαίνει πάντων των ελεημέν­

α
των πενττων. Sia τ ά  α υ τ ά  Aj yc£j το y  — ζ  τον άυ·

α
τον των πενητων εμφαίνει άςώ μόν. ε£ δ πςοκυπτει «

h  τω  Τ  εζίσωσιε. πω * Si ο ζητέμενοε των πενητων
άξώ ·

Β Ι Β Λ Ο Τ  Π Ρ ί Ι Τ  Ο Τ
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άξιΒμδς %, η Ο των οβολών y, τ#τ«ς< παί τα' άγνω­
μα μοιχεία % ^ y , yva<?a yiverctf, κατωτίξω εξ2με% 

Σ Η Μ Ε I Ω Σ I Σ Β'.
§. 98. Π^ατΒ /Λίν βαΒμα η ίξίσωσις λεyerctf, εάν 

ro f’v αυτή uyvasov γξάμμα την μονάδα, $χη εκ&ίτιjv, 
wV >| *v τα T , ^  *J tv τω T* ifurtftfJt·, εάν την 
δυάδα ως η εν τω Φ , η τδ μεν την δυάδοο, το je 
τ«ν μονάδα , αί *) τα X* τ£ Τξίτα δε , *αν tjjV 
Τξιάδα , ώς η iv τω Ψ, η τδ μεν την Τξιάδα , το 
&· tjjv <W Ja, ΤΟ $  τ»?ν μονάδα, aV »? «ι/ τα Ji* 
<?̂ ο/αί τα τετάξτα, eav την τετξάδα, κ, τα εφεξής 
ωσαύτως, συνίΐατοη δε ίξίσωσις , *ν y τχο^α τα 
αγναΐα, ο*α y ev τα Λ. (λ^

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Λ'.
$. 99· Τα ιδιώματα ευξάν της τ2 δευτίξΒ βαΒ-

μ* εξίσωσε ως.
τδ % = y ,  *> τ ® ^  «3Γ® f*«v τί/ί

πξάτης ίξίσωσεως άφαίξεΒίντος εκατεξω^εν τα y, «<τof 
% —y =  ο· αττο i* τ ίί  δευτίξας τ2 /3, fcetf χ —ΐ3=0. 
iτέξας δε διά της ίτίξας πο&απλασια&άσης, τδ yι· 
νομενιν isctf τδ (ν τω Β. itaSv τα' Ιδιώματα της τ2 
δ ευ τέξα βοΒμα ίξίσωσεως είσί τά έξης,

Α\ Ύοσαυτα} είσιν ά* $ίζαμ tu τω άγνωςω % ίσ·<χ/, 
0(Τ«/ cm μονάδες, ομ & τα μεγίςω άντ2 ίκΒίτη. δ μεν 
yάξ μΐγι^ος εκΒίτης τ2 % εν τη πςοκ»μενη εξίσωσε* 
**>'*ν ο 2 ’ είχε* δε τδ % δυω γνωςάς φίζας, τδ y , *> β.

Β’. ‘Ο τ 2 δευτίζΒ μίξας συμστξάχτωξ τδ χεφά- 
λαιον εςι των φιζων, σημείον εχον εναντίον, αί μεν yας 
&{*i είσίν αί -+~ y , -4 -/3 , ο* <ίί συμστξάκτωξ τα
δευτίξα της ίξίσωσεως μίξας τδ — y, ;φ/ —&·

(λ) Π/χ. χ .



ΒΪ ΒΛΪ ΟΤ ΠΙ’ Λ Τ ΟΤ4<
Γ '.  Τ ο τ η ϊ  ί£ισωσι?ω£ τς'ιτον μ ίζ ο ε ,  ν τ ΰ ν  το  -*-/3ν* 

'to γινόμενόν ΐς ιν  tK  τω ν βιζώ ν  * * y ,  -+·β  συν Τω  ιδΐω  
σνιμαω.

Δ '. ’Ρ.αν d v r )  τ ν  %  ο π ο τ ίζ α ν  S y s  τω ν β ιζώ ν, τ a  
τη*' ίζ ιτώ να ω ·; μ.'ζ-η ί κ λ ν φ χ σ ι  ,  S a r i q H  ν π ο  τ 5  i r e ·  
ζϋ  ανοαζΉ μΐνα , οιον, totv μ ϊν  το  β  α ν τ ί τ η  %  T tS / i j , 
ή νξ ΐτω σ ι·; «V ryv tv τω  Γ μ α τ α β ϊγ & Υ ι'ϊ ΐ-τ α ι' ία ν  Jt 
το  y  , u’i  τήν  ?ν τα ; Δ . ί κ α τ ί ς α ί  δί· τπ τω ν  τ α  μ ΐ ς ί ΐ  
α να ιςδ τιν  «/>λ )/ λ« .

Σ II Μ Κ 1 Ω S I Σ Γ'.
<§. JOO. Τ α  αυτοί μ ϊν  ιδ ιώ ματα i%oi ή τη  δνυτί· 

ζΉ βα^μπ νζίσωσις, καν αποφ ατική  y i / .α τ ’̂ α  των 
βιζών, ήτοι καν το % t r r — y ,  κ. το % —  — β , κα τα · 
φατικοί δί ιίτ ιν  α π α ντα  τοί τη* t£/<rw<reoo>· μ^ η , 
ωσπνς τα  τήν tv τω Ε.

ΣΗΜΕΙΩΣΙΣ Λ'.
§. ΙΟΙ. ’F«v δί ή μ'ν των βιζών κ αταφ ατική  rjt 

ή δί αποφ ατική , οΓον καν r c % ~ y ,  κ^το'/— ~ β ,  
τ α  αυτοί ν’χ «  ιδιώ ματα ή ί^ΐτωσίι:, οιον ή κ’ν τά Ζ. 
το dv ύΥυτκ̂ ον μίζθ£ αυτήν καταφ ατικόν  μίν eVa/ , 
ν’α'ν y α π ο φ α τ ικ ή —■ β  μ&ζων y τί/ν καταφ ατική ,· γ  
αποφατικόν <Φ, ι’αν ή καταφ ατική  y μάζων ryf απο· 
φατικήν - - β . ή μ'ν yd^ καταφ ατική  y μ?ταφ?ςομί· 
vy , αποφ ατική γ ΐνττα/, y ot αποφ ατική  β  , κατα·  
φατικά. το δ* τρίτον τί]£ ί^πτωστωδ μνξον α π ο φ α τ ι· 
Κον <■’?<.

ΠΟΡ Ι Σ ΜΑ.
ΐ ο δ .  ’F a v  £ν κ α τ α φ α τ ικ ή  μ ιν  y ί κ α τ ίξ α  των 

βιζών ,  τ α  σ γ μ ιΊα  τω ν τ ιΪ£  ίζ ισ ω σ ε ω ϊ μν^ων «V I το» 

κν τ α  Η* καν (ϊί α π ο φ α τ ικ ή  ,  τ α  ιν τ α  Θ* καν i s  

θ α τ κ ^ α  jwtv κ α τ α φ α τ ικ ή  ή ί τ ^ α  δν α π ο φ α τ ικ ά , το ί 
*ν τ α  1' ήτοι too tv  τω  Κ ,  tu v  rj α π ο φ α τ ικ ή  μ ά ζ α ν

τϋύ
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ri?i' κ αταφ ατικ ή  f  η τ α  iv τω  Λ, ιάν  ή κ αταφ α τικ ή  
μάζων riji' α π ο φ α τ ικ ή .

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  B r.

$. 10 3 . Τα ιν ώ μ α τ α  τη ε  τδ  τ ξ ίτ α  βα& μ α  ify*
σωσνωε ρυξνν. ^Εςω χ ~ α .  ίκατίξω ^ εν δε τ α  α αφ ο ί*  
ξ&ίντοΐ> h a f  % — arzza. τϊιε εζι<τωσεως τ α υ τ κ ε  δια  
τϊίν  tv τω B πο?λχπλχσ ια& ι· ίσηε , >i f’v τα  Μ  στξο  ̂
Κυψ« τ£ τξ ίτα  β α Β μ χ  ί£ΐ*τωσΐϊ> tjr ιδ ιώ μ ατα  τ α  ίζηε· 

Κ . Tea α υ τ ο ί είσιν αί £;'£<*/, orof ou μονάδάς h  
τω τα χ μνγίτω *κΒίτ%. τξείε γ α ξ  εν άντω  ou μο* 
νάδεε , T(̂ c!i: δί άσ ι }{<χ) αί $ ίζ α ι , «τ»ν, y , &  *· 

lV. Ό  τδ &υτ*'£& μ ίξαε σνμ πςακτω ς τδ  των δμζων 
κεφάλαιόν h i  , σκμαον ίίχον των ξ ι& ν εναντίον.

1 Ό τδ Tf/rtf μ ίξας σνμ πξάκτω ξ τδ κεφαλοίδν» 
h i  των 7 ινομίνων ίκ των ξιζων> αν» δυω πο/λαπ \ α·  
a ix ij’.'.ot/j'Hy τδ των *Xey τημείον.

Δ' Ί i Ttji’ ί^ισωσεωί τ ίτα ςτο ν  μίξοε τδ γινόμενόν- 
htv εκ πασών των ξΐζων μ ετ ά  εναντία σημεία.

. M<*i' των γιζων οποιασαν αντί τ α  χ  αν rff t£t*
σώσει τ.··£Κνσ*̂ ·, *κλάπχσιν ά π α ν τ α  άυτη ε τ α  μ ίξ η >
3 « τ ,ν  υ τ.ό τ α  ίτίξΧ  οδναΐξΧμίνχ. τ α  μεν γ ά ξ  y ri*
3-ι τ-ι αντί τδ  % y η εξίσω σα e if την εν τω  Ν  μ βτα-
βχΆ  era/· τ α  & δ ε , «V r>jv *ν τω £* τ α  α  «V
τ»?ν tv τω Ο*

♦

Σ Ι Ι Μ Ε Ι Ω Σ Ι Σ  Α'.
*°4· Ί α  aura μεν ε'χ& ιδιώ ματα η εζίσοοσιε, 

tav άπασομ ui $ίζομ αποφατικοί) ω σιν , άταν  iccv τδ  
J~ y  * ^  ΤΟ χ ζ = ~ 1 3 ,  ;(07 το % = r — « ,  τα  

των μ^ων αυτήν σημίία κ α τ α φ α τ ικ ά  εϊσιν ά π α ν ­
τ α  , « f τα τδ<“ *ν τω if.
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Σ  II Μ Ιί F II Σ  I Σ  !)'.

10 5 · Ί'.αν ή μίν τΖν φζων, οιον ή y κ α τ α φ α ­
τική y , αι ό'ΰυύ λοιπά] , οο ;<α/ β  αποφ ατικό:) , τΰ  
μίν dVur̂ 'if μ'- ί̂'τ τψ: ί^ΜΤωσίτωϊ , rijv tV τω  1', το 
σνμάον, tjra καταφ ατικόν  e ;ιν η οοποφατικον. κ α τ α ­
φατικόν μίν i(X V >ί ΚΜΤαφαΤΙΚ'ή <>/£α '/ »λOCTT'hV >1 T# 
Κεφαλαία τΙ’όν απ οφ ατικόν , ιίταν i a v  το  y~T^ α  /3. 

αποφατικόν 6ί, iav μΰζων, ήτοι ΐοόν το  y ^  α -  β . 
liitf γ α ς  ι:\ αποφ ατικοί) μκταψτ^όμι-vaf , καταφ ατικοί) 
γίνονται , >j Λ- καταφατ/κι? , απ οφ ατική  , ων /κ ttjV 
7Τ(>ονΛΐμίνή·τ ίζισωσνωϊ όφλον. οόταυτωϊ το τ α  τ^ίτα 
μ ίςϋ ϊ σημό-ίον καταφ ατικόν  μίν ΐ ί ;«/ , tav τ ο  α/3 V / ·

Ulft
αποφατικόν $ ί,  id v  το α/3 T^y. y«^ ό τα τφ-

α·\ β
τϋ μΙ(ΐϋ£ συμπζάκτως νφι το α β  — α γ — β γ ,  Αηλον 

ότι idv  μ ίν  το α / 3 ^ — a y  - /3y , το σκμΐίον κ α τα ­
φατικόν *?#/, ** ν το α β  ^  -  a y  — /3y , α τοφα­

τικόν. ί ’ς ι Λ* το α/3 — a y  — /3y nrr α/3 -Η  a - f -  /3. — y. 
ταυτον dV «?=,*< ν αφ νλ ιίν  ar, ο τα α β  το γινόμενον ίκ  
Των α - \ - β  j(a/ y ,  too α φ ιλ ιϊν  από τ2  α β  , Λ«<- 

fi&vrot" Λα τ£ α Η— /3 , τ#τ/-τ<ν a/rd τα  α β  μόνον
ν-\-β

το y. tj ya$» Λαφοζ-α >j α'υτ>ί i s w » as· τητ
α^ μ τ,τ ικ ψ τ  Λ?λον. το d* τ α  τ tTciqra riji' ΐζιαωσεω* 

μΙζχς σνμνιον αποφατικόν Ιςιν.

Σ Ι Ι Μ Κ Ι Η Σ 1 Σ  Γ' .

ιο<5. ’Καν <5ΐ >? μίν των φζων, οΐον ή ~ γ  α π ο ­
φατική ij » αί Λ ,A»w λοτ,τα/, a  Κ) β ,  καταφ ατικοί),

το
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ro μ)ν τ3  & υ τί(?8 μ ίςχς σημάον ήτοι κ α τ α φ α τ ικ ό ν , 
>ί αποφατικόν e~ af κ αταφ ατικ όν  μϊν, ίαν  το των κα· 
ταφ ατικων κκφα'λαιον αλαΐτον tj της α π οφ α τ ικ ές ) c'ituv 
ίαν τ ί  α - \ - β ^  · γ  ( ό^α την ίν τω Σ ίζίσωσιν ) 
αποφατικόν <\ί, ίαν μαζον, ήτοι idv a  *4- β  V  */. ωσαύ­
τως ί τϋ  Γζ'ίτΗ, καταφ ατικ όν  μίν, ίαν  το α β  ^  y

αποφατικοί (Φ, ία ν  το α β  τ3  i t  τ β τάςτϋ  το

ψκμιιον καταφ ατικόν . &~*-β

II ο  ρ I V Μ Λ.
ι ο 7. <)ι,;κ«ν κοίΐαφαίικων μίν ύσων ΰπ ασω ν  Ίων 

(>ιζΙιν την ι ύ Ίι;ι τ α  β α $ μ »  ί£  ισωστως , Ία  Ίων μκ^ων 
αυτήν σημαά πσι τ ά  ίν τω  Τ ’ αποφ ατικώ ν άί y τ α  ίν 

Τω X. ίαν ()ϊ ή μίν κ α τα φ α τ ικ ή , α* (Φ ονω απ οφ ατ ικ αμ  
τ α  ι-’ν τω ψ. *£ ων ylvora f τ α  μίν ίν τω  X , ίαν 
το ' / * \  — α - β )  ) Ι Ί ο αβ Φ ^ Υ  τ α  ί*  »ν τω  Ψ, ία ν  το

a+fi
— a — β )  Kj το α β  y* τ α  ί ί  ίν τω  ί ΐ ,  ίαν

β̂ .,3
το μίν y ^ - o f — β )  το ΰί at3 ^  Υ  τ α  σί ίν Τω

α+β
Λ , (μ ) ίαν το  y ^ s —« — β  , το $ί α β  T^y* ίαν

ν-*β
άί η μίν των ι}ιζων αποφ ατική  η , αι ι)'* $ιω K ara· 

φατικαμ rot των μνςων της ίζισωσνως σημιϊα tvovrotf 
τ α  tv τω Β. ί£  ων yΐνοντομ τ α  μίν ίν τω  Γ, toeν το

Δ *·λ“β

(μ) π/κ. ΧΪ.



So ΒΙ Β ΛΙ ΟΤ  ΠΡ ί Ι Τ ΟΤ

—y , κ> το α β ^  Υ  τ α  <J* *V τω  Δ , wv

α?Κ
το μεν a -H 3 % y >  τ ® ^  ^sv* τ *  ^  tv Tf  Ε»

α,+β
Sccvto μ ε ν α - + - β \  — 7 ,  το λ? α/3 ^ y *  τα λ) ^  τα

« - 4-/3

2 , i«V το «-4-/3 y , w i  το α/3 y.
“+β

Σ II Μ Ε I Ω Σ I Σ Δ'.
§. IOR. Έβν Τϊθ5 το % =  ί ,  9&f ίκατ ίξω δεν  Τ8 

$ αφοαξ& ίντος , π ο λ λ α π λ ά σ ια ^  το % —< ί~ ο  λα 
τ>κ ίν τω Μ ίζισωσεως , (ν) το λί γινόμενον 7τοίλιν λα 
rS  %— ρ — ο π ο λ λ α π λ α σ ια & η , ?(<¥/ ίφε£ϋς ομοίως, 
ίπιγνοίσετιμ 'ίκαρος io'icc π α ξ χ τ η ξ η σ α ,  ότ/ ίν πασ^  
εξίσω σα , α< /χβν (>l£oq τοσαυτοί/ «σ<ν, όσα/ αό μονοί- 
$ες ίν τω μεγΐςω τ α  αγνωςα ίκ Β ίτ)/ ο <5* συμπςάκτω ξ  
τ α  λυτ/ζΊί αυτί?? μίξας, το κρφ«λ«<ον πασών των <><- 
£ων ό <5β τ« τξ ίτα  μ ίξας συμ π ξακτω ξ , οίπαντα  τοί 
*κ των $/£ων 7 Μομενα , ανα λ/ω or οΛ.αττλα σ / α X1« σά) ν’ 
ό λ' τα  τ ίτο ίξτα , τα ανα τ̂ <ων των φιζων γινό­
μενα, οι ίφεξί}? συμπξακτοξες κ α τ ά  τον αυτόν συ· 
ν/ταντα/ λο'γον τα ^  των τυμπξακτόςων σγ\μαά είσιν, 
ά π εξ  ϊίξηται (§. 10 7 .) «νωτ^ω.

ΣΗΜΕΙ ΩΣ1 Σ.  Ε'.
§. Ι 09· Τα α’υτα λ# ιόιωματα ϊχασ ιν  α* ε£ισω· 

9ας , ίχν χί φΐζοη πλασματικοί} ωσι.
Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Γ'.

§. 1 1 0 . Τι}ν ίν τω  Η λ$«σαν ίζΐσωσιν (£ ) «V Ιτ ίξαν  
μ εταβ χ λ αν  , ίν y αί φίζαΐ μάζονες.

ΠΡΑΚ-

(0 Π*. X. (/) ηι». 41.
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ΒΙ ΒΛΙ ΟΤ Ι Ι Ρ ί Ι ΤΟΤH

KiiScti τό  % =r ij. ίαν  8v οσcc άνωτίςω I't^rotf 
(§. i i o . )  Ticiwys, (* η πςοκαμίνν\ «V την ίν τω  Λ 
1/?τοίβλη&ησ(Τθί{, ίν y cel ξΐζοη όμοια μ ις*  Teels ίν ry  
πςοχ&μίν>]. ίς ι y d q  ί£  υττο^ίσνως χ  = :  // .

μ
Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Ζ\

ι τ 4· Την tv τω  Η δοΒόίσαν ίζίσωνιν w  ί τ ί ·  
ξαν μεταί3«λ<ίν, ίν y cel $Ιζοη ocvcihcyoi τα/v’Qv ry  
fioBeiay.

Κο(9« το y=r|//u%. 8kSv τό y 2 ζ= ζμχ. y&f to

X —- ι / 2· λο' ro /wtv x 2 r=r //4t to d't α χ  — a i ,2. n 
μ μ* u

ττςοκαμίνη ifclonats eis rn'v tv τα Μ μνταβλγι·

Bfoerufy tv y cel £>{?«/ μίσαι ctvcihoyoi των ίν τ? κα:·

τα το Η. »τΐιΐ y —  j//u% > a t /λ : y : :
y . χ (

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Η'.

«. 115. Την ίν τω  Η ίζΐσωσιν civ ίτ ίςαν  μντχ. 
β χ λ ά ν , tv >) ca λόγον ί’χϋσιν οίντιπνπονΒότα
των ίν τ$ AcBtiay.

Κώ9α τό χ  =  J_. ί?κ£?ν to μίν χ 2 n=r _ι ,̂ το <Ji
y  y*

α χ = · ^ ,  r\ α ς α  tv τω  Η νζ>σωσιε oistviv tv τω  N
9

ptTu&Kr$r\vtTotj, iv y u φΐζοη Teels tv ry Sc&etcg 

mvTi7rt7icv$ctviv. *7r« yocq χ  = J _ t  «V*v *ςοο oos % :

* : :  x: y. ^
ΣΗ-
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Γ Η Μ Ε I Ω £ I Σ.
Λ. π  6. Ζυντελ3σιν οά πζοίιαληφ& εΐσαι μ εταβολα}  

τ ζ  των (>ιζων ευζάσει. αμήχανων res γ α ζ  ποϊλάκις rcct 
ev τη πςοκειμένν ημiv εξίσωσε* §.ζοα ευξείν, h a  Tivot 
των άςημενων μεταβολώ ν ά υ τ ά ς  ίυξΐσκομεν.

Κ Ε Φ'. ΙΑ'.
Υ\ες) της μεθ-όοχ τχ  εν τοάς εξισώσεσι τ& 
πςωτχ £&3·μχ ένςάν το Ισον τφ  αγνωςω  
cfid γνωςων Ιμφοανομενον, οπές εςι γνώ· 

vajf το αγνωςον.
Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Α\

§ ι ι ♦. Ι ο ίν τη hBtrierj τ ί  π ςω τα  β α δ μ ν  ify- 
τωσα , tu κ α τ ά  το Έ  , άγνω ~ον χ  {υςαν.

Π Ρ Α Κ Τ Ε Α.
Λ'. Τ'αν κ λ ά σ μ α τ α  π ες ιίχ η  η (ζ ΐσ ω σ ιί, πολλοί· 

π λ α σ ια ^ η το  ίκαρον των μεςων ά υ τη ί h  ίκοίςΰ τω9 
ονηχχ-χν των εν αυτή  κλασμάτων. 3κ3ν hoc μεν τ3  
β  πί?λχπλασια<Βεντοϊ εκάτα  των μεςων, προκύπτει η 
εν τω  Ο εξίσωση’ hot h  τ3  ί  , tj εν τω  Π* h a  
τ3  α, ri iv τ ά  Ρ. των γ ά ζ  'ίσων h a  των αυτών πο?λα· 
πλασια^ΐντων τ ά  γινόμενα ‘ίσα  ιΐσιν.

Β. Ο cotf εν τ  $ εξίσω σα εκΒ ίσαο το αγνωςον πε· 
ξεεχασιν επ ι τό ϊτεςον των μεςων άυτη« μετενεχΒκ· 
τω σαν , όσα/ h  εκ γνωΐων συγκειντομ επι το ετεςον , 
μεταβλη^έντων των σημείων των μετε\ε%$ίντων, των 
καταφατικών eis α π ο φ α τ ικ ά  , ’/g )  των αποφ ατικών  
η ϊ  κ α τα φ α τ ικ ά , οπεξ τ  αυτόν ί^ι τω txs μετενε%~
QtAfrnt.c *£i**r!\*9mr*\c άΦ ι·Βεισαο εκ&εσ&ς ά π ό  των τ η : εζισωσta t  μεςων άφι· 
λ«ν. πςοκυψα τοιγχςΰν (ο) ή iv τω  Σ, εζΐσωσίί.

Γ '
■ 1 . »■—■

Δ 3
(·) Κ*7« r· γ . ‘Af. τηι i(Mr. l'110/U,



Β Ι Β Λ Ι Ο Τ  Π Ρ Λ Τ Ο Τ*4
V'. Λ/ίλf ά π α ν τ α  roc rtjs ιξισωσιως μ/ς*ι h x  των

7*5 dyVM̂ H ΤίΟΪλωΤίλΟΟσΜ^ων. K) ITT« >J t-V Τω 2  >J
*Wo tVi r j  t-'v τω T  , ττζΌΚυψα, ( vr) >j tv τ«  T 
intervals.

Ίο α?οί οο'/νω^ον % ίίυςητοη due yvtujvv ίμψοίονό·
μινον.

ΤαΓ Λυτά; <5Vj τ^ίηω rtji' μιν tv τω  φ  ι£ισωσιως 
(οξοο §. 9 7 ·) το uyvo)~ov % ty e& foeretf Ίσον, cos 
*v τω X oq&Tccf riis'(ti tv τω Ψ  το οΐ/νωίον //, o!f 
v̂ τω *Λ. ομοίως $ν ;(ζ</ τιοίσΐ)ϊ vl)h.v\s τΰ  π^ωτα βοο&· 

μ8 ί^σωσιως iuqtSw eru f το ecyνωΐον,

2  X Ο Λ I Ο Ν.
§. ι ι  Β· Κ̂ςΌο νν ρν το νζισωσα , τ ζ  ιν τω  Τ το 

ρν οί-τ·. 5 » το ί* β =  a ι το <5* 7 — 1 5» το J* π= 4»
Jtj το ), άκνν το % ~  4 . ωΊ νν τω Λ (?) ό?αίτ«/’ *ν . 
i i  τδ κ<*τ* το Φ, (II ιν. XI.) καν το ΚΛτοβ το Ψ νζίτωση  
ϊΐςω το ρ'ν « — a , το κ = 6 ο ,  το ί* /3~6, το <ίβ 
£ =  ao. fc’xuv το ρ'ν % , ttTUv ο ζητόμννος των Tit· 
νητων οοζ&μος Ίσος ιο , ως tv τω  11 ο?«τ«/· ( ζ )  το  
$  y, ότοι ο των οβολών ας& μοσ  τ£ ίλιησαντος τϋς  
nlvYiTUs Ίσος 8ο , ώ ί ί&ΐν «ςίν ιν τω  Γ, ^

Κ Ε Ψ'. 111'.

ΓΙξξ) της με&ί$χ τ ί  yvwvcq το αγνωςον w
τ < ά ς  τ ί  ό ε ν τ έ ξ χ  € α & μ &  Ι ξ ι σ ώ σ ε σ ι *

Π Ρ Ο  β λ ή μ α  Α' . <'
§· **9· Το ίν το <5·$«σο *£<σωσ« τ5 λυτί?» /3«θ· 

ft# » τδ κχτβί το Δ, «γνω<Γον Aoi γνω̂ ων ·υ?«ν ίμ · 
φα*νομινον%

( · )  Mttrm τ· *, ’Λ/, τ ϊ Λ |(/|.
ω  Μ . XII.

ΠΡΑΚ-
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ιι ι* α κ τ  ε λ .
Λ*. ,Α"παντού Ίσα  iv τω  πςοΚαβόντι νξη ται 7Τζοβ· 

λημχτι ( ι ι 7 -) τίΡΊΓ^άχ^ω. hkhv τη μίν στ^ωτΗ τ#- 
λ*Β«·ντον, 7Γ('οκυ\|/<* >j tv τω Ε ί^ίσωσιν τη i t  dVu.

> »ΐ tv τω / , >ί a’ury #0·λ xy tv τω Η* τ α  i i  
τ ς ί τ χ » >? tv τω Θ.

Ιί'. I.V.a rt£<wOw Ίσοο η τβτξαγωνιγ,η $ ΐ£ α ,
Λα τ£ν τ)?ν y.cvci?%£ τη^α'/ωνιν.ων φί£ών π ο /λ α π λ α -  
σ/aiJ/frw. ( <§. S5* ' το χ  ‘ίσον is)v y ω«· tv τω
I c^ccruf y η wV tv τω  K. $. 8 7 .

Ι Ι Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  B'.
φ. 12 0 .  Ί ο  tv τ y ie ih iV y  * t h  ie u r i^ H  β α $ μ 8  

ί’̂ τΐΤΛ, ry y a rd  το Λ » t i/νωϊον, το διοοφοςπν *%ον 
·κ^iτ«4·, vû tiv.

Π Ρ Α Κ Τ Κ Λ .
A\ TTfTrccex̂ w cVoe πζοάςητομ. ($. 1*7·)  

μ*ν 7ί(*ωτ8 T*\t>3tvTos tt̂ gkuvJa* η iv τω  Μ ^ σ ω σ α '  
τη iti>τί(>8 i t  y ή iv τω  N , η άντη  π σ α  τη tv τω λ .

B. Δ/νλί *κο6~ον των riji ί^ισωορως μρςων i i a  των 
ττο^.α7ΐ\ασια~ων τη ecyva^Hy τη ίκ&*την tXcvros την 
iv d ia . τηγη hv y ρνομίνΗ, στ^οκνφ^ί η ίν τω  Ο ίζισω σπ .

1 . To TfT(*dyAvov , το ogtfo τ5 ήμισεωε τη σνμ· 
ττςάκτοςοε τη ayvdiH  χ  , τ« την μονάδα ΐκ& την  

α 2β 7γ 2
«Xovroty βτ«ν το ’Τ7~τ~ ~η~ι· ποοσν.ά&ω ίφ 'ίν .άτρςα

τ»>4 ί^ σάσνω ί τ α  μ^η>
II ρςίσωσπ συ~α$ησ*τομ.

τητη i t  7 ίνομίνΗ y η iv Τω

Δ7. Τ̂ οί%.̂ ασ>?4· rij4 τρτζαγωνιν.ηϊ φΐζη* των *φ iv.a· 
Tr^x τ α  μί/'η τη* ρ^σωσνωε iy.̂ tTPcoVy τχοΑαττλοβτ/Λ· 
&ητω »ί το r>fi £ΐζηε σημάον ρχπσοι ρκ§ρσ*ί ita  των

Δ 4



1 6 f Β Ι Β Λ Ι Ο Τ  11 P U T 0  T

rtji■ μονάδα- ^ζων. ($. 85·) δκδν πζοκν-φ« >ί tv τω 
A  {ξ'κτωσιν. ( σ )

]/. Mt>reve%$qra> η μ*! το άγνω-ον πνςήχΗσχ ίκ- 
Bevtv civ ο μίςον ή φΐζα xciTUf, ματαβΚη&ντον τδ 
{αυτήν σημάΰ, 07teQ  ̂τίν, αφνςή&ω ίκατίςα>Β*ν ή μ ή 
το άγνωτον πίζάχασοί βκ$?<τιν. vV«/ <J(f δν το & τν- 
μινον χ  ίσον, οίί tv τη κατοο το 11 νξισωσα oqctrctf.

Ί'.κ iiV τήν tv τω 11 ίξισωσνων δύω π^οχυπτασιν, 
»JTt tv τα» Γ, X) ή Ιν τω Δ. t£ ων ίδλον , οτ< ίυοο 
#< tv τ? π^οκαμίνη ίξισωτα φΐζαμ 

Σ Η Μ Ε I Ω Σ I Σ Λ'.
13 1. Έυ%^«βί4· χάςιν μρτά την πλωτήν κ^δευτί· 

fxv nqalfyv 6 τδ άγνωμα % ονμπςακτως, οϊον ο tv 
τω Ο, (1) ίάν ίκ πόλων συγκίητοtj χςαμμάτων, ι'νϊ μο- 
να> ίσοι· ri&eTctf, όμοιων x&f ui λαπα} την ί^σωσΐων 
ίχ^ίσαν , οΤον Ttd tru j τό μϊν αβχ  =  rfc: a Λ* το

«τ—fly
/3y3—3/ 3«3~ rtB a . τδτί» κ&μίνύ, δήλον οτι η tv
«τ'——/}/

τω Ο όξινων tv, eiv την Ιν τω Ε μίταβαλντομ. (υ) τγ(ό* 
Ttbtvros ίί <·'κατί£ωθ*ν τδ Λ2 τίΤζΌογ^ν» , τδ οον/α 
τδ ήμίσ/ων τδ συμπςάκτοςοί τδ χ ,  >i tv τω Ζ *£/· 
σωσ(ϊ 7tvtTotf. την φίζην δ* ίκατίξω&(ν {ξαχΒάσην , 
η tv τω Η , νς ην η ίν τω Θ , νζ αυτήν ot ητν tv 
Τω I , ή *ν τω Κ. iv euv TtBivrav  «ντί τδ Λ 
»(9t/ Β των ίσων αυτοί? , ττ̂ οκυ'ψίίσιν ui πςοτρςον *υ- 
£?θ«σ«/, TtiTt^tv ui iv τόΐν Γ  ^  Δ K«/utva/.

Σ Η Μ Ε 1 Ω Σ I Σ Β'.
§. 13 3. Ί?νον, οΤ< το από τδ ήμίσιων τδ συμ- 

ιτςακτοςον τδ χ  τίτξάχωνον πξοςιΒίνη λ7 ίψ' *κα-
Tf-

(0  ΗΛ X II1. (r) Π*. XII. (ν) u/t. χΐΗ .



τήν ί&σοίσνων τ ά μί<*η , καθοό7if(> freerίτακτοη, 
τ?/<cv ccYXTiAn̂ ouctv τη dn'o τήν ΐχΒίσνων %=tA
r erquyuvu. το μίν yct(> χ 2± 2 Λ % ,  ™£σοί «^ n  
choice tv.Sevtv, re rer^dyoovov h t  , to ασιο th 7jqm- 
th μί(Ήν X , X) to <iJi- cficyavicv to tx τη σΐζωτΗ 
χ  th ($¥'j t >(>h rdzA. hv.hv λ«7r« Λυτά Trios' το 
ymiiof/ το αντο τ»  % r±:A τντ^ά'/ωνον to duo th 
hvT^K μί^πν τ*τζά·/ω\ο\··> tut h i  to A2 . (\Vfco.) th 
hv A2 7τ^οτ/Βίντον ίφ' Ικάτρςα τήν ίζισωσνων toe μν^η} 
(ή iyMTtfotStv wqo&rixti yiverctf hoc την τη·.· ί^ισώστων 
όιατή^ηοα.) το dn'o τη %γ±:Λ TfT^aywvov «7ταςτΐζ*- 
τ«/. ϊ£ χ ί^αχΒάσην την TeT^ayajt/κήν (>ίζην, το Ισον 
τω χ ό/tt '/νωΐων ίμφαικται γραμμάτων, καν όσιοι· 
0'Tt‘v όϊ y ο τπ % συμτι^ακτωζ1, το αντο τη τμlaws 
οΐ·.)ΤΗ TfT̂ otyojMcv πςοΒετΙον , t(£> ίν.άπςα τηv ίζισω· 
σιων τα. μί^η. οίον tv Ty κατοο to A i£i<rotaet > t'vr« 
»j /ucvflti *9<v O Ttf % σνμ7ί({άκτω(> , nfOStBeTCif TO 
d/io τχ ήμΐσνων αυτήν TtTqocywvovy elrHv το &τα>
f*lV y:<̂ » >j *v M y.vrroij ϋζισωσιν, t£ ην η tv τω 
Ν, την τι-τ^αγωνην.ήν ίζαχ&*ίσην $ΐζην' t’£ αυτήν λ'» 
y ι-ν τ*; ,Ξ , tj αυτή πσα Ty tv τα  Ο.

Σ Μ Μ Ε 1 «  £ I Γ Γ\
§· * 2 :■{. <ί<7, ότι dfaoov tv reus rotaυ·

r  uv τη r)n·τΙ\β βχ^μχ ί£ισωσ?σιν ίυςίιν evt<ji το 'ίσον 
Τω dyvoqvt μνταβχλλομίιην όηλαίή την ίζισωσιων 
«ν ίτίςαν y ty ή χκ ,,^ν ή ϊκΒίσιν ή ττβςιίχασα το 
ocyvw~ov το την μονάδα ίπΒίτην t%cv. κά&ω μίν yας  
το ̂  * το *ν rv ν·ατα το F. tζισο'σα , ίσον μ·Λ~μ, 
exSv το μίν %2 ~  (J2 ϊμ ί/+ μ ϊ , το i t  db2A % = 
&Αΐ/Ζ±^2Αμ. ή dqcc νν τω Κ ίζίσωσιν «ν την iv τγ  
Μ μνταβλ#BtjotTocf. Tffyivrov τη ΐμ^ζ£ζ 2A y= ^ o » 
(τ^τίί ye^ κίΐμίν* μανΒάνομ εν τΐν» ίσον ίν  y eve Ben

A  $ W
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ίσοι.
ν
tie

TO X'/V^T ον, OfSXV XV ,·ΚΑ(·ίφ/7 >ί eV.tyfTiV >f 7Τί-ζ '̂Χ,ϋ·
σχ το χ/νω-ςον το την μονοί Αχ ίκί)ίτην ί'/ον , ojrt^ 
6 7> το σκον/Μμενον. )  ίσετχ/ το μ τϊζΑ ^ ττ.ο . /i/o d>j τα 
/κ — q p A .  ί«μ Tthij το % — y z p A  , ΐίσετομ
το μ'ν %2 =//* p -  a Λ// -+- Λ '2 , τό Λ* rfcu Α % ~  n t  
2 Ay -  2 A7 . Λ ο >j η- τώ  Ε ί£ ΐσω σα αν  την ίν τ<Ζ 
Ρ μνταβλη^ήνίΐχι , ή τα  ή χυτή h t  τή  iv τχ  Σ , 
ifc ή'·*’ y ^  τω Τ  ylvtTUi. γ£χχ!)ΐΊνης Si ίκχτί^ω^ιν
Τ>ϊ ν 7> 'Γι'; a y  wt κ !\ V >j tV τφ  T Tl̂ OVLXiTXTct. iTtet
^  το / / p A ” %, to oc^a [) —-% dtr:h . iotv uv αν­
τ ί t « // T*3y to % r± :A  ^ τ»} κα τ«  το T  
σκ , *j η  τω Φ  ylvtrui , *’£ »>i· y *V r J  X. *£ j 
λΤλοΐ', or/ το X Γτον ti^qrou t $ uvuT.iqto ivqe&tiay *, 
S ian  , Ty κ « τ «  το Θ.

ji υ p i ε m  a .
§. 1 2 4 . ’’ivoo tsv ή πςοκ&μίνη ί^ίσωσιε eie ΐτ ίζχν  

μ εταβλ η τή  , «ν y «κ iV/y >j ΐίν.^εσιν ή τ ιν^ ίχπσα  τα 
u-/v.o-7ov , το' ίχθ/τ»}»' ί'χον την μονοίάχ , TiSivotf Set 
το την 7ί(·οναμΙ·νϊ\ν εξισώσεων uyva^cv ‘ίσον I ιίι·ω ciy- 
νώτα» σι^ τω ημίσ& τϋ  σομπ^οίκτο^ον τ «  dyvJ>7tt τ3  
τ»)ν μονοί Sx ΐκΰίτην ίχοντον , μ ετά  σημι'ιΗ εναντία , 
οΓον το tV τ »  κοίΤΛ το Ε ΐ£/σωσ& % =  y q p  Λ τ/θ*·
vctf Sit.

Κ Ε φ  ΐΓ .

ΓΓί^ί με$·οΑ* τ£ ενξίσκαν το οίγνωςον 
iv rods τ£  τξίτπ  £α&μ£ εζισίΐσεσι* 

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α .  Λ'.
§· 1 * 5. ‘Ρ.υζ>ό/ν το' «γνως-ον το' *%ον Tijv TftctScA 

|κθίτ»ιυ iv Ttciouts rcciv tK^iaevt τής KotToi το Λ νζι- 
σωσεων. (φ )

ΠΡΑΚ-

(φ) II/». XIV.
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Π ΡΛ  Κ Τ Ε  Α,
λ \  ΙΙοιησον οσοο iv τω ι ι γ  λ urhctKroq. δκδν 

7f£0Κυψ« tj.iv τω β ifjtroojtc.
Η. Ι' &ί'Λ&ν r\ κυβική βίζού ίκοοτίςα των μις<\>' rij# 

κ«τοΐ το β ί^ισωσνωϊ. ακδν το % ίσον τ y iv τω Γ 
ικϊ)<σα.

I'. Δ/« των τ&  μονάχον κυβικών βιζών Try iv τω 
Γ  ίϊκ&σιν, την τω % /<7>jv, 7ΐο>λοο7ίλοοσι#σον. τςάε 
rotyctfbv u) τα χ  βίζοη, >j *ν τω A , *1 iv Τω L  , 

η tv τα/ /·
Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Β'.

$. ι art. Τό iv ry κοίΤΛ το Η oc&i-tag τ8 τ^Ιτα 
βω&μα ϊ£ισωσ& άγνωτον, το hot<()Qf>as *%ον *κ$έταε/ 
ivqriv,

Π  Ρ Λ  Κ Τ  Ε Λ.
A . Μπωβλη&ητω ή ίζίσωσιε οίε Ιτίζών, μη π?(μί·

χασοον tc «γνωτον το t%ev την ivtticc iv S iτην. $. I 23*
Τtfyivros rS  φ Ίσα τοΊϊ iv τω Θ, το μαν, φα "ίσον weTotf
τ ole iv τω 1 , το δί φ3 τομ iv τω Κ. i% ων τι^οκΰτίτο*
η iv tcv Λ / {  ίσωσιε. τε^ασων <J# των ίκ^ίσνων των
τω χ 7· ηΤίξκ'χασων τω μψ^νΐ 'ίσων , ως iv τω Μ o\j<#«
Τ*1 . {υζίσκ/τοη ro d e .μ 'ίσον τω iv τω Ν. ακαν h  rg
κάτω το Θ ί^ισωσοι οίντι τ δ ζ ίζμ  retyivrot τδ —
* 3
>| ιν τω 3  στζοκυφ» ίζ/σωσις, ίζ  ηε η iv τω Ο γ/.
vtrou, noy r yjv iv τω Η, δ «ν τω Π yivrrcu. ^ 
των iv τω Ρ κ^Σ ίζισώσβων ίυχβζάοιε χοίςιν <ru<?<¥$«- 
σων , η iv τω Τ  πρόκυψη ίζίσωσιε, οις ην η iv τω 
Η  μ ίτω β ίβ λη τon.

Β\ Κ«<9ω το % Ίσον <ίυσίν «γνωτο/ί*, ωε iv τω Τ  
ofotTtu, άκδν το μϊν %3 Ίσον το7ε iv τω Φ , δ τοΊε iv 

X » τι$ivroi tivrl τ S y ·+· Λ τδ Ίσα οουτοϊε %*



6ο

b πςοχυπτνί ή iv τω Ψ ίζισωσίϊ* »£ αυτήν i t  if 
iv τω 12 i id  την tv τω T.• 4

Γ\ K«c9ft> roii' το αγνωςον χ  πε(;ιε%ϋσαν iv.btTcu 
ίσα·. ttvdj τω ptjitvi , ών iv τω Λ oquTctf. ( χ  ) btobν το 
μίν y  ίσον τω iv τω li, το i t  f/3 τω iv τω I . τα 
i t  λοιττα τήν iv τω 11 ν£ισωσεων (ψ ) 'ίσα του. iv τω Λ. 
tuv bv tv tij ν.ατα το Δ (α;) νζκτωσα αν π  τ b y J 
το ίσον οϊυτω, το iv τω I', ίτ^οκυφα ij iv Τω U 
σ«>σ<ν , *ζ >\s η iv τω Ζ y Ivvrotf.

/\'. II({ονκ<.·ί$ω ίν.ατ*^ω§*ν το τετ^άγωνον το a  no 
tu ή ρίσκων τ 2  σνμπ^αν.τοςον τ3  12 α ί α ν  το ('/' . 
(*71 a  y α(> ο\ Tb αγνω τ« in^irotf , *jrc< ό Λ ,< , 
Aoyov ΙίχΗσι 7Τ(>ο<; α'?λήλ»ϊ, όν ό a : ι , ri? iiVur/̂ y 
f ia b p d  i-uv >ί ττςοκνιμίγη ί^ΐσωσιν ,  Κ) Τ ω  I I6 —  3<̂ Λ1 * 
λιΐ/ΐιΐ το y· , '/τγοϊ το yeviodotf τετράγωνον το cino 
Τ« l i ?-~£.J KxtfV ττ(ΌΚυψι>4 »j t-’v τα> II ίζίσωσιν.

Ι". Ί ;£»ί'χΦ» ίκατί<>ω&εν >> τετραγωνική ήίζα. vr,;c- 
ofyot « *ν τα) W ίζίσωστ..

?’ · ΙκατΙ(*α τήν ν£ισωσεων μΙςΗν ή κνβι·
κή (}!&. ΐί τ«/ <JVj bv το 11 ίσον ToiV *V τ>*» I.

Ζ/. ’Λντ) τδ 12* Τί'θ^Γα; ίν tw κ«Γ« το Λ ίξι· 
σωσα το ίσον άντω « το iv τω 0 . κ̂έτν f<?ay το y  
ίσον TOU' iv Τω Κ..

1l\ Ί\ν τιι κατά το Τ  ίζισωσα , (or.) cevr' τ« y  11 
τεΒήτωσαν τα ίσα «υτοίΥ, τα άι>τ νν ίυςβ ίντα . το 
άςα χ  ίσον ϊς«/ τοίΥ f’v τ *  Λ. (/3)

Θ*. Έν τ« Kotroi το λ  ίζ ισω σα  (I I/ν. XIV.) rrS iraotv· 
τ'  Tb χ  το ά'(*τι ίυξνΒίν αυτω  ίσον, bv.bv το Φ ίσον ίτομ 
γοίύ iv τω  Μ. ( β )  ίυςητα\ ά ζ α  το farbptvcv Φ itci

γνω·

Β Ι Β Λ 1 0 Τ  Π Ρ ΩΤ Ο Υ

(#) ΙΙ/κ. XV. (ί) π.ν. χ ι ν .  («) Π/κ. XV, (·) ΙΙ/κ,
χ ιν . (#) XV.



yvM-,ων ψφαινόμηον. iotv it  ίνχ ιςή α ς  %ct(jtv too !υ<**· 
Ojtvru ($ντω ίσα TtSij iVoc, rc 1; tv τω Σ, τπτων itti 
Τ(£ν την μονοί icv κυβικών ποΤλοιπλοοσΜ&ίντων ,
το φ ίσον t jotf τοίι tv τω l y *t T o n : tv τα! Τ . η Tcit 
iv τα> <1*.

Σ  X Ο Λ I Ο N.
127. ’V.?<y το μ!ν rt-rrr 2 , to ^  y ~ 3 »  to <!* 

/3τ^·ΐο. ώ?#ν το μίν v iiec την tv τω P (y ) tfclaoovw 
Ισον *<totf Tttfyv tw N ‘ ( t )  τα i i  a<? λοο την ίν τα* Σ» (r) 
ίσα rcn tv Τλ' !z. (I1/v5XV.) η <JijAov , oTt το ζ  ίσον τω
tv Τγ it. to etpcc φ  ίσον Ton' tv τω II. tn n  dt η μνν

' 3
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_____
l / i o r . 4. -  |/ L ti i i  l / ,n  4*11/  ' r=

27 1 * ■} „ >< ,, ·’ J  r  *7. r  3
.4. -4- j/ j  to Û cc Φ ίσον t-jotf roh' tv τω  P. οττνζ

r,*.V iicrcv τω a. Vvof <i* iwftfi' τ uurctv tccv κυβιν.οίν Qifaiy 
ifcotyety? την κυβικήν (>1ζ&ν τ»  iv τω μργι^Η κν·

> f * a?
/3«, *jr<v' »<?) to 1? ti iyyvk’ δηλονότι, οίντη itj wtrotf

3
το 7ΐ(>2τον την ζητπμίνιjf κυ/3<κί?ϊ μίςον . το Ji5
it\jTt(jcv i ;t  to | / J _ . »£«ι· *rv τ»ί>' ζητπμίνην κυβικήν

φ!ζ*ν ίσην τω  ‘V -4- ^ J L  ?(<*/ τω . f  — |/ ' .· «Λλ* 
t * 3 3 * 3 3

Η) «Λύϋ τό οβυτο 7ΐο<·Ισα&<*ι tvtitv, in n  y a q  το μίν
11Γ =  Λ4 3 * , τό *7 |/_·. —  5» 1/ 1 το Λ 51. 
ν; 2 7 ·>·Ί, 3 /  3 ■> .1» ν

Jr  ̂ - 4ϋ |/j_-4- 3 ^ . ! i  7xccvTct uqco too μίςη

τη ku/3« *22 - f- i! l/.Λ.— M -f- 4! l/ jL -H 1*5 -f- >
- »7 3 3 «7 9 3 «7 y

r  —·. 4) ») κυβίκη $ΐζ& τ 5 —4 ;'σ  ̂ .1 #τίν, Αοβ3 a7 3
tif τξίπλοοσΪΗ τ  δ Ίντςαγωνα τητη τη πςοίτπ ivftQivrot

μί·

(r) n/t, χΐν. (/) tih. χν. (·) π/», χ ιν.



62

u tp is , l-Ituv τ5  *3- hehys το $3 |/2 L  ( $· 9 ° · )  τ ί
r * y y 3 *
πηλίκον | / i  *%<*/ ro JiJrffov /ŵ oi riji ζητζμίνη(

3 _
χυβιχηϊ $1ζν\(. *Κυς&ήσβτοη <& ή β S ec ts  ] / ^  ν { = 2

Β Ι Β Λ Ι Ο Υ  Π Ρ Ω Τ Ο Υ

a 7
17 |/ 1 δτα>ί·* refy'-vTvv των ασημινών άξ&μων οίντ\
3 3 / τ  ---  —.
Τ&ν '/ραμμάτων  , iiceTCtf γ  V3 — ;· 100 —

___ __ f — ___ 27* ̂ 7 27*27
i A - ‘:3 - t/ ^ 2 .  1/ 112.' it ΰ , ;  r  rS/*V ϋϋ2 r ^ * ·

'>7 Ί  %1 v 3 y
7*Κ»Ϊ t-»iV ό 1 V t5 (if .7  ̂ uf&KTOS , t£oCX&efCt]S

riji' t j  Z1.9 ό ζ ι ; , HceTctf l / i i i  1 — l*7 l/„r_. cw
y y 3 3 r 3

χυβιν.χι {*1ζ%{ των πςοκ&μϊνων Κυ(.2ικων ζ(ζων ίυζ(Βή·
covTUj xtcos' α'ί κνβα Koyt&evTos rS  100—12 l/_L

27 , ° 3 !>t τδ πςωτχ μ ίςα ε , «τί^ τδ 122 9Τ(οοτ%ικ κυ&κιί
*7

$l£oc *5»ν ό JL· tuv δν h x  τδ τ<μπ\χσΙχ τδ τοτς&· 
3

7 o»W ecutijs f r u r k t  τ5 & 3 ζ= *6· hthvs το λυτό­
ν 3

ήτο/ το I 7.‘|/, > ($. yo.) το π ς ο α χ κ  wif* 
Η 3 3

λ!κον  , ο7ΐ(ξ ί ς ι  τ ο . ^.1_ *<?«/ το' λ υ τ ^ ο ν  μ ίςο6  τ η (  

ζ η τ ϋ μ ίν η ε  £/£«*·. Λο ολη t} β ιτ α μ ίν η  κ υ β ικ ή  $ ΐζ χ  tCIf

k i  1 . - K . L
3 3 *

Σ Η Μ Ε Ι Ω Σ 1 2  λ'.
,$· Iβς ,  *Εκ τί?ί· πςωτΜ πξοίζevs <5»?λον, οτ<

Το μ ^ τα β χ Κ ΐΙν  την τ5 τςΐτχ β χ Β μ χ  tj-lcoociv e is  ί τ ί ·  
?αν » ev tf όκ fV/v txSects π ΐξ ΐίχχσχ  το xyvoofov to  
ixS eT tiv *%·ν t *jv <iu«<Jot ,  r S e v e t f  Set to t k s  ττξΰΚ&“ 
id v iis  ifctaaitrtxs  »yy«<?oy fro v ,  >jto* r i  λοοφ οφ » *W -



tv  dyvvitt KW τ *  ΤξίτημοζΙα τ α  συμπξΰ'/.τοςος τ α
' ' ...... ' - ·- ' - “·■ ivoiL· *“
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ί-κ-
Α **»

ccyvu) τα , τα  tv τη πζοχοιμονη ϊζ ίσω σν  την
S.'ryv h^cvroi , αί Ay J<$y ϊυξητοΐι Φ =  % , y τα

3
χνφχλ'ΰω , T«rt?< re Φ =  :& f τα το  μϊν τ/-

5 tr«/ « 7rc$ar<v.yi· eVyf τ«ί· FK0 tVfas· , τηε 7Τ(ξΐ*χά· 
ση* το » 7!ο τ α  οίγνώτα τετζοίγωνον , «rev re ryv 
Αυ«Α« *κ$* ryv eXcv ccyvu'cv’ ixdvo oi\ χαταφο6τ*κηε 
ασηε , cJf tv τα σΐζοχοαμΐνω νσίοοοιγμοιτι.

Σ Η Μ E I 8 Σ I £. B'.

12 9 . F.’v ry hvT tqu  π ςο ίξα  «(>>jr«/, κ«<θα re 
χ  )σ:ν Aus-'v ciyvdsor;. teeov α ν , οτι tccv μίν d n o ·  
QurtY.n η y fx&evie y 7τρςιίχασχ την στςωτην τ α  d y · 
νώτα άννα μ tv , ώ στκζ  )J t-’v τι) xotrct το V ίξ ισ ώ σ α , (ζ)  
χότΐ Ttbtvocf λ7 τ<5 dyv<ATov Ίσον τα  χνφαλαίω  ου μ 
ciyνώτων, xu&d it] Η) t'rtSn' *'ών i t  y (Sy&i7rae 
<m χχΓχψχηκη η * ώσ7τεζ tj tv ry v.eerce ro A ( η ) νζι- 
9  in a , ( α ν yv μνταβ.'βλητΜ  η ev τα X , (ττ/ν. XV.) 
Ti&vrcf τ5 φ  iVa το ϊί βν τω Ψ .) 'ίσον τη βιαφοζκ  Αυα 
dyvvsm . rebtvTos y d q  τ α  χ  'ίσα τοίε tv τω 13 , y tv 
τα Γ τΐζοχυπτοι ίΐ£ίτχσιε. ^ των *ν τω  Δ κ, Ε συ-«θ«· 
ffav ί^σώσ/ων, iv foxrrctf το μ*ν ί ΐ  ίσβν rcif «ν τα Ζ , το  
Α·ί!3 τβιν'βν τα Η. tfjj* αν y ev rev Θ ylvsTOj e£ΐσωσιε itoc 
την ev τω K. ίχ it  τηε βν τω  Θ y ev τω  I , *£ y<· y «ν 
τα) Κ, ?£ d v x n s it  η tv τω  Λ, y? y tv Τα Μ. 
civrns $'* λα ryv tv to H , y tv τα N στξοχυπτα, 
Ao iy re ^'v y J<rev reii tv τω  S  t to i t  SI Tolt 
*v τα O. a»cSv re ftev % <Vev re7f ev τα Π* re λί 
Φ , τβϊρ tv τώ P, «rev ra  3 .

ΣΗ-

to π*. JUVt W  aiu xvx·
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Σ Η Μ Ε I Ω Σ I Σ \'\

$· 1 3 0 . tid tvocf oe d rt y o n  8 x  e^t γ εν :χ η  α υ τ ή  η

^yJodos'. fe-Jt- γ α ς  tv q y ro i j α χ ^ ι T 8  νυν y e v ix o v  T 8  h τι. 

λ υ « ν  τ α  τ £  Τ ξ ίτ 8  β α § μ 8  π ρ ο β λ ή μ α τ α  χάνων ,  καν 

α π χ σ ι  Τ 8 Τ $  τ ο ϊν  μ α ^ η μ α τ ιχ ο ϊν  πεξίππύδα ,τον . ex  τ 8 τ 8  

7 αΥ  τω ν οίνω τίςω ν β α θ μ ώ ν  τ α  π ρ ο β λ ή μ α τ α  τη ν  λνσ ιν

π οζιζη τομ . όςα  $e , ότ ι το  ΰ π ο  τ η ς  J  ΐ / 1^ 1
2? 3 - 3---------

* λ  " »' «< ' >  < f \ \ « ' -  ,  /  7-4 8 j .  7 ·
ημψοανομηνον χγ^ ητον s l i v ,  ομοίωνχ^ Τ ο υ π ο  τη ν  y  - i - — '**—

|/" 14 1 . ?(9V 7<* *V  T/JV χ υ β rxv\v ά υΤω ν ίυ ζ χ ν  ζ'ζνον

Των ψ ω ΐω ν  μ*0)ό$ων ο ίμ η χ α ν ο ν . (.$}) ή <)V 1 1 +  ~ | / < 4 1

J($C/ ιί —  y  ^.-L | / 14 1 ,  e £  αν ϊχνω ιχίη  τ ο  % , ί-'υ^νΤΟ/,

λ » φ 3 ή  τοι· τ £  Φ ,  α ν  ^ λ ο ν  ι?κ. τ η ν  ev τω  X

{ζ υ ά σ η ω ς  ,  τ η ν  ev τω  XV π ΐν α χ / . τ 8  ‘/ο ίζ  Φ

οντον τω  3 1 το  χ  —  3 - + -  -  > <*τ8ν τ ο  χ  —  .1 1 , α ί  
4 \ 3

t x  τ η ν  χα το ί το  Ψ  ϊ^ ιτω σεω ν βηλον. η π * ι os τ & Μ Τ ο μ  (<)

το χ τ τ ζ μ  —  Π ,  οΐ,ζχ  ?Cj το  y  —  £ l  =  L L  ίπ &  τ °

X I Ίσον To’iv  ev τω  Ζ , η ev τω  Α ( κ )  7Τ ζο χ υ π τ α  ί% Ισω · 

r t v , e£ ην ηί ev τω  Β  y lveT oq . e£ α υ τ ή ν  ο ίπ α ξ Τ ΐ-  

cdeVTov Τ 8  τετξχ */ω ν 8  ,  η ev τω  Γ "  ej£ ην ή ev τω  

Δ . Λ© το  μην j  'ίσον το7ν ev τω  Ε ’ το  $e Ώ  , το7ν 

iv  τω  Ζ . τω  οίυτω $η Τ ξό π ω  τ ι& εμήν8 Τ 8  Φ ^ τ = 2  » 

ίυ ξ ίσ κ& ν  tocv tv τω  (  § . Ι 2 7 · )  κ υ β ικ ο ίν  ξ ίζ α ν .
ΚΕΦ.

βΗ» · Ονο\φιο< πχςκίίίιασι , ( Λ\ρββλ. 1 69. §. 3<5θ· rylt
*AXy.) \1*ν (ίηλγί. xKrc*vr<£ ye<f Λ*λ<ν «ί ζητηοη ίκιλνίκ**
rrptfiXriUKTit Tflru fi

0) π/r. XVI. (χ) n«v. XVII.



κ n <ι>. γλ',

Ι Ί Μ  γη ς  τ χ  eugi'cruciv τ ο  « γ ν ω ς ο ν

Ιν  γοας τ δ  τ β τ ά ξ τ χ  £ c iQ '( lt i tfy& vc& etfl·.
Π ΙΌ  II Λ II Μ Λ Λ',

»3ΐ. Τ · h  ί \Ι m rd  το II νΰ t n et\rtf β κ δ · 
μη dyvvwwi rtf ir  Trcttrttiti t «<V M iw o i  ή ]μ
rn ^ it ia  ίκΟί W' K W  fu(/*7v>

II I’ Λ 1C T P . A.
A', r»ytfi'f'rw H b w ttt o<M f v }, i if» ifyw /. ύκΰν 

tj ίν T(j> C-) {jtiihMWi
I4'· Ί·ί»ΐχ$« irn r lq M  των ιη<: fJWtfiwir μνς&ν ή 

fils’ ^υν^μρων ήΐζοί, το ctqu wywyov % JWi
reiv iv τω I.»

r'. I IoXA 7̂rk«rirti)>ircA) y (>!& Am  ί a v μοvotdiXMV 
Οί.ων r>7f rv r«(' ηκ Δννίΐμρω<> Η*κ<ν ro % mv *vtf/ 

x«r« rw Κ, Λ j M , >(#/ N.
II VOW Λ Μ M A w\

§· ϊ,^ί. Ίο ry xoctu λ  h'cSiioj τη  τρχοί^τϋ 
β ’.&μΗ {ί^κτωσα οίγνωςον , το άιαφό^Ηϊ (%ον ίχΰίτοα  
ί v^'iy.

ΤΙ P Λ Κ Ί' Ε Α.
Λ . Τ·δ Φ ϊσϋ τ&Ιντος τοϊϊ ίν τω Ο , μ*τ«!3r-

/7 l \ u A . .  1 ‘ Χ 1 * '  > V  || ϊ  .  ί I "ΜΛ̂ νλ/βο >; *·ζ;<τ<Λ'σ/4‘ Of TJJV fV τω JJ , y Ail/,Ut t] IX* 
Stcr/f η rcV κύβον rev οίν:ο τη  αγνω^Η ·π$^ΰ%Ησ& , 
( ζ  *1* yh’tretf ·/} ίν τω Γ. ίυχρςαοα: £· συ<ν«-
νανων των ί£ιωσρων των ίν το7ν Σ , Ί', Τ , y ίν τω 
P ut- την ίν τω Φ μΐταβληΟησεται , ί£  yf y ίν τω 
X ylvtTcq,

J *. Κ«<Β&> -j-yv ρρ rco X ίζίτωιπν το γινομ/νον &vcq 
των <Γι/Λ) ίζισωσίων των ίν τοΊς Ψ XI. ryv ίτίςοον

Ε Λ

ΚΡΦ. ΪΛ'. Π«Ν ΤΗΣ MB®. ΤΟΤ ΡΤΓΙΣΚ. ΤΟ ΑΓΝ <5



66 Β Ι Β Λ Ι Ο Τ  Π Ρ ί Ι Τ Ο Τ

$  &χ της ίτ ν ςα ϊ Ήολαπλασιοίσιχς , tycts τ \}ν h  τω 
Λ ιζίσωσιν. νκ£ν ο! μ*ν τΰ χ 2 συμπ^ακτο^ς 'ίοοι νσον- 
rotf τω t ν τα C* οί λ) τδ % * τα  ev τω Ι)“ το di
τη/, τα  ίν τω 6 , diouf το «να/ dijS^v τ>;ν h  τω A
<V>?v τ*? ίν τα  X. ττ^οκυψα κν *ν. μ ϊν της *V τα  C
ίΡισωσγως η tv τα  1·' ίκ  dV της tv ru. Ο η ev too G.

»  f H * f «  ̂ 4
Γ .  T>?v iv τω ij ?ζ!σωσα\ t n r * ; i  ; of μ ίςη  ctvrcii'·,

Toif μι\ ta i  toil tv τω I; 7r̂ cc9cv' , t \ ru  αΐφίΚ?. ΰκ2ν
7r(‘CKu\\j>*fftv α< vv τω J, ?($</ Μ ϊζ η ω σ α ϊ. της ίτ ΙζΧ ί' 
dV (\ιαc της * rivets ποΛλοί7ΐλαση*οάίίσνί' , »/ tv τω N 
τΓ(-οκυψο/, γ£ J7w' , iW rrv t-’v rw <J, >} tv too Q̂_ yl- 
vetotf. a  •■.της di >j pv τω R

I'Ve* frv >ϊ ϊ^σωσις ωντη τ ί  Τζίτα  /3 γο·9 /λ£ «‘,ην,
*υζ'η0ί)σ4Τ«/ 7 0  ,‘ν αυτί} αγνονον 1 1  dW των καμίνω ν  
ίν §. 1 2 Λ. Λα d£ roof pv too L «] Μ f£«7ooVm· γνοο-
<706 (dcvrcij }{cy Tci 7T, y  f£ ' 6oi' :>(<y/ to % γναο^'τ?*
τα/ A a r«4' pv ro7i’ Ψ ^  i l  τδ  dpuTifytf β(χί)μχ r£i- 
σωιτας, » l  *  $ηλον o n  ;(97 το φ  , <W τ»;ν *v too 0  
ίζ/σασ/ν.

Σ Τ Κ Β Π Β Ι Α
$. 1 3 3 .  ’F k των tv τη Γ 77(>a£« &(>ημpvwv difAov, 

οτ< >J τοον τδ  τίτοίζτα  βα·!}μϊ{ ττςοβλ,ημάτων Ρ7π'λυ- 
ffis' tif/ro της τδ  τζ’ΐτχ ηζτητω/.

Σ Η Μ Ε 1 U Σ I £  A*.
§· *34· Τκσσα^Ρί *ι̂ ρ.9>ίσοντα/ αό τ5 % $‘&l * 

ίυω $i tKUTF^us των $ν τό7ς ψ  χοή 11 τέ  ^ρυτ ί̂ί 
βχ$)μϊί ίζισωσβων. τύτων ητοτ <Juoo /wrv πξχγμοin*  
y-otj, ίυοο dp «7γ/τγλα?ο/ «V<v, η ocTtoicaf ττςχΎμχτικΜ̂  
ως tv τω ί£ης is. Χΐφωλοάω ί«»νυτοί/.

Σ II Μ Β I Ω Σ I Σ Β'.
$· 1.3Si. Όμοια μο&Μω $νξ£ν svt̂ i το αγνω̂ ον 3ν 

Tout των άνωτάξων βα&μων ίξισω τκη. rlBtToe/
r»iV



ΚΕΦ. Π;/.ΠΕΡΙ ΤΗΣ TON ΜΟΝΑΔΙΚ. ΡΙΖ. ΕΤΡΕΣ. <57

T»jv ο̂θ<·7τ«ν νζίσωσιν ywopevov efvotj $ΰοο ν^ισωσβων, ων η 
μϊν τ« (ίΐντκξΗ βα& μ3  tV<v, η β α $ μ β  εμφοανομενα 
ύπο τδ λοιπδ α\>ι!ί)μΗ τδ  μνγΐ^Η ίκΒίτΗ  τδ  αγνως», τδ  

ry iio.0i»Vy ν£«τω<7«*, τϊή' ιϊυοίοοϊ Λγ)«/^#θβ<η}ί. οΤον, 
t?«v ό μίγιτον τδ «yrcw i'8 «-‘κθιίτ^ί· νν τη cioS1J<ry ν£ισω- 
d t  tj ό 7ι r lS era i την μϊν των ίζισωσεων τη δβυτί- 
ζ'8 βα!)μχ vtvoij , τ>ιν ί)ν β α ^ μ π  γ — a , 07Τ?(> 
β χ ϊ)μ ϊ πίμπτΗ . σνμτ>\>άζτο(}ΐ'£ <ίχ των ecyvwToov ο'ι α υ ­
τοί TJv vro?/ νν Jxccr^Tt των *·'£/σωσί·'ων, α Λ ’ ^  Socrv- 
('(Υ μίν καταφ ατικό), rv τ>] *r>rcc <\g απ οφ ατικοί, τη- 
τχ γοϊγ κ,Ίμίνα ι'κλίίπα το ayv^iov το *%ον τον μνί- 
?,<.vec νχ!)ίιην μ ντα rev μΐ-yi·;ον. ί:<.<χ’;η>, όί ίκ£)*ΜΜ  
τη >κ των ^/ο νσνων Tvrw yιvoμ}vH 7ΐο ί(κτιβ ιιμ*νν)£ 
ίκ ά -ij των rijV <5ο3«;<γ>|4 ί'-ισάσεύοι:, «< $£ισωσΐ’ΐ ί  yl- 
vevrei/, Jv >ί τδ ζητΧμίνΗ ooyvoo^H πόξίζετα^ ιίυ^ί- 
ew, ων tv <§. 1 3 a. aQyrcif.

κ η φ . ιέ '.

ΓΤ̂ < τ̂ ί* τώρ μοναδικών 'ξΐ£ών ένξέ&εως.
II Ρ Ο Β Λ Η Μ Λ Λ'.

§. ι3<5. Τ«4'Τί'Τ^Λγωνίκωί τί?ί· /UovaJor tugetv $i£at· 

Κβο9ω το %2 =  ι . το ά ξ α  % =  <. Λο κ> το %2 — 
1 =  ο ,  Xj το  % — 1 = 0 . ΗκΗν x&f το  %2 — r = o .

% - ι
το χ 2— ι = % - + - ! .  ( νων γοί(> htXye το  %2— ΐ

<3<« τδ % — I , το 7ίηλIMV tTOtf % Η - I .) οΐξοο X) Το 

το οίςοο % — ι. hkSv■ ονω ο>\ τετςοο-

γωνιχα) τηι; μονάχος £<£«/ , η -+- I , >φ/ >ί — I . 
Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Β'.

§■ 1 3 7 » Τ«ί κυ/3ίκ«ί τη ι μονάδοί ίυξ£ν φΐζοίί.
Ε a X "-



KV/cDw το  x ' i - = 1 .  το  οίςοο x ~ r .  i/o t o  ,  r e  

% 3 i —  o ,  κ, to  %  —  i := o . δκδν κ, το  γ ^  —  ν = ο .

x — ι
cc/λα το % ? ~ i = r » f 0  X) re %2-η%· ι̂ = 0 #

«(όο κ  το  -Η  X = — I* δκδν τ ί  TfTquyoovH πλη·  

ξωΟίντο* , εσεται W %2 -+*%-t- .L  =  — _X. re «£« 

r b  J  |/ ~3 .  r̂ <7i· άζ« «< κυβικά) Tijs μο· 
νιίό'οϊ tv τω  S cqoojAiVotf.

Π Ρ Ο Β Λ Ι Ι  μ  Λ r' . k
§■ 13H. TVs μονκόικάι; τκί· Tercc^Ttii Svvcc/xeut

i * » ■«(JlCctj' tr\)(jUV,
K(7o9a> to %‘1- r m .  to ccqcc % 2~ r r h i  i/o το r: 

|/“b  1 · τ Ισσα^εσ αςοο α\ μοναδικοί} τη·,· TfToct>Tt\s Δυ·* 
VOtfAfOOS ξΐζνΐ ) OCi H' TW U CQC/ifAFVetf.

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Λ'.
§· i 39. TVs fAcvatiixcU' ψζαα rijs ’πΐμπτης Δυνα *

t i;"uV.
to %.1» =  1 . «ζ-α το % ~ r .  i<o το, Tt

X 5 — j = o , ;c, το %— i =  O. δκδν ^ To X —1 — 0.
, , 5 X «

«λλ» το X-^crr%4 -f-%3 Η -χ 2-Η%·+- I. το » ξ *  
X—ι

-+-χ3 H-%2 H -% -b i= 0 , Ktfojo) T»?V Tflft-
T*|v to ytvofAenv uvotf των t-’v τ<£ Λ ιχ^έσεων. ( λ )  #κδν 
•π ζοχυ ^ α  rt tv τω Β ίξΐσωσίί* t£  >js itjAcv , οτ< τα, 
Tt » 4 -^ ι— 1 , λ  τα 2 —Η φκ:=τ ι . i<o το μεν κ=2Ξ 
I — φ, το it φκ :=r — 1. αντί it τ ί  x tv ταυτ# Tt 
εξίσωσα τ tStvTos τδ ι— φ, satTOtf το φ — φ2 = - - ΐ »

*τ«ν

6ζ Β Ι Β Λ Ι Ο Υ  Ϊ Ι Γ Ώ, Τ ΟΤ

(λ) ΙΙ/Κ. XVIII.



J r<}V r o φ 7 —φ ~  ι. ;c«/ τ£  τετςαγ χ ν χ  π λ ν ^ $ *ν ·  
TCV , 7Γ;ίκνψ^ >1 (V rw Γ όξΐτω τιϊ, ί £ ί ΐ ϊ  ύήΑον ο η  το  
μ'ν φ ίσον r c k  tv τΖ  Δ , το d/ κ jci? tv τω  Η. τ?· 

ίν <·’ν τ«7? κ α τ ά  το  Λ h-ifaev tv  dvr) των φ  
j^  κ τνν r; ί'υ£ί£>νΤ(Λ>ν οίυτοΊί ίσων, α< ϊ» to Ζ 
ί(57 Η <̂74>Vc/s· τ£ iru riqv  β χ δ μ ΐ  y.Vcvra/. ώο <#«* 
ι̂ίν rijv κοοτα το Ζ το % ίσον ΐυςίτκετοη  τοί? tv τω  

0· λα ίί τ^? κατα το Η, το;? tv τ<ν J. 7»'tW ά̂ οο 
αί μονχό'τ/.α) τ»?? π ίμ π Γ ή ϊ Δ υναμ εκϊ (>:£<xf, «ί *ν τ*. 
Κ οξάμενοη,

1 1 I* Ο 1’ Λ Η Μ Λ F/.
140. Τα? /κοναλκα? <>'»’6«s· τ>7» y/.TV\s Δυνοομεωί

ΚΕΦ. ΙΕ'. ΤΗΣ ΤΩΝ ΜΟΝΑΔΙΚ. ΡΙΖ. ΕΥΡΕΣ. 6 ρ

νυ*><ν.
K(ij}« το το  oeV'CO %3 rrrrfcrr .  αλλ'  «<

/utv r i  +  ι κυβτ/.χ) φζ*·ί u V v  «< tv Τω  A ό^ωμ^.χ*’ 
M dt Τύ — 1, «ί tv τω M. t£ ά^οί ασ'ν αί μ:να£(+ 
xct'j Ttji' ϊκτ*! ϊ  Δυνάμεων cu tv τ  ok  A, ?tj M.

II PO Κ Λ Η Μ Α  ς\
§♦ 1 4 f . T«V ixovothv.cci $£ccs t k>‘ ίβΑ ομηί Δυνοο- 

μεωα ίυ ς α ν .  .

το %? —  ι ,  το αίξοο yrzz.\ . Αο το,τν — 
, = = °»  το χ - ι  —  ύ. sV.Sv ?ij το — ο.

♦ λλκ  το χ~**χ —
χ— ι

_ χ—»
•%5 +  % ^ χ 3 + χ ϊ + χ  +  ι.

Tc, %6μ“Η %5 *+“ %4 Η- 5̂ 3 Η- %2 -Η % -f- I ~  Ο. 
m ijjv  rtjv ty.Btaiv τ  χυτήν το γινόμενον Zvuj το;ν tv τοί? 
Ν ^ -  ίχ&τνων. ύκΰν τϋΐ4· ετ ίςχ ί; hoc την tV<W? πο/Αχ-
* λ* * * & * ίσ η τ , πςοχυφ ,ί tj ev τ Ζ  Ο ίζίσωσις- iy  υ\ϊ  
γίνονται «  h  τω II % Ρ ,  ^  Σ. ή  f r  ^  τ ,7> «V
Τ® ϊ  ’ * fv Tf  Τ' V‘veT*1 » tK ^  t7s- t’v T f Γ , if
*Vo ?  f>V ^  κατ<* τ * Σ α,>,Γ' α  Wτέντα ν  των ίσων αυτοί?, των *> τ«ϊ? ϊίισωσεσι Τ



^  Τ , ή ίν τλ  Φ πςοκυπτα, ns ή ίν τω X yU 
vgrcn , ή άυτη %σχ ry ίν τω  Ψ . δί χυτή? &v T^es 
fo(>r$Yl<T'jVTotj at rS  Φ $ΐζ*ΐ. ( f  I2<5.) «W ?Jp  « V  
Των dvr) rS  Φ  rt&ei<rtif ίν τ\ κχτά το N tS <W. 
r ^ y  βχΒ’μχ i t  ίσωσα , r^<-7f r S  <#W3 βα&μχ tfavd- 
σαα συ~ο&ήσοντα\, λ ’ txdsns χυτών δυω τ δ  % 
ςΐζ-ij ivqe&wovrcti. χτω: ίπ τ ά  ϊσοντοη at μονait· 
not rijs έβδομης Δυναμνω: Ι̂ζοη ,  *ζ μϊν at διά των 

ψίννν Τξιων efycaceav πςοκυπτΰσοη, μία δ* n ij$tf 
i v f e & a r x  , o r t ’V »i I .

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  /Λ
§. 14 2. T(3ii' μον«&κ«*' yt&i rns AtW /urw ν »υ^«ν, 
Κ«<θ« το % * '= ! .  Tff % — 1. διο το ,τν  χ * '— 

1 =  0 ,  }{$  το % — 1 Γ= Ο, <&f V ^  το χ* -  t=  ο.
* — ι

K«c9o) το τ iff νκ$ι?α>·4>£ τοουτη* πηλίκον το ynόμ?νον 
civctj rijs *ν τω Π  }{ομ τ qe νν τω  Λ ix&laeasy ίάν 
To ν mqflrov ίμφαίνη ά ςβ μ ό ν  rtfs $ν τω ί ΐ  δν 
τ>Ϊ4 ίν τω C , lav το ν «ξΤ*ον σημαΙν%, (χτω δί rets 
iv τω Λ i&f C ίχ$ !σαϊ κατασκεύαζαν  χ<>4» ωτβ το 
ρ ν  ί%ατον χυτών μ ^ κ  , το πζο της μονάδοί , τ ί  
«γνωστόν πκμίγ,Μ  * ρκ&ρτ^ν *%ον την μονάδα,' οπ?ξ 
ylviTXf , ίτταδάν ν « - ό “=  ι , η ν — j m *  r » f  Λ  
τ 2  «γνω -ra συμπνάκτοξαε ,  p ro s  το τον μ ίσον το* 
ττον ίττίχον ρ^οί * ,  ίπ  covetλαμβάναν  f o7rv  ̂ ryi τ «  
ο^υτ8ί· T&hctf, yy ret -aqo r£? μίσΧ μίςχς βχχσ* 
*yw<?u. )  ir .^ etf &  , Ιν τω  U  , Λ *  rns Sri· 
fx s t TVs μίν tv τω A » l*v  Tc v Wp^ ttov J>)XcT « 1 ^ -  
^<v» τ « ί  lv r f  C , ίάν άξτιον ,  7τολλα7τλβο^οι· 

hoc T>ji' ττοί^Λ Ι̂ίΓρβοί των ουμπςα,κτόξων 
Των μ«ξων τ S γ*νομίνχ,  ^  τ *  πηλίκα τ δ  χ · ' -— ι

7ο Β Ι Β Λ Ο Τ  Π Ρ Λ Τ Ο Τ

Χ - Ι



ουγλςοτ'ήΰ οίνων των &ΰνων ί£ινων?ων , *%1σωσ·ιε τίξο- 
κυ'ψ«» *ν jj ό μΐγιτοε τ 5  οογνοίςν φ  ίχάίτην ϊσοτοη 
*>~ ι , iuv το ν τπ’ζίΐτον ίμ φ θ 4ν% ΰίξΐΒμον, *_ lie eciv

oiqnov. ο$*ν cu τ£ φ $ίζομ έυς&ησοντωι ήτοι ivctf τον

cifliSucv τ2 » -  1 , »ί τ2 t κοίτης $  τ*'τ«ν *ν τ$
•2 2

κοίτα το Λ i/Stva reSolvtje civτ* τ*  «0 , m τ5 χ  
fictf (vqê tjvcvrecf ινοί^&μοι τω ν.

Κ Ε Φ. ι ^ .

πξο£λημ& τω ν.

Σ  H Μ  Ε 1 Ω Σ I Σ  Α'.

$. M 3* Δυο») τλ  των πςοβλημοίτων «Α)' 'λ ο ςιςα , 
τλ χπ&ξοαζί&μας ίπιδοχόμον» ίπιλνσαί' otj 

flfrcty  ων ο Των h,τιλυνιων άς& μοί ώςινμίνος *■?/·
Σ X Ο Λ I Ο Ν.

4* >44* Π^0#«<θω <J«v iû t“v &/ω μεγίΒη , Aoy*1' 
•χοντΛ 7Τζοο α Αηλ«, ον το α  ι/3. -Ε<Γα> Λ} 2ν το μίν 
Των μτγν9&ϊν, χ  , το , y. inew iVety aifc’ λ : β  ' I 
% * y. »κκ«<θωσ«ν iv Juo> ivdtictf, (/<) «μ ΛΒ, ΒΓ, 
y»v«tv τνχ£<Γ«ν tijv ΑΒΓ vieq^xHvetj' wy 'ίτω ν μ** 
Α Β ~ « ,  «1 ίί Β Γ = γ /3, Λ, Ιποζονχ&ω η ΑΓ. feiv i f  
λ*!φ$ί if ΛΔ =  %, h *i η ΔΕ, »ί of 77ο τ# Δ σ$μή* 
·7ομΙνη νξΛξάλλήλος r j  ΒΓ, JVif τω y. £»< y#V * *  
AB: ΒΓ : :  ΑΔ: ΔΕ. ττ«λιν Χηφ&ήνης Tiff A Z = % * 
§**1 4 ZH , >j τ *  ΒΓ π&ξά&ηλο^ ίση τω y. ομοΐωί 
^βλτ^ηνων Kccrci το τννοχίς των ΑΒ , Α Γ, *  λυφ*

Ε 4  $ *-

ΚΕΦ. ΐς '. ΠΕΡΙ ΠΡΟΒΛΗΜΑΤΩΝ. 71

(*) α*. χ ιχ . χ. ι ·



7 * Β Ι Β Λ  ί Ο Τ Π Ρί ΧΤ Ο Τ

& είσης τή ς  ΛΘ —  χ  , e;oif ή ΘΙ , η τή  ΒΓ 7τα ς ά λ ε  
λϊ]λος ίσ»/ τω  y . ε π ά  άπείξοοοξΐ& μΰς έ'ΐΒ'είούς eW 
<?/ λ α β ά ν  'ι'σο̂ ς ra> % , ο ίπ ειςο«ξΐ$μ οι έυξε^ήσοντϋ^ έυ· 
Setoq i<roe/ τ ω -y. έ£  έ  δήλον, o n  το  προκείμενον π  ξο- 
βλ.ημοο οοόξΐ^ον ον, άπείξοοος'& μχς επ ιδ έχ ετο^  τ ά ς  έ π *  
Aocrw. ro ocuro κ> ί/ οίξι'ϊμων δείκνυτα/. έπεέ γ χ ξ  
οοf  c c : β  : :  χ :  y ,  £Vcc/ ro ocy =  /3%. Λο ro y  —
ft*. eV<w το  μέν c cz z z x , to  SI / 3 = 2 .  το oô oi y~ 2-X; 
α I
f«v 8v ro % r r r 2 , ta sT ttf to  r/zrr.4 · f«v Jg ro' % rzr3, 
re  y  =  6 · i’«v (j'i ro % m  4. , ro  y r r n S .

Ii(»oK«(Ow <L' δ ιχ ο τ ο μ ή σ ε ι δάν  To Tc^ov, XTivos χοζ· 
δή ή AD. (%. 2 .) fc7r« £v »; AB χοξδή  έςιν ε κ α τ έ ξ ΰ  τω ι 
ΑΓΒ, ΑΔΒ ro f̂lov, ζητημένης τής  ΒΓ, rijsr xocroc το 
μέσον σ.;/.< 7ον Γ  re τόζον  ΑΓΒ τεμνύσν\ς, εξ ίσ ω σ α  
δ'ευτέςα β χ & μ ΰ  π ξ ο κ υ π τ ε ι , <ίί >if « /.mow τί ΒΓ έυςίσ· 
κ ε τ χ ι , rc.&co ^  »j ΒΔ , »j ro ΛΔΒ τόξον διοχοτομπσΛ  
koctx το  Δ. ι<?ω μεν y d  ς η Γ Δ , ή Si x t h  Kfvr^tf Κ 
σίζος ο β ά ς  τ ή  χοζδή  ΑΒ , ίση 2 0ί , ή δε ΕΒ — /3, 
>ί δέ ΒΓ — %, κ, « ί  Δ Γ : Γ Β : :  ΓΒ : ΓΗ, «τβτ
ω ε *<*'. χ  : : χ  : ΓΕ , εσ ετο if η Γ Ε “ 2 * .  έπ ε ί δε

2 Λ

το  Γ Β 2 ”  π·:2 Η -ΒΕ2 ί 7τ ς ο κ υ π τ α  οίζοο ή εν τω  Α έξι* 
σω σις , (ν) έ ξ  ής rj εν τω  Γ·, 7τληζω&έντος τ $  τ ε τ ξ ά ·.
itywvii, η έν τ ν  Γ , ?(tt/ τή ς τετραγ ω ν ικ ή ς  έ ξ α χ Β ε ίσ )|!»

tj έν τω  Δ. π ά λ ιν  τή ς τετραγ ω ν ικ ή ς  * ί * Χ ·  
Β ά σ εις  (>ίζής, fv r&> Ε. ;·ζ ηί «< t’v r<w Ζ Η.

roc 7σοβ rco χ  , too ev rw Ζ , r»7v μ εί ζονα
i μφ οανασι , τ>/ι> ΒΔ' roc ciV Π' τλ; Η , τήν ελ α σ σ ό ν α ,  
τήν ΒΓ. ά λ ή ψ ^ ω  γ α ξ  { £ )  ή KM rrr F.13 /3. χκ£ν ή
μεν ΓΜ:~οί+/3, ή δέ, Μ Δ d  ~ β .  ά χ ^ ε ίσ η ς  3ν ά π ο

•4
Τ *

(») ILV. Χ Κ . (|) Π'ν. X I X .



ΚΕΦ. ΐ ς ' .  ΠΕΡΙ ΠΡΟΒΛΗΜΑΤΩΝ. 7 3

Tt? Μ της ΜΛ π ς ό ς  όςΒοίς τη  Γ Δ ,  επ ε ι ως ΓΜ  : 
ΜΛ::  ΜΛ: Μ Δ , «σετα/ ως α -* -β : ΜΛ : :  ΜΛ : oc — β .

λο το μεν μλ2 ; = λ2 —β ζ , η δε ΜΛ^=|/οβ2 — β 2.

ιΐ <ϊε δ ιπ λ άσ ιά  τη ς  ΜΛ , «τ#ν »j Λ Ν = 2 ]/ α 2—β * ,  
ικβληΒείσης δν ίκοοτέςωΒεν τη ς  ΓΔ , χοή λη φ Β είση ς

της μεν Γ Θ = ζΓ Κ ζ= οο , τη ς  δε Δ Ζ = Λ Ν = 2·|/οί2—β ζ, 
Λ\/Λ^ξΛ<ρϊντος επ ) τη ς  ΘΖ τα ΘΗΖ η μ ικ ύ κ λ ια ,  ;(#/ 
»χΒ«ίσης «7το τ α  Γ  τί^ ΓΗ 7T£oV όςΒ^ίς τη  ΘΖ , 
?«τ«/ «V ΘΓ : ΓΗ  : :  ΓΗ : ΓΖ , iro/ «V α : Γ Η : :
ΓΗ: a « ή 2 l/ot2 —β 2. διο το /u?v r s 2 “ « . ?oe-+-2.·

r et2 — β 2 , η δε ΓΗ —  |/οο. 2οο -Η  2 ] / λ2 — /3 . εζ  
δήλον or/ η Γ Η — %, εοβν ίε ληφ Β η η Δ Ι— ΝΛ=ξ

sy^λ2 — /32 , ε σ ε τ α ι . ή Γ Ι = : 0οο— 2 οο2 — β 2 . διο. 
*κνγξοοφέντος επ ί τη ς  ΘΙ τδ  ΘΟΙ ημ ικύκλια , ενετοη  
m  Θ Γ: ΓΟ : : ΓΟ : Γ Ι ,  δίταν  oJ* *  : Γ Ο : : ΓΟ :

β *  — 2^/oC2 —  β 2 . δίΟ TO /2FI» ΓΟ 2 — ~ 0C. 200 —  2.

ΐ/ο62— β 2, η Γ Ο η  j /α . 2οο — 2 ]/οο2 — /32 . έ£ a  
δηλον, on  τμ η Γ θ  =  % , εμφοάνασοο την  ΒΓ. tccv αν 
τω κύκλω εφ οοςμο$η  η Β Δ = Γ Η ,  δ ιχ οτομ ή σει τ ·  ΑΔΒ 
το̂ ον κχτοί το  Δ* εοίν δε αςμ ο£)η  η ΒΓ =  ΓΟ, δ ιχ ο ­
τομήσει το ΛΓΒ Kotrcc το  Γ. εκ τάτω ν  δε φ ανεξόν, o n  
νξίσμενον ον το  π ς ίβ λ η μ ο ο , δύω εχ εν  επ ιλ ύ σ εις  μόνον.

Σ Ύ Ν Ε I I Β I A A'.
14 5 · Ώ ζ ίσ μ εν α  μεν δόξα οντος τ α  π ρ ο β λ ή μ α τ ο ς ,  

τ ό σ η  σννίςοοντομ ε ξ ισ ώ σ ε ις ,  οσοο too dyvoo^a' οίοζί^α 
dr, παςα  μίαν τόσομ. ενός δε των οί^/νωςων εν το\ς οίοξί- 
ςοις kuB' οίςεσκειαν λ η φ $ έν τος , rc i λοιποί ευξίσκοντο^. 

Σ Τ Ν Ε Ι Ι Ε Ι Α  Β'.
φ. 14<5. Ή  εξ ισώ σεις  άζοο εμφ αίνει εν ΤοΊς ωζισ- 

ρίνοις πξοβλημχσιν οσοο ε ισ ) τ cc διοο τη ς  τ α  π ζ ο β λ η -

Ε 5 I2* -
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μ ατος ί/ΐιλΰσνως ευρισκόμενα Ίσα τω  · αγνω^ω. τόσα  
ycip t/aiVy cauj cti μονάόW iv τω μι-y/τω τδ αγνωςν  
*k$ I t>j . cvreg feiVy tv) μ ίν , ioiv τδ v ;^r« β α ^ μ ύ  jf 
To ττςό β λ ή μ α ’ (ίυσ) <jie , «αν τδ ύνυτόρϋ’ τριτιν » 
τδ τρ ίτα  , ;φ/ όφεζής ομοίως.

Σ II Μ Ε I 8 Σ ί r  Β'.

Τ47· Ή ίζίσωσις όμφαίν** j(r/./ το πότ/ρο\\ ίσ· 
νατόν i~,w επιλυσομ το π ρ ό β λ η μ α , ή ώΊίΰνατον’ )(&} 
το  πόσα] μΐν cu πραγματικοί) ΐπ ιλ νσας  «υτδ, ποσοη 

ώ< επ ίπ λ α ς ο ι , Ψ8 τ ίτ ι  π όσ α  τοί ‘ίσοι τα άγνωμα 
τ α  ΐ>7( αρκτικά  Ktyf πραγμ ατιω όη  , 7Γοσοί Λΐ τ« ciVu- 
π α ρ κ τ α  )&) i /ΐίπ λ ατα . εάν μίν y ap  το ά'/νωίον % 
&\ά τής εξίσωσε ως Ίσον εύρεσή όπιπλα^οις ίκ^ίαεσιν > 
(  e^« §. 44. ) ανέφικτος ή τδ προβλήματος επιλυ· 
an" Ίάν (ii y τισ) μεν επ ιπ λ α^ οις , r /τί <h? π ρ α γ μ α ­
τικοί! ς y τόσομ μόνον ai rS  προβλήματος ε π ιλ υ σ α ς » 
co-ety «ί 7ίραγματικοί) iK^tacuy ai αντω  ίζισύμινοη τ α  
άγνωςω.

Σ Χ Ο Λ Ι Ω Ν .

$. τ 48· ”Ε<τ« ’ Ε^Ηψίί >} ΛΨΕΓ. ( .̂ 3·) *) κόντρα 
μεν τω X , τω υπβρ&βν τής πλαγίας πλβυρας ΑΓ» Α*· 
fWT('ft> Α *!λ#σσβνι τής ήμισιίας οίντής γεγράφΒω κύ­
κλος ό ΡΨΕΣ , τεμνων τ ^  ‘ΕΛ.«ψ<ν κατά τα  Ψ, 1** 
Σ» Ε at]μίνα. προκπμόνΗ 2ν Αδν έυραν τήν από τής 
κοινής τομής τδ κυκλ# ncy τής Έίλά'φνως αγομόνη* 
το ΑΓ xaBeroVy ?ΐταν τήν ΨΚ, τδ τετοόρτα βαΒμΗ 
natTttf ή προκυπτΰσα εζίσωσις. Kj γάρ τίσσαρας όνον 
avotf τας οίπό τής κοινής των καμπύλων ώατομή* 
αγομόνας το Α Γ καΒότνς. μίαν At ζητΰντις, Χ) τάς 
Aonνας Αχ τής (ζισωσοως ίνξίσκομβν, οάν $$ ή τδ

κυΧ-



κυκλΗ ημώοίμοΤξος, tovSrcv μικζοΤνξ* τ tjs ΙΤξΟτίξΟΚ
ί/,φ^ν , wVe την *<*υτ* ποφφίςηαν, τ>?ν τ«  Ρ 

1 μίξη τ«ί ’E&wvpfwf ♦ f’vrtV T.t9$9My
d'iar!f*vctv> tu άνω v.dhtTOt PH« &Z *κλΛ“φ««ν, 

0;a«jT.v> λ» «; ψκ  , ΐ:Φ, «*ν *} tS kvy.ku ψ Μ .  
μη· : ;  ί-Vi μύλον fjuxqcTtqcc ληφ&9 » «j eAc* c 
Λίν tircv '//ύξί,οχι τ«ί’ ΈΑ«ψ#«ι\ *x τι,'των fcv <Jtf- 
λ'.ν, <>r< ivfcxerotf ru  foot τω uyvuw  $ ύπαντχ  
•πςαΊμ&τι^όή Zvotjy η απ αντ»  nwffAoc?#* >? <̂-v
τΐξα'ΐμαηώΐη, £uo>£d hiYnhusct, οτίωα he ‘iv.ctsct 
uttc r?4 Ifyavatus ομφοωνοτοη. X&f tl'to tx τα>ν 
eî tlfxtvuv AfjAcp , eTt ΛξΤίοοίξΐΒμΛ , aHt7toTe π?ξΐΤ· 
ΤύΚξβμή (la  rot foot τα» αγγακα» ίπ ίπ λχςα .

Ι Η Μ ΐ Ι Π Σ Ι Σ  Γ'.
$■ >49* Eciv πολοί rot hoc rS  otvrS τίξοβχήμοο- 

roa ζητύμίΜ , ττοΑ* ‘ίσοντομ }<&f roc ayio»T«. <rty- 
κ('ίτ»0«σαιν d* t J v ί^σωσνων , <wV *v $. 1 4 6 . λ« · 
rYTttY.Tttf » in των 'Άθλων μίαν <?« συ<>ίίτ<̂  , iy ft#· 
vov 7ίνξΰχϋ9Λν αγνωτον. κανόνας i i  hcqt9eef 7ttQi rS  
mvt rSro ylvvrctj in  ίυμηχάνον, txotscv yaq των Άξο· 
βλημάτων that i%cv συν&ήκa t » ΐόιοίζύτας »χπ κ $  
rota υηίξ rye βιηλντοως eivrS γινομννας ίζισωσας. 
iio rttrot μόνω ςο*χάν τω ttotvovt f τω hot roof 
et>?«&«r£y ifavvvtvv νύξην too tret rois dyvarcts · 
die yw^Sv χομ άγνωμων ίμφοανόμονα f τ% τάτων ft  
•nctqttblijtn ifyw vM  αυνιςαν , lots $ Άξοκυφν η ίν 
μονον »γν*τβν ·χ$ξώχΗ9* ν^Ισωτιν. η rotea'rn i i  ?νξ*· 
CJ e "7(0 TW τ5 imXvovrof το πξόβΚημα dyxm lott 
νςτητα^ Κϋ&ήττοξ 9 $  ν\ των Ιζίσωσοων συςαοα. η$Η
•yμρ « α » .  .a ., y j __« ____ ·. ,9
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τηα τών ίκΒίσεων ίτι\ tccs Δυναμ&ν αυτών ετϊαξσίως. 
ivss Si των αγνώμων iv̂ eBivTca Six τη* ccvTo μονον 
uyvM~ov 7ϊ 8ζΐεχάσην ίζισώσεωσ, τα λοιπά ίυ^ισχοντομ^ 
ΤιΒεμίνων tv Tccis olftscus εζισώσεσι τών yvviow των 
Ίσων τώ  ΐυξεΒίντι eiyvώΐω.

Σ X Ο Λ I Ο Ν.
§. I 5 °· ΙΙ^βκ«^« SiiV /u<y~v rqeie οόξιΒμάϊ συνεχώί 

ttvcckoyui: , ών το μ'ν ΐ αυτών κεψάλαιον Ίσον a ι , το 
Si απο τών τατςαγώνων αυτών, ι 8 9· 2 -,ωσαν οι ζητά· 
μι·να ΧξΐΒμοί οΊ %, y, II. «κ£ν ?’κ μ'ν την 7!ζώτηί 
συνΒηκηj* >ί «ν τ<ν Θ ( ο ) αναλογία y iv t r a i , »}ί
>3 fV τ£  I ε ί̂σωσις' ίκ Si την ίί^υτί^ασ, ή ίν τώ  Κ* 
εκ St τψ! τ^ίτησ, η tv τώ Λ. ο/ια^Βήτω ώ/τι την <JVu· 
τ ίζχν Suva μ ιν η tv τώ  Κ ί ί̂σωσισ , ŷ/if iv τη κατχ 
το Μ 7!(>οκ\>7ττΰση εξίσωσα , τη Ίση τη ν,ατα το Ν» 
αντί μίν τών %'2 + >/'1 ·+■ XI2 τεΒητω το Ίσον Μυτοΐϊ, 
το ίν τω λ‘ corn Si rv χ -h-Sl, το Ίσον οόντώ, ri 
tv τώ Έ , ο yiyovtv Ί·κ την iv τώ Κ εξισώσεων, <*ι-τί Si 
τώ aXil  τα Ίσον αυτώ , το χατα το Ο,  το εκ τηί 
iv τα ί ifyf.τώσβωϊ yeyovos. δκδν στζοχνψα ή μόνον iv 
a.yvwiον πε^ιίχΗσα εξίσωσα, η χχτα τό Π » εζ «sr if 
tv τώ Ρ yiverotf, i'£ αυτηί Si η iv τώ Σ , ε£ ηα SiiKov 
on το ι/rro. όιο το 3^. **ν νν αν τη χατα το 1 
ίζισώσΐΗ αντί τ8 y2 ό \\6 τεΒη, ?Τ£οκυ·ψ« η iv τώ Τ  
{^Ισωσίΐ, ίζ  ησ η iv τώ  Τ  ySvrrufi τεΒεντων Ζν iv τ? 
κατχ το Κ εζΐσώσα civr) rS y >tj XI ταίν ivqrBlvro)* 
dvrols Ίσων, »j iv τω Φ εζίσωσίϊ ylvtTUf, ί*  if iv τώ 
X* «ι ίζ  οίυτηϊ, τδ τιτς&γώνϋ σιληςωΒεντοσ, η iv τώ 
Φ ' ίζ vs; yIvrretf η iv τώ XI, τη? τιτξαγωνιχησ $1ζη£ 
hxTtfco&tv ίξαχ&ώσηί. Si ο το χ =  t t .  iv Tf oivrf

Sv

16 Β Π 5 Λ Ι 0 Τ  Π Γ Λ Τ Ο Τ

(0 π/v. xx.
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ν,, τ 7; ν,ατά το Κ ί^σωσοι, α'ντί των % i<cy y  τ*. 
ΖΗιτων των ι 2 x&j (> » »ί *v rw Λ 7 <VfT#/ «{«roro* 
t’2 rj> SijAcv, on to Ω  — 3  , ωί tv rw C σ̂ ατα/. το
ίΛ<λυ£'-'ν ΤΚΤΟ πρόβλημα OJftTfAtVXV tV. iio Hj TcV«f
v//.'." . 5Jv ίσαλ'ίσεωί' ccvrS y eycvavtv ίζισω σα ί, οσΛ 

a;vv"ii, li^oxtVita it  ; I to$? to πρόβλημα' Ι ϊ  Sp­
ecif *.;/ "Αραβα xyf i\lyv7inoi rev άρ&μόν 30  tv 
βαλχ\·.ίω .iViA^cVrtv Ϊλΰοάϊΐταν' χοή tucc^cs μ*ν των 
πρώτων διπλάσια tv.ee Η̂ των ietiTtfav *η<τεν , ομοίωί 
^ i'xfi Tfi των tvoi ixccsit των τρίτων. 7]σαν
Si αλc:\Tct toc ύπ' αυτών κατα/3λ>]̂ .·'ντ« νομίσμα­
τα το·.i  <0 ίσάρ&μα. £«τ«τα/ #ν -ο αριθμοί των ίζ  
ίν.οίτα τ̂ των των ytv&liv λ&ά}ι·'ντων αν$ζ>ω7Γων. ’’Εςω Sq 
ο μ'ν των ΙΙϊξσων % t ο i t  των Αράβων u, ο Si των 
Λ<νυπτίων i i .  #κέν «ί /xtv Ttje πρωτητ συνΒηκην , 
ν ίν τω Α (τγ) ίξίσωσκ ylvtTUj. ίπ ά  it  χατα tjjv 
λύτραν συνθχκκν i'xasoe των ϊίορσων 2 κατίβαλο νο­
μίσματα , πάντα αρα 2 % nart$evro. 1 it  txaVif 
των 'Αράβων κ«τα/3«λόντο** * άπαντα τα νττ* αυτών 
κατ«Τί·δίντ« νομίσματα τω ij Ισάρ&μα. πάντα Si 
ci Λτ/υπτια Sevres το ημ*σν τ$ νπο των 'Αράβων 
Soblvrcv , Λ ί ΐ  ifioixaffm tx τέτων Sv η ίν τω Β πςο-
χυπτα *]·ίσωσα, κ> *χ μίν τηί iv τω A ij tv τω Γ  
7<ν?τα/, tx it Tiff tv τω Β tj Sv τω  Δ. Sv.aripac 
it TfcTioi' »} {γ τω E , i£  tie ij tv τω Z. χά<&ω ttv 
to  ilrrrr 2. T<5 ^'v «('« // ίσον Tc7f tv τω Η , το $  
% » λα τ̂ ν *v τω Α ίζίσωσ#) r c i i  Sv τω 0 .  χ«<$ω 
το Λ rr?4 , txSv το μίν μ 'ίσον τοα iv τω I ,  το Si 
X  τοϊ{ tv τω Κ. ιτω το ί ΐ  =  6 , άςα Το μον y  Ίσον 
τολ tv τω Λ , το S* X  τοα iv τω Μ. To So το προ- 

t β  λ*Ι“

(*) Π/ν. XXI.



nr η λ ί ο ν* nr  a t o rin η ϊ η λ i ο γ π ρ x>. t o r  ·
βλιιμα  *?<>»* l ‘U, Aiv bfltir 7 «\ ί ι Ί  i  λχ\<>'τ*λ>ϊ  7ru*
(ιΥ (JiUV TCOU^l'df yryorrtHS· 6'tfli ϊΛί t iy w *

»f6t i)'n <*»*ι<ί*Υ οη!)μγ«(, i  '#<4 λν/ί<*
‘ ",*11*/. Kfiol^n <ltf fjtf)o)on oVt *»>!' '# «■·r rt'yrfj*
*t ‘Ί* U  i » ·' 0“ .ιγ/)ιί//ικν ial» ‘yiVriiY/ rV μ*.
Vi»· tiy^rtol· /iu*u

V II M « t II W I Si Λ'»
V' *1 irr»· , «(j ii #/#/♦·i#v u* >/«>̂» 7/ vr̂ 'ŴAi)*

/**** X flr t f  7Λ» t*/iiAi'<»m, κΐ/ί̂
7 * 4* 7/hy ι'λιΛι·'/#«**»· jlv, (*/ i I ,  reWJrel*
w .?i! t 0 n'.f'i ytit* #V * | ο κ»φ((A*/oi' T'*>H

Λ'"» 7* •·Γ /»*··* ί·»·1> TlY :r· /*»! ‘d/fr/fl <#*.·«·» λ\ 1D *γ/)'
«<,'» '̂ <»»y.»* / ,U ¥«|i<Vol' *»ίΐι* TI# ΐνίΛΑΎ"
rtii/ *//ν <fii Λ4» Ad-̂ fYirii.OiV»λι » ΤΟ λ mol1 «W
r·» ‘Λ « ) / . / / βλίΜλΐ)/;βΟ h »;Λίκί‘1*»
Λ'ί 7**1» }>Η (ί/ί< ((0Κι>Ι·')μΙ'ί ν/ηύίβ%»1 (if Λ'ΗΜΚ' >
ίΐΚ*#>6'ί,ν /-4<τΤομ »/ιιλ»Ή <ν/«

X Μ Μ ii ΜΙ >.* I s; Κ',
ί <¥« l l J ‘t«/ >1# <ί 7, on in rif Λη?)μ{} γ,ϊ>\> *u*

*tnf)nor>‘>v ί%Μιΰιτ0υΐ> «j r v v  iftiynwnKojjirt r#
•fternw1 ωηημίνον r >ϊμ * tj rUy*ttiV to  vη>οτρ!·)ον Άζύ- 
β \ ) ifr t , vJ$v γ*/» tfuo.DiiKljt· iflvi'H  etHnfaZv vr*λ·>#(*'/' 

« A*v μ*ν ·?£ «Mfwv r«/*/ y/O'/'̂ Ŵ y ify· 
forfeit.' ooa Tti o iy v w 't« ώψ'τμίνον o<) το /ίζνβλήμϋ* 
}uv  J* ytd/>d μίαν roV«/» «o^VoM,

K Γ. Φ. 17/.

] I f f )  ' Κ φ & μ η τ ικ ν ίν  Έ α ξ ώ ν .

Μ I· i). Μ ! Μ Λ Α'.
^ ;«5 ̂ . "Ρκοί ίοι TWV T4V 9Wx;v»- -<·<*

ô wv a vyw rcc f U r  ο τ η  ίχ^ χη '^η , ;̂ ./ τη  '//·



\tfihk «V n  r>i ώιμ^μ» r»*»V , μονΰΑι lhd\rod)tv·
•iti * >{<// γ *̂' /ώίΥωίτ.

ώ(*ιί)μαηϋϋ E m<»« »i n}l N , >}? 
flliit llji ft*V 0('0tf Ί w Λί * li« 'jr'eiip r *  β  i
Ηψ Ί*μ rJt‘t!)yiv ifHpHwil'to ΪΟ V» λ /γ ^ ί  0/i tilMW 'ftiv 

oq#V rt«»njt )W*fc* r'.'i ΊΓ'«  ̂‘ ·" ** β»
Ί ' λμ 7 /̂/ * /ϋ!μ tf('<wrd« <)('ot' τη»* i/

% jWvot /)* irwV Aw/Te'V /it yi# '/f(*9 tlo tli ifiiy*> 
vat#/ Wj ί »/\ «Wipo^i. * iW'iot' ywV /m nf 
•rt d̂fii mryuriiitj >(<// r fa  roretMHi X>J<p.9<V*
mit , citlvtK ή fmeii: ΰ/ϊο rii ώμ!)μΜ rwV * /7«* 
k/')i /Xrt<r>r«'9»i'ftt,« '/rttfil ytrt#{» ftwMtf *r<**V A(»ajV 
miyuirtutf ϋ»ΐ» ‘fit n^ otu  ύ(·Η w )  vS ψνομίνΐι in n i  
ili>i!)fnt <uil· <>W>v» ^Â rr/i'-O/irev 4 «j rijt #!/«·

 ̂ r»*tM
rti»i<>)V. *μ ·μι* rwV )W  W  rt'W~ ι,β.

II ο  I' I E M A,
$■ >*«V rtfyf/ ·πΙν t w t w  οζον ίμφΜ\·ΐ) ro  β*

*(WvJ/rt >) M«7rt '/« Hi tfri'lootn.

<td li Μ I' 11 M A U'*
$· * ff/f* To Kr<po/x<Y/<,i< '/rwi fwi* TWV $(W|f rfjfi’ <rii- 

i .u ^ t·  JW  /·/} njj yiiομίνοι ru n  
v>J n.K(<ti^0n ίη  ττ̂ μίΉ ?(<>) τ ΰ  *%<irti όζ'Μ ;(<ŷ  y£? 
n p w w  ri} til'd)μΰ ruiv ‘ό(·ων,

H r<w »j *W>), tj fv tm N. ;(<ĵ
r/zf̂ M̂ nraj roV '*%nT(iV o^v ro B , ro Κιψοίλαιον 
#oi >jc y ro K. λί'/ω on ro K s=r cTj~R. Λ'.

.. t, ,  ̂ „ ,
/ΐν»θη yot(> fy ry  συ»'#%ητ οό^ιΟίΜίΤίκ^ d ro 

1 * l/l,"o»H\· iiy./ιων y,f<J.'cih<iiov im Xun icv  I'U th  hot··
, t l !Avi u , ληψΟι'ντον «('« i h 7Τ(>ώrH >{cy r« »%re-

Τοσί* κ,ϊ  * ivoimt; ή μονών rrr îi'X,trotj vrroTU ήμΐ·
fflO)V

ΙΟ Φ. Γ/Λ ΙίΓΡΙ ΑΓΙ^ΜΙΙΤίΚΠΝ ΣΡ.Π’ΛΝ . 79



$ ο  Β Ι Β Λ Ι Ο Υ  Π Ι ’ ί Ι ' Γ Ο  Υ

cf(t. ς τ £  (< (ι$μ ϊΐ των  C(Vi>V c }t*$ t “I 7t'!h<y Η λ«« η{ ΐΊ  v*. 

τον τϋ κεφαλαία  r » ·$} T'i itffitU of,'· <h'4
γύ ]',[.<1σχ»ϊ 7 £ ά^ιΟμα τ 'λΫ C(*WV* TO '//I'ÔVVCV t .V// ,-5

Y.ftyctKutCV 7T« iTl* V TWV Ô 'W»', TO ffyfli K E?* Λ H*·' 1*1

π o  r i ί: μ  λ λ '.
i Γ*̂>· 1 <ŷ  «('« 'r '· K *'*' fU HrtTte To 0

Tt>i)ij ·»* )Wl‘ omi* ro fl1 Tw 2? * ψω i>\<
y.i^uA.ujv indV Tin.· tv Ito II.

I I O M D M A  ΓΛ
1 5 7 . I'.y. των άρμενων HctriSCiv (>άοην, α ι tx 

twv rto<rc6(ttov , <i t #»* t 5  7f('A'Ttf «(># * r t i  i% t ir.v, ry 
, X, TX rt\'/i)/.(.V Twl* Οςω» r*K  tfUU'^AV «  <$- 

^>ΐηκ«4· X</<y<V, T '̂/aV ii.Jj'HW V , TO Wroi^TOV 
£)«VtT<*/.

>: X Ο Λ I O N.
§. 1 5 S . ”l '  w το  μεν a  : . "  I , To i t  /3 r.rn: 2 4 £f<i?v 

t >iv tv tw  N Σι/ζ'αν >j Λ* tw  I* νμφαίνα, )(tyf TtO/v- 
toj.· τ «  twv ô oov cc^tS/Ai’ , r a r^ u  r £  v s rrr i ,  ϊσετ#{ 
© //tv t% «ro v  o(>cs· ίσον TciV tv tw  Σ  , to i s  χεφ ά· 
λαιον r c lii’ tv tw  T .

I 1 P O B A H M  A A'.
φ. 1 5 9 . Twv c7rcioovav Δυνάμεων  * twv «τ ;ο  τ>ΐί 

φυσικοί' γινομένων Σαξάς  tu^Wv το χεφάλ-αον.
’ r.vwaav «J tv tw  Y  Σαξα) άττο t S //»itvr/.x %#· 

ςαχτηξο·' άζχόμενομ’ ών η //tv τΐξωτη Σ α ς*  μοναόων 
tVw >j i s  bevrtqct , ») Φυσική  , « τ £ ν  tj twv ηο.ίτων 
Δυνάμεων' >j it  Τζ>/τ>}, tj Twv οευτΐζwv, twv a  7/c riji 
φυσικής y ινομίνων’ η it  τετάζτ'ή , i  Twv ΤζΙνων, Ίων 
cI tco τϊ}ί· αυτηί·· ομοίως y&j ά?λα/ Σαςοτ) twv ίφ (^ ) i  
Δυνάμεων, ίμφοανίτω i* τ^ί- //tv τΐξάτης Σ«/-α4· ίκοοϊον



ΚΕΦ'. ΙΖ'. ΠΕΡΙ ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΉΝ ΣΕΙΡΛΝ. 8 I

οζ-cv το ν°* ίπ*<τα γ ά ξ  ε κ § ε α :  το  ο έ χ α σ α  εκΒετην
ροναοΛ εμφοάνεε. $♦ 3 · '· )  τ η :  $  Awt* ? * * , το' ν' · 
τ ί;ί δε τξίτη : , το ν2 ’ τί?ί δε τ ετάξτη: , το ν3. δε* 
δη 2ν το κεφάλοαον ευξάν εκ ά τη : των εν τω Τ  Σ«·

Συ^=τατωσ«ν Σ«(ό/ , βκ κ« τ «  το Φ  αττο' T ?f μο· 
vâ W άξχόμενομ reus κατά to Τ  \σάς&μot , Xj ί<χ«- 
ςίΒμϋί πψίχασαι οςχ:, τα : άντά: εμφοάνοντα: Δυ· 
νάμα:.

Κ«} «*« εκατόν των T^f κοοτ* το Τ ττξωτη: Σ&ξά: 
οξων ψφαίνε* το ν° , το άςα κεφά,λ«*ων των ν° * «τ#ν 
τό Κν°, το τω» ©?ων βουτσί κε<£«λβ«©ν δήλωσε*. διά 
τ« αυτα <J»j το μεν Κν1 , το κ εφ ά λ ouov δνλωσε* των 
τη : δεντέξα: Σ & ξά: οξων' το  δε Κν2 , των τ η : τξί~ 

τη:' το λ' Κν3, των τ η : τ ε τ ά ξ τ η :’ το δε Κ ν-+- 1°, 
των τηs πςωτη:* των εν τω φ· το δε Κ ν - f -  1 , 1 των 

rij: δευτεξα:' το  δε Κ ν 1^ , των τ η :  Τξίτη :’ το
δ* Κ ν -*-1 3 , των τη: τ ετάξτη:· *κ εχασ* γάξ at 
£«£«/ αυτοη άντ) πςωτα οζΧ τον μηδενικόν χαςακ· 
τηςα , α&βί tjjV μονάδα.

^φελε το κεφάλα*ον ίκατη: των εν τω Τ  Γβ· 
«wo tS κεφαλαία τη: ομοία: άντζ , Tifr εν τα» 

Φ. Wfοκυψ̂ ο-ιν αν a* εν τ o7f X , Ψ, Ή , Xj Λ ε£ισω·
oet:. y fi  *w« το y - h l *  ίσον ro;f iv Τω C, τ8 K f  
φαλcutt ληφΒεντο: Ικάτη: ίκ&εσεω: των ίν τάυτ9 
T9 ίζίσωσ» , »J iv τω D ίζίσωσ*: γ/νετομ' ( «ντ< τα 
των μονάδων κεφαλοΰα ίτί&η ίν άυτ% το v-4- i .  τ8· 
Το ̂ άς  ro κεφάλα*ον άντων, ω: εκ ϊη : ττξωτη:
2& δευτίξοο: των εν τ® Φ Σαςων δηλον. εκατό: γάς 

τη: δευτίξχ: too: ων τα κεφαλαία τη: ττξωτη:*
Ζ εμφά*·ι
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ίμφαίνντϋ/ ΰττο τ*/ v-fr-i* ) tp >κ »/ iv r p  c . r$i>

!)·\ίύκ dvr) rff K v-4- ι *  —Kt*'' rw »an <*Vi v , rtf κλ- 
rd to i). , »ί tv rip I' ifyof/tii; y in  rut % *p it· »J iv 
i p  Ο , )<*ν) ip  dorift’ if iv r f  l·» *p, y v w iv  yl* 
vn»H ro  Kv · » vtruv ro  κνφ*λ«ιον rift Head to  Y 
dVor̂ 'Wk' IV/^K

llrtAiv inrt ro  V*H*“ I  ̂ 1 'aov rod' S trip  Μ , ληφ&Ιν* 
to*, tit κ*φα\αίι/ hud·*qi ini)irvoot , M tv Τω Ν Sty 
ana it ylvorut , ip  »fv >} iv rip Q; ip  d m  >|\ , rt*

f)l\‘roi. dvr\ μ)ν rii Kv-H i^ · Kv̂  rif ion dwrd rH 
iv ftp A * tivr) f\) r£f Κι» r i  i'<iy d o r p  , r>/ iv t v  
1 <« »i h  tip K » ip  i]i »} tv r p  Si· tp d o r iic <i') yvufov 
ro  Ki'J * r in i i t  ro κνψάλύιον rift' nurd ro  Y r̂ /-
rn«. y.fti*di,

IV d o r p  <!►) 7 t>lna> iu^fjilavtotf )({/■) ro  Kv* , 
ro ICvl , j(97 i Jv iipvpift· Δννΰμβαν r d  nmpdAtttu, 

Π  6  Λ I Ο N,
$. I/to. ‘Vr*> 0 θΙξΐ!)μθν rdv 0<*‘*>v rift" HUTU 70 V 

Avori^ut >.>/<·« c , dritv ro vns: 4 , ομ(1·>ν· >y/f o r fo  
r 3hUv to μίν rift' Uvurioun ηνφΰΚαιον, wrei/ 
ro  Kv, iaov rcl< tv rip N* ro r w  Tflrtfe, tfrot r i  
Kv'4* « Uov rout iv r d  W*

111* on  Λ JIM.Λ li'.
<j. IA1 . Λc.f)nV>K M̂j.0/M>]r<x)/ka r«m’ Ew('«\· ioQtiv 

ru  vtifiuXuiu ru>v ip α'υτιίν σννιίαμίννν Χνΐ(>αίν, 0(M 
ίχΗα,»ν% t*‘V 'inu-iov ΰ /ro τύ  Kr(p«A«<« ίμψοιιννΤΟ  ̂ rtd
71,,0 do ji}  >Jrt(>ds,

"lw.*» ή ι\'ύ')ι1οπ dttΊf)μ^rn^^ £<«(<<» (f) >} r<y Λ· 
iIkhv ο μίν ‘ifturot' rti/r*ifc’ ό{·</</ »<jrfotf i U-l-v -1 . β ι

( .̂ 1 5 4 )



(A IS ■».) ΊΟ HrififthUitv, to iv UuTul Toi A ί(>ω+ 
μ,νον. ( f  is  Λ. ) r»ro  i/V Hot i‘»6 Ί t'n> VH πρόβλημα· 
rci. im')>ix>jv ifJipftiwt vHUUv rZv ’ί(*ων r»V it-oimn* 
y ϊΜμΙΐήι. }.«<('«*', tu r r it  lit' iv (if I), re JV Ηιψ<ί· 
λο4Η>ν 1u»V iv UuYbt ik^itif^V , O'ftVf ί ΐ )  T0 »V T« 0  
(fyf.ymei* , re (̂petA/viey Wl'T-nV ΤΛ>μ *v eiuiM

ieiv oUfi rtf Kv t kj rtf K>® Υν!)Ζ«η Tti iv
r<f‘ TUfohύβΰνιΊ AγίβλήμοίΠ { $. I Ay.) ► eiu*
1 "V- itfrt I Metf το *'V T'*i H ό('ω/Λ WY * re K»<P«A«<6V 
ui>n!ty(iii iv Tip h Σΐίζ'ΜΪ. owr(« Λ>ί ίμφοανα it, I'W* 
•iv»»» /ftV Ĵ nuti *V rw Γ. λ*ιψ!)ϊντο( ft) rtf nv(pet-
AtflM ivfilYX γων iv CCi>Tto )*1))<1ιιύ\\ riî .OljVrrety ΚΛ- 
! h t / I f f  H y l U f O T f Q o V  Τ Ο  Τ»)<.' /v ΤΟ» Γ  Σ ι · ί ξ Μ Ϊ  Χ»τψήίλ«101',

Hj 1ίκ(*'»νκ rwV r»j» ^rr’ οίυτην Ση μ̂η tqwv*

Σ X Ο Λ 1 Ο N.

ΚΓΦ. ί'/\ 11ΙΤΙ ΛΐΜ«ί)Μΐ IT lK ilN  ΪΚΙΡΛΜ. i3

J Λ #. V.'fw it> Λί ” I 
kH'iv >; ^rV y‘|> f,J /\ Σ α ·̂4 

(J t 'jft .w  μ ι  rot f l u  A t  i otf « *r»/»'

» » \ > A, α»σ«υΤι*»ι· it, re 
«•iV tim' Tifi' (βιιΛίκά̂  βί- 
K(Vi« ί  o A‘ tf ^  Λ» Tol»i

m‘ 7*jw |· , tijv κΛίλν̂ /itjv T^/ycowtfav
»J ^  K(V Te I γ «V 7i;v Kct t at 

Tv  /. , r>iv τ u»v 7ΓU ^ U fX iH U V  ( Χ ξ Ι & μ ύ ί ν  Τ Τ ξ ω -  

^ W  Τ α ζ ( Μ ) ς % >K* κ λ τ »  Τ λ  *·ί(»*\μΙ\·Μ% »} /v Μ συ·

v' . »i 'f.Iiv '/rυ^αμιχών (iqi&fuov rrjC $tv+
Τ ε ξ ο ίς  T a £ e u ) i 't 'I'o ivtfi re  μνν It i , to  $) (&rz=9% 
Η μ>ν τιt>oifη Σα(>(4 i'iiv οι>ων ύί̂ ιΟμήΠΚωί dvctXlyvVi 
tut »| iv r tu C4· η J# rjVur̂ 'Oi» >i iv τψ I f τ  treaty αίνων* 
H ^ Τ(Ίηι f >} iv τω K, '/rivrctyojVMV, vifiv-nr $· tl ol* 
1'·)μο) tfrci Ύ'^ημα,γμγμιίνοί κκλύι/Λ/,
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ϊ  6 3· Δο§ίντα τδ cii-ιΒμδ των ν,ατοό $vcc$cc , $ 
Τετ(;άόχ , ij κατ’ Λ,&ον ο7ΐαον£ν άμΒμΙν , 
σομίνων ΐν.Βίσεων, rev οίξί&μόν ίυςόόν των συζεύξεων  ̂

“ίσωσαν αί x.eeree iuafie* συζευχΒν\σόμενοα ίχ&ϊσαέ 
$υω μεν oy y.ccrct τό Λ , τ£«ι S* «} κατά το Μ » 
τίσσα^ες it  ομ χατα το Ν , ττίντν it  ή  χατοό το 
£, , ;(£/ V «/ XC6TC0 το  Ο.

Π Ρ A Κ Τ Ε Ο Ν.
Τον ολόκληρον των ίγ.Βίσεων α^ιΒμόν *φ' εαυτόν μο* 

i/ctfit ίλ αττω Β ίν τα  πο?ϊ\οί7ΐ?Μσιασοα· ,  $ici τ δ  α ίίελ ΐ 
το γινόμενον, λ ίγω  i»j ttv , ότι τό τι^οχύτιτον wjjA'jiflV 
τον ζητύμενον α^ιΒμόν των συζεύξεων i«Aei. otov ν «ν* 
T0S τ δ  των ίκλίσεων οό^ιΒμδ , ο ζητύμενοε των <ΠΑ 
'ζκύξεων οό<μΒμόε esotf τό  ν. ν— Ι·.

I. 2 .
λ  Ε I λ  I Γ.

*Εκ μίν yct(> των κατά τό  Λ συζεύξεων iijAev, etf 
μ1οο γίνεται σύζευξή ’ ίκ  it  των κοοτοό το  Μ , 3' ** 
i t  των κοοτοό τό  Ν , 6* ίκ  ον των χνότα τό  £, ι ο, 
«σΐ it cl οόζ&μοι Η τοι, βτ#ν οί ι, 3* <*♦ Ιο , τ?ί 
τ^ν τ^γων;κων οόξΐΒμων Σεΐζοίϊ cqct, >ό ντο μεν 9 Of 
ϋυζει>%Β*\σομον*ι ix B lo e ts , ο στρωτό: τί?? είξημίνηε 
Σοίξόίί όςοϊ εμφαίνω τον αξίΒμον των εαυτών συζ/ν· 
ξεων' erf i* τ?«£ , ο $*υτ(ξθϊ' ere  if  Τίσσοο̂ νί» >* 
ΤξΙτοδ' χ$Η *Tt\ των εφ εξη ί cμοίωί. όιό iccv ό οόξ&  
μ ο ί  των συζευχΒίΐσομίνων ίχΒίσοων 'ίσα ϊ  ν, το ν— \ 
Ιμφ αίν« τον όξόν t *js &αλ«φΒ*ΐσν,ε Σ » ξ » ε » τον itf- 
λδντ» τον ζχτίμονοΫ «ς$Βμον των συζεύξεων, tirei i j
ίχατοε των %ζων οόντηε inAffre/ wore τ 5 ν. ν ->■»'

4· Λ
• ζητύμενοο ά ς α τ ω ν  συζευξοων οίς&μόε ϊμφοΰνβΐηηί'ύφ.
Υ« ν. ν — 1»♦ * __ ·

ι» 4 · ' *£<*■;



^Εζωσαν «/ «να rf<5i συζευχ^γσόμεναι h S h e t£ y τς& ί 
pev α} κατ« τό  Π , τ ίσ σ χ ςες  i* «/ κατα το Ρ σιεντσ 
$ό <xj υ,χτλ το Σ , κ> ν ο μ χ χ τχ  το  Τ . λίγοο ότι τον ζη-
χύμενον οίζ&μ ον των συζεύξεων εμφαίνω τ ο ν  ν - ·. ν -  a

’ ι. a. 3·
TaV μεν γ χ ξ  **τα  το Π iijAov or/ fc/α γίνεται η 

σύζευξη'" των if  χ χ τχ  το  Ρ, 4 ' των if  κατα' το Σ , 
I ο. «<τί if οί άξ$§μο) , ι, 4 » * ο τ>?ί των arufa/mav 
T?i- π^ωτη4' τ ά ξ ε ω ϊ Σ& ξας ο̂ ολ fcj f«v /κεν Τ£«ί Μ 
συ^χ^σομενα/ εχ^εσειϊ , ο* π ξώ το ί οζοε τον οόξΐ&· 
μον των συζεύξεων αυτώ ν εμφαίνει’ εαν  if TfVfffle*ff,

^ f « ι }  ' * ** Iο OfyTffoi·' *·«ν oy 7ttvTYy ο τςιτος. οιο εαν ο των ex- 
Βίσεων ά ς& μ os g >, ό οξος Tits’ niftyfanf Σ«(-αί * o 
εμφ αίνων τον οίξ&μόν των συζεύξεων, ίίσεται ν — 2.
7 I» < « > * 4 " * < > > »»#tcs 0* ο ο(>οί ο ν. ν — ·. ν— 2. ο αυτοί α̂ β#

ίΤΐ ~
εμφαίνει τον ζητύμενον ΧξΐΒμον των συζεύξεων των κα· 
fee Tc<«ia συζευχ^^σομίνων εχ&ίσεων.

Δ<α τα α’υτα i f  $& χ§γ,σεται, οτ* ό //εν ά ξ& μ e f  
χων συζεύξεων χ χ τχ  τετζχ ΰ χ  εμ φ α ίν ετε  υττό τ5 ο̂ ί# 
τ^ί Σειράς των ττνξχμικων αξ&μ?>ν τη ϊ δευτεξΧί τα·

τστεχι τ 5  ν. ν — ι. ν—a. ν — $· ο if  των κατα 
3. 3 "Τ*

ΚΕΦ. ΙΗ'. ΠΕΡΙ ΓΕΩΜΕΤΡΙΚΩΝ ΣΕΙΡΩΝ, g f

στεντχίχ, νττο τ5 *. ν — ι. ν— 2 . ν— ι. ν -  4 . κ> τ Λ  
(φεξιίί νΚο των όμοιων. Α* a *>* 4 ί>*

Κ Ε Φ .  ΙΗ'.

Γ εφμετξικώμ Σβξύμ,
Θ Ε Ω Ρ Η Μ Α  Λ',

$· i<U, "Εκαςοί των τί?  Γ εωμετζΐκγ£ Σειξχο οξων ,  
Φλην τσ  ιτξωτσ, το γινόμενόν έχιν εξ  αυτί τ ί  πξωτα*

Ζ 3 HSH
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ygf της Αυναόμεως, της a  no τα  έχΒέτα τ α  λ ο γ ά , 
ietKTtiv ε χάσης τον μοι& μόν, μονάόι ελωττω^εντμ  , 
χόν ψφοιίνοντι% τον τ α  οξΧ τόπον.

''Esm ΓεωμεΤξΜf συνεχής Σ αςμ  ( (Τ’) η εν τω  A » 
·πζώτος μεν οςος το »  , εκΒετης τ2 λογί* το 

μ. A'yw , οτ< 'άκατος τΛ'ΐ' αυτής, τ5 ηξω*
γα , το γινόμενόν εςιν εζ  « υ τ α  τ α  π :;ω : 8  « , £, τ$* 
Δυνάμεως τής cl η ο τ α  ίκ Β ΐτα  τ α  λόγ a, h i  ισθμόν εχά*  
σης Τον αρΒμόν . ,  μονάόι ελατΧ ω Β έντα , τον ίμ φ άίι 
νοντα ret' τα οςϋ τόπον, α τα ν  της μ*"*1,

Ή μ'*ν γοίς ? « ? *  ι ,  /χ, ρ2 , ^3 , μ * , μ$, * υ,
vr% f̂ Γρ& ί̂·τ «̂»ί «~<ν, (§ , 2y.)  ΐκβχβ; τά^ ĉ aiv 
άντεU , πλην τα πςωτα, δυναμίς sxt τα Ufyeτα τα 
λόγα επίσημον εχασοο τον άζιΒμόν τα τάπα , μονάόι 
ίλαττωΒεντσ. εάν όε εκατόν των οξων αυτής όιά τδ 
tt πολαηλασιάτης, η tv τω Α Σεΐξά ylveTetf. εξ 3 
όηλον, οτι ΐκατος των οξων αυτής, πλην τα πςωτα, 
Το γινόμενόν εςιν ε£ »υτα τα πςωτα οςα *> της Δυ« 
Ϋοίμεως, της από τα h B ir a , δείκτην εχάσης τον άςιΒ, 
μόν, μονάόι ίλαττωΒενχοί, χόν όμφοάνοντα τον τα οςί) 
χόπον,

Π 9  P U M A  Λ4.
165· *Η άς« μονοίς πςός την »πο  τδ ΙκΒίτα  

ψα λόγα Αυναμιν, εζ $ ( οξος χ\ς συγκπτομ,  λόγον, 
*%«, ον ο πςώτος οςος, πςός αυτόν τόν ειςημενον οςον, 
ftov,  ως ι  : μ7 : :  a : μ 2 μ,

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α
§. ΐ 66 ,  *Εκαςος των οςων *μφαίνετοη όιά χα μ*~~*(*ι 

rS ν τόν τα οςα τόπον όμφά*\οντοξ.

ΠΟ,
^| l , , ,  ■ 1 · | ·Ί Ι |  1 [. "»■ ■■■■■" ■ Μ -

(f) ΠΚ XXIII.
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Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Γ'.
1^7* Έα'ν δόξα τ ® Ε τό ν εχ α το ν  οξον τη ςΤ εω -  

μετξίκης συνεχδί Σ& ξκς έμφαίνΐ] « 'ίσον h a *  rciV ΐ»
τ£  Β.

Θ Ε i l  Ρ Η Μ Λ Β'.;
ι<5$. To xê otAowov πάση σ  τηςγεωμετξίγ.η : συ- 

νί%δί Σ«^*ί· ίσον h* τω  γινομένω εκτε τ δ  έ χ α τ α  
οζϋ ά, τδ  εκΒετα τ δ  λ ό γ α , μαωΒεντι μεν τον 
τον, διοαξεΒέντι δέ δ* αυτ5 τό έκΒέτΗ τ δ  λογά μ ο* 
ν«λ ελαττωΒεντος, «τ&ν τί> Εμ—α .

, μ ~ * 'Έπε* γ*? «V εν των rjyv μενών , Tr̂ of tv τών »ττο· 
μενών, δτω π ά ν τ α  τ ά  η γδμ ενα , πξος π ά ν τ α  τ α  επό­
μενα' >{ομ ώε μεν εν των ηγχμενων, πξος tv των επο­
μένων, ϋτως η ι : μ· ($ . 1 6 5 . )  π ά ν τ α  δε τ ά  yyu- 
μενα εν τ% συνεχεί «ναλογ/ορ ίσο* «σί τα κεφ αλχίω  
των οξων, πλην τ δ  ε χ ά τ Η , ομοίως τ ά  έπομενα 
πάντα  'ίσα τω  αυτί» κεφ αλοάω , πλην τ δ  πςοίτχ' τ δ  
ά ς α  των οξων κεφχλοάϋ δ ιά  τ δ  Κ σημανΒεντοε, εσε- 
τ « ι ,  ως ι ; μ :  : Κ — Ε : Κ — α . εκ ταΰτη ς 2ν της 
αναλογίας πςοκυπγα  if εν τω  Λ έζΐσωσ*ς, ε£ ή ϊ δη- 
λον το πξοκάμβνον^

Γ II Μ Ε I Ω Σ I 2 A'.
4· *69. Έ«ν «ντι τδ Ε τεΒν  «ν τ£ κ α τ ά  το  Λ 

ίζισωσα το ευξεΒβν ( φ. 1 6 7·) άυτω  ‘ίσον, hotj το των 
οξων κεφάλοαον Ίσον τοΊς εν τω  Μ.

Σ Η ΜΕ Ι Ω Σ Ι Σ  Β’.
§· |70. Έν τ δ  Γεωμετξίκη Σ&ξα τςιων δοΒίντων 

*κ των δε' γ δ  π ςω τ8  οςα, τ δ  έ χ ά τ α ,  τ δ  εν.Βίτα τ δ  
λ ο γ ά , τη άξιΒμδ των οξων, *λ τ δ  κεφ αλα ία  άυτων, 
Τ* λοιπά ίχ των άξημΐνων ίυξ&ν φάδιον.

Ζ 4 ΠΡΟ,
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H ΐ Ο  li Λ Μ Μ Λ.

1 7 ». Α ο9άση4- γ^ωμιτζίκης τινός σι>νν%«£ £ « -  
f «4· , ίυ£«ν τΰΐ κνφχλοϋχ Τύον αυτήν συνιΐχμίνων 
Σ ανώ ν , οζ>#ί· νχασων , ων ‘ίκχχος ΰνο τ ά  κ ρ φ α λ α ϋ  
ίμφαίν^τοίΐ της 7ΐζό χ υ τ ά  Σ αζχς,

'Ί\~ω οο&α<τχ Σβ(ζχ , >; tv τλΓ Λ, ής το ν.ΐφβίλχοόν· 
fe i τό μ'’χ -c t . ( §. 1 6 S.) τά το  $ν κχτοί την τϋ  πςοβ*

μ " \  .  ^ »
λύματος τυνΒηκην ϊμφ αίνα Ίκχ~ον των της ϋμτλ τό
Γ  Σ α ςχ α  οςων.

1IV Λ Κ Τ Μ Ο Ν.
ΆνοίΚυνον την tv τω  Γ £<ffctv a i  την *ν τω  Δ* Hj a s  

Την ίν τω  Ε' ών η μ*ν γνωματζίκη ίτ ιν , »ί & χζ&μητικη. 
ta iv  της μ*ν πτωχής το κ«φαλχίόν fat το μν~*~ΐχ—μ χ*

:ΊΓμ — ι
της οΐ <JVurfy«i·, το να. ($. 1 5 5 ·) χφνλρ αίτιο τ 5  π ς ω ττ  τό

τβ λίίΤΓίν, βνχνζ» ρςτίν «υτο το ίν τω  Γ οςωμι* 
νον, iiTUt το ζητιίμι-νον την ίν τω  V Σ αςχ ν  xeψοίΚΜον*

Δ Ε I Ζ 1 ϊ.
X’/rtvy«V λ zrc eKcarti των όζω ν της κχτοί το Γ Σ α ζ χ :  

9ίφ*Λ Ιν άΦΙ ϊκχ-,ον των ίν τη κχτοί το Ε» ίχν αΐίζχ αίτιο rtf 
κΐ'φχΚ-xU της κχτοί τ ο  Δ «φχίζκ&ο τό κ*φχλχ*ον τηί 
κ α τ χ  τό L , t j λοιπόν * ;Xf τό ζηταμχνον κι-φάλΜον τη ί 
κ χ γ χ  τό Γ  Σ α ζ χ ς%

II χλιν τό Ινζ&*ν κνφάλχίον τη£ ίν τω  Γ  Σαζ& ϊ 
όμφαίνα , κ χ τχ  την τδ τΐζοβλημχτον συνθηκών» 'ό**· 

ο̂ν των της κχτοί τό Ζ Σ αςχ ν  όζων,
'λ,νοίλνσον την κχτοί τό  Ζ Ζ«ίΛν a s  Tecs if to7t

_ . . . . 1 . * . . .» 11



ΚΚΦ. ΙΟ. ΙΙΓΡί ΕΠΙΛΤΓ. ΑΡΙΘΜ. TIN. ΠΡΟΒΑ. 8 *

τν; οι mtcc το I > το η* V. tat' χγ τ α  kxtcc το ζ* ^  Ο 
Ur,ο τϋ ί-’ν t U Ν cicpeuqeBy, λο<τ;ον το ι’ν τ£  Κ το κκφα- 
λ(/*ον t':«/ Τ>7ν κ λ τ λ  το '/ Σ«(»αν.

θ'μοκτςίπων όϊ ;(«/ των ίφνζϊίϊ ομοίως σν~uS^ac- 
μίναν Σιίςων /ŷ 0»]Vevraf/ τλ Κνφάλοαα»

Π  Ο Λ I Ο Ν.
§. 17a. ’Τ'.'ΓΛ* το /wiv λ ;=: » , το Λ? μττζ: 9. tuSv 

tj μ'ι κατΛ το Λ Σ α ς ά  ♦ «V τ«ν κατα το,.Π μ?τοί- 
β?\α!)ίσ*τvtf ή κατα' το Γ, «V τ«ν κοίτα το Ρ4 >j 

κοίτα το />, <*ν τ>?ν y.ccToc το Σ.
Ι Ί Ι Μ Ε Π ί Σ Ι Σ  Λ'.

173· Οί των Ρ ;(9γ Σ Σνςων Λ ζ& μ οι, ^  οι 
*φ*£*ίν y.ctrU τον αυτόν τςόπον ίνζκτκόμηοι YewfJLt'*

τςικοΐ άξ& μοι έ<χν)ματι<τμένοι κοολΖντοη. (*)
Σ II Μ Ε I « Π  Σ η\

§. 174. Ίς/ον, οτ< τ« «Χζ'< τ« νυν hTiA.vfyrvvet π^οβ- 
ληματοο , οΓον &ίμ?0 λ(* eivt πάντων των Si άςιίϊμων  
ί/κλυομΐνων πςοβλημοότων.

Κ Ε Φ. I Θ'.
Ν ξβμγτικων rtvxv π ιλ η μ ά τ ω ν  Ητίλυσις*

Π Ρ Ο Β Α H ΜΑ Α'.
$· *75» &*&ίντων τ& π ςω τα  κ, ί χ ά τ *  c<>h η  τ£  

Λ ^ μ ϋ των οςων Ttjff Γ «ωμετ^κης Σ&ζtie , τον τ£  Λο· 
7* >κθ*τΐ)ν ίυξΗΥ,

Ε*>« ο* μίν π ξω τα  οξοετττ α , ο ί« Seiirtfos ζζζ β  t ο 
Si των οςων ά ς& μ ίς~ ν ί ο Si ζητόμινος

Ζ 5 Ονκδν

(*)  rirmt pht$t r ir  τρ 'lrf«rv/M« *Ρntt\h **1
"*fl Μ*$»μ*τ,Η*γ γνμΥΗσμήηΜ rt>t nutti tt  flftr*#/** U·
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O 'xhv ο ey.ccrci τ>}4· Σπςχ·, ό^ος , eWuv το βζτζ

Χν-;'χ · (§· 1^4, Ιύ7·) ΤΟ =  '4. $10 χ τ =

y f
V * .

ι/« ,
V* μ}*’ Μ ΤΖ Ι, το  ί·  / 3 ™ 4 S 6  , το <Jk ν = 6 ,  

5 ____ c
το %~'' Υ  *'»*1 :— \ / )  J.“) ~  .>.

ν ' )
Π Ι Ό  Β Λ Π Μ Λ Β'.

$· 1?6. Δ&ίντων τδ τ»ν ο^ν, τ 2 ίκ δ ΐ,
ι  < ΤΗ >.0Υ4 , ^ ΤΚ ν.'φαλ'Μϋ τ»7ν ψωμ$τζ»κης £« .
ζΚ'.' > iuc' iv τον ?;̂ ά’τί>' ο<,όι·.

Ί  το» Ο μ των Οζ'ων οΐζβμοι; “  ν, 6 $ί (Κοίτης — 
μ .  το i f  Κρ£αλ«,ον - y ,  ό <5? &,τύμ(ν0ς ττζωτοίζ=:χ.

Χ 'V y i  ?*» ^  ° /Α  ;'%«Τ54’ ~  μν : 1 %, c $. 1 6 4 ) το
&  τ>7> Σ «(·«4· Ke(PscA5i<ov, >j'rc< τό γ = μ .  μ ,ν - ~  ι χ - . χ ,

Μ — ι
( § ·  >^8 > >69. )  οττ?ζ> tei το χ ·= μ ? χ — χ . Γ$,ο

μ—ι
μνχ —Χ ~ μ Ί —Ί' το χ ~ μ 7  — Ύ'

\

ΤΦ

μ ν— 1,
”E-oj το /><ίν /u =  3 » το & ν —  6 , το λ' y ==; 

7 2 8 . τό αξοο % = a i S 4 — 728 =  2 .
7 2 ν— 1

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Γ'.
§. 17 7. Δοθϊντων τδ πςω τχ ^  τ 5  ί χ ά τ α  οξϋχ 

χ» ΤΗ ζχΒίτϋ τ5  λόγίί, τον αξί^μον Ιυξ&ν των οξοον*
Ι̂< < * *+ . . * Μ V  Λ  « Μ
γ.?ο) ο μίΫ π<> τοί·— «■». ό d* (<χατο:τ=ζΙό , ο ο» 

ix S h iiς =  μ> ο $  ζητόμενος TcSy οζων ο ίξ& μ ο(~ % '
Το<'



Τ οηαςΖν ο (%ατο£ οξος » $τοι τρ β  <= μΚ~ζχ Λ. 
(<$. »ή4· ) A ο At J(sy β Acyof^-fycf τ έ  β  ϊσος τω  
ϊογβς&μν τ3 μχ~<*> A# τ£ λ £ν <r>ĵ «V&VT0? τ ί
/,;'/*(Π$μ* , tV£TCtj Ο λ β  =  % — ». λ/*-*-λ* , ( * )
yirc# ο λ/3 =  %λ/* — λ/χ -Η λ *, Αό το χλμ τ= ζλβ ^ τ %
/.μ —hoc, το κξΰ6 χ =  λβ  — λ« -Η  It

V ,
*’Ρ'ω το μα ee===J* , τ® Α το Α μ=Ξ3·

ivnctf c μν/ λ β  =  β. 6S6 6 3 6 3  ♦ ® ίο λοί =  
ο. JOIC3 0 0 , c $  λ μ = ο . 437 * * * 3· Αο ο Λ/3 —Aor= 

?. 3856063=^3 5. W «V* % = 5 *+ "ί= =:6· λ/«
ο, 437U*»3

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Δ'.
§, ι ?$. Λο&ντ«ν τ5 ττ̂ ωτ̂  τ« *&(

r5 γ.?φχλί(ία τωγ οζοον τ? ί yfft>/*?TfiK»fO Σ«£#*’ « *ν· 
7̂ν Τα των <̂<yv ας&μον ιφ  τον ίκΒ*Τ*ΐν τ# hoy Η.
’ £"« ρ μα πλωτοί ζ=ζ ct, ο Α ίχβτοί' rrr β , το ίί 

Κίφ«λ««ν tr: y , ρ Α γών C$M ΟΟξ&μΟΐ =  %« 0 ί* T4 
Λβγ» /κθ*τκί .-=τ y,
 ̂ To *$α xo(pafA<wo»’ γ ~ β ι/~ χ . Αό τ» y y -y = / 3 y -e f,

Y~i 3
°* ^ ο5ί*τοο ofoj·, «τ#ν τό λυφθόν-

T«V A Των Aoy«fid/4aov t tctrctj ο λβ r s  χλ^ — λ ^ λ * }
*rw * —  λ/3 -f-  λ// — ΛΛ« Αό το % ~  λ β  — Λλ-+-1 .

τό μί* * s ?  a , τ* ί ί / 3 = 4 8 $ » Τ· ίο γ=5 7·8» 
To 7 a 8 a == 3 .

______ 7a t — 486 'tit*
i #)' Of* ri r . Gliif. $ψ) τ* μ$τ' «vr« 4*. Πif*»  T? A*»

#*8λ· m  «Tjow/f. 'Af*V*rt

ΚΕΦ'. Ιβ'. ΠΕΡΙ ΕΠΙΛΤΣ* ΑρίθΜ. TIN. ΠΡΟΒΑ. 9»
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y.7fct if  ο μίν λ β  a. 6 Η6 6 3 6 3  > ό if λ*ΐΞ !ο , 
3 0 1 0 3 0 0 , ο if Ay ζζζ ο . 4 7 7  1 2 ι 3 , τό *ζ>Λ 
3, 6 8 Λ Λ 36  3 — Ο. 3 0 1 0 ,300  *+ - ι =  5 “+ "  1 =  6 .

ο. 477 1 '* 1 *
Π I» Ο β Λ I I Μ A Ε'.

§. ΐ79· &οί)ίντ>*>ν τ9  ΎΜομίνα U  rtf πςω τϋ  τ ί  
ϊχ ά τ χ  ο^α , rtf <·’«$,·'Ttf rtf Aoya , τ9  οΐ(>ι§μ9 των o(>m 
τη ’.' ΓνωμντψΗηϊ , ίυςάν τον πςωτον ngf *%βμ
τον ο ο̂ν.

"\.;ω το μ'ν ίκ  rtf π^ωτα χομ τ 5  *% άτϋ ytvopt·
νον ζ , ό if rtf λο/tf fV,$f rye μ , ό if των ο{«| 
άψ·)μο·: :~ν, ρ if πςω τοϊ ~  χ  , ο if  f^perof rrr y.

Οι5κϊ?ν p pv f%otroe ô pf , »frp< t o  y TTr ,
το i* Γ/ίνόμννον , «rav το %y t== £. το ofyot y r = . £ ,  «V

x
ry ττςωτ# tfv tfyvoirct τ& ίντοe α’ντϊ Ttf y rtf f»tf
αυτω, 7Τ̂ οκυψ« yitf η t£l<Tu<rti' 1 %. if

X
yiWa/ «ury , %* , ί£ J i  το χ = 5 ^ ^ __ <

’riv>f>j το μκν £ :r=97* * Toi«/w=3» TO i# vc3<f«
tfVtfi/ το μ?ν % =  j/  ^  ~  ^/ j, =  2  , TO i·  ^S3 

l/  *43
V72^=486.  r  5
ΊΤ^ SHMEI fl ε I s,

§ . 18 0 . ’Ev ouvf%o? μ*ν « ^ owk£  Aoya>
wv#j Afy#r«ty, ««tv y iYrrfe%y ra πςω τα  *j Ttf if«· 
Tf̂ tf * 7t<>oe την νπ$ξο%ην rS  i#ur jftf K $  τς ίτϋ  Ao< 
ye* «%» ον το' πςωτον , orfop το τρίτον, οΓον, το» i*· 
ic ,  16, 40. h* yx? «V 6 :  3 4 ; ;  u>; 40· iv A*· 
»·κ̂ /4ΐίν̂  i*. » Wv »i 0wofoXii rff 3Tf«V# ^  rS ifM·
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τ *ν νπ ίςοχην τ S τρίτΗ x&f τη τ ίτ ά ςτΗ  
λί'/tv t%y ον το ιτρωτόν* προς το τ ίταρτον . οίον τοί- 
it  , 6, S, »2 , S· e*t γοίξ ως a . 6 : :  ο : »S‘ tv 
Cirevuvrtw i* αρμονικά , *αν η υπέροχη  γη πρωτΗ  
τέ &ντίζΧ * προς τ»ν νπνροχην τη ievTtpH n&f τρί· 
τ η  λόγον (ίχν > όν ο τρίτος * 7r̂ e>f τον τρωτόν. οΓβκ 
τ« A » j ,  5» 6. t** y«f <wV 2 : 1 : : 6 ; 3·

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  ς\

§, ι$ι· Δυω άρ& μων Μ έν τ ω ν , τρίτον άρμονικως
'οίνοίλογον ivpctv.

ι’\:.ςω ό μίν ττρωτος c s  u  , β A isv T ep o t~ γ£» β $  
£W/*mt· τρίτον = . %,

ΟυκΗν ως β —oci % —£ .*? « : χ . ( $. IgO.) To Up»

ν χ —α β  —  β χ  — α χ .  Αβ τβ % = J L _
a«—£

to μι·'ν « =  ιο , τβ A £ = ι 6. τβ' α^« χ =  1 6 ο =
4 ο. ao—1(5

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  ζ\
§· l8a. Δυ« αριθμών Α$*ντ«ν > /4«7·ρ οίρμονικως 

αναλογον Ivpeiv,
*£<>« β T ffw m s r* , β A Tf/rof= = £ , β Αί 

ζν,ΤΗμ/vcs μίτος =  χ .
Πβ α̂ α χ  — α .  £  — α :  β , το αρ» β χ — 

W3 =  «/3—«χ. Α ο τβ χ = ζ α α β .

ν- , . β-4-u
*** W /<** * s s 1 ο f τβ Α« $ = 4ο. **$* τβ χ = 8  ο θ =

UK " j o
ΠΡΟΒΛΗΜΑ Η\ °

* J3· Τ^ιΛ οίρ&μων i& b tw  ,  riracprov fopu*  
9h*ttoos tfwiAoyo*

y*f#



94
'£>«*> c μ$ν πλωτοί =  06 t ο d'u Sevr*{*(><: =  β , o ii 

Τ£/τορ =  7» o JV ζιιτύμ&οϋ r i r c t ^ r c s %*
Ουκ3ν u>i‘ β  — o6: χ  — y :: ao: %, re ta

#χ — #y. Ae re χ —  «y ^
«« — β

Ί : ΐω Το μβν <* ‘-Ζ2 6 * το β  =3 $ , r# J# y= 2 l l  
re ofyoo % tss 72 ,. crs i 8* 

i - — S
II 1* O U Λ U Μ Λ £>'.

<§. Αν μ 06{>ι$μων dofttvr&v IvqClv τςίτον υιέ*
Μνιΐούϊ ά^μονικον,

’V.-fw ο μον π ς ά τ ο ϊ (C , ο J* A'UT ĉi· /3, ο Ai
ζητέμενοϊ τς ίτο ί %. «-τοί/ ωρ /3 ··«: χ  — β·· 
Χ : <*’ ($· ISO.) το α̂ οί %2 — β χ τ ^ ο ο β  -% *. πΜ* 
ςωΒtyros d* τ ί  Tvr<*ct'/uvd , hot) το χ 2— β χ - * - β 2ζζ*

~4
β Ζ ·+- α β  — «4 . ( φ. 130.) ^ τ>?ί r»<r?«ywmiji·
4 $<£»}* feotf το Χ — β ~ γ β ' * · + * < χ β — Η*. ίΑ

" ΐ V
τό % =  $-+-]//3» -* - λ/3-**«

V  *4
Ετ» το /uJv λ =? -* , το & β ~ $ »  ΰκ$ν ·*«? t i

% := r >_"+“ ]/  35 1 5  — 9 := A  -H 1/^9 ~  5̂ «4*
a* · 4 a 4 » ~

i» =  6.
»* Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  i'.

$. 185· Δυ» ο̂θ̂ Τβον μ&9ον v7tt\Mvrl*f
•ffUvixoV '

ο μ»ν τΤξooros zz: U » i & tf/rof 2r/3 * · 4*
r̂|T«V*vetf μίτο£τ=ζ%.
• ‘ftp % - - » :  β+~*χ\ ϊ /3: <*. re «{«# *X * *  
**  Ao τ« % = :* *  · * -£ *  *

........................ · * *

1 1 ii Λ l O r  r i P f t T O t



“'ΐ-.ςω ΤΟ « = = 3  > ™ Ι« / 3 = 6 . χκδν ΤΟ %=*
5·

Π Ρ ΟΒ Λ ΗΜΑ .  ΙΑ#.
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4. 1 86. ΔοΒίντων τ δ  π ξ ν τ ίί  w j  r t  i% *r* H&f 
την $ιχφοζ&£ των οξων rijf «^θ^ητί*»?*· Σλ^«τ, iwftiy 
τον τ»ν 0(04>ν ο ^ ^ ο ν , ?(£/ το «θύτη* χ#<ρ«ΛβΜον.

"f’w  ο μ»ν πξω τοε  irn# , ό I* βχχτοε ~  β ,  η I* 
λαφοςχ I ,  ο <ί# των ο̂ ων =  χ ,  Το Ι ι  τη*
Σαςαϊ ν.(φϋίλα*ον ^ ζ 1/^

Ονκδν ο μ*ν ΐχ χ τ ο ϊ  ο̂ ον, «τ#ν το #  =  *  -+· χ  — ι . |· 
($■ · 53 ♦ 1^4·) το Ι< τήί· Σ*£Μ ϊ  κνφχλχίον, η τα
το y — λ~η /3· 5C. ^  *κ μ tv την 7ΐςωτη£ ί^ σω σ ιω ί
k ( a
»ι̂ «τκορ«> το χ = τ/ 3 -4 -1 — α* ίκ  |« την IruWfttv ,

-  ·

τ?^ντον βνπ τ δ  χ  τδ  Ίν* οίντω^ το y  =3 *  β .
/3-4-ΐ'—

ϊ ί
κ«<&« τό μ#ν Λ ϊτ: 9 , το Ιο / 3 = Ι 7 * Τ β Ι «  1 = 5 $ . 

irxSv τ· ftiV χ a s  1 7 Η - 3 — 3 = 5  6 ‘ το I* y =  a-** 1 7·

— grs  57*
6 ~ *

. ΠΡΟΒΛΗΜΑ ΙΒ'.
« ί* ·*7^ Δο&ντω* τ« πξωτΗ χ> τ#ί Ι/of^o^v των 
♦fio»» Xj τ# Wf^ifT^v Σ χξάί κίφχλχίϋ f ίυξχν 

ĉv JX^Tov , Tcv χο,$μ£ψ χωΐ Φξ»ν*
Kw e μβν 7ίξωτο£ zz= u  f  n I# Α βφο{*£=Ι» ro

* **P*A*io*asy, o |f $%»Tos&xyf o των ίξωι 
"ff**ffOf »  jj,

T i



Β Ι Β Λ  1 o r  1Ϊ Ρ Λ Τ  Ο Τ9 *  _____
Το μεν α ς α  ijz rz u  -+* % -·· ι . Λ ( §. *53·)  Το ίβ

y r .* . ( §. 155.) ?&} *κ μϊν τη? πςύότης

έζιτοόσεωϊ το i f  a  -+-$Χ -  Λ ix $e τι;? JeuTffetf, 
τ  o y = r 27  — cc% . Λο τα # -t-  <5 zrr ς?γ—ot%.

X X
?κ τ&· ίζισάσεως τοίυτψ; π ξοκ υ π τα  ίίΛτ· %2 -4- 2  α - ί ,

X “  27 ΤεΒεντα: Λ* τ£ — i:rr 2V , to % 2 *+·
a * ~<i *

2<'%:_-:?y. ;<#/ r£  reTqccym a πληςαα&ίντοι;, tWr«/ n
o

H- 2v% -4- v2 “ ν2~Η 5 ν . ί* τ ijv ςλ' ί̂,
$

♦Way to %H-v:=r |/ y* f j>7. Λα τα % =  j/v2-+-y—v.
6

Ε?ω τα t̂'v « “ 2 , τα Λί 3 » ^  V —57*
Ουκ2ν τα μεν 2 α- ir rr  4 ·-·’t “  1 2V. Λα το vtnri ♦

ύ 3 _3_______ ____

Xj τα ν2 TO Mf* % ~ | /  ' η --1 <_4—
>’6 36 3 <> 3^

Λ — Ι Ι —  * ~  ί '1 —  6, Λ ο  τ ο  y  “  3“ H i  8” 3 — =  17·
6 6 6 6

111’ ο  Β Α Μ Μ Α  1Γ\
V· f*88^ AcStvrcuv τ ί  ττςώτα χ ε%<*τα χ, τ5 Μ·

66 *48 Των ο'ζ-ων Τ>?ν (Χ ^^μ^πχ^· ,  *Vi?v Ttjv
CiOt<?>0(‘UV )tui τ ' > Λ « S ’ 4,1 ’ , W τον (Λςι&μ ν̂ των ο̂ ων.
V Λ ' Γ  9 ^  ΤΓζ’ωτοί.· :^;·«, ο Λ' ί^οοτοί ΓΤΓ $ , το' Λ

ρ ·  CU0V 7 » η Λ? ϋΐκφΰςκ = r  y » ό Λ των ο̂ ων Λ’·
ξ& μ ο ΐ— χ '  ____ '  *

Twyefft « ' μ η  y ~ a - t - /3 .  χ , „· Si y·

β* /«V τ5}ί πξωτηε εζιτω σεχί ίυξίοτίομεν Τ 9 % ^
ay*



27, U £  riji' ieurtycts , rebevrcs  αντί τ 3 % τδ Γσ*

ύ ·Λ- β _______
αντω  , το \1 —- Λ /̂ · β~ & >

2 7  — 0C- β
K«£*> το μίν ct'= r-2 y το  if  β  =  » 7_* το i * 7 = 5 7·

δ*δν το #ι«· X = τ ” 4 =  6 · το if  y = a - f -  1 ?. »7"  2=  
*y 1 14 — 2 — 17

5fe5=3·
V5

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  ΙΑ.
f  t S9* AeStvroov rS  αμ& μΖ των οξο,ν, rijs Art· 

φθξ«ϊ , }{gjf T8 TJjtf OCfiSfAflTivijC Σ«ζ«ν Χΐφοολαίχ , 
ίνςΐίν τον πλωτόν x&f ϊ%χτον οζον,

’ΒΐΛ» Ο /.C4V TWV Of«V Χ ζΙ$ μ θ ϊ■ = .  V, »j i f  $lX(pOftt =
i ,  το ^  >cf^aA«fcv=7 , o‘ if  πςω τοτ  o £ c i= % , § 

i« *%«TcfTrry. OJx5v to »̂fV 7  =  χ  .J.y. to if  y =
χ-4-v— 1. i_r=%+vi—i. ccvr) 3v rS y a Tf$fντο* *Vt» 
πξωτν"'%Μω<τ& τ3 ϊσχ χυτω y ??«/ το 7 == % f  % f  νΑ—A
ν.* «τ*ν το «7 =  a ν%-+-ν2 A—ν Α, ήτοι το % = s
a
2 7 -hvA-v2i.

β» ""~"*
Κ«ί)ω το/uif vrrt6 , ro if  i  — 3 , to A# 7 =  5 7 . 

* k5v TO yjy % =  H 4 -4- I R  — t o g rrr 9 4=  a, To if
_ 12 12 

1 , 3 ^= 1 7 .

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  IE'.
„ί· '90. ΔοθΑ-ταν τδ t%<*ru AΛψοςχί

T*  **Φ*λ<ΰα των r i j i  κ ςβ μ η η κη ί; Σ * ξ * ί  οξων9 ίυξϋν  
Τβ̂  πςΰη ν , toV *ξΐ&μον -των *{ων·

Η *£<?*

Κΐ ψ. 10'. riFPI ΕΠΙΑΤΣ. ΑΡΙΘΜ. TIN. ΠΡΟΒΑ. 9Τ



”£<?*> ο μεν εχατος =  β , διοιφοξοο =  ί ,  το is
ϋΐφάλϋ(4ον=ζγf ο ό'ε 7ίξώτοί^=·Χ , ό <Jt: ταν ô ay «-
ς&μοεζζζ y , 0 ‘μεν uqct /3=%*+-^— I. το y r s

_y. ^  <:’κ ywiV Ttys' 7ίξ(άττ]ί ε'^σωσεως ευςίσκομεν 
2

το y  cs: /3 — % «4- ̂  *κ <5* Ttys' ΰευτίςχε , to y  z= 2y.

 ̂ ι# %ϊ§
$o to 2y —  /3 — % —f— <̂x, jjro< το %2 — <5% =  /32-H 

%·*-(& d'
0 J -  ayi. 'nhnquStvTos r 9  TsTQctyoova , easroij to

%2 — fe  i32 H- /3i — 2 yd'. Ttys' TfT?*·
4 4

yoivtaiji ΐ>ίζηϊ ε£οίχ&&σ*ιε9 iW o /τ© %— =
________ _ 2 Ύ

| /  /32-*-/3d- 2 yi, είτΰν το y = J j * ·  1/ J2-+-/32-t- /3<i- ay λ
a "4

Κ β $ ω το pfv / 3 = I 7 ,  to <$V d '= 3 ,  to &  y =  

57· to pev * { *  —  2 8 ^ 5  «—342  = έ

Λ - H l / Λ  =  _1-+-_T_ —  2 ‘ το &V=== J i t= = 6 .

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  ΐς*.
§. 1 9 1 . ‘Et>£«v άξ& μ ον , a το ί)///συ <n)r τα  T f  

ταξτημοξίω H ίβ$ομι\μθξΐω }φ/ τ?<σ* μονάσω Ίσον if* 
Τα ολα. ( · ) "

ο ζητέμενοε %.
OvxSv το £ · Η Λ + 1 · * " 3 : = Χ· to «?<* % =* 

a 4 7

Β Ι Β Λ Ι Ο Υ  Π Ρ Ω Τ Ο Υ

a 8-
ΓίΡΟ-

(  * )  T*r· in  τ· υ*ο Δι*φ*ντΜ η(0ΤΜν$μ*ν$ε ( ^ β*β^* 5· 
τίί» Κ'(ιΒμ, «λ. a6a) r<x#fy**wi·



Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  17!.

Ipa. Έυξ&ν άζ& μον  , S το πέμ πτη μ όρον συν 
τώ $3»$ΓΑχτημοξΙα> yctf οκτημοςίω y&j &κοτνμοξίω %£$ 
τεταξτν μοξ'αα ζβ$ομ)}μοξϊω , n&j μονά σι πζντακο·
<r«us to ον y τω ,'λα:. ( )

*£?« ο ζητύμενο: %.
Ίο  α ςχ  ι % Η - ι % Η - *_% 4 -  *_% ·+·_5_% Η-Λ_% t

5* "ΐ2 8 20 4 ?
50ο = χ .  re  % ^ = 3 3 6 °*

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  ΙΗ'.

§. 193 ·· *ΕυΡ «ν Τς'βν αξ& μ8£ι ων ο f«v  7ΐξωτο£ 
Τον ίίύτβζον Kj ΤΟ Τξ(Τ*ΐμάζίθν 7ί?ξΰχΗ  τ 2  ΤξίΤΧ' C <ίί 
ieuVf̂ cf, rev Tf»Vev r °' τ *  π  ζή τα  τξνημοςιον' ο 
& τζΐτοΣy μ ο ν α χ έ  ίΐλ χ  Λ) το τ5  7Γξούτα τςίτον. (**)

*Ε?« ο μίν ΐϊζ ω τ ο Σ ~ %  , β Je  ievrifocrTry, ο <ίκ 
ΤζΙτοε r= Ζ.

To*y«£$v e ^fv % =z V-HI Z , e $  y =  Z·+· <_% »
*af 3

i  i t  Z =  l o *+"i_%· τ*&ίτ» Sv iv r y  ίευ τ ίξ »
3 ,

votaoi αντί τ & Z to «rev βρυτ». #κ5ν *?#/ to y ^ z
, 0fc+\l%· *«v Sv $v τ ρ  ττξοίτρ ifyodoei tivr) rS  y

*) rS 2  reb oo t  r *  «rep *vTo7st οτξοκνψέ* y ify ov o if

*«*»»■ χ =  Ιθ -* -^ % ·4- ^ Ι ο·-+“̂ % . i£ t js  δηλον οτ*
3 3 3

r ® X = 6o. re /«iv * ξ »  Z = s i o - h a o s 30· re i*
y = 3 o -H a o  =  5 o. ,

h d

(·) ΤΪ Ai^irr. «Vr.
C ) Ti«W«, «or. imr «  ifit . nX. * 77·
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ICO β I B Δ I Ο T Π Ρ Λ Τ Ο Τ

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  I Θ'.
Ip4* Ίίυξ&ν δύω ας& μχς  , ωγ ο πςώτύΐ δίπΜ 

μονάδαν 7r*qei τ& δαυτίξΐί Κ»βων, rqt7iKu<rnv ecvrS y i · ' 
verttf’ i  0't fovrefctr r* v  ctvrcts 7i*q* rS  πςωτ8 KM* 
βων, 7ttVTci7thus rS  πςωτα.

ο μίν 7tQtoTCi' :r~ χ  , ο δν δΐυτνςον rrr y.
OuV.Sv * μ η  Ttqonoi μ η ο ί την λ?ιψ<ν Ίσον νςί τδ 

% - + - I q · ό δί δνυτοςον μ η ο ί Ttjv <Uaiv ,  τω  t j — IQ, 
hrci δί ό liqwros μίτοί την λ>]ψ/ν τςιπΚοίσιο* yiverelf 
τ ΰ  δευ r lq u  μ η  λ  r»jv δ ό σ η  , ecrnotf τ ο  χ  Η -  ι ο  r=s 
3 // — 30 . 7ΐοίΚιν ό μ η  hvreqou' μ η *  την λί?ψ<ν n'if 
c [)-4 - ΐ ο ,  ο δο πςω τοί μ η ο ί την icW , 6 %— 10 . 
κ, aV« ο hvTvqos μ η *  την ληψίν πεντοίπΚαν ylverotf 
rS  irqv rs  μ η ο ί την δ ία ν  , nerotf δη ccq* το μ -* ·  
ιο γ= 5 % — 5°· *&f *κ τδί τίςωτην ifya*<Tto)t 
ίυζίσκομ tv το %r=z +0' ίκ  δοτήν δ*υτό$#ν, U  
χ  =  // -Η 6ο. διο το z y  40 =  y -4- Λο. το 9u q*

5 Τ  “
y =  260= ; 18 -H 4‘ re <ί« % = 3 · *«-+-4 —40=55

'4~ ?” 7
15 ·+“ S ·

Τ  Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Κ'.

§. ly j.  Έυ(>«ν τ$»«ν ©οχ»? συν iJco Aocy*
βχνόμ/νοι τδ Κοι7τ5  ΰποξέχωσ* τω lm r»X$evTi οίξΐ&μ*· 

"Εςω ο μίν πςωτον χ  , ο δο ieurtfot y, ο δο Tfj* 
tot Ζ. ίπ π ιτο ίχΒ ω  δ* τον μίν Ttqvrov τον δ·* 
Ttqov τ& τξΙτΗ υτηςίχαν μον*δ*ί ao* τον δο ftvTt· 
ξον τον τξίτον τδ πςω τν , 3°* τον δο τξίτον χ£  
τον 7Τς* τον τ δ iluW îf, 40. Ου’κδν το μίν χ-4-y  ̂  
ZH-ao, το it y-HZ=r* -* -3 0  , ro if χ -t-Z zsy**  
40* Hj ίκ fuv την ττξωτην ί(ιαοίσove το Ζ =



ao" ex $* τ?,ί δνυτίξΜ , to Z = r % H - 3 ° — !/· h o  r i
χ-4-y — 2 0=%-+-3 O—y. To ΟύξΟΟ y= 5*rt= 25 . TtTH

2

HV TfStvra· ev t v  πςωτν ίζισω σα, h o y  το %-f-2 5 = :
7 4 -2 0  , eitcv το  Zrrr%4-5· Sv tv ry r<>/-
τ? ίσ ιω σ α  αντί τ2 y τ2 Ζ t«  iuf*9eVr« «υ- 
τ«Γί· )σΛ. txtv e~ctj το χ ·+· % -Η 5 ^  2 5*+“ 4°> *ire< 
T9 %^γ (,ό = 3 0 . h o  το  Ζ— 3 5 * τοηαςΖ ν ο μον

3 0 , β <)* y := a 5 >  β ^  Ζ =  3 5 ·

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  ΚΑ'·
1 9 6 . 'Eu^Jv τ ίσ τ χ ζΧ ϊ ά ς & μ ά ς , o7toig σνν τ ς η ί  

ονντβψΜοι 7τα'Χ(Τ$ r ig  hnTct%§lvTots ά ς& μ ό ε .

”t?a> © © <J* ievrrqoc r=r y» e Je
Τ{/τβι·= /, , © J i τ ίτ Λ ς τ α  =  i l .  ίπ ίΤ /τάχ& ω  $* rirv 
f»«v ©ίττ© τ δ  7Τ(>ωτ* T f t i e  kutoo to ί ζ /ie σ υ ν τ & ίν τ α ο  
π ο ιαν  μ ο ν ά δ α ς  1 4 · r t f i  S’ d i r o T *  h v r ^ t  r ^ « f ,  a r  
rtf» d’ «w© t 5 rf/ r*  , ao* r« f <ί’ «we r«  re· 
ra r̂i# r*«v , 1 7 ,

T ciyctfSv  t i  μ ίν  % - * - y « 4 - Z ~ i 4 ·  ei J }  y - i - Z - l · ·  
f t s u r  «< i# Z*+-%-*-H= ao* ©ί 1 } H -4-% -f-y=
1 7 . ix  μ ίν  ζν  ri?i* π ς ω τ κ  i fy o w a w e  to X - f - y  —  
* 4  — Ζ* ϊκ  <J‘i  rij*· i% ecrn ff  r e  χ - 4 - y  = 1 7  — XI. λ# 
τ ® 14—Z = I 7— i l ,  r e  α ^ «  Z = f t — 3 . eraAiV 
T»fff i t o r i^ u e  i f a w f e o f f  to % « + - f i = :  a o —  Z ,  ex  $  
r jj* T f i w  to 7—y . A© r e  1 7 — y = a o — Z.
T® * { *  Z— 3~ y .  ff’A »  r e 'Z  tv fir ro q  tecv  χ γ  Λ  — 3  
Tfl * C *  f t —3  — 3 = r y ,  »jTe# X I— <5 = a y .  rt& tiro) tv  
^  τ ι  ί ι υ τ ί ξ *  ίζ ίσ ο ο σ *  tiv rt r £ v  y  HSH Z r «  iw f*· 
S i n » "  dvTolf face. *, i<?«/ iff το Π —ό-4- ft—3 **-Π= 
* > ·  a r m  r e  3 X1 = 30 . r e  «^a» A r = i · .  Ae r e  ^ e ·

H 3

Kb4>. 1θ'. nF.PI ΚΠΙΛϊ ΣλΛΡΙΘΜ. TIN. ΠΡΟΒΑ, ιο ί



ΙΟ *

y—:ΐ ο— ri  ft  Ζ = ι ο —3= 7 · ro f  
, 7—ΙΟ , ν'τοι το % =  3 · ™ ν ζητΒμίνοον »ξ&* 
μων ο μ?ν % 3» 0 ^  !/== 4» ο Ζ =3 7 » 0
& = Ι 0·

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  ΚΒ'.

ι^ 7* ΔοΒεντοο τ5 χεφχλχί# $υω Δυνάμεων τον 
ttvrov εκΒΐτην εχατων, rifr βιχφοςοΐϊ χυτών,
ίν^«ν ίκχτ ΐξχδ  r«V $ & ν .

3,Ε̂ ω τηϊ μϊν μάζονοί tj 1>1ζχ , y  τ?ί* i*  tKxxoo  ̂
vox , %' ;(£/ Τ® μεν των Δυνάμεων κεφχλχ*ον = « *
»j ij? hx<po(>cc?zz@.

OJxsv r<? /«v ^®·+·%4 = « »  το $  t/2 — χ 2 τ ^ β .  
»jj *κ μ*ν Ttje ττξωχηί εζιτωτεωί ίνςίσχομεν το μ2 =  
ct—%2' ίχ ft rife ftw ifcttf r i  y* = £ ·+ -% 2 * Λρ r i  
α—%2 :=/3-+-χ*. 7P οΙξΧ χ 2 =  *  — & riff Tfr 
Tf<*7 <wwxi[f £$fff iiecx&etantj irtrx f 2 To X=|/at-/3,

2
*’£?« το /<?v « = · $  , re $  /3 =  7· βκί*ν r i

χ -= :Ί/ ^ 3 =  j/ 1 § =  |/9=3 3* re ί* s=  7-4-y ssi
» 2 * 

i t 6 . i/o to y = 4 .

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  ΚΓ'.

$· 1 9 $. Bvf«v ovoo αςιΒμβο y oiroog r i  γινόμενοί 
*S ίκχτίς* χο$ rijs ητξχγωνιφ  f jfa  T$ trie* fan 
jj ftSivTi άξΐ$μω. *

Ε?« το μεν τψ  γινομένων μ t r i  if  /3, Xj i  μεν 
Των ζντνμΙνων χ  ," ο <5β y. \ \

Ίοιγχ&ν το μη χ j/ y  = = » ,..r i  i f  y | / % = ft  
^  MFV Tfc πξάτηε ifyidcrw* ίυςίοκομεν το y =»

• ; ' “Ν ' » '>>«■' ' « ·»

Β Ι Β Λ Ι  o r  Π Ρ Π Τ Ο Τ



cc2 , ΐν. όε τήε όευτεξοοε το  y  rrr __/3_. Λο το cc2 : =  β.
Ϋ χ  χ 2 Ϋ χ

3 ___
το ά ς α  λ4 =  /32 . κ> το  χ3 = *4 . Το % = j/ a 4 .

% 4 % # 2 β 2 ,

ΚΓΦ. ΙΘ'. ΠΕΡΙ ΕΙΙΙΛΤΣ. ΑΡΙΘΜ. TIN. ΠΡΟΒΑ. ΐο$

’ Ρ-Λ» το μϊν cc ΓΞΞ I 8 > To <5f /3 =  I 2. δχ£ν ΤΟ % S=S
3 ____

|/ι<·47?ή
J4+

—. ^^729 ■ ■ ■■ 9. TO A?
12 «a__ ,

3 ~~4’

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α ΚΔ'.

199 . ‘F.û ev <5υα> ά(>ι5μ0ϊ ·> _ ' >r , owa-'i To ΐζ αυτύϋν
yi'.i jutvcv /Vcv rj όοΒέντι άςι$μ ω ' ίι% * ' , TO Of «7ΓΟ τδ κβ-
φχλαιχ (Χ'.:των τετράγωνον, 7tqos το Μ7ΓΟ t »jv υπεξοχ*ι(
i%?7 rev idjtvTCC Aoyov.

”ΐ\«>ω ό μεν μάζων των ζήΤ8μενών άςιΒμων % ,  β 
Οϊ ίλαοοΛν y  το /κίν άντων γινόμενον cn  Λ’ £
ί ί  <5ί$«ί· λό'/ei, ό τ» β : y .

Ουκδν »?«/ το' μίν %y =  of , το if  %2 «+*2%y·*» 
ί/2 : %a — —·— : :  β  : y . Ao to y x a **>a y % y *f
V.V2 ~ β χ 2 — a/3%y-H3y2. itc μεν tvs πξω τηε
ifytruotus ίνζίσγομιν το %* rrr ot2’ ίκ it' της $εντίξ»ϊ, τό  

________  V2
χ 2 -f-y» =  a y - t-2/3. %y. re&fmoy Jv «ντί τδ  % y , Kj 

-  VTtf X2 iv τβ ίρ τδ ίζισοόσα τών ίυξ&εντων ecvrole 
'iqu)V% 7f̂ oKv\pet ifit ij (tycoons’ ec2 -+ - y 2 s =  2 y -4 -  2/3,

0 - v
f*. o<c TefHvTos rS  ay·*· 2/3, * = a v »  taerotj to y 4 —

β —y
* ^ 2 — λ* ,  fjret r i  y 4 — avy2 = : — « * .  τ δ i i  τετξχ-

H 4 n '



«04 Β Ι Β Λ Ι Ο Υ  ΠΡ ί Ι Τ Ο Ί Γ

y m d  πληςωΒίντο?, tciTUf το  y l — 2νι/2 ·+ Ύ 2 

οο2 , Xy τ ϊ} ϊ  TfT^otrycov(Ktji' $ ΐ& ϊ νζαχ& ή< τΜ ,  «Ttretf r *  
y %-~ y z z z ] /v  ζ-οο2 . iio το  f/z ~ v  +  j/V"1- ·(t2 , κ> Ttdhi 

τη ν  rpTfccywiKtJi· ) A w  i>l£ne ,  tcrerotf to y z s i

y -4- j/viiii2 .
'/.v-Tw το μ'ν (*-zrr.qf)' ως it  β :  y i :  2 5 : I. ri 

« ; «  avj=r 2. i - H  1. « ς .  9 6  ~ - 5 Z *  4 5 = : ao8> Jw T$

104 , TP 
>»

25
Ii2 ■

9 * I rt. r<? «(»« 7/

? A va r=r 1 0 8 1 <$.
|/---------

:= : y 1 04H·

i*ft ie Hftf T9 ct1

| / 108 16 — 9 2 16  S3

04 -t- 4 0  =r= |/ 144 c=z 1 2 . At re %s s  prt tss$> 

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  KE'.
$. * 00 . , owcos το }£  oivrS*

ytvsfxtw Ίσον y *x«rl?M<r« «τ«ν τω χκ^λΛομ® pur**, φ 
τ>; υ 7ΐί>ι>ο%\\ των oiη αυτών τιτξΛy»vm .

ό ftirv' μ»ζωγ τάν ζηταμίγΜ 5ς , ή <$# ίλ*#·
σ«ν ϊ/.

Ουχξν μ?*/ το x y z s i X  + y* ομοΐοος το χτ/=ι%2 -
y1 , «χ rijfc* 9r »̂rt|i <5* Αίλβν on το %3f

Te&VTOi 2ν οοντ) Id  % iv TV iiV T^ tf 
σώσκ rd  lad «ura»4, “f?#/ to y 2 ~-y2 =3 %t/2 y2 , 
i)Tpi to %rrry* , Ao rp =r ]/%. iv t y  πξωτ$ Sv 
ifya-uco re&ivros· otyr) rS  y  τ ύ  felt «fur·» , <<?«/ ft.

— »' firo4 το ho r i
% ~l=s|/% » ή  τβ %— χ *~ β χ Η Μ . όχ2ν το χ **?

1 . Rj 7rA«f®^vrof τ5 rrr{#y«vlt , iotretf το
X 2 — 9,— 1=  s . id .r o  χ =  s - + - 1  l/$<

-4 4_. τ 4 , , 9 *
i ·  y = s Λ « .A*

/ a a - - a a-" .·-",
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£ Η Μ Ε I 3 Σ I Σ.

2 0  1 .  Ί -i-'cv <$«·' o r ;  «  ΤΓτςαγωνΜ η ψ ζ χ  τ η :  3 - 4 -
■ι

\λ/ 5 ,  r w v  cy.clojv ecvry tufyiaruv  t iv fa x v r c t j  α τω .

farU filw ,v $'ιζχν ttvotf την  I X  - h j / ψ  . ΣκΣν

*~*1 ™ &  Η- j/ * *  ==l /  1 -t-J-l/*5 . <&o TO IX* -H  a il ·
’a 2 r

Ϋ'¥ + Ψ ζ=ζ 3_ - t - J .  ] / 5. κ«<&» το 2 Λ|/ψ =  _1|/5* 
2 2 *  

t x ? i '  r r t y  r o  I I 2 - Η Ψ  —  3  .  otfty tK  /tc*V T « r  τ ίξο ίτη ί
*

•̂Wc-VMk·, t7Trt 4Λ 2 ψ =  ^ , »i«/ ro Ψ —  5 _ . «V
4 4 . 4 .3*.

Ψ re^ iv ro s  ivT y Μ ύτιζα, ί^ σ ω σ α  t S ϊσ & χ υ τω ,
4

t<7«/ το  ί ΐ 2 -J-*  5  β ~  3  · Λ ο  τ ο  1X 4  —  3  Ι Χ 2 ~  — 5  .
4·4 ·32 ,  2 2 4*4·

7 τ λ > |£ » & > τ ο ί $  τ δ  TtTfctyoivit 1 fSOtf τ ο  1X4—  3 i 1 2 Hr·

9 9 5 ^-----—---------- —  > ;<ai r«<· Terqctyomwe *%α%§ϊ'«τηε
4· 4 4. 4 4 4

1 «707 το IX2 — X =  1 < A# το’ /uiv i i 2^ r  3 -H ** 
4 IT 4 4

τ ° λ  ί ΐ τ τ :  |/$, J/c to 5 Η - Ψ =  J * «το; το Ψ  = *  
2 4 2

* 2 ==_i« fcKSv *ί · λ* το IX -H j/ 'i'.ris
· * 4 > 4. »
a l L ^ J L r  5 .  r  χ ξ χ  ζη ταμ ίνη  #ζ&  ictrocf ή j_ - ^ r

<Ϊ·Κ5 = :1 ^ 3 ^ ^ 5 ,
I  a a

H $ ΠΡΟ-



ιοό ΒΙ  Β Λ I Ο Τ II P U T  Ο Τ

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Κς\  (*)

2 0 3 . 'F.Vfttiv Μ({ΐ$μΧϊ , 077ωί PKOt'foc τ ί
ί£ η ϊ toiurS μίξον το  t7rtrct%$»V Ίνοο όόντΐί 
λ α β ο ν τη ’ y h ’w ru j ίσα .

’’Εςω ο μ«ν π λ ω το ί % , ό ά ί ίνντνζον y> β Si ΤξΙ{ 
too  Ζ. f / n m o t ’χ Β ω  Si Τον μίν πςω τον τω  S evreff 
StSovetf το  iOivrS τξίτον' τον So Svorvqoy τω  τζ ίτω , τi  
τίτοο^τον' χοή i n  τον τςίτον τω  π^ωτω, το πίμπτον, ■

Ί ο r/ctquv ό μίν ττςωΤοσ μ ν τά  την όόσ»ν τ& ίο ΐυ ΐϊ 

r q lm  Ίσον νϊομ τω  %— ί χ σ ζ ζ σ χ ,  λ αβ ώ ν  Si τ ο  π«ρτ ■

τον rS  τ ς ί τ ν , Ίσον ιΐομ  τω  2_X -trJ_Z . « Si S t ir fft t
3 ( 5

μ α τ *  την όοσιν τ ί  τβταξτη μ οςίπ  οΐυτκ Ίσον βΐομ τ2

y — λοοβων Si τ ο  τ 8  π(>ώτα Τξιτημόξίον\
4 4

Ίσον feotf τω j^y-+*JL %, ο $* τςίτος Sis μϊν ft 
4 3

σίομντημόρον, Ίσον «?<*/ Τω Ζ— ^Ζ=_4_Ζ , λαβών Λ 
* * 5* 5

Τ® τδ cWW'̂ y r#r<«fT»)//of<ov, JW  τ£  _4̂ Z M
, 1 * 5 4

to ·> % - + - 1 z  = x y  ■+·_*_% » p& ) to j j /  == _*Ζ ·ι 
3 *5* ~4 , Ύ  , 4  3

} j j ,  i*  μ ίν Ttje πςω την ί^ σω σοω ς ίυξίσκομον r o  *J% z* ■ 
4 ‘ ' 3

• 3 y ~  * Z. Ti&lvros i t  iv τδ ilrutiff /£<σαίβ«
T  T  · . ,
T# JL% τδ  fir* e ju r f , frpf re  ^ .y H - j^ y —j^ Z a i

. i z **“j.y ·  w  T « z = = 5 y .  ή  τ® j j ^ ~ A y — |5t i i <
_*♦.·_______  * '  r  ♦jTtx τ® j  x  = jr_y , »ιτ« τ® x tss  3 y. 

3 3 . a

Tff W< w/* îfV«r» jtt t*> ·»//*#> fV t



Ύ η<α το 7 — 1 0 . a r x s r  τ ο  y = 8  ,  τ ο  X  %  ~  
1 2 . " E tw  τό  Ζ  =  2 0 . ΤΟ /Χ<·ν « V  // =  « Λ  » ΤΟ ™  
)ζ*— 2 4 . « > »  τ ο  Ζ  =  3 ° ·  τ ο  ρ ΐ ν  u ? e t j = .  2 4 ,  10  ό<

Ζ =  3 6 ·
Π Ρ Ο Β Α  Η  Μ  Α Κ Ζ \#

2 0 3 .  'Γ.υςίίν ίυ ω  ά ς & μ ύ ϊ  ,  ώ ν  το ' Μ φ οίλαιον  σ υ ν  
Γ&) ytvcfjitvtν ίσον Μ ξ&μω io & irr i.

‘'V-ηω ο μϊν  τ ω ν  ^ T tf/u o v io v  ^ rx  χ  ,  c  i t  =  y  ,  ο i i  
θί)ΐ<ϊ /θ/χο’ί" =  <*.

T o r / « ^ v  t W r « /  τ ο  χ  y  «4·  % y  ~  u .  τ ο  «(><* % / / - + -

χ - τ ζ α  — rjy η rot το  χ .  y - i -  ι z = c t — y . i'io το  χ ζ ζ ζ
Β -//.
|/Η- I

Ε<7α> το /<Γν y = =  * »  Τ ο ' i t  $ 0 .  τ ο  χ : Ξ 3
'  ··■ 2 =  y  - + -  ι . xtv<d<v τ ο  /ukv y  =  2 ,  τ ο  i t  cc : r r  a o .  

3
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&<>
» ./

Γ« «{« χ = 2ο — 2 =  6 .'
a-4-1

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  K H '.
^  204. ‘Ευ ϊ̂ν τίσσοοςοος άς&μΐύί * όπως το μ)ν 

^ρφοίλπίον τα ττςωτα τ3  ievTtQH Ίσον % τω  τοί-
Λ*λ\· μ t  ̂ t  ̂ '. 91 ό* V7lffc%r, y τω r t ταςτω .

Ες» ο μ π ς ώ τ ο ς τ ζ ζ χ ,  ο i# $ίυτ*ςος zzz y  9 ο $1 
Xtyroi =  Ζ, « i« τΐτοίξτος  =  12.

0 ,ν .5 ν  ^ ν χ - H y —  Ζ ,  τ<5 $  χ - y s r f t .  £
j ι,'ν Ζ ^ ^ τ η ς  ί^σωσιως ΐυξΐσκομη το % =  Z“ V»
ft η.  τ * fti r * Z ~ y = ?

“ ·  « 3 ι»  r o y  =  Z — Λ .

~Γ
κ « 0 #



lo$ Β Ι Β Λ Ι Ο Υ  π  Ρ η τ - o r  Η

Κ Η&ω τ* ρ ν  Ζ =  $ , το <5* η  =  ΤΟ p V  αξ§ 
4 y = $ — 3 =  3 · & % =r: 8 ~  3 ^  5- Έ τω το μ η

2
Ζ  =  5 »  r e  Ω = ι .  οίςοο τ ο  ρ ν  y =  5  —  » = 1  

ΤΟ $  % S 5  5 — 3 =  3t *

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  ΚΘ'.
φ. 305. ‘Ευ^βν <Ιυω «φ θρ *? , oVoif re αυτ&\

γινόμινον "/τον % χνβω , ύ η $ζ*> ιση τω γινομίνκ tart 
τ3 7Τξωτϋ Τνν ζητημένων οίς&μων , Xj τ» τίτξοίγώκ 
ΤΗ $€υτέζ8 .

"Ετω ο ρν  πξάτοΐ s=  χ  , q Jg dfur^e*· ST5 y > ί Λ 
κυβική φΐζοο =  SI.

Οώί&ντίρν χ μ τ ζ ζ χ ν , ro ί* %y2 =  £X. 
ρν τη( πλωτής ifycooaeus πςον,ΰπτοί το % =  ft3’ k

•y?
$} Ttjt fo v r lq u o , r o  % s s n .  Λ ο  τ ό  ^  =a=  r e  i f ·
y =  JL ya y ya

n 2·
K«c9« re H=s 2. *f#r*ftev y =τ:_τ_» re

4
3 3 , JV« re η  =  3 · ro «V* y = JL* toU%=>*3< 

" Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Λ,

:'"4i'vf·..

$, ιο6, ‘Ευ̂ «ν ίυ» <χξΐ$·μΰο , ϊπν: ο Urtfot Τf 
r#rf#ya>vw τδ οτ£ο?ίθ«ο ere*? οίξ&μον rtTf*’
yo»w , «  ̂/̂ τλβυ̂ Λ <V»t r« rav ctft&py κφοιλ**?* 

*£*« c pv ώζι$μ£νζζζζ % , « j# ss s y , e $ f *  
rfoiyonitf i f i^ p i= ;v 2.

5Ca-Hyr=sv2, W I» v=ss%*4-y. &  
ί|<σ«<τ#Λ)ί ξνξίσκομη r i  v s s

M, X *^ # ss  %2-j-y . ro «f# % *-|-ay%fy^j
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χ 2 ί  y> ««ί re 2 y  % H -y 2 == y  , «τ*ν to 2 % - f - y =  r . 
t* % = » —//· *  JjjAav , on  ίκάτεξος των ζη­

ν
τκμΐνων αξίΒμων ίλάσσω ν  riji· μ ονάδα .

"li-oo το y —  _y_. Ουκ£ν το  X =  — _L^ i  2 — L ·

to y= r_L · ro ci'̂ co χ =  — -L ^ ; 8 = _ L ·

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Λ Λ'.
<£. 207 . Έ υ ξ& ν  δύω (δ ξ & μ ν ε  τ ε τ ς α γ ω ν κ ς ,  οττοοί

iv.ctTttfW πςοςίΒύν τβ *£ άντων γινόμίΊ/ο\\ τετςάγωνον/
παηιτζ.

„2

(Utv;V, τίΤζ'οογαινον

0 λ
\

=y2·
■* iN% TVV 08

to' £ TOV μ2 .
'2 , TO <5'J y2 -+-. Οι·χ£ν το /-uv %2 “Η %2 y ' 

χ* y2 r r ^2 . ίκ  μ  'αν τη£ 7Τζωτ*}£ ί£ισωσ<·ωί' ylve- 
τecf το %2 —  ν2 ,  *Η Tiji &ίυτ*·ζΌίί· το %2 =  

y 2 ■* 1
Ρ2 -~y2 . λο το ν2 =  yi2 -y2 . fcKyv το y2 ι»2 —

'/· y2 *·*!
μ2 y2~ y \ + .  μ 2· — y2 . &e r# y 4 - t -  v2 — /x2 -+- I . 
y2 = fx 2 . ^  τ & ν τ α  t 2 v2 - y t 2 -H  1 =  2 7 , « γ*τ «/ 
re y4 .+. ς.^2 =  yc2 . >tj πλΜζύύ&ντοε r S  τετξαγωνα^ 
TO y4*+-ayy2 -|-y* c = 7 2 -4-ft2 . riff ΤίΤξΛγω- 

nwrts f i f a  ίζαχΒίύσηί , ro y2 \ y = ^ y 2 -*-μ2 . &e re

y* 7 - + - ν ν  ■+-/**·
"Ew to μβν v = 3 ,  TO <$« /-t=a. 2»C?K re v2 — 

H2- * - l= :y  —4-H 1 = 6  =  27. re co?<* 7 = 3· ^



I ΙΟ

K E  Ψ. K#.

Fεωμετξίχων τινών προβλημάτων
ίπίλυνις.

Π v ο  β λ ι-ι μ λ λ '.
2 0 S. T»?vJVi)f7σαν %απ(ΐζ06σμΐ!νγ\ν tvSciuv ΑΒ (τ) 

οίκτον }&( μίσον λόγον τνμοίν.
'Ί·.7λ> >? μαν Λ Β rrn: cc , το τη* τορί

σψ νΐον , το Γ ,  »7 Α Γ ~ % .  *(#/ t7<*/ d*7 η Β Γ =
« — %.

ϋν;ιΖν Mi· 06 : % : :  % :  a - -%,  ώό το % 2 “  α2 
«%. x.i<iS da '/7(>c i& iv r v ;  r«  , kWrtf/ το' %2-t- 
«%·■-■=«*, i(f// τ5 Τϊτμχγωνα ν*λ»;ζ>^ΟΛ·τβ ,̂ το %2·*· 
«% ·*■" ’ μ* ι <χ2 -+·062 , Kj Ttrtfcc'/MViKiji'
.ν *♦,

ΤΟ % -Η  I 06 “  | /  . Λο το % = !
| /  S οί Λ ι α. a 4

J(4 2 ,
Η%θ« tv α τ ιό τ ΰ  Λ Trios' τ^ ΛΒ »? ΛΔ —

1 οί. ^ r i ji ’ ΒΔ, ιΐληφ&ύ» r t j μόν ΛΔ~
Ί

ΒΚ , Τ?7 ΔΕ =  ΛΓ. λΐγ*β> , or< »ί ΑΓ =  %.
’Ε7η< γ«ζ» »j ΛΒ rrr οί, yj ό'ό Λ Δ =  ι u , tVfT*/ *1

Β Δ =  ΐ / « 2 H-Jî oo2 =rr j /  5 . α7λ’ »j BE —  f c i, »ί
__ 4_ 4 2

ΔΕ = ̂  Sjc2 — j_<a6 == χ. ccfo.06 rrj ΔΕ \’ση »ί ΛΓ.
. * αγ 4 a»I <*ξ<* ΑΓ =  %;

ΠΡΟΒΛΗΜΑ Β'.
§. 209* Ao$«W  rift πρςιμ ίτςα >&) τ^' Ι**Φ**. 

vetcts νδ  ΑΒΓ όςδογωνία τςιγων8% ίυςόίν τήν υποτ#· 
vxttctv τιίν ίς&ην yvviccv ΛΓ. %. 5·
<____________  ' ___________________

( * )  ΠΛ. XIX. *  4*

Β Ι Β Λ Ι Ο Υ  I I I* i l  T Ο T



ν μ*ν 7ί(ζΙμ(Τξα , «rsv η ΑΒ—f—BL —l—I. A=r. 
λ , ή & ΐ'/αφοόνηχ —  β 2 , »i λ* ξηταμ^η  ΛΙ' =  %. 
ή dV «/ro tS 15 7r(J0i ry ΛΓ ο ΐχ β ά σ χ  BA=y.

Ονκί: terra/ V A LS —1— Ι3 Γ = λ~ΤΛ » >;rcr >? Λli —έ— 
χ . rS  rerqxyouvu ix x r tq «.Stv Ay^-Otvrck*

ί«τα/ το Λΐί2 Η- aAB. ΒΤ-+- ΒΓ2 =  « Λ 2* χ  ,
κ, τ2 2 Λ15. 15Γ ίκχτί(>ω§ίν χφχ*ζΐ'&*ντο>; t ra trx f ro  
AU2 Η- ΓΓ2 =  <** —2«%*+“ % 2 · a A15. 15 Γ. t’zrJ dt ro'
A!*2 =ΤΛΙΙ'Ζ -ΗΒΓ2 , wrc< το % 2 —  ΛΒ2 -+- ΒΓ2 , ίονΓΛ/
a^ci το X2 ίαον ro'ir i’v ro; (υ) Λ. ^ ι /fn ιο  i A li. HI ‘ 
rr,v ϊ7αφάναχν t S Λ15Γ rqr/wva ίμφχίνcv, ν· tV<v «V« 
το β 2 ίο ον roW tv Τύ* 15. d/ο το /j β'2 ‘ίσον τ  οι* ίν Τ(7
Γ. ίκν h  tv ry κ«τ« ro A t’£«xJ<7<#, <zvri '♦'5 2 A15.
Ι5Γ rtSy to 4/3-/ , ττ ο̂κυψί* >) y.xrcl ro Λ t̂ <ra>r/;·,
»£ yv >i x«t« ro E yivnotf, t£ χντήο dt >j κοοτοο ro
Z» »■’£ yvoo-Tov ro % ΰψ$μητΐΥ.ούϊ,

Ίί'Λ«« <n >tj ro i 15Λ. ΑΓ t>/v ri? r^yoJvtf ίπ ιφ ά -  
νβαν ψφαίν ii , 2 tW r«/ cî co ro β 2 ία ον rolf tv ru, 
ΪΤ λο το y ίαον τοϋ* κατα To ©.

Έκκ«<0α> «ν tuOrtot y Ι5Δ™ «, ( φ ) >tj από τ£ Β
ιίχθω τγ̂ οιγ ο\>$<*\· coury tj 15A rr:2/3. d/χα T/4>/-
Biiat]!.· r?i· BA κατα το K, λ ryv 
Lli=r/3, ίνξι/Βητω τντχζτΐ) xvxhoyov των 15 Λ, Π A, 
ΒΖ, >| Ι5Η. y r/r dy iay itaeraf τω α β 2 . ΤίΤμηοάω dt 
 ̂ t *~οΓ

®'^α *ί ΒΔ Kctxoc το  Γ , ?(Λ̂  &λ*ίφ$ώ tj ricrrBH^r:
^ 2‘ *b ,<»*/ Λ| »ί B I=  i ot—ϊ β 2 = % . Λ’χα 2v τμϊΐ*
ct _ ----( i j  t  a

T*lf BI κατα rd O, tatrotf >} BO=2_%·
»

*v
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I I 3 Β I Β Λ I Ο Τ II Ρ f l  τ  ο r

Ζν τω ν  1 5 0 ,  15 Ζ  ,  Τ ζ Ίτ η  α νοίλογον evq eB U  f rtfU t

τξΐτη των , ^ β  , »} 15 Κ, iiaetoi) ή ΒΚ— 2/32 =2
2 χ

?/. 07Τ̂  το τ£ τςί'/ωνχ v\pov. tv h i) την ΒΙ $μΐ· 

Ηυκλιον άναγζκφ ν το ΒΛΙ , }{c/f αίτιο τ ζ  Κ ry  ΒΔ 
οίχ&ϋ τιωζΰοΑηλον η ΚΛ , *τη&:·χ&ω<π to α.) ΒΛ, ΙΛ, 
h frrtf τα 15ΑΙ τρίγωνον, το ίίφοϊ μ'ν Ζ%ον την Ι5Κ^ 
1/ 7 βχτιν  to τ ην 15Ι~% , ΐ7ηφοίναοον to ΊσηV τω  β 1» 

II ΙΌ  Β Λ II Μ Λ Γ'.
3ΐο.  ΛοΒοίσην την ίπιφοονοίοον τ ζ  οξ^ογωνΐζ τξΐ· 

γωνζ Λ!5Ι\ (%, γ .) ζτινον η ίτίςοί των την οβηνγωνίαν 
τϊοφαχζσων ’Πλννξων μίση οίνοιλογόν ίςι την την 6ξ· 
•&*lV ΰποτανζοην }[cy την λα7ΐην 7f}\(zq»v% ια·(>ι7ν ιΜ· 
ςην των πλίνθων.

''Εηο> η μίν ίτπφαίνϊΐαίζζζύί* , »j to AB^r y , η Λ 
ΒΓ=τχ. μ  to A T :  ΑΒ ; :  ΑΒ; ΒΓ.

Ουκδν «v«f ων % : y : :  //: ΑΓ. Α® *? Α Γ = :^ * '
X

Snei to τα λγ2 =  Λϋ2 Η- ΙΪΓΖ > h ttc t f το ι/Ί ίσον roU
χ 2

ίν raJ 1 ♦ (%) άτϋν το7ν tv τω  Κ. iV; <$* y&j το  » */%2
« ( ,

« * , τβ οίςα y x  Ίσον την ίν τω  Λ. ίκ  την κλτλ f*  

Λ ίΙ Ι^ισώαων t τ ζ  Ttrqecywvz ίκχτΙξω $ιν ληφ&Ι* 

rov% ti κ«τ« τβ Μ yiveroq, ί ζ η ν  η xurci το  ϊ3, * * '
V

λ»ν τδ τ*τςαγω νζ ίκατίξω Β/ν ληφ&ίνΤον. icrv ζν 

τί τδ y 2 χ 2, jtyj τδ χ4 τοί ire» οίντοίν rf&jt tv τι
fltl·

(χ) π/^χιν.
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ymtcc το Κ , y kcctu το  α  7Τ?οκυψ<« , ί ζ
ή κατά  το Ο yivsTetf, Xj τ£  τοτςαγω ν* ηληξωΒίν- 
TCi, ή χλτλ τό II , *  Ttji- τγΤζ'οογωΜΚηϊ f i f r s  ί ζ » χ -  
Bi-latis, >ί κ α τ ά  το  1' ,  *£ χν η κ α τ ά  τβ Σ , x, τχο 
ς«’̂ 4  ri)4 Tt rctqTt}·; $υ\χμ*Μΐ; ’ζ α χ Β ά σ η ϊ)  y xcerot το Ί .  
τνΒίντοΰν Ίι·' t’v 7y κοοτοο το Κ ι’ζ ίτω σ α  , άντ) τ $  y ♦ 
χ. Τ£? ν2 '//' rJJv ίσων « uto<V των tv τοιν Σ Xj Μ > X 
κ.ίίτκ το Τ ίζίσω οΜ  ylverotfj tfc χν y χ α τ α  το  Φ » 
j$c/ άυΐΊ}; ί] κ α τ ά  το  X.

'F.Kxu'td.*; £ν ίυ Β ά α  χ ΛΓ γτ- 2«. (ψ)  Xj «Vo τδ A 
tiy^M 7!(>«α οζΒάι; ry ΛΓ χ ΑΙ5—-« . Xj iV<£ffu3£&«Vyo 
r*/v 115, uAy<P$ft> y ΒΔ — B A ~ « ,  ?(#/ νκ/3λχ$«σχί 
rijf ΛΓ Χ£*τλ to  ouvf'Xtfc·, άληψΒο) η ΓΕ — Γ’Δ. 
ΪιιηκίυΧμ tS ANE άν αγ ςαφ ίν το ϊ in ) την AE, ή χ Β *  
uno τ S Γ y ΓN n^os e^«v ry ΛΕ. >($£/ ληφ Β άσηε  
τ»?ί μ.-*ν 17. - : I N , ryv it ΓΜ =  ΛU ~  c*, avotyt· 
y t̂»!pBn in) r iji HZ ήμικυκλαοί1 το HIZ. ?φ/ λχφ· 
3  a  out ryv ΓΚ ·■= I H ΓΒ , άναγΥ γςάφΒω  in) τ ή ϊ  
AK yipmxhtcv το AAK. ίχ β λ κ Β ά σ ^  τρ*  ΝΓ in ) 
το Λ , χ ΙΌ ~ Γ Λ ,  Xj «(Όογί-γοΛφ ί̂ο in ) τ yr
HO χμικυχλ<ον το ΗΜΟ. »j Ax<P$«Vtx<· τχν Ι Φ — Γ Ι ,  

χ ΦΜ. Atyo> iy , οτ< το ΜΓΦ τ fiyavov 
*?» το ^T«/4fvov tv J  χ μ*ν ΓΜ —· y , y i« ΓΦ -=r %.

Ewt# y«̂ > y ]’IJ — j Ma - j -  Λ2 r=  « ] / 5  , y i« 
’ *» *?<* Γ Λ =  « ^  5 — oo. βολλοο Ty ΓΔ τ.- ΓΕ » 

"? *  Φ  η ΓΕ = « | / 5  —λ. άτά iff 00V ΛΓ : ΓΝ : :  
Γ Ν ς I Ε > yrc< tjg 2οο: Γ Ν : : Γ Ν :  « | / 5  — «» ή »ςοο

™ ~ * V . V — . = r z .  ecfo'm- Η Γ : Γ Ι : :  Γ Ι ;  
Γζ» yra» «r Γ Ι : : Γ Ι : «| / 7| / 5--a j y Γ ΐ^ =

-  > — χ . (  Ι ς *  τον X X IV  οτ/ν, ) rfA* y
(* )  n/t. XUC, rX. β.

rx
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Γ1 -  I Φ. <<<'<* ;(ι'/{ )) ( Φ %> ϊ'Μΐ λ* >} I Κ “* ΓΙ Ι-+· 
1 Β ν 5* iff ^ wc ΛΙ ! I Λ ϊί I Λ* ί  Κ $ 1|YH (»ΐ(Ψ . . . . 4 . .β. * |

β«: ΓΛ :: Ι Ά ί  W «(·« ΓΛν»»|/ · Ι«ο |/τηβ
ΓΟ. λ ί ιΚ  κ, tiv Ι Ιί j ΓΜΐί  ΓΜ ί  Ι Ο ,  iim ώ· tf|‘

Ι  Μ ί ϊ  ΓΜ : ^J/a* *J <*(’« Ϊ*Μ;· # |Α ·Ι«

* y«
II I* A II Λ II Μ Λ λ\

φ. a l l .  Tut' <Voi)/iVrtV ηί)<7«ί· All ( r.|V> Τί»/<ι7ν, <J<| 
τ<* »*ι·ι>)ι Ί)*\ιμ«τα nvnntnwljo'u* Aeyoy »-%̂ ν rwf 

Λ!;., II/·
*V.rw * μ*ν ΛII — ct > >i it4 AF ·■ 0 ,  μ IIX sa

y. >;oy KciVjit) r>i»' All «^ιλ  re οιηΓΛχ/ΙΓ*
Krtr» re Γ. W4* »j III —- bVSv' >f AI λ—X·

T‘*?iv 6>t' ΛΓ : AF. : ; I ΓΛ : 1*1 , i i ia  <Λ ei*-*
y ; ; f i : :  y  : χ . *κ rijv* <xw*Aoy<W $  « x#*
Tee τ ·  Ψ (« )  *'̂ /οτή'σ<ί ya’fTw/’ >V »j κι/ree re Ο» 
Kj r£r τ̂ Τζ'ΛγαίνΜ grA»ĵ <y£l/yree\ »i χ«τ* 'ίο t*\ τί)# 
τ*̂ Τ(»«7 Λ;ΐ'ίΚΜν' Qifav }%»%$*ϊαιη\\ύ K ara  re /3, ^  Hi 
»j x*r« το y.

‘ExK̂ Vdw £y iu£)<7ei >j I IK, (β )  Hj eiX»j <£$<*> »{ μίν 
HI - 3  > » $  IK — y. w·/ eiwycei îvre»· τδ 11MK- 
•ίμικυκλίί# * f}%0a> r} 1M vr̂ ec ê Oeiv ry IK. Xj λ»)̂ · 
delate τίι· 1Λ=τ^«,  x.vr̂ oo μίν τω  Λ ,

Α ί ι re£ev κυχλκ yey(oj<?>i>« το IN If«
*7X0 τδ M tj MU ry HA ττ#ίο̂ λ>jXef * Xiyuo, iVl 
»f Nil— %.

.(*) til·, XIX, 9. («) Π/ι. XXIV. 0·) Π/r. XXV. %. Ϊ»



; > *  *λ χ χ  ψ*η\ (*) * Λ ιχ x  wnfr) *  χ ιχν/a ( 4)  

„ ιν  * «
s r r i j iv  » ΥΥρ  ·ξ/0 Λ· «V.J ?Χ Α·Χ«» : y j
; g/ /ex£ ‘ j ] j  : V J : :  V J : JV  ·1ί*; »a*j

JB
wfyy *A i

f,
f* * c< 2W  <*

<κ *“· HV (c u»

* va ji
•Sit! ♦ Λ'." -v: a  j  .ilu /*>< · v.l ji HV #a

.Wjfc t| gX ou .v  « £ * ( 4  Jiyy  j |y

J lU  |j/,4 .*0j.rfAd)v.V.*MW ΛΟΧ' *w H.l '(· |< ‘ £/ iy

J< rt'G^Yf·' ** (*) ‘ ilV  I* *% M p yw ,|
'{< 0 1< t Â/f (< flj) ,'fM*lW 

^4 *3  ©j, w.iwH k * .HipM̂ OÔ » v,J/J \(««ί.ι.ι.Λ/,;·̂ ιΙι
,>fc t C ‘ * ΊΧ JU.IWH J< 4tfl ·'/,»!/J *  I. «X 'Jj
( ji) '/VMirX. yH'WJffji § !>.»· w.t;;x (< MIUnau 'j* ,i/»/,oy

»i«.i, χ4 Χ.-+-Λ ; of : ; w : % /*rv /am i «injino
''/ . “b λ  4i»̂ Mr/

^  ΙΛ *X  AWtnQAVKtVtMV Λ1·Ί ΛΐΟ#ύΝY* <t(»V f< //.»)( Ά
-  ,jv  ^  ,κ /N cf i< *- viy ^  i< «"·’ :.i„

M V /]'■  Λΐ'/ 'CV  * 7 W  l,"j
-WW |< rff** ♦ Λ<ι,)ι»ι 1 ΜΰΙΐ'/,.Ι W,LO('A<Hf*IAl l.\f/ 'HI,Ί > * ·. I i < i ' ' · ·
( Λ J ’ / j| 4'jjv ru«j rtj»'i*(yn« ’V «*;Ύ 61 c y

• -.1 V IV 11 V il < > .1 JI 
1 f· r. Λ

·% ■·■ Λβ/- i w i ' / t - l - w i  — MM C ' « Ί  · VI
• ·,**·—»*- ·*»#*■ Ji

·.* OH f4 ,W  ' f y - n V t / i  HUSTON !* ^ ̂ ♦· ·*. * . . · · .  .·<

Φ ftON^5 1? β. tu ff  1 tOY I r.vN »■*· ,'f ,Myr

(i /^ x< ^ M * ih l  «· IHI ’ t/ ·’ '·" i0,f' ^
:VNI *; vyi M U  r  'NV j< ^C^i'
*IIN !!J‘ OV f< V Λ'^'ΊΙπ

S i  I s x v m y  ’V u o .ili ’NI.L MIJXHWDJ.I )>« Ή *



Ιΐ<5 Β Ι Β Λ Ι Ο Υ  Π Ρ Π Τ Ο Υ  

Δ Γ 2 - Ι Τ Ε 2 . ΤΟ ά ς α  Δ Ε 2  —  . Α ο  η ΔΕ =

V ± y 2 06/λ' ij EH rrr ΕΓ J  7 .  ̂ ( ΰξί

9». XXIV.) ΔΗ — V Ji y2 -+· - 2 7  =τ %.

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  9*.
φ. 9Ι3· Δβ0«σ«ί 7tKf\)%us οκτάγωνα τ rje ΑΗ,(£) 

Ιυξ&ν την ημι&άμοτςον τα πες) οίυτο ττβξ*γξαφ&ησό· 
μίνα χυχλα,

"Εςω ij Α Η =./3, κύκλον* A? ό πε/η οίυτο πεξιφ· 
7 ζαμμίνο: ο ΑΒΔ , ά τ tvos y ζητϋμ!\γ\ η μ ^ άμ ετξα  
ΑΚ~ y. χοή ίγγεγςαφ & ω  «V τον κύκλον πλ ευξά  τι* 
Τξαγωνα y ΑΒ , ?(#/ ά π ο  τ α  χίντςα Κ μγο τ *  A % 
Η ,  Β σημεία ίττεζευχ^ωσαν οά ΚΑ,ΚΗ,  ΚΒ.

Ουκδν ίίσετομ η ΒΚΛ γωνία o f t y , ίχ α τ ΐς α  Α τΰ* 
ΗΚΛ, ΗΚΒ η μ ίσαα  o f Bye. Αο ίηλον, οτ/ ίχατίξ*  
των ΚΖΛ, ΚΖΒ o>SA ^  »| ΑΖ =t ΖΒ , ^  η ΚΑΖ 
*1μίσαα cgBye. ά̂ οο io ŷ ΖΚ~- ΖΑ. tV« Α το αβ3 =  
BKa Η- ΑΚ2 =  9ΑΚ2 —- ay2, ίίσετομ το  λΖ2 — 2 J /7 =

4
J_y*.  if * ξ *  AZrrZK — j / j j 2 . Αο η ΗΖ =  {/ —
a a

. ΜΤ« A  Xii2 =  AZ2 ■+· HZ* ,  ik  τάτα * ( *

TrfeKU7rr« y κατά  to θ ίξίσωσίί, ( Π/ν. XXIV.) if 
2σβ6 τ» KotT« το ο, ί ζ  ye η κατά  το κ γίνετομ. *j λΐίφ* 
£Μντ»ν ίκατ^ίοθίν, των rorfotywv*»’, *ί κ*τ« το λ» *ί 
ye η KttTcc το μ , ^  τα τετξαγωνα πληςω&ίντοκ 1 
κατά  το ν, >($£/ τ*ίο τ»τ̂ βί7 »ν<κ  ̂ $ίζηε ίξαχΒ**#* 
if κοοτβ το i (  ye y κατά  το ο, ^  τη*· rrr{*“ 
ywiKffff 9τ«λ«ν εζαχΒά&ηε y κατά το 9.

W

{<) π/». XXV. οχ. 3«



’Επ' της τδ οκτχγωνα αν πλενξχς AH, ( II <ν. X X V . 
%. 4 ·) dvocyeyfct<p&<v ημικύκλιον το ΑΔΗ. ecvro τα κίν- 
τςα κ ηχ&α 7ΐξ0ζ οξ&χς τδ AH δ ΚΔ, κ, ίπεζευχ§ω η 
Η Δ. :(gy εκβλη^εισων των ΑΗ, ΚΔ το ffuvf%gf,
ΰληφΒω η AE^S 2 ΛΗ-Η2ΗΔ , χνχγξχφίντος επ'ι 
της ΑΚ τδ ΑΓΕ ημικύκλια, επεζευχ&ω η ΑΓ. λ*γα> 
οτι η ΑΓ ̂ =y.

Έπ« 7 *? *1 A11:^/3, η « ξ χ  ΚΗζ=ΚΔ:2Τ^/3. η χ ξ χ
________ __ ___  ' 2

=:}/ _·_£*. η άξΛ  A E = 2AHf
4 4 2

2ΗΛ:ξτ 2/3-4-3}/\£_$2 . ί&*ζ*νχ&*της ^  της Γ Ε ,  
2 _____

»V<v aSy ΑΕ: Α Γ : :  ΑΓ:  ΑΚ, ηrot ως 2/3-f-2]/^ 1 β 2 :
~2~

Α Γ : ;  Α Γ : ^  β . Αο ή Α Γ = }/ / 3 2 ^ \ / 7 ] F = :
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μένος κύκλος β?ϊν ό ζητάμενος.

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Ζ\

§· 914. ΔιΒείσης πλενζχς ίεκχγοονα της ΑΒ, ( σχ ,  5·) 
ίυξ&ν την ημιίιαομβΤξον τδ πε$'ι χυτό 7ςεςιγξχφ$ησομ&σ 
να κύκλα.

Ε<»« η μίν AR-t-m , κύκλος A ο πεξ'ι το Arκαγχ· 
wvTTf ξηξαφ$ησόμενος ο A BE, δτ;νοί »ί ζηταμενη f a r  
ΰίχμιτξος ΑΚ=Ξ=χ. εκβλη&είσης Se της ΒΛ , ληφ· 
νοισης Της ΑΔ ~  ΑΚ, *π εζ ιυ χ $ ω  η ΚΔ. *} etfo 9 
ΑΒ πεξιφίξΗχ ίικατημόξιον της όλης «τίν, η χςχ  ΑΚΒ 
yoovlx ίση μο^ :  36. iftx Si « ΚΒΑ =  ΚΛΒ, ίκχ- 
Ύ*ξ* «(» »’υτα>ν ?β>9 μοίξοχς f a .  Μ χξχ  ΔΛΚ μο*·

β  3  ****



ξύΜ tog, r?* η AKA-=AAK, ίκ χ τ ίξ χ  Λξ» f a  
των ton fjtol̂ eus ,<6 > ολη & η ΔΚΒ *οη μοϊςαας f t ,  
bxtiv τλ  ΔΚΒ, AKB rqtyotveo ομωά eiatv. ως a p t  ΔΒ; 
JBK: :  AK: AB, tire* ως Λ-4-χ: %: to, i *  tUt
Uvcchoylm 3' ναύτης η κχτ» το ς ίζ ίσω σκ  yhtrtOf (λ) 
g% ης η χχτχ rc ο , Kj τ8  τντξΛγων* ηλήξωΒΙντοι, 
η x x ra  το r *  K&) της τετραγωνικής (>ίζης ί£χ%$(ί· 
cue ή y-»rd το y» ης n κ ατκ  το φ.

'Κνατχτω 8ν οοίτο τ8  A (5 ) τ ϊ  ΛΒ πλίυςχ τ 8  JfK*· 
γων* πςος ο β χ ς  η Α Γ χ & (  ϊ7ηζιν%&*<τρς τ?ί

ΓΒ , οί?.ηψΒω χπο της ΑΓ ίκβληΒανης if ΓΚξ ΓΒ, 
ΛΑ/λ on η Κ Λ ~ % .

*Γ·»ι νΛ'? τ » Γ·® — ΑΪ® Η-ΑΓβ * *1 rot τα ΓΒ2 =  
* - · « * . *  5 λ* ,  η ΛξΜ ΓΒ-^ΤΚ·~ l / 5 # * .  A# ·ί

Κι·* « η··|/<ν * — χ , ό K̂ vr<w <ίζ*Λ τλ Κ, i m w

f<ar< Λ* τ«  ΚΛ γ ς α φ ψ ε νος κύκλος* eTotf « ζητιίμΜΚ 

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  He.
$. 3 1 5 , ΔοΒ/ισης rile ήμιδιιομίτςϋ ΛΚ (χ. ?.) τ5 ΑΒΓ 

κυκλ«, ^  τί>α τ£ f»V αυτόν {γγογςαμ μ ίν*  <5V#c*y*· 
yts 7tfav(ictv AH , t >jv πλίθοι v Pû hv τ 8 «V 
Φνν̂ οκρφΜσομΡν# rrevrayoivu.

‘'E«?w »ΐ μΡν ΛΚ ~  a  , η i i  AH r* /3» η Μ ζηΤ* 
f̂ vn rtf 7WTctyvvu πλίυςα AU~%. ίπίζίυχΒ*^ 
OM vv των KB, KH, ui yamccf ΛΚΗ, HKB toetf e/A* 
hens gffovrctf hoc το  ί/χα τιτμημίνον tivetf το AB TO" 
ξον MTU το H. % s  δηλον, ort η BZ=rA2— J»>

Λ 9*#i

I i s  Β Ι Β Λ Ι Ο Τ  Π Ρ Λ Τ Ο Τ

W Π/Ν XXIV, (*) n/r, XXV. *  6,
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W} η ΑΖΚ yoevlct ofit\- oto το  ΛΚ2 ~  ΑΖ2 ζκ2·
f t

t J J Oi το op — Ι_χ2 Η-ΖΚ2 . τ ο ύ ς *  ΖΚ2 
4 ______ ♦ W

α2 — » χ 2·

Λο »ί ΖΚ-}/λ'· · · %2 · ή Η/=λ—|/λ2 — » .
___4 _  , „ t 4*\

♦art* $  Alt2 ϊ:ζ2 -+-ΛΖ2 , f* r«r« »j κλτ« re
Λ ι ylu>TUf ι (*; >i oeVrij £σ« τ£ χατα το Β» 

»»i ή χ*τα ιο I ,  >Ιλ i i ’y Γρτ^«7 »νων ittUTe^wdtν 
AvjijOVmv, >/ κ<ντ» το Λ , *£ iff »ί κλτλ ro Ε , ^ 
»ζ ocurviV »ί γ% το  Ζ , τητ τβιςαγωνικην 
ifexb'-i'in}? rt y.t/rr* το  Η.

’Fiu Ιό}-a *:ν ivOtta >ί f H aAK — δ<», (κ) κ, «Va.
yfctQlvrtv r -ΐ I ΛΠ ή/αΛυκλΙν βφηςμό&ω t) AH_/3, 
Kty f / t i ir ’/,·)'«? >j ΓΛ , λ»;φθ«σ»)ν· riftr Γ Z - /3, 
«Vo /u‘,· ri? K in* To A βπ>ζνυχ&ω if KA ,
«V: <;· iv; z »)χΟν τη  ΚΛ π αζΰΑ η λοε  >i ZB. A/ya>
•r< »i th TtuvTotyuvu ττΑμ̂ λ !<ttv »j ΓΒ.-r χ .

7«? TO ΓΜ2 -  All2 -f-ΓΑ2 t SaoTOtf TO 4it2—
β'ΊΤΑ’. Λ5 το 4<*2—/32 -- ΓΑ2. >} « f *  ΓΑ ~ |/+<*.'·—β Λ,
ΙΤΤΗ & &\· ΓΚ: Γ Ζ : ϊ Ι Λ : ΓΒ , ίτο* αίϊ «  : # :
|/4«/~ ΓΒ , tTtrecf dpoc ή ΓΒ ^ λ / ^o0k —
ί^ 3 2 ~  χ. *

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Θ'.
^4· 916. Ac îvroi· r£f M<pcthUiH τόΐν riii‘e?9ijv ytufUt»

ΑΓ'— χ . ϊην i t  >φ/ ΑΒ— ΒΓ — y·  ̂ '
Έοτ« «V το ΑΒΗ-ΒΓι ^-Λ, xciyS dfptufi& l----  - -

•ΒΓ, aetrotf ΑΒ—Β Γ = « — »ΒΓ. «Λ* ΑΒ — ΒΓ
0  4

Μτοί τ*
«τ ·

(Ο Π/». XXVI. (·) ILV. XXV. *



Β Ι Β Λ Ι Ο Υ  ΠΡ ί ϊ  T O Tiso
το ά ς α  i f^ z c c — 2ΒΓ. λο το 2 liT  ~ z e t —y , 7· 
ΕΓ zzzu — ι/.τε&ΐντος i t  iv rtf πρώτα ίζ ισω σα  αντίτδΒΓ 

2

T# άρτι ivpfS'tvToi οουτω Ίσα, βσετα\ το ABfw—yss
2

β , ijroi το AB^oe-Hy· *j *ττ« το μίν λγ*2 ξ ΛΒ*.|·

ΒΓ4 , ίο4* ΛΒ : ΒΔ ; ;  ΑΓ : Β Γ , in τ ά τ α  α ρ α  γ*.
sovrttj tu κοίτα τ«  0 Χ|Ι εζισωσας. (λ) x̂  if μίν κ& 
Τα το Θ η οουτή r<?i rg *v τα Κ , ης if *y τ« 
Λ' «« λ  T»jf κοίτοι το I »} χατ«ο το' Μ yiv$T0(f, ίζ 
αυτή ς  λ  ^  τ?4’ χ#τ« το' Λ if iv τω  Ν, t£ ης ij 
*ν τα λ " Jtj τδ τετράγω νά πληρωΒίντος, if fv τα Ο, 
*(#/ τδί” τετραγωνικής $ιζης εζα χ Β ά σ η ς , η iv τω Π» 

αυτή* i i  if iv τω  Ρ.

Έυ&άοο τ$ ΔΓϊξξοο (μ) ηχΒω προς ορΒάς η ΑΕΖΖ 
β ,  Xj ίπ ιζευχΒάσης της ΕΓ, ειληφΒω τα μ ίν  8Δ— 
ΕΖ , τδ ί ί Γ Ζ ^ ^ Γ Α ,  χομ οοναγραφίντος Ιπ ι της ΑΓ 
τα ΑΒΓ ημικύκλια, ηχΒω η ΕΒ τη ΔΓ παράλληλοί % 
X) ίπεζεΰχΒωσαν at ΑΒ, ΓΒ. λέγω οτι το ΑΒΓ ΤξΙ· 
γωνόν ιςν το ζητάμενον.

Έπα γοορ το i f *  =  ΔΓ* -+- βδ* , ήτοι το ΕΓ* ^
μ -Η/3*, if άρα ΕΓ z z z j / a 2 Η- /3*. « λ ’ ij ΕΖ^ 
ΕΔ =  /3, »ί * ι«  rz  —  - /3. βλλοι τ9
ΓΖππΑΓ ♦ ·β(»β6 η Α Γ = ΐ / α 4ί -Η3* —/3=%. 4
βοίσις τα ζηταμίνα τρίγωνα (τιν ή ΑΓ,  ύφος λ  ί  
ΕΔ ξ=/3. λ  ο ί^λον οτι αί λοιποί) τα τρίγωνα πλτν· 
ξ*Ι *σιν cu ΑΒ, ΒΓ.

ΠΡΟ·

(λ) ΠΛ. XXVI, 0») n/r. χ χ ν ,  χ. ΙΟ.
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Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  ΐ'.
2 !7 · Δο$«σ»ΐί της Β Γ , ( σ χ .  II.) τ»?*' tijv οςΒην 

γωνίαν υποτανύσης τΐ/ ΒΑΓ οζΒογωνΪ8 τξίγωνα κ, την 
των λαηων ηλ€υςων λ α φ ο ςα ν  Δ Γ , ίκ α τ ίξχ ν  των ττλ«υ- 
ξων έυςπν.

*Ε?α> ή μίν B f = y ,  ν &  Δ Γ ί'ςω Se )<&/ η 
ΑΒ-+-ΑΓ =  χ .  tixSv feetf η ΑΒ-4-Λ Γ= 3  * χ ,  », κ:<-
»?i· 2 άφοΗξί&ήσης τ tie aAB, Ιίςομ η ΛΓ—A B = 2%— 
aAB. « λ *  η ΑΓ—Λ Β = Δ Γ = α *  u q a  το  « — 2 %— 
sAB. λ 5 >j 2ΑΒ == 2% —«. η »ξΛ  ΑΒ =  χ  — ι α.'\ 
Twines tv τή hvTtqcc ν^ισωσα «ντ< r i f  ΑΒ 2 τδ
«Cr< Ινξ&ίντον α υ τ$ ΐσ8 ,  tqotf η Α Γ =  % -Η_|_βί.

2

F<r< $  in2 rr : αγ2Η -λβ2* Λ ο η κχτα το Σ  (ν )  ί£ΐ- 
σωσιν ylvnotf , η αυτή 8σα τ£ κατά το Τ» ην 
*1 *ατα το Τ ,  i£  αυτήν η κατα το Φ, ^  την 
Τίτξαγωνικην φί&ν ίζ χ χ Β ή σ η ν , ή κατα Τ ο X.

’Exx«c0a> tv pû mco η Α 7 ,ζ= ζ\ γ >  (£ ) Χ ) # π ο τ 9 Ζ  
νχ&ω τΐξον oqBccg λ, ‘/τ»; «ουτ# 2 >? ΖΕ, Hj «7f£*u%&a» 
*1 ΑΕ. χ. ημικυκλίχ civayςαφίντον την ΛΚ τ ΰ  ΑΖΕ* 

ίυ Β ά α  ή 1 .0  =  ji_ οο, το, &ληφΒω ίκχ τίφ ο  
των Γ©, ©Δ Ίση τη Εθ. * ^ άη ή μ*ν A0 = 3  

*1 h  ΑΓ, η μ&ζων των πλΐυξων' η <5e ΑΒ, η ίλχσσων.

f Ε,τ<* y«V ™  ΑΕ2 =  ΛΖ2 - » - ΕΖ2 * >?Τ0/ ΤΟ ΑΕ2 =  

~ p 2 ■+· -~-y2 » »ί AE =  j/ -L y *. 7ΤΛλ<ν
^  τ» αε» ~ α®2' • ΘΕ2 * ίίτοι To — y 2 =  A®2

2

Τ * * ’ * " V  ΑΘ= ϊ / Ρ / 2 — J_ « 2 =  κ . fo  J N

θ  5 ©Γ

(0 Π/r. XXVI. (/) π/r. XXV. JC. 12·ν



JflS

©Γ.-ττ ΓΘ ^  1 cc, ν\ ecqoc ΑΓγττ·% -Η J .  cc, η $e ΑΒ ξτ
2 ϋ

Α Γ — ΔΓ ~  ΑΔ r=r ΑΘ ~  ΔΘ = r  % — JL cc.
2

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  ΙΑ'.
οι 8. E/V τϊν  ficbtvra  ΛΚ1 κύκλον (ο) ivSHitv 

$c&&cocv την ΚΛ ivciouiaaji η τκ  'ν.βΚγ^^σ» Otoe τϋ 
Sobivros σημάα  Η *}£&, <*ψ ΰ r Sohttocc ίφαπτομίντι
ΗI ίχ 9 η .

"ii.'jv) η μίν KArrrao, γ HI rrr β , Xj ίκβλη§ ti­
ff λ  rj ΚΛ  >jyJ t j> ίπ\ το H. Xj eVco »i HA^=:y. δκ$» 
t ~r tj η Π ft. ttz u —}— cc.

Kof/ rV« το HK. HA =  hi2 » Ttotu ή kcctc* to 
Ψ  i f  iff vets yiwrotf. (π ) Xj πληζωΒΐντοε τ Η rerqccyw * 
ΥΙ v.UToi το  Α)., χ, Tjjv Trrqttywvmvw $1ζης ίζνχΰϋ'σιΐΚ  
η xocric το cc ,  *£ η ϊ ή v.cctoc το β .

"ΐίχθοο βν οίπο τδ I ( )̂ TT’Oi' οξ&άς τ? HI »; ΙΜ  —
1 λ, ptj {ποζνυ%&ω ή ΗΜ. Χ) ληφ&άσην τη ( ΜΝ — 
ΜΙ , κίντζ-ω τω  Η Xj hccsypccTt τω  ΗΝ yey(}cc(p$* 
r e f  ον κΰν.λα το ΝΑ, λ*γ*> οτι >i HA =  y.

Έτη* '/άζ το  ίΐΜ2 :=  »ΐ2 ΙΜ2, ήτοι το  ΗΜ*^=
β 2 -Η ’ cc'1 , wercif *i ΗΜ=|//3* -+- ι λ* . £>< & 4 

+ 4
ΜΝ =  Ml =  U  , η »οΛ ΗΝ^=|/3α -*-_>«* — Ά

‘sT ν _4_____a
«λλα ry 1ΊΝ~ΗΛ. >} cî oo ΗΛ =  |//3* -H j oc1 —
\jc t=zij. U  τύ τϋ  ί»ί tifihov, οτ< το Λ fc* το σημπον*.
2

#φ’ ο *7ΐιζι>υχ^^σαί τ η ϊ  ΗΛ , W f ίκβληΒπσηε, οτ(Η 
»} ΗΛΚ »j ζηταμίνν}. ΙΙΡΟ·

(· )  II/*. XXVII. *  «. ( · )  Η*. XXVI. ( f )  π/»· 
XXVII. %, ι.

Β ί  Β Λ Ι  O T  Π Ρ ί Ι Τ Ο Τ
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|Ι Ρ Ο Β Λ Η Μ A 10'.
^  2 19· Τ(ΤξΟΟ''/<’ύ\>01 * «VTITTiTTCV̂ OTCOf

t̂fv «W'Aoyov t c h  r r r q u y t im s  > opts <h't λ^φ-
&vr« <V« & & »» τετζαγωνω.

‘Lo« t« /xiv &θ··ντ« τετξοίγωνα roc , /32, y2, re 
ί* των ζ·ήτϊμίνων κεφχλΜον a 2 , tv fit των f o r k μ ί·  
v<»v to i/2 , ίίκίίν to trcr-cv eiocf cc2 — y2 .

‘ϊ  ;αι λ? fev «V //2 : /32 : : 7 2 : « 2 — y 2 . »’k <Js i >7f 
e\aAc/.W rcovrtiv tj v.ocroc to y  ( q ) εζΐτωσ& ϊ y ierc tf, 
*£ >.i’ >i κατά to <J, Xj t S Tvrt'Ctyώνϋ π ληςω & ήτο ϊ, 
i  κχτ» το t , ?(^ riji' rer^oeyomy.tji· $ϊζ*ι£ ¥%αχ&ιΐ· 
ffii, >j κ*τ« ίο £ , ijV *j κ«τα re τϊ,ν τ ι·
rf«y«»ixi|V 7χΛλ<ν ί£ο6χ$(ίσ*;v, ή Kara to

Έχχ«&« «v tvbaot τ α  η ΑΔ, (τ ) κ ο ίτ ε ς *  v\ A0  
yvji’otv 7if^i%Haetf τ v/Jtvetv  T»jv ΘΛΛ. ;«*/ t ? A B =  
a » EAr=y$ Al'rrr/3 , τετοόςTV otvuAcyov tvfs&ijτω  
*! ff·» ϋτκ· ία»; *?«/ βν. 7(̂ £/ λϊΐφ&είσηϊ την' Γ / = :  
J_*» itj *Y«yςαφ ίντο ϊ a επ' αυτήν τ£  7-ΗΓ tĵ otuKAiV, 
Λ ίηΐςμό&ω ά ς  αυτόν ίυ&εΐχ »} Γ Η = : Γ Ε ,  t7H&v- 

X&«W to Ttjf /Η , &ληφΒω tj μ η  Z I =rZ H ,  >j & 
ΓΘ=«· ΐμιχυ^λΐχ αναγςαφ ίντοα  ι-’ττϊ τ iji- 1Θ τ£ 1ΚΘ, 

«Vo τ5 Γ >f ΓΚ 7T(>ct' ο’ζ'θ«4' τ» 1Θ. ;0 y τί? 
ΓΛΘ νΐμκυκλία *π) Ttje ΓΘ dvuy^utyivTos , η αςμ ο* 
w«o»jf το rtif Γ Λ = Γ Κ ,  ίπ εζ*ΰ χ $ ω  ή ΘΑ. Atya> Sv

*τι ** I*1* ΓΚ= y ,  *f $· ΛΘ— | / « 2 — y2 .
CwW 7*^ jq zra —  ^,2 -4_ p,j2 > t̂c; _r̂ «2 s—

iSH* Η-5»7» f 7h  — i —pjly 2 —  7 |.
«» « 4

W Π/r. XXVI. (0  π/r. XXVII. κ »*
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V α ς *  ΓΙ =  \ α ~ J j / }  — β ι 7 2 . ί?τ« ύ>* ΙΓ·
2 *  4 *

ΓΚ :: ΓΚ:  ΓΘ, ijrot ws — ^ }/ jia4  —732 y 2 : ΓΚ::
2 « 4

ΓΚ : cc , *; uqoi ΓΚ =  j / j a 2 — _  /32 <y9 =S
2_ _J4

^ = Γ Λ . ϊ-7« i<? το i :0 2 —  ΓΛ2 - f -Λ Β  2 , ίτ β ί re 
' ν'2, "+■ λ θ 2 , ν χςχ  Λ© =  }/α 3 — y 2 . i K rara ii 

îjAov , er/ το μ*ν των ζητϋμίνων ΤίΤξοίγωνων τ· 
<*Ve rijy ΓΛ’ ro if , re βίττο rifi’ ΛΘ,

II Ρ ο  Β Λ Η ΜΛ II".
φ. βίο. Έκ τίίε ym lus Γ (σχ .  3-) τ  a $c&fvTos ξόμβ* 

ΑΓΛΒ ivS&ctv xyotyCtv, σνμβχΑϋσχν τν ίτίςοο των τϋ 
§ίμβα πλίυςων ίκβλί}Β(ίσν koctoc π  σνμηον το Ζ, «»ι 
T»jv i-V.ros.’ utjo r<wv πλ?υ(>ων ra ςομβ* οίποΚχμβανομίινρ 
EZ ί'<τ«ν «v«f tu&tia ie$«V#.

‘Ηχθα) ij iiceycowef ΓΒ, συνοςατ» yttviec tf ΓΕΦ25 
ΓΒΖ, X) συμβx A hco  tf ΕΦ r?  ituycuvlv ΓΒ ίκβλ*- 

KMT06 TO Φ.
”Γ^λ> i# ή μβν AB r̂i/3 , tf i* TBsry, ή i» EZtf*

x , >j ^  B Z = Z , ij ie r 4>s=y. ifoai< ij Φ Β = ^ —y.
’Κττ« λ' τ«  ΓΒΖ, ΓΕΦ Tflyvvcc ·%« rijv y#· 

I'/eev ΓΒΖ— ΓΕΦ» rifv i* ΒΓΖ xojvijv, o/io/ee α?Λ eioi 
TtccKw toet ij ΛΒΓ =  ΓΒΔ , (iiw τβ ra $όμβα ho* 
πλουςον) rj i« ΑΒΓ=ΨΒΖ , αίςα a&j if ΓΒΔ=τΦΒΖι 
κανηε i*  ττ^οσκ»μίνηο rtfff EBZ, eatrocj η ΨΒΕ ^  
ΓΒΖ. «&’ jj ΓΒΖ =  ΓΕΦ » οίξ» n tf if ΓΕΦ =Φ Β&  
νχατι ϋ  τ *  τςΙγωνχ ΓΕΦ» ΒΕΦ» ^  Wfef τ# 
Φ yoovicer κοινήν» ομοκ* οίξχ οίσίν. tire* i ·  ZB t
ZE; :  BA * ΕΓ, *}tot ωβ 7» : e t a  β  J ΕΓ » ( iretfool·* 
λη\οε y 069 tl BE τδ ΑΓ A* τον ρόμβον) ewtrttf

0
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y, Ε Γ = ^ .  & «Μ Πί : β* : :  Π· :  ΚΦ* H™
ζ t %

y :  ζ : :  Μ :  ΕΦ * >ί «Ca ΚΦ — ώ ζ̂ —
2 >

J? ^  «V Γ Φ :  φ Ε : :  ΦΕ : ΨΗ , ητα «V y : *» ·*:
y

: y — y, rx T#rtf «^α  »; r.ccrct to t ifyvMTis (υ ) y<*
)

^  ττλ*κ>ού$1\·τοι; τ 5  τετςαγ ω '.α  , »i κ<*τ« τό 

κ, r»7i τοτξοογωνικηί ί£ο ίχΒ ιίο  ηϊ f η κ«τ»'
το λ» >}«■ »ί κ«τ« το μ.

Έχβοβλή&ω &ν η huywnc·,' ΕΓ , ( φ )  Xj ληφ$<ίσηϊ 
τ*ίϊ EM =  ee, η χ$ω  (07ΐο τ£ Μ ή Μ Λ ry ΓΑ ?ιοο- 
f«AjjAci, λ'χοβ <$f τμη^ιίσγ,ji· τϊ?>' ΕΓ κ«τ« re Ν , 
•νατατΛ «ντο τ3 Γ  »? ΙΟ  ττ̂ ον ο β οο*  ry ΓΗ ;(^ 
<V/j ry AM, Xj hu£tC%&ot η NO. ληφ$*ίσης άί τηα 
Νψ~ΝΟ, V.fVTQto μ'*ν TOO φ ,  λ««?»?/ΚΛΤί di Τ«£ ΦΕ 
yty<>tiipS<u τό£ον χνχλν τίμνον την ΗΔ ν.κτά το  Ε. 
H£H *Sotf ίη η oc7(o τ« Γ ίκ\ το  Ε (7ηζνυγνυμίνη κ> 
(κβοολομίνη , ηϊ το μ ίςοί Ε/ το ζηΤΗμννον,

•Ear« yeê  «V β Γ : Γ Α : :  ΒΜ : ΜΑ, ίιτο/ «V y :  

0 ;  ΜΛ , ίσετοη ή ΜΛ — ΓΟ oefi. *<?* <ΚΙ6 ΤΟ

ΟΝ* —ΟΓ* “Η ΓΝ* » ψοι το ΟΝ* —  α2 /32 J_ 7* ♦
. „ ___________  >* 4

if ·? «  ° N = J i ^ | / j _  y4 Η-Λ* /3» - Ν Ψ .  η ί ξΛ Γφ —
/  1

~ 7-4-1 K l 7 4 "H«*/3* = y .  t) J* Φ Ε .=  ΛΜ. hut· 

r ie *  > >  ir j  r f  «0 .
_______ 7  ΚΒΦ.

Π/». XXVJU (^) π/r. XXVil. *  3*
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Κ Ε φ. ΚΛ\

risf} της κα,λνμένης ύψηλοτίςας Ρεωμε- 
τξίας, ττξώτον πεξΐ των εξισώσεων τών

εμφαινχσών τας τ* Κών* τομάς.
Σ  Η Μ Β I Ω Σ I Σ.

§Λ 3 9 1. Τ ‘ψ ηλοτ^ αν άώ&χσι καλών Γεωμετζίαι 
τ*|ν 7ΐΐζί τ ε  των 1\ωνα τομών ct/λων διαλαμβάναοχι 
καμπύλων , π  fin ών ΰδβν π εζη ίχ α  ή ςα%--/Μν\>£ Γκα* 
μ ετςία  , ;(#/ ϋΐ ών ύιοίφοςα inthvtrotj προβλή μ ατα , 
δια των yροψρτςικών ςοιχώων μηδαμών νπιλυομινα. 
ά π α ν τ α  JV: τ α  ίζήν τ£δε t S β /β /Ja  ΚεφχλΧ4Χ , Τ* 
πες) την υφηλοτνςαν ίμ π εξ(ϊχ&  V εωμοτςΊασ.

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Α'.
<§. 2 2 9. Tijv τςΐγωνον ίμφαίνκσαν ίϊΐσωσιν ιυςών.
”Εηω σνζυγα τφ'/ωνα τ α  ΓΒΛ, ΓΕΔ, (% . τ α  α π ο  τ*  

μην δια τ2  άγονον συζυγών Εωνων yovlyw a. xyj η* 
λήφ&ο a n  ο τη» τ5 Καν# πλύυςαν  ΓΑ άπ:τεΥ μΐ· 
μίνη ή Γ/. , duo τη  Ζ τετάχώω , αταν ήχΒω τ| 
την βάσεω ν τ5  Κο;ν# διαμ ΐτςω  ΑΒ κο&ξαίληλο·: ή ΖΗ< 
?(«/ ;i /χ*ν Γ Λ = « ,  >j i)V ΛΒ=^:$, η & Γ Ζ ^  
% » »ί & ΖΗ ^= ν·

Ka/ ωί ΓΑ : ΑΒ : : ΓΖ : ΖΗ , #τ»< *V * ί
/3 ;: %: y, 7Xfe>cu\J/t< if κ α τ ά  το ν ί£ίσωην. (ψ)

Atoi τ α  α υ τ ά  δη ληφ&άσησ την μεν άποτοτμϋΐμ** 
vns ΓΚ --ξ=— χ , τή ί δ* τοταγμίνην  Κ Θ = —y , ίίσβτ*! 
as αι β : :  — %: — τ/. »■£ $ ylveruf ή tv τα £ 
τααΐί , ή αυτή ί σ α  τή κ χ τχ  το ν.

Η* ίν τω ν α ς α  εξίσω σα ή ζηταμίνη ιςϊν 9 ή Τξμ 
ywvev ίμφαίνασα. ·' >

Π0-

(χ) π;», χχνιιι. κ· ι. (*) πλ. χχνι.
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Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Λ\
2 2 .̂ Η* Τ( l'/o)vr.v ΙμΧαίνΗτΛ 1%'evffte Sxjm

&γνωτ* 7tn»X * , w  νκοότοςον μον»*χ y h  · * α *κ- 
'Ζ'ημ·, yvvitjv i f  ΐίν.Βίσιν ποΑχπλοίσκχ,την, ϊ\ συμ·
·)ΤΑΰί'ΛΤΟξΧ.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Β'.
$. 2 ?4· ’Γ«ν 2»' ex τών τ£ πζοτέ^ ίντος ήμ7ν πξο&· 

IruoiTti συΐ'Βν/.ων ίμ ο ί*  rrj εν r y  ν πξον.ύ\·η εζίσω . 
ns·, Ϋ) r ’J th ixihvvH,’,  iirav  ή των άγνωμων tv^ectSy 
dr,o Tyydva σνςασεως ή^τητοι/. ά χ ^ α σ ω ν  γ ά ς  των 
ΙΑ, ΛΕ, ίνΰοοων, (ω) γωνίαν πεςιρχνσων την τνχνσ-αν, 
«ν η ρν ιση Λ , »J cf (ό , εΜ&υΧ'Χασης r e  της Μ}, 
jyy μίξΗς τυχόντος τής ΓΛ λν,φ3 'ντ»ς > c«v τ« ΓΖ — %, 
(»’ύί<;α 7aV τ«  TOiWroi π ς ο β λ η μ α τ α )  η οίντο τχ  
πέξατοs 7. αγόμενη παζά& ηΑ ος τ ζ  ΑΒ , »jrc/ >? ΖΗ, 
«σ»; t9i τα //. ομοίως ίκβλ/β& σων τΖν ΑΓ, Β Γ , }&/ 
λνιφΰνσης τής ΓΚ =  — X * taerctf ri cl no τ 2  K 
Ab άγςμίνη παξά& η Κ ος , ή τα  ή Κ© =  — //.

Σ Η Μ Ε I ί2 Σ I Γ .
$· 2 25. Ένΐοτο »ί τ>>ν συνθηκών τ5 π ? : β λ ή μ α-  

τος cv?ct$(i<rc6 ίζίσωσις 2κ ίς ι ν.χτα π ά ν τ α  όμ·;1α τ \f 
tv ry  ν, ν.αίπες Τξίγωνον εμφοάνασοο μεταβα>λετο^
^ ταίί· (ίξημη·α*ς ( $. n o — ΙΙ5 ·) μ&οοας «V ίτε- 
ξαν εντελώς tivT% ομοίαν.

Σ X Ο Λ I Ο Ν.
# §· * 26, Ο Ιον ή tv τω  ο ί£ίνωσις (Wv.  X X V I.) «V 
ψοια,ν τή ΐν Τ£  ν perctQx&tTctf 2τως' Έ nci ή εν τω ο η 
•wr»j f?<r5 ίν τω π  y κβί&ω το μίν  y2— y z rrZ,  το
* τε&ήτω i t  civrt μεν α τ 2  y2— y  το  
» αντί d* τ2 χ ·4 -μ  το ί ϊ  tv ry  κ α τ ά  το  π  Λ ίξιοτω·

σ«.

Χ·) ILV. χ χ ν ιπ . κ· «.
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act. xy.dv η iv τω  ο «V την iv  rw   ̂ μ^ταβίβ'Αηγ^ ί 
τηv κατa 7iocvTcc ομοΐαν τη tv τω  v. tvQtbriacvTccf 
TOO COyVtofCC· X Hy y 8Τ<ύϊ’ tKKtri&WTUV όυω ivS'tUj ctl 
AB, B J (a ) y  γωνίαν π ες ιίχ8σα{  την τυχΖσαν. ygj 
ληψ δάσης την μεν ΛΒπ τ λ , την Ι’Λ r=r. β ,  ^  
i  ηι^ευχ^Ζσην την Λ Γ ,  αληφ ϊϊω  ή Α Δ  r r r  ί>. hkHv jj 
d u o  τ 5  Λ atχ § λ 7α  τταξά/ληλον τη  Ι ίΓ ,  η τ α  ή ΔΙί* ζ̂Ζ. 
t i t  yoco ων ΛΙ» : ΒΓ : : Λ Λ  : Δ Ε ,  i lm v  ων α : β:: 
i l :  Λ I·' :r— W  ~ ·  /,. «λγιϊ A? το  #V<v a**
rc χ  ~  L I fi— μ. 'uv οΐξα ληφΒη tj ΛΘ -"-· μ , fV?r«f 
*} ΘΛ U μ. 7ici\iv in  vs it] tc v2 - f / - : ’/ , τ·
ά -jct y :~ 7 2  Z. 'κβλη^άσην hv την  « ΔΚ, ^  ληφ^(ί·
σην την « ΖΔ y*, taflcif η ZV. yv —Z . y .

<A *
«ν «7/3 ρ·ν τ£ Z )? ΛΧΟ τη AB 7ΐαξά\· 

ABACS', «7/0 di r« Θ « ΘΗ ry IT. ^ *·/.βϊβλη&» 
W  tYMTv^d τα μίξη η ΛΓ. ««Sv wert/tf >i /uêv HZ — 
% , ri dt ZK--  y. ?(5</ πασα μίν ή a n  ο την HO «τη* 
λο/μβχνομίνη , «ν οίποτετμημίνη , olcv η ΗΖ, ΗΨ, Ηθ, 
τό % ίμφααα' n  α τα i i  η cine την ΗΛ , τ ο —%- 
των i t  U7T0 των ηεξάτων των οίποτετμημίνων ταΤ· 
τομή'ων *υ Sc-ιων οα μεν ω,χξΐ τ& Ψ  , το y  ttl if  f<?* 
too το Ψ σημΐϊον, το — y . ο7ον u* μεν ΖΕ, ΛΜ» w 
*/* >j it- ΟΠ, το — y . ito iatToy η μίν ΨΟ % ♦ ί

O l l ^ - y .  λ, η μίν ΗΛ ~  ~·%» » i ^ A M = y .  
ε  Η Μ Β I β Σ I Σ.

§, 9 97· Ε ν μίν Ttiv αξί&μηην.οϊν πςοβλημοίΜ Ή{ 
ν^σωσβων συ~α$ύί<την, hoc yevinων κανόνων την *ν1 
αγνοίτων νυξεσιν noςιζόμε&Μ' 8% ϋτω i t  iv τοΊν y w  
μοτςικοχ, ( ίκ των iv τω πξολχβοντι κιφαλαί* 
λυ^ίντων 7ΐξοβλημάτων it\hov. )  )&f μ*λ»ςα iv

Sid

(») ΠΙ», X X V III. κ , a.
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h o i  r r j i  υψηλότερα? tV/λυψ ενοα  Γ εω μ ετςία ί. η κ α τ ά  
ewfyetctv is πζ'Χζιβ , ΚW *ί άηνεκηβ Τξίβη πολυμε. 
$ciov 710Μ τον εζασκΰμενον.

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Β'.
228. Τ oce κύκλον εμφ αίνκσοα ίνζάν  εξισωσ&β.

Τέ Κων* *7un eL · τμηΒεντοβ τη β ά σ η  π α ς α λ λ η λ γ ,  
K-jy.ha- πζ'οχυψα. h v  JV? av uros ό Λ Β Γ , ( σ χ . 3 ) * η 
λ ά μ π ζ α  Α Γ  1 ση ϊςω  2α . >1 ά λ η φ 5 ω  ά π ο  τ 8  τϊ?ν 
λα/XiV̂ a πίςοίτα' άποτετμημενη η ΓΔ , ^  «Vo τ *  
Λ τίτ«χ3«  »ΐ ΔΒ 7?co4· ο<'£>«ι· τ# ΑΓ. έ?α »} μίν
ΓΔ — χ ,  η λ' ΔΒ=~^. axav >j A A r= ra « — χ .

Τττ.» ()'' cJi· Λ Δ : ΔΒ : : ΔΒ: ΔΓ, »ιτβι coV 2οβ — 
χ  : ι/ : ι  ι / : % , η εν τω σ (β )  πςοχύπτει εζ'σω σα.

Ί-.ληφΰια 0t oc7io τ5  xlvTfS Κ ( γ )  η άποτετμημένη  
ΚΔ. #κ£ν KJeTotf ή μίν ΑΔ=«-ΉΖ» η Γ Δ =
« Ζ.

Έπο & ων ΑΔ : ΔΒ : :  ΔΒ : ΔΓ, ή fv τω  τ  ( i )  αυ· 
YiiUTOLj ifyw cis. έ κ α τ σ α  ά ς α  των uv Tali σ x&j f  
tfcvutjtuv κύκλον ίμ φ αί\«.

Π Ο 1* 1 Ε Μ Λ Α'.
§. asp. ’Εν fc?v av τη ΙτεζΧ των εζισωσεων, ταν 

κυκλβν ψφ& νασων, τξί κατ« %το σ  , το e£$eyawov 
To ικ. ΤΪΚ iictutTPU }{CU την άποτετμημίνην  , λ«ψ « 
τ® απ «υτ«4· τντξχγων» , ίσον ν?< τα λ#ο r»jf τ*- 
rayμενης τετξαχωνω’ ίν i t  τη ί τ ί ξ α  , τ ?  κβοτΛ το τ , 
το Λ7Γο Ttis τ5 κυκλ* η μ ιλ αμ ίτζΰ  τετξάγωνον, λο/ψ« 
Τ, * . α7Γβ T̂ f άποτετμημίνηε τετςαγ ω ν ΰ , ϊ'σον ες] τω  
*716 τηs w e t χμίνηΐ τετξΧ'/ωνω. ncy ή μίν κ α τ ά  το  
e  kt-7(ti<7n εμφοάνα την άποτετμημίνην άτϊο  τ $  τηβ

I iia ·

f XXVI. ( , )  ΠΑ. XXV1U. χ· 3· (Ο  Μ ·
4Α ι Ι*



Β Ι Β Λ Ι Ο Υ  Π Ρ Ω Τ Ο ΥJ3©

$(0ίμ 1τςϋ  π ίς α τ ο ;  άςχομίνην' >ί <ίι κ α τ ά  τ# r , dnl 
τ& κ/ντς#·

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Ιί'.

3 3 °· Γςαφ&ησνται u qa  ο κύκλο·; Αα μίν rr,c 
Μcrrct το σ ίζισωσνω;, ημι<ϊ(αμίτ(>ω τω ήμΐσa  t S ίτοΑλ . 
-ηλασ>α^3 t S άγνω ςα  χ  , άταν  τω a ‘ Λα Λ χfa 
κ α τ ά  το  Τ, γ\μι$ιαμίτ ξ ν  t Tj  TtTqctyoovsySj (>i£y τ« τ». 
Tqayavu r^r y v aw s ir .^ h e a ;  α2, etTHv τω  αυτά λ.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Γ .
§. 2 3 1 . Έ«ν «V e* Των τ£ 7 t(> 0 T e§ 'vT 0 ; >7/̂i'v 7Γ{#. 

β λ ν μ α τ ο ;  συνθηκώ ν ο π ο τ ίς α  τω ν tv  τ ο ) ;  σ  ^  τ  τυ. 

η α Β *} ί ζ ί σ ω ί η ; ,  cc/το τ κ ;  τ 3  κΰκ.Αΰ ά \ α - / ς α φ ϊί ; ν\ άν. 
τ ό  ίττ/λυσο ' rl^TtjTCtf? ι/τ#ν »? τω ν ayva isoov tvq ev it.

Σ II Μ Κ I ί2 Σ 1 Σ. *
$, 131. ’’E ĵv οτ* άνομοΐα Tctiv α ζ Κ μ Ιν Μ ; t£m- 

σ ΐσ ιν  <ΐ)ν »ί συ?αθι7σα ί^ Ισ ω σ ι; , KUt/itQ  k Ck A ov φ · 
φαίνϋσ α* μ ν τ α β ά  At rotf oi ά ;  t τ ις  αν όπ οτ ίςα  αυτά» 
όμοΐαν.

Σ X Ο Λ I Ο Ν.
§ . 3 3 3 · ΟΤον ίν τ ?  κατα το  1 ( ι )  ί ξ π ά σ *  uvccnKt-

ςωΰέντο; τ 3 ί?λ&π8; τντςα'/ωνΰ t/2 - -  2 7 //, π^οκν*·
T<># »i IV τά5 Κ  , ?(£/ τιθίντοί· τ5 IJ · -  y  -■ - , tj ft
τω  Λ , ΐ£ »jf »j ιν τάί Μ. πλκςω&ί\ το ; Λ· ^ τ£ t’Ar· 
7r«i· τιτ^αγων# %a — , »j ιν τω  Ν. ;$c/ τι3<’·''
τον τ£? μιν α2 *-Η7 2 ~ ν 2 , τ3  % — a ~ J l ,  t} b  
τω  S  νζίσωσκ y Ινβτομ, »i κ α τ ά  7ΐάντα ομοΐα τν b  
τω τ . ( ζ ) ivf>iaKovT«j ίί τα iv τν  κ α τ ά  το I άγνω ςα  tfW*

'Η μ<Λ α/κ£τ£« τά> ν ~  j / a 2 - 4 - y 2 yiy(>a'<p&ci> κύκ­
λο; ο ΑΕΒ, (η) Kj άπο τ 3 κνντξϋ Κ άληφΒω τ?ί ΑΒ

• . .. λα·

(») Π/» XXIX. (0  ΠΛ. XXVI. (τ )  π/ι. XXVIII·
κ· 4.



Ιαμ ίτξϋ μ*ξ*ϊ το  ΚΔ — Λ. *> άτι ο τ 3  Δ τοτβίχ- 
ή ΔΕ <?$α'ί τη ΛΒ. «W<*/ ToiyaqSv ή Δ Ε =  

jr. FTTrt if  re X  — a  —  i l , eaerotf to  % =  i l - * - a .  
Κϊΐψΰίίσηϊ Sv riff ΚΛ — a ,  seerocf ή Λ A =  i l  -H  
*-rr- %. τταλ/ν t'7T« to y —7  =ξ  Z ,  «W<*/ to y  ~
l- i -y .  m r  riff ΕΔ κ α τ ά  το  συν ιχ ίς  νκβAn&ei<ryt ,
I  λνφ&άσηι; rye  ΔΖ — y , tVfret/ 9 ZE — Z -H 7  =  
y. i«v «κ « 7ΤΟ fct'v τ2 Z « χ $ 5  ή ΘΗ T9 AB π α ·  
ίά&ϋλο?, uTtlfo t S A y ΛΓ T9 EM, WTCtf y μίν
ΓΖ =  %, *i ^ ze  =  y·

Ai pv «v mtt# riff Γ 0  cJf άπ οτετμ η μ ίναι Ικ λ αμ ·  
Qxviytvctf y καταφ ατικοή  ϊσοντοη, »;ro< %' cw if «ττο 
riff ΓΗ, αποφ ατικό) ,  «τ#ν—χ . τ<£ν it  αττο των πο­
λτών αυτών ταττομ ίν onv a* μίν *π) tcc E /u*'̂ 9 κατ«· 
φατική « 7<ν, »jre< y , e<« 9 ZE ou de *πι too Μ μ*· 
f>l a i τοφατιχα) % clot 9 ZM — —  y. eciv i* λ η φ Β η  y  

καταφ ατικήν μβν ταταγμίνην α π ό  τ 3  Θ 
iyety^v 'ivfyiyy αποφ ατικήν  i ’ if. ω σαύτως ληφ $*ίση ϊ 
r?f ΓΗ =̂.— α π ό  τ$  Η κ αταφ α τικ ή  μίν a y e r  Of 
ϊιταγμίνη , αποφατική  if  ύ ίαμ ω ί.

Ομοίως tv τη κ α τ ά  το  Ο (θ )  ίζ ισω σα  αναπληςω&ίν· 
ret τδ *λλ«ττδί reT<>ayotiV8 , »i κατα το II ylveraf , 
r/3«at)f ii rye TtTqayooviKys φίζην y  ~λτ~β% —  Ζ , 9

ν τω Ρ πξοκνπτα, όμοια ί σ α  τη κ α τ ά  το  *  σ. τ α  ϋ  
X Kffj y ivqeSyjovraf ίτ ω ς ’

Ημάιαμίτξω τω α κυκλχ y ςαφ ίντος τ $  ΛΕΒ , (/) 
*λ*ΐφ&ω y Λ Δ = χ. »ί α^α reray y lv y  Δ Η ~ Ζ . ί π ά  
1 τ® y-H3^r=Z, iivtrea το </-Ζ— /3%. f«v »Vi

ΚΕΦ. ΚΑ'. ΠΕΡΙ ΤΗΣ ΚΑΛΟΤΜ.ΤΨΗΛΟΤ. ΓΕΠΜ. 13I

I 2 TIT

(*) Π·*' XXIX. ( , )  π/,. XXV11I.
« *5 .



ΒΙ ΒΛΙ ΟΥ ΠΡ Λ Τ ΟΤ13*
rS  κίντζ8 Κ α χ Β η  η ΚΘ παράλληλος μεν τη ΔΗ, 
Ιση fe  τ £  β  9 X) *πιζβυχ&η η ΛΘ , taerotf ως ΑΚί 
Κ Θ : : Α Δ : Δ Ζ ,  ήτοι ως α: /3:: χ :  ΔΖ. iio η b 'Lzi 
β χ .  2κ 2ν η Η Ζ  =  Ί - β χ  =  ι/.

ηΑί /ufcv ά ξ α  άποτετμημενομ ά π ο  της ΑΒ όιαμεΐξΐ 
λαμβάνοντο^ , οα <« cl no των π  ελάτων αυτών ταπ ί 
μενομ ά π ο  της ΑΓ της τ2  κΰκλ8 π εςιφ εξάας itt 
ξ α τ 2 ν τ ^ . ων ou μεν ίτ?) τ ά  Η μίξη καταφατίΜτ 
«V/ν, οία η ΊΛΧ —  ij' ou Se ίπ ) τ ά  Ιί , αποφατικοί 
βία η Ζ Κ = — y. }&f ά π ο  τ 2  Γ απ οφ ατική  μιν if 
τα-'/μΐνη π ε ς α τ χ τ α ι ,  κ αταφ α τικ ή  ie  ύάαμως.

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Γ'.
2 3 4 . Τ jjv ί^Ισωσιν Ιυξάν, την ίμφοάνΰσαν Πα?Λ$ί

λ>ίν. (κ )
Ίμη& ίντος τ 2  ΑΓΒ Κωνΰ (λ ) επ ιπ έίω  οποτίξ* τί 

πλευρών ά υ τ 2 , οίον τη ΓΑ , π α ξ α & η λ ω , η ΜΚί 
ϊϊα ςα β ολ η  yvtT U fj *1* α£α>ν >) ΚΛ, η κοινή τομή * 
τεμόντος επιπε$8 y t y r S i i d r S  άζονοί τςτγωνβ ΑΓί 
εάν ie  ό KdW ?<#/ *7* 171 εδώ τμη$η τη β ά τ α  
παςαϊληλω  , τ ίμνοντι }&/ τον της ΙΙαξαβολης 'Αξί* 
ΚΛ, κύκλος γίνεται ό ΔΘΖ, iv 1  η κοινή, τομή ® 
α υ τ 2 τε  ?φ/ της IIαναβολής, πξος ος&άς μεν τ 
$ιαμντ£ω ΔΖ ^ Τω άζονι ΚΛ , τιταγμ ενη  is  fv *** 
τ ις * ,ίω ν  τομών, τ<ί κύκλω £ηλα£η fc} τ# Ι Ια̂ α/δολ?.

Κ«<£« γνάθον «να/ τον της Π αςαβολης <*fyv<t 
χεμ τ α  μίξη ΑΛ* ΛΒ της δ ιαμ ίτς*  ΑΒ της τ ϊ  Κ« 
V8 βάσεω ς. n&f **>*> V Η™ ΚΛ =  γ, η $  ΛΒΖΖ& 
ή is  Α Λ = Δ Ε  —  α, ι| ft Κ Ε = χ ,  ft  £ 0 = ! ,

'it·

(*)  1 Ι ρ « λ In «riy τ·» ηκ/·«τ«» r i e i g i r m t f i ^
Τ·,«ίϊν. . ν

(λ) π.ν. χ χ ν ιιι.  κ. $.



ως ΚΑ: ΛΒ: :  ΚΕ: F.Z, ητοt ως y : β : : χ : ΕΖ 
fo r * /  ή ΕΖ =  0Χ ' * * «  $  ως ΔΕ: ΕΘ : : ΕΘ : ΕΖ,

ν ( >(
m rhtv ως λ : y : :  y : ΕΖ , ι? αυτ>ί « ? *  Ε Ζ = $ *  . 
(few το ι/ζ. = β χ ·  ** της εξισωσεως τά υ τη ς  , η α 

οΓ οί
χλτλ το Σ ylvt-Tcq, (μ )  η Π χ ό β ο λ η ν  ψ φ οάνασχ.

II Ο Ρ I Σ Μ A A'.
§· 235· Ρ·ν τη ιζ ισ ω σα  χ ς χ  τη Π αςαβολην εμ ·  

φΜΜη , το cftoyvvtov  , το εκ γνώμης τίνος εκ^ίσβως 
y$j τϊ\ί άποτετμημένης ‘ίσον τω ccno της Terocy· 
μΐνης τετξα^/ωνω.

Η Ο Ρ I Σ Μ A  Β'.
f  236, 0 ‘ της α’ποτετμημένης χ  πο& χπλασΗ Κ ϊης,

βτ8ν το ct&, η ποοξοίμετςος της Π αραβολής isiv. η γ χ ς  
y

της Ηχνχβ'Λης ττΛξαμεΤζος ΤξΙτη dvxhoyiv ε?ι της  

*ποτημημίνης, χοή της τετχγμενης. (ν) eV< ^  το
y.

τξΐτη «ν«λoyov τ? % T%e y* A * y«V &

[Εφ. Κ A. ΠΕΡΙ ΤΗΣ ΚΛΛΤΟΜ. ΤΨΗΛΟΤ. ΓΕΛΜ. 133

rf  “ ϊζΐτωσίν t?}v ως χ  : y ; :  y : a/3.
~y

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Γ'.
$· 237· Ο* Α^ων διχοτομεί την ΙΙχξαβολην. iciv 

7*ζ η ΘΕ (£) εκβ\η&£σχ, τη τομή συμπεση ν,χτοί το  

Η * tufffytj<xer«/ Tq eh2 =  # ίηλον , or# το

EQ ΕΗ2. λο η ΕΘ =ΕΗ . λοο τ«  οβυτοο Af <!’«% · 
-____ ______________ Ι__3__________________ ■ $η·

^  N'V. XXIX. (.) r»r Κ« i f  iff*, Τ*¥ Kw>. To/».
/Λ τ,,|> " λ  8 5  Τ»“ 4 '.



B I K A I O T  II M l  T O T*34
Βησ/Τϋΐι, or* ποίσαι a} TFToty^hocf νπο τ£ Κ'ζονοε I  
χοτομϊίντοίί. ε£ ύ όηλον, οτ< 
tS A%»rc/wt-7r«/.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Δ'.
§. 238. Η' νιοοςαβολικη καμπύλη επ' οοπ&ςον h  

β άφ ετα ι , τοσότω μα?λον τά οΐζονοε οοφποομίνη, ο<τ« 
ττο^ωτίξΜ πςοσεπεκreiveTctj. επ& yας το «/3%=ry3,

otrw μοίζων % η οίποτετμημένη χ  τοσύτω μάζον ^  
το y2 » οπεζ ες) το οίπο την τετοογμενηε TerqciyMVi 
X&f ίπομίνοοε >(#/ άυτη tj τεταγμένη. εππ it  τηε τίξο* 
ληφΒείση ε άποτετμημενηε μάζονοο λχμβοίν&ν εν ον bt 
απαλόν , x&j η τ/ταγμίνη οΐζοο τηε ίτξοτετοογμΙνι\9 
άντηε ιπ  όίπαξον μείζων t~Uj. εκ τάτϋ  hv άηλον ίτι 
V καμπύλη επ'απαλόν εκβοοΑοτομ , τοσότω μαλλοι 
τ£ ά£ονοε αφίςούταί) 'όσον πο^ωτεςω πξοσηTtv.Tetvtrolj. 

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  F/.
§· 239* ΑΙ *ν τη Ποοςοοβολη άποτιτμημενοη hnlA- 

σιονα Aoyov εχύσ» των τ tTotyμενών, ωσπες y οίς (υξηΤβΙ 
To #/3% -̂=-y2 , ϋτω τ£ μεν H οο^ην εμφαίνοντοε oilΜ*

y
τετμημενην, r£? i' Ψ οΐϊλην τεταγμίνην , την οοπο Ή 
πεςοοτοε τ$  1 1  άχΒ είσαν, ίυξεΒησβτο^ το οοβΩ. — Ψ*·

, y
ho everotf ωε α β χ  : «/3ί1: ί y2 : Ψ 2 t βτ«ν ωε χ  : f l : l

Ύ y *
y 2 : Ψ4 . νζ *  Αηλον τό πξοκείμινον.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  ^
§* 94 ο* Έοίν ΰν εκ των τ5 πςοτ(Βεντοε ημ7ν πξοβ* 

ληματοε συνΒηκων νζίσωσιε συςαΒη ή κοίτα το Σ , (ο)^ 
* j i*

»■— __ .

κ, >j II«̂ «/3oA>i vV civ

{·) tttv. XXIX*



r»ra επίλυσή , «τ«ν jj των άγνωμων ευξεσ ιε , «Vo rtje  
»ν»'/ξ*φ*ΐ* *ίζΤ'ΊΤ«ί Ttje Ώ αςαβολης.

Σ Η Μ Ε I Ω Σ I Σ.
24 1· KcJr/vfi’ (ϊ) των εξισώσεων των μη όμοιων 

rg κατα το Σ  «V ί τ ί ς α ε  μ εταβαΑ οντο^  «υτ0 όμοιας.
Σ  X Ο Λ I Ο Ν.

24 2. ΟΓον »ί κ«τ« το Τ «V τ»ίν κ«τ« το Τ  
μίτχβοί^ ΐται, τεΒείσης Trie μεν τδ τετξχγω νπ ί>ιζης 
y -+-/3 ~ Ζ, τδ 7Το/&α7Τλ«σ<«?δ τδ % , «ΤΛν τδ 
αα— 2 /3 _: 2ν. χ,χτχγςάφετοιι <ίκ »? iVo της κ α τ α  το

y τ <
Τ εζισωσεως εμφαινομίνη Παξαβολη  , Si r e  τ α  xyvoo.
W % tj όνξΐσκοντομ, δτω*

ΙΙαζαμετςω (π )  τω  2ν τα τδ % π ο /λ α π λ α σ ια ςη  ye·
γςάφΰω \\αςαβολνι. ( ξ )  ληφ&άσΜ  &«V© τδ ΑΗ «£ο-
►£k αποτετμημίνκ Ttje ΑΒ — %, τ ε τ χ χ Β ω  α π ό  τδ
Β *ί ΒΓ. ϊϊ<*/ <ί»ί δν »ί Β Γ = Ζ . tV« $ ε τ ό ι / - ί - β  —
Ζ» «<τα/ το y — Ά — β . ληφ& είσ^  δν τδ? ΒΔ — /3,
*3·ίτοί/ >j ΛΓ — Ζ— β  y. edv δν α π ό  μεν τδ Δ «%*

>ί ΔΕ τ ί  ΑΗ παξά/ληλος  , «Vo <5* τδί κοξυφης
A η AF. τϊ ΒΓ, Xj ε π ι τ α  ετεξΧ μίξη ίκβλη$% ή ΓΒ ,
·7ΐΤ«1 ή fctv ΕΔ — %, »ί &■ ΔΓ —  y , »ί $  ΔΖ —  — y.

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Δ'.
§· 243. Tar ί&.«ψ/ν εμφαινάσχε ίζισωσ&ς ίυξ&ν. 

"Γμ*Ι§ίντος τδ ΗΕΘ Κων» (σ%. £.) επιπεδω  ίκχτέξχν  
των HE , ΗΘ πλευξχν  τδ Α« τδ χζονοε Τξίγωνΰ ΕΗΘ 
ι*τεμ\·0ντι, ή ”εΛ «ψ/ί ΑΖΓ yiverotj, δ* μείζων Α«·

I 4

(') Π,:, χχνιιι. κ. 7.
, ** T*r  ̂ ί. EvW*. τ?# γ . #/»r. ▼*>* J*> r#X. Ιβ ρ .
•Λο««« ^ T?r 2vri»r. r?* »r/er. τ#* in #»X. 1 1 3 ·
r * ®· f J .  r»r Kmk. Te'/u, jyy r# iftjt $. a^O.

ΚΕΦ. Κ Α'. ΙΙΕΡΙ ΤΗΣ ΚΑΛΟΤΜ. ΤΨΗΛΟΤ. ΓΕΛΜ. ι 35
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μ ρ τ ν ο ς , η πλοί'/Ια τ ι?  r u l 'd ,  ή ί  Λ , ή κοινή τ ο μ ή  ΤΗ Αιχ. 
τ/μόντον ντηη'Λχ , τ η  Aid τ η  ΰζονος τιμ'/ωνχ. tuy 
Αϊ τμηΰη ΰ Κwvov Kj ίπ ιπ ίόω  τ% β ά τ α  οίυτπ 7 ΐχ ςα λ · 
λη/.ω , )lj χ υ τ ή ν  τ η ν  την Ί\>λ«ψΐ'«ί’ π λ χ '/ ΐχ ν  πλνυξάν  
Αιχτίμνοντι , κύκλον y iv r T X f  ό \ / Λ , iv  ώ η κοινή το­

μ ή  οίυτπ r e  n cy  την Ε ’β .α ψ ί'ω ν. ΰ'τχν ή ΖΝ, τ ιςον  o f i d s ·  
ίς ι τη Αιχμίτ^ω οίυτπ ΙΑ, ^ τη τής E'?h.d^\iexs ΑΓ. 
ΤΙ”χί)'»<τχν χν * π ο  των Λ Γ σημιίων ομ ΑΒ, ΓΜ 
τ ν  ΙΛ ττα ςχ /λ η λ ο ι. 7ο ν'τω ή μ ϊν  Λ li rrr β  , ή At I Μ — 7> 
V Αν Λΐ ~ a o i, ή At Α !\ ττζχ , ή Αν Δ'/,-zzzj.
Αη ή Ι'Δ ·-— 2 06 χ . Έ τγμ Ac ών ΛΓ : I Μ :: ΑΔ: ΔΛ, 
ήτοι ών 2u : y : :  χ :  ΔΑ, tatrctf ή ΔΑ — 7 Χ· τταΜ

2α.
i/rc-iAi] ώ ϊ Γ'Λ: ΛI»:: ΓΔ : Δ Ι, «τ«ν , cJf 2 0 6 β · ·  

* α — X · ΔΙ , twTotf χ ςχ  η Δ Ι ΐ χ β  — βΧ . ίπ ο  Αι-
ί α

i en Kj ώ ϊ ΙΛ .* Δ '/ :: ΔΖ: ΔΑ, τπτννιν ως νιαβ — βχ'·
206

y  ι : y  : 7% , ylvrroif α ς α  »/ *ν τα Φ (σ) ί£ΐσωσα> ί£ Κ(
ux

V νν Τω X , νζ αυτήν At, τ eStvrot τη / 3y = 4v*» 
♦j f’v τω Ψ.

f-xv Am , Αΐχχ τμη^άσην την 7Τλαγίαν ττλίυςαν ΓΑ 
(τ )  κχτοί το Κ, u τι ο τ η  κνντζΗ Κ ληφΒη η ατνοτρτμη- 
μίνη ΚΔγτγ,Ζ, ίσντομ η μ*ν ΓΔξπο6-+~Ζ, η Α» Λ Δ ^ 
<*— Ζ. Αιο Αη Αια τ α  7τςοαςημίνα, »ί μβν ΔΑ =  oty -  yZ»

206

»* ίο ΔΙ =  ee/3 —f— /3 Z. Λο το y2 =  /3y. ee-f-Z. o6-Z·
Sft 4 * ' *k

( ' )  W v .  xxix. (»; UiV. xxvin. %· 8.



** ri;V ·£σw w  τοίυτη ϊ y ΐν τω  11 ylveretf ( υ) ί ζ  α ν  
τ'ι·ς i t  Tt&tvros τ δ  f y / — 4vu , y π- T«J Λ .* 4

ΚΕΦ. ΚΛ'. ΠΕΡΙ ΤΗΣ ΚΑ ΑΟΤΜ. ΤΨΗΑΟΤ. Γ ΕΛΜ. ί 37

hi «ξ*  tv ro)'s Ψ hsh A ίζισωσα: ui fart/pHcy* 
«σ,ν, »> ’'ΐ-.Λκψιν ψ φ ά ν * .

Ι Ι Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Λ'.
β 44· Το<7 «(>δν ev /UeV Ty iriqcc των ίζισωνηυν

των ψφοίΗϋσων y Ty v.ocru το Ψ , το γ<νο-
ι/.fvcv h. της π  Ac'/Iocs 7jArvroLe χοή της ατίοτρτμημί- 
m, λ«ν̂ «=# τδ «V  ei-της rrTfciyuvk , ίσον **9/ τ<Γ 
'/Γ'μΙνω ίκ yvfoTtis τίνος ΐν^ΐταως v&f τ3  άτι ο της 
τπ*'/μί'.ης τετζοτ/ον* tv <*κ τη ίτί( οο y τη κατα το 
Λ, re <v/7u 7 yv ή μ ιτκο s της TrAciylus TrAsvqocs re- 
Τ(«*γ>νον, Α'ίφι: τδ α/ιο της οίποτετμημίνης τρΤξοο- 
'/&>·«, iircv ,’τί tw yivofitvu ϊκ '/νωςης nvcs ivSeaeiae 
KW τ? t'/;& τ TfTxy/Atvns TfTqetyuivu. }{c/j y μβν 
kutx η  Ψ ί,λ^αΐνη την ΰποτρτμημίνην d/to τδ της 
huu>T(><· nlquroa ληφ& νίσαν y κατα 10 A, ot/ro 
T«t κίντς*.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  B'.
2 4 5 . H Tfj4· ’ρ^λβψρΛίί· ίλοίνσων διοίμρτηος Ίση τ<δ 

irnAciiiu, της τρτ^οογωνΜης ^ζης τδ ονομα^Η τδ κλ«σ· 
fitirct, tiTtfv τω 2 ν. *!αν yot̂ > η αποτετμημενη % 
<σ>ι ληφ$ΐ) rjji A Κ , όταν τώ ct , y iv τω Ψ έζΐτωσες 

tjjv rv ret* C μ? ταβάϊΑρτοη, yt- δήλον οτι το
V ~ ν2 . Λο το /μΛ y —  ν, τό ί* 2y _ r 2v. «Λα τβ 
2y *1 |Άασσ«ν της Έλλείφρως ^κόμετξός fctv , ( οτ# 
/«λ το χ ττ «  ̂ y τβταγμίνη y Λα τδ κ&ντζΗ Λ/yc/v)

^  τ<) av· ^  »ί τ ίΤΚΎμΙνη Λα τδ κίντς*
>1 ,ίT<l,,  ̂ KTtOTPTuyujiuyt 7  ----  Ο. Λθ y fV ΤΛ? Α ί£Ι*” «ποτετμημννη 7j 

&ίλίν, Ϊ·Γ<
«4· T>jj, f*y ί) μρτοοβχ/Αιτοιι. ί ζ  yf ττ«λ/ν

τ ο  2 y — 2 ν.
ΓΜ·
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Σ  Η Μ Ε I Ω Σ I Σ.
φ. 2 4<5· Ίςεον is  οτι ή ελ ά  σσων της ’ΕΑά-φεα. 

i /άμετ ο̂ς Ίση ες\ τω  &7τλχσΐω rife ζάζης τ8  κλάσμα 
τ ο ς , (άν ο γνοι^ος άζ& μητηε ά υ τ 5 , το τετςάγωνο 
% το άπ ο  της ήμισείας της μάζονος ί ιχ μ ε τ ς α , οΊός 
tqiv ο των τιξοκνιμένων εζισωσεων, τα τ ες ι το α 2 . ί&\ 
i s  ά?λος ν ό α μ ίμ η τη ς , οϊο: ο εν τοΊς £ , F, η ελάσ· 
σων ωάμετηος Ίση *?< τ# τετραγωνική $ΐζ% της τ ι  
τάζτη ς  ά\-αλόγα , τ3  άξΐ^ μητα τ α  κ λ ά σ μ α τ ο ς , τί 
παςονομαςα·, τ5  άτιο της μειζονος ίια μ ετςα  τετξ& 
γάνα  , άτπν τ α  β 2 , ν2 4« 2 . ή τάτων γ ά ς  rt- 
τχ ξτη  αναλογον ε^ιν το  4^2ν2 , άτινος τετξαγωνηά

*~/3Γ
ί>1ζχ το 2 αν. τ ε^έντος iu τ £  % =  «  , ή tv τω Ε

Ί Γ  (
εζίσωσις «V r>jv tv τα? G μ ετ α β ά Α ετ α /. εξ  ης ευξΐ·

σκομεν το y  =  Αο το 2y , »jVoi »ί tAoeVcrcov λ«·

μετςος, ίσ»ί «σββυτώ»* τε^  εντός τ 3  Ζ =  ο , ή b
β

τω  F β̂ Ισαχτ/ί· «V τ»?ν εν τω  L μ ετ α τ ζ εσ ίε τ ^  ε£ *Ι£

πάλιν πξοκΰπτΗ το zy — UO.·
β

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Γ'.
§. 2 47· Έ?τ«<5»? ϊκ των τ»}ν ”ΕΛ.«\|/<ν {μφαινασο)* 

επιτάσεων ητε μάζων  ^ η ελ ά  σσων αυτής λάμετξοί 
iiioT d f, yv«?»j eVot/ ?<£/ >i αυτής παζάμετξο^*
τετά ξτη  «WAcycv έσω τ3  ά π ο  των τμημάτων τί*  
διαμ ίτςα  οβογω νια  , τ3  αστό τη£ τεταγμενης τετξ&  
γάνα, τ̂ <· π λ α γ ΐα ς  πλευξάς^ ( φ )  «τ«ν τη£ Ρ**

ζ»

(*) Κ«ν« »*> *{ΐιμΐ m u ’ .



ξοηί ΔιαμεΤξΧ- καμένα αν την αποτετμημενην Υσην etveef 
τω a  y Κ επομένως αυτήν  «να/ την αττο τη κεντς* 
τ ετα^/μενην y ενετό/ ω£ a . a  · ν* « ι 2cty 7ΐξος την 7fcc· 
ςαμετξον, ητ/£ ιση «V#/ τω  2ν2 .

α
Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Δ'.

2 48. Έαν £ν >i <W έπίλυσιν τ£  7r^orf^v- 
rci‘ »iywTv προβλήματος συςα^ εΐσα  ε£ΐσωσι£ ομοΐα η 
οποτεξοοαν των κ α τ α  το  Ψ ^ A , η α£  ομοίαν μ ε τ ά - 
βλη$ν:α/ εχη  , λα rifr άνα^ ξαφ η ς τής Έ λλείψ εω ς  
τ« ζητάμενα ευςίσν.οντα/ άγνωμα,

Σ X Ο A I Ο Ν.
§. 249· ΟΤον ι? ίν τα Μ , τε&είσης τής τετξα*/ω · 

ην.ης ί>1Ιξπς  ̂+  y r r Z ,  «V τ»)ν «ν τά> Ν μ ετ α β ά ϊλ ε -  
roc/ y την ομοίαν τη κατά, το  Ψ. κ αταγ ξο ίφ ετα / <5e η 
υτί αυτής έμφαίνομένη Ε̂ΛΑβψ/ί· £τα>*

Γ̂ γονίτω «V ν : /3 : :  4&2 πξος την τετοίξτην , 

«τ«ν τ>ίν 4 α 2β  y ήτις £η το τετςάγωνόν fat το οοπο 
ν

τ*?4’ iXciorcvot Δ ιαμετςα τής Έλλβψία*·. ( $. 24<5. )
Αηλον οΐξν. ,  Sr< >{ ftfv ελασσων Αιάμετςος— α α  ] / β ,

' 1" ·* /  ̂
Τ0 °* ημινυ αυτής  —  a y  β_. ακαν α ς  «. α :  α 7β : :

* 1
2α » πξος rry παξοίμ ετξον , (  $. 2 4 7 . )  £τ/ί. fe} 

! ρ *  νΧξΧμέτςω αν τ α  2 α β  γ εγ ξ ά φ $ ω " Ε βαφ ες (% )

»ί ΑΒΓ. (ψ ) ^ ββ?τβ μείζονος ^ αμ ετςα  ΑΓ =  2βί 
 ̂ είλήφ-

JU  χ ^ .  ^
^  Of* T*y 3 Kf f Σννίη. TVS β' i r f t T .  /v* h  «λ. 2(6#

r* β τ·». ri iff, j. a4j.

ΚΕΦ.ΚΛ'.ΠΕΡΙ ΤΗΣ ΚΑΑΟΤΜ.ΤΨΗΑΟΤ.ΓΕίΙΜ. 139
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άληφ Βω  άηοτρτμημίνη Ά Λ Λ ' %, κ, ί ί« /  ίη  η άτι ο 
τ3  Λ r α χ ο ύ σ α  Λ Κ  >7τά hi το / / -Ή  7  Ζ ,
iVoy <J'»j a W  ro / / - -  Z — 7 . &κ£ΐ' ληφΒαση·: τη·: A l l  _ϋ 
7 , to-t rod η Μ I ”  / — 7  ™//· <x%Bi'iW tv a, no μ η  rtf 
A ryr AW τ?/ ΛΚ π α ξα λ λ ν ,λ ίί, αττο dl rS  II ri}e 
Θ Ι r>; ΑΓ, j(o</ P A  in ) too Ρτν^α Ιν.βΜ·
Β ιίσ η ': , tT er iif ή μ ίν  ΘΜ - % , y JV Hli — y, >j <$ι 
HA — -- y.

ΓΙ Ρ Ο Β Λ Η Μ Λ F/.
$. 2 5 0 . T a V  ‘T 71 F(jβολήν ίμφαινΗσας ίυζπν Ι^ισωσατ·
ΎμηΒίντων των συζύγων \{ω\ων (σχ . 2 .)  ΓΛΙΨ, i Nf 

(σηηΐλ'ω ύίά τ η  οίζ-ονα, iy.ccrl^oio ^  των Γ Ψ ,  I "ξ ντλ#υ· 
ffc»v Ιτίι^ω τμηΒ ιίσηε h a n 'h w , α< avTtv.iijunoif Ύτιΐξ· 
βολα* Ι ΙΛ Η ,Γ Β Θ  yivovrctf. Ί 'άν $1 Α« τ« τυχόντοτ 
σημνΰ  Φ τ£  ccfcovcν ΔΦ τμηΒη ctvBti ό Ιν«νοιτ *π<· 
π  <■'<}'<*> ry  β ά σ α  ά ντ3  7tct(>uK/iri^a>t κύκλοι· σι ςον.ύητα 
ο 1 Γ /Λ , ύ ή κοινή τομή u v t Stp  τηι: 'Ύστρςβοληι; y ιίτνν 
ν Ζψ, ττ̂ βί oqBoie ιΐςι τη r e  ίια μ ίτςω  i JΛ , ;(#/ τ« 
«£ον* ΛΦ.

’Ίΐ/^ωσοίν 2̂  « 7Το των Δ >(«/ Β τομών cci AM» 
ΒΑ τη ί Ι Ψ  δ ιαμ ίτ<>« τη ϊ βάσνοοί τη κωνχ τxocquh· 
ληλοι. ){Cij »<r<w ή μίν Δ Μ -- 7 * *? ΑΒ — /3 · >ί λ  
στ λα'/lot σιλρν^ά ΒΔ ~  2« , >ΐ h'l άτιοτρτμημίνη ΑΦ — 
χ , >7 <5* τρταγμίνη  φΖπτ- y, hk3v tVoty »j ΒΦ —  2«-ΉΧ*

Ίΐ7Γ« 5ν αίν ΔΒ : ΒΑ : : ΔΦ : ΦΛ, yro* άν  2Λ ί 
β : : % : ΦΛ , liverotf η ΦΑ —  /3%. σταλιν νσταίη Μ

Ί  Λ
ΒΔ : ΔΜ ! t ΒΦ : ΦΗ , «τ«ν ώ ϊ ο.» \ y : :  2 «*+·%· 

ΦΗ , vatTotf η ΦΗ = 7 *  a«*+■%· >tj oJf ΑΦί
2α

ΦΖ:; ΦΖ: φΗ, tasTOtf » ς α  ωα β χ :  y : :  y: 7 · 2<#-ΚΖ·
»«Γ 9*

Ί *



W ιη> αναλογίας rotvTtji? ή tv τω *&σ<»σις ylverotft
i'f η·> η *■’»' τλ Si r ^ tv r c e  τχ  f?jys=z\vl .

\dv it iixcc τμηΟάσης rtjs π λ α γ Ια ς  πλνυςας  ΕΛ (at) 
K«ra ri K , Λijip&g cc/ro τχ  vdvr^x K η ά /τ ο τ * τ μ ψ ίΐ}f 

|> — /, i'vrrotf ή μίν Εφ “ rot} Z, >j ΔΦ - / — a.
λα ταν αυτών αναλογίων ΐυζνΒησντ^ ή tv τω V »£/· 

σ̂ βτ/ν.
Λ< <ί7*> ct̂ ct Ιζπ ω σ α ν  cu tv roiV S v (# ) *< &· 

T f̂xtvai i»V<v , a>v 1 κατΙ^ α  T πα^βολην νμφαίνα.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  A'.
δ. c* 51. ’Fv /Λτν Ty Iriqct ά^α Των 'Χ7ΤΡ(>βολην 

ίμφαηχσΖν ί£ισωσ?ων , rtf κ α τ α  το ζ  , το ίζ ο̂γ^Λ/. 
vcv το «/;ο riji- π  h a y  toes 7iKtv(>us ;(#/ Ttjs α π ό το μ η . 
μΙ\·π\ συν τω du o  rtjs άποΙνΙμν\μΙνγ\ς Ί*1(*αγωνω 'ίσον 
*\·! τα γινομίνω α π υ  γνωτχ κλάσμ ατος  noy τχ  dno  
την ΊνΊαγμίνης Ίΐϊ^αγάνχ' tv it. ry ί τ ί ς α  7 >7 v o id  7ο 
V, Ιο d 7ΐο Ίης άποτντμνμίνης τρτ^άγωνον, λ ο -φ α  τηί 
dno Ίη·; ήμισάαν Ίης στ K aylas ίτΚαυγάς ΊίΊζαγωνχ ,  
ίσον «V» ΊΖ σΟζ'ΰ&αληφΒίιΊ* γινομίνω.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  ή'-
§· 25 2 . 'V.v.aleqas χν Ίων tv lots S V ίζισω* 

ctuv Ίην «<7>fv Ιμφαινχσης 'Χσίρ^βοΚην  ̂ tv μίν Ίϋ t l lm 
C« Ίϋ v.ctld Ίο S η τνΚαγΙα 7iKev(>d ο 'ποϊλατιλασία- 
t’̂ 1' * · Ίης αηοΊίΙμημινης % , 07tP(* ίς) Ίο 2οί* tv i i  
Ίν fTt̂ ce , Ία void  Ίο V, Ttjs ΊΑζ'αγων/κής $ΐζης Ίχ α 1 Ί*· 
7fetyavx Ίο itnKuaiov t utxv αυ]ο Ίο 2a .

Ι Ι ΟΡ 1 Σ ΜΑ Γ'.
$· 2 5 'Η Ίης Υ π ο β ο λ ή ς  π α ς α μ ν ίς ο ε , ίση ίς) 

£  * » W f  75 7τα^ανομαςχ τχ  κλάσμ ατος  , λα Ί2  
Ή Kay lots πλκυςχς ημίσνως ita(4ς*&ίν1» , άτΧν Ίω

αν2 .

ΚΕΦ.ΚΑ'.ΠΕΡΙΤΠΣΚΑΛΟΤΜ.ΤΨΗΛΟΤ.ΓΕηΜ. U i
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2ν2 . tftri yciq η Ίη ϊ ‘Υτϊν φ ο λ η ϊ πχςαίμίΐςοϊ Telxflu
a

uvxKoyov tet Ία ofioycoviit ( y )  ΒΦ. ΦΔ, Ία ΊεΊζχγωνα 

Φ /2 1 KW Ίηϊ nhciyicu' ττλεν^χϊ ΒΛ , ( J ' ) η τα  Ί$ 

2 χ χ -* -Χ 2 , Ία y 2 , ;0£/ Ία 2Χ  , tailoif άίςχ η 7τχς«ί. 

μνΊςοϊ ΐση Ίω 2 x y 2 . Ίατο όΊ Λ »  7>/ν κοίΐχ Ίο S (*) ffy. 
2«χ|χ»

σωσεωϊ Ίσον iuqiaxilxf Ί γ  2ν7 , A 7 Ίχ aifloc Aj 7̂r«j
α

α>ϊ Ζ2 - λ2 : y 2 : : a<# ττ(Ά· 7τχζοίμί]^ον , iWIeif
ΧνΊη Ίση Ί *  2Χ>/2 ,Ί α τ ο  Α' Αα Ίηϊ ηχΙχ 'h V tfcivv*

i 2- x 2

σβωϊ Ίσον 7Τ(>οκΰπΊϊΐ Ίω χυΊω 2 ν2 2 # ·
α

ε ιι μ  κ ι ω ε ι ε.
§. 2 5 4 · ο τα κλοόσμοΊΊοϊ χ\αΒμηΊηϊ , h t Hv i

Ία y 2 7Γο?λχ7τλχσ ΐχ^η ϊ μη η Ί$ ocno Ία ημισεωϊ Ίηί 

7τ λ χ γ /χ ϊ  7τλνυζάϊ ΊεΊζοίγωνον^ ooe iv ΊαΊί' κ«Tot Ίο u  Xj 

β  ί£ισωσ*σιν, η Ίη ϊ *Τστνζβοληϊ 7Τχςοίμιί}ςόϊ *̂ *ν η τ ι·  

Ίοίβη oivxXoyoi Ία y νω-S  χμ Β μ η Ια  Ια χλχσμοόΐοϊ, τα 

στχςονομχςα χυΊα , >(&} Ίη ϊ 7τ λ α γ 'χ ϊ στλευςχϊ , «τ#* 

Ίο 2 χν2 . ιστοί γοίξ ω ϊ 2 « % -4 -% a : y a : :  2 χ  ,
Pa

τ»|ν π χξοίμίΐξον, •s’ar/ Α| «υτ»ι <<χ»ι 7α» 2»ya . xSr·
a«XtXa

•i ίκ Ίη ϊ χχΊχ Ίο χ  ίζίσωσεωϊ Ίσον Ίω 2χν2 . ώ σχί·

\~/3r
Ίωί

(y) Π Λ». XXX. κ . *.
( / )  Κ*»·» »*► Κ*»’. 'OftffA. (·) ΠΛ. XXIX»



% ί hTti&i «V 72 — a 2 : t/2 : :  ο χ  , 7/jV π α ς χ -
μ»7('ον , txri-lctj αυΊη ’ίση τω ocdf2 , <)W Ίη* χχ.

ΚΓΦ. κ Λ'. ΠΓ.Ρ1 Τ! IΣ ΚΑΛΟΤΜ. ΤΨΗΛΟΤ. ΓFilM. f 4 3

12—CC2
1u1c β  tfcaoiceus ‘/σβν ivqivy.tluf ια \ 2 .
• /3'ζ

II Ο F I Σ  Μ  Λ  Λ'.

s i'? . Έ«ν 5ν ι-’ κ των 75 7r(t‘cly!)ivlci' ήμ7ν 7ΐςο·
βηίμκ7:ν συνθηκών ίζ ίο ν σ ί ϊ  σν^οί^η i]rct όμοια τα ϊν 
χαία let S , ;(.*// V» J] «V όμοίοον uvlaii.' μ ίΐχβοο^ ομ ί- 
μι , »ί τ 5 γ « h i ih v a a ' cc7fo r i jv  ccvocγ ρ α φ ή ν  titfltflotj % c 
‘17ir$t?w.

Σ  X Ο  Λ I Ο  N.

2 ζή. T»jv tv 7<5 y  1'f/ισωσιν t-if όμοΙχν r y  tv 7<* 
V μ>·ΊηβαΛι'ΐϊ ϋτω' κά<&ω ή Ί/Ιζαγωπχη $!ζχ %-{-oti/r=z

y *Ζ. χν,?ν »ί «·*ν χαΓ γ  «V j yv tv τω ί  μχτχτ^ ί vrtlctfy t£

»ϊ fv τω t ylvtlotf » η rhj xoclx Ίο V όμοια. 7«v U7T* α 'ιίΐή ϊ 

°* ψφθ4\·ομί\ϊΐν ‘ Tiri'^/osAyv α ιαγ^ αψ α» ’ utojf* tvrrt 
» nhct'/ict uvlrjt,· ττλπ^α icr>j ·?< 7a" 2 1 y  , (§. 2 5 2 .)

>i πχζαμβίζα; άνΊηϊ ϊση tvi-lcif 7ω ouy. ( φ. 2 5 3 . )

Tylt fcv7y 7ταςχμΙτ^Λ) (£) γςαφ $ητω  ‘Ύπκ^βολη y ΒΛΓ.

^  ηληφΒν λ πύΐίίμημ ίνη  y A K ~ y .  5κ5ν y απο 
75 Ε j/j-j £, ^  ^   ̂^

Τ ’*
f<T?>

°Ρ" 7Ι,>' “ Α β · Σν Ι̂ΐί. τ*ν ,μιγ* τ»ί*» 4. xfir· τω» Κω*· 
'Μ· TiJ» * 65. τ ϊ  /β#. r#/u. τ »ν  / . rt/K ! ν  <τιλ,

iw ^  τ,ν £· τ·* ί» «>. 184. W τ* ifv»' 266,
w  “ Λ· χ «  κ . $.
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taelotj Ίο Χ — Ζ — ccy. iciv αν λ'/ΐφ$% η μ<ν EZr=$,
Ύ

tj it  Ε Θ = ο6 , ίττιζευχ&Μ<rt}i· Οί 75? ΖΘ, οοχΒ^ «V 
7j/ αίσιο IS  A v AI 7τχξοί/λ'/ιλοί·, t’afixj cos EZ: ΕΘ:: 
EA : E l ,  yjra β  : cc ; :  y  : El -=zccj. η ccgca IHr=

T
Z —ocj— %. <ix5 v ο ίχ 5 ιίσή£ cc7io μεν Ία 175? ΙΛ  7j/ AE

στχξχΑΥίλα , αττο if 75 A 75? A Λ 7# EH , εσεΊoij j

μεν A l = y ,  5 it' IH =  % ,  η it' IM  =  — %.

IIP  O B A H M  A ς ' .

§. 2 5 ?. Trjv *&<r*>*w *νξ&ν %v 7ccs tvloui· Ά σ ψ  
σίίωτοιε Ύ σιε^βοΚχ: ίμφχ*να~χν.

''Ετωσχν των 'Ύ πεζβολων PUT, ΖΑΣ  ( θ )  Ίων ίι» 
Ίή ϊ xoiloc Ίο £  (0  tfy v kctu t γεγςαμμΐνοον οίσΰμπτωτα, 
otf Ζΐ , ΠΦ. «*β τ5 ru%o;'TCi’ t5s* Υ πεξβί· 
λη ϊ σημεία Ρ lijv χσΰμπΊωΊον ΚΙ Ί ί ΐχ γ β ω  η ΡΗ, 
τιαςοίΑδηλοί 75 ΚΙΙ, ;($£/ ο ίχ ^ κ σπ ; 7ί;? y.ofld χοζυφιίν
{φχπΊομΐνης ΔΕ , ΊίΊχχ ^ ω  <χηο Ία  Ρ επ\ Ίον ΚΝ ufct· 
νχ η ΡΝ, Jtj εκ/3ί·βλή<θω ίφ' ίκοίτεξχ τ χ  μεςη. x&f *?* 
η μεν Κ Η ~ Ζ , 5 it Η Ρ =  1ί, V it BN nr= %, 5 it NP=y» 
»j it 7rXxylx στλευξά ABnrr 2«, 5 it Δ Ε = 2/3 . 5x5v fVf-
7«/ H /̂ev KN— #-+-%, »j if  ΚΔ ^  Κ Ε — γ χ 2 ·+-$*·

Έστει ie 7ce ΚΕΔ, HPI Ίςίγοονχ ομοίοί «ίσιν , /,λ* 
α?οβ as· ΚΕ : ΕΔ : :  HP : P I , ijroi cos | / « 2 - η #*: 
a/3:: Π: PI. 5 '«foe pi —- 2/3Π · εσεταη i f  α>? KA·*

ΕΔ : :  KH : ΡΠ , (  f a  yd §  «V K I : H I: :  Π Ι: f t'  Λ
*>

(*) n/r. XXXI. I. (,) n,y. XXIX. ̂



^(Bivlct > fc-ff Κ Η ί H I : :  ΠΡ : PL κ, *ιαλλ«£ 
w<rKH: IIP : i H i:  PI. «V i t  ΡΙΠ PI:: ΚΛ: ΕΔ. i;a
£ &5ί ΚΔ : ΕΔ :: KH : ΡΠ.) t*Vifv ως | / « 2 -4- /32 t
2/3:: Z: Pl'L i<c η ΡΠ -  2^ . π«λ«ν t7r«JVi ως KB: 1\N ;i 

|/oc2-*-/32 *
ΙίΛ: N I, rivet ως u: /3: N I , y «('fli N Irr:
|3. «A ’ n NI -  NP =  PI. u?cc tj ϊ1 =  /2.
a___  α
eH-χ-^ . ή N l — Ν Π ,  e<rt7«/ rj N M -N P :^  
ρπ. λο»ί ργι — <51· ro ip.  p n ~

Λ
IP. ΡΠ. Ac >ί ενΊω tt ε£ΐσωσις ytvelctf. (κ) t£ ης, Ίε&εντοε 
αντ) τ« 7/2 IS 7σΰ οίυΐω , Ί3 ire Ίηε y.ctrcc Ιο ζ εζι· 
ίωσεωο πςογ.υπΙοντος, *1 tv τω <7. t£ «urt/s· dt r\ εν τω 
J, tins rots tv Towf ’Aσυμτννωνοις 'ΎπϊξβoAaV εμφαίνα*

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  A'.
$. as 8. 4Ev t j  εξίσωσα αξοο Ty εμφ(ϋν3σ$ T&V 

*ν rctif \\συμπνων:ις Y πεξβολοίς το in της cc7roret+ 
μ̂ μανης της revetγμενης οβογωνιον ϊσον *’?ί 7 ^* 
<?ω οοςισμΐνω μεγεΒα·

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Β'.
§· 559. *Εν τώς 'Ύπεςβολαίς «£« Tcaf tv τοαί 

Αννμπνωτοις eu οίποτενμημενοη tv αννίπεπον ο̂νί Ac* 
7® βο·< των «Vo των πεςάνων αυτών τιναγμένων» 
ληφ&ασης 7*V οποιχσΰν «Vct?τμημίνης» oTcV
T**f ΚΤ, (X) ταχ&είσης «Vo τ3 Ί' r iff ΥΘ* tû t* 
"Wentl ω£ ανωτεξω to ΚΤ. ΤΘί=τ «2-4*/32. Ac ΤΟ

κ  4 Π.  2

ΚΕΦ. ΚΛ\ΠΕΡΙΤΗΣΚΑΛΟΥΜ. ΥΨΗΛΟΤ.ΓΕίΙΜ. 1 45

W ΠΛ. XXIX. (λ) Π/t. XXXI. %, ι.
r WO
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JI. Z=rKT. 7 0 , t ;  KIJ. I l l — KT. ΊΘ. «Jr ^  
KH: KT:  : Ί Θ :  UP.

κ r. φ . k b '. -

Π ψ  της tv ίπιπ^ίρ των κωνικών Τομών 
αναγξαφης,

Π Ρ Ο 13 A n Μ Λ Λ'.

θ6θ. Την τυχπσαν ΙΙαξαβολην γ/?α·φα/.
Κανόνι ηυλαν.ισμόνω τω Λ13 (/u) γνωμο>ν ήηςμό£ω i 

ΥΙΔΦ, ω νήμα όφη^μοια  ̂ τό ΔΚφ. κ, ΰχί)ι-ίσην iv&dus 
την Ζφ ηςον cqSdv τω Λ15 κανόνι, in ) τυχόντα' α’υτηί 
σημνιΗ τ5  Φ σ,ησον τό treqov των τη  νημοττα 7ίνς*· 
των. το, S ixa  τμη^άσην την ΦΖ κατα τό Γ, in  <*ν· 
την την ΖΦ καμένα τα ΗΔΘ γνωμονα, ή λα' τιαςν· 
Τ ϊ§  αν ό Κ , in ) τα Γ πλωτόν ςητω , ατα in ) τ<* 
Β μ*(·η φγςόμννον , συμφνςίτω τον γνώμονα , τη  μίν 
ΦΡ μν(>Ην τη  νήματα ίντνταμίνΗ Siotnctvrcv λαμένον- 
Τον , τη Si λοιηΗ τω γνωμονι ηηςμοσμίνΗ. λόγω ο ΤΙ 
V ΙΈ  καμηνλη , η ύηό τη  η λ η φρςομίνΗ γ̂ αφόΐ<τα, 
ϊ\αναβολή νςιν. ‘ΪΙ% 0 ω γοί(> αηίτινον αυτήν σημάν* 
τη  Ε η ΚΚ πςον cqBdv τη ΖΦ. ϊτω ή μόν ΖΦξ2 
aa , »ί Si ΓΚ ~ χ  , Si EK=ry. hkhv ϊς#/ η μ>* 
Ζ Γ = Γ Φ = ί * ’ ή Si Φ Κ ~ α —χ ,  η Si ΦΕ =  ΕΔ^5 
ΖΚ =  oe -Η χ ,

ΈποΙ HV ΤΟ φβ? =  ΦΚ2Η- ΚΕ® ι ix  ΤΗΤΗ οίξΛ if
w τω  Α νζίσωση' yivtrotf, (ν) i£  ην η iv τω Κ, 11<*ξ&· 
βολήν έμφοανΗσα, παςοόμετςον ϊχ ϋσαν  τό 4&· ($· *3^')

110*

C*) Π/ν» X X X , κ , 4t („) H/,. χχX II.
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II Ο 1· I Σ Μ Λ Λ'.
20 ι^Ιο <Ι> σημάον, (£ ) oneq ‘ΕqloC τητ Hot- 

ςαβολην ν.αλατοη , cin'o μ'ν την κορυφή* Γ τ η :  11#· 
ςαβοΚην ά π ί χ α  ά π ο τ η μ α π  ίσα ταταςτημοςίω  τήν 7»-«· 
οαμ ίτςν  7aV Γ«Ι'—rcc* «Vi τ *  κανάον ΛΙ>,
τα riji πα^αμίτ^Η χ μ ίτα . *-;< yutj ή φ /,^ τζ^ α .

|| Ο I’ I X Μ Λ b'.
<$. 262. Λ/# κανονον ά\«* , γνώμονα:, νήματα-

»ίλ8 α luyro tj τζόττω (  $ . ν’ 6 ο .  )  7;αοα ΙΙχ^ αβολη  
y<tiu<P$ii'Tvr«j, #/> >; ΐζΐσωσιν &ί&οτ«ι9 rdv λ*ιφ$>ί oini 
Tr,i rv&csctv % την 71 ο ν' βζ-θαί τα v.avow ,
0(cv την’ ΖΦ, /κ'-'ζ̂ ον ίσον τα T>jV 7τχ^αμίτ^Η ήμίιτιί , 
C7r̂  κι τα ήμίσιΐ τν  τη* filter ΐτμημΐ-νης % (§. 2 3 6.) 
^ ^ « 7Γλασ/βςτί?, oicv ?’ν τ>] πςοΧΗμΙνν n u rd  το  Ιί 
»£<σασ«, (ο) τα 2#.

Η Ε Ο Β Λ Η Μ Α  »'.
$· 26,3· Τ*ίν τν χ 3 σ αν  ’ ΙίΛβψ/ν αιοβγ̂ οβψ«/.
Ηηματον μήν.Ην- τν χ όν τoff tcc 7ι ^ α τ α  Φ κ-; Ζ (ττ) 

ίν τυχόντ/ α’ποςη μ αη  τα ΦΖ *Λ«σσον» τ£ νηματον 
πνπηχΒω. ήλον Si τrupevredtSv τα νηματ* μη τ χ μ ίν ω  
ύιαμανονη 7Τ?ςκν-/ί$ω τιςωτον μ*ν ΐπ ί  τχ  Δ μ^·*ι » 
βΤΛ Η; tVJ τα; ΜΛΐ'τλ*. At’ya Sti y o n  ή Ty rc ia  Sn 

vito tv ηλν γ ςχ φ ίΐσ χ  κοομνίυλη, ’Ε&αψ/ν tV/J’.
Ηχ$« oi'/ioTtvo'*- των ίχυτην σημάων, τη A «

 ̂ ΑΙ Tffev o^cov τ>; ΦΖ , ά ΐχ α  τμ η ^ άτν  ν.Λτά το 
^  »} /utv ΚΓ % , >7 λ· ΔΙ- =rc if , >j ti*

το iv τ£ Ϋημχτον μηκον-y ιΐτΗν το  ΦΔΗ-·
AZtr=2<*. *χ2„  ̂ pV φΓ=τ=/3-*-% , >; $  ^ΖΓ:=3

Κ 4 Ί·7Τ<*

0) n/r. Α>ΧΧι%. 4· (·) II/». XXXII. («) H/». XXX. ji· ί*
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'Y.TCet ό'ε το μίν ΦΑ2 =  β '
ΤΟ ί ΐ  ΛΖ2 =  β'λ — 2β%  -
μεν ΦΔ =  } / β 2-+- ι β χ Χν

ϊ β χ  -Η
//2 , ianrotj χ ξα  τό 

-  //2 , το i£

|//32 -2 / 3  / -«-72η-//2 Α ο το Ψ Δ -Jr Y / . - j / f r  f 2 / ^ ·{·% 2·{·^4}  

|/#ί 2(6χ-+- χ Δ - + - !/'2 · *χ τ ύ τ α  tsv πςο%υπτ& ή κχτ» 
το Γ ί£ΐσωσιε, (ζ) *ζ ηε η έν τω  Δ yIvsTXj. των τι· 
Τξχγωνων if εχχτεςω$εν ληψΒίντων η tv τω  Ε , e£ ηε Jf 
Ιν τω Ζ , }&} των τετςχγωνω) π χ Κ η  ληφΒίντων, ή « 
τα Η , »·£ ηε η tv τω  Θ , η κύτη ί σ α  ry tv τω  I, ίζ 
ηε η εν τω  Κ y IveTctj, ’'tl&.ei\J/tv ( $. 2 4 3 ·) ψ φ ά  

νΰσχ, 7tKxy\xv πΚευςαν, η μάζα>χ λχμετςον, 

το  s<*’ ελάσσονχ  it , (§. 3 4 5 ·) το 2|/οο2—β 2 . 

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Α'.
φ. 2 * 4· Το μεν χ(>χ μηκοε τ£  νημχτοε Ίσον Τ(| 

στλχγίοο Trie Έλάψεωε πλευςχ . est y x q  ΦΔ-Ε-ΔΖ^ 
2 χ· (σ ) το  it άπ όςη μ χ  των Φ , Ζ σημάων των ν.χλαμε·

νων Ε <7 |CtW Ttff Έ /λ ά ψ εω ε , <<ro>> τ# τραγανό·:?
£>j την' v7τεςοχηε, xof£K ην το τετράγωνον το άπ ο  τν 
μάζονοε χζονοε , άτΰ ν  την π λ χ γ ίχ ε  π λ ευ ρ ά ν , tJfff* 
§έχ« το αττο τ 3  ελάσσονοε. est y x q  το μεν άπ ο  τ* 
μάζονof, 4 * 2 * το λ' α#ο τ5 ίλοίστονοί , 4#2 — 4/3** 
Αβ η υπέροχη εςί το 4 « 2 — 4θί2 -+■* 4 # 2 =  4#2· #r,‘ 
vef τετξχγωνίκη $1ξχ  το  2/3 .

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Β'.
§. 2<V4. Δ< ί?λ£ xqx ngtj νημχτοε, ω άςητομ W  

•71 ω , τιχσχν wEAA«\|/<v άν χ γ χ ^ ομ εν , ηε η
Si*

(f) Π*. XXXII, (r) Π«ν. XXX. %. 5·



fcdoTOtf, tav το μϊν τδ VJψ ατος μΧ\κος ‘ίσον λοόβχμη 
τω μνζονι r i j i Ί .Α ι- ίψ ρχς αζονι , ofov tv τ& π^οκ.-ι- 

ΐ£ισώσιΐ> τω 2 α ’ τού t άτ.ότημα ΦΖ, «  ςδ* 
r«/ Jc7 τα τ£ νήματος π ίς χ τ α , ίσον τ>7 Tt^ay-w/xg 
ψζ# της άςψΐνης (§. 2 0  4.) νπεςοχης, ήτοι τω i/3. ( τ )

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Γ .
266. Ttj'v τυχδσαν ‘Τττί£/3<:λ«ν αναγ^αψα/.

ΊίΓ ΒΛ κανά/ (υ) νδ//α ίφηςμόίάω ΐλαΐτον α’υτδ τω 
τνχόντι /utyt.&« , ο/ον τα» ΑΧ. το τυχόν it οόποτημα 
ΑΓ λαβών, tv /Lttv τω tTtfeo των α’υτδ πρςατων A 
δτω ς»ϊσον τον BA κανόνα, ως? ττ^ί το Α σημίιον 
t^maf πεζίάγαν αυτόν' tv it τω tTt^a, τω Γ * το 
irtfcv των τδ νήματος πνξοίτων. κ«<9ω it  πλωτόν ο 
Κανών *ττί τί]4’ ΑΓ, «τα  tjAos- ο* Δ 7rt£?VTt£t';s.% vpf 
(>ί<θω tor/ τα' Ε μ ίςη , συμτΐϊζίοόγων ;(£/ τον Κανόνα, 
μίςαο μίν rS  νήματος t οίον τη  ΔΓ, ίντρταμίνχ ό)α· 
μίνονTos, τδ λοιπδ it τω κανόνι νφηξμοσμίνΗ, λά/ω, 
οτι η rg το/aie τ3  ηλ8 φοξα y ςαφομίνη καμπύλη 
’ΤτΗξβολη ίςιν.

Εςω γα<» ίν των τ»?ί καμπύλης σημ&ων το Δ. X) 
«V αυτδ ηχΒω πξός ϊξ& ας τη  ΑΓ η ΔΦ. i /'χα it 
τμη^ιίσης της ΑΓ κατα το Κ , έςω »j‘ /wtv ΚΦ~% , 
>ί ά Δφ =  y, το it ΑΓ οοπόςημα =  2/3 , νί it τ5 
νήματος τδ κανόνος διαφοςοό, ί)Το< »j ΑΖ =  2α. 

hsToij η μίν ΛΦ =  /3-4-%, η it  Γ Φ = / 3 —%.
Ουχδν »| /utv Α Δ τ=τ j//3a -+- 2/3% -* -χ 2 ~*- y 2 , η

** ΓΔ =  ]//32— 2/3χ - η  χ<  -4-  y^. tV «  & »f Α Δ -
^Δ ·7 ·Δ·^~~ΔΧ=:ΑΖ , tWraf α ς α  η ΑΔ—Γ Δ = β α . 
,κ Τ*Γ* *ν *i «ν τω Λ ίζΐσωσις yiveretf' (φ ) t£ κ? tj tV 
 ̂ K 3 τω

Κί·Φ.ΚΒ'.ΓΐΕΓ1ΤΗΣ ΤΩΝ ΚΩΝΙΚ.ΤΟΜ. ΑΝΑΓΡ. My

( · )  ILV, XXX. χ . 6. ( ? ;  ΠΛ"



1|? ο L I Γ. A I O T 11 r ϋ  Γ υ T

τω  Μ· ){ίή rpr<'«y«V·"··»’ wfjtv ληφ^όντων y
tj h  tv N, ??{■ >j η» 7» a ' ίφ/ 'f'wv τετράγωνων 
7txKtv ίκατνοωύεν ληφΒίντων·, V iv Tv C>‘ ί£  i\s ή tV 
rai If , ή αυτή ασα τη h  Τω Ρ’ t£ «ν ή iv Τω Σ, 
ή 'Υπερβολήν νμφαίνασα y (§. 35^'·) W vrA a y  Ια μίν 
πλπ'?α το %α , ($. 353·) ν αςάμ ετςον  ^  (§· *53·) 
το  a h *  -  ί <*ί .

Λ
Π Ο Ρ I Σ Μ Λ Λ'.

$. 3 07· Ί ΐ  τ£ καιόιοί· αυα ;(<// rv  νήμα τα  hcc* 

φοςοό Ίση t ;) rjf ττK ay la  τη ϊ Χττν^βολην πλευςα' re ίΐ 
ατόπ η μ α  των Λ κ> Γ σημείων, (%) α π εζ  L jftU f τηβ 
Υ περβολήν  κ«λ£ιτα/, icrov 7 # Tfrci'/wwKjf qtfa τ$ 

Κ εφαλαία τη* ττλαγίαν πλενςαι; τί}£ π α ς α μ ΐχ ξ ϋ , 
<J7 aurrj£ rijv σ ιλ α γ ία ϊ στλευςαα ποϊλαπλοισια& νιταχ  

tiruv τ α  2 α  —Η «/3Λ— * λ 'λ . 2« =  ■+· 4/32
4Λ3·=^4/3ί» urtvov vj * τιτραγω νοο} ζ ί ζ α ζ ^ α β .

Σ II Μ Ε 112 £ I £.
§. a68· A' ;tj άΛ/df ατΐο τ?ν $ο&&ση£ νζισωσβωβ· 

7to^>tactu)xf το των Ίΐςιων α ηόςημχ  ΛΓ. όςι&είσην γ<*( 
την 7,rA ayiav π λευκοί £ κ, riff 7ταςαμ 'τςα  , >? Λι*
τ^οί ())άμ(Τξθϊ μίση, οίνάλογον οίυτων ασα, (ψ ) 7 ^ ’ 
ς·« ίσετα\. ή τετραγωνική ό'ε §1ζα τα κεφαλαία τΗ 
t in  aurifi.' }(cfl τη£ π λα γ Ια ν  ττλευςαί ΤξΤζαγωνϋ 5W 
·=»< τω των Έςιών α ηοςηματι ΛΓ. οΓον , *υ̂ »9 <*<τίί 
piffHi Uvahoya των a λ , κ> a#* — , την 2 γ β λ~ -« V

α * #?#·

(*) »·». XXV. % λ.
(4) Κ«7« *·» HJ, r£.· ’ΐ,μ , ipr/*» »|» ίκ wTV. 85<

ti /<. r#,·».,



ΚΕφ. κγ'. ΠΕΡΙ ΤΗΣ ΜΕΘ. ΤΟ Τ ΑΠΤΟΜ. ΑΓΕΙΝ; l g  ι
/ *4 '

m r*f το <\β?' — \«?· -+· 4 * 2 =  4/3* , *  η $1ζ* * β
το T*iv tsjiv octtc ιημα>

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Β'.
(ί. 269· χανόνος α ς α ,  ηλχ κ, νήματος τω  ΰιχληφ-

δ ίνη  τ{οίτγ 7ict7X 'Τ η^β^Κη , υ* <iVchrocj ή ίξίσω σπ , 
Vrcop%W*r«i , Αίν »} μίν όιχψο^Χ η μ?τχ£υ ΤΗ μη. 
r.yv τ* v.otvovos τ5 νήματος Ίση ληφΊίή ry ττλ*-
y,'* της Ύ  προβολής πλ(υι>% , c»«.v Λ· ry πςοκαμίνη
{{πάσα, rw aof (u>j το <L r<wv ΈϊαΖν Λ  ̂ Γ  (λ )
ΰπίςημα Ίσον ry Trrqaywvnvj ΰζ>) τη ynoptvx Ία της  
πλ τ/ixi 7ίλ:υζ>χς , Κ} Το; χ*φαλοάϋ αυτής της τ ϊΚ χ ψ αϊ 
πΚνν^κς î cfj της 7ϊ(*ζαμίτςΰ  , ΰτ&’ν τ<£ 2/3.

Κ Ε Ψ. ΚΓ'.

ΓΙί^ τη ς μ ε & ί ί *  ΤΗ tv& etctv έ φ α π τ ο μ έ ν η ν  

ά γ α ν  α π ό  ίο & έ ν τ ο ς  σ η μ ά π  τ η ς  ο π ο ι& σ χ ν  

κ α μ π ύ λ η ς , ης ύ ϊύοΤ ομ  η ίζ ίσ ω Ο Ί ς

11 Ρ Ο Β Α Η Μ Λ Λ'.
$· 27ο. Tyv Εκθ?α<ν Ιυ ί̂Ζν την ίμφαΊνϋσαν την 

νφαπτομίνην τιάσης καμπύλης.
Ι μψΜνίΤω ότίοια\Ιγ\7(οτ* ν.χμτι&Κην η Γφ £, (/3) ης 

κζ'·>ν μΐν η Γψ, ίφατιτομίνη ό'Ί Αατα το <Ι» »j ΛΦ , r<w 
at fl1 **/3 ληΒ/νΠ κ κ τα  το  Λ συμκίτιτΰσα. τ«%* 

“ 7?:  U7t* τη φ  της ΦΒ , άλη φ δω  σημιΊον το 7, 
^  kVyit><* τ S φ. ^ dr.o jxtv τ ϊ  Ζ ηχ^οο η ΖΕ τ ζ  

 ̂ ΉΗξκληλνς, ctTfo τη Φ η ΦΡ ry ΛΨ.
Κ 4 Οώ«ί?ν

^XV1̂  ΧΧΧΠ· «KV. XXX. κ . 6. ( ρ )  Him
%' 2



ο ι β λ ι ο τ  π π η τ ο τ15*

Ouv.Sv hoc, την των σημάων Φ ΐ(&) 7* καθ’ viftfa 
χην ίγγυτη τχ  τη>: μίν ΦΔ την iVwv BE X7tctqdm{ 
μι-ίζων ή ΓΒ , την Μ ΚΔ ή ΒΦ ή 'ίση τη  ΕΔ. (dire, 
ξχν.ιν μαζών ){ζή x7t(rqo7thX7tos λ ΐγοντρν, νοβμ^ν βτ< 
tj μίν Βί> την ΓΒ , ή &  ΚΔ την ΔΕ τοτίίτον ίλΰν, 
σων t’ztv , ω^ρ ως tfcv  λoyi& aaxv μηβρμίχν cw<0>frij» 
U7tt(fieqeiv χυ£ησιν η μ άω σ ιν .) * π α  ί*  y ωνίχ tj ΖφΔ 
τη  ΖΦΚ πχζαβχϊλομ ίνη  , aTtaqoTtKxxiov χυτήν ί?ί, 
1{ομ το ημίτονον x qx  την ΖΨΔ τω τήν ΖΦΚ ΤΤΧξΛ, 
7-βίμρνον, άτϋν  ή ΖΔ τη  ΖΚ, (γ) X7taqxx.iv μϋζμ.

’ Ετλ> άη £ν ή μϊν ΓΒ ^  % , >j ^  BE , χσταςονιΐ· 
μίμον πσχ την ΓΒ, ψφχ*νί$Μ  h d  τ $  όμοιων f a  
ή μίν <1>Β r— //, ή (Jo KA~<Jy.

Έ/Τα i)v rci ΖΔΦ, <Ι>ΒΛ T^iyxvx ομοιχ cixtv, iw 
x q x  ων ΖΔ : Λ φ : ; ΦΒ : BA. *ττ« ί* »j Ζ \ Χ7ΐχξ> 
π  Άχτι ον την ΖΚ , χλογΰμίνην dqx  την ΖΚ , Χΐίξ* 
σητοΰ;ω ν χντ< την ΖΔ , την ΚΔ ίκ λ χ β ά ν  ϊζντιν. wn 
i'zoif ων ΚΔ : Δ Φ : : <Ι>Β ; ΒΛ , α τα ν  ων Sy ; ^ ϊ«  
y  : ΒΛ, η x q x  ΒΛ =  ν$%.

W
Ήττα λ' η ΒΑ ή ύφχτττομίνη ίς ΐ την κχμπυΚφί 

$ηλον x q x  οτι η [/$Χ ♦ η ζητΰμίνη tt&evlv

' ¥
Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Β\

- υ
§* 8 7 >/Α7ΐο τ ϋ  ΑοΒίντον σημάα Φ, (<τχ. 3·) τ·* ^ 

την κ χτχ το Τ  $ο§οίσην ί^σωσρων ( ί )  tμφοχνομΜ 
Κνχ,λν ίυ ΰ α χ ν  ίφχπτομίνην otyxy«ν,

·£»

(y) K«r** r· i\  ©iwj, τ?< T/iyur·/*, »« In «λ* 64, cS 5 ^
, (*) Π/», XXX11,



T.y τν κ α τά  το  Τ ίζ ισω σα  ο ίντ ' μ * ν  τ α  y  , r e * 

S/vroi- Tit « V r l  r e  r e  *

j(f// αντί r «  y 2 r 5  y  - t -  (iy ,  tj tv t Sj T  t£ iW < r ii  

y h fT O tf , t £  ifs>‘ (ttp cu q e S ty T M v  τω ν  ίσ ω ν , o r e v  r e  y 2 

r e  2 « %  — % 2 ,  >(#/ rwK ά7Π·ιςο^ημοςιων^ ijT c t  r e  

Ay2 , ί % 2 ,  (  tV/ r/ct\> to  <)y2 ύ π α τ ο ν  τω  h j

τηχςατώ 'μι-νον. ωα y u q  ι : J y  : :  i y  : <i//2 . u T ra q o -  

ηιλααίχ aatjv' t tju' μονά χο ·; r e  <Jy > d n e iqoT tA oca tov · 

Κ» >(#/ το  r5y r<£ <)y2 π ^ α β ο ί ϊλ ό μ η 'ο ν )  t] tv r J  Φ ·  

i£  i t  ίιΐλον, or/ r o  <$% )Vcv rciV  tv ra> X · tv τ ί  t’* -  

θι<7« ev τ ΰ  ίμ φ ο α ν ύ σ γ  rtj'v ύ φ α π τ ο μ ίν η ν  7ict(jv\<:

h
κ κ μ π ν λ η ϊ ,  α ν τ ί  τ 3  τ^ Β ή τω  το  ά ςτ ίω ·.' tu yt O tv  

α’υτώ <Vjv. 7Γ (Ό κ υ ψ « ev η κ α τ ά  το  Ψ  i f o w a t v .  r t -  

J t v r c i '  6f a v n  τ η  t r  τ η  ισ π  ccv tw  , τ η  μ  ft*  I *V · ·
»! tv τω £). i f y a u a t i  y lv v T c tf . *£  ή·*' λ/λον , ο τ ι  >; τ α  

κνκλ« νφαπτομίνη ϊαη τω  2α χ — %2 . Τα'ν 5ν α/ι<?

λ — %
τη dê tvref σν\μάα φ  τ c&xSy (e )  *7ί) την ΓΔ $ιάμι:τςον 
*5 ΦΒ» λι^θ# & »j Γΰ —χ , fr’vrt# »J Γ Δ "= 2£ί , ($. 2 2 8.) 
*σ<ταί fj μ{ν ΔΠ=τβα—% , tj ΚΒ— , τη Κ 
xtvr^ ivref Tg χυκλϋ. Λ· tav ταν ΚΒ, ΔΒ, ΓΗ » 

τ«ν α —%, 2« —% ;(#/ % , τ^ τάςτη  ανάλογο* 
λϊΐφΒη <5* tat} αυτ? >j‘ ΛΒ , vavrotf « ΑΒττ= 

*ΐ τ *  κυχλί* ΰφατιτομίννι. tj ccqoc ccno rS  A
# - *

Κ 5 eVJ

ΚΡΦ, ΚΓ'. ΓΙΡ.ΡΙ T r ΙΣ ΜΡ.Θ.TOT ΑΠΤΟΜ. ΑΓΕΙΝ. ι 53

(*) ΠΛ, χχχι# »«· 3·



ϊ5  4 Β Ι Β Λ Ι Ο Υ  Π Ρ Π Τ Ο Τ

f 7Ji ΤΟ Φ επΐζ(·υ%Ζ&7α ΑΦ  έφάφεΤΟ^ T t  Y.'jY.hkt χ*. 
Τί» ΤΟ Φ.

Γ! Ρ g  ϋ Λ  II Μ  Α Γ '.

2 7 2 . Άπο rS  oo^eVroi- σ η μ ά α  φ  τί?? Π«̂ >«/3;λ̂ ; 
(σ%. 2.) εμφ&ν<,μένη> υπό τ ή ϊ tioSiiar,ΐϊ  ι& σ ω τ εκ ,  
Τητ -/.ατού τό Α, ( ζ )  tv&Jietv ΐφ απτομένψ  ccystyav. 

’£ν ry  τό Λ εξίσωσα r t z h r c s  αντ ί μίν re

%, τ& %-+-σ%, #rr; di· τ ίί y  , τα u+dij , η tv r ν C 
%'βσωσις yivt-roci, ε£ γ\ς αφ οαζ&ννταν *των ’ίσων, y$f 
των titd την σμ ικζότητα ως μηόβν Χριζόμενων , η tv 
Τω Ι"). εν rrj αν έκ& ίτα  τ /} την υφαπτομενχν εμφαι- 
νάσ% πάτγ\ς γ,αμιίΰλης, ΤεΒεντος αντ) τα  <5% τα άξχι

h
ίνξε$έντος άυτω ’/τα , ή tv τω  0  πςοχυπτα  tfyiam i. 
αντί  tie τα  y 2 τεΒ ίντος τα  ’/τα αντω , τα  γ.χτα τ ο 
Λ , η *ν τω  F y iverotf. *£ >);' ό/jXcv, c n  ν; της ΙΙαςα· 
(οόλης υφαπτομένη ’/τη τω 2 %. Ί'.αν αν dyto τα ticSt> 
tos σημεία Φ («) ταχ$11 ή ΦΒ* ί/.βλη$άσης tie T?f 
Ψ Γ  όπι τα  Λ  μ ίςη  , Αηφ$η η Α Γ γ̂ Ι  β~ % , έσ*τ*Ι 
y β Α — s%. ό)ό ή από τα  Α  επ) τό Φ επ ιζευγβάν* 
ΛΦ  εφα'φεται της Π αςαβολης y.ard τό Φ.

I I Ο Ρ I Σ  Μ  Α  Λ '.
<§. 2 7 3 . Έ άν  από  τα  Φ «%9»} η Φ ψ  ( 9 )  πςος όζ·

Β α  ς τη εφαπτομένη Α Φ , H, τ<Ζ χ£ονι συμπ ίπτασα  χ#· 
τ α  τό Ψ , ίσε ra j η μέν υποχάΒετος ΒΨ =  α  , ή 09 

Υ,άΒετος ΦΨ =r= | / 2#%-+-« 2 , >ί tie εφαπτομένη ΑΦ 
y /  4%2 Η— 26·;%. επει ydq  ως Α Β  : Βφ : : ΒΦ : ΒΫ» 
&ταν ως * χ :  y:.* y :  βψ , :σετ«ι ή 1>ψ=^2 . τεΒέν·

τα2 %
(ζ) π λ. χχχιι (η) π<>. χχ χι. κ. 2. (») η*'*·

XXVII. SO 4'·



7:S όΐ rtf 206% rC’Ti rtf y2, hsrcy ij ΒΫ=2« χ =  «. *V
2 %

rtfrtf £;λί* , on vj ΛΨ  —  2% *4- «. V «  $  ?<#/ 
αί ΛΨ: ΨΦ : : ΨΦ: ΨΒ , η ret ως : ΦΨ : :
ψψ : a ,  i-zeroy το φφζ =  2 « χ  ·+■ a 2 . St ο η ΦΨ ~
Υ 2α% Η - α2 . *V« St ^ ως Ψ Α : Α Φ  :: Λ Φ : Α Β ,  
«η?/» &̂ 2%-+*α: ΛΦ  : :  ΑΦ : 2 % , τό «£« ΛΦ2-
4%2 *+* 2«%. ό)ο r, ΑΦ  =  | / 4 Χ 2 ■ +- 2«Χ . 

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Β'.

§. 3?4· Ουκ5ν £ν τ>} ΓΙ«£«/3ολ>? >? /^ν ΰφοοτιτο- 
t*tvtI ΑΒ ό ιπλκσ ία  tVJ της οίποτετμημΐνης ΓΒ  , »j <Je 
νίαξχμετξζς, ήτοι το see , τϊ,ς υ7ΐογ.Μ§ίτΰ ΒΨ.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α ,  Γ'.

§· 275· Η «Vo rtf σημάα της ίπ α φ η ς  Φ tV< rijff 
Ε w«i’ II *7[ΐζευχ§&(τοο ΦΓί ϊσ>7 tVi τ# Α Π ry «Vo 
τ,Ιί II rijs· ίφαπτομίννις ΦΑ «VoA«/u/3c*-.
kê *V9‘ 7aV >ί H I = r J _ c i ,  (§.  a<5i.) ecerctf η 

ρν Β Ι Ι = χ -  11 α> £· A l l  r r r A B  —  Β Π =  δ χ  —

ΚΕΦ.ΚΓ' ΗΚΗΤΙ1ΣΜΕΘ.ΤΟΤΑΠΤΟΜ.ΑΓΕΙΝ.155

%H- * «
2

% L cc. i~,t όϊ το  Φ112 :=  ΦΒ2

'· o >' ' *“2 1 < — f/,ry m*l~* Λ IT* ΓΒ1Γ  > >rrci re Φ11 = r  i f  - ί -  %* * *  ■ - J

*/2 Τίθΐντβϊ rtf *rtf ec^rcff rtf «v T*> A  » (<) r s  ΦΠ “ ’**

δ«χ ·+· χ 2 — <τχ -4- « 2 =  X 2 -+ -«X -Η  -  **· w
4

φΙΙ==χ-*- i cc. (κ) »J <Κ« ΦΠ 5» Λ 1Ι.
a

0) H/». XXXII. (x) π«».

no.

XXVII. κ . 4.



Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Δ'.

2 7 6· Tiji <5VuW(>c6i· ^ιαμέτ^ϋ ΦΡ ( λ )  7Τθίξχμ(, 
Τζόί· h i  το τετραπλάσιον  τησ ΦΙΤ. τα χ Β ά σ η ς  γη  
ά π ο  τη4· κοςυφηϊ Γ τησ ΓΔ , ΐίσετοη η μεν ΦΔ 2Ξ 
Α Γ, ή $ε Γ Δ err ΑΦ. ( fc t  ya<> η μβν ΓΔ τη ΑΦ, 
η Α· ΦΡ τ& ΛΨ παςάλληλοσ)  Αβ η μεν Φ Δ = χ ,
ή Α» 1 Δ —  | / , | ^ 2  206%, ( φ. 273·) δκδν* * το ΓΔ*=
4%2 “Ή  2«%, t'7/α Α* *j ΦΠ =  % Η - 06, το η»

2 _________ _
4ΦΠ err 4 %-Η* Αο το  ΦΔ. 4ΦΠ =  %. 4χ -* -2«= 
4 % 2 -+- 2«%. το «£« ΓΔ2 =  ΦΔ. 4ΦΠ. oos α ς α  ΦΔ: 
ΓΔ :: ΓΔ : 4ΦΙΙ. το αςα, 4ΦΙΙ τξίτη  ίσ α  uvuhoyesrv: 
067τοτετμημενηι; ΦΔ ){c/f τη£ τεταγμενης Γ Δ , 71Λξ*' 
μετί'οα h i  (μ ) τηα ΦΡ διαμετςα.

Μ Ρ Ο Β Λ Η Μ Λ Λ'.
§· 27 7· Λ Vo τ£ δοΒεντοε τησ Γ.’Λ.«ψ*Λ>ί σημει^ Ζ, 

( σ%· 5· ) τ»?ι· εμφαινίμενησ Αο6 τ^ν ΰοΒάσης ε ξ ίσ ω σ ή  
τηs' Χ06Τ06 το G ( ν) έυ&ααν εφαπτομενην ccyayeit·

Ύ εΒεντοϊ εν τη ίο&άση εξίσω σα αντί τ8  χ  τ3  % ■+■ 
$Χ > τδ λ;*+-Αχ;2 *νη  τ3 % 2 , ^ τ 2  yH-ty 
06m  τ3  y 2 , η κ α τ ά  το L εξισωσις ylvtTctj’ ΐξ  ** 
06φαιςεΒεντων των ϊσων των άπ αςοςω ν  , ij e*
Μ , εξ ηϊ η εν τω  Ν. τη ίν  εκΒεσα τη Ιμφ**' 
νίση την υφαπτομίνην π ά ση ε καμπί>λη( > (§ . 27°·) 
CCVT» τ8  $χ  τεΒέντοα τ3  άςτΐων ευςεΒεντοϊ άυτω  <*#·

h

ΐ ζ ύ  Β Ι Β Λ Ι Ο Υ  Π Ρ Ω Τ Ο Υ

0 0  (S'ft* rev  μι\ « fir/ * , ruv  Kwr. Τ * μ ,  r# r i t  tiX· 1^· 
t« 4 . rê 4.

( * )  Κ «τ*ί r iv  « ($ Λ (ΐιμ . m u. Ο 'μ ο μ .
CO Π /r. X X X I I ,



η y.ursc το Q. ϊζίσωσιτ πςοχυπτεί. iv y αντί τη  y 1 
reBivToe τχ  ‘ίσχ οίυτω , τ η  εν τω G , η tv τω R γ  1· 
vfTO/. iff <ί>ίΑον οτι η τί?ί E’&«\J/f<ys' ΑΖφ υφ«7Τ- 

Tc/wtVr (|) Τίτοίξτν covet λογόν ε ν  των λ  — %, see — χ  ,  
m  %.

Έαν «ν Ιπ\ τηε μείζονοϊ ΔκεμίτςΧ  Α Φ = 2 α ,  ($. 2 44·) 
ν&Ι Λ%<* τετμημένης υ,οοτλ το Κ  a π  ο t S ΑοΒέντος ση~ 
μάν Ζ τα%θ£ί η Ζ Β , x&f ΚηφΒν >ί A B = r% , tW « /  
»' ρ*ν Φ Β = : ί* — %, »} ΚΒ —  οο — χ .  Λ  ο η τετοίξ- 
m «VaAeyev ταν ΚΒ, ΦΒ , BA η ΰφαπτομένη ενετοη 
τtjs ΑΖΦ ’E^ovj/f^s·. ληφΒείσης χν rrji- ΒΗ =  2 ο ο χ -χ 2,

" - % ,
η από τη Η επί τ* Ζ Η Ζ  έφοό-φετοο/
τije Έ&«ψε«ί·.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α .
§· *78. Ά χΒείσης xv ct7io τχ 7, της ΖΓ mqis οξ· 

Βάς τη έφοοπτομένη Η Ζ  , εσεTUj η ΰποοοίΒετα; ΒΓ= 2

β \  to—χ. '/«ς us ΗΒ: Β Ζ :: ΒΖ: ΒΓ.
Η2

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Ε'.
279· Ά π ο  τχ  ίοΒ ίντοϊ σημείχ Μ της 'Χ'τΐεξ* 

βολής Ι'ΒΥ, (0) τη ς, εμφαονομίνης ϋπο της δοΒείσης ify-
τωσενς, TJJ4- κοίΤα' τ$ A , ( π )  ΐφοοπτομένην ευΒείοον 
teyctyHv'

Α ντι μίν τ* χ  ^  TS % 2 εν fioBeiay ρ£<-
9ucet το ?($£/ τ<5 x - i - $ x 2 * *Vri ίβ τχ  y *

re

(0 XXVII.
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τό i f - i j -  a καν π ςοκ υ π τα  - y ‘/ .α τά  το  B ίζίόνακ 
έζ  ye άφοαξεΒέντων των Ίσων ;(#/ των άπείξο^ί^ 
V κ α τ ά  το Γ  γ ίν ετα ι, έ£ ye η κ α τ ά  τό  Δ. τεΒέντκ

<5* εν τν εκΒ ίσα ( §. 2 7 0 .) άντ) τ α  $χ  τΖ Ία
'Sy  ̂ $y

άυτω τα  εν τω Δ, y έν τω Ε ,  ί ζ  ye y εν Τω 1λ \ 
άυτησ $έ $ηλον , οτι y rye  πςον.εψέννίί ' Τ πεζβ:)ά,: 
ύφαπτομένη τετά ςτη  άνάλογον έςι των α + χ  , 2α+χ,
hsh %·

Έ π α  αν y rye 'Ύπεςβολ^τ π λ ά γ ιά  π λ ευςά  (ζ) ABs 
Α« , (§, 2 5 2 . )  a x B c iry e  α π ό  τ α  Μ της τετχγμΐ· 
rye ΜΛ , ϊισετοη y μεν 13Λ=% , y ό'ε Α Α =  scc+y,* 
y fit α π ό  τ α  κέντρα ΚΛ ~  α-Λ-%, Λ ο όη η τετάζΠ 
άνάλογον των ΚΛ, ΛΛ, ΒΛ , y ύφαπτομένη  ifc) τΐι 
!Ύ περβολήϊ. εάν αν ληφΒη η ΛΓ rr : 2 α χ  Η -%2» Ί

c<-h-X
α π ό  τ α  Γ  έπι το Μ έπ ιζ ευ χ Β ά σ α  ΓΜ , εφχψίταί 
rye 'Ύ πεςβολήε κ α τ ά  Μ.

Σ Η Μ Ε I 3 Σ I Σ Α'.
§. 2 8ο. Ίϊέον <5* ότι τ>] άυτη μεΒόίϊω έυςεΒησΜ*) 

η ύφαπτομένη , εζ ye η  y εφαπτομένη πxσye  
TruAye, ye y ε£ΐσωσι>· (ttfioroq.

S Η Μ Ε I Ω Σ I Σ Β'.
§. 28 1 . Αί τ a e  κωνικάe το μ ά ϊ εμφαίνασο^ 

eets , πλην rye τρίγωνον SyKaeye, δευτέ^α βαΒμ  
«σ/ν. (§. 98·) όσα\ ό'έ των καμπύλων υπό ε^ισώσ^1 
ίμφαίνονται μάζονce βχΒ μ α ηπες ό ΰεύτεξοϊ , έκί*^
Κ α μ π ύ λ ο ι  ά ν ω τ έ ξ ω ν  β α & μ ώ ν  λέγονται.

ΚΕΦ'

Ο ) n ty . χ χ χ ' ι .  %, ί.
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Κ Κ φ. ΚΔ'.

left γβωμετξίχων τόπων,  % tccp $1 άυτμν 
Ιπιλιομένων αοξίςων πςο βλημάτων*

Σ II Μ Ε I Ω Σ F Σ A'.

f .  2<>2. Tc7rcs' γεωμετρικός cktyeTUf ίν Β έ ία , >j 
’χλ:ί\ i? κο;ΐ£ tc/wj7, »> οποιαϋν κ αμ π ύλ η , i t  jj? ro 
-crtitv ίπιλυετοη πρόβλημα.

Σ Η Μ Ε I Ω Σ I Σ Β'.
8 9 3· *’Απαντα τα α ό ξ ίτα  γεω μετρικά πζοβλη- 

xtu όια των γεωμετξίκων h 7ΐλύετα{ τόπο,ν' τινιί μ.Ιν 
; ivBdus y&f κύκλει , τινοο i t  rrj ευΒείας H κάνα 
μης >i καμπύλης , τ<να i t  rjf όύω κάνα τομών, $ 
« βπί<«ν£ν καμπύλων ύιατομη.

u  Ρ Ο β Λ Η Μ A Λ'.
§· 2$4· Δίθασ/if της δέσεως των A T , ΑΨ, (σ ) 

<Tf9< Tiji ίπ  αυτών πεξίχομΐνης ΤΑΨ γωνίας, ίυς&ν 
'tu£v αυτών σημεία , αφ ' ων α* άγόμ tvecf ευ&tHetf κ̂  
»w«f πΐξΐΐχίισοα ίοΒοίσχς , λόγον εχ α σ ι ieBtvTX πςβς 
^ λ«ί , clev ev t%« re α : y.

P-t'co ty T̂ v ζητΰμενων σκμοίων το  Γ. Χ) ηχΒωσαν  
Τ\ αυτ? «/ ΓΖ, Γ Φ , γωνίας πεξΐΐχασα^ ίοΒείσχς. 
ιαν yvu^uj μίν ίίσονται α/ Γ/Α , ΓΦΑ γωνίας, γνω~ 
, oe y&j ο λόγος ον έχε* η ΓΖ : Ι Φ ,  οςις ες\ν ό 
</ct, cy (χ (1 T0 n . y  άχΒ& σης xv α π ό  τχ  Γ  της 
? ^  ΠΗζΌΐ/ληλΰ τη  ΑΦ , 7ης it  Γ Τ  τη Α Ψ , yv«- 
I fCfray txurtqx των ΓΚΖ, Γ Ίφ  yonvoiv. εκατεξ»  
Χ<* είση ΤΑΨ. γνωςίς α ς α  ίίςομ Xj ό λο-
*  ^ **« tire ΓΚ : ΓΖ , ;yc/ ΓΊ : ΓΦ. rwv γ α ς  

/wway, γνωςα y&i τ α  η μ ίτονα , τ α  όε των

(·) Hir. χ χ ν ιι* κ· ό·
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γωνιων ημίτονη nrnfayct re/n t n <' y.»>V*rtC u /roTcnkstm 
rrtviiqcc y , t) μίν ΛΚ r  i  1 I w  χ  , ή fit Ki' r̂y, 

*(<yy a't /̂ 'v I K : I Z : : ot: β ,  a>V fit I T :  J Φ :} ui 
t , HrrTctf wV /̂ *ν α : β  : :  // : I  Ζ ^ ζ β ι / %  ωα Mi

w
· : :  χ :  l <I)-rrrr%. « (a  ><&} ωτ /3y : *% :: λ : y,

« M M
I. κ r>/v‘ οΐνοίλυ'/Ιοί* rctvrtfi· >} y a rn  to  I I (1) 

yivrrttf , r^iywcv ($ ϋ U.<·) *μψ«ίννσοί. fito I 
ο»·/ ο γ̂ Λ’/κην/χο'.' κλοι' , JV h το ·Λ(>οκ< ίμ*νον v'/jihio 
Ttf/ 'Λζ'.βλημΜ t'r/BficC i^iV , ·'!' T «  ζηΤΗμϊνα tier) <7̂ c7«i

I'. κ/3λ»ίΟ< HV HOCTCt ΊΟ <ηι\Ί*χΐ\' t >iV ΛΨ , (v)
«λ^ψΟα» »j ΛV ·,“ /3y. i(]Oy «//<? rS V « χ φ */*))*1 r?f

VII vm̂ -â ajAw Τ{/ ΛΤ *<$</ 1<7tffc* τώ' *,
>j All, ;(<ry k̂/3m/3A»Jc0oii *φ' lKur*(>ot ret μ!>(>*\, λί)* 
ori toc rfiV Ail σημόίη roc ζητήμ^οί viav,

UVw yoi(> w; ΛΨ: VII : :  ΛΚ: ΚΓ, Urtctj ><
/3y: p : :  %: y. «<'<* «ττο τβ I αχ£«σα/ f Z> ΓΦ»

ttinvn  κ-j fio§ei<rou· '/ϊτςιΐχχη γ ω ϊΐο ίϊ, Aoyev *%ΙΛΜ 
4̂>A»|A«k· ov t o  cc: y. <)'/« r «  aura (F»j,  ληψ^άσ*!*

ΑΛ rr: % , nno rS  Δ «χΟί/σ ί̂* τϊμ* ΛΚ ΐΜ(><χλλιΐΜ 
ry ΛΤ, «/ « λο τ «  l;. οίγομρνομ Ι/.Θ, I'.Y Hj y«v/t#i.* 
%8(toc rout fio&(4<nt*ii \ooc<; , λόγον Ϋ£η<Π ττζ'όν ccM W  
ίν ro ot: y. «j rtjv ΛΛ fit ληφ&οίσήτ t'w  rw ·-  % ♦
ΛΜ dxStHGni: rrotQuJkyhH rtf ΙΙΨ« ttrrrocf ?(<:// ri  ̂
it των f a τχμίνοον (τημοίων, οΐφ' δ ieiv άχ^ ω σιν cq 
ΜΝ, γωνία*' τη ς ιίχ ν ιοη  Υ&Μ refit; fiohiivcoCt Φ *1 
λόγον Ttqot! ct?/\f\hou' , ον τό « : y. rV/ ya^
V ll i i  ΛΛ ! ΛΜ * tjroi tit4 β γ :  o ‘ i —> χ  j ·—■ y.

ϊΗ·

( r )  W* XXXUL {y) ll«. λ XVII. rtf. $·



^m a#5· I'·'’-/rwAi ywnttiv κανόνων άποςΰμβν τη v των ytco· 
«ίΐγίχΛ προβλημάτων λυσ/ν Ήοψζόντων y τητο τ *  μ ίγπ ο*  
wvrrAJ, (ψ ίλ^ τοι τό ων yv««rov ίκλοομβοίνιπν το ζητΗ· 
μννυν. in αυνν/rciuv ο* «V (TUVr/rffCW μντοοβaivovrur, cc/ko- 
■ιν μίν 7τα̂ α>λ>']λΗί·, >ί y.oc )̂iriui Tetic ό'ο&άσοαν iv&/icuv
Λ'/ονιαϊ, <&λοτt <1/ γωνίαν Ίσαν τοΰν SoSinaati’, η τ(>1γω· 
v« τοϊν λ·()(/7/ν ίΐ/Λο/οί κ#τα<7Κ«υβ£«ντ#? , f/r' ίκνίνην 
τ*ΆfvTMiov ι:αά)οί{ τίfw συνιττάαν, ·*’£ ην ίΤξοκνΧΤΜ η 
{froMH't οΐφ' >;ν >7 τ ΰ  ττ^οκαμίνΗ 7τςοβληματον η(?τη·
Τ«7 ίΤΧιλί'/η. C(pv κν ΤΛ 7Τ(*ολ«Ρ>οντί ττ^οβληματ^ ivoV
τ.Γν ζητκμήων σημάων \oyiS)ivTcv τ ά  Γ, ;<£/ «’%£}<*- 
<ra>V ra-v ΓΖ, Γ Φ, t>jv dV r>jv συν*Ίίααν'
yvoiWf u(jcc ul I ΖΛ, ΓΦΛ yvvioij, >($£/ 0 λόγον ον 
\'X.ct η 1 /  : Γφ, 7ίοίλιν οί%!}αοων των ΓΚ, 1’Τ  ντ«- 
(αΛΜλων τ«ίς· Λφ, ΛΨ, νπο(ιισα(μί·§χ την $r’ oii 
y«vvldf u(tt ΓΚ Ζ, 1ΓΓΦ yvoo<;«( «σ*ν ίκ tutu w )  
ro yvu ôv «ν«/ rev λογον την τ *  IK : ΓΖ , T?t* 
Γ I : I φ· κ’κ τίίτκ d* c*/ otvuAoyictf ypyevaat , J'/ cJv 
«< »κί)*τ«ν iivqqvrctf % cti τοϊν 1 Z, 1 Φ )μφ<χινκσαι.
* τ"λ?κτ«<6ν ?(#/ η ίχοίτη yiyovn1 α ν α λ ο γ ία , i£  ην 
η r îoixotv ουνίτη , η ro τςίγωνον νμφαίνασοο.

11 ΓΟΒΛ Η Μ Λ Β'.

t hctyivTcv τ«  ΛΓΒ o^cyouviy r^/ywvy, ("χ, 7 ·)
*υ̂ ” μ TC‘V«W /3«V/v- ΐίχοντα την ντίβαν των την 
t(* Ύ^νιαν Λ1 Β ’/rp t̂r'XfKowv 7ίλνυ(>ων , τ*/ν ΛΓ » 
J * 1 ' ντλ»Ί̂ «\· «U7vv ccvaAvyav ταίν  Aonttiiv τ 9 ιϊο·
,)rvroe TVy«v* ττλννςων.

·>.. Γ, (
·7α» Οιι iV τ ώ'ν £ητ*μήων Τςιγωνων το  ΑΦΓ. ^  

°̂* τΜ*1$«ισηϊ γην ΛΓ κ«τοί τβ Φ, *ί%$)ω ctvfo rS
Λ *

ΚΚΦ.ΚΔΜΙΕΙΊ rtaM.TOM. ΛΟΡΙΣΤ. 1ΙΡΟΒΛ. l 6 t
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ψ ή ΨΆ rn(>o·. i f ic i· ;  7y ΛΓ. >1 ν'·;*> r, μ'ν ΛI*rr: 
r  Γϋ  rr~ /3 , <)<? ΦΧ r_r; % , <)<■' 7 ,1/ :=  y.

Ου’κ«ν >/ μ ϊν  Λ Z ~  »j &  Ι 7 ,"~ (» - χ .  iij

t\ μ ίν  ΛΨ trr |/ c c 2*· ν α χ - Ι - χ '*  y'1 , ή λ* ΨΓ r=
2tf% -+- %y‘ “+*ŷ  » dV ΛΙί =r= | /4 « 7 —f—/3a.

oil,· «ζ'Λ j/c*7 -+"4£ί%-*·%ν· -w/7: «αχ·*·%ν'·*·//*::
| / 4cc1 -\τ~β>λ : /3. cJi· cc}· -+- 2 α χ  -\τ·χ2 - h y 1:
a 7 2«χ-Η % 7 *+* y'L · :  <\dl /37 : /3V. i-’k r«Jm  
J# 77/v oivaAoylotv' ή y.otrcc το (■·> ί£ ΐσω σκ ( ψ ) yivtrttf‘ 
i f  η·; ή fv τω 1* i f  χυτήν <)'} ή iv τω Κ. τ^ ίντο·; it  τί
β/λ-{ -2χ:^ ζ2μ  ι ;(#/ wA^'^f'vrov· τ5 r ir^ x y u v n t η «V
οο
τω Λ. »ji· rvb fv rov  τύ  μ ίν  μ~ χπ^ .7 , ,  τ5 ί ί  μ’ ·  
α ι  γ7 , »j *ν τω Μ γ lirroff, κύκλον ίμφχ'ίνΜΛ* 
ήμι^χμντ<>ον ν'χοντχ (§. a 30.) το γ. Λ>ιΛον «<,-« «τι 
ί! γ̂ ω/κΐ'Τζ'/κον το-it ον κύκλον i^ ty , « ανα '/ραψ ίν ΐΜ » 
λυ.0>ίσ/'Τ«/ το πρόβλημ α.

'Ί Ιχ.Οω <?ν οί’ττο rS  Β (%) >i UK πςον tyOcev τ? ΛΒ* 
τ ίμνπσοο την Λ Γ  ίκβληΟ ασχν γ,χτοί το Κ. *) »τπ* ** 
Λ Γ: ΓΗ :: ΓΒ: IK , rf rcj ων act: β : :  /3: ΓΚ, »*'· 
τ«/ >j ΓΚ  ΙΞΓ β 2. η x q x  Φ Κ  = : μ -+-/3* =  μ. ho **

a» aa
μ* c=  ota -w/37 ·+- #4. «λλ«  το' ft2 -  x 2 =rzy2 . tti>*

4 »a
^  το λ  8 ·+- /3a /34 — x2 =  /3* /3̂  =  γ* . fl

4ot'·* 400 ̂
A*

(♦) ΠΛ. xxxill. (χ) II/». XX VH. 5C. 7.
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“ ( «  y — f i ] / · ! u A a  >j BK— f i j / j x

2  CC

(Γτ< 7«V ™ uk2 — ur2 H -! K2 ♦ iirw το BK2 =r/32 -f> 
A; I .) >i (0('ci LK =  y. c «foe κίντςω  μίν τω  K , Αλ .
4#
ς>'ματ< λ* Τύτ KH ν ςοοφομΜοε κυκλοί > ο ίμψοίνόμ?.
\ί. ΐ-;ιν ϋτ.ο riji' π ςο κ ίΐμ ϊν η ϊ t^ iT u aeut.  t V «  <)* >ί /uiV
ΦΖ —% , >) <Κ* ΦΚ.=τμ , »; « («  Κ Ζ =φ Κ —ΦΖ=Τ/χ— 
χ ζζ Ζ , >; λ' ΖΨ :=ζ y.

Λί t'(‘U U n i rcTv σημιίων r i j i ’ 7ri>(>i(pe(>ciccr τ»  Ι'ΨΛ
•/υ/λ« > n\ rot A  ^  I σν\μίΙα *7Τΐζ*νyvv^tvotf ivOuo(f%

1 > ' / # τλ W'ntf/nu σν*ή(τω<η τ^'γωϊχ.

11 P O  BAH Μ Α  Γ.
§· 2S7. λο^ασων των ΛΑ , ΙΙΘ ΐυΒιιων , (% , S. ) 

jfuv fvOcicev, Tr/Λνίν i i  τ»)ν Λ A, αίς* το ΰπο των
Τμΐι/Λ»τω\’ ττ/^νχόμννον o^BcyUviov ϊσον * 7 i« /  τ&> ιίττο  
τ>ΐ'. *νξ*§*ΐ9ομήια; i'&f τυ\ϊ  $6$ι4σί}£  Ι Ι Θ  ττνςιεχ ομ ίνω
tf̂ C'/wv/u).

4

»  ̂ Μ*'*' ζ*}ΤΗμίν*ι iv b v u r s z  y > »j <Jr ΛΛζζ=«,
^ Κατα τ° I τμηΒάσηί) 'ίηω ΑΓ =  %. UkSv ή Γ Λ :=
« — χ.

* * ®  ΑΓ. Γ Λ “ 7 . Η Θ *  « τ * ^  τ ο  « % — % 2 r r r / 3 y .
*  xotur»ji <)* 7 ί|ί· efyaU vevk r> xctrtt το  Ν  ( ·ψ )  ylvtrcc/, 

Kty t S2 \ ,Τ* T|,rC*y«Mf 7tht]^Ul^ivTOS, >j kcctcc το Ξ. KW
*Jm ts* ™ /4,‘y χ - α =  Ζ, rS & 04* - β !/ ~  /3lZ,

4

ifΛ  Si

(*) u.v. *X X liI.
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yj xoctcc το Ο , Ιίαξχβολην (§. 2 3 4 .) ψ.φαίνϋσα. Π«. 
ςαβολη ccqcc f?<v 0 γεωμετξ»χο£ τόπο: , oi ύ το πξ  ̂
xeiytvcv fV/Aufτα/ πξοβλημοο.

Τ ίτμη<&ω %ν $l%u r  ΑΔ ν.οοτω το /3, (ω) κ,
« V  αυτό Ty ΑΔ  c f i d s  η H li =  « 2 , **·

4/3
ξαμίτξω τω β τ ζζ  Η Θ  (§. 2 3 6 .) ο£να*/Γ/ς«φ&ω Γία· 
ξωβολη η Α Η Δ . ληφ&&<Μί’ £ν τί?ι' οίποτίτμημ'ίη! 
Η Ζ “ Ι2 , tceTOtj η τ εταγμίνη ΖΕ —  /. ββχθ«σ« ί/ 
«Vo τδ Ε r i j f  ΕΓ 7ταξοί?λήλ& τν Η Β ,  εσετομ ή pit 
ΛΓ =  Χ, »j ΓΕ =  y. tV« 7^? το χ — «=Ζ,

2
taeTCtf το % =  Z - i t V  ί ϊ  >ί f»tv ΑΒ — « , η Μ

2  2

ΒΓ =  ΖΕ =  Ζ. λβ u‘ Α Β Η -Β Γ = τ Α Γ = ^ ·+ -Ζ = χ .

Ιττ« ^  το α* — /3y =  /Βίΐ., το «(>« y =  α* — Λ. &
4· 44

it το ΒΗ — ΗΖ — α2 — Λ. To ccqoo bH  — HZ—  ΒΖ^
4/3

Γ E = y . ,
H ‘ «Vo 7Ταντ·£ άξ& σημάα τ^ί ΑΗ Δ  θίγόμενη** 

&ετοε τη Α Δ , >ΐ ζητΰμενη e^otj, ifW  τ*/*λ  τ«V Α& 
οοςβ το uVo' τ»ν τμημάτων πεςιεχόμενον οςΒογ»^
1/ V Μ I > ) Ν Ν / \ ϋύ<σον e»v«/ τω υπ αυτή* τηs τεμνασης χ&ι τη£ 
πεςιεχομενω οςδογωνίω.

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Δ'.
§. 2 8 8 . Δοθ«σαν ταν ευ&οων ΖΚ, ΖΓ  (%. 9 .) T*vff  

θ»ΐν yoovluv πεςιεχασων, την Γ Ζ Κ ,  >1 τά'ν ΰ ά Γ %rt*
fieoiv , tufefy t<£>’ εκοίςην των Παραβολών , αν ** ^

χ*

(*) Π/r. X X V I I .  κ . 8 .



y.^u'Zii, σ ψ £ ον  *φ 'ο  tj α π ό  τ 5  Γ  επί£ευγνυμίΐ>η πςός  
i f i c t i  V W  Π ^ ο ίβ ο λ ? , εΐτΰν  r? ί κχτοο το  ά ςη μ evof 
e -ψΜν ($U7ncy.f\y τή ς ]1 χ -χ β ολ η ς.

*'Κ-» μΐχ των ΙΙχςχβολων η ΒΜΘ , re  ev »υ· 
TV ζητΰμ>·ν'.ν τημ^ον το  Μ. η ««« χ π ο  τ ΰ  Γ ίπ ) το 
Μ hi£t'SX,$Z<roc ΓΜ πςός c fio cs  Ιςι τη της ΤΙχξα- 
β:λν( ίφχπτομί-.ν ΦΜ. *ίχ$ω ΰν α π ό  τ ΰ  Μ η μίν 
ΜΚ τν ΓΖ , tj be ΙΛΗ tv ΖΚ 7τχζοίλληλο?. ^ ϊςω  
*1 μϊν ['7~-.cc , V be Ζ Β ~  /3 , ν\ ^  ΒΚ =  % , V bg 
KM — y. ^ e~ai bri »j μ*ν Η Μ =  ΖΚ =  ZB-t-»BK rzr 
β  +  χ ,  >} be ΓΗ — ΓΖ—ΗΖ =  ΓΖ—MK =  « - y ,  * 
be (§. 274.) Φ Κ =  2 %.

Έττ-ί ό'< τ χ  ΦΜΚ, ΜΗΓ ΤζΙγωνοο ο μ α »  eiav , ΐςιν 
οΐζχ ω>· ΨΚ : ΚΜ : :  ΗΓ : ΗΜ, ν\τοι ως 2 % : y  : :  
α—//: β -\ -χ . ί-V. τ»νΤ'/ΐς be τής χνχλοχΐχς η κχτοο το  Π 
ej’louns· y'.-.sTccf (of) ϊης, Τΰ τετζχγω νΰ πληςω&εντος,
V ίν τω Ρ· τ& ίντος be τ 8  %-+-$ =  I I ,  »j tv τ<£ Σ*

3
τταλ/ν τ5 T trqxyw ii πλ>ΐζω$εντος , »; Ιν τα> Τ. 

Tf êrcs· tie τ8  μεν y  — « =  Ζ, τΰ  be χ 2 -+-/3 = y 2,
2 4

») tv Τλ; τ » t| tjf ti ίν τω  Φ, ,rE&.«\J/<V ( $. 2 43* ) 
ψφ&νΰοχ, όηλον » ζ χ  , or/ ο* γεωμιτζίκος τ ό π ο ς ,
V τό πξον.νμενον επ ιλύεται πξόβλημχ  ‘ EAf/ψ/ί- *ί/.

Tfr/ut»jcBio «ν JV%ofe »ί ΓΖ ( β )  κχτοο το  Ο, λ, >/%£<» 
τδ Ο η ΟΨ πχζοοΧ^ηλος τ% ΖΚ. ομοίως bl%a 

τμη^ήσης τ -̂ ΖΒ κχτοο το Τ ,  ν\%$ω οοπό τΰ  Τ >) 
ΤΕ πχςοο&,ηλος όποτεξοο των ΓΖ , ΨΚ. γ*Ύξ»φ~ 
θω ΕΑ«ψ/ί: ΕΛΑΙ, «ί? μείζων μεν διοόμετςος η

Λ 3 ΕΑ

X X X I I I .  ο·) Π/ν. X X V II I .  (^χ. 9 .)

ΚΕΦ. K-V.ΠΕΡΙ ΓΕίΧΜ. ΤΟΓΙ. ^ ΛΟΡΙΣΤ. Τ1ΡΟΒΛ. ι6g
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BA =  2y , (§, 2 4 4 ·) ίλοόσσων Α* ν IA =  2 y. (φ. 2^5.)

Υ2ygy hctj A»j το Δ το της ’ΕΑβψνωί- vAvr^cv. ϊς ι γόξ 

V ΔΨ =  ΤΚ==0Η -% ==Π . Λα η Ψ Μ = Ψ Κ -Μ Κ = ζ
cl—jz=z 'L 2

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Ε'.

<$. 2 89» Δ οΒ άση ; τ γ̂ & χφ οζά ; των π<ά; τη βχ· 
(TC4 '/ωνίων των im  τη? α υ τ ή ;  ΑΒ ( ιο.) β ά σ α κ  
Χξΐ'/ώνων, ίνξ&ν τον γιωμΐΤζίν.ον τ ό ν ο ν , tv ω aj ν.ί· 
ςυφοή αυτών,

3>Ε:;ω /κ/α των ζηταμίνων κορυφών ή τ5  ΑΓΒ Tf/· 
γωνζ I . Έ<*ν ά^ββ, Α/%α τμ η $άση ς της ΑΒ κ«τ« τ# 
Κ , άχ& ή α π ό  τ5 Κ »i ΚΕ π ξ ό ; ός&χς ry ΑΒ, *j 
«fVo τ£ Α £τπ το Ε ίπ ιζκυχ^ ^  ή ΛΕ, ϊσβται ή γ&· 
via EABc=EBA. Α<ο »? ΓΑΕ, »} διαφ οςά h i  των πξά  
τ ί  β ά τ α  yων<ων ΓΑΒ, ΓΒΑ τ% Λ Π) τζιγωνΰ. ληφ· 
θ«σ>ίί £ν τϊ)ί ΑΖ =  ΑΚ, «7Γβ fttV τ5 Ζ ηχ&ω ή ΖΨ 
7Τ(>αί ο̂ θαβ? Ty Α Γ, τ>ίν ίφαπτομίνην τη;  J oS hW  
γωνία·; ΓΑΕ ϊμφ οάνχσα’ α π ό  Αν τ« F- η ΕΡ τή  ΖΫ 
σταζά&ηΑοε- α π ό  Αν τ?  Γ  η ΓΦ τν  ΑΒ v.abtxos. X) 
ίκ β λ η $ α? α ι οή ΑΓ , ΚΕ συμ βαΑ ίτω σαν  α^>ίλ«/ρ Μ· 
τ ά  τό Δ.

"£*ω Αί η μίν ΑΚ =  ΚΒ =  ΑΖ =  « ,  tf Αν ΖΨ =  
β  , »ί Α̂ ΚΦ =  % , »ί Αν ΦΓ =  y. A>j «ί
ftt'v Β Φ = α - + - χ ,  ι{ Αβ ΑΦ=ββ·— %, »ί Α« ΑΨ =  
Ϋ α , * - * ~ β * 1

Έττ« Α̂ eJf ΒΦ ; ΦΓ ϊ ί ΒΚ: ΚΕ , ήτοι a  -4- %·. 
y  * ? <# t ΚΕ , eVfTO»/ ti ΚΕ =  «y. ομοίως ίπα$ή eis

«*%
Α Φ : ΑΚ; :  φΓϊ ΚΔ,  »?roi * —% : at:: y : ΚΔ» fa*



roif y ΚΔ~*ν. V οος& ΔΕ =  ΔΚ— KE==«y— ecu =
α-Χ, ( _  __ «-% flsf %

8«;/χ. «*« Α  το ΛΕ2 = Α Κ 2 -+ -Κ Ε 2 , *ί «fee Α Ε  =

ft2—% 2 ___________________
t/<*2-H«2 //* rrr «  |/«2 -+- -Η ^ 2 . i i
ψ «---—2

_________

^  Μ Λψ : ΨΖ : :  ΛΕ : F.P, «rsv « ί  |/λ 8-η 3* : 
0 : :  « |/λ2 -+- 2α% ·+· % 2 Η- / / 2 : ΕΡ. Αο >7 ΕΡ =  

* + Χ ________________
α 0  |/«* -4- 2 Λ % -4 -% 2 -+ - y 2 . TroeA/y ίττ»  το α δ 2 =

* iX - Y * 2 f & 2 __________ ______
Ακ2 +"κδ2 , h r r r n  *ί ΑΔ =  α_ΐ/α2 — ζ α χ + χ 1 + ι β

α - χ  ^

h i  i t  y&j (is ΔΕ: ΕΡ:: ΑΔ: ΑΚ. Αο ω ς  2u y %  : ω β .

_____  ________ « 2— X  » + χ .

V α 1*  2* χ + χ *  η-^2 ; ;  α  γ » 2— 2α χ  f  % 2 ί  y 2 : oe. 

|/*2 -* -02 « —%
**■ ruvrys ί ί  riff ccvctXoylus, y xeeree το X (y) ίζίσοοης 
ylveretf, ιξ ys y Kotrcc ro Ψ, των Τίτςχγωνων έκού- 
Τίξων Κήφ$ίντων y kcctco to H  ,  ys’ y y.ctrd to 
w  ̂k'£ dvrijs ie y koctoc το β  * y&j y tyefcys y xee- 
τα το γ  jcj rye r(rqccya>viv.ye ξίζηε ίκοοτέςω$εν έζοοχ· 

ή κατα ro i  ,  ίζ  ys y xotreo ro t , vg) r S  
Tt>Jfctywu wXijffio&h/ros, y Kocroo ro ζ , rrBtvros i i  
τ* X ·+· ay =  Z , »} κατά Ίο y , κ> τ^ ίντοϊ t£? y.

0  β
______ __________ Λ 4 jA 2 -

ΚΕψ. ΚΔ'.ΤΙΕΡΙ ΓΕίΙΜ. ΤΟΙΙ.κ,ΛΟΡΙΣΤ. ΠΡΟΒΑ. 167

(») Π/r. XXXIII,.
f·
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ccL -\r β 2 =  Φ , η y.xrcc τ ό S. tins· Υπερβολήν 
Ισόπλευρον, τ α τ ίς ι  τ ά ς  ό'ιχμίτρας foots έχ ασα ν  ίμφοΰ. 
να' fot]s y ap  ασης rtis π  K ay la s  π λ ευράς  τη παξ& 
μ ίτ ρ α , (όρα τό 2 S3·) (σ  ̂ *'"«/ ^ η Δευτέρα Δ/*· 
μετρος τη π λ α γ ία  π λ ε υ ρ ά , μίση ανάλογον ασα  αν, 
της r e  ($ ) r&j rtjs π α ρ α μ ίτρ α .

’ l l %Ba αν α π ό  τ α  Β η ΒΤ (*) προς όρΒοός τη ΚΙ 
!&/ 'όση τη Υ,Ψ =  β . tpcy α π ό  τ α  Κ επί τό  Τ fV 
& υ χ $ ά σ χ  η ΚΤ, εκβεβλη&οο ν α τ α  τό συνεχές. ηχ$ν 
ί ί  α  πό τ α  Γ  η IS O  τη ΑΒ παράλληλος, *. τη ΚΤ 
εκβλη^οίση ν,ατα τό  Ο συμ β α/λασα . α καν fotTOj ιΐ 

Κ Τ = ]/  ̂ J hhS2 . ! π α  a s  Β Τ : ΚΤ : :  K? : ΚΟ, 

{{rot a s  β :  ΐ / α " 2 -+-/32 : :  y : ΚΟ , εσεται η ΚΟ= 
y  |/α3 -+-/32 =  φ. fo i i e  x&j a s  ΒΤ : ΒΚ : ί Κί:

Τ
ζΟ, ητο* ως β :  a : : y\ CO, tj a  ρα ζ θ — a y . ίαν αμ

, Τ
α π ό  τ α  Γ α χ Β η  η ΓΠ τη  ΚΟ π α ρ α λ η λ os , fotrtl 
η μεν ΓΠ =  ΚΟ =  Φ ι η & ΦΠ =  6Ό = :« ? .  U  »

/Β
ΚΠ =  a y  -Η% =  Ζ. Ά ν α γ ρ α γ ά σ η ς  α ρ α  της ΑΓΗ

Ί Γ
'Ύ περβολης , ης π λ α γ ία  μόν πλευρά tj A B:s= 2** 
κίντ ο̂ν ίβ re Κ , εσεται αποτετμημίνη μεν η ΚΠί  ̂
Ζ, τεταγμενη $β η ΙΐΓ=τφ . $ηλον $ε, er< tv ry ΛΗ» 
•ffcvr#/ «ί τοον επ ϊτη ς  βοίσε a s  ΑΒ τριγοονοιε·

ΚΕΦ·

0 )  Kurd riy n f. i f  if μ. rSv Key. T*«. riy h  «X» 85*
τ ϊ β\ τ ί μ .

(0 na. x x v ir. * . ι·.



Κ Ε φ .  ΚΕ '.

των ε ξ ισ ώ σ ε ω ν  τ ω ν  ε μ φ α ιν χ σ ώ ν  σ α ς  

τω ν ανω τέξω ν  β α & μ ώ ν  κ α μ π ύ λ α ς ,  κ&) τ η ς  

ά ν α γ ξ& φ η ς  α υ τ ώ ν ,  κ $  τ ω ν  Λ* α υ τ ώ ν  ιτνι- 

λνομε'νω ν η τ ξ ο β λ η μ ά τ ω ν .

Σ Η Μ Ε I Ω ΣΙ Σ ,Α '.
290. Λί των χνωτεξων βχΒμων ΐζιτωσ&ί Χ7ί&· 

ξώςιΒμοΙ ei<rt χχτοί r t  τχ  ytva ^ roc α$η. ν.χτχ μεν 
yxq τχ γίνη τοσχυτοά eiatv , οσοι cl μετά τ>]ν hoc· 
όχ κμ&μοϊ ν.χτχ οε τχ  tth . , ετι πολλω πλείονες. 
in xyn u j y«̂ > vvro tvx~ov των γενών Αιχφΰζχ a h -  
i t  Thru SljAcv, er< αμηχχνον ί·?(ν οίηχσχς ευζείν 
t x s  των χνωτεξων βχΒμων εζισωτας, ωσπεζ ;φ/
Tif βχ&μδ Ιίυζφ>TCtf.

Σ Η Μ Ε I Ω Σ I Σ. Β'.
§· 2 9 1 . T»jv υπ ο Ttjs τ £  χ ν ω τ ίς ε  β χ & μ ε  ί& σω· 

σίως καμπύλήν χνχγ^οόφχ^ β ελ ό μ εν α  , ί/ ε·πα<τχγω· 
V*ffc" άγνω μ ε e ii  ίτ ε ξ χ s άνχλΰομεν ε£ ισω τ& ν ,
χχμπυλχς γνω^χς εμφΜ νεσχε. ων ανχγζχφ & τω ν, σι\~
μνα ποςΐζοντ^ ί ΐ  ων χνχγξοίφετο^ *} ζητεμενη χχμ- 
τΐυΚη.

Σ X Ο Λ I Ο Ν.
§· 392, ΟΓον, 7Γ£οκ«$ω »j iv τω Α ( ζ )  τ 5  τ ξ ΐτ ε

, 1 * *  ijn f Λω μ*ν τ5  % πο/λ.χπλχσΐχ&&σχ
**  τ»;ν f> τω Β μ ε τ χ β χ Α π α ι» τετξχγωνικνίί h
* **xtKetr*fv&ev εζχχ& είσηε «V τ »jv εν τα  Γ . κ&<Βω

ΚΙίψ. ΚΕ.' ΓΙΕΡ1 ΕΣΙΣ&Σ. ΑΝίΙΤΕΡ. ΒΛΘΜ. 1 6?

*V το Ζ «τον ro7f tv τω Δ. τε&ίντοε εν εν τ% χχτού 
Λ 5

(0 Π,ν. χ χ χ 1ν.
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το  Γ εξίσω σα τ ΰ  Ζ άντ) τ $  |/ο ,α χ — χ 2 , y κατά 
το  Ε εξίσω σα ψνετομ. εκ ίβ της κ α τ ά  το & y κατά 
το  Ζ, κύκλον εμφαίνχσα. § . 288·

Δ ιχμ ίτξω  χν %  Α Ψ = 2<# (>ί) άναγεγξχφ Β ω  κυχλβί 
ο ΑΜΨΓ, (§ ·  2 3 ° · )  *94 ληφ Βάσης της  ΑΒ =  χ , 
«ίπο τΖ Β τ ε τ ά χ Β ω  η ΒΓ. κ, d u o  τ χ  Γ  αχ Β β αη  

τχ  κεντξϋ της ΓΚΜ · επ ιζευχ Β άση ς τ ε  της AM, 
εκβεβλη& ω η ΓΒ κ α τ ά  το Γ. λέγω  $η , ort το οψ 
μάον  Ρ εν τη ζητύμενη καμπύλη  ε*ίν. ε π ά  γας  * 
Α Β = % , η ά ξ »  ΨΒ =  α α ~ χ .  Λβ y ΒΓ=τΖ . ht it 
ως ΓΒ i BA : :  BA : BP, ήτοι ως Ζ : χ  : :  χ  : ΒΡ. 
y ά ς χ  BP =  5Ca. . d&ec το  χ 2 = : ι / ,  ως Ικ της χ*

"ζ 1
Tot το (θ) Ε εξίσωσε ως ίηλον, η άίςα B P = y . επά Μ1 
μεν AB=rr%, (<) y i$ BP==y, $ηλον άςα οτ* το σημά> 
Ρ iv τη ζητχμενη καμπίλη hi. τω άυτω $η τςο** 
ληφΒείσης της ΑΔ =  χ  , \ομ ταχΒάσης της ΔΖ, 
αχΒάσης τε Λοί τδ κίντξΧ της ΖΚΝ , jgy επ/ζεν%· 
Βάσης της ΑΝ , ίκβλη&άσης της ΖΔ χλτ# τ» 
Ε , δαχ&ησετelf y Δ Ε <J/o re σημάον Ε 
τρ ζητημένη καμπύλη fcxf. ο μ οιως\ ycy ετεςα 
ποξίσα&U4 σημάα αχςις δ ν αποτετμημίνη χ  2*  
ληφΒη τη ΑΚ. τ ί π  γας η άπο τη  Κ τετχ'/μΐη 
ΚΗ=ί/, if μεγίση των εν τβ ζητημένα καμπύλη f j  
ταγμίνων hot*. *αν ληφΒβ y μεν Ψ Ι~Α Β , *
Φ £ = Α Δ  , «%θρ λ ' y μεν ΙΛ = Β Ρ  ?$y παξ<*&* 
λος αυτή» if Ar 2 0  τβ ΔΕ , ισετοα τα  Λ ·  ̂
σημεία iv τβ ζητνμίνη καμπύλη, τα dvrχ & σημ**

ώ

(») π;·, χχχι. χ. 4* (*) π.ν. χχχιν. (Ο Β*
X X X I. χ . 4»



κεφ. κε'. ΠΕΡΙ Εα ΙΣΛΣ. ΑΝΛΤΕΡ. ΒΑΘΜ. 1 7 *

7(6 'ίτεξΛ μεξη > «τ#ν τχ  © ενξεΒησοντοα. εζ
» <5>"λ:ν, cu  ϊ&βψβΛ&ί k i  το TYis ζητημένης χχμ· 
χνληί %ψ*·

Σ  ΐ  Μ Ε I Ω £  I Σ  Γ'.

$. 893· Τ£ν r u s  IIΧ ξαβολχς εμφαινασων εζισω· 
tew , (κ) μ\η μεν !?<ν η τδ δευτέξϋ βχΒμδ^-η xocrcc 
τ: Η, ( § .234 .)  *ί τ»?ν εχ τη ς  rS  Κωνίτ τομής πςοχυ· 
-ητασχν hhZvu' $ΰω i t  cu τδ r^Vi# , eu ίν  ̂τω  Θ* 
τ̂ Μί <?i «ί τδ τ ε τ χ ^ τ α , α< κ«τ« τ© I. εζ  δ  Srλον, 
βπ «μ τδ βχΒ μ δ ν π χ ς χ β ofaxctf ίζ*σωσ&ε ισοίξβμοι 
μίν eVi τω ν— ι , σν\μ(άπντ<α Ss ϋτχβ t<£v εν τω  Κ, 
ί ντ»3 των Ιν τω Λ εζκτωτεων.

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Α'.
§. 394* Tijv υ7Γο τδ ϊ εν Τω Μ $c&et<rtjff εζισωσεως

ίμφαηομΐνην τδ  τξίτΰ βχΒμδ Πχξχβολνν χνχγςχφα*.
’Ew« >ί iv γω Μ ίζΐσωσιν η χυτή fet τδ εν τω Ν,
*«<&« το y% ίσον Tois εν τω Σ . δκδν χντ χντδ τε-
bivToe τδ ‘ίσα άυτω εν τδ  xxfci το Ν *£<σωσ«, 7ΐξο·
*υψβ ιί εν τω Ο.•

ίΐχξχμίτξω 5ν τω « = Λ Γ  (λ )  xvxyr/ςοίφΒω Τίχςχ. 
&λ»ί »ΐΔΑΕ, χ νπο τν\ϊ χχτχ το Σ  εζισωσεως εμφοα- 
*ψενε\. ( β3<1. ) ληφΒείσης Si τδ: χποτετμημενης

τετβίχ&ω η BE , X) ετίίζενχΒ^σην της ΒΓ, 
«0ί/3λ»ι&U9&V eu Α Γ, BE. %&( λτγ· μ«ν των Ε , Δ 
*>ΐμ«Μ δχ^ σΛν *« ΖΕΦ, ΔΚ τ»  ΑΒ «£ον< ΙΓΧξβίλ· 
t̂ ct * τδ Α δ ΚΑΦ τδ ΓΒ. Atyw βτ/ τ«  φ 

Κ 9>ΐμ£χ jy Tjj ξητνμίη ΤΊχξχβολν «σ/ν.
y*f || βίποτετμχμίνη ΑΒ =  Ζ , η » ξ *  Τ#- 

**** ”* im  την χχτχ το Σ  ίζισωσιν. *<?< Si
ω ς

(·) η*, χχχιν, (n) XXXI. *. 5.
>



17* Β Ι Β Λ Ι Ο Υ  Π Ρ Π Τ Ο  Υ

μ  ΑΓ : ΑΒ : :  ΑΖ : Ζ'ί>, β>* λ : Ζ : t y : ΖΦ.
Αο ίί Z(fc=Zyr=% . «V* $  «V ΑΓ : ΑΒ : :  AT:

ct
ΤΚ , α τ ν ν  ώς cc : Ζ : : — y : ΤΚ. »?' « ? «  Τ Κ = -

Z y ~ —%. *w  « ?*  »} μ ·ν  AZrrry , »j ίβ ΖφΞτχ.
to
^ >j μ ίν  AYzrz— y, »i J<* Υ Κ ~ — %. <5* τό Zy=S

<*
% , h i T U j  « ν>« τ», Z=r«%. r ibtvTot i t  iv τ>) mmi

y  . . ,
re λ  (μ ) αντί τ£  Ζ τδ «% » »ί κ«τα το XI

y
9Τ£βκυ·ψ«¥ νζίσω σκ.

Ί ω αίυτω Λ) τξόττω » οΐ^ων ?ro(><J&*Vra)V σψά&ι
uvcty%u$etveroi\ »j ΦΑΚ I Ι«ζ»«/3 λ̂»τ» (ν) tv # *W»if Ρ  
των ΑΖ» AH, ΑΙ το ι/ νμφαινασιν^ *κοίςη &  τ<£κ ΖΓ* 
ΗΘ, ΙΛ,  το %’ αίτΛυτα*’ ίκ χ ςη  μίν των ΑΥ» ΑΜ»
ΑΗ Te—y* *κ«?>ί ί«_τά>ν ΥΡ, ΜΝ» SO, το— %·

II Ρ Ο 15 Λ Η Μ Λ Β'·
§. *95 · T»jv ν π ο  τϊ?ί *ν τω  Π <5eSrtVifi’ (£ )  {ζισαΜ *  

ίμφΜνομίνην Λναγςοίφομ Μ Χ όβολην.
Κ«<&α> το y3 ίσον τοϊϊ *V rcw P. T t S l v r c t  av *r ̂  

K«Tof το Π t fa v ve t ct\r) τα  y3 rS  'ίσα Λυτά» # **’ 
Too το Σ ifctaotvte ylverctf. ,

' Kvctyty^cttySv αν ή κυβική Τ ίχξχβολη  ΕΑ Δ» (*) * 
v7ro T t}t kcctcc τ ο  Ρ } £ ( σ ω η ω ί  ίμ φ ο α ν ο μ ίν κ .  ($ · β 9™

itj «λ»|φ$α>σοίν αττοτοτμψ ίναι η Α Β = Ζ  , *j >ί Α Λ ^"
Ζ»

Μ  π/,. XXXIV . (.) Π... XX XI. χ . 6. (I) Β*· 
XXXIV. (.) η*, χ χ χ ν .  **. ι .



Ζ, κ  τίτβ/,νο) *1 ytv  UF.— y, »; i s  ΛΔ —  y. *1%^  ̂
it Αβ pv τΡ A »ί ZAT βπβτ^Λ ΤόΓν ΕΒ, ΛΔ*
Λίν, Α« & τΛ Ε κ, Δ «< ΖΕφ, ΔΚ, r f  ΑΒ β{βνι τγλ- 
'ξά/*Λ;λ:ι. i l  λ η $ 9 ά σ η ς  τ ί *  Λ Γ = *  , ίπ ϊ& υ 'χ Β α ισ α ν  eu 

1 1 5 , ΓΛ. ;#/ ΐ χ $ ω σ χ ν  c ir .o  τ 2  A >ί /κ*ν ΑΦ rtf 1  Β> 
ί· ού· ΑΚ τ/} ΓΛ 7lU^ec/JtyrM*· Aty« οτι τ«  Ψ Κ 
rrpV« A· ry ilajaiScAy « σ ! ,  ry ντχο της  κ «τ«  τ ·  
I! ifavoictM k(Jt<$CU\6l*t\'%.

Pv/ti wit ΑΓ : Λ13 : :  ΑΖ : ΖΦ » ήτοι <*ς «  : 

Ζ:: y : Ζφ, y α ςα  Ζ φ :=  £// =  %. όμοΐως ην ως

00
ΑΓ : ΑΛ :: AT : ΤΚ, «τ*ν *'* α : — Ζ : :  — y : ΤΚ η 

«̂■λ Τ Κ ~ Ζ y =  χ . ti<v Ζν η μ ί ν  A Z = y »  * 7

at
ΖΦ=τ χ ,  ^  η /**ν AT =  — y, >ί ί* ΤΚ =ϊ= %.
Ex Tferwy #y ^λον , · «  τβ τ»}* ζητνμϊνΐjir Μοοξοοβο· 

A»jf SCty»* efwcv «?ι τω «7Γο r f r  τ *  Kwytf τομής.
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Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Γ'.

#ί· 29 ·̂ T>jv uVo Tyft* χλτλ το Τ  (w) *£*-
ouayar ίμφ&νομίνην ΙΙαξαβολην αναγ^αφοη.

Κ«&» το ^4 *jcv τόϊς ry τα» Τ . «κ£?ν rv ry κ«· 
Τ*  Ts,  ̂ *&<7vrft re& ivrcs d ir t  τ2  y \  τ2  ί'σ# <*υ· 
τ^· * *&ταί το Φ 7Γ(Όκυψ« ίξ ίσωσα.

„ A,r*V®yfβ»<̂ α̂> 2 ν 1Ία?χβ :λη  η ΔΑΕ , ((>) y υ7Γ<ί 
^  *?7* TC Τ  ίμφ«*νομΙνιι (ζιτωσοως. (§. 3 9 4 ·) *}
** * VJ** **Tct7*tvije γινομίνης, της Λ /ν τ£  πςωτω 

^ μ χ τ ι, ίίαοντοη τ»  Φ Κ σημηοο βν ry £y«
rir-

(*> ha. xxxiv. 0) X X X I. *  5.



τΗμίνη  Tl^rt/^cAiT. L ·  ή νπο  t »;V κ * τ «  ro T Λ}λ*. j 
ifc*1Twtf<’«A>v Ii«f«/3oA>} t jy ru f  (%. 6.) »| ΦΛΚ,

II Ο P 1 Σ Μ Λ.
δ 9 7. *1* v̂ i'wOi'v 7Joqi&Tctf ή yfwxtj f i M r  r l ,

Ttotraw uvctyijoi<p.iv τ« ν  I Ι«^ «β ολ*ν·, rail·' u/to i£*. 
Av.oV/'.vv ιμψωνομι-ναϊ* tv omv Te tra^cv rdv d y v d w t 
diov 1 0  X , 7 yv μονάδα ttt&t»rnjv e%ct. ίμψχινίτω ydj 
)} n u rd  to X K^iVivim' (*) tK«<7>jv των H ŷ/n<-v«v. tut· 
cJro to tfv 1 /fxoi’ raiV tv τω Ψ. Kj iv ry K «r« r< 
X {Zf'Twj'i, t {/ «wry j’/yy τ« m r«  r i  i i  r#5yr#
« ΐ τ ’ « 'ur-u Ί e *W  «W *i\ Ki<v 7T('<JKu\|/t< y Κ«ΤΛ r)
«  i f t w i H - » i f  >ϊ> ή y a r d  το  β  y lv rro tf» ά υ τ ϊί  
(Vi >| K«roi 7 0 7 . 'W  TaJv ifiJO'Vi'ttlV ίν των vv τΛ 
H' ^ 7  '/rô ‘0 *j<ravr«/ τ »  σ^<'<«, til ων ctvw/(>u<pt}HTq 
♦itJ/rariiv κ«τ« το X {ζισωσιιοΰϊ άηλβμίνη  11«<-«/3ολί. 
>1 mv μ«ν re v π ιστόν  ffŷ wivy otyifyoev, κ«τ«σκίυ| 
μνν xc>js*iov τη τ ϋ  π ς ω τ ν  π ρ ο β λ ή μ α τ ο ς  ($. ay4·) τ· 
JV τϋν IIα ν α β ο λ ή f  % ϋμα » fovroty τό  ΦΛΚ' (t ) /#» 
Jo «(>r«v, rtj rH (§. flj>5 )  to J o fJ
rfiv κωνικήν I'revctf Ν αςα β ολ ή ν ,

s  ii μ κ ί u r  1»
§. 3 9 8 . Ή J*  vvViK») /uo'ScJev- τ ά  «ίναγςάψΗν f i t  

Τ\α(>αβΰλχν\ τ « v υντο ν<£<τω<τ*Αΐν ίμφθ4^ομΐνα%\ iv tUS 
iitoirofov των «ίγνωςαν ίκΜττ,ν ϊ χ *  rije pov<JJor ^  
£ον«, ί?)ν ή J f f r  * »j ίν Τω J  if / y a w f  (υ )  iitwVyv τ Λ  
καμ ίνω ν  ίηλοΐ ί&σω'τοων. frj Jo το μ μύζον τΰ  ν» 
fy»<pami J« *K«rof« οίξΐ^μιίί ή rot τ η ς ίΐτ κ ,  ι) d f r l t f  
4 το ^«ν wi^rov oi^S^ev, το Jo άςηον. ημ&ο* i f  
rtjv iv  τ̂ 3 J  if*'<r«T<v J«c roilv iv  T»7f * ii, ζ  y ly i£ * f

1 74 Β Ι Β Λ Ι Ο Υ  111» H T O T
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ίν.ατΐς» ίκ των πςοδιΑληφ& Ασών ί^σωσνων i<y)v , 
{ν tin! το  *Τ r<;ov των άγνωϊων την μονάδα »κ- 

D ;rtJl, A  raoy ΰττ’ Λυτών» ίμψοα-
ημήων Ιϊα ςαβ ολ ώ ν  , το, τ* y  X&f % iv?*dfaovTotf , 
^  σ«^«Λ '/rô JJfiffovrof/ , A cov *j Η α ς α β ο λ η  * /ςα φ ·  
bn'TVTcif, >ί υπό Tflk' κοντοί το ί  ν̂ κχοόσ-κω* σι^Λ/νο- 
ρ,'ν̂ , ;<7»ον Α ,  «Π Αϊ ΤΟ Ζ iVoK ΟΚΛ/ TU/ II. τ*ν «  
γ^' Krt/χΛ», Αί των iv τοϋ ο Kj £  »} κοί­
τα το ό' yivrraf. iff μ ycl(* το μίν / ν Ισον το*»' T/w 

ι, το A ΙΙΜ τ « ί  Α» τα» τό μίν « («  Ζ l<rcv τοΐν *·'ν
TW >!, ΤΟ Α II %h tv Τω Β. i£  i  »| KOVT« TO i i£ l- 
* « « f  ylvntn. χοή r ? t f  μίν ν δυνάμνων ίκατί^ωΒ^ν  A»j<p- 

ShViji·, ή iv τω  κ’ την  A μ , *f »V too λ* π ά ν τω ν  Μ

Ti-v auT>ti μνξων d i»  Tb a  όίΜ ^νννντων, η tv 
τλ μ {ζίσίΑΟη· ylvtTAf,  *ζ tji η iv Τω ν t >j rtW »} 

ϊ<7«ί Tfl κοντά το A ΛουκονΑοτΛ/A »} ^cr^cJci α υ τ ή  δ ιά
rvv Ijftg προβλημάτων.

II r Ο B A Η M A Δ'.
$· ®99» υπο τ ϋτ iv τω ζ  δοΒάσην νζ/σωτοων' 

ΙμφανψίΜ άναγξάφ*ι Ιία^αβολην.

**‘w  *?* Α τρ κ»τά το 0 ytvtn« ίζισωσ* το μίν 
* * τ# ^  ►'— a4 ew#f »*»* το ji#v μ Ŵ /?roK, το 

j i  v «{Tie* οημαΐνπ άςιβμόν. X&j t| μίν k a ta  to o 
ζ βωοκ την κατά το Ο ίμφ*ίν* ,  η Α  κοντοί τ ο  ζ  

»ϋν ΚΑΤΑ ΤΟ π.

b  <υ3··' T.f ιί ΗΝ. (9 )  » f «  rffWf Λ Λ τ ϊ  
J * y  ,* % τομ ν»ότ*σ*ν  δίχ* ta s  ποξ) το λ  2ξ&άν 
IrlVoml· 5 ^ ^ ® ’ άνΛγογςάφ&οοτΑν i i  ϊ ίΑςαβολομ,

Α®» W 4 ΜΑΤ» ΤΟ Ο iihoH hf ίμψΑΐνοο, (J#  a d o . )

____ _ t

<♦) Ofc, χ χ χ ν .  *  · .
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^ η ΕΛΔ, η νπο rns χ χ τά  το 7ί Αηλαμένη. (φ. #94.)
ολίίφ$<*> f t  ’h ct7toTtr\Λημίνη AN =  y . n&j duo r i  
N τντάχ&ω tj NM. », ηχ$ω dzo μον rS  Μ η MZ 
ry AN, dr.'o As r i  Z tj ZO r g  £P, d tto  f t  rw  0 
up} K at O il, ΚΨ r i  AN , *ττο f t  r S  Π ij HV 
r>7 ?P 7rccguAtiAoe. λέγω  A rj, er/ r «  ο η μ ϋ χ  Λ ,  Ϋ
tv ry  ζη τχμ ίνρ 1 Ι χ ? α β eA» d o t , r j?  uVe r iff  x«n» 
ro £ ΐ^ισωαεωι; ίμφοανομίν^,

Έττ» A N = y , »j «£# τβταγμίνη NMS
Z, λίί t >jv y.XTct το  ο tfcfooo9tv. dqct K) >> φΖ=τΜ Ν =  
Z. u/lci to Zzzzllj (  $. 898. )  <*<w ή Φ Ζ = Π . 
*τη? νν η τνταγμίνη ΖΦ= Π , ij αίξοο αποτιτμφί· 
νη Αφζζζχ Aid τψ  χοίτ* το ττ ίζΐσωσιν. t<u St Offj 
vi 4>A =  K N ~A N r=y. i i t d  f t  η μ'*ν ΛΗ =  Η Π « 
ΦΟ =τΛ Φ=τ% , η <*ξ<* Α Η = - χ ,  ή f t  Η Ψ =Φ Λ =^. 
*κ«ν η μαν κποτ ίτμν\μίνι\ ΑΦ = % ,  >ί f t  τοτχγμΜ 
ΦΑ=τ^,. ^ 3</ >i /ww A H — — % , »f & H ¥ = y .  η» 
u(>u Λ ;L ψ σημαΰύ *ν Tff ζν\τνμ»νν ΪΙαςχβολξ «V#* 
iff W #  (* ;* . 3*) ™ ΛΛΨ.

Π Β Ο Β Λ Η Μ Α Η'.
§. 3 0 0 * Τ>)ν νότα Ttis *ν τα* f  ( χ )  AcBdct^s Αζ#*φ 

90WS ψ φ α ίνομ h))V «ν*γς»\|/«/ Π«£«/3»λ>μ'.
’'Esjv λ «V ry χΛτα το <ί y«mjj ifyordaeo» τ#

μ6·ν μ  =  5 » Τβ <̂β ν =  3 ,  ίχοίτ^ξοί ft  Χξβμο) **\ 
ζϊΐτοί. At Ο η μ(\< VMT06 ΤΟ F }ζΐνθ»9Μ, Tljv ί*
9 ίμφοάνο*' »ί ί ί  κχτλ το ζ ,  την κατοο το τ. : 

Κ«ίθ»<Γ«ν 5>» ίυ^«βγ «ί ΗΝ, PC* ΓΒ, ΕΔ (ψ ) »(■ *)*  
r f  ττ^ολαβόντ* πςοβλημχτι. ^ dvxy€γξχφ$ούϊβον Π*(** 
βολή ητο ΕΜΑΔ η νττο r?ff κ«τ« τβ 9  ίμφψ*'

>*·

Cse) π<>. χχχιν. (<■) η*, χχχν χ .  «·



μίνγι ( f  2 9 4») “CSV *ί Ε^ΑΔ , »ί uW xy*
yc«7« re r  Λίλβ/mij. (§, 2 9 0 .) ^  αλή φ & ω  n ά τ ιο - 
τίτμ'ψίνη AN— //. ooVo rtf N τ?τ«%θα> y KM, 
^  <·/.β$λκύω v-otroi το T . ;g</ νχΒωσαν dmo μίν  
των Μ, κ, T σ ψ ά α ν  οά MZ, ΚΛ, ΤΨ xy H N, «V o 
ί ;  Tj  Z »ί ΖΦ ry K , aVc ο» τ έ  Ο ιί Oil ry HN, 
#Ve is r£ II tj Ι1Ψ tv K  π α ρ ά λ λ η λ ο ί .  λίγου i y , 
(7< τβί ο ν μ ά α  Λ ί(£/ Ψ ίν ry ^ντ^μ'ν^ I Iα ς α β ο λ ν  
iacvTUj, ry ιίττο xyV κλτλ re £ t^JXwVfw i^ osve*

Η*»?· t r „
Τ.77Λ 7 «ί̂  y άπ οτετμ η μ ίν η  A N —  //, if <*£« *r«

ia'/fjtln) N M ~ Z , λ »  xyv k« x<* re x i£/xoux<v. ί π ά
is 70 7. --I1, (*$. (/(/S.) *'<v «ζ>Λ y NM —  II. ά ς α
*2 >j Ζψ~11. ΐ π ά  Zv rj τ ε τ α χ μ ίν η  Ζ φ = Π ,  *f ά ζ α  
ύπιτπμν\μί\ι\ A φ — % , $ιά  xyv χ«τ« re r  i£<Wx<v. 
f?< is ;(«/ >i /\c]>K N rrr  A N rrr: y. π ά λ ιν  tVwiy ή 
AH =ΗΡ—ΓΑ— Οφ^=ΛΦ, y «'ce Λ M =  — % > y $i
H ^rr NT AN rrrr//. xce //tv ά'ς>« A i i  Ψ  ση μ εία  
iy τ ϊ  ζ.ηταμ ';y I loô «/3eAy t»<r* , το  Js %ήμ<* αυ τή *  
•fseiov r&j tx u r?(;«>; των  tv xy scecretxxruy civayqcc<p· 
b a a w  ΪΙαςα& λΑ ν.

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  ς ' .
$*t30*· Tyv IIoi(/aiScAyv «ναγ^α-ψβ^, ryv vVe riff

k«7a ro y (&>) ic&«xyf εζ ισ ω σ εα ε  εμφαινομίνην.
, ^  τϊ κ#τ« ro i  a('« y  ενική ΐζ ιτ ά σ ε*  το  μεν μ ~ 4 ι  

*e St ν r r  2 , ίκ ά τ εξο ι <5* ά^ιΒμο'ι άρτ ιο ι. Αο Λ? y 
Μίν κ«τα Τβ ? I'Qcuxns xyv xceroi te  φ  σημαίνει y η

9 r * ^  T*' ^ T^V ΧίβΤΛ 5i» "  ■ ; '· » '· · ·
Λ £  V * * *  Zv ivSActf tti ON  ̂XT> ΕΔ, ΓΒ , {# ) d t
« Tf  »*rr«^ry π ξ ο β λ ν μ α τ ι,  ($. 3 9 9 .) ?0 y a v a y t*

M y$m<p*

ΚΕΦ.ΚΕ'.ΠΒΡΙ Ελ ΙΣΠΣ. ΛΝΛΤΕΡ. ΒΑΘΜ, 17?
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γςάφ&ύο Ναςαβολη η μtv ΕΜΑΒ , η νττο TKt κοίτα 
το φ {ζισωσ(α>ϊ δηλωμένη , η $i ΕΖΑΒ , ή υπο τ»Γί 
κατά το %. ( $. 2 6 ο. 2 99· )  Κ3Η ληφ&άνης της 
αποτντμημί'νηί ΛΝ —  y ,  τιταχ& ω ή ΝΜ , ^  it- 
βνβΚη&ω κατά t o  II. ?(#/ άτι'ο των Μ , Κ , Π <ηι· 
μ (ίων η%&ωσαν ai ΜΖ, ΚΨ, ΙΠ τ{( ΑΝ , άτχ'ο ί* τ5 
Ζ ή Ζζ τξ} X T , άπο h  τ5  Ρ ή ΙΉ τν  ΑΝ, Λβ H 
τ«  Η η Ψ ΗΤ τ*/XT. htya $η, or* τ «  σημΖα Λ* 
ζ,  Ψ, Τ  tv τ$ ζητκμίνν ιί<τ\ Μαςαβολη > ηί η tfoth 
Ctt iv τω y.

Έττ« γάς η άττοτιτμημΐνη A N ~ y , η άςα Uay· 
μίνη ΝΜ — Ζ ,  hoc την κατά το φ ΐζίσωσιν. αλλβ/ 
το Ζ = Π  , (§ . 2 9 8 .)  άζ>« ^  ή ΝΜ —  Ζ Φ = Π · 
Ιπά Ην η Τίτχ*γμίνϊ} Ζ φ — II ,  η άςα άποτΐτμημίή 
Α Φ = % ,  $ιά την κατά το % t^hooTtv. <ht $e *tj} 
η Λ Φ =  KN =  ΛΝ = y .  TtaKiv κττά ή φ ζ rrrN Π­
ΑΝ , η άςα Φ £ = — y. *V« ί ί  >tj »j AO =  OH — 
φΡ=τΛΦ, η άςα AOurr—χ  , »j ^  θ Τ = Φ ?  —  —y* 
>j $  ΟΨ==ΛΦ =  ̂ . r «  «fde Λ, f ,  Ψ, Τ  σημάα b 
TV,ζητϋμίνν Ώαςαβολη «σ/ν. ^  $ηλον , ort το %* 
μα άυτηί «?ί το ΨΛΤΛΛ?. χ .  6.

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Ζ'.

$. 3θ3· Την v7ro τηϊ Ιν τα ψ ($ )  Jo $ « W  Φ* 
#ασί«ρ ί/χφβ«νο/2ϊν»ίν αναγ^αψ*/ Πβί^/Βολ^.

Ουκίίν iv τν κατά το $ yivtkv i£tctu<r«i, το' ^  
Η t a  4 » το i i  ν s s  3 ♦ >(£/ το ftiv *?τ<οί·, το Λ 
ττβξίΐτot άξΐ&μόε, η μίν άςα κατά το t ίζίνωσα* W* 
««το» το α Ιμφ*ίν«· tj $i κατά το { ,  Ίην κατά ΤΟ Α*

W  ΠΑ. XXXIV·
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Κή£)ω<ταν ttv evB(£etf tti ΡΥ, ΗΝ, ΕΔ* ΓΒ, ( y )  ως ^ 
ιν τω ητο ίςτω  π ςοβληματ ί. ( §. 299· ) KW otvxys· 
γζάφΒω ΙΙαςαβολη ή ΕΜΑΔ, »ΐ υπο της xotrot το <λ 
ι£<σ«σιαί ίηΚνμίνη  , ( φ. 294· )  ασαυταί y**£ZAb , 
ην ψφάν<* η KCCTCC το Α. ( § .  2 95·)  >Φ/ ληφ&*ίση( 
τ»κ αποτςτμημίνης ΑΝ ~//* Τ(τοόχΒω η ΝΜ , ^  
}κβ$ΚΫι&ω μ τ λ  το II. « λ-ο μ ϊν  των Μ , Κ , Π 
νψάων ηχ&ωσαν a* M2 , ΚΛ» ΜΨ ry ΗΝ ττοοςοίλ· 
λ>/λ«, U7ic Α τϋ  Ζ y ΖΨ τ,> ΜΓΙ. λ/γα>, cr< τ« Λ, 
Ψ (τημάα ιν ry ζηταμίνη ίΐχςκβολ,ν  eitrl ,  ry υτΤ9 
7>jf χλτλ Ίο ψ ίμ φ Μ ο μ ίν y ί^ισωσςως,

Έ ττη 7 «V *ί οίποτβτμημίνη Λ Ν —  y  > η χζύέ 
Ίηαγμίνη ΝΜ =  Ζ , Αβ» ryv κλγλ τβ &> ίζίσωσιν. 
ht it το Ζ =  Π , ( f .  29  b.) »} «V* Ν Μ = : Π .  A* 

»} Ζ φ = Ν Μ = ΙΙ. »ί «$><* οίποτετμημΐνη  Α Φ = χ» 
A* r»Jv χλτλ τβ Α ίζ ίτω ην , h t it  η μ ϊν  ΦΛ r 2  
ΝΚ =  ΑΝ =  y, η Α φ ψ  r=r N il = N K  —  -  y. Ao 
r« Λ, Ψ σημ$Λ iv ry ζηταμίνϋ ΙΙαςαβολη  βσϊ, χη· 

* xh ti τω της ΧωνιΧης ϊΐχ ς χ β ό λ η ς  ομαον.
X Η Μ Ε I η X I X λ\

§· 3 ° 3· Τ<2ν Π« «̂/3βλίϋν Ίύτων χναγξχφςκτων t 
*5 ** Korney tti τ η  οποίαν β χ Β μ π  Ίω etvlu οίνχγξχφ· 
Χηνοντη Ίςοπ».

X  Η Μ ΒI Q X I X  Β'.
$· 304. Α* ·πις) τον οίυτον x£cvu ϋ η  «vayiy^ay* 

ΠΧ ξχβ οΑ ή » ηοή χανην ι'χασομ την χ χ τ χ  χο* 
f v(Pn* eivr£v Ιφχπτομίνην (τυμβάΑαοιν ά λ η Κ & ς  χ χ · 
* *  τ< ^Μ«βν * χλ^’ ο η ivBetx η i t χοτομπσχ τη* 
JJ * V«W*v, olov if ΔΕ» ά υ τχ ς  τ ίμνπ . $τω γ χ ξ  r i  
“  tm  Τω Ζ% ( J .  2 9 8 ·) ίκ α τ ίξ χ ς  των ϊία ςχ β ο ·
___ ______  Μ  β λα»

W  Ν'* X X X V . χ . t .



·*.·Χ-·ΛΧ%Χ <*) ΙΛΧΧΧ *VII (f)

it
k ‘.flJi J?x ΦΫ “VW f4 ^ 5X ίΛ.» ^  ‘37. «·* VJ ft
j  P i  * $  ? « »  ‘  t o y U y y v r ) ^  j y  rt.t * ' /  ‘ ? f l  <φ ?1 „

VtfiZriUO '/ ‘a *'J 4AU Λ*/! 0J6V 4MMQXU *'/ l ‘3 J 4«X
^'onqXntyu·* *>i =  2V =  :·IV f* JU· /p »χ*%ηχ 
» V = « v  i? f* ‘ g f = j v  f< ‘%·ώ!<γ;> ΐβ (  ->u ft 
fjmp «*· ^ '» gA5 ·’?** ( ')  ‘ :»/ f* » » c n/ "fp,"**:!.

•Ait.î rh.u/j'jyrlf ,ίΛ̂ .η/,/̂  Mibt>ftop \j 0  ̂ Wjwx 
f l i j ^  O U - Λ  A l t ^  / » / j \ 9 J - ) / . ? M » f  . t l t y c y ' l A X J ^  a U  l

mi v iv π v a o a u

U fJ 'l jb * # ' A99f *!*·«» * f  t i,l i» t f) r i«  A O ijjfv  λ 0 ^

Τ»
)#} ' I p jL iO A  flO bf 41 A arl ’O i , * 4 A C O tb ttb t^ *

i i ' ? * €'·\» ? Ή  »J »L *! ·% ^  ft
J< tv )t  W J f W b M  * Attgx .1U^

'p tiib  d u A f U  'lt ) \ jir h } ir lo .\  «op ,i« ^  '  h f - u r / iv *  y rtf
f# * ,1<r) » b ( > f\ ' f f  ,Λθ/ .O y  40|Μ» Λ07. W/̂>
^rii^Aevy.ilw «'if .»« /#)< * fo,wh>\inr(kt' j  ο»
»## <>U<\ * V.ih HH.)l Hj. 4.1 Iff ,W,W,I *Utmt. A4"t*(;xt·■ 1 1  <· (/ 1 j. h i’i 1 i , v ‘
<«7A fif< <- /*W».|#gfir/A»Y)i|4 wirl ιΗΐαι<·ι γ  */«.«*//,</ftf
0 9Λ Wjlwx H« i. 4 J/,jt l4»/#fl |<)0|> M<‘ '(' '(.*· * f
W (eive ’$) (|i) y «,» »ιλχ itjx
w  6 W/>>f n/tH Jiy/^/.W.A, <<#/»«# iwr/ j .j # *$

VI :< I U <1 I )l W II £
vwyeg/W χ 4« ι, i.W, ^ 7|i .lifinj) Mo»yig/w.>wj [ 4«x

4>W W JU 1 9 A  Wi f U  l?| ,^n(«04 .’ tta/.Λ» >/<A
[9»|/i7 f.|‘ »ffr/ ,’,|y λ»μ

^  Aji0f̂  [̂·χ \<fx (Wi‘* * Ail <'ffx Λ0[ΰ *
& Μ μ  tnvt, λ« i itynjtii Ιν ίψ α  >» w »b
• K A X Y in b  Λ f i b  A 1(1 Q,)ib t k ) t  ·ι> Λ ·» φ τ ΐΛ  A lt . i y l / .V J .* ^  4«-y

x o 1. ο a ii x o 1 v u ι a 08K
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} }  ΛΨ Τ% Γ Ζ . λ ί γ ω , i n  TCC Φ xc#  Ψ  σ η μ ά α  ί» 
<ry Τ λ-^Υ^Λ)} *W t«/ , τ» tiro W  ΧΛτβί
τό A ie^oVys· ^«rwVfWV ψ φ & νο μ ίνΐΐ.

’t /n i  γ * ς  όμοιοι α σ ι  r «  ΛΑΕ, ΓΛΜ ,
ώ· AH: At : :  ΓΔ : AM , h o t  ω ς  y : β  : r «:

AM. >} »V« Λ Μ ~ Λ̂ .  «<&« ro  , »V £κ rtje
tf y

$ o ! ) h uc fj'i'TtoVrtoc άη λον . ή i t s tt ΛΜ τ τ ί  χ, Αβ  ̂ η

ΕΦγ—ΛΜ— χ . J/« r«* civrci ό>) :'//'{ <κς ΛΖ ί ΑΙ : 
Ϊ Η :  ΖΨ, yrci «f~y.: # : :  « :  ' Ζ Ψ ~ ~ « β - ~ -  %.

“ ! / t
Ύω άυτω  Τι’οττγ •^Β/ντων σημαων '/(>αφ·

§ψ;·>τ*{ n  red ς άη νμ τιτώ τοις  ϊ Κ, ΖΓ. η K̂ vty.ri Τ ηΐΊ^βο· 
λ>), ή vzro τ#ί κ«τ« τβ Λ  όο^ άτης ifc tjd rrw i ΐμφοίΜ· 
μΐνη.

1 Ι Ι Ό 1 5 Λ Ι Ι Μ  Λ θ ' .
φ. 3° 7· Τ*ίν ,Τντ/'ζ'/?6λ)ίν τ<ϊ fJVurt-Vtf β κ ^ μ χ  civet· 

γςαψ<χι, ryv uzro ryv x«r<* ro K ioBi’iVtfi i fy a d a m t  
ΙμφΜνοιulvnv.

K«i)<y to t/ χ  Ίσον rw  fv r<Z 7.. kxvv r v S h r o f  
*vr dura iv r $  Kotrcc ro  E *£«rvvet t 3 a Z t nqt* 
*νψ« ή xcc rot ro  Η ί^Ισωσις.

Hvreif ο ίσ ν μ π τ ν ς ο ι ς  3v ΦΡ, ΖΓ (»)) γ ι> γ ρ α φ Β ω σ α ν  
•ίνηκνμ·^  'Χ'ηοξβοΚο^ cci ΔΑ, KH, td ύπο r h  
τ ο  Η ί ξ ι τ ω π ω ς  ίμ φ α ιν ομ νν ομ , ( φ. 306.) H&j λ»)φ£«· 
*>ic Tijf /4ft* AB =  e f , riff $  τ% Λφ ττ«?<#λλ»|λ# 

. χ<Μ της αποτντμημίνης  AΓ as y , τ ίτ ο ίχ Β ν  
J  jtyy riji’ ΑΔ, ληψΒ^σης r e  r»it

Z—ΑΓ, η χ & ω  ο ί/ro μ)ν r 3  N tf NPNE r?  ΖΓ τγλ· 
_ M 3

π/r. λ'χχνι. (*; η/»*, xxxvn. *.»



ι 8 ί Β Ι Β Λ Ι Ο Υ  Π Ρ Λ Τ Ο Τ

ξ χ Α η λ ί ί , ά π ο  i t  Τ» Ζ >ί ΖΨ τ?  ΦΡ. λέγω» CT< 
τα  Ε κζή Έ  σημεία tv τη ζητϋμίνη 'Ύπεςβολη «σι, 
τη ν7Το της κατα t o  E σημοανομενη ό'ο$άσης (L· 
cτωσεως·

- Έπεί yuf η αποτ/Ιμημεν»j ΑΓ tj #ξα Ίεταγ* 
μ'ενη Γ Δ— Z, it# την κατχ το Η εξίσωσή (#) tst i) 
as ΑΓ ; ΓΔ : :  Λ Β: ΒΝ— ΓΕ , ήτοι ως y : Ζ ; :  #: 
Γ Ε ζ=ζ#Ζ. #JA# το #Ζ =  χ ,  ως έκτης κ#τ# το Ζ

. y ηΓ
Ιξίσωσεως iriAov, η <*{« Γ Ε = χ .  «<?< <5ε *) >} Α Ζ ~-  

ά Ζ Ψ '= Γ Ε  =  %. λβ τ *  Ε ?φ/ y  σημεία '
iv τη ζηττμίνη 'Ύπεςβολη «V/V. εζ $ ίηλον 0Τ4 ΤΙ 1 

«Vrifr *V* T<? BE, (κ)

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  I*,

$< 3 0 8. Τ>ίν ‘Υπερβολήν χναγραψβη, την υ π ο  της vtb 1 
TOO τ ο  Θ ( I I iv. X X V I . )  dc^tίση ς  εζ ισω σεω ς εμφοανομενην. ' 

KrtcBiy rd ij% Ίσcv τω  εν τω  I. ακαν ecvr ο ίυτα  Tl· ! 
&εντος τ α  'ίσα οΐυτω tv τη  κ α τ α  τ ο  Θ έζ ίσ ω σ α  , | 1 
κ α τ α  το  Κ ylverotf ε ΐ̂σωσις.

Α'ναχεγςάφΒωσχν αν ‘Τ πεξβολ#) #/ ΛΔ, ΚΟ, (Π<* 1 
XXXVII. χ. 3 ·) ού \)Ίΐο της κατοο το Κ έμφοανόμενβη ihe ’ 
σωσεως. ληφ&είσης της μεν ΑΒ =  # , της i t  ΒΛ=/$ι 1 
της it  οοΜοτετμτμένης A r= A Z = ^ y , τετοόχ&ω η ΓΔ,  ̂ ! 
#χ&άσης της ΔΚ τη ΖΓ ττοοςαληλα , a&j αστό τ ι f 
Α της ΑΦ 7Τ(ος ος&άς τη Ζ Γ , ίπεζιυχ&ωσαν #4 ΦΓι| 
ΦΖ. itο( μίν τα  Μ *ίχ$ω η μεν ΜΕ τη ΦΓ , ti [ 
i t  ΜΨ rtf ΦΖ πχςοΙ&ηΑος, it# is τα Ζ η ΚΖΨ τ| 
ΦΑ. Aiyoi} cTt τ#  Ε ηού y  σήμα# ξν τη ζηταμ^ί1

τ * *

/ W π*. χχχνι, (w) πλ χχχνιι. %. ·.



χ'τίίξβολν «σι, τη  νμφχ*νομένη ΰπ ο  τη ε  χ χ τ χ  το Θ 
ίο & ά ιν  ίζισωσρωε.

Έτret 7*V *ί άποΤΒΤμημΐνη Α Γ -rzy , η οΐξΧ Tt· 
ruyuhtl ΓΔ=Ζ h x lr jv  κχτχ το Κ ίξΐσα>ην. λ' Λ* 
Τ»ίν τϋν Τξ^/άνων Φ Α Γ ,  ΦΝΜ ομο*ότητχ ωε ΑΓ:  
ΑΦ : :  ΦΜ : ΜΝ , rfro< ωε y  ι Ζ : : οί : ΜΝ. Αο η 
ΜΝ =  #Ζ =  %. *τχ« ĉ/ wV ΑΖ : ΑΦ : :  Φ Μ : 

1{
ΦΗ, άταν ωε- y : Ζ : : χ :  ΦΗ, η χ ς χ  ΦΗ=<*ζ =  — %.

«Λ’ιί Ζψ— ΦΗ, »*«?* ΖΨ =  - % .  τ *  «?« Η « , ψ  
ο>1/κ«λ tv τη ζητϋμίνη Ύ 'πνςβολη  «σίν »jf το 
f/«c/iv τα ταν tv τοι» χ σ υ μ π τω το ιε  χνΤίΚ&μίνων χω·
HYMV 'Ύπίξβίλνν,.

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  ΤΑ'.
§· 3°9· Τ>ίν Ύ'πνξβολην ο ίνχ γ ςάφ χ ΐ ,  την υπο τη ε  

χχτχ το Λ (λ )  $ο&άσηε ίζισωσνα>ε ίμφχ*ν»μίνην.
το <σον τα> tv τα Μ. iwtiv oovr αυτΗ  

τα  Ίσα οίυτω τ & ίν τ ο ε  iv τη κ χ τ χ  το  Λ ί^ τ ω τ α  , 
πξον.νφα ή iv τω  Ν Ι^Ισωνιε.

A'wygyqoiQSuvxv Sv ‘Ύ π εςβ ολ χ ϊ «/ Λ Δ, ΚΗ (/λ) αί 
υ7Γ0 τίί kxtoc το  Ν ί& τωσνωε ίμφοανόμενομ. ($. 3 ° 8·) 
*£Η Ί*νομίνης τη ε χ υ τη ε κχτχσκνυηε , rifo tv τα 
»νν*τ» ττςοβλημ ατι, (§ . 3 ° 7 · ) ίυζν&ησοντχι τ χ  Β 

^  σ>ΐμ(ϊχ iv τη  ζητβμίνη 'ΤπνξβοΚη y ηε το  %η· 
*** τα BE, ΔΨ ομοχν. %, a.

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  ΙΒ'.
3 *o, Tijv υττο τ? ί  κ«τ« το S  (ν) $ο&£-ίσηί· ί£ι· 

fvvtae ίμφ&νομίνην ανχγςχψοη ‘Τπβξβολην.
Μ 4 Κ«·

(λ)χ χ χ ν ιΧ Χ ν Γ· <ι" )  χ χ χ ν π · *  '·  ( ' )  " * ·
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*84 Β Ι Β Λ Ι ΟΥ  1ϊ Μ 1 Τ o r

K«Vv9«  *ro V'X, /Vfv rfv t’v r-.«> O. <5ivr at/rS ri 
Keif ά τω  iv  ry το £  ^ίσα"™ TfiM'TOff, >J x«r*
το Π v£/<rfc>oTv or̂ o>cuvJ/< *.

A'v«yM7('«VSji;croiv «κ Ύ χ εςβ ο λ χ ι «< ΛΔ , KO, (£)etf
v7T« τ̂ 4· K«r« ro Π t£m«?7*«vv σ»μοονόμριoy. (<f. 30S.)
Xj 7 >>jc/oV;ic 7»]c oturiir v x r c c 7Kt\>i)< » rye κανν r u b -  
xdreo 7ί^ βλήμ< χτ^  fv fe V jjrc i rctf rco K ?(OC/ Ψ 
tv rtj fa rs^ v \ ‘ij ' X /ί·(>β:λ i κ ty t.'Xs ijs ro %>};■<« o/uô vt· 
ΛΛ, KII,  { σ χ .  J·) τ«τν;< r y  τ.Γν κ^πκοον Τ'τΤίζβολΛ,

ιι o p i  >: μ λ .

§. ι ι  r. y yvtv .n  μ ϊΐ)ο $ο s πος! fa rcy  ri
(ίΊ'ίγΐ^οίφt/V TlKVCtV 'Ύ/ 3θλ>ΐ ν  ί)τ(0 v'£/7b>7FVί' ί»|λί· 
^ : :/ν , tv y ro Mr'Ov r  oV ίί'γ̂ Λ)“ων ryv μόναζα  *V 
JD/.-hv ►%<·#. κ/r J  7<»(> το ία ντη ν  ε^Ισωσιν y v*
rcc TO I* σϊ}μα*νιΗ „ rCCV T*-J)J TO %!/ tcov TOtS fV ·*
Σ , dvr ocurS to Ισον «υτ<ο rvOf} f’v ry xccfct t* 
Υ.ν£ισοόσ& , y kicicc to T 7 Iv tru f {ζίσωσις. civctywty*' 
σ>ιο rijv· 'Ύ π ν^ β ο λη ϊ y ri)V ν π ' ccvrijs  faAuysvtif» 
iu^SyTovTa/ τα χ  >φί/ y  , c^ j ?τί roe σχμάοο, % 
(ον ν\ u7io τ ijs y.oc rco το  I* ίζίσω σεω ϊ *■ μ.φα*νομανν\ Υ#*{“ 
βο\γ uvuy^u.(f)Yi7(TO(t. ίαν  μίν το ν— ι ttfTtoSl 
»(>&μο£ , χοοτκσχνi-y %;’>;τρ?ν , ry τ« <$Vkc*t « TTf  ̂
λημοίτa" το  <ί« ry·.* *Υ χ ό β ο λ η ς  χημοο·, το  νσι'ο 
Υ,ΛΤΟΟ το  Ρ όο^ασΥΐ» ' <*ισωσ&ωε εμφοί*νόμενον ομοιον I**4 
Τοί/ r y  των χωνικων Ύπ^/Βολβόν , των iv  reu s οίσνμ1̂ ^  
Tots' εαν fa το  v-r- 1 π έμ π τος  y. HccTecvxevijj μιν 
ov Ty r«  ivvccra στζοβλημχτος , το rU s  fa rH f* ^  
'Υπερβολή* χημοο ομοιον Uoy ry  BE, Δψ. a·)

(0 Ob. XXXVII. 5C. 3.
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Σ  Η Μ ϋ 1 U Σ I Σ.
 ̂ ? Ι 2. H‘ & r/fv/x>j /xc's>cdV rS  τα? λίί7τα\- ccvx- 

'■/νχψϊ.ν ‘Yττίζ/ίίλίί'ί·, α μ ε λ ε τ ώ  r x s  ψ ./ρ :αν :μ !νχς υχ ο  
i f a w c t w , «<*■ ίκ«τ?«ον των  αγνοιών tV ji rw  *■%« 
Τ/;> μ'ΛΧύα μ άζον α  , »f tV/v* tVi-'i π ά ν α ν  ταο ίυ ·
Tiiv e'favmv ψ φ ά ν α  η x x r x  to t '  (ο ) t x  y d ?  μ  h, y 
tj .Ιν.άτεξΧ χζ'&μοί c'.ctv x^Ttci , »j t κοίτες a  π εςίΐτο) ,
j) rp ρν tf;'*75*' T® K f t f w  « ξ & μ *?  κά& ω  το  χ ν 
ίσον r e s  γ.χτχ το  <J>. «Vr ecurtf το ίσον αΥτα 
ηδητω  Y ry κοίτα το T  γλίτω σα, άκΰν οχ^οκυψβ >;

| χατα το X (]ζ'«τωσΐϊ. tdv νν τα ία  πςΌΜξημενΜί μβ- 
Schti tcI χχμ7iCKctj dvxy?cc<pd<rtv , «ί νπο των ►’&- 
<Γωσ«ον ταν tv το iff Φ x&j X εμφοανομενομ, ( rV «υ- 
ftus γ α ς  το ϊτεςον των αγνώμων την μ ονάδα  &/V· 
TJiv ϊχ«. ) σκμ ίΐχ  τιοςε& ίσοντχ) , St Jv >j tVo rifc 
»«r« ro T ifya'XQPOts λμ μ ίιη  Y 7/?; βολή ccvwy a ·  
φειοατη. 07ΐ(ξ it} to is t£>7ff ΰίνκ7ΐτίσ<Τ8Τ<η πςοίόλη- 
puot,

y Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  i r 1.
V- 3 13 . T*v ‘Τ  πεςβολην dvxy^d^/etf την v7to li j f  

κχτα το ψ  JoSretffijs νζΗτωσεωϊ εμφοανομίνην.
Ouxiy *V tjj kxtx  to T  7 w xjj ίζ ίτ ω τ α  το, T f , 

b  Hffiro v οί̂ τιοι «σ<ν , ίκχτεςον  Λ τύτω ν
®y a« ^  >j μίν v.xtoc το  Φ ί£><τωσ*ς, την χαο- 
' τ* Λ σήμαίνα , »j <J? κατα Ίο X T>jv κ χ τ χ Ί ο  Μ. 

ν £*κ«<0α( &ν ίυίΚϊα >j ΝΡ ,  (οχ) ?Cj or̂ off ο^0ο»ί· «W fl 
« ·  η 2 2 . τεμνίτω σχν  ^  «ί(%« Tooy υ τ ’ «υτίον 7l 9^tt· 
Χομίνας cfoots γωνίας οά Η X , ΕΤ. ^  dvaytyfo<p~( 

«<τ«» ΤΖβςβολαι μϊν tti ΔΟ , ΓΟ , oh ti»o T)jy κοο- 
r *  το flf δηλίίμενοη ε^ τω τεω ς; Π χξαβολη  (ίί χ,ωνι/Α

Μ 5 «ί

<σον%▼«

(·) ΟΑ. X X X V I. (,) Π/r. X X X V II. χ, 4.



« HAE, ην v kxtcc το  i l  σημαίνον ( f  307»
3 6 0 . )  Μ φ $ ο ο  ϋ  >ί άπ οτ/τμ η μ ίν η  PiA —  tj, tyj 
(0710 t S S  τ*τχ χ $ ύ ύ  *} α Φ· ληφ3*νΤ0ς i f  CC710 Tl){ 
HX tu % cW  σημο*Η τ 3  ζ  η χ $ ω  * Ψ ζ Τ Ψ  r? 7,3 
7ία,ξ«>ΧηΧος. j$y <*7Το fMv r<£y f  Τ  σημονων ηχ$* 
σαν  cm CT, ΤΧ ry ΝΡ 7taqol^ X oi^  oono if  ru  Φ f 
Φ 0 τ» Ζ5, >(#/ fVf£fw%<0<w ή , ^57 *κβ$ΧΪ$»
Ιφ' Ι κ ά τ / ς α  , ομοίως {χβνβΧ η^ω η Φ λ , >(#/ Α« 
τ« Β »? ΨΒΈ τν  ΝΡ 7τας»ΑηΧος. λ/γ»,ίΠ
tc c  σ ψ άού  %  Ψ , Ψ , Ψ  ή  τ$  ζ η τ *μ ivy Ύ π ? ^  
«V), ry υττο της κοοτοο το  Ί ί  ίζιναίσοως {μφοΗνομΙη.

Έττιΐ y*£ *ί οίποτβτμ*ψίνη Λα  —  y , ή ας» τ*· 
ταγμίνη α Φ^Α7Τ , i<oc ryv koctoc re α νζίσωσνν. ho 
if y οίνίοτίτμημίνη ΑΙΙ— λ Φ ^ »  η α ς α  TtrotyμΙ* 
IJM~r%, &χ την κοοτα το Ω, ίζΐσασνν. ΐι~ι if η ΞΨ— 
.A N = N ff::~ M a= % , »ί » ς »  Ψ Η ~Θ Χ  =  Λ0 — 11Λ-- 
χ . ομοίως ή μ'ν Λ7,“ ~-ι/ι ή if  ΖΨ=·ΑνΡ ~ X , >ί i ·5 'Ρ ^  
Ψ α ~ -χ . tu α ς α  Ψ, Ψ, Ψ, Ψ <r»7/4<ice fV ry ζητφ' 
vy Ύ π ίςβοΧϊ} ϋίσίν, iff το %y/̂ oc το Ψ'Ρ'Ρ'Ρ. JC· ό*

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  1Λ'.
§· 314.  Την ϋττο της κ α τ α  το  β  ( f )  io$<*W 

f/4<p«<vof4fV»)y dvocyqoi^otj 'ΤποςβοΧην.
’Ey ry κ«τα το Τ  «(>* yowxf κ£<σοό<τ« to ^  

^ “  2 , To i  ̂ v =5= 3 , το μίν iy£f y άςτιος , to Λ 
Treqflroe. nc£f η μίν κατα το Φ fζΐσωσις την Kith 
Τ»  y ' σημαίνον , ij i j  jwtoo to X την κ α τα  το λ ( 

K«c&«σ«ν Sy cm ΒΛ, ZK, ET , H X, (<r) *
It) fv t « TtqoXuftovTt πξοβΧημοοπ. Xj civuyeyqeityS**** 
ΎπνξβοΛαι cm AO, ΓΟ, cm υπο r»)f καί roc to i  ‘l1’ 

’ iyλ^ιν«/ , (  $, 3 0 7 . )  a)<r<*tW II<^*
/3r

IS6 Β Ι Β Λ Ι Ο Υ  IIP Π Τ Ο Τ

0 ;  Π/f, XXXVI. (#; π/r. XXXVII. *  I*



κι·φ . ία·', m in  ι ξ ι ς ω ε . λ ν ω τ ε ρ . β λ θ μ . ι s ?

Ιίλ»? ») ΙΙΛΧ» *}ν V y a r d  το  y  ίζ ισ ω σ κ  ψ φ α ίν α .  
2V4·) W  “ λ ίφ Β ω  α'ποτ?τμγΐμίν»ι ή ΛΚ —  y  , .χκ) 
h i τ η  Κ τ π ά χ Β *  ή Κ*Ι>. d n o  μ<ν τ η  Φ η χ Β α  

ΨΜ τη ΖΚ 7Γ ocqcifcvhctj a n  ο οί γ η  Μ »' \ Η  τ#
ΙΑ , « 77« $  τ« ί  w Ψ?Ψ r»} /Κ. ;(*<:/ λ»φ Β ιίση ε  
ϋν ΛΖ— ΛΚ, tixBoo d-noTH  Ζ >? ΖΨ ry  Ι'Λ π α ς ά κ -  
UiAos*. ϊΥ.βίβλη&ω <ί* »j ΚΦ ί’ττί τό Ψ. λ/γ» , o n  r d  
τμιΊα Ψ ;(#/ Ψ ίν ry ‘Τ π γ φ ο λ ΐι  «<τι τ>; υττο τ»;? 
1«τα το β  όοΒοίσ»jv ifan  d i m s  γμφα*νομ'ν;μ 

ϊ,ππ yci(> ή άποτίΓμ γψ ίνη  ΑΚ— //♦ >/ ά('« r rrcey- 
Itlvi) ΚΦ— τΓ. «V» ;(#/ *ϊ (*7Τ0Τΐτμ*]μίν*ΐ ΛΙ|— ΚΦγ-ζ 
|r. >i αι>Λ Tfray/xM-y 1 Ι Μ = χ  » w d 'r ^v yard , y  ί£ ί·  

ii^a Kj ή Κ Ψ ιτ τ Λ Ν  —  CN m  MM r r r  % .  dtcctv· 
Γ«ν ή μίν Λ Ζ ~ — y, »j ΖΨ™%. δκ«ν τ«ί Ψ, Ί7

ΙιψΜα *ν τ>/ ζηΜ μΐνν Τ htqfaoKrj *iV.V. yv τό îf/uc* (τ)
'i lit, t\y cyoi;v.

Ι Ι Γ Ο Β Α Η Μ Λ  J t ' .
$■ 31 if. T«v *T π*(;β:λΥΐν otvay^d^ctf, τ yv όΥίλΗμί’

W υττ» t>;V y.ocrci to  e (υ )  rjh ify fU D T tv* .
Οιικδν »’* ry xrtrct τό T  yevtbj ί£ι<τήσ<ι το  μϋν

i ~  5 * to ό* v - -  ;$ ,  ittocTtfiot in  vriις ί ΐν ο ϊ κ /μΒμο Ι.
κατ» τ* Φ γ£ΐσωσιν την n u rd  r i  ζ  *μ· 

'm f* * *ΐ x a r d  το X τφ' Kotm to yj.

Kdtiwctv h S Jc t i  ct* ΠΡ, ZN, Μ·., Η'Γ, (0 ) wf *, tv 
Τα. ιγ τμμβκήματι. (§. ι ;$.) ;(0</ dvaytyC'dtybco \ \ci(>oc,- 

ρ-λ>ΐ /4fV »j HA Λ , y ti/ro τ»)ί· κβοτοό 7 0  ̂ ϋηλΗμίνη 
. , 'ζΐνάσ/ωϊ' " ΐη ^ 'β ολ α )  λ ’ <*< ΙΘ , ΚΙί,  «< 

Χατα τό y {ζισοόσαοοί γμφοανόμηοιι. (§. 3 ' ° · )  
<ιση: fc  T%g βίπΦΤντμημίνης A I I = T r ,  τ π ά % ·

Βω
« a * g V t t  X  »· (») ΠΛ. X X X V I .  («I) II*..
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>? ΤΓΜ , κ·>> ίχβ> βλή 3ω  το &. etui μΗ 
r i  Θ *}%$& Ά t'/V, cc7io όέ τ5 Μ >ί M? τζ Hi 
νΗ/,^Μ/λΥιλϊϊ. λ*Ρ $& σ< ή ϊ  &  τ?ΐ' ΑΓ-— ΑΠ , α»
μεν rZ  Ρ *; ΟΡΔ tj; ΖΝ , «ντο & των ϋ  χ. Λ αΐ 
OV, AT r?  IIP, «V i £& των Τ κ̂  ζ  cu ΊΨ,  ?Ϋ rj 
ΖΝ παςοόϊΚήλοι. Key07 ά η , or/ roi Ψ, ψ  σημάχ η 
τ>ί " ίπ ν φ οΚ ν  ΐτ«/, Ty ύπο T/js κ&τοέ το e M et#  
Ify vmo-m s  νυμ<Μνομζν%,

T/7C* γ«ζ> fj Ct7T0TtTft‘flpeVi1 ΑΠ =  7S , V Κξ» 7*· 
ΤΧμΐνη ΠΜζττ% , <5/« την ν.χτά το  ζ  ε%!σω<τ/ν. βΛ| 
r r r c ty u 'v n  ΘΝ -A 1 1 — 7Γ >j «£« ο ίπ ο τ ε τ μ ν μ ίν η  ΛΝ=3 
?/, ί)ί« r#v κ«τ« το ij εζίσωσ/ν. ε?< ί* >j μεν AF —-  
# , « <J'<? 1\\ h t  ί)? >■} ΡΛ =  ΡΦ Η- ΦΛ Jflj
« /u*\ Ρφ “  ΡΛ~:  ΝΛ , ή οε ΦΛ =  ΛΤ ~  ΔΨ. U 
ή ΡΛ ~  Ν Τ <W τα «υτ« , έκ β λ $ ί*$  
τ>7ν ΘΜ κατοΐ το Γ, <5Vi%%<rfr«/ »ί ZTrrc% , I Λ 
A Ζ Α ο  τα σνμ ^ »  Ψ, Ψ tv τ# ζηταμΐνν T*<f 
/3oAy W ,  »ji· το %ίϊ//« το Ψ, Ψ. %. 3·

11 Ρ Ο Β Λ Η Μ Λ ΐς\
§. 3 ,f>· IV/ν 'ΎπεςβοΚην «ναγ^αψα/, τχν 

χατα το ί> (·/,) ibS· (.;σί?4· ίζισω σεω ϊ σημοανομεν)fV.
Tv ry κ«τ« το Τ οοΛΌί ysv/yjij <’£«τω<χ«, το μεν 

To <Jt ν :=  ? , cV f* V) το //.V ?Μζ tiros, το it  
Μζΐ^μόϊ. ci'to ■>] μ'ν κατοβ το Φ ε£!<τωσ/ς η̂λ&> Λν 
κατοί'Το ι ,  »j οί κατοο το X τ»|ν χατα το χ. Κ«<θ^ 
«ν α< ΒΛ, Ν'Ζ, Δ ΰ, ΙΙΓ (\|/)- ίυθι7ο</ οος )φ/ 
πςοβΚημοοτ/. (§ .  3.*3·) \<5̂  ΪΙ*Ρ %
λ>ί μίν η ΜΛΔ , η υπο τη? κχτού το t ίηλβμίνΐ Φ,
w W  ( §· a<5o·) ’ΎπεςβοΚοη eu ΘΟ, Ε0, *

. ·■- νί*

(κ) ΠΛ. X X X V I .  (ψ) ιι«ν, X X X V I I I *  « · 4·



,χο rns xarcc ro  54 ^μΦαηομ^ναι. ( V* 3 °7 · ) ληΦ~
f c i  $  r fa  *™ τΐτμ ··;μ Ι»!ί ΛII —  τ ι , η - τ ά γ β ω  η 
1Μ yea ί/.β·-βλή&ω κ α τ ά  τ'ο Ο. ά χ Β ά σ ί δ  &  Α* 
ι ϊ  Ο τ «ϊ  $UZ τ>] ΕΛ  7;αζ α /λ η λ α , ί}%θ» μ**
- j f  ij ί| f τ,} ΜΟ π α ζ ά /λ η λ ο ς , ώ« <■/.' ταν Μ 
Λ ί« ΜΨ, ΑΦ  TJJ ΕΛ. A - y i) , cr< roe Ψ , Ψ  σ ή μ α *  
,’,· r? " {w ficK n  βσί ,  τ>} uzro riji’ κ«7# το θ  Αο· 
Bfans ί^σώctxs ψ φαητμ'ντ]. Ί :.π ά  γ ά ζ  ή ΛΠ=ττΤ, 
ί «;.« τποογμίνη I IΜ— % , Λ» T/jv κ α τ ά  το I t ‘f j -  
' tinv. f a d  ό'ί ή Ζ 0 =  Λ Γ Ι ~ 7Γ, ή oi(;ct άπ οτ? τμ η -  
jifa AZirr//, <W τ/ν κατα το κ β ΐσω σιν . fat dt ή 
f/h Ab=:?Zrrr Z A = V ,  y ΒΨ—- 1 1M“ %. ομο'ωa 
it ημ) η ΕΨ ii— 11A rr= %. ;·κ τ/το;ν JS α,,λ-Α·, on  το 
lt?f ζήτα μ fans 'Υ περβολής γ,νμοό fat το  ΕΕ, ΔΈ. (ω )  

Σ Η Μ Ε I H Σ I Σ.
§. 3 1?· v£lovep όιχ των τ£  Κο,νίί τομών* e r a  ^ 

«* των άξκ,μίνχν καμπύλω ν πολλοί των γεω μετμκω ν  
iidhvtfctj προβλή μ ατα.

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  17/.
$· 3! 8. Δυω iuSt âiv των a  * β  * ύυω μ ι*

«ff «i»Aoycv £υξ&ν fa σννεχί* αναλόγιού.
Ε?ω y β . }(β/ ή μ*ν των μίτων* ή ίλάσσων* 

X’ ή fa , η μ ά£ ω ν , y .
OukSv fan/ iJ4· a : % : :  % : y, ^  wV % : y : :  

 ̂: &  ** MiV Tyr πξω τη ε at>co αν αλ ογ ίας  ή v.alu Ίο 
λ («) «y(VfT«y tV. λ' τ /s' δέυτίςας* ή κ α τ α  το μ.
<*ατί β̂ ίϊ τύτων την κωνικήν ίμ φ  cuvet ΤΙαςαβολήν.

£jwe«t9to fa fuSfe# y AΔ. (/S) ληφΒ'άσησ τ>?ί· A B=2 
*» >J3c5« Tg β TJ  η ΕΓ. Xj

_____  ? * -
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(>«μΙτζω μ(ν Τ λ> oo m : AR yfy(>u<p!)ct) ν\ ΖΒΘ Πλ .̂ 
β:λ>] Τον Βλ «£ονοο, κορυφήν νχχσοο το Β* ·χ<χρ. 
fu.'rcα* <)V τω β ~  Bl yty û(^ )̂i*> 71 f (μ τον UK «£ηβ 
licence βολή ή ΖΙΉ,  7«'ν tourr/v ίχ α σ α  ϋοζνφην. kj ejj 
T»V xc/νϊU' τ oJ» I \α(>οίβ(.λων όιοοτομι)ς Ζ >)χ3ω »j μ} 
Ί. \ τι} 1\Ι\ >; r)V Ζί·. 7>; ΛΛ πα^αλ^ηλος. λ>γω, «η 
α) Β1· , ΒΔ < ισ.ν (*{ ζητΰμ(να{ μνσο^ civetAoyο» τ#>
<ko<fOw/'V α :{.χ{ β.

I . \ Λ<< yotq το ΛΒ. ΒΔ:”  Λ/.α , α ­ *3 ^.) ωο If«(VI
ΛΒ: Λ/. :: Λ/.: ΒΔ , >ΐΥο/. ως οο: χ···· %: //. *?j y*{
<}<« ·,Γ>;» κοίτα το λ  >£ίνωσιν, ( y ) r  μ νν a n o r rτμημΐν) ΒΔ:

yj ί)<ί τντα'Ϋμΐνη / Δ —-%. όν *j ΔΖ =  ΒΕ. ttf4
><<*/ « ί ΛΒ: Β ίν :: ΒΚ: ΒΔ. π άλ ιν  ine t το ΓΒ. BE—
ε/.λ . ( *35· ) θ'*’4' οβ̂ οί ΓΒ : 1Κ Ζ :: ΓΖ : BE, ijrw
ων β  : ν :: v : % , r>jv κατοο το // ίζΐσοοΦΗ· ^ 
&  >) ΚΖ —  ΒΔ. cJs.· οί̂ οο ΓΒ : Β Δ Β Δ :  ΒΚ. κ, *W- 
τταλ<ν ws‘ BE : ΒΔ ί*. ΒΔ ί ΓΒ. $ιο j(^ αΥ ΑΒί Β̂ !* 
B E : ΒΔ::  ΒΔ: B l \  ίτο< ως λ  \ χ ι :  %: y :: ^

ε  II Μ Ε I Ω Σ 1 ε  λ'.

§. 3 Ϊ 9· Ε κ  xiji’ κοίτοο το λ  ίζισων^ως , »| #*** 
To ν ylvtToif. των Ter^ocyovvMV ίκοοτίςω&νν λϊΐφ^1' 
Των , >) κοίτα το £. *£ «Win* <)# ;(£/ τίίν κοίΤύ*
»ΐ v.octjc το ο, «·’£ >js· yj κατοο το π. rjv <5̂ λοκ» ^ 
το 7τςοκάμννον ίχςόβλν\μοο τ» ΤξΙτα βοο&μϊί *̂ · 19 
άμηχοονον <5ιοο κυκλ& ?(#/ Τ̂Τ/λυ̂ νΟί/» ω( WtS
ivOfXlGCOV.

ΣII Μ Ε I Ω Γ I Σ Β\
§· 3^04 Α 7ΐο τ& πςοβλΫιμοοτος τ η τ η  *> ** 

π^ιβοητϋ^ ποοςά το7ς ποολα*ο~ι( &ιλ<«κ5 πςοβλΥΐμ**9 
ίπ ίλ υ σ ις  ηςτ*]Το^> οτης ?y το λπλασ ιάσοη  τον

ι<*

(?) «Λ. XXXVIi



Ί ας y μίν τ S δοΒίντοϊ *ν β β  π λ ν ν ςά  a  , « Λ  τ 2  
ζητνμίΜ} διπλ«σΙ* X- 2kSv τό  * * 3 = % 3· i»v 2ν τηο  
atovqeih· λ t S δοΒίντοϊ κ ν β * ,  % τ *  δ ιπ λ α σ ίχ  ά υ τ η ϊ,  

τ« 2«, Λ>'λ> νυμ&ωσι μ ίσ * ΐ οίνοίλογον, ή π ςω τη  «υ- 
TJv „ πλ»υ<'« *9«/ τ« ζητκμ ίν* κδβα. *<7« γ«> H* p v  
^ J tw rwi- ρσ«ν %, »> & <W fy« y. 2κ2ν «)ν α : 
χ : :  %: J  : · y : a«. τό ρ ν  cfya a y  ζ ζ ζ χ 1 y τό  δ* 
2α χ  ·=ζ: ΐ/2. διό To %3nrrai i ' .

Σ X Ο Λ I Ο Ν,
§. a*?.  τ« π ρ οβ λ ή μ α τα ; Thru ο Ί ς α τ α Β ι ·

nit τΧ β χ vtAii IIτο λ ψ α ιω  τ α  δ( (δ )  των ά<>·
%άων τ<ν* τςαγ^ δοπαω ν , φα<7»ν , «σαγανοΐν τον Μ/·· 
>« τ<* I λαυκο) ΚΛΓ«σκίΐ>«^ντΛ τάφ ον, πνΒόμινον δ*, 
in π α η α χ 5  Ικατομπαδοο ά η ,  ιίπ ιΊν ’ μικρόν y  ΐλ?· 
i*t βχ<ηλίΐκ5 σηκόν τ ά φ α ,  διπλάσιον ϊςω . τ« <ί*· (ίί τί? 
*ΐ//3« μη σ φ χ λ ά ϊ  , ίκαρον κωλον tv π ά ·

τ»φΗ> ΐδόκα διημαςτηκίνοη. των yxt> πλνυςάν δι· 
τλασια<&«<τωί'» το μίν ίπίπνδον yiverai τ ετρ α π λ ά σ ιο ν , 
το δ« «rf̂ cv- οκταπλάσιον , ίζητοιτο  Λ; ^  πχ(·ά το ιϊ  
ϊ·»μιτξ(ας9 τίνα αντίο τςόπον τό  δοΒίν ςνςνόν ό)χμ!· 
**!* tv J $  άυτω  χ η μ α τ ι δ ιπ λ α σ α ά σ α ( .  T&f ίκαλίΧτο 
το τοΑτον π ς ό β λ κ μ α , κΰβσ  διπλασιασμοί', νποΒίμβ· 
V' >*̂/3cy > ifarttv thtov δ ιπ λ ά σ ιά  ο * j. πάντω ν δ* 

Ιπ\ πολύν χρόνον, πξωτον Ί π π ο κ ξ ά τ η ο δ  
* i tftrvowtt, οτ< f«v tv*rB$ δον ίυΒαω ν γςαμμω ν$

ΚΕΦ ΚΕ' ΠΕΡΙ Έ Σ ΐ Σ ί Ι Σ .  ΑΝΛΤΕΡ. ΒΛΘΜ. ιρ ι

»*ι» Η μαζών τϊ}ϊ ίλάσσονον' h i διπλάσιά y δυω μίσχο 
«ναολογον λα/3«v rv συν*%« αναλογία , διπλασια&η- 
£ *  * xy/3ec. ως# το άπόξημα άυτδ «V irVffov ύκ 
ή C(T™ **<>ξψα νατίςςνφί. μπά  χςόνον δίτινχ, φα· 
*’ ηλ,1#1Γ ίπιβαλομίνηο vie η κατά χρησμόν δίπλα-

1 ) Π·/ Evrid/y /» ry r« 'ΑΓ#μ{ιλ nttl ιψ)
■· M *.
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σιοίσαι τ ιΐ'χ  των βωμων > /.'irci^'.O/vwj·, t μπέσαν aV 
το an te απ^ ημα. όκχ χεμφαμ. \ <\ os τα f  7ταζα χ4 
) IKcirc'. 1 »>’ *;\ v.ainyicc ϊεωμό ι χ α ϊ , « £<7v «yrcii- ίυξβ} 
το ζη ναμενον. των is  φ ίλο nor Μ  t x i i i i i v r v v  v«yrcx?, i
ζη Γί,'νΓ&Τ , ddvCiCuiV , duω μί'Τ/ΧΟ λ«/3«;ν, ΆξΧν·
τα·, />ν ό Ttf(W  Tires?, λ ί'/ετα ι, in i ύμ\> ημί'/.υληϊξΜ 

loi./iw (Ικ dW Των χαλΗμΐνων ν.αμηΰΚχν 
'/(ύίμμνν. <Τ'Ί ft βη'/.ν (*κ πάσιν «\>Ύοιν α,Τπί.,κΓνχΓί 
7  7C«<ί»ν*/ ·>;·>,■'., dc' ;«v/ </V γ.ςείαν vr** /> 
iv a . J a t .  > ' β ζ α χ ν η  ί >; Μ μί') ;^  , ;(;,y r«v*
7 « dv%i\vi·. i77t\v\:r,vctf dirt*; νφ'ν,μΖν όζγανιν.η jtt· 
d/« , d) >ji* ννζησ&μ*ν λ'υω Των dc.0(77tvv, a μόνον li* 
μ ίσ χ ο , ri/'λ <7«i‘ ovr/V νπιτοό^:;. τάτ'α i t  /υςισν.ομίνϋ, 
ivv<i1 όμ'Β α v.aboha to i .b iv  τεζεον ττα^αΐληλογ^ΰμ- 
μην πε^ιεχομενον oV χνβον xccbi'uvai , >? ij fcirS'flM 
tTf'-cv σ χ η μ ά τ ιζ α ν , όμαον ποιαν  ;c} όττανζαν A<t- 
ΤΗ£#νταν την ομοιότητα. ω ?ν, κτ. O' d.·

κ· τ«·7τα ov^'C^ * *υχ/(<ϊί
7 «(> τ£το ό Μ (■'ν ε χ μ α , ;(£«/ «κ ο^/απχωζ λελυχ(ν>
ωσπει> τατο λαφόζοις έλυσαν με b  cists π α ς  ΈυΤοχίο* ** 
ζομΐνα*σ} (*) ό Πλατών, ο Η̂^ων , ο Φίλων c Bvfa*‘ 
r id ' y ό Α'πο?λωνιο±' ό Wt^ycucs y ό Δ ιο χλη ϊ, d Π##* 
Ti'- f , ό Σπόξο ί y ό Λ 'ζ 'Χ ν τα ϊ y ό Ν ιχομη^ ϊ , civic* 
ό \ ζατό$ίνη<>\ i t  ή τα ΥΛενίχμα επ ΐλνσ ιί ό αν“ 
τη rjj 7?ας>' v;/uav πςοτε^άσ^.

II Γ Ο Β Λ Η Μ  Λ ΙΙ-Γ.
§· 3 22· T>jv d'eSv” “ααν ευ^νγζαμμον γωνίαν ΛΚΒ (f) 

f t i Τ('ί-ί4· «σαν γωνίαε βιελαν.
Κή τζ>ω 7ω Κ, ύ'ιαςηματι τω ΚΛ  Χυν.λϋί 1ν 

γξάφΒω ό Λ Eli. κάύάω i t  την AKD ε ί ί τ ξ α ί ίσαί ^
ξ&-

Ε ν a*r,y.. a (i f»« -ί»' 5̂i( 2·)5· §
■»»t r* 0 ’w5X<?. vA>.y»̂ f. 1I<V. XXXV'lll· ^
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W  yoi»l»s t» s AKE, ΕΚΔ, ΔΚΒ, χοή Γη*ζ*νχ& «· 
ffwv τν>ν AE, Ε Δ , ΔΒ» AB, η%$α> etno t S K )j Εφ 

ΔΚ πχξάΤΧηλος. κ, ί~ω η μ'ν ΑΚ=-/3, y hi Α Β =  
a , $  AErrzy,  if <)β ΕΖ —  %.

Κ<*/ tVW »ί ΕΚΒ γωνία , tj πζάε τ £  κ ίν τξγ  hmXa» 
m  &5 r»i· ΕΑΒ, τη ν' π ξοε  rjf ν ς ς ιφ ίξ ά » ,  r;< λ' η 
#yr}j ΕΚ.Β λ*»λ«σ«* ?($</ τ ί ϊ  ΛΚΕ, ( <?£ ^Vcdt'ort̂ /i 
ya'f «V τ ^ ν  &g±t}r«f if A K B ) *ί Λ ζ« HAD, « ·  
m  if EAZrrrAKE. eVi &> if ΑΕΚ kcivij y«v/« 1 <wv 
ΑΕΚ» A EX r'-# y<x>V«v. *ζ-« Kj >] EZA ~rr. K ΛΕ. e :7tv ά ς α  
is  ΕΚ—AK: ΕΛ::  E A : : E Z ,  yrct ocs ί3: y : :  y %. 
ίκ tWrijv λ' rtf? α ν α λ ο γ ία ς  vj κ α τ ά  το  ζ νζίτωσις 
ylvBTcu. ( ζ )  Έ π ά  hi y γωνία EZAsrKAE,  t~t hi 
if μ*ν EZArs ΚΖΕ|, ν hi ΚΛΕ =  ΚΕΑ *rt ΚΙ Δ , tj ά ; α  
ΚΖΗ rrr ΚΕΔ. hto ij ΑΒ τ $  ΕΔ π χ ( ά  ΚΧηΧος. Ιττ» 
$ν »ΐ ΕΦΖ γωνία t<ry τ# ίνχΧΧαζ ΦΗΚ , y hi ΦΗΚ 
ϊΒ fiTif ΕΔΚ t if ά ς α  ΕΦΖ Sir ΕΔΚ =  ΚΕΔ. τ ά  
τρίγωνα ά^χ ΕφΖ , ΚΕΔ ϊμ ο ιά  ά τ ι .  h o  ως ΕΚ: 
ΕΔ ; ί ΕΖ : ΖΦ t y r a  ως β  : y : :  χ  : Ζφ = 5  //%·

β
ΐ η ά  hi if ΑΖ =  ΛΕ , y hi ΦΗ = τ  ΕΔ , if h i 
ΕΗ =:ΒΔ, o f * ? *  ΛΖ-4-Φ Η ~ Ε ·Η Β := Α £ η -·ΕΔ-4-. 
ΔΒ. ·& ’ «f ^'y ΑΖ-*-ΨΗ-η Η Β ~ Α Β - η ΦΖ, 
ΑΕ-^Εδ -* .Δ Β = = 3 ΑΕ. a j ά ξα  ΛΒ*4-ΦΖ =  3 ΑΕ. 
*»τ«ν τβ «*t-y% =  3y. τ»)ί ν^κτωβτως h'i ταυ της

, , Τ ’ S
9 y h * t * h  ίζ  W ν κ ατά  το τ. Ιζ  χυτήν hi $

«ςην αναλογία, » ε  3/3 -% i ά & ' ά ε β :  y :i
X » wtf ανωτίξω he hot κτ Of. « ξα  άς  $ β —%: a : :  τ/ l  

3ζ. m ταυτνις hi rffi1 αναλογίας tj xarx* r<? y ffyeatrifi 
^VfT̂ ’ ταίν «r»v r^v /v rjf

" N * » ·

« ) O fvTxxXYl/ , ~ ^ 1
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not τα ' το ς ε ξ ίσ ω σ α , 'ηςοχν'ητα ν\ y.octcc το φ ,  *> τί 
Tirf«y«Vtf πλ»?«£>*ντο4·, »j kcctcc το  χ .  χ φ  TeBhns
τδ //·+--'.. οο=:2» δ κ«τ«' τ<} ψ, >)*’ >J xofrai το*, ̂ 2
ν φ  οτλYi^wShro* τδ τετςαγω νχ  , δ κ«τ« το Α, ^  
TibtVTOS τδ /*tV 2/3--% =  τγ> τδ $  4/3a s ]

τ s α
êa , j? χλτ« ro C , ί ζ  n? δ κ«τ« το D ylytraf· 

h>. των ε^σοόσεων &ν των εν τοίς ς  %φ D, αν ί 
μ'ν ΐΐοοςαβολνιν, ( φ. 2 34» ) >7 λ' κύκλον 
($. 2 2 8.) *ι τδ y, T u rtef ν\ Tiff ΑΕ ϊυ ςεη ν  ϋζτητ^ 
Μ roOv τό πςοχείμενον VTnAvrTetf πςόβλνιμ*.
IIα ςα μ ίτ ςω  χν τω  β  »ν»χεγς»φ& ού τιες) τον Αθ(?) 
αζονα Π α ς α β  ολη >ί ΑΓ, ί  ΰ π  ο Tt\s xocrct το ς 
(τρων Κ λαμένη. ($ . 2 6 ο.) > φ  ληφ&Μνηϊ ry e  AAs' 
2/3, νίχΒω μττο τδ Δ 7τςοί ος& »ί τ ν  ΑΘ « ΔΚ2*
» of. Kj Κϊΐ-τ̂ ον μεν τω  Κ > Λ<βς>)/κοίτ< &ε τδ <?οτ<£«%·

V
ΚΑ (Ιναγεγξχφ&ύύ ο ΑΓΙ χυκλοε. %φ Λι*χ$<** 

σν\ί τδί &»μ*τςΗ 2 1 , τετο ίχ ^ ω  α π ο  τδ Γ ij ΓΕ» 
AiV" ^  * ®τ< *i r iirsry .

» < *  7 » ξ  τ ο ΚΑα SSE ΚΔ* -4 · ΛΔ2 t »‘ «fflf ΚΑ es
-+-4/3*=: fc. η « ς *  Η7!ϋτετμι\μενη KE=s*> 

4̂
iiof τ»?ν x* t*  to D t|-VcDT/v, ti i t  τεταγμ ενη  ΕΓ^ 
Z . t<r< ie  to fcrv ttszzuI3— % . i<o to % = :s / 3 —
ΑΔ—ΒΔ==ΛΒ, i<o >j AB =  %. to & Z tzzfjt+ H '

a
iio ro  y = = Z - ^ » = :E r - > E B i = r B .  η ας»  ΓΒ=?·

Λ I
K#f if  to* wfcx«V*ivev iotxhftceruf. h  ln  

.  y w o f t lv i jf f  κ β β τ ο ί σ κ ι υ δ ί  i j  κ λ τ «  τ ο  σ  ( θ )  η ρ * ”* * ?
Mr

Μ  u/v. XXXIX. *  I . (Α) ΠΛ. XXXVI,
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;£ W k · *m £rvxS *!w  yx<; τη-s ΚΓ, το κΓ*=ΚΒ?*»ίΓ*. 
ί ' ζ ν η  υ.λ τχ  το t  φ τ ω τ α ;  ylvorotf έ ζ  ή·,· ή κ χ τ »  το  (.», X) 
των /ίσων χφ οαςεΒ ΐντω ν των *ν τ>7 kcctm το q ίζ ίσ ω σ α ,
υι kxtcc το L, ίξ  *74’ η tivxKcylx κύτη' &>V 3/3- --%: « ·.: t j :  
%. eV< A <wv /3: y · : [ , : %. afy» ** ωί 3/3 — % : « :: /3: y. 
*K τϋ* (C'.aKoylxo' A  rceJ;·^ · ή x<*r» *'o M  '^ΐτω^ι·.: cW « 

i£  */V »j κβτοί re  N, >j fc‘<r« r ?  χ .κ γλ.' το σ.
Σ Η M LM · ί Ϊ. I i\

3 2 3 . KiXf T«urce y -v Aj 7/*f» TWV (W t Jjv ,C/A- 
κίί*' .ix/jV ίσαΚυομινών 7*(;0&λημ<ότχν άλΜ. *£<*-
ffK«y A A.7 o n  fAxAi-ΐa  ίχ υ τ α α  tv ry  ίω ν  tjφ:βλΑ- 
μοίτων επίλυση, ο μϊν γα,ζ τύν τ 5  hn\jHV τταν το  
7tqcrtSeV 7ί{'ό(?Λ*μχ t'fctv κτησχμενον\ την χ νχ λ νη χ η ϊ 
ίζ π κ μ ν  ν /χ ςα τ η ϊ vyivero' ο ί>* τχυτή ν  χ π ο τυ χ ω ν  , 
των εχυτηε μόνον η ψ α το  κςχσπίλων»

κ ε  Φ. κς*.
ΐΐψ των κ&μπύλας έμφοκνασων ίξντώ<τε· 

ων, ών τmg ύπεξβartKOLf K<t\&vrcy.
Ο Ρ Ι Σ Μ Ο Ι *

% ί· ( 354. Λ'. Έχν ίυΒαχ η ΑΓ (ι) τίξότ ος&χσ ςχΒη 
tvBttet τη ΒΔ , από (ίε τ5 πίςχτοΰ χυτήν Γ *%θω- 
τ<ν όσοχίηποτΖν* w Ι Μ, Γ\Ε, την ΒΔ κατΧ
τχ Ψ, V σημόΐχ τίμνασομ t ληφΒη Α εκχτίφχ των 
ΜΨ Μη Tg ΑΕ * η μ*ν Loi των σημείων Μ* Λ» Μ 
AiSf* ηχμπύκη, Κ ογ γο ίίδ η ς k iy trxj, (κ) η

ΒΔ ¥LcCVWVy τό $  σημάον Γ 9Γθ\ θ$·
_________ Ν 2 $, 3 *5 ·

(Λ L*) Π>  ΧΧΜ Χ. 9£. 2 .
\ ·'#»**/ *ντ?/ · Νικtprjn* t · *V ’E/itrodii'* β\η*.κμ*οΜ *

, 194* fr* ir «̂ X f< fi τ ιλ / v r im n . »f«e r«V 
*·. mt t« a, t# wtfl ΣψχΙρ. *jh Κνλ/^Λ
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§. 3 25· Β', Ε'άν cc7io μίν τ η  ίτ*ξΗ Ίων 
Τ iff τΗ tj μικυκλιΗ Α Ο  Β (%* 3 . )  Α ίαμίτςΠ  <*Χ$9 *{·# 
οςΒοίϊ ctv't H tj 13Γ* (C7io 6ϊ τ ϋ  ίτ ίς π  , τ η - A , h&ttq 
wuifoffCTHv, ct) Λ Η ,Α Γ ',  το μ ίν ημικύκλιον τίμνϋιτ*μ 
τϋ  ίί ΒΓ σ ν μ β v6/&8<r#f‘ ληψ $$  $  tjj μ'ν H I, τ« «Iff# 
τ*)ί· τΐνιμφν<μία£ ?μ ΤΪ,Ϊ evheictf ΠΓ οίπολαμ ί 
?νκ tj Λ Μ ,  τ* &  Λ Ν  , γ\ Λ Γ*  η <W τα* Μ
Λ, Λ ( i n t a c t  κ α μ π ύ λ η  Κ t C r f fO C if it fS  h e y f T c a  (λ).

$· 3 2 <5* Γ'. ’£<χν τ<? κυκλώ yrtqt<pv^(iu£ rerctf* 
τ η μ ο ς α ν  Λ 13 ( % ,  η · · )  fJV c / t c c a ^ n ^ o T H v  \ ν α  μ ί ς η  T p i t f a  
τ α  ΛΝ , N»s ι»ν, ΐ'Π * <;V τοσαυτα », t; AC ήμ*&0)9· 
rifon τ α  All > Uzr, ττττ·, ττΓ* #V//<̂ %&«erwv ίί των tip* 
Α*ρτ<*«ν ΓΝ , Γν, Γν, (Μ Π Μ , * *
ry Π! τ α ς ά & η λ ο < , >j τ « A, Μ , μ , μ

νυσα γ ρ α μ μ ή , Ύ β Τ ( ay<J0Vl&<T<t κλΑηπχ/. (ρ)
$· :<»?. Α'.'Ιίαν tj τη κυ'κλΗ ΛΠττΑ π((μφί>ξαχ (%·$*) 

§ l v  c e o t $ n 7 t o T e  ϊ σ α  μ ί ς η  τ μ η & ν  > «V τ ο τ α Ζ τ α  $  >&} 
V ή μ ώ ά μ β τ ς ο ί  Γ  A ,  a i ^ $ « c r a v  τά>ν Δ<<*/χι»τ( α ν  ΠΠ» 

κ τ  ,  λ > ι φ $ $  tj μ ί ν  Γ Μ  iV t j ίν/ τ ω ν  ά ς ν ,  μ ιν ώ ν  l * i  

ffμ ^ ια μ ίτ ξ Η  μ ιξ ώ ν  * tj ft Ι'^*=ϊ3, tj ft i )<tS=3*̂  
ft l >  = 8  4 ♦ >0$  # r a *  , tj τ «  Μ ,  /u ♦ μ» #

σΗμηα ίτηζβνγννσχ γς<*μμ*1 ^ τ ν ά ξ Λ  A*y#r«y» J
" Ε λ ι £  ά ξ Χ ι μ η & ο ς ,  ( * )

:  w

(λ ) tVpiT** tlvrijt V Δί#«λ?ί, · «(· *# <» *·*“>'·* */» 3Cf*l 
««(UtiiHf, Vf« tm wtft r%f Ki*a9* t, in «λ . t$* 1

i r  *jt « ί ·λ .  *»4 λ. ,
(# * }  O ' A frn n rfu r*^  *  τψ ΙΤλιίτϋη» e y y a x p a * * c ,  i v f r r i ·  ******

( * )  w »p/«vr« *  /ίιΛλ/»η »λβ» «rift ^ / **^

nit/itmt,, uvrnf If/», iv y f i in  i i  i r t t  *** $ Γ
; iw«»r# #1» r j i  i!<« r « r  PV^uomw» r ? t  Σ ιχ ιλ ι ’βί· «μΧ/·*»^1* 1̂ ^  

IV, Wf* Xfir« 313s 4 .



*V7κεφ. κ ς '. περί καμ π . τ π ε ρ β α τ .

2 Η Μ Β1 & £ I £. ·
$. j 5g. ”Λντη μ*ν ττξωτη Σ πάξΐ** ΚυκλΗ yccc* 

f i r e  it  ΐ ψ ά κ μ η ς Μ  ϊχο ντ α '· &7 λκ?/βν r ije  Γ Λ , <Ϊ*ό- 
ψίρι γ^αψΟfiert· roef Hfff Ttdhtv. χυκλχ γζαφ 'ρτοϊ tjfAe 
Ιάμη^ον ίχβΓΓΛ* τςηίλοίσΐαν την ΓΛ , τςίτη  ys·κφ· 
hfi'in&i, όμοιων Κ«) τ ν τ α ς τ η ι )& } π ίμ π τ ν  9 ν&) « λ - 
ktt όσων ctvrts W ^roefyy

3*9* Ε . Έ » ν  κύκλον ό ( % .  <5. )  <'7Π τ#;ν Α Γ  
ίώ ϊίαϊ πι·>^ι>ϊϊχ$ϊ, το «V τ£ τζ^ιφκ^ίΰο ά\>τΓ; σψ αον,
wv το # ,  χ α μ π ν λ φ  ry v  Α ΐΐΓ »  Κ ν # λ O tt~

I *αλχμίνην.
1! Ο 1' 1 Σ Μ Λ.

Jf. 3 3 °· Ο'λη μ ίν <χξ<* ή π ε ςίφ ίζα χ  τ 5  Κ ϊχ λ α  Γσ« 
rg ΛΓ >Ί <ί*\ η μ ΐσ ιιΛ  ίση Τ0 r ijv  ά/$Α*ι'· tyti*
v<4(f, t’;r«v τ ί  Α Λ ,  ;(#/ το  το£ον « J 1 τ $  Λ<) ΐν Β α α .

ΓΙ Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Λ ' . .

§. 3 3 1. T>Jv KcyxouJii ίμψαίνχσκν ΙζΙσω σιν tvquv. 
*1\χ&ω  α /ro τ5 Μ « /*<ν Μ ίί τ 0 JBA, »} <5ΐ  ΜΡ 

τι ΑΓ τζωξοίϊληλον. xcy #·?<» ») /κί  ̂ ΨΜ  =  A F .r=   ̂
<4· 3»4*> *ί £  El =rr/3, « & Μ Ρ ~ .KU , « 

^ LP=:llM :=sy. χκϊίν κ«/ >j 1Ί1 ~/3-+-%. λ> *ττ« 
w  UR: Μ ίΡ ;:  Ε Γ :  Γ Ψ ,  ( Λ *  την των Π ΓΜ , Ε Γ Ψ  
tfiysyrav 0pe/cr>rree) η τ ο ι ώ ν χ :  » : :  $ :  Γ ψ ,  foerctf 
•I 1SP «$« (5/ο »j ΓΜ ssr ct -+-α^3 s r  «% 4 ·  λ/Β. tV/ <5ί
*~· _5ί # χ
ί’Μ̂  = τ π ι λ η - Ϊ Ϊ μ 4 . Αβ λ? >7 k u t x  το Q  (ν) ίζ ίσ ω σ *  
V«frer/, ίξ  j  κατΛ' ro' & f J r »  Κβ^.χβ«ί? fyip«w* 
** *¥·*υλν.

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  &'*
r  33#· T»fv rtjv Ktweetfy ίμφοά·

Ό α?'., n  3 ”**<»
(>) h/r. XXXVI,
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*%<ίω ή μ ϊν  Τ Η  γ .ΰ κ λχ  JS ic ifxe r^ c i' ( £ )  A B r r r e i ,  η f t  £

ΏοτατμημίνΆ Μ Ι =  %, η ό"<·. τεταγμΐνη JIM = - ff. {foj 
ά* τη γ.ίντςχ Ζ τη σημάχ 1 ηχ^ωταν α}*Ζ0 , 
IK ry ΠΜ 7ΐα^ά>ληλα, AM: KB:: ahj
I I I ,  (<W rijv τοον τςιγωνων ΑΗΒ,  Λ ΜII c ĉ/infre) 
h i ie η AM ~  IH , ( §. 3 3 5 . ) ii^oi ?($y η Aflss 
KB =  % . t ty )  η AK =  l i l !  — % , S7T(f f t  i t  
AK : KI : :  JU : K B, ητα ως a — % : Κ Ι :: ΚΙ ί χ*
hvTUf η K I | / o f X ·- X1 · πάλιν end ως AK: Kl.'i
AM : MM , hi-rocf t&f ως aK2 : Ki2 : :  ah2, u p  t 
rt'ret ω ς * 2— 2 α χ + χ ' :  « % — % * : :  % 2 :  y * .  ftt m *  
της <5* της αναλογίας η nurd το f  ( 0) f%foaxrit yivrrq, 

ης n κατά το V, ίμφαίνχνα, ης e
νήτωξ κνκλοα ί'την τω α &άμντ$ο? ν%α.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α ,

§· 333* Έν το ί£ι<τωσίΗ ά ς α , ry  r»jv K/ctnJ9 
/μφίΑΜκτο ό «ττβ της αποτετμημίνης κνβςς IW  &» 

y/vo/4tvi»i *κ rS  τ*τ<>χγωνχ της ταταγμίνης η/) 
της it αφο^ας της μβταζυ της ίιαμίτςπ τ 2 κυκλ* 
^m^Tc^es της αποτντμημίνης.

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  r .

§. 3 3 4 · T»jv ίξίσωρν ίυξάν, την ίμφαίνΗταν & 
Ύ/τ^αγωνίζΰίταν καμπύλην,

Κ«<θω τβ μβν της πνξιφίςάας ΤΗ κνκλκ Τ*Τ*{& 
μόςΜν Α Β = « , (ττ) η ie ημ&άμ(τςος ΑΓ=τ/3* *
τόζον ΛΝτιτχ, η fivAllzrzy, eifeiS* at ΛΒ: ΑΗ« 
ΑΓ : ΑΠ , ( §. 3 a6«) hiv *ξ# a t a t  % t :

; * *
■ · - ' j r . .

<f) ΠΛ. XXXIX. *  J .  (.) ΠΛ. XX XV I. ( .·φ ·
x x x i x  * 4. '
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ί£ X f, y.ccru ro  W (<') fζΐσωσιζ ποςΙζνΥόή, την Τ ί* 
'/ανίζχσαν ίμ φ αινΰοα .

Π Ρ Ο Β  Λ Η Μ;Α Δ'.
335· Τ^χ εζίσωσεν ίνξ^ν^'την Σπείςοίν άηλζσαν» 

’ fcW -il μ™ τ 2  XVV.Ay ( σ )  *} rk >ΐμι·
ΙάμεΤζα' — ■ >1· Λ, μεςοί' μεν την το  Α?Γ —
χ , i f  rifi· re  7ίμτζ=·. y .  ίπ &
ΐύϊ όλη η π εξ ίφ εζ α α  » τΐξόν τό  μίξον Α π  , ατών  e>Aif 
ιϊ ημ^'ίΛμετξον , στ^ον τ  & μ ίξ α ; π  μ  , ( $ .  _3a 7·) Kin
<fy* a)f or: χ : :  * : y. r* τ*τί? 2v . ij to A A  
fyjfrMns ( r )  ymrotf y Σττάξαν άηλχσα.

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  E.V
$. 33^* Tfl'y f$«»ew *vf«v ,tijv AvxAoeii  ̂ ψ φ οά ·

NfPflfV. *

*H%$» «we τ ί  Π (υ) >7 ΠΛ r ?  ΑΓ πκζοί/ληλον. ^  
»?w ij μιγ t S y /ννητοξοτ κώιλ# σ τες ιφ ν ^ α  “  w, >j i/ 
(’u3rt« Α Γ = « ,  re i« wi απ οτετμ η μ ίνη  ίκλαμ βανό*  
fuvov rcfcov BM “ %, »f i f  τεταγ μ ίν η  Mfl =  y, #- 

fcetf η μεν πεξίφ εζεια  β \l i r r  -1 *», »j i t  ΛΔ— _L rt. 
A*/ f’we $i μεν β Π $  A A . r# if το'£ον II i  ~  A i ,

(§· 330.) *V*v «fee 11/3 ij‘ λ«7Γ>} πεφ φ ίζχτα Ιση 
λβ(7Γ»; τ?  Μ* *?< i« ιί N A = = tot «£« η ΝΛ =5
Π/3. «ςτί όα jj Μ Λ ~  UN f (i<rav οιτων των Π/3,
MB to| a>v, JV« e’(7i Xj τα e\£« οίυτων ημίτονα Μ Α, 

 ̂ N A = :to  -  I l M = y .  , W  Αί «V Α Δ : 
βΠί:: to :  Π/3, c«r«r«y$w Α Δ : 0 1 t f : : Ι1Μ: BM, 
' N 4  «re#

W Π/r. X X X V I. 
X X X V I. ( „ )

(r) ΠΑ, X X X I X .  %. $ . (τ) ΠΛ. 
ΠΑ. X X X I X .  X. 6.
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ητό( a>V # : 7Γ' · ]  · "Δ· '<’ζ - *i Ki«r<si ro Ββ ̂ 0)
fê M-r/rrct ί£ίο;σι>;, Κ·;<ί.ν,··.,<$ ψ /xiyiftπλ*

Π Ο Γ. 1 1' Μ Λ.
.τ.37· * iVv ry  efyvvTct itv rtj την Κνκλοήίή'ψ· 

<P«4 vi*7 fj r, χποη>τμημ'\·η % ic>j τχ n r A/μ\ν$ y. 
fV< v»V 3 3 0  ) r u  =  «. J ··.'·’·■
• / 2  ΙΓ Λ1 E Π ϊ Σ J 2.

§, 3 ;<β. Ιϊ*,5ΐ', cr< ot# /xf v ■ify'Tv'rft?, xi dtx u  
hoy a  vwfcUfXEvoti 9 cV ot?h.t',hui i:xu<uv a i tvitfo 
ΐίΧμπνλχίϊ tvStioa , c7cv «/ &?;οπ·τμΥΐμδνχ*, ^  ΤΑ
rayp&voif, ;(;,</ ' o\ oifyw; , ut bixperqu vgj Jw·
ξχμετ-α , ΚΧ<γεβξθ(,ϊ)ίΰα heycvrm’ ct* λ* cr-yx'e· 
τύμενα* λα  τ£ ihoyta όν ϊ%8 <η το'ζχ κύκλον ττξοχ Wt
άςνμΗνχς fobtixs , Ί Γ7 Γ£ξβ>ΧΤ·Κ0Μ.· dnhov a^dih
a l μΰν n!jv TV τς'Χ γννίζπ σχν, r«>'
Κ-κλϋβ^ί !μφοΰ\ααχ* tfyfxff&St T ‘tt*'βχτ*χΜ a<Hf d 
i't h*t7Tui 1 7t^l m h  role itfichxfciat kx% ta **■  
fcvr/ «ί(>»7Τ«/ χίφαλίΜ» , Α ’λν- /3

(?, 11/r. XXXVI.



π<ν. ι.

Α Γ Β (Α) 3λ3/3 I -4 « 2/3i 15«;33'-  5«l«3
(Β) 3«3f3 -  4«2/32-‘-5 <*·33-

(Γ) 2α ,β  (4  α'β| | (Ζ)-Say3 j —7ay3|“ iorty3[ayJ
(Δ) 2 (Η) -  5<*y3 (K) 6a’/3

4 α'β - l a y 3 - 4 « 5/@
6α3β — ίο α*β

α 3β ay3 - 8 * ’β  
— 2α*β

(Ε) ι ^ 3β (0 ) - 2 irty3 (Λ )-7 « ^
(I )  6a* Q| -4 /̂δ| Λ5/3|-8α’/8!-2α2/3
(Μ) 3α4 Ν [ -  3«3β 16«5β’ |— 5«β3 ’2α4 | -  8«’/3 
(Ν) 7«3,β27— 8λ/33 I - α *  | ζα3β  \-2α2β2\-6α β 3 

(Ξ )  ,$α*—,$α3β  + 6ά*β1— ζαβ3 (Π) | (Ρ)
ά α ϊ — % αζβ  - ι α ,β ι - % α β 3

— α* 5α?β-  2α7 β *—6αβ3

(Ο ) 4«4- 6α 3β ί  IIα 'β 1 - 1$αβ* (Φ) 2α
( 2 ) 8y  J ( Τ

( X )  S y  
π - 5 7

(ΊΟ 1 37



-  . \  IL V . I I .

(A) 3rt/3- 5y<f| (Β)-4α.*γ+3βψ \ (Γ) 3* p - 5yS+4a?y~ 
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(P ) y 3 =  <*’ z | (Σ ) ζγ~ α .χ  | (T ) y5 ==α*χ | (T ) y4 =  «3z | (<D)yzz=A%

(X) f= * ~ ' X  | (V ) y ~ ‘ ==av~2z | (Ω) y. y '- '^ a ’- ’X (« )  y. α ’ - ζ- Λ-'*%

(/3) yz=a'-l' ,'+aX|Cy) yz=«* | ( i )  /*=«““' *» | (e) z ' W y  

(<0 πΜ= « '" , κ| (? )ζ= ^ ( ί ) Π = ^  l o V ^ ^ V j ^ x  

00 <t~'y=V αΤ-'#  /(λ) «'»-'· yO—aT’- y
(μ')γμ= α ι» -’- μ’*μΧ;’ \(v) y" =  [ (|) y*_«xJ

(e) zJ= «  y I (#) η3= « 2κ !(f)y5 —α2κ3 |(«r)z3= «2y | (r j Π^α^κ |(y)y4—«*κ* 

(<p) z“=ay | (κ) Π4=Λ3κ I (ψ) y*=a%3 j («; z3 =  «2y f (A) Π4= « 3κ





(A ) Χγ=Φ[(B) γ,'Χ = α,β\γΧ*—αβ* | ( Γ ) yX3 — αβ%[ y 2X2 = «2/32 J y5C3= «93
(Δ )  γ*Χ=**β | γ Ύ = α ψ  | fr}= cC Q ;‘ I y5C4=«/3* [ (Ε ) y25C=a2/3 | (Z ) yJC=«Z
(Η ) ζγ=φj ( 0 )  γ3Χ = α ,β  | (I) yX—az | (K )zy2=:«2/3. | (Λ ) γ*χ= α’β
(M ) y z = * z  | (N ) y3z==a ?,i3 | (S )y 5Z =  « 4e i | (0 )y Z = a .z  | (ri) y»z= a 3ff.*
(P ) γ’Χ = α"β  j ( Σ )  y x - a z  | (T ) ζγ"-,= Λ ’ - 'β  | ( T )  γμΧ’= α *β '
(Φ) r =«'·“ '7Γ !(X) y“w= p  | (Ψ) y V = « !£ ’· | (Ω )Z2=  <«r | (a)y’» =aj3 * 
Q3) y2* 3=  * 2/33 j (y) =  | (c!1) γ~·χ—β '  | (e) y5Z3 =  «5/331 κ3= « ν
ft) y5»  =  a 3 /33! (5·)y3χ2 =  a 3 0 2 | (<) %2 =  «π (* ) y V ^ « 2 Q2 1 ( λ ) ay =  tf

0)/3X =  y2 |(v)y = iK 2 | (£) y2 =  χ 4 | ( | (*·) * 2 β  =  %3 
✓  a a2 a2

(f> /2x =  y* I («0 α β ^ χ =  3 ffy | (T) 3<?y -y5C =  a5“ | (y) ay =  3^ - ^ *

(<P) y1-t-ay =  46>Pi_Z2|Ĉ ) y2̂ .«y ̂ .-j-a2= f « 2- (.4 ^  -  i*= | *V 4

(<o) ζ2-*-χ“-4° X = 7  I (A) ζ2^ κ2-4^-Η4δ,*=4^-^τΛΊ <C) z V * ’ =/*’
(D ) z2 =  μ2 -  t 2 j (F ) ^ a 2 -η 4δ>2=  4o2-  40Z -t- X’ + y ’ H- ay -+--j a 2

(G ) y2 -t-ay =  4^ - % *  [ (L ) «y  =  3^  -  χ2 | (Μ)

(N) 3 0 y =  * β  +  γχ | (Q) a 2XJ -h Sa2 ffx -> -« 2 f 2 =  S’2 η- X2 -t-y*
χ2 _________

(R ) χ '+ α ξ χ ? + γ 'Χ '+ £ ' ·> ? = ιΛ 'ς '- * Λ α '  f Z + e 1 ^2[(S) y\

(V) α,-Ζ. y2 =  Y3 [ (W) a j  — Sx j (AA) xy = >}Z j (BB) vy — cc%
: > *'
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Ρ , Ι Π Α Ι Ο Τ  Δ Ε Τ Τ Ε Ρ Ο Τ
Ύ ν ς  χ α λ α μ έ ν η ς  ά π ο ρ ω ν  

Μ ε & ό ό κ

Κ Ε Φ. Λ'.

τέ Λεγομένχ διαφορικέ λογισμέ, 
ήτοι τέ τ(jlv άπαροςων.

Ο Γ 1 Σ Μ Ο Σ Λ'.

μεταβλητόν peyebos *μ·
λ(ί&ω το μη^ψΐοίν Λυζησι» 

rj μήωσιν ποόσχον, άΐλοττβζ 

ΐ^ί ό'κχμννον.

Ο Ρ I Σ 'Μ  Ο Σ Β'.
$■ δ. Μ ε τ α β λ η τ ό ν  & > το οίυζσμ&ωσα* htih* 

Χψηον,

Ν 5 3Η·



*Α * tmttt
yf a  tu> ((  *»*?$>*! * ‘ s*rtWnU iUx ^ \ μλ .UW
*.hW/ Wr,0“*' *-*f Γ’ί 5^\* "f i‘ ><VvtUo Sx Ύ* ?*·

•<6</n'e4«(t *<<♦? *\f * f 4» Vim«)/ u /.tttUfnn }*
*efM£ 0 ( f)  ‘*>tx*riy»'»xxt ij.1* ΛΜίβφιοιξ A«£i&m' Λη>/»{

HPf'nî W "ff ’? tt9,<t>X” 0 &* A9,~rrc/*»V -.·* »*»* ΙΟ ( * )

4pnrt
A»bisrhoxn* mx λ* λ» ^  W ik i iix* λ*λ λοχ sUl* 

JHJ, i}HS)hQ<WW* A1%tolf.n AVbobnjXW Â ’X Akj  ̂ ·£

*,V N Ο I V Ο X 2
·υ>£Υ»κ A o i o d l j i c y  U

* f f l } o r i i i 2 o f o x v t ?f w *  (Φ ) ‘λ1{ 0 <\> : » t* <%)
*ΛΟΥ.ΐάοφνί^/ A>rl η  * Λ,̂ < ΛθΛ.-iW jsgwcjiabwiL
i n i  m x 3X w j .n w  Ά ΐ ΰ ν η τ Ι  h  * A t o l^ in v  aU j  Ur·*0 * ~ < / V *  ' · / ·* » t
,Λ«9 <rurt» Awrhpp ‘ toAirlpb*V(h» U αολλΉ / . i i οϊκ. ογ>i fw ( < i * / « * » V ii
mihv.o 'Μίτΐ'Χ.ηγ* tx ϊο><υ! .so.i .umi ·*,

· ,  1 Λ  Ο  I V  “ N O

NiJCnXJ »ΧΛ» hAUQCWri (j})i dXjmUfitfap <W* ι·'ίΛ 
’i ’wjm% V'Utixxwtiix, m \ (w rlm  w x  M»)i ijwxit# ii<\ 
v>xfto £&V fextQjoy w U m *rikm *\ \n
fii 'hOAirlUrUAXnun ,VQJ.(\V Ip f#
•dwj> Λ«ίΧ»«γ» I< o< * tfi'AatfVi)»#, tAft Vful/tv*>̂ )% flj* 
sjii 1 srtxsviK'jiou. /< r>uyî }A'i't>f[\ (P sjA ‘M.Urfrtynff j* #Y 
'*rt* iiri ftx ‘UQifaft >ur( WA\i\rJVJJrf{Q MU) '* '§

*N Ο ! V Ο X Λ
■».S«*|A» »X /.'5Y b*Hhf*> i % * φ

i t  \ * i'
*rt (x Λ»Α 4̂ ® 4 AmXJoXi AfO.t s *i I l<Yg/*U *rf $  *>J’ 
•rA»̂ »« ΛΗΛηοφγί* ·χ% *Λ ' 4»  λ®|® 4

i»x u§jA<o1 wxUygvAtrifi â  f‘X
‘3 l 3 » l 3 t t J I Z

x o d ' U J i a v  x o i v a i a c o r
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flnXcrctris rtvoi? οςχς το  υψοί, άνρμος nvev<rctcy άτ ι ο 
(ίγ.(··*>ς. tuv ά φ ιλ η  η νΤζ'0 Dy λ» /Π η: yovy^v λιτιτό- 

ιαχϊΥ » το τ» ν\\/Ηϊ μ'-τςον μι fti γην άφΖιτρσ/ν 
f 7f;‘c το eouro tu^^o’i'Tĉ ., To (>#'.'}*V iv
j Tf̂ o y^ 'v  /wt-'ccv, «ί^ίνο .*>< to ά π ^ ο ςο ν  * r£*
hu πνψιτι&μρ'.ον udiv h i.'  r k f p  <)Vf γ β  Adtye» }($
ν,ν τί> '/>7c >i;-<j'iW/xi»r(OV &>ν ο) A'̂ flK/uoi ifyfc»
ΑιμβοηΜΐ* Toil' 7^  *Α?(>ΛΨ UftOttyi'Mt 7tU\^
i&Um" ){(ή ew?& γ ά  b  vjjf yy v^ yX om ft* l\ a » 
*ί( r f  dA<y w  f/ifi* jipylbi f  nty nil* y>iv
li d i άκ(>$η ο φ  dtyew Xoylfrvfoij· Intt} Μ ,ν.χ/ ») >V 
«ώ· r fo  £nAti»w .‘κλι'/ψ^/ν ό(>νμίνη auriiv νχιά ittil)//. 

Π  Ο Λ I Ο Η I/.
§. 7· Κ«ί 7o<V πκλαίόϊν i$U> &hty\iv >ί TwV 

w* %w <j k  M ine, το λλ'ι^ οτ^  yai^ Wm/tw iw / ό 
E'utXt̂ irv> A'yw ληφΰιΐΜ Πίί λ μΖ/ΖΗ ν* ο ^ι* & 
Aw<rov ϊκΜ μίνχ ίλάσ^ νοΰ μρ'γί$**ν' (ο)) ο $  Α’ζ'&ί1· 
Λ ί» («) των άνΙσων χ α ς ίά ν  γην όπρ^ χη ν* d  
(0G« r© t S νλάττονόί i dWidTd!'

oroevroi: υ7Γ#̂ Αίον τ£ ‘Tff'rtP-
(Μμίνα χωξία.

Ο Ρ Ι Σ Μ Ο Σ  Δ'.

§· 8, P V ^ T #  $ ο Χ ο κ Χ η ξ α ,  μί·γΖ)η λΖ/ρχομ τ ά
Tw «V«f07ft>v ολοο.

Ο Ρ Ι Σ Μ Ο Σ  F.'.

i  9 ' Ά π β ξ ο ς ο ν  S e v r ^ c t g  τ ά & ω ς  h i  το τ5
Ιΐί&ςοΐϋ rijc πλάτης τάζεο/ς ά/ΐ< u>o :ovy *%<* Τ* %8~ 
r* πςος το της πλωτής τά£ *ω ·: άπαζογον» ον ccvro 
τ° την πρώτης τά & ω ς, προς το ά ν τ3  ολον.

ΣΧΟ-

(··) Q i u f .  1 , τ ΐ ί  10. β ι β \ ,  τ ω ν  * ο ι χ  ( « )  Σ υ  ry  ΙΙ/οβ'Α4·  
r V  f i t f l  r μ  r t } t  Π κ ς Λ ^ ο λ ,  τ ι τ ζ * γ Μ « τ μ , ,



Η  Ο Λ I Ο Ν,

qo* Β ϊ Β λ Ι Ο Τ  Λ Ε Υ Τ Ε Ρ Ο Ι

$ ΪΟ, 0 7ον Tc -τijc νΤ(Λ)7'«ν· τά£*ω{ U7tw<>wiy £
\ίκ\ΥΙ(0ν r'U ΤΧ TW<. OCOTC Λ* TO ri}i! itOTf.
frtt ci/tcu 'ottv, r x  ir l i '  ay«i*W· to « W o J# νόα >φ} 
τίρο) T'ot* rijc τ ζ ίγ ή (  r r i j f c w  ci ηπ^ οΊκν , 7tt{) τ«ί
riji. r t r c i y n j t » rwV «V<*(jo?wv twv

td^POiV*
t  Ιϊ Μ M !ft S li &  ^

ϊ U T«iV (ίμργκβΚήΓινν μνγψ!)ων μή ν̂μίαν uvfcfi
<tw η μ  ίΜ η*  tn M % tf* iw ¥  % ( $ ,  i , )  i) iiv  <*VA(fdTii 
>\Ημβά\*ΐοί(ι

Ο Μ Σ  Μ Ο Σ f*.
§* * 3i ' Α π Ο ζ ο ν  f jp y tt io c , & η ίξ ύ ϋ  ύ$*9»

Ο Γ Ο Σ.
φ. ι 3· TdJ /-W ji-uy/Wj γ*γο«<ρ$« «V/vr«JA

ΗΓ/ΤΛ/· ( 7ίΜ' « . ) ΤΛ <)/ Tiff »f(«flr/K»V« , 7 «  /Λ* Γ0ΐ/3λί«ί>
«ί.· !ν rw IV ή <vf tv τω  I . >tj τ «  μ»ν ccn*ifo~& **ic 
•Λςωιην rcc^ii»s,\ ώ ΐ tv τω  Α> >/ ώα h  τω Ε, it ^  
iv  τω  // Tec iv  r>;\ itvTtQoti\ ιόν' rv τω  Η , η »< h r ?  
O ' r «  i*  r»jk' T^/ruf, wi’ Jv too 1 , >j <o*· rv τω K-

S ll ME I » ZI S .
$ T4, 'O WrfcSfy i  T & t/ j ip v c i & ς ι§μ ο ( #i*

i ,  #if τη  x  ίκ Β ίτ η ς  *·?ϊ, 7 >]v r«  cc'/ietqosu if  *** 
i'fAoi. to /xrv γ«ζ> i 1 χ  , ccnciqoTcv 7ΐ(>ωτuf· τ # Ι ίύ,{ 
*μφ(ΐινα’ το i t  i l  χ  , ipurfyoifi·* το if  i ;% , rf/r^ 
το i« «/το τ£  i 1 % rerqocy vvov r-r* ro i ‘ %2 ri 
i / 2, to i* «’/ro' Tfcr i 2% , i*;#2’ το if «Vo r S j  %\ 
to i ? . το ο̂ υτό if vo tiriev  m y  7 i t f i  t S f^W1*1**

nc<‘
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Ι Ι Ο Ν Χ Μ  Λ Λ'.
s'. 1\ ο̂π$)ιμί\>)ΐ. /-««ν μονάχο·; τω ir.'i τ«

( I  ̂ as ί  τλ> *»// o<d\»ϊγ*5 το «ττ«ι-
{ί,Όΐ1 Λιιΐ'ϋ r/4i/ ΜΙ·*fdf/. οίψκιςνμΐΜ)ϊ <>W Vi όλί,·κλ»!'·ον.

Π  O A I Ο N,
I Oi*t* ri/ r f  <ί*-> ',i£· ittv μίν r f  a Hftirty >i 

ficWi i ηι r* i)'̂ ,s hn\' rt etiwfrriv ΐμψοί™
1 i ,ft iCtY ft nfl'U^'hl * TO* s w/Ml Ίο
cAeii.Mf'.f rtf * #V5 tii:ci-
μ;1ν V/l T>i αηκ-ΙζΗ «My,»

ii o  i‘ i u i a  n\ '
$. 1?· *Γ!«ν VI KMUTfl) Te Λ <r«7(·* î>i r«%.0y ,

(**T<V μ»ν T UV 9T('tf rtf /? * % 0(0f , το ίλ/κλίί '/V l it 
yfe «ujtf /)>ιΛ(<* i ft  r«>v τοκ ti ’ %  , re
Μπετόν fit /l(̂ 0 Ct-iTH,

Π  Ο Λ 1 Ο N.
$ * 8 .  O hm* t o  μίν ckiv.kn^ov t v  J 1'  %  ’ τ ί  t o

t«rrf Ti  -re JV «//«ζο^ον τ$  άνχ *  to <J'%,
Wty <ii> ro f t  χ .

O P ! Σ Μ Ο Σ /Λ
f  19 Δ ι α φ ο ρ ι κ ό *  μνν , >} r<wv A 7τ α ξ ο ς ώ ν  

hoyHTUOg kryeroef, >j ry τ® άη αςοΊχ  τ.ϊν JoStv-

•*v (λοκλ>)ζ>(,ίν i'υςΐσκαν μί$ο<$ος' Ο  Κ ο κ Χ η ς ω  τ ικ ο ς  
”> >i τ 5 !υ(ΐΐ<τκαν τόϋν Jô hV'Twv άπαςο~ωΊ> r x  όλοκλ^Λ. 
Ήχων f t  ή μ ιy tV&CiCt KXkiirotfy >? <W, CtVTΙζξθφ θζ,\

X X Ο Λ 1 Ο Ν.
{· 30. Ao3-t>>Vfji· /X6V τ?ί· ί£(σούσ*νε τηχ καμπύλην 

twee τμφχΐν}ί(χηςν\ ί ΤίΟV 0ί7Γ«£θία  ̂ λ>)ψ« ♦ Τ® ii/ώί- 
^*Γοί cturijs; ένςΐσκομίν , βΓον τ»/ν νφ<Χ7ΧΤομ*νΐ)ν , την

β̂χ®θβτοκ, r>jy ιφ ο ιπτψ ίνψ , 'τήν kii&irov· τ5το f t
μ ί



Β Ι Β Λ Ι Ο  Τ Λ F. Τ Τ Γ . Ρ Ο Τ2C<$

fi 3 iW ' /ΐ·/>.ί.< «iVQr'rrc. «it T/m* r&>V Τ/?ί χ#μψ
/Γ0λ>Κ m«K vVdjwew /i; f i /ί,ι^ο’-ίων νμ(ρΜ.
VWW μίαν  rri'V Μν'»μΛ\»ψ Γΐ$ο*<νΐ\ ry  των ολον.χίςν, 
liH'itfn , *ί i/jWffn 'JT/,'βκυΛ m  >ϊ '!>;>· χαμλ'υλ** Λβ$, 

$4’ () »)',·,)̂ <Χ/ilwjtfYCtf» TtSlO ι)# μγ·0θ(\θ̂ ' ΛνΤί^ζοφα,

Λ I ! II Μ Λ.

<5, 2 ΐ .  Τ α  ('ywj/Jif , W  α n v t^ u  ptyl%
Ci h ηλ<>Ί> s Wei ίκλ^μβοίναν,

K K Φ. V/.

1 \±(>i τη ·: f/ί 3 ‘o f i *  ΎΗ 77* /ί·ΛΓ(7^7Λ τώΑ>«
•iHVnoi' ο Χ ο χ Χ η ξ ω ν  ίυ ^ ίν κ α ν .

Μ ΙΜ> Ιί Λ II Μ Λ Λ'.

$ . 2 2 .  Τ.ν Y.ccvu Τ5 Μ όϋίϊίντο!,' χ ϊψ αλοάα  rwxόλο* 
κλήρων ru^uv τα ccrttnjosce.

II P A S  I Σ.
rot xrt ift ro M a*f tv τω M όζοντα/. (§· !3·) 

7r(o&)e>' JV ri/v /,ορια̂ α ίκοόςω των *7r< ry  ί  
x.*>v σίιμΰων. ( $. ι ς. ) λι-’γω <)'>) > ο π  si χατα *0 ^ 
;·κ.Γ)κ7Η· j α οίηαςο~οί «<τ< ry  χατα το Μ λ $ ίΚΤ̂
Y.tipctXtiiX.

λ ι·: ι η ι γ , t
Ύο γα<» α ccμρτοίβλνιτον ον , ( φ. 3» ) α'̂ ^ί,δ! 

yx. t>%«. ( $. ι ι .  ) s^t λϊ ry  />o'v % ωπαζοτογ w 
ί χ ,  ry y to <5y , ry  <Js i l  to <£ii. ($· 15«) T* 
ας·>α fan 'utvot άττ&ζοτά Tcc tV τα a  « ο<·

Ajco τα aura <£>j r S  μεν Kara to 2  
ra  αττ^ος'α «at r a  xara  ro O ra  d* r« **» 
το Π, ra  xara το £* ra  Jo ry  xara ro £> ^  ^  
ra  το 1\
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i; II Μ Ε I <2 Σ I Σ.
2%. 'Evict? *ν τω λαμβχνην τ ά  τν,τ δεντεςαε  

ΐχζ?ωϊ ά π α ξο ςά  , i-V τ~ν τ'·jv ττ^ωτ/ι*, ων αμ?τά- 
$krjiv λογίζεται. cicv ri?Y κ#τοί ro  Τ ϊχΟ)?σεω£ τ ά  
%-mro -cc t»V< rot nccra: ro Φ, άμεταβλήτΗ  Aoy«9;'v- 
ra Td ά'χ. όμοιων' την κ α τ ά  το X, u μ ετα β λ η τά  λο· 
•l&t\TOh τ2  oy, tco xotrot ro Ψ.

II P Ο Π Λ II Μ Λ li'·
i. 24. 12  Kotrot ro 11 Ao&Vrci' γινόμενα τα U7tct·

fiiOt tV(>l1V.

• Π p A S  I Σ.
ΙΙίΛοίττλασ/ασον ro treqov των μεταβλητώ ν  Act 

f? a’zrwfo?» r# ΐτί^ α , ι-'ιτχν το μεν χ  όιά τ α  A/, 
r« ^ y Act τ 2 <J%. Afyw Αί or* ro κεφαλαιον των 
ΊΗψΐνων, το εν τω ·« , rot ζητάμενα άτίειςο^ά άσιν.

A K I 3  I r .

’P̂ rt yot£ ro ro υ^ο r~v % wjj y εμφαινα  
*ΐ("%όμννον o f io y ωνιον, »7ω η μεν ΑΓ ~  % » 'β } »ί Ίβ 
ABsrv. tjjv* ΛΓ u /uiqotcv εζω η ilnrrdy, 
^  A* Al> >j UK rrrr A/. yjctf 7ΐετιλη/·ωά)ω το AH c£- 
fywisv. ακαν yi μ'ν Al — % -♦*- οχ  » η $  AE nr= 
Ρ*Α/. Ac ro /̂ ’v AH 5'ffcv r>; xotrot ro /3 Ae$ t (Til t 
fr*.«.) ro it A  ̂ τλ %ν· άφοα^εβεντοΰ tv a  710 τ α  
^  rS ΛΔ, (tTtv α τ ό  την κ α τ ά  το β  εκθέσεων τ α  
ty» ro λοιπόν ro t-V τω y rVJv 0 γνωμων. }(&f εττά 
*f 1 : A/: :  Atf *· AyJy , «71 A to  <Jy άταΐξοηον τ η ί 

μονάχος, «̂ co ?(#/ ro Α/<ί% άποιςοτόν r f  Ay 
**?ατ<$*μί1/0ν. Ac Af ά π α ζ ο τ  'ον xty roJV %Jy ·*» yAy 
**ΐ*βχ>λύμενον. ακαν η κατά το y  ϊχ§εσα Ίση τζ

κατά

0«) ΠΛ. X X X IX . X 7.



aos Β Ι Β Λ Ι Ο Υ  Δ Ε Ύ Τ Ε Ρ Ο Υ

k c c t x  τ ο  <x. ( § .  2 1 . )  ree κοοτοο to  oe « £ «  ret {>ιτϊ·

μ.ηη άπαρτοι

£ H Μ  E I Ω Σ I £ A'.

<$. 2 5» E«v t’x πλαονων tj γζχμμβίηη it 
γινόμενόν Tuy/dijrXf , otov το y.uret το ί ,  τι 

MtyceKcuov των γινομένων ι·’« τϋ οί παςοίϋ ivcs Uelft 
hot των Κοτπων '/[ο?λο67;λ.οίσιχΐβίνra; ι’ Ι̂ τά ζητίμιη 
U'/rct̂ ô co , ClrKv roe ίν τω e, ;<. />3λ> y#£ re ί«» 
i'rig’.y « y :’wv« ra> /«r*  re ζ. tySv το %[/ζ iaerreit 
Y.ocrci to a. %d μ.ν cl yet cI aci ô rx rijV καπό ro 
ίζ ίτ ω τ ια ο ε ,  β α !  r «  y .xroo to 9 "  tas i!e 7 Hv Kctree n  
v , rco ««τα to /, (§. 24 .) rS Λ τ« ληφ^νιψΛ
ce n-.-ipe τα Tif %yi Ιμφχ'νοντον. tv ry κατά Τί < W 
i f y n u a c t  T t& b  »T5i' a m  /tfav τ 3  I I  τ ω ν  ίσα>ν Λ ϊ« »  

των x«r« το ζ  , αντί r)V t j  Ανί των κχτχ'Τί &» 
»ί κατα το κ ί^ισωσιτ yirprotf. t£ ή ϊ Α|λον tU 1* 
& Tlsuevct «7TC*f0?a, «V) TOO κατα TO i'*. A# W ·«’ 
τα Aj roc οίπαςοςχ  τϊ)τ tv τω  λ h S fa w s  ra 
iv Τω μ .

£  Η Μ E 1 ft £ 1 £. B .

$, a 6 . *Eoov Af to y ινόμβνον y r a  wi-aro&awMtf^· 
/wvov 8 8l χμΒΤχβλητΰ , χχ&οίπίς το iv τω ν, η w  
griμόνον , wf ro iv r f  β* λχμβχνετομ μον *ξοΜ**Λ 
t iv e tq o T »  00s  - d v o m ig »  ν ίξη τιμ  , Αο» r t ·^
τα/3λ>)τΐί πο)λο67τλ(ύσ»άζετ<χι, cv'r ret h  r f ' i r * " 1*  
ςάτx f » »ff5Tf$ τα iv too 7T.

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Γ'.
§. 27 . Τ· ο»7Τ#ί̂ ο?όν luf«v rrjj· κατ*

9qt AuyocjUfwr,
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II Ρ A 3  I Σ.
O' r/jV Δυνοίμιω: ίχ $ ί .η ϊ  tv τω  Τΰ συμτχ^άχτοςος 

th 'o  yfy'*<p3<y, μ & ' ον ccvrri η Δυναμιε με;# , τ $  
ίζοιίξϋ tK$irn μονοί St ίλ αττω $ ίν τον 9 th e :  ro ot ,τλ· 
ξο·;'ν r -Ί yξο ίμ μ α το ΐ, ί ζ  Η >) Δ υνχμι,, ω ε ίν τω  <τ οςχ· 
Toe/, λίγω Sη Sv , ctj ή χα τ χ  το cr Hr μ συγκςοτη· 
b.hco ixBe/τιε το  οίν/αξοςόν h t  την χατοί το <> οο· 
Nilotic Δυνοίμνως.

Δ Ε ! Έ !

’Ejrrt yα ς  το χ *  =τ XX  , τν  Si γ ,χ  το dnc-ΐζο· 
dv h i  ($. 7 4· ) ΤΟ - \ - y J x ~ - *  χ ΰ χ ·  >/ ««τοί 
τβ η α ς α  ϊκ&νσις τό d /ιαςο ιίν  in  τ»μ· κοοτΛ τό £ 
ίννάμεωε.

Διά τοί d v r»  Stj το μ'ν τ 3  y% α/ταςοιον  t it  το  

**ΓΛ το τ' .τό Si τ ί  «%* , το χ χτ ά  το i f  το SS τδ

β  _____
•3  ̂ το ίν τω  φ' το Si τ 5 α - \ - χ ν y το tv τω %’

_____ t*_
r· Λ τδ το οντω ψ· το Si τ δ <*-*-% % το'

 ̂ τ» «· ro Si τδ <**'-*-%*' % τό tV r f  Α.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Α'.

$· >$. Κοtf Tfjf 07f$tarSv α ςα  φίζη* Ίω αυρω Ί$ο*

*? ΙνξΖν Hvitt τό άιΤΗζοςον. ίπ ά  yd f το =
«2,
Λ  (?· 33* τδ ι· Α 0λ.) το affoc ciTfHfo ôv durS h i  το 

* f f  A« ({. 37.) (Π/y. &) Aa? rm dvrei rS μίν
a τό



'  a  g i  ff (  y Q 'V  ’ > g*  · ι δ  '5 )  ‘ r ?A ? « » x
L .  i»*»yx *{«»f H ?■<· *x»x «-<■ *}*< i*3

• s i s  13 V
•f*>j AOXobtoJlIO AOAirlftlU} 

c i  0  f*4 f* rf#·4** **§*?<  k t jr f f ix o Z 'x in f i  rnxff U
*a3 «αρ »Λ*Υ ' ζή  5X ?°̂ P l iMfU ‘ βχ,μτΙοαο «X
t i n  ΛΧ ‘ ftA^AM bx»x  » x  »/p Λθ^/oy ,̂ > ox  ‘ //p% ox  

^ivrioAO «X R iiobuuy  » x  ^  Rxurl^xboo r x  άλ λολ 
.i^ooL ο ι  X g / i  R X  p io »  4 f ix «  * R X u rlQ ib n  r x

ftboitiV·* £J> RboorloA» r x  $h  RAirloAth  fcx o jtty

A J Λ V  <1 Li
*Atibn* AOiob *. » »

,##» px s o x n r lx io γ κ  so x a iq o ^ j .j  ox  ooxwx *  | · !  ·£

\ V  V W H V I I O  «I II
•SRfifl.irl RX h i)( .ico ir lm ny  Μχχ χ» R.urhAiL Ri. 

t il Miobtouoo ox * fiRC :iL ir i Ruriubt* r x  RXubnxw  r x
* * » * V/ < * r> .

(jt m r i m n y  m u . t i f x  1 xrl A itn > »  t o t A r t o o i o v y i L

•pstfiix fix  hfi): M>*rl%>Any M tAtri iy X n x v y j/ v y t fo u . t u x  m o b  
tHiii) ft± yti AcoAsrhu/, l  x>t) n  ,\o t»y  νφ^τ/ΐ ο | o  t

*,I V W a I J O I I
"/ ox. x>xx>x o x

* fitX.v f ix  ox jcotori) -'.J o j w tXK  ox. h a  4 o‘ obtzv w ox 
i i tX v b n  « χ  (  - i  c  ·$ j  ‘ / ^ % % -4 -·/ ^ / ;/ η -  ^>//% o x  

Hf iO iobo jtn  o x  f a x  xp , , x  = .-  Λ f  %  o x  < W ,

»ίίΐ <ioiobt*u. jo ot .%;;/·■'/.̂ r/ ^ .•unrho4<*y
Mwsjio t£i raitHoaxA. r x  hj)c up 4tori(j *όε

\a v w x  l a o n

V f·4 p?x**x ox  * -f- ^ / i  £ J ' ?P .0 J · *.l p0·450* p-*·
<1

fP  ? 4  -H f·4  0-t  » * *  4 0 i 0 , ) / J ^ »  OXv  ̂ f t

£ 0  <13 jl χ  3  v  x  o  i  v  a i  a 018
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ίπαςοϊίν» το κατά  το Κ ( φ. 34· ) ο ταυτοι»
τα ν.ατα το Θ.

Kor/ οίϊίως Si το αυτό ίυξ(^ησ€Τομ. κά<&ω γ ά ζ  το  
JibIν κλάσμα ’ίσον ro\s κατα το Λ. rie rile ϊζισωσγ· 
α  ταυτήν η κατά to M yiveraf , rje rot άτι&ςο^ά
ru κατα to N. ($. 24 ) iκ τ iff κccroc to N Si i fy
τάση»·» >i κατα to & y'vtrcu· Key mbit τ α  ctvr 1 IS
l Tt ίσΰ uvraj tS iv τα  A, »j κατα  re O , vie
1! κατα τό II. In ti rjJ ro S i 'ίσον τω  U7irt(>Q~i* τδ 
ioStv 1 ον* κΚοίοματον y Sia την κατοβ to A ify-σωσιν % 
i?Acv n\a ert too τω S i ίσα to ^«Ttfifi'iV et netQo -̂v in .

Λ<α too ο* jt et StJ το μίν τ  tie κ α τ ά  το P ίκΰίσρως 
inufosev h i  το κοιτά το Σ ’ το Si riff κατα to Τ» 
tt τ x ϊ *  τό λ' την κ α τ ά  το X, το iv τω Φ.

Σ Η Μ Β I Ω Γ I r.
§· .12 Te?4* fίζημίηιν κανό σι x&f rcc την Scurf(ae 

Τ('ιτπ xy'j τιάσην ct/ληϊ re ify  vs ά σ α ^ ο τ ά  ιυζί·  
htcvTotf. S10 re μ'ν ciireifoscv τδ iv τω Ψ ίς'ι το tv 
U il* το Si tS iv τω et , το iv τω β ’ το Si τδ 
 ̂ τ'<· 7% το iv Τω S’ το Si τδ iv Τα ο, τ  ο iv τω

f  *  ’ ^  I  V  · I  *0 Λ  # ( % )• tc ΐ¥ τη *ν τω η % το tv τω σ . ομαω ί ngy ττα·
•*!f «&>?«· Ικ&ίσ(ωϊ σuyκe^μivηs i£  άπαξοςώ ν οποιασδν

nsfi μ ιταβλητω ν τ α  ά /ΐΗ ξο ίά  ivfviv ilvifi,

.  Κ Ε Φ. Γ'.

Πφ ν * 9·βΑί τ£ τα  οΧοχΧηςα των 
ύο&έντΜ άπβςοςων έυξίσκΜ·

ΠΡΟΒΛΗΜΑ Α'.
Λ 3$. Τδ b τω ι Sobivrot p fa itη8 ά * «φ δ  1#

** t*ndSm ίκ& ίτην ϊχ ο ν τ α  iv fm f f'i •Ao'kAĵ .
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Π Ρ Λ S  I Σ.
*Λ£>ρλρ (  §. i f . )  τ>'ν μονάδα άτι ο τδ άςβμ ζ  τ5 

*?ίί τ5  <ί, ?(£/ στ^οσγ^αψον αυτω το <rc/%wcv * βτ&» 
το % . τί'των γινομένων , Λίλον or* τχ̂ οκυ-ψβ τό όλο· 
κλ>7£ον, β7ΓΡζ> J?/ το κατα' *ό' κ.

Δ<α' τα α’υτα' Λ] τδ μίν κατα' το λ aVefow % 
ολόκληςον ν<7< το  κατοο το //* τδ ί* κατα το ν, τι 
κατα το £* τδ Λ κατα το ο , το' κατα το τ.

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Β'.
φ. 3 4 · T « f  κατα' το A ( τχ/ν. γ.) βοΦασίίί Δυ«· 

f/eus , Tfjf Λα τδ ά π α ξ ο ς α  7 fin ia v rt jf ψ ζ ν  w&u· 
τιλασιαζομίνηϊ ptfov το ολβκλ^ον.

Π Ρ Λ a  I Σ.
Κ«(Θα το ζητχμβνον ολόκληρον uvcif το  κατα»

«ν ω τό} το A Κ) το 7/ οΛ* οογνωςα λογίζοντβΙ· **** 
τα αττ«^ο?α τδ κατα το' Β ολοκληςα ίσα τσόντα/ /tf 
κ«7α' Ίο A ic&eiag vY.Sivet. ίκ Ίότα &ν ν *a r * ^  ̂
ίζίτούσαι συν/ςατα/. Λο Λ; το /«εν στΑ=ί» το H *~  
ι = ν .  το /«εν *$>α 7Γ =  ν -+ -  ι , τό Λ? A = ^ L -· r

H-l
Ty δν κατα'· το' Β *y.§tcet τ t&lvroov αντ) τα*1 Δ ^  
CT των α(»τ< *υ(>ρ3/ντων α’υτοίί1 ίσων, Λ?λον οτί I **  
τα το Δ ?κ$οσ<ι’ ν<?α/ το ζητάμβνον ολόκλίΙξοΡ'Τ^ 
το A doSttatie «κΦοσοωσ.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α .
$. 35· ΤΤα'σησ » ?α  Δννάμοωε Λα' τδ 

iotyrric $1ξ>jf 7Το&*πλχσκί£ομίν}ΐε ίυςβΒήσιτομ τί„ ^  
κλ^ον, άςΒέντοε μίν  τδ aV «ee<»#» μονάίοί Λ 
£ /r y  TrfoiiSrtVni, κ> Λα τδ ττ̂ οκυτττβντβσ κλ^***. 
τί/σ Δυνα'/κοωσ Λο«f#3 e'ff>fr. j j j ,



ΚΕΨ. Γ'. ΠΕΡΙ ΤΗΣ ΕΤΡΕΣ. TUN ΟΛΟΚΛ. ί ΐ|

Γ  Η Μ Ε ι η r  ι Σ α\
36. Τω Λυτω $η τρότιω ολοκληρω&ησβτχι τίχσχ  

ίχ&σιν τ5 κ χτχ  τό Λ όμοιοι. ίμφοχνχ Si ό ίκ!)(της 
την iv αυτή Δυνχμι-ων , τατεϊι τό ν, Ίίχ ντ χ  οίριΒμόν, 
κ,χΐχφχτικον, χποφιοτιχόν, ολο’κλ^ον, KfxAonr/u/vov. ό!»ό 
riji μ'ν κχτλ το Ε ίκ^ίτνων τό ολόκληρον το κ«.

τό Ζ’ A? κ«Τ36 τ ο  Η, Ιό  κχίοό 7ο Θ’ την Si 
nurse τό  I ,  τ ο  κχτοό τ ο  Κ* την Sr κ χ τ χ  τό Λ ,  τό 
turd τό Μ* την Si κ χ τ χ  τό  Ν, το κ χ τ χ  το νζ.

Σ II Μ Κ 1 U Γ I Σ Β*.
$. 37· *ΐ9#«ν ότι , ίπνάη  τ5  re  χ  χ&! τ ϋ  χ  -4- %

το X7tnpo-cv t ;) το Λοό τΰτο  το\ν iupeSSioiv ολ',κλη· 
ξ:α vrfc-ihJtvxf οιωΒχσιν χ/νωΐόν τι Ύροόμμχ litfVf των 
άμντχβλήτων , όττ«ρ SiJi των SoB .,7 mv ΐζιτώσνων όρί· 
ζη»). οΊον όλοκληρύντκ τό ό χ  γροόφασιν civrl όλοκλη· 
(V τό Α -Η %.

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Γ.
$·38.Τ>ΐί· κοίτοό το Ο ίο^.ίσην ζβην, την Six τ ft 

ΛτίΜΡΟΐ* των ύηό την $ΐζχν ντοΑχ/ίλχτιχζομίνην, ivpxv 
το όλο κλητόν.

’ii7Tci ΐ| κχτ χ  τό Ο ϊση *?ϊ tc?v κλτλ τό  ϊ\, ( $. 
3 3 · τ #  <· β ι β λ .  )  τ ο  « " «  ολόκ/νΜ;'·»' χ υ τ ή ν  ό?< τ ο  

x*r« το  Ρ. ( 3  ̂ ) τλ αυτοί S>j τό την
ν,χτχ τό Σ ίκ$ίσίων ολόκληρον, την ίτην τη κχτχ  Ιό 
Τ» »’<>ί τ ο  κχτοο τ ο  Τ > ;(Ω» την κχτλ τ ο  Ψ  το  κχ· 
τ «  το  X .

Σ Η Μ Ε I Ω Σ I Σ.
$· 39· Ε iSkvotj Sd οτι α  σι Ttvvv iy .B htiv  τη κ%· 

τ» τό Ο χνόμαοι, tu rotie ίφν^ην ptSoSoiv fie  όμοι· 
ms* foot χυτή,  η τ 2 κ χτ χ  τό  Α μ ιταβ λ η ^ ΐιοα ΐ όλο·
**%$*TUf.

S  3 ΜΕ-
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Μ Ε Θ Ο Δ Ο Σ  Α\

?« 40. *F^ayxye , $ eiaxyxye υπ'ο τ»ν $!ζχν Tj 
μ>1 αμ η τόν  χντι)ν ποιόν, &XTsqit ycc<> τ ίτ χ ν  ym ym %' 
όμοια, 7io?h,xY.is tj $κ$ν<τις ylvtTXf τ% Ιτερχ  τ£ν ΚΧΤ9
το ο , Λ.

Π  Ο Λ I Ο Ν,

$. 4 1 Οΐον }£ccxlS'vrcf μεν εκ τΡ,ΐί χχτχ το ψ
TU %λ , 8 η ζΐζχ X , tf ΚΧΤΧ το ψ  *Χ$ί«ί 

«4’ τ»ν κ«τοο το λ2, με τ χβχ^ε τχ )  , τ»ν όποιαν τϊ 
Κ'<τχ το Ο. Α’ το ο'λ/κλ»^ xurrjf ρ,*ί το κχτα τ« 
«· > $. <8 ) ciTxy^Btvroe i t  υ/ro τ»ν Kxrjf το /3 
£oov r5 %2, » κατα Ίο β  in jects  «V τ»|ν κχτχ V f  
μεταμο^φότοη} f o r e  ολοκλ^ον (<, 38 ■) V h  τΣ I

•4
Μ Ε Θ Ο Δ Ο Σ  Β'.

(V. 4 3. ’Fοίν το υττο τ»ν $ΐ{χν μετχβ\ν\τον Τ$ν 
$χ ?κ§ίτην t%y , θ ’* «υτ»ν *7»ν ίσ»κ ΙτΙξ* V
χ όντι μ εταβ λ η τά  , κ.ομ 8Τω π χ σ χ  » πξοκχμενη **·’ 
&»w «V ίτεζχν μετχβλη$η<τετχ{ ,  Λοο T# 
μ π α β λ ,η τ*  γςήμμΧΤos ίμφχ*νομ(νη%

Σ X Ο Λ I Ο Η.

$♦ 43/ 0?ον την Qlfas |/«-+-χ* (or/v. kU
ΚχΊχ Ίο Α ίκ$ίσεω £ , Ίε&ΜΤ*Ιf  <V>}f Ίά εν Ί£  Β »yvA>?f» 
Jarett το «·*·% <Vov το? *v τα Γ* το $  X * Tî  
fv τα ,Δ< το it %* t To7f »v τα E* to $  ^

τα Z , A* τ»ν iv τα Γ ρ£ίτα<τιν. Λο V KXtoi *· 
Α ί'κθρσίί· ry κχτχ το Η ίο», » τ% κατο* το Θ («4®  ̂
*οί/1» κχΊχΊο A, (π/ν. y .)  t.t Ίο ολοκλΗξον Ίο iv * j j* 
(§· 34·) (w/v. λ ) τίθ/νταν αντί τδ y? *> τδ y* 
Ταν ίσαν αυτοί? , ταν αττο ταν συςαΒασχν Hf

. #r
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ιασεων ποριζομίνων, εσ εΐη  Ίης kmtcc Ίο Α (κτίσεως το
ΐκί/.Μξον, η κ α τ ά  το  Κ , η η κ α τ ά  το  Λ εκ^εσις,

Μ Ε Θ Ο Δ Ο Σ  ν'.

44· VE«v όε η £ ζ α  τετραγωνική % , jp το ύπ  
i ’jrr,v μεταβλητόν μωζονα της μονάχος ίκΒ *την εχν> 
bis αυτήν την (Ίζαν Ίσην τω υπ αυτήν μ ετ α β λ η τ ή  
ίτα λα γνωτ$ γςχμ μ ατος  7τοΑαπλασιαζομ'νω i&j 
ίτίςα τυχόντος μ εταβλη τΰ  λχιραμίνω , η λα μ ετά · 
βλντΖ τυχόντος πολλαπλασιχζομενω  λα γνωςϊ 
Ιιαςαμίνω.

Σ X Ο Λ I Ο Ν.

$, 45· ΟΖον $ο&άσης της κατά τό Μ εκβίσεως ,
tylw λί την \/αχ—χ 2 \’όσην ήτοι τοις κατά τό Ν, 
in is κατά τό Ξ  εκ μ'ν γάς της κατά τό Ν ε£ι· 
Με»ς η κατά τό Ο γΐνετομ, ης η κατά τό Π, 
ΐζ αυτής όε η κατά τό Ρ, v&j των άπαρτων ληφ- 
btnuv η κατά τό Σ , ε£ ης ή κατά τό Τ. τεΒίν-
for όε άντι τ δ α—~χ τδ ‘ίσα αυτά, τδ εκ της να­
τό Ίό Π εζισωσεως ποςιζομίν*,. ή κατά Ίό Τ yivtlau
if λα τδ χ Ϋ » Χ —X $ιχ*ξε&άσης , η κατά τό Φ' 
Τι&ίντος $6 άντι της \/αχ~^Χ2 τδ Ίσα αυτή τα εν 
Τ9 κατά τό Ν εξίσωσα, η κατά τό X , εζ ης η κα­
ι* τό ψ, η αυτή ίσα τη κατά τό ft. ης τό όλο- 
*Anfev τό όντα» λ. (§. 3 5 *) 07ΐ(ξ Ίσον τω εν τω β> 
τε̂ ίντος όηΒεν άντε τα y τ  δ Ίσα άυτω , τδ από Ίης 
**τα το Ο εξίσωσε ως ποξίζομίνα. πάλιν από της κα- 
χ* το S ίζισωσεως η κατά τό γ γίνεται > εζ ης η 
**τ*  το λ, (ζ  αυτής i i  η κατά τό ε, η των άπΗ- 

λιιφ&εντων, η κατά τό ζ. όξ αυτής λ  της 
*#τ*  τό λ, η κατά τό η· ί£ ης ή κατά τό t, ποΐλα-

Σ  ± ττλα-



τ3

'rthrt'Tut, ( . ) / » ' 7  ί ί ! fi- l« Τ»Ι JfJ,
»" ΙΜ ··W«

> ιΛ μ "·*· %,j
(ψτ9\ΐ* ifyovutnn' jti^K (ini Til KfH Ty> ,

• Λ · # # · ·  ■* ««·» ..|'ί**ΐί ♦ ·#-**

· χ5’
Λffi τ »|V μλ/ι«  ίο /? I'jjfiMftWtf fte/itfifjlίν. >κ λ* τ?ι 
μ̂ ιλ! ιο ί ^fvnwiiw y}\ii#i tj kwr<v ίο Λ, (!!/»*« *.)»£»|f 
<| m« ι<tf το Η, Ί·ι»»,)/ρι,ί>ΐί fit  'mw i f  % % i) tiui$ it* 
«if Morr* rd I» Iffi* )V>f rtf m r t t t o  At jf» rd ♦X*- 
ttAu/'oi· to »'v i f  !‘ t ( $. ;| {■ ) t'irM το dv rtf '/» 
7*·>0Α'γοι «ίΐΊ< rtf '/. rtf iOM ft'iirf rii tint r ·̂ xtfW 
id y ( i i  iV. A ) /{ftfiJfMMT VJO f̂^/t’Jf, 

l i l 'OIIAH Μ Λ Λ',
φ. 4Λ. 1 i)t Hdra to If ( //A*, *>.) χλοίτμ*™?*

•i ffi'mo itji in! ) > ' f t  d ίο Uytiu>oW if
rtf Wl̂ OIT/JlV'.tf « <''»('·7Ϊ ΊΟ όλοκλι^Μ

n r λ >: ι jl\
’() Til AT/f ('i*)/«0fc , ό\· To λ rptyffll'

Ί'<» % d«*. 7>Ί ηοια/ι ι̂ίηι (\·λ rtf ηΐΊ·)μήΙ,ϋ ’/ίθΛλύ<7ίλ<*-
Oifliivfi1 Γ'·». Α '/Μ ()>; , (71 7 0 »Yjn<i)*0 yiVô rlTV » Μ*
7 0 ΚΜΤ<« 7 '> <;/), 7 0 (,l|ri//MKV01' oAoKAi^'Ok · '|<

ΊΟ II <)ο.Ο Wi.
λ κ ι tf ι ?;.

’V.'/* γάς  Τ η»<·βο\>\ ή I N, (II/>·. ς .  %. t . ) i f  'Κ*Φ 
yirtkrp ui ΛΊ% Λ/. K) f i.»· >/ /<*»' ΛΙΙ~·<*, >/d* l»lHf? 
ΛΙ' vfoi( t'//A>>Ao0 : f i t m <)' I»A αληψ§**0&ν ^ s ^ 
ΛΗ, ΛΑ, ΛI , ΛΦ, Λ/. <rvvr%tol· clvuAoyov. ){(/(
Al)*rt, ti f*iv i'<\>cc λ Λ~ «•+ X , i) dr Al.v:r· «-♦“% »

rt

*J Jf Ait)ir=j* « - Η χ 1 , ή t)e AZ‘ ~  1 ct-hX * · ^

λ 1 6 Β Ι Β Λ Ι Ο Υ  Λ V, Ύ Τ V. Ρ Ο Τ

co-f
(»



b  λ»<Αθϋ Τ* Λ r> φ , 1 (tvfAvirt, ru'v Λ, Γ, Φ, Ζ lyyu ra*
'Jrt, w riw / »J μ)ν Αλ 7* ytft' Λ A* >) /ft yti '/*jV
y\I*, t\ /ft ψφ r»V ΛΦ» >1 /ft rtfi/ Λ>5, <M >) μίν

tosi# > *ί Λ irRtaftL, >ί Λ 0 > «s .L .
rt

£κ< Λ  fli%» « «ft 4 ^ .  itoj&WaV

j! τ«!ν μίν k  ΛΚ, Λ ,  ft,Λ . ψ/ι* ΦΜ, ft» */N ri? ΛΨ 
TM(/*/MAw»S TiiiV /ft IU), Αλ , Ml', H i’ if/ A/m fWity 
n  «, f i  im.v U r i i y  rivv tv roii1 I , f(, Λ , Μ  ( Π /v .v, ) /lit* 
δ/'fMp. ( $. y/iy« rtf i. /3*/3λ»). Ae w ;#'ι* KA /V* 
tm' iV 7'V N i »} /ft ΙΆ ro/c ίν rj) Η , n /ft ΦΜ 
1tiv vutri. % ()* fj /W ’/N ιλ/I' το II» <iOw re 
f<<V As Ji'%'/iuv/M //rot1 ton' Httrrt r i  lh r i  /ft * A, reV#
Ml*/ TO )<* % /ft φΜ, ro?V iwiW7i T* 7<J A |JN» rote 
«λ7'< Ίο Y, J/rrf A) Ίιϊ μ#μ jlC (lliv, $£, i.) Ίο flfaiv(f4· 
w  tv rii I DAK fvuToy^dfjtfiu  ̂ to /ft //A rtf IW.A, 
ri h  φΜ til 1 ΠΦΜ , το /ft jfN rtf HWN , ( A*.

fd v  dyfoHfotAV to /r r f f /A u A ir  hUK, 
λΧΛ«/«I'M, t*2!N )« rntv η\<α {Αΐν.η'/^ί/ψ^ν rrfvMV lot 

*/./</)r / iw a// uW  r<ift/'v roJV I \  λ*, T ,  T  h O i-  
<w, (vr.V. j\) «I «tor^/</<,ι0μ4πκ{ΐ'Λ^ν«ν
»ί«ι' p%v<7/. Kj τλ ri'/rwv Λ(·  ̂όλοκΛ»/̂ * pVt«*/
r<i ιΙ('»ιμ/ν« μ ικ τ ίγ ^ ψ '*  a\tb(>irnMV ϋ'ΧΜ'Π λόγον y 
ifroi «V ol οιψΰμο) *·, '*> [{f A. Ao ύΙ Αον^/ΟμοΙ ♦·/<?/ 

ή/?τοτ̂ τμ»/μ/νΛΐν ΛΠ, ΛΛ, Al*‘, ΛΦ, Λ*/. ^ r/̂
4i(iU r<VV (ΛΐΚΓθγ(·Κ///ΛΛIV» <̂ 7Τ<ν̂ 0Τ« rtV/ Τα/y 

j λ«ν«̂ /5μαιν των άκοΥνΥμημίνων. fird rye μίν drto*
τιτμ/ίμ/ν̂ * ΛΔ K tyd^bjU c in  r i  λ· λ · + - % 1 rtfi· JV

«  5 ΛΗ,

( * ) K«rti ri» U'. If up, r i  f .  rfc ‘Λ/tfa . ri»
b *»K 317·
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ΑΕ, το λ 1-% 2 , την ΑΦ τό AJ_a~*+·;^ 
α α*

7?** λ  ΛΖ, 7ο AJL. co-hX* , *< κατα τα Φ , Χ , ψ , β
* 3.

ττροκν^πσιν εξίσωσαν, των άπαροτων των λογάριθμον 
λα τη Δ σημανθεντων, hkhv Ίων a  κ, β  dos μονάόχψ 
ληψθίντων, τη όλοκληρΗ λα τη Ο σημανθίντο:, 
ivvrctj τ α  ολόκληρα τ<*ν εν τοΊν Φ, X, Ψ, i i  ε^ισάονΛ 
/α c’v 7ciV α, /3, y, λ ?’<* ό'ηλον, on  σιασκν κλάσμά}'# 
αβαςοτην ίκθεσeavy άριθμιίίην εχπσην τό  άπαςοϊό* W 
cvifAusS* το ολόκληρον αυτήν te* τό γινόμενον εκ τ ί σν/ι· 
νιρακτοςον τη άριθμητΗ τ3  λογαρίθμΗ τ 3 όνομαοί.

Δ/α τ *  «υτ« λ) την μεν κ α τ ά  τό ε εκθεσεΜ τό 
ολόκληρον ί ΐ ϊ  τό κοίτα τό & της A? κ α τ ά  τό η$ W 
χατα το θ ' την λ' κατα το *, το κατα το κ,

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α .
§. 4 7 · Έκ τπτων $άόιον όλοκληρωσαι πάσαν tubh 

οιν εκ όΰω μεταβλητών συγκαμενηνf ων ή ίτεςα U  
τ 5 ά π ε ι ρ ο ί  την ετεραν π επ ο & α π λ α σ ία τ α ι , βία η h 
τα Λ. (tt<V. £.) f'THya'f αυτ») J<r»j re/f tvτα Β, κ»ι$# 
τα tv «υτν κ λ ά σ μ α τα  ισα  τ α  κ α τ ά  τό Γ. ληψΜ*· 
των Ην των ολοκλήρων την κ α τά  το Γ ε£ισωσι*ί♦ 
( φ. 4*5. ) »} κατα το Δ γ ίν ετα ι, iff »j κ#Τ#*· 
Ε , λα τ«! τ»ν λογαρίθμων βίωμα. (*) ΒΚ#* T# ·Μ* 
κληρον την κ α τ ά  τό Α εκθίσιων ότι τό y%. 
πλασια& είσην γ ά ς  την κ α τ ά  το Γ Ιζισωσοων λα W 
κ α τ ά  το' Ε * »} κ α τά  τό Ζ γ ίν ετα ι, * ί **  rf 
το Η. ίζ  αυτής Si όηλον οτι τό ολόκληρον την ,

(* ) "Of* τ· r’. Gtttf, re  / . τ?ι ’Af »$,«*. βφ Κ  to 09 νβ*
3» 8· ·



1;Α λ briaris tV το ολόκληρον τ 3  J z , αταν
fc Ζ , οτ»τξ fV< τό ίσον <*Vrf ομοΐαε tie ϊ π ά  tj 
t t j x  το Θ hbecis ht] τοϊε κ α τ ά  t o  I , σ υ ϊα$ άσ η ε  
n·, y.ctTcc Ίο K, >| κ α τά  Ίο A ποςϊζίrctf, ί ζ  »js· tj v.ctr 
τ» το Μ. »·£ οουτηε db ύηλον , οτι το τηε κ α τ α  Ιο 

θ ι'vShsois ολόκλνζον *?ί το χ .  rtjv γ * ς  κ α τ ά  το Μ
y  ^

ifywoMf <JW ri? y ττοΛνα̂ >«σ/«<& ν̂»ΐί, ή κ«τ« Ίο
y

Ν τμν.ΊπτΗ. Toivrtjc ί ϊ  ό'ιά τίίε κ α τ ά  το Κ 7Γ:/λα- 
ίλαοιαχΚίσηε, η κ̂ γλ Ίο 3  yherot’y ί£ r\s οΐίλον οτι 
ri ιλόκλ*ifcv τ5 λζ , «τ^ν το Ζ , τ#τ*?< το %, τοτ
*λίκΛν;̂ ©ν *91 τη* κ«τ* το Θ ίκΒίσεωε.
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£  Η Μ Ε ΜΙ Σ I Σ Α'.
$· 4$. ’i9;-cv, οτι «ο« ειζϊΐμίνομ ( §. 4 ·̂ ) faS h aC  

fiH ifow s όλοκληρ3ντο(4, τατί^ ί λ *  Σ α ς ά ε  *£ ά π ά ·  
(it ovyxctf/fanr ο ςα ν , ποςιζομίνκε τ$  τ σ  αξί&μκτ* 
1*&ξ1<τ« λαβ t S ονοματσ. acv Ttjs iV riji ίκ&ίσο**ί
I k  * <ο»|ί ίίσιΐί το κοοτ<* το Ο ot/iti^cy Σ<χςα , το

η
^ληξον «<?ι το κ α τ ά  το  Π.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α .
f  49. "Ολη ά ς α  η κ«τλ το Π Σ α ς »  ίση τλ 

Σ Η Μ Ε Ι  8 Γ Ι Γ  Β’.
(ί· 5ο. Είσι Ttvef κλασματικοί) ίκ& ίσαε ταΤο β?#· 

(φ. 4^·) ανόμοιοι, μτ&ο$οιε $1τ*σιν ομοιοη αν· 
*** καταςχΒήσοι/ όλοκΛΚξΗντα/.
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Μ Ε Θ Ο Δ Ο Σ  Α'.

5 ΐ .  Κet£(o η κ α τ ά  το Ρ tvSivts ιση %7s fa­
rce το  Σ ουσ) κλάσμ ασιν9 tv oh  τ α  Λ, D, C άγιος», 
tv. 7 %? ί^ισωσεως ταντης η κ α τ ά  το Τ γη$». 
αν.χν το μ«ν A-4-D ίσον τω boevi , ως tv τω Τ ορ· 
τ α ) ,  το it? Dc — Ac τω tv τω  Φ , ro i* — ca τ* ή 
τα> X. ( a '/«λ fc?« αν r«  κατχ  το  Σ ύυω κλ»9· 
μ χ τα  ’ίσα a  tv t v  κ α τ ά  το  P.) *k μον bv τ ?f ttxl* 
το Τ 'ζισωσπνς η κ α τ ά  το Ψ yl/tTCt) , tx it) rijc m* 
τα  το X »/ x.'iroi τβ ί ΐ ,  /κ τ«υτ»ρ i« rar ***· 
τ» το  T  ?(£</ Φ >i v.chtoc to cc , ης >f x«r* «  
p  9 «u ry  f a *  ry  χ λ τ*  to 7 . α υ τή ς  ο» qW
κ α τ ά  το Ψ , 5 Kara to i. Tf$»vra>v Sv tv ry w»̂
TO

Β Ι Β Λ Ι Ο Τ  Δ Ε Ύ Τ Ε Γ Ο Τ

•5 Σ ί^σώσοί uyt) των A ,O i  c των χςτι t*ufi9f*rw 
turoiV ίσων, >j κ α τά  το e i ’fjcrojcts ylvtrocjy ηε *  

£^σ«£· ομ-ΆΟί) Tctif άςημίναις* ( φ. 46.) T#r<w ^ T*
«λ0?νλί·)ς'Λ TOO KCCTU TO ζ· ̂ »

ϊ  Η Μ E 1 S  E I Γ .

$. 5 2 . *E»v μί>ν το a 1 καταφ ατικόν  h  to 
j / a 3· „ T b T t u v  t o  c i'erov ν π ι π λ ά ς ω  μ ι γ & α ·  ( f  **’ 
r$  i . /3</3λ ) ίοίν ie , άποφ ατικίν , re c s s  Jr1* """ 
m. ont% tl·,} πραγματικόν μΙγιΒοϊ. Λ

Μ Ε Θ Ο Δ Ο Σ  B'.
§•53* E?« eAoKAi^oWa y xoerai r i  A (#<·>. *W , 

Xi/<Sio TO % */<rev τοίί xotr* TO B. d)t£v THfW**· 
ctMio ταυ  της των άπαςοςων ληφ&ίνΤΑ>v , 5 J  
Γ ylvsTU). έζ αυτής i« ;(Λ/ της κ α τ ά  το Β * *** 
το Δ. »ΐί· ;(${/ της κ α τ ά  το Γ  ί ι ά  τ ξ  3 * * "  f 
νίλαιτιχ^άσης η κ α τ ά  το  Ε , η άυτη  Ζν* *?** 
το Ζ. i£  άυτης i« HGH της κ α τ ά  το  Β *  ****#
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Η, (ζ V? * ΚΛΤΛ ΤΟ Θ. *7Γ« <ϊί τ« h f taov

2 . y^—aa'·4
rcTi* χατοβ το I , (  Λα τ ? ί π ζο λχβ ζσ ιΐϊ ίνζττχ/ μ?- 
$c<jy ) *1 αξΛ 7Τξ:η^ ίΐσχ wSevts foil Tcfo κατα τό 
Κ * οίν τα  ολο'κλ^α τα  κατα' το Λ* (  4 6 * )  τν·
Sfilvv ό'ϊ α’ντ) 7» y  ?(«/ 75 y 2 Ίων ϊτων αυτοί*', ΊΖν 
tt7i3 t J/V n u rd  το 13 ίζισωσεω£ ποξίζομ'νων % τα κα· 
τα το Μ. τα κατα' τ · Μ a fa  τα' ΐητύμζνΛ ολό- 
βλ̂ ζ» «V/ τη ϊ κατα το A dob&Ttiff fx&VMW.

Μ Ε Θ Ο Δ Ο Σ  Γ'.

§■. 5 4 · *Ετ« ο*λ:χΛχζΌΤ(?α η y.xrct το Ν tv.be nr· 
foci bv ο ονομΛςηε αυτί/* y.sqoe τ eTt-uyon-y π-ςιίχ&ψ 
ΐΗπλΥ', ά̂&ω το i& i Ίπον , orfcv ττξοτν.άόίω το j_  y2*

*/<α ?(α/ ΛφιίξηΛίω, ο/ras· αν μ ο μ ία ν  μ^τχβοΚήν
itu $ y  ή H ib e v n \  5κ?ν  ά υτ» ; 1V*7 era/ το»*- κ α τ α  το

S .  Τ ίθ ;·ν τ :ν  λ '  τ 5  /α ν Ζ ί’τ ϊ  τοϊϊ; κ α τ α  τ »  Ο  , τ 5  

ύί «2 τ ο ϊί  κατα το  II , <σ>; tcerc’j tj αυτή t:v.be<rte 
K a r a  το' I*. *or«5 τ 2  a J 1/ το  ολο'κλ^ον

Z^W 2
^λον, (φ. 5 *·) yvayov α^α iVay το' τ ^ ί  ίο£«ί· 
9W subfoews.

Γ  Η Μ Ε I Π Σ I Σ Λ'·

$· 55· Κα/ ττάσα $  απαςοτη γΚχσμχτιωδη* tv.be· 
» i j f  © μ * ν  αζ& μ η τη ε  α τ » λ 5 ν  άπ&ξο^ev eTt ,  yv<a· 

ίβν circtcvSv συμίτξάκτοξού e%ov, e Λ? ονομχςηε το yt· 
ϊομηον sk δύω τυχόντων itoActTfKuaiUToov, μ ΐταβλή · 
Τα 5τ? ?̂χονταν, αν ©ί sv.btTocf τ& 3 νλατσονί^» Λα 
*** Ίΐξωτ^ μίΒόδχ (§. 5 ··) ολ£·ΛΜξω§ή<τ*Τοη,

ΣΧΟ-
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Σ  X Ο A I Ο Ν.
$6. CToVy inv ή vccli Ί : Α (Π/ν. £ .) fnSevts ϊσι1*1$ 

Τ ots iv τ ϋ  15 νλάσμασιν^ γ\ ν α τ ά  Τύ Γ t ’̂ voms 7*νί· 
Tocj. i)k' u\ iv tois Δ, K, Z* H. >i, iv μ'ν Ίί}ε net!» 
το Λ η ν χ τ ά Ί ο  fe>, Ί/}4· X'/7* Ί ο |·, tw «*Μ 
Voola Ίο © # xccra το I , iv Si Tijw y.otrά  το Ζ *j χοίΐά 
7ο Κ, iv. Si life ν α τά  Ίο Η η ν α τ ά  Ίο Λ* ί£ a'vtije 
Je της ν α τ ά  το  I η ν α τ ά  το Μ ,. νζ ή; »j m*
τ ά  το Ν' ίζ  άυτης Si ά) της ν α τ ά  το Κ, η v.aVli 
S '  iv ταυτη ς Si ι ΐ τ η 4" ν α τ ά  το Θ, ή ν α τά  το ϋ, 
e£ ης η v a ra  t o  Jl ι - ζ  α χ η η ύ  dr της VxfOt to

©, η ν α τ ά  το Ρ· ομοίως i£  άντης της ν α τά  το Π ^
της ν α τ ά  το Ν, η ν α τ ά  το Σ' (ζ  αυτής Si ^rne 
ν α τ ά  το  ΓΙ >(#/ I, η ν α τ ά  το Τ. τ& ίνταν  αν λ 7? 
ν α τ ά  το Β *%Ητω<τα άντ\ των A « Β > Γ, Δ των £ι·π 
ivqeSivTuv άυΤο7ί' ϊ<των% η ν α τ ά  το Τ γ Ivtrotf, η*ν· 
τη ασα τ% ν α τ ά  το φ. ης τ ά  ολόνλνζα τά  h  τ* 
X ,  ( $· 4 *  > 5 * · )  Â»jv τα  ίχ ά τ α  άυτη ί μίξΚ ♦
φίταν τ α  S% . 07Χρ$> τ (τάςτη  ανάλογόν *?< «

4 »%*-<“«*
4α1 » τί?ί t , ^57 τ©£# Κχίνλα, ( ο̂ λ τό ίζη*  f  <?♦) 
ημ^ιάματξον μ*ν νχοντος το a y (φαπτομίνην Si το /· 
St ο «7το των ν α τ ά  το X ολονληξων άφαοξν&άτης 7?* 
άξημίνης τετάςτη ς ά\ αλόγα y το λοιπόν «?* το «λ*· 
κλητόν της νατά το A ivBiaeaii.

Γ Η Μ Ε I η Γ I S  Β'·
ξ. 57· *Εβ»ν Si της άξ&μίνης νλατματιω£ας fo&t· 

τοως (§. 55·) πεπολαπλασιασμ ίνος ν Sιά τΐ>(
U9XV τ3 αμετάβλητα Δννάμ ίω ί, ίίτο< ο άξ*ΒμΤ^\ 
άαπεξ τητ νατά το Ψ ,  ̂ β ονομαςηε * vaS**^ * 
rijs· κατά το ft , ivperiov τ ά  τητ ivSifftovS ολό»Μ*

*■*

Β Ι Β Λ Ι Ο Τ  Δ Η Τ Τ Ε Ρ Ο Τ
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ρ  , ( 5<5·) λογι<&είσης της πο& απλασιαζιίσης
tj όιοαςνσης Δυνάμεων , etrcc Si αυτής 7ΐο?λαπλχσ*Χ- 
ςΐον αυτοί , η Sicαρετίον.

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Ε'.
5δ· Τ»?ν ro A ( ΙΙ/ν. ο.) $οΒ&σαν u ita·

fOT>iv λογαριΒμικην εκΒεσιν ολοκληρωσοη.
ΎμφαονΙτω το μ άριΒμόν ολόκληρον καταφατικόν, 

όμοιων χ$Η τ '° 7t' κάσΒω Si τό ζητύμενον ολόκληρον 
«ια/ τό κ α τ α  τό Ιί, tv ω τ α  ί, in, c άγνωμα λ cyi- 
(Ιίάω. 1'αν tv τΰτο τό ακριβές ολόκληρον %, τ α  οΙ ί;η ~ 

άυτΰ , άσιερ &σ\ roc κατοό τό Γ ‘ίσα  iaovTotf τη 
κατα τό A Sc Βάση ίκΒΐσ&. τύτων tv καμίνων , οι 
ιν τοϊς Δ, Ε, Ζ συϊαΒησοίτχ/ εξίσωσαν. χ* εκ μίν Ίης 
κατα τό Κ η κατοό τό Η εζίσωσις ylv/Jaf, εξ αυτής 
ίί jcj της κατοό τό Δ , η κατοό τό Θ. η κοοίοο 
το Β ϊκΒεσις e .i την κατοό τό I μεταβληΒησετοα, Ίε· 

ί̂ντων εν άυτξί άντ1 των f, in* e των αρτίων ευρεΒεν· 
Ταν οόυτο'ις ίσων, αυτή tv ΰπηρχεν αν τό ζητύμενον 
ολόκληρον , άσιερ τ α  κατοό Ίό Γ άτιαροςά  οόυΐην ίσα  
*τνγχχνεΊη κοόΐχ Ίό Α ScBt-ίση εκΒεσα. ε π ά  Si v7tept%et 
κυτην κατοό τό ετερον των μερών, €tTtv τό ef%m 
h i λχν—>*, αφοαρετεον ά ρ α  τό τύ τϋ  ολόκληρον άτιό

\
T>7tf κατοό τό I ΙκΒεσεων, όπως αν τό ζητύμενον προκυ· 
Ψϊ ολόκληρον, τΰ τα  tv άφαιρεΒίντος, (αντί των e, f, m 
Τβ άρτι ευρεΒεντα ί(τα άυτοίς riBevrOf ) η κοόΐοό τό  
Κ ιξισωσιν γινετομ. εάν μεν tv τό μ — I — ό, η οόφα*· 
ρεΒάσα οκΒεσιν, τατεςιν η κατοό τό Λ , ίση $σα τν  
•̂ τα το Μ, ολόκληρον ο χ *  τό κατοό τό  Ν. (§. 35·) 
"° τ® ζητύμενον ολόκληρον της κ α τα  το  Α όοΒάσην 
**Βίσεως *<yj τό κατοό τό 3 ·  iav  So τό μ — I t

tu x ·



*24 Β I Β Λ I Ο Τ Δ Ε Τ Τ Ε Ρ Ο Τ

ίπαναληπτ ίον  την αυτήν ττςα'ζιν , eW osv ο τ5 λχ 
ίχ&ΓΤηϊ ‘ι<Τύϊ τω μ*0FVt γίνητο:', οιον κ&μίνΰ 7t«ifoy 
τΰ οΚον.λψ^ϋ τ ~}ί Kccrci το ι\ *;ί&?στ»ν /’era «»·«/ r j 
v.XTci το Β :’κ·9·.'σ<·/, λί;£&·π'~ν τοον ϊχ υ τ $  λίΠ ιςο̂ ΰν, 
τΖν tVr.-· Ο , «( καταΊο ί Ι ί, Γ, Σ γ.'νοντα/ efcwwee. ίξ 
ων 7ΐ cl·!?/r// το jt/'μ ιη ίσον το ίί κοίτα το Τ, το ό· f 
το ίί κατα τό Τ . c3?v >j κοίτα το Β f¥.$)<ms as Ιήτ 
κοίτοο το Φ μντοοίζί /reroa. tvrtfAf Α  τα  κατοό το Ο 
α-α&ξο-ςά τ η ϊ Υ,οοτοί το 15 f*/ - · ' } < · υ7Γί"'όχ#σι TJfx W· 
τ  » τό Λ  ϊκ$ν(τιν τη κοίτα Ίο X εκθϊβν*, αφ ασ ία  
άζοί dvr ο t S κατά  το Φ ολ'.χληζΗ οίυτχν το ολίχλ*· 
rev ί ijv r’v τ<Γ X. &’κ£ν τό ολ/κλίΚ'ον την iv τω Λ **·ο 4 ♦ *
Φέρια? re ;·ν τω Ψ αντ; σί των t f ,  m —ft* « 
;(·>:/ t — i, Tf-'^^Tcov *’v d j .-η t &v icrcov cmt:»;, Twr
A« r*v 11, P, Σ ττ'^ μ̂'νοΛ’, tcsrxf li «(*!·
/-cjW  ολίκληςον το ίν τω i l .  .Vii/ μ*ν το μ -**  
ο , τό Λαλ>)(ρθ^ όλοκλ^ον ίσον «-V» ro'.V κ«τα τβ Λ· 
Αό ΤΟ ολόκλΥΙ'Τν Ί ?S KOtTCC TO A Αθι/σίϋ* t'/.'̂ TfOS
1c καί# Ίο r .  ί’οόν A  Ί< μ — 2 ^ 0 ,  /o*cr t-V? 7ίϊί χΛΤ* 
Ίο γ. t>;V α'νΊηε A' TStjd^sui ί;:αναλΊφ&·οΜ* tvfifc 
e n u j  Ίο ολόκληρον Ίύ  (ίπ&ςοτϊί 73 fv % j y  »κ3 **Λ ΐ<Μ 
reus κατά Ίο A Αό Ίο rfjs xcolcc Ίο A  A>3«Vnff *κ$(9** 
ζηί 'μηον ολόκληρον 7o7ff κατα τό ο ίσον &7· h * ™s 
άυ\ης it  TTQocfctcoS tvqeliov 7iccAivlo ολόκληρον /£?

N I /1<W » \ Ο \ *# , jj'u Λ f||
if}ir χλτλ ro £· ^  r«vrc« f

λ χ  iVof r f  μη&ν) ylvtiTUf.
"Ίψφοανίτω Si ro μ ίνΊ$ κχ τα  Ίο A So&e«rV 

&°&μον ολοκλϊΐξον άνοφχτιχον. κβ<θω A 7t*ht* f°  ̂  
τίό/κίνον civTtje ολόχληςον «να/ 1ό κοό?β 1ό Β. 
θόντίον τόον oiV«ce«»flov ccurS Ίόόν κοίΙαΊο Λ» (Π(>1· 
cei iv role Β , Γ, Δ ίΡισωσ&ς νυνίςχντομ· β,ν f cJ^  
ζομ ε$ χ  το μι»  e  <σον το*ί κατα το Ε» <c



κλγ« το ζ , τί ie m 7cTi* iwera Ίό Η. ίο  ί ;  ί<*'7«ν
τ ο̂ ζ̂τ,μβνον λόγον το Ti\s δοΒάσην *κΒίτ$ων ολόκλη* 
fcv ίσον τοϊί- κοίτοί το Θ. (αν μνν ο τϋ  λχ  ίκγ 
dims , αταν  νο ft- + - 1 —  — ι , το ζητύμενον τΐ}ί ίο* 
$>·ίσΐΐ*' ίκΒίσνχν ολόκληρον (?) το κοίτοβ το I. eocv ί$ 
τ c ft-Η * V - .  ôemÂ 7TTv?ov.. Ttjv πςοίζιν , κοί αν
re μ Η- ι = — I. *ττ« di' τ ϊ̂  κατα το ι ίκΒίσεωϊ μ ί­
ξα το κατα το Κ ολ?κλ*?£α<Γθί/ μίΒοο.ν οΐχ^ι τ£ νυν 
ΐΐχ tvftiretf, όηλον ότι fv /*<■£'« όλοκλη^Ζτο^ ή α.0κ7σα 
iK$er<£ , απ οφ ατ ικ έ ο ντοκ τ£ ίκΒ ίτΰ  τ ά  t:V ftuTg λο· 
γχ*!$μα>

£  X Ο Λ I Ο Ν Λ\
59 · *Ε$« το ft'v ftrra, το λ' or οόξ&μοτ οποίο* 

»8ν, β*βν « 3 * «κ̂ ν κί κοοτοο το' Α ίοθ«σοο ΐκΒεσιέ 
(».’ν. ι .)  rvjv * * τλ' το Α ίμφ  cuvet. fat* ί* τ«  ά π α ς ο ς *  
(τΓ»ν. ι*.)τ$  ηίη TtBivTos οΚοκληςν την κ α τ α  το Α **κθ<?* 
tfiif t;V' Toe κκτο6 το Μ , everotf τό μ*ν m fr^oe, 
to ί  m— i =  3 , to <J* c r= a* ίο' το f=:oe. *>ew

4
τβ ολοκληςον τ ijr κοίΤΛ το Λ Αντραν ντι το pv Το7Φ 
•teToe το Ν. τί?  αυτήν ίί π ξά^ οις  ίπαναλαφΒ^σητ$
ml * ·* J Jto tv Tttv κ α τ α  το δ .

Κΐ·Φ. Γ\ ΠΕΡΙ ΤΗ£ ETPES. ΤίΙΝ ΟΛΟΚΛ δδ *

£  X Ο Λ I Ο Ν Β#*

$· 6ο. *£<?» τό μ)ν μ  =  — 2 , το' i? a r r r j .  &£v 
Ί M(V $οΒ£σα ϊκΒβσίτ τιjr κατα το' Ο ίμφ cuvet, if ίί  
teT*  το Ν τι|ν κ α τα  τό π ,  η κ α τ α  το S  τήψ 
**τ» το Ρ.

Σ Η Μ Ε Ι Ω Γ Ι Σ  Κ\
$· 61. wEoe'v Ze τό μ κλασμάτων iμφοανy ας*\Βμoft 

"*ν» * *ν το μ ~  JL , if ΖοΒατά ΙίκΒισκ την κ α τα  ΨΦ



0ta6 . ΒΙΒΛΙΟΥ ΔΕΤΤΕΡ. ΟΪ

2  οημοΰνα' $%ακτεον rciyotfev πξώτον tjjv τ α  λχ* r*. 
*ΓξαγύϋΗκην $1ζαν, &θ'ατσ>ϊ ολοκλ-ηζζοτίον την ϊ& ώ .  
* π ά  St το Αχ aSi τ η ς ά γ ω ή ν  {ς ιν , £ $  αΆη τι* & 
ν α μ π , jj τ>?4· t£uyu>yrj επ' άπηςον πςοαχΒ^· 
TOif. έξ  a SijAcv , e«  το rijy κατα τα Σ *κ&σ«« β· 
λόκΑηξον Σ α ς ά  εςιν « 7ί&ξομες'ής.

2  Η Μ  Ε M2 Σ I S  Β'.

$. 6 a. *Εαν /utv ολόκληρον καταφ ατικόν  άξάμον 
εμφαίνω το μ , οΑοκΑνίξωθήσετα/ »} ScBuca sxStoti, 
τεθ ίν το ϊ τ α  οΑοκΑνςα αυτής ‘ίσα to7s κ α τ ά  το Τ' tuv 
Si οΑοκΑνιςον απ οφ ατικόν , rciy κατα τα ..Τ, λ>|φ&*· 
των y«^ των ά π α τ ω ν  αυτών , ίυςεθήσονται τα αα  
To'is ayvctsois f ,  g , h , 1 , λβί ταv α , π , fi tpfiu· 
νομενα^ κ α ν α π ές  :{$  tv τω πςοκαμίνω πςοβλψΛΤΐ, 
(§. 5 8 .) τύτων St tv τού  κ α τ ά  τ ·  Τ ,  η Τ vXtSt· 
τικοΊϊ cAokAyiqcis τεθΐντων , τα ζητά μένα ίυξί&Μίτφ 
βλόκΑηςα. ){cy ίάν μίν καταφ ατικόν ν το μ τοοαντα 
μίοη υποθετικών οΑοκΑηοων συγκροτά&ωσαν % ΟΟΛ &<·* « < (Λ % V , * χναΗεν αν πξοϊ το πεξΐε%αν το t%aτον μεςο( το λ*
μετά εκθίτα 'ίσα τω Ο* εάν Se α  ποφατικόν t μ(ΤΛ ·*■
θ ΐτα  'ίσα τα  — ι .

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α

§. 6 3» Tijf κατα το Φ άοφάσης άπαξοςή ί ^
τ*ωί tû eTv τα ολοκλ>?£αν.

Ε’αν /xev το μ άςιθμον οΑοκΑηςον καταφατικοί *?’ 
φοάν#, άςθ  εντός τα ν + -ζ χ *  τι}ν two τ '̂ H kJ  
μοανομίνην Δυναμιν, ίκ ά ςα  των μβξων auTĤ  
τδ w x?Sx πολαπλασι*£Η \ τοδ , ,fic«?ov τ



ΚΕΦ. Γ'. ΠΕΡΙ ΤΗΣ ΕΤΡΕΣ. ΤίϊΝ ΟΛΟΚΛ.: i r ?

( $ 3 4 . )  τό i t  κεφ άλoeicv των πςό· 
%νπτίντων ολοκλήρων i?i τό ζητάμενον ολόκληρον.

·  *> 'Ε αν
«λίΐ'λ^ν

ο) το μ αποφ ατικόν y κο*<&ω το ζητάμενον 
Zvaq το κ α τ ά  το %, &ληψ$ω J* τ α  U7S**·

ξοϊ* αυτί, α π ες  «σι τα κατα το ψ. txSv tu κα- 
τ« τό i i  , α, β  συ^α^σοντα/ *£κτωσ&ς. tfc ων πο.·

, το ό* Γ roil? 
Αό το ζητάμε· 

μ» ολόκληρον «τι το κατα το ( of α τό 58 $ .)
«αν d^tv ό τ ί  « -+-* ζ χ ν *ί™* το μ% ι = — ι.
« ya'f τ ί ί  κατα τό ζ  η κ α τα  το η τΤξοκιφ& *£!· 
tuoHy ήν το ΐί%ατον μίςον ολοκΚηςω^ηνετοη Αα τηε 
Τζαιςημίνην (§· 5 7 .) μ & ο ίν  tdv Α τό /«-*- I * li 
ι-ταναλ^πτίον τόν aW»j’v π ς ά ζ ιν , α χ ξ ίν  *  τό /*·+· 
i =  — ι ytVij ruf.

μζίμί&α το  μίν q ίσον τοιιτ κατα Ίο y
« » h » Λ* _ «. * *κατα το d, το «  e  τοιί κ α τα  το ε.

Ε'dv i i  τό μ κεχλχσμ'νον εμφαίνω άς&μον, κ«<0«  
τβ ι+ζ%ν ίσον τω tv τω Λ. (πΐν. ιβ .) ίκ την ί£ισωσεως 
}'· Ίαυτην η χχία Ίο Β ylvoretf, *ζ ην η κχΊα Ίο Γ, εξ 
οντηα Α' »} κατα' τό Δ , κ, ληφΒίντων των απ&ςοταν 
ΐ κχτά το Ε. ( 7ΓΙν. tec. )  ί£ αυτήν ίο α̂/ τι?* Α$«- 

την κατα το Φ, η κατα τό Ζ. ijfr/f A) idv μεν 
•λόκλκ̂ ον αξ&μον καταφατικόν εμφαίνρ ί ο  π «4*» —1 *>

κ
*λοχληξω$ηάετογ idv ίο αποφατικόν , £.

S H M E I O S I S
/· ‘ t . ,.*·♦, ·. - . ι

. ί ·  64» 'Isfov,  οτι πασην μεν io&dogv h&totav το 
*̂*ξοςον ivodv ίννατον» άμην i i  *&{ το ολοκληςον » „

,, . 9  ^



ίόσπίς σταντόν αςιΒ μ * ixB ίσιων την Aivct/uv,
χμην it ;<£/ την την Δυνάμνων $ιζαν.

&2% Β Ι Β Λ Ι Ο Τ  Δ Ε Υ Τ Ε Ρ Ο Υ

Σ Η Μ Ε I U Σ 1 Σ Β\
§. 6 5 . wl:-r< cUtvca iv<, wr< TmV μΐν των άζβξ* 

ςων ίν,&νσνων ίντιλων όλονΛη^Σνται' a) it Tcmvraf

A* Α  γ β β ξ α ϊ κ ω ς  ολοκλ^&θ«/ λίγονταί' Tm'f i) Ip
P'V«‘ iTteiadyovTOif γ α ς  iv τοίν t S όλοκληζκ μίςιηλ* 

, η τ ό ξ α  κυκλχ, i<c τω κύκλω βίυτω ώβ· 
'γν&οά φ ασ ι’ TmV it μόνον i<« τόξων κυκλβ }($ X'mf· 
βολήν i/o τω κύκλω η τη Τ ’τΐίξβολη uvctyf&ctf hi· 
yovTotj. (*)

Σ X Ο Λ I Ο Ν Α.
§. <56. ΟΓσ*/, την μαν κατα τό Η ίκΒίσνων (π!*. $·) 

Ίό οίκςιβ uv ολόκληρον Ις) τό xocroe τ ί Θ . την Λ' ##*· 
Ίό 1, το κ«τ« το Κ, 3 μίζον λογοίςιΒμόν t?<’ T?f Λ 
*«7α A , το κοίΙοόΊό Μ, <ί /utfot* ϊο̂ ον κυκλα. (itb· ·̂) 
Ίην ϋ  κ«7οβ Ίό Α Ίό kuJcc Ίό χ ,  8 μίςον μίν Λ* ̂  
λογαζΙΒμων ωλοκληςωτο^ , /ufyo»: it κνκλ# τό£ον b-

Σ  X Ο Λ I Ο Ν Β'.

$. 6 7 . Ε̂̂ Γω ιί/̂ κυκλίον το ΑΜΕ, $ χίντξον μ#™ 
Κ , {7tiv. fi. %. 2 .) Δίάμετςον i t  >j ΛΕ, τ tTecyplW"'** 
αυτω  \iyy^a αλληλων dj ΓΗ, ΔΖ. *> aVo μ** τ* ' 
νχΒ ω  ή ΖΙ τη ΑΕ στα(;α&ηλον, «Vo i i  τ5 κίνΤξ* 
«V< τ«  Vi, Ζ σημεία ίτη/ζιυχΒωσαν Of ΚΗ, ΚΖ·
«<?« »; f(«V ΑΚ =  «, » } ϋ Κ Γ = χ ,  if ϋ  ΓΔ^ΙΖ
i%. #κ«μ ij μίν ΑΓ =:«-+■·%, ι| ί«Ε Γ = Λ '" 'Χ  #
*7 ΓΗ = : — %3, τ· it  «V«£c?o'v ***!

• ··' «*> ·■»

ι *■ — ·*—- *ι ■ ■■ ■■ '* 1
( ·)'"θ{* τ* if?» 67 *iHf $· 6$»



KF0 . Γ'. ΠΕΡΙ ΤΗΣ ΕΤΡΕΣ. Τ11Ν ΟΛΟΚΛ; a a j

ιί HI ( πίν. ιβ . ) Ίση rois netrec το Ν. ίττβ ί ι  το' 
μ/» h i2 ■ +■  I Ζ* ♦ (οοπαςοςον yoiq ον το ΗΖ τό£ον 
ΐύί iv B iiU  hoyl& rotj) few «(>« Ίο HZ2 Ίσον 7c»r Kccloi 
Ιο Σ. ho Ίο HZ 7όζον, Ίο τ 3 ΑΖ οοπαςοςον, ΊσονΊοΙσ'· 
κοίτα το Ο.

Έ τγλ ί ί  τ· ΓΖ οζ^ογωνιον «V ίσον ΚογΙζηοη τω 
ΓΗΖΛ %*)('/*), ( cihoyetTotf y »ζ το οίπ&^οτον τμ γω · 
μnt ΗΙΖ) *>ι ί* το ΓΗΖΔ « 7Τ«(Όςον τδ ΛΖΔ %α- 
flift Key το ΓΖ efyoe c’cSoyooviov το οοπ&ξοςόν tit τδ 
dvr it ΑΖΔ χωςίν  , CTXff Αα των *V το<ί 7Γ */4<peM 
HTcq.

t ’«?< ί* ?(̂ / τδ ΚΖΛ τομ(Μί aVrtfOTo'v ό ΚΖΗ το« 
flfVi' , ©?*? 1<Τ0Ϊ τοίϊ Κ06Τ06 ΤΟ Ρ.

Ε αν ίο »j άποτιτμημίνη άτι ο τδ την άιχμίτςΗ TtL 
(*το* ληφΒν 9 HTtfv ναν »; ΚΛ ~  X, ttrrxotj ή ΑΔ=3 
ία — %. ίιβ « f«#v ΔΖ =  l / a » x ~  %χ , το ί* άττ«-

fc=rov HI —  ff ft?-, οθον το' μ«ν ΗΖ ίσον το/ϊ  κχτοο 
V  2CCX-XI

το' Σ, το ίο ΗΓΔΖ το7ί κατα το Τ ,  ο ίο ΚΗΖ το7σ 
Wtα το Τ.

Ε’α'ν ίί  ίφοοπτομίνη τ δ  κυκλ« ληφ$$ η Ε θ , ^  
ΙκβληΒίΐίσοο συμπίσν το«ί ΚΖ, ΚΗ ϊχ β λ η $ ά σ α α , V 
ίϊ αυτί» >j ΚΘ— % , fetrotf η ΘΚ ==:. j/ao3 -+-%3. Κ* 
foa df ΚΘ: ΚΕ : :  ΚΖ : ΚΔ , fetrotf αςοί η ΚΔ =5

α3 « 3
·<?/ ίίί«  *ί EA rrra- ____.

· l / ^ f X 2

ΚΕ ·· ΕΘ ί: ΚΔ : ΔΖ. ί/ο ιί AZgr - ^ λ·· δχδν 7λ
~  y  . λ # . * ·

Ο 3
Ϋ » %\ χ

μιν



' ' < ■ U 9Χ>· L*> ' ( ;
μεν άπαζοςόν της ΔΖ, ήτοι η jjfyf

0CJtj;X i 2 ‘ ,

ΕΔ , «τ#ν η ΓΔ η= Ζΐ =
«'-►%* a

*Vev ro7i· κατ<* το Φ , τ« ΗΓΔΖ relf κ α τ α τ ί\'%,
« λ' KHZ τομευς rci; κ α τ α  rt Ψ. . v '

Ουκ5ν <*Ve μέν r5  κέντςα K ληφ θασης της dto·. 
τετμημένης, η μέν κ α τ α  το Ο έκθεσις απ&ζοίΐν κυ· 
v.A'i τό£ιν εμφαίνει , /) A? κ* r*  re II χαζών, η St 
ν.ατα το I* τομέα' οίτι'ο Si τ 2 riji ίιαμ έτζϋ  π έξ*τα , 
τόζον μ'ν η κ α τα  το Σ  , χωζίον Sf η y a rd  το Ί ,
τομέα, S' η y a rd  το Τ' εί,ιτο S* της εφ άπ τομ α ι /
τίζον μ'ν η y a r d  το Φ , χωζίον Α ή y a rd  το X»
τομ έα Ss η y a r d  το ψ . α* εκθέσεις S) αντομ #%
ολοκληζζντομ. «  γ α ζ  ωλοκληζχντο, ίτετξοΡγωνίζετο dt 
6 κνκλος, τ£θ* οπεζ το7ς μαθηματικούς 7T#{/®nAH*te 
αι αν α  π&ξοΐα] εκθέτεις , ων το  βλβκλ^ον ό χ ivff 
σκετομ , «μη did των ειςημένων εκθέσεων, τω κΛλ?' 
ϊπαναγρ&ομ Aeyovrctf. Si αυτών Se c7ToctSv yvooscv 7*· 
veTctf τ) α ς α  εμφ αίνει, η άλλω ς πως μη όλοκληξ* 
γένη έκθεσις. ο7ον έαν μεν οίναχθη  «V έκθεση duty 
ςοςον τόζον, κυκλΗ εμφαίνασαν , $ηλον , o ft το oht· 
κληζον αυτής τόζον κυκλΗ σημαίνοε, diov το  ΑΗ* Idf, 
Ρ  «V οίπείζοϊόν χωζίον , όηλοΐ τό  ΑΖΔ* lav Si ·\  
τομέα , τ·ν ΚΑΖ.

Σ Χ Ο Λ Ι Ο Ν  Γ'. J / '"
$. is/E?» 'Τπεζβολη η Α1Γ, (πίν. τ. %. 3·)' 

γ ια  μέν πλευ ε̂ό d ΔΑ= 2α, η Si όζθία—β. «*ληφ*φ·  ̂
φτοτετμημένη οίκο Τ *  κέντξΚ Κ η KM =  X* *} £ "



ψ%χ$ωσων tyytfec άδη λω ν eu M I, ΒΓ. *η*&υΧ- 
$&<των των. ΚΙ, ΚΓ, ά π ο  μϊν των Κ Α ηχΒωσχν 
ri ΜΙ πχςώ&ηλοι eu ΚΗ, Αβ' dmό i t  των Γ, 1» c« 
ΓΗ, ΖΙΕ rg ΔΒ/" }̂ Jtt'vr̂ # ftev r J  Κ , £ιχςημχ<η 9ti 
rtIs ΚΙ, ΚΛ το} λ κυκλ» γεγξ*φ& ώ τ ά  IP, ΛΝ. 
if μ}ν MB =  1Ζ =  $Χ » *1 i t  Δ Μ .=  « -*-%  , *| ίΙ 
AM= μ—%. Αβ. if τιταγμ ίνη  ΜΙ =  ]/ /3%a -/3t*2..

2<e
({) £ττ« <5? τ3 AIM χω ξία απαςοςόν h i  το ΓΙΜΒ, τ ?
IĈsy<xv<ar ΜΖ βιχφίξον τω οόττ&ξοςω Τξΐ*/ωνι&ω Γ1Ζ, 
i’uro â Pt re Μ Ζ. cfSeyawev re Λπαξοήόν h t  rS 
AIM. i’aiiv το οίπνξοςον τ3 , ϋπεςβολικϋ χ ω ξι*  AIM 
ψφ<uvercu υπό των tv τω i l .  (την. </3.)

Ϊ 7Τ« re rif? ΜΙ ά π α ξο -ο ν , «τ«ν η ΓΖ = 2  
β%$Χ , · *<;» i t  ΤΟ ΙΓ4 ΪΖ2 -Η ΓΖ*, re «£<*

Ϋ  Ζ α β ^ - 2 β χ *
II <t7tu<>o-ev 73 υττίξβολίκ* Ίόζ*  ΑΙ ίμφχ*ν(ΤΧ{ υ7Τ»
τ«ν reii λ.

Έτγ«Α  us  KM: Μ Ι:: ΚΑ: ΑΛ, ijroi (καμίνν τ 3 
y = M i.)  ως χ ΐ  y i i  ec : ΑΛ , ή »ζΧ A  A =  ecy»

w τ· απαξοςόν, πταν η AO =  x%$y—x y ix .  e«r< i l
■ 7 ~  '

Φ  «V ΚΜ: Κ Γ :: ΚΑ: ΚΛ. Ae η ΚΛ ^ Υ χ 2^
\  ________  %

* ν*? Κι * r Υ χ 2 ·+■ ^  κι* ^Μ::
ΛΟ: ΛΝ ,*|(Α* Tfjy ομοιότητα Των 1ΚΜ, ΟΛΝ 1 g f

9 *  ;  ν«·

ΚΕΦ. Γ : ΠΕΡΙ ΤΗΣ ETPfifS. TftN όΛΟΚΛ. *3*

( θ  Κ*rm τη» β\ *ξίτ. τ2 f£t τμημ, rwv K*r, f,/*. r*r h  
**λ. IJO . τ ϊ  r«/n.



ymuv) το αςχ  το£#ν ΛΝ =τ «χΑν— κι  & ^

%]/%' f  /■*w ?  Κ Λ  :  Λ Ν : :  Κ Ι :  I P .  ( Α α  τ ω ν  τ ο ^ ίω *  Κ Α Ν ,
Κ.ΙΡ όμΰίότητχ ) το ΧζΧ IP τό£ον ζζζ x h  -  v h - ·

V t f y ]
ΧζΧ κυκλικοί- τομβυί KIP r=r χ $ j—y$%. τχτον it Jjn» 
ξ ’Χ ' ΐ  ο υ ;α \β ιλ ΐκ θ ϊ τομ*νί' ΚΓΙ τω d rταςοΐΣ Τξΐ· 
y~u<$((ο ΓΙΓ. Αο ω ί ‘ίσον (ΐυτω λο*/ίζέτά(. inti h  ο 
ΚΓΙ,  το απαςοτ ίν  h t  τ5 νπ(ζβολ(Κ8 το μ ίν ί ΚΙΑ, 
το τστΗ χ ς χ  oirrotco~lv ίμφαίν ΐτομ υζτο τ iff κχτλ Ί̂  
β  « κχ τχ  τό y ίκ*>ί Ttoos. ϊ~ι ydq  ,το yrrIM 23 

j//a>. Χ~ ~  * 2 » ^  t>7ro$tV*<wtf. ισοπλϊνξ# A? fans Τ*ΙΪ

* 3 *  BI B Λ ϊ o r  ΔΗΤ ί Τ ΕΡΟΤ

2 Λ,
υποβολή* ro y =  j/χ·4 — «* · Α* το ^ ^

% Αχ,. αντ) A* tS y Hey Ay T*£tvr«v rdvhm  

i / x 2- » *   ̂ ^
dvroiff ίν T9 exBirct %Ay — y$x  , r j  rev dnttfKof

2 2 K ,
τομΐχ ίμφΜνιίσν , η kcerd το β  , 9 A κλτλ τ· V

συνίΐηταμ

Οικιν »i 4̂?ν κ«τ« το H  «κ&ιονί χοοςίοψί ίτ τ ^ / δ ο λ ίκ ο ν  Aj jA o7 ,  ti A? kxtx r A  λ t « £ ov* *  "
ο̂ίτβί Vo V τομίχ. τ 8t<uv is r d  ολόκλιΐζ* reiif *P*

νςημ& χα ίυςίσκρτομ με&ό$οπ, *&μινν\ς Tiff 3
Pi — ϊ* το μνν τ»)*" κατοί to y  A* ό̂νο» 
ii$jU(wv γμφαινΐτομ νπο τητ κχτ» το ί  4κΒ(Τ»«Κ̂  '* 
Α* τών ίν Toie ί ϊ  χ  Aou λοχχξ&μνν Χ£Η 
'λοκΛ^ων *κ$ίσ*ωΐ^

|ΛΓ
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, Σ  U Μ Ε I Ω Σ I Σ Γ '.

6 9 · Α\ ΤίΚξ Υίμων Αθ& Των ΤΤζολΜβόνΤΟϋν 7ΤξΟ» 
βΚνμάτνν i * *h§tT9(ti μΐ&οδοι τ ί  cAckAh('5v, t%  «τret· 
ecu lie tv tti * x e *  *!$ νυν kvqe&c»ffCift <*’&.’ cti Βεμ( Xicifiets· 
HA ytvtv.xT^ccr τ «V $  λ 't π cti tTuyvMctf Qcffitcv τω 
iv jctf 7!(ζ\ Titrvv kxieicptvcts β ιβλ ίου  ( y )  τω· v*?r
hniK\7uvrt,

Σ !J,M E I Ω Σ I Σ  Λ*.
<*. 70. ITc#aV των ΐίξΟΜμινων fx&tveoiv run Aee- 

fo\§Z\iccu£ μ?!}όA/tf όλικληζωσα* «μηχαναν , Α/β» τ» 
0 i x £ c ( ' a  ■ 7 t r i> t i% e t v , « Λ ijAwff tf ^  rcii  

ΐκ/2λ;ι rc.i* τΓν γραμμάτων συμμεμημίνχ, A <5 μέΒο· 
1)1 π vpf cv̂ tfvToef 13 lee συμμεμιγμίνα απαξοςά πξω· 
rty Aci^tiyvuViy, t/θ’ tr^ e  όΚϋχλΧξ^ν. τύτων rtvfc 
μ!ν ttri'iKzj ti(u ry  ocyxtvcioc }{ccf ίμτηαξίοο T t  χνχλυ· 
orti i  mvoi^evocf, ολίγοι A? Ttveg yevmx} xxvcTtv 
ήακίμενοη. τίΒξ) ριντών tv  νΖν $ητΙρν.

Κ Ε Φ. Λ'.Π ί ^  τ ώ κ  M e ^ - i d W  τ £  τ λ  σ υ μ μ εμ ιγ μ έν α , 
α π α ξ ο ς ά  τω ν  άο& βσω ν έκ& έσεω ν  ίια & ν γ ν ύ ·  

&V) Xj μ ε τ ά  τ ψ  δ ιά ξ ε υ ζ ιν  οΧ οκΚ ηξ& ν.

ΜΕ Θ Ο Δ Ο Ι  Ε ΙΔ ΙΚ Λ Ι.
$· 7»· Α\ T o ix r t  i r lq t  tie το ϊτεξον μίςοβ 

PfrccTtSivctf τινχε Των ίν τν ίζισωση ίκΒ’νσΐων. §Ίον, 
^ τ$ κetrel το $ Ifaovoet το %hj. tK TtiTH γοίζ j'

Ο S ' ΧΛ-
_____________ ________________________________ » .

(*) T f tJ Btfvou\tg wifi rS rfr i'KonKnfiaiwt ***koytau!i « · '
***· ri  Λ. τόρ, τμψ *A<«λνπκ(*ι> τψ ini tAufluf Tnnriif' 
f v l f *  l*$*5hrt t r f  n»i» Ί*κ*β* .‘P***re Mf/ BiturrU *8*
'** *w« gminf Σνντ*γρ*τι.



*34
κ α τ ά  τό e ίζίσωοις yiverotf, ης τά ολόκληρα 35,
4 7·) τ ά  iv τ'ω ζ. _ '■Ν .

φ. 7 2* Β . ί θ  $t?AC4V T'/JV $otyti96CV kζΐτωΤίΨ Μ
τίνος τών iv άυτη μνταβλητων. οϊον την κ*τβ ri f 

th tj2. ίχτύτα yciq ή x x r x  το S’ πορίζΐτιι 
faxm ', >!■; τ ά  ολόκληρα ($. 3 4 , 47 .) τ ά  iv r« I.

7 3 . Γ*. To ττοϊλαπλατιχσοιι την Αο&άταν 
νωσ/ν <W r/vet’ των i’v «Vrjjf μνταβΑητών» olev τρ

I — I ’ · · . - .
x i  τ ά  το  κ t S r/f* . £τω y ap  ή κ ατά  A, ip*
Χ ίπ τ α  , ijr ολοκλ^οβ (φ. 3 4 , 47 .) τ«  κοιτά το μ,

§. 74* Δ · Ί ο μντχ την μντά^ι·σινί ($· 7 * · )  ^  
<W τίνος των iv τη i£t σαΐτα μοταβλητων ticufttit 
( <$. 7 2 · )  fjjay ay av  Irjv ζΐζαν. o<ev, iv Ίη κχΐά‘% A 
iĵ /σωσα ( 7τίν. iy .) μ ιτ χ  rtiv μοτα&νσιν rii—X*t/9h \  
J(CV tyiv diet τ5  X2 L 'f f n *  , της κ α τ ά  το Β 
κυ//τ«<Γ>κ νζισωσοως ίΡ,αχ&άσης της TOtpaywiwit ρ* 
ζης» η «οβτοί το Γ ν%ίσωης ylvoTXj, ης τά  ολοΑρ 
ξ ά  «V< too kV τω  Δ. ($. 4^ , 47·) , ■-·
• 75· Ε\ Το μ οτά  το πο?λχπλχ9ία£3νβιΐ r p f y
σωσιν &οί τίνος των iv άντη μνταβλητων> ifcayff** 
την Qifav. οΐον μ οτά  το πολλαπλασιάσοη την **** 
το Ε ί'φσωσιν JW τ3  χ  , :(&} την κοιτά το 1 
κυψ#/, ίξαχ& άση ο  της'τοτραγων»κης $1ζ*if *1 **** 
το Η ylvvTctj, ης ολόκληρα rot κ α τ ά  το Θ.

§. 7 6· Τβ τ *  μνταβλητά ίτίρω ματβΜΤ* 
**7Χ ri^ivotf » Xj £rw r>jv ίο ι̂ϊσοίν νκΒισιν ά ί 
μνταβχΧ^αν. οίον των ;(ν τη κατά τό ι ixBicet γ Ί  
ισαν'τνΒίντων τω. κατά το Κ, ληφΒΰντων των-& "*  

»| κατά τό Λ ό ΐ̂σωσις ylveTctf. ίζ  ων <^V 
ΚΛΤ« το I νκΒοτις ϊση τοϊς κατά τό Μ» ** 

τά ολόκληρα τά κατά το Ν. α

ΒΙ ΒΛΙ ΟΥ Δ Ε Υ Τ Ε *  Of "



£<ρ. Λ#. ΠΕΡΙΤΛΝ ΜΑΘΟΛΛΝ T O f Τλ^ΣΤΜ. * 3 ίΣ II Μ Ε I β Σ I 2.
$· 77* *0 μοΙοας μεΰόδοις τ ά  α π α ς ο τ ά  ποΑων αΛ,αν 

tώΐτεων hufrvyvvrocf, v&f το όλοκληςον άυτχν ίυξί-
tttTOtf.

Μ Ε Θ Ο Δ Ο Ι ΓΕΝ ΙΚΛ Ι.

78. A'. Ιίάσης απαξοτης ΙκΒεσεως, tv η των 
ρν μεταβλητών ίκ$1της ό αυτός y των δό άπειξοτων 
rijr μονοί$00 αχ υπεχβοάνα, άπαρς^ά διαζευχ^η-, 
nrrctf, εάν το γινόμενον ίκ τα ίτεςα των μεταΙ3λ»Κ 
rSv Jtj yvoô S revetf ί<τβκ τα γηομόνω εκ τη ίτί·
ft ίων μεταβλητών tli ά&α τυχόντος μεταβλητό.

Σ X Ο Λ I Ο Ν,

79» ΟΓον-, δο^άτης την’ κ α τa  Το £  εξισωσεως,, 
το coy ίσον τοίί κατα το Ο. txSv rot μ$ν r i f e ' 

*«γλ το ο έζίτωνεως τετράγωνα  «σί τα κατα το π, 
** ό) ά π α ςο τά  τα κατα το Ρ. νν τ>7 κατα το 3  

 ̂ *£<σα><7« τεΒεντων- αντί tS y* j($y dy ταν ίσα»ν·, 
•ιτοϊΐ’, των εκ της κατα το' Ο λ&ι Π . ποςιζομίνων , . 
*(βκυψ« »J κατα' το Σ ΐζΐτωσιε , i£  ης η κ α τα  τό', 
Τ γή-ρτα/* αυτής δε η κ α τ ά  το Τ , ρ£ ηο η κα· \ 
j* το Φ , ης rot όλόκληςα τ α  εν τω X* τ ε^εντοί 
w αντί τη Ζ τ5 ίσ» άντω  , K κατα τό Ψ · η η 
**τ*  το ft. 2 Η Μ Ε I Ω Σ 1 8 .

$· 80. Εαν <ί* ο ίκ^ίτης των άπαςοΤων της δο· t 
εζισωσεως την μονάδα ΰπεξεχη , eJi ταν T»fff , 

**τ*  το α, τε&εντοε πάλιν τη  ay ίσβ τοΤτ κατα 7· .
*ί κατα' τό β  π^οκυψα εζΐσωσις t lj* ης η κα· 

Τ* Τ· y yivtraf. καμένα δε τ α  χδζ ϊ'τα ετεςω^ά?ref*



835 Β Ι Β Λ Ι Ο Υ  Δ Ε Υ Τ Ε Ρ Ο  Τ.

,<J\ y x x rd  TO e ποςίζπη ift. 
x  t o  i ’ . ί κ  T t j ?  v .c c  t o o  T o r t  f a t

('ο?α , τα x x rd  to  . i « y
COrTW _ fax X.C6TX TO p. rr. t η> W IK  T0."f Ot fj
X'l roc TO £  t£ dvryr i t  Tiji' κατα y, ^  (} tj
κακό ro »f, i {  »ji· η x x rd  to 0 . Τίδίντοε it τji fa 
ίση role y a rd  to i , tTaTcof to i r 2 'ίσον τοϊε tan  
το x. TtSivTuv Zv tv ry  xu rd  to Ο ί^σωσβ <wi 
rtf itr Kg.) tS i r 2 των ίσων d v ro ls , y Hard re A 
συν̂ οίΤ-ά/ ΐ^ ίσωσιε, «?£ >ji· ή κατοο ro μ  yivtrql ff 
ofurijV Λ Xj rijj· xoeroe to ο  ̂* k« rot το’ v, fa r  τα 
ολοκλ^α ε9/ rijf χ χτα  to of. yoo(> avr)' n  9 
H&f σί  τ d  ίσα αυτοίε r t§ y  , r«  tie rJji- κατα τ« ♦ 
ίζισωσβωε ποςιζόμινοc, (την. /λ) « κ«7« Ίο Α βίναψν* 
ύξίσωσ*ν’, »ji,· >j κ«7« 7ο% Κ ,  η- ρ Ί*Ίίν9ων dni%
iz  κ, Ac2 των i’oojv αυτοί*-, 7ων αττο Ίηε κατά τ* Ο 
(,7ilv. ty. )  ίζισωσοωε πςοχυπτοντων , »f κ*τ» ti Γ 
(·ττ/ν. :<ί ) ί^ίσωσιε· γΐνρτομ , *■£ *?£ »j κατα 
(ττ/ν. <y.) ti dvTti ησχ τ% χ χ τα  t 6 ct io&doi·’

§. 8 i . B\ n drtje  απ&ςο',νε (χΒίσρω ε, tv Ιί.1’·  
/Kvv μϊτοίβλγιτχ tx B h a r  r%« r»jv μοναίχ p t  
βαίνοντας , το» Αί *7ΓΛ£09«* τ&ο οτΓο/#σ#ν, Α«£0(λ™' 
covrotj τ α  α π α ςο ςχ  , par ν το ίτ<£βν τα ν' μΐ/ταβ^'ν[ 
ίσον TtBy τω ολοχληςω τ8  yινομίνΰ *χ τ 8 αταξ^* 
τ8  trp(« μβτοοβλητΰ , /<#/ oi^tf ru%oVrotf μίΤίφΜ1 
τ8  9ο<%«».

Σ X Ο Λ I Ο Ν.
§. 8 2· Ο̂ ον, $ο&ή<τηε της κ α τ α  το Ε ( 

i^TwVfai· 9 κ«<Βα Ίο χ  ίσον Ίοίς xotld Ίο Ζ. ί* 7*7* *’ 
ti κ α τ α  το Η ίζίσωσιε yivtTOj, ί ξ η ε  ijrt ttaTct f f  
H&j Η, κοίτα το I. ί ζ  χυτών it  , Α» τ«ί 
Ε' ><97 Ζ ,  ή κοίτα το’ Κ , βζ fa  ν ttxrx  τ ο , 
τ»ν απαςοςων λνιφ&νντοον, ij text* τό  Μ * ,<
Hard το  Ν» Ιζ  eivrtiε ^  Η κατοΐ τ· £»  fa  r0



Teas eiqr/sevens ( 4 6 , 5 7 . ) ίνςεΒησ^ΤΜ. μ£>
$C0C(£·

Σ II M E I Ω S  l 2.
83. Είσ* άΦ  «&<*/ μίΒοίοι rS  rot απαςοτόί 

Ι&ζίνγνυ&ν ΰπό ί)(»ψό^ων εκδοβασοα συγγξαψεων. (fl)

K Ε Φ. Ε'.
τ η ς  ίν ς έ σ ε ω ς  τω ν  έκ& ε 'σ εω ν , τω ν  ε μ -  

φοανασων τ η ν 'Ύ φ α π τ ο μ ίν η ν  χοή Έ φ α π -  
τομάην, τη ν  Ύ π ο χ ά & ε τ ο ν  ^  Κ ά θ ε τ ο ν , ^  
τλ ς ο ιχ β α  π  ί σ η ς  κ α μ π ύ λ η ς ,  τω ν π ξ ο ς  τ ο  

τ ίτ ξ α γ ω ν ίζ α ν  χοή κ υ β ίξ α ν  συνταν&σω ν.

2  Η Μ Ε I Ω 2  I 2.
§. 84. Τβ μ*ν τετραγώνιζαν, το Ιν&υγξαμμον k -  

(ΐσκαν ‘ίσον τω SoBkti χωςίω σημοάνα* το Si κύβιζαν, 
9ξίσμα ίσον Τω So^evn ^βω" το Si fc/χάον, άτια* 
(βτβ'ν.

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Α'.
$. 8 5· Τ«ί· !χ&εσας ίυζαν, τάς την 'Τφαπτομίνην Xj 

Ιφαπτομίνην, την ‘Τ noxctBtTov X, Κοί&ετον Xj το ςοιχαον 
ίμφαινΰσηί της οποιαοΰν καμπύλης , s>7ov Τ η: ΙΖΨ  , 
if *%ων η ΒΡ. (π!ν. <?. %. 4.)

Τηάχβωσαν βγγ^α οελληλων cel ΖΔ, ΨΕ. y&} 
Λ7Τc τΰ Ζ ίφαπτομίνη της καμπύλης η ΒΖΤ χ, 

Ι*βεβλη&ω μ*ν η Εψ χατα Το συνεχες, ηχ&ω Si οίπο 
Ζ η μεν ΖΦ τη ΑΡ παςα3ληλος, η Se ΖίΙ τρ 

ΒΤ κάθετος, ίίτω S i ή μεν ΓΔ =  % , η Si ΔΖ =  y. 
t e  η μϊν ΔΕ=ί% , η S i ΦΨ=<^. άπαςοςον γάς

i
■ ---------- -,- -  τ - · -    —   ^  —  -  *

W  O f* T«r 2 . τόμ . rtji nfomfap, S k  69·) HH T**
3· r*·' ‘Ahyiifitxuy &m>Wi  «  Ϋ « * « .

ΚΕΦ. Ε\ ΙΙΕΡΙ ΤΗΣ ΕΤΡΕΣΕίΙΣ ΤΛΝ ΕΚΘΕΣ. 33?



*ι μ·* 4Κ ·ι >'«■ Ι Λ ,  »; <)·> Φ νΡ τ>/ϊ ΛΖ  τΐ|ν τ·̂
ΖΛ, ΦΙ. / i r y iyy\>n\iU. A#’y.w /iV? <Tv, or/ Tij»^
Ϊ vptt//rcy.</iijv Γ.Λ ίμψ αΐν,ι >; x« r« rd () ixO/fir,

(■ //’»·. <«i.) r>jy <ii l< p u /n  μΪΜ ρ  11/ >| Kftld τό ]|, tijf
’ ί .nW. Wei' Ι1Λ. >j y.urcc to P, r»iv K«d/r·

/II >1 y'itit ΊΟ 1 , 7 0 <); I >/t' Ktf̂ yriiAHi,*
2vi\ «///ϊ» id (v‘//<7('ovcV r»jV I/ »  >j Kurd rd T.

*P.tf</ 7 <̂· >ί IZT '/*«>»/<¥* »| i)/r{) r»)t' i<petitrcpi·
v»jf ?(<*/ Ί »J·· K:</<//JAtft* '/T *('/*% Ο/λ/v» 7tK*W h§«91\f 
i.'lhr/^eti <(ah yn’Wiu ry.v, tXCCrifKi; ufitt lit
Z V 'I \  /.'Γ Ι ' «ν/(ΐ'·ί .< v *.'s/t >(.y/ >/ Τ Ψ  rt’/fr/fmV· 
*·.'/ ί«·ν '/ I ,  X 'P Λ(\(«ηχ>Λομ i \η. oti μιν y (if y *v/«f 
Tu<«.· Μμιι cvoii Uviov d\u\oyvv * ΤΛ /)i> rj/j/row* f<tff
τ'/i·, y  .ι·ι«ν· i*V/or<7»i<V«/v , ( / ) »/fp/ Jl m
Ί VP , ZVP 7»)k- 7/(o>t >]·.· τ « ϊ/*'t dat Sid W
•ίων ο»;μ·ί·ιν /, Ψ v /y u n itu  , >j ofy# Ί ψ ri/rwfifw*
/;/ T>/t ilnTi'̂ rtk' Totfcyw.'. (φ. <;.) *7/ /I'll tj Ψ'Ρ Λ#Η·
(o :ov t »k  r c i ‘£tn*>i , r)#o >j Τ Φ  W,
ΦΨ X<7 I Λ 7 0 7 iff oVuW('#l»‘ TcifyutH ciftnQOW
#κ*ν t >;v Ί Φ  αα· io/jv «kAô/u</3«cvtvk ( $· 3*»)
τ« ΦΨ.

’UTirl & odk- ΤΦ : φ/ : : ΖΔ : HA , ( A<* ^
r̂ /yaiv-wv Ί Φ/, /.Ml όμωοτητοο) »rof/ tl>i ^  
ΨΦ: Φ/::  /Λ: HA, #γμ ο»- fy : <ί% : :  yi ^  «δ 
« îjAcv , or/ >j HA το/»· x«rc  ̂ τβ Ο,

wf  <τι ί» Kj το  η/,* =rr /λ* ΒΛβ ♦ « ri/v Βί* 5 
»y» -I-  Λο »| DZ iV>f r»5V κ«τβί r<i Π·

^ r> κ4

α;(* I) I Β Λ 1 ο r  Λ Κ Τ Τ  Γ. !· Ο Τ'

( . )  "Of* Oi*f, 7* ri * ‘i tJ. Tfj,* ., T* h rl*“ ^
f t  It', rift.



ΚΚΦ. Υ!. m il l ΤΗ£ KTPK2KAS TAN· EKG>F.2. *39

K«) i'/ti) <vi ΖΦ : ΦΤ : :  ΖΔ : AIT · ( <JW rtiv r<wv 
1ψ/, /All χζν/ωνων ifAuwnret) vstv uqot >0, ac ΖΦ *.

/Δ : A l l , ijroi Ά· : t)//: :  y : All. »j â co 
IIΛ K in  Toil/ *rtt(4 ιό  J'.

Ί  'C< i)7 ZM* -Η ΠΛ® . Sti H /If iV»j Ton?
v

t o

ϊ /rri <)· T<5 ZTa ΖΦ0 *· TV* χψ* -4- ovi
λ TO c i / i o  Τ>μ· /.Ψ» OiTMV TO 7 .ψ *? ·Ζ ,·Ι ι1 ·*·

V*7 » ί ® «('Λ / Γ7 c -  •/.ν|/ 4 . ό»ΰ ;ο// w Ζ Ι γτλ ΖΨ, >,'<// 
τί μ» Γ«£ΰ tî CC Till. Ζ'Γ Η) ΖΨ XC (")>!*·' οi ’/fei(!<>■(ον Ί>ίθ 
μ/λλ όληι, ΖΨ 'ίσον incur i ôc των ΖΤ\ ΖΨ. λ  ο ;(.// Ιό
Ιχ ί η tirtett>o';H tmV κλ/λτηίλ»κ, rVitfv το ζν * r '/.Ψ7 *· 
♦4»u. ·£ ϋ StjAov, o it ιό  ΖΨ 'ίσον role xccroirt Γ.

>: κ μ ιι M2 r ι r.
Hrt. I '/ro/tftf η Ult^sttA— ΓΛ ♦ ίση ά<'<ν v ΗΓ 

ton· κctroc ro T . hv ύ n6 ίη  Γ «%£)£ >j ΓΟ 75 
ΔΖ ΉΛ̂ ηΟλίίλοι, *σ*Τ«ι % ών UA : Α Ζ ι: ΓΙ ϊ ΓΟ. i)ti 
J VO iV« to'jV uwrci το φ. ίηλον S i , o n 
r<Hv lif , IO  iu b iVO'V , w )  ή itpMItTOfJrVn l\oblir*TO((. 
ϊτ/ι,· i ’i\v v\ ύ·/{ό rir Z *//) το Ο ΐ/τ»ζ*υχΒάσοο » 
β̂λ>|ί)οΟΟί.

Γ1 P Ο » Λ Π M A IV*
§· S7 . Ί  ^  iubvav iv(*f»v T*jv (i’/tHQorov 'Χ/ωςΙον (μ* 

0«ινκο«ν, ν/ιό ό/ίαΗσχν χχμ πΰλνϊ )1. των οΐντηύ το· 
T«y/uIvwv ttj/if ίη  άγονοι,· ντνζΗνχόμννον.

Ί » ΐ ν  τντΜ'/μήην Ζ Λ  hd r3 α / τ « < - ο ' ; ί ?  την άποτίϊ·
Μμίνην ΔΙΐ σιο^ ζιΑ ασΙασον  , 3τ<>< ycc<> ττ̂ οκι>ψ« ιί 

ixOiOit'♦ IjVifc' * , J  Τ<1 Χ>
Τ η I ΖΛ χωςίπ οίτΐοι^οςον i'u το μιπτίχ^αμμον 

^ΨΙ·: , ο’/τν(> τη ifioyw v le  ΔΦ fiiottyipw τ <*■ μιχτο· 
V(Λμμίν τςιχωνιίΐω ΖΦΨ. In ti Si τ3το d'Ko^OWν i*it% 
ί **«τη(<* ν-αν ΖΦ, φ̂ Ρ fltorrtfefoy Tf^rtii

Μ *



« 4 0 ΒΙΒΛΙΟΥ ΔΕΥΤΕΡΟΥ
τ α & ω s ) Το ΔΖΨΕ JVcv τω  ΔΦ ί*λ& μβή^  
(§· « ι . ) ϋηΑον ότι το Δ Φ » τό icrov rculf
τβ χ  re ζητόμΐνον ο ίπαζοΐίν  χωςίον ψφχίνπ.

Σ 1! Μ li I il £ I 2,

Τ*/»* <Jt' , r >ΐν *μφπί\·Ησαν το ςοιχΐϊο* tJ
Xwyiif ΖΓΙΙ,  t S υπό τη . καμπύλης Γ Ζ , τίί 
αποτντμημίνης 1111 , τ>ϊ,· xa&Vtf Ζΐί πίξΐιχψ·
νΗ ,  ΐυ ο η τ ι ΐ ϊ  t f r to f .

" Η χ 9 ω  α π ό  τ η  ψ  ! r ' f /χ  τ ι ς  ίρ α π τ ο μ 'ν η  η ΊΆ *  

% ?ίζοϊ ό ζ $ ά ϊ α ι τ H *} Ψ  Τ, τ>7 Ζίΐ U?j *μ') Uy νψ  
β ά ΐλ π σ α  Karoi το Τ. ;(#/ κ'-.-τ^ω μϊν τ *  Τ, Α*;ιί· 
μ ά τ ι fid τω  Υϊί τό£ 3V κ Λ«λ? yey  ά  Ρ^ω το ΙΙΣ. $  
ΐί~ω όη η μ*ν Γ firry·, ή fie Z l !“-Jl. ts<h ή ΪΠ=* 
<5τ. λα το ey y n a  άϊλήκον t\vxf τ α  Ζ» Ψ W· 
μοία , eyynci **<n τα II , I*. λό 4 IIP

τΐης l it. ί π ά  fid ως Zll : ΖΛ: :  I’M : IIS* (Wf 
λχμβανομίνα τη ίί£  τόζπ  , όμιιχ ciit Τ* 

ΖΙΙΛ,ΣΙΙΡ τ  ςίγω να) ti ret ως π :  //:: JV : ΙΙΣ, *· 
11 £  ξ ξ  //λτ. ί<?< <)ϋ το α/ΐίΐξοςόν  τ3 Zi 11

το ΖΠΡ'Ρ μικτόγςαμμον , ο7tf  ̂ IVjv *τ< τί7 τ? «/**?·* 
κ» τϋν ΤΟ,Μ̂αν ΥΖΨ, Τ11£, w  τω τςιγχνΛ!» IU** 
«τ#ν τϋτ« αλ'/ηΒ ίντος , o>V άπαξο-,Η  , μόνν Ή T*r
«<
( Ιω.

r»M»r » υ » η  ̂ ον» Ι%/»17^ν^Ο 9 ·

ΗζημΙνων τομίων υπ*ςο% ν, evr  ̂ i j i  το ΖΙΙΣ'Ρ X** 
ρ/α. *9ί λΐ τ  tiro ίσον τω  ΖΙΊ. ΖΨ-+-ΖΙΙ. ΙΙ£· **** *

Φ
Hocrcc το Ψ ftt&frif ro ?ô hô  ίμφαίν*$ τ2 ΖΓΠ %* 
ξίπ. ωσαύτως το ίοι%«ον τ5 ΓΒΖ χω^Ια » τ5 
της καμπύλης νπο της ίφαπτομίνης απολαμβχϊΨ^ 
<<?ίν ο ΛΒΜ τομίνς. τά  yoif μικτόγςαμμο» ΤφΦ*" 
ΑΜΒ» ΛΖΨ παξαβλίποντ#ι>

, IWV*
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Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  I '.
$ $$. Τ>ίν ϊ'/^ίσιν hqelvy την το ςαχόίον ίμφ αί· 

Mctv τα  ê̂ eHy τ α  ύπό οποιχσάν καμπύλης πεζίβνβχ· 
$ύση·; yticyiva.

"ioV καμ/ιύλη οποια^ν η ΛΔ, ης Λζοον η ΛΓ, (την. «?\ 
χ. 5·) Ttruyylvct! Λ iiyyticc οοΡληλων «< LE, ΓΔ. ίχβλη* 
SJctii' της Eh, »Γ/ί)α> α π ό  τα  Δ T>j ΛΓ ποοζά/λη- 
has »j ΔΦ. ;<y/ >? /«‘‘ν Λ Β ~ % ,  >i A  bh =  y.
9rtqm(χ ρή ση ς <ia της Λ Δ 7J>?» τον ΛΓ α£αα ym'ar- 
% ύπ οόντης ς/ξ^ν. ’hsety dj bv τ α  ύπό τ α  ΑΚΒ 
χνζΐα χινομίνα ςνξνα απαςοςον  , τ  ̂ V7XO τ α  Γ.ΔΓΒ 
ψνόμννον seqtov' ίπ ι* <$e 7 0 ΦΔΙΒ e’̂ Scy&wev iTTff' χ&  
re ΓΔΓΒ χ^/ον κ<#τ« το tf’Aoyjfmv τ^’γωνον ΦΔΕ, 
>ϊ) ό xjAjv.fyof ά’ζ'Οβ ό two τ£ ΦΔΓΒ όξ%ογων!α «λ·- 
y>ir/« ύ π ν ς ίχ ν  το ύπό τ α  ΕΔΓΒ χωςία  y.<-
itytnv ς·ίζίόν* Αό cJf ί’σ:ί· aW£ ίκ λ α μ β α verecf. (φ. 2 ι ) 
re tî ee ζητάμνχον Scr/tZcv ό ν.ύλ/ν^ός feiv, ο νπο Ία  
ΦΛΓΒ όβ ογνν ία  γινόμενος. vet μίνα αν την ΔΓ ημι· 
ίκίμπζον λόχον ί’χ α ν  πςο'ς την π ^ φ ίς& α ν  τα  ν π  
ύντης χινομίνα κύκλα, ον το η: 7Τ, η ζη^άσχ 7Τ(ςι· 
φιςαχ ψφαίνντα] ύπό τ α  π\/} ( κ ) ο 8* νπ  οόυτης

*(ξη%ομιν:9  κύκλος ύπό τ α  Try2 · A <5 ο ύπό τ α  ΦΔΓΒ
αη

)/fttyrvot κύλινίζος, ύπό της κ α τ ά  τό Ω  tx&ivtac 
'ψ ώ νη οη , (λ ) (π'ν. <Α) ητις «V» »? ζητϋμίνη.

,Π  ς η ·

W' , , ~ V 4ι/5λ. τ5» Γ**»/***7·Of« Τ*Μ- [A9TH rn* fi. »f»r; . τ* ,r
Σν*Ι*. τη* I* *»λ» 2 4 ° ·  τ *  * '  T#/W* ^  r ;  /|' -ri.u
τ,?, r i *Α*χ/ι* ew f»^ «  y  λ* y * T£r f» r f  .#'· * * * ·V*) Of« τ.* *0 /utr^re #. Λ***·< Viw/tiTf/· ri tf «>>· ^5°*



242 Β I Β Λ I Ο Τ  Δ Ε Χ Τ Ε  ΓΟΤ.

Σ Η Μ Ε I Ω Σ I Σ Α\

4· 8 9· Λ< «·£τ< ίυζε&άσα/ tK^tfeis reus Υ.αμπόλΜ 
eiyyxucr/ , roiJi· Λα τ5 γε^/ζχμμ-νοΜ;. (μ)
ξίτίον όε τ css' ά,υτάα v7ft<> των ό)χ τηε ίςίχν ( ν): 
γε'/ςαμμϊνων.

Σ Η Μ Ε I Ω Σ I Ε. Β'.
§. 9 °· ΤΙ <%cr<5fiv Λα τί?ί' t îcci' γνγζχμμίνην καμτιν- 

λ<ν »; κατα τβ α tfj-σωσΐϊ εμφαίνω, ϋ-ςωσχν γχξ οά 
Λ* r>js trices (7r,V. ς .  %. 6 .) Α */εΓ/(>α>μμΪΜji ν.χμκν- 
λ*ΐί· ΒΔ τετοιγμίν<η «///-« χ'/λήλων ou ΑΒ, ΛΑ. $  
ν,εντζω μεν τω  Λ , όιχ~ί'ιμχτ( i t  r<xi ΑΒ γε'/{άφ$<* 
τό£ον ν.υκλΰ το ΒΓ. τφ/ y /ntv ΑΒ·=τ?;, το όϊ 
15 Γ =  Λί , ίχ ίτ ω  it  Α Β : ΒΓ λογον cY ι : Λ. tr.h 
*ς)ν ω·; 7 t : Λο : : ι : i t .  ίκ rrji ocvxKcylxs it τα> 
τη ϊ η κ α τ ά  το  (ττ/ν. <Λ) α εζίσωσια yivtTXf.

Π Γ ΟΒ ΛΗΜΑ Δ'.
ρ 1· Τα? εκΒέσa s  ίυζέίν, τ α ς  εμφχ*νύσΧ( T*s 

7Η>0€4ξ*ΐμίνχϊ ivHJoa; , ( §. 85 > 87 * 88 . ) ΜΙ ΤΛ
ςοιχ&ίχ ττχ(τ/\<; γ.αμπΰΚϊ\ς Λα τ!}f  ε ϊ ΐχ ϊ  '/*χφκ*&V·

’ΚφατττίΥΒα» Tr,s Λα τη ϊ h lx *  (την. ξ .  % ό )  Α'/ία* 
φ άση ϊ κχμ/ινλϊ)·; ΒΔ >i Φϋ κ α τ ά  το Β, tin? ίχβλί' 
£Κ7σα συμβχλλετω  ry τετχγμενη  Λ Δ ry «'/Vντατί 
την ΑΒ— Ζ κχ τχ  το Μ. *ίχ$ω h  οίνο τ5  Β ii 
ΒΝ 7ίξ'ού oq&ccs τν  AM, »j it  BK τ& ίφχπτομ*^ 
ΦΜ' U7To it  tS  A »j μεν AK ry eo»ry ιφχπτομηΐ 
ΦΜ , V i* ΑΦ t S BK. κίντ^ω μ'ν τω A* i**  
ςήμχτί i t  τω  ΑΒ γ?γςάφ $ω  τ  όζον το ΒΓ. ΰκέν tj ΤΑ-

(/»') Kart* τη» γ . ‘Εκ̂ . τ it β\ ngor. τμ λ , τμ**· τ** *
Τοα. τη» *» »»λ. 9 3 ·  τ *  β’· Τ#Μ· , '«

(ν) κ**·« τη'» y » "Εκ5. r$t f  , rtgttf τ» iv r» τμ*!*·
»ιλ. ioy. τμ β!, τΐμ»



jr oil το α π α λ ό ν  της κα μ π ί/^ ς , «τΰν ή ΒΔ (u s  
tfax 7«V W ΒΔ Λ:y& T O f)  ία ι τ· Js το #. κ/Γνί
,‘ί LM : I iN :: Μ Α  : Α φ , (την. <Λ) wVJ &  «< Μ  Δ» ΓΜ  

τ^ ΓΔ πούζαβα/λόμα-ιχι, (ό’ζ-οο §. 85·) ?φ/ 
« /χ'ν ΒΔ τοςον τ>7 Ι5Μ , το <)ΐ ΒΓ τ>} ΒΝ /κ<κζ>3 
I*» ταυτίζεται , >ί df Μ Α  ώ ί ϊση t »j ΑΒ  *κλαμβοί- 
χτβ/, (§. 2 «.) d'>j Ζν u^u }&} cos' 1>Δ : ΒΓ : :
AS: ΑΦ, η π /  α> j /  dV~-Hj'*2; <5κ : :  Ζ : ‘ΦΛ. Λ ο η
ΙΑ Τ0;> ΚΟΚ TOO ΤΟ 7·

ΐτ;« $  «V ΒΜ : ΜΝ : :  AM : ΜΦ, k l  sty)

if ΒΔ: ΓΔ::  ΑΒ : ΒΦ, tire/ us  j /οκ2 -+- ο ι1 : I f  ;  
Φ ΒΦ. Α/ο »ί ΒΨ ίσ*/ τοϊί· y.ecrcc το $. \

£Φ <£- ο ΑΒΓ To/Mi Ji* , τ 5 ΒΓ οόί· svS&us ίκ· 
^ μ β α ν ο μ ίν ΰ  ,  JVes· τω 1 ΑΒ. Β Γ ,  &τζν t o \s  κ α τ ά  

ί  Σ. ‘ a
O'jx&v η μϊν κ α τ ά  το $  το Ttjs καμπυ-

^ ?ο<%ο»ον εμφαίνοι , η dt κ α τ ά  t o  y τ>)ν 'Ύφχ- 
ΐκμί'.ψ) otyj rtjv KxBfToi" tj γ ά ς  ΑΦ ~  UK1 »; cJi
ttra TO ^ TifV ’ ϊ φ χ π Τ Ο μ ί ν η ν  J t y f  T t ] V  ' T ' / i O Y . x S f T O V '

* 'tu<i ΒΦ γ̂τΛΚ· /j dr y.ceroi το e το’ τ5 %ωξ!χ sc/· 
*·Ηη· Ii«vrci*yar  ̂ %οίξ/Η νπο Ανω τετα'/μίνων tl της 
tyitvhqs π ες/εχ ομ ίνα , οΓον tS ABE, άπ&ςοςόν fat 
τ* fttJCTeyyζχμμο,ν Τξ/γωνον ΑΒΔ, οττί̂  τον ΑΒΓ το- 

νπεξίχον ^κχτά μίνον το ΒΓΔ τ^/ycovev, coV Jcroy 
*Vr?' **Aocμβοόνετχ}.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α .
f  92. To/yoô iv οοχΒησίΤoif ct7to τ 5 ic&tvree ση- 

B της καμπύλης ίφαπτομίνη  , f«V κίντξω μίν 
j| *3 · λοοςηματ/ ie  τω  ΑΒ χυκλοί yξοοφν, άπ ο
, Β  τ$ ίο&αΐσα ΑΦ Τ̂ζ-οί1 e f i u s  (*X&V ivBHa , 
*» *1 Βφ.
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Σ Η Μ Ε I Ω Π  X.
§· 93· Τ>|ν ίκ^νσιν την το ςνςνον ίμφαϊνϋσctt, t# 

βίπο Τ)?4' π ις ιαγ ω γ ή ί τη4· το^ί λ» καμπύλης γηίμϊ 
vov, tû wv αμ η χ α ν ον , iccv μν\ ο άίζων , 7^
ev «ur>? Trpf/fVf%3-«c-«, to stfecv 7rc/<7. Δ/c μπαβ)$ 
Vkcv την ΐ^Ισωσιν «V ί τ ί ξ α ν , τ>?ν «υτ>?ν ν.αμτιν}* 
λιλδσαν, λα τη "Αγονοί· γεΎζΟίμμΐνηνι uru χ ρ
ςίον τ% πςο/υξε&ΰσΐ) ( $. 8 8· ) ίκ^ ίσπ  , τ? τ« 9«· 
χ«ον τδ ςοξνύ , τ$  υπό πόσην Καμπύλην γ<Μρ#> 
Ιμφςανύσΐ},

Κ Ε Φ.

r iifl τ£ μεταβάΤ^.αν τψ $ ·
σασιν, την ίηλάσα,ν Καμπύλην ύια τψ to* 
ας γεγξαμμένην ας έτεξαν, την αντψ9ψ 
μ αίνησαν καμπύλην ύιά τ£  ’Ά ξονος 
φ άσαν  χ, της ανάπαλα^ αμέλατοίτατφ  
ύηλίσαν καμπύλην ύιά τ£  "Αζονος ψΛ 
γξαμμάην άς έτέξαν μεταβα/λαν τψ Μ 
την σημοάνκσαν καμπύΧην Stoi της fcM 

'γεγξα,μμένην* 
Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Α*.

φ. 94» Τ»?ν κ α τ ά  το (ττ/ν. if.) A iod&ectv ify*#19* 
την ψφαΙνΗσαν καμπύλην λα της  ‘Ες7α* 7?*^β?** 
«V hi<jetv μεταβαλ& ν, την αυτήν ίηλνσαν κοψ^ 
λα' τδ * Amoves γ  νγςαμμίνην. .

tfE*a καμπύλη οποιανν, η ΒΓΔ, λα 7 ^  fV#
Α ‘E?/ar γεγςαμμίνη, ης αζαν η ΒΗ' rrrttTV 
fyy^ u  αΑηλοον απο μίν της 'Edicts cu ΔΓ* Α̂» £

ΒΙ ΒΛΙ  ΟΤ Δ ETTEPOT



p  τα  ’’Αξ'νο? ul ΓΖ, ΔΗ. X) κίντζω μεν τ α  Α, Λλ· 
ά μ χ η  δ' τω ΑΓ τόζον κυκλα γεγςχφ&ω το ΓΕ , 
H d r :ο τα  Γ ν Γφ τ% ΒΗ πχξάλληλος. ε?ο>
$ ή μεν ΛΖ =  % , η $ ) ΖΓ —  y, ή & ΑΓ =  * , 
τό if το£ον ΓΕ·=ίκ, κά& ω δε το it hoc τ α  ζ όοτωσ* 
ίίποτε εμφχινε<Β«{, ο?ον, >} Λ λ τ α  Ζ2 * η δ ιά τ α  ζ3.

Ου’κ5ν  ̂ /*fv ZH=rri%, »j if ΔΦ=Λ/, ή Λ ΔΕ = 
Λ. >φ/ ΤΟ ΓΛ2 =  i%2 ■*· Λ/* » το αυτό if ΓΔ2 =
Λ2 -Η<ίκ2 » το. άζΛ izz -t-ix2 /τον το/ί κατα re Β.
h  δε >{cy το ΑΓ2 =  ΛΖ2 Η -  ΖΓ2 » i/ό Το ζ* ίσον Ίοΐ* 
ί*ΓΛ ΤΟ Γ. ίκ μ'ν &V Τ»?ί ΚΛΤΛ TO (θΤ/V. /(?.) A *£/· 
oaVfai >j κατα το Δ y IveTotj, εκ i ' τ fjt κατά το Γ, 
λ^φθίνταν tJ v ά π αζοτάν  η κατα το Ε, t‘£ »?*' tf
?*ra τό ζ , f£ ayrifs Λ »j κατά τό Η. *ν τ£ κλτλ το’
Β «ν εξισώσει τε^ΐντων αντί ταν ix2 Xj Λ/ 2 tjJv /σαν 
«υτοΥ, κ κλτλ το Θ y/VsTa/, f£ ί?τ κ κατα το /,
^ oijrtjf δέ η Kxrai τ ι Κ. κείμενα δε τα % Ίσα
role κ*τα το' Λ , βτετομ το* μεν % 2 ίσον τοιί ev τ«
Μ, το if ro/Y κατΛ το Ν. i /ό ταν /’σαν άυτοΊς
dvr αυτών reS yruv εν τ% κατά  το Κ εξίσω σα, f  
mtoc το Έ y.verxif καμπύλην Λ λ τϋί άξονας ye· 
1(ξΧμμΙνην ο'ηλασα.

Σ Η Μ  Ε | Ω Σ  I  Σ  Α*·
95. 'Επειδή το or iW τ5 ζ οπωσδήποτε υπεμ· 

1**νετλ/, ( 94· )  Ιυξ&ήσετοη διά τ?? κλτλ to Κ 
σωτεως ό Ao'yer ον ε%& το % or̂ cf τό ζ , X) οτ̂ όί 

r® y· ea'v y«̂ > Tf^y τό or =  ζ2, tj κατά το Κ «V 
T»jv κλτλ' τ® Ο μεταβάλλεται ίζίσωσιν' εζ αυτής ii 
»ί κλτλ τό or yivtrotf. κείμενα δε τα  αζ Ίσα ΤοΊϊ κα- 

τό Ρ, »j κλτλ τό Σ ποξίζετομ εξίσωσή , η:
•I κλτλ' το Τ, αυτής δε ή κατά το Τ ,  κ̂  λκ^- 
λνταν ταν άπαζοςων η κατά το Φ , διά τα  α δε

Π ^ πολλά*

ΡΕΦ. ς'. ΠΕΡΙ ΤΗΣ ΜΕΘΟΔΟΤΤΟΤ ΜΕΤΑΒ. a45



Μ  Π Λ I Ο Τ Λ Γ. Υ Τ Γ. I· Ο Τ2 4 ̂

2Γο>λ«7Γλοί(7<«£}ίΥτί»ν των y K«r« τό ρ$, jfd̂ ,
των & )<&f rye κωτ« το I' y κ^ταί το ψ,
rye Λ  >(#/ τ>?ί κατά ro π  η κοοτοό το
όλόκλ«(><* τοό κ*τ« το « ,  (§. 34» 47.) »ί n i KtHi 
το /3. α>ν « ««τα; τό y «νβίλογ/# συι7τΜΤΜ̂  ̂ /£ 
ye fifi'Ao* ο λόγον, ·»· *·γ.« το % ττ̂ όο τό ι, JyjUj 
το 1 ίσον τ tie κατά το Γ , Λϊίλοι’ λ ο̂ο iittTttf >jyj { 
Ao'yis·, ον *χ« τό % ŵ e*· τό y,

X Η Μ V. I il χ ! £ η',
$· 9 ·̂ *Εν τη κοίπ* τό λ  *£/τωτ« τό ίψ

|/ Λ*"·̂
Τί£>ν «τΤ.ι̂ οςόν κ 'ΐ'λ'* ·μφαΙ<,ί . (c(><t τ"ό <$. ό%) 0<»
·>*ν μϊν τό tr^ov τ>;ν ifru fiv tae  μ/̂ of, yW V
TTih , T*3 fWo4’ /ν οόυτω αντί τ5 π  r i  it*  duff *

Ί
τ5 Α» τ£ τ ίμφαη'ψίνα , «V f*JW<v μ#το*/3λΙ$ί»
Λ»«̂ β·τον το£οη κυχλχ fiyA$cuv, ^ τό fo r
Των τό£ων TTfOi’ τό νη ο̂ν λόγον îfrov, ij υ*β f9f $ '
a vttve  έμψΜνψίν*j ««/Μττυλ»} , Ί Κ Χ γ φ ξ Λ ϊ ή  &

y s ru f nctv fit μη » ΤΓ^Γεξβ χ Χ Τ Μ η ·

Σ X Ο Λ I Ο N.
§, 97· Άλγο/3qctiKu) μίν καμπύλή «<τίν , (ϋ)  ̂

cm’ ό λόγοι’ των «ττοτβτμημίναν Κ\ των Ttrctyptw* ( 
«λγν/Βζ'Οίί'.ίιο 7τ«(>/τλτ«/ ί£ίσωσ*ωι." Ύπν',/3<*,πμ»ι *  ̂
ρ>ί 07 οόλγν/3̂ «ίκη4’ ίμφθ4νόμ?ν<*ι {^τωαϊωί· AAV1’ 
/3ζ>«ηοί ίξίσωση' h iytre tf, χ βαΟμϋ nvce Λ>(ΐφ** 
Sffce ifjvv ffis  w }  ή βίυτη ίιαμίνα<τ* όν ττ«ντ< τΛ* 
κ α μ π ύ λ ή  σημάω, *

( /; "Ο/· §· 377· T*‘ r« Οό»λ .̂ Λ»»<λνί.
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Χ Ι Ι Μ Κ 1 ί 2 Π Γ  Γ.
( ,  ()<{. hierci το /Λί<Γ«/3λ>$>7’*/ τ'»;»» fζΙσωσ»ν tCtf 

}τ ί <ν>», *μφ(*η·Η<τθ(ν χαμπόλην, λοί τ δ  'A fyvoe ypcc- 
(/“.ίσ«ν , χ^η^/ον r*v Ty τδ  οίντη ϊ γινομίνα ς«^*δ
#»·.ν£|πί(Τ<·< Τω  j'υςβΰίνη (  φ. 8 8 .  )  <ro/%tAw 7Γ//*<ί%.

a»i
i r v  μ 'ν  yn\> t o  svqecv fvff^yerfTetf % To tx  Th (π ίν .
%■ 7· ) I I'/. » \ J<y ♦ « ’<£>' «  «<p«v(>i0iVrofi· τ δ  xoovb , 

T./ r κ 7U  f  i\/- T^iyO'VUy TO XoiTtOV «fioTotj το  ςοξ»ο\\ 
το IX τΰ I FA , ΤΗ θίντολοίμβ(*νομ(ν  ̂ άτϊ'ο Ίόί
diet t >|V K s/W  Λ κ α μ π ύ λ ή  Β Γ .

I I  l‘ Ο  I) Λ Η Μ  Λ ΓΛ

Λ 0 9 ·  Τ»/ΐ’ x a r u  τ ο  ί 7T»V. jp . ) Σ  ftoSucrotv νζΐσω σιν ·ό ς  
l r \ a v  μ ν τ # β ο ΐ\> 7ν » τ>?ν tf’u n jv  μ 'ν  <%λ&σκν χ α μ π υ -
λιιν , Α« Τ *

Ί·τ.«» κι/κλοι; ό Α Γ Η . ( ttjV. Cf. % , 8 . )  Η) &MfigT(>of 
μ'ν  «\*τδ »} A l l ~ « ,  Ί·\·/^ $  το  Λ *  r tV o T o T / itj^ - 

»**? A  « A  / =  % , r e r a y p i v t i  άϊ i ir o  V S ,  ?((x/ δ  

A l ' c s * .

K«/ h r«i 6*i' Λ Π  : Λ Γ  : :  Λ Γ  r A Z  > »;Voi <uV «  i  

2 · ■ 1 ' X  » ytTfrotj το  za iVov τ ο /sr κλτοο r e  o. <*&<* > 

τό % ίσον ro/V xotTct το  Λ ,  ( 9nV. i t . )  r o  ό ίςα  za 5’<re/ 

T0ii· x o n c i to  t>, Ao to  p v  z ίσον To7f ίκ τ «  £ , 7 J  

Α ζ» τοϊ$· }ν τω  η ,  το  Α) At T«7f Α» τω  Β .  h  τ ρ  

κ « τ «  γό Σ  £ν  ίζ ισ ω σ η  τ *§1 \τω ν  οίντ) τ δ  Αψ τ δ  

Ψ* των )'<των h u t  oh ' ,  «  κ « τ ec τ ο  t vu v fcc tre tf νζίσω - 
W  £ £  ΐ'.*' $>ι\.ν  , ο τ ι τ ο  τι ‘ίσον το ϊς  χοίτοϊ το  κ  {ν  
T9 ϊζισώσΐΗ uv  τ ι ;  x o tru  το  Λ  ,  τ?7 ίμ φ οον ίίσ ΐι Tictvotv
νχμπΰλην  Α α Tt}e  γογ^ Μ μμίνην  » T i^ ^ v ro f <#’ν·

Τ< τ δ  ττ τ δ  »(>τ< ίι^ θ / κ τ ο ί*  Λ υ τω  7<τί#, >ί κ«Τ ίθ  το' λ  

^ • kutttw ί$!(τω σα\ χόχλον σημαίνασα^  Αοβ τ ^ ’ ‘Κ τ/oiff 

7»7ξα μ μ ίν ο ν , ό μ ιλ ο ίμ /τ ζ ο ν  ο χ ο ν τ α  ίσ«ν τ λ » « .

ΓΙ 4



Β Ι Β Α Ϊ Ο Τ  Δ Ε Τ ' Γ Ε Ρ Ο ΤJ 4 S

"Εςω ά! μ*τχβ\ϊ)Βϊ]τομ!·νγ) ί'£’τw u  ή κχτχ  το Α» 
(ττ'ν >Ί.) tj 7Τχσχν κωνικήν τομήν ΐμφχ>νΗσχ , λα τ$ 
uΑγονοί yν"/οχμμίνψ. Κ tB v  την ί m'v. ζ\ %. 9.) ΚΓ 
τιχοιχν ίμφαίναν Κωνΰ τομήν, ίνα» <1* ό μίν ΚΖ "Â w, 
ή ιί* Χ7ίοτ*τμγ\μΐνη ΑΖ “  / , τΓν ο# τντχ·/μίνω ή 
fuv ra Λς^νοί 11 y , */ σ* tfzro της 
ΑΓ ~  z,

Ουκ.7ν Τί z , ’/τον τοΤ* κατα to' B , hcc fa mV 
κατα to A 1'£>σωσ>ν το<ν κατα to Γ. <ί* τό χ*: 
ζψ , (§. y4.) το %\χ Ζ ίσον τό*’ καταΐ το Δ. ij· i  
χ
λΪΛον, οτ< το ψ IVον ro'V κατα το Ε. ίκ fa riji 
σωνχωτ τχιίτνς tire κ χ τχ  το /  ^ *; κατα το Η y* 
nreif. ΙκχτίςΗ fa των μρςων τ?ϊ κχτχ  το Η citytu· 
Ι>*ΒΙντα· χπο  τί? χ ι , »} κχ τχ  το Θ rvvkxTctf 1 i£ 
>|ν' »} κχ τχ  το 1 , ίζ  οουτης fa  >; κχ τχ  το Κ. L· fa 
fa  Tfl Κ Χ Τ Χ  ΤΟ Λ  *£>7X7(4 ( ’f a x  Ίο $ . 9 4 · )  T f $ h lM  

χντ) τ η  <ίψ \cjl} T>7t· y / x u— \J/2 των χ ςτι ίυς/ΒίνΙοιν 
οουτοϊν ‘ίσων , »} κοίτα το Μ. ;$</ ή κχτχ  το Ν ?$· 
«■axm· ylvtTXf , »·’£ >ίι· λα T>jv κοίτα το λ , τι?ν ■»*· 
σαν κχμ>τυλ*|ν λα' tkV i^iuv γκγςχμμίνην ίμφούνΜΜ* 
V κχτχ  το Ο  , λ|λ£<7« <κα 7>}ν των τ 3  Kaivtf Τ#^<( 

λα τί?ν Έ ΐία τ  γίγ^αμμίνην^

Σ X Ο Λ I Ο Ν,
$. ιοο, *Μ κατα το Α «̂ ίο-ασ/ί· Πeĉ «/3eA»f·*■ Ζ1̂  

ίμΐρ«αν« , eav το βτ=ζγ. τητη γοος κκμίνΗ , «V W  
κατα το ττ /κ«τα/3α'Αατοί/ , }£ νμ· ν\ κατα τί Ρ y  ̂
νβτα/, r£ a’uT»ji' λ) Η κατα το £· τ tBfarof * ·

J_. a = t  =  Z, >ΐ κατα το Τ , ίΙχςχβοΜ ν fa**9* 9
St

/ηχςάμιτ^ον oχΗτχν to aa. «αν J'o to β \ ν .  Ί ' *
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ΐά  το Λ ο ϊ  την κ λ γ χ  το Τ  μτταβχ^ γτ '// , c*£ »* 
r υμ : ΰ  το Φ y ’.vtrcu % η ο ΐ να ; τ>/ κα tu το

c iv n i. <)· , /ι Χ ί) το*, τ ΐ τ* τ;το / *>\>η , >i κίοη* 
το ψ 1 T& tvros dt τύ ι  \σχ το.ς κότα  το I I ,  »; κ*ο· 
τα το α , <■£ Υ]·.' ή κ ατα  το β , ί ζ  αυτΫ\τ ο* ή κ:ο· 
ret το ’/, ή αυτή ένα  rgf κα<« το <)'■ »/τ<ν "Κ/λ.τφι/ 
Ιψ α ίΐ ι ΐ  t vfAw/iuv μαν viAyv x̂ v  */ iίσαν re ,

( φ. 244. τ5 r. β ιβ λ -  ) Ιλάστογχ fie Δ ιΧ μ π ^ ιν  το
2α β  . ( 5 . 2 4 <J* I. β ιβ λ . ) ji«  Λυτοί

γ , ί ' - · / *
ιαν το β*\ ?/ *ί ^  Tuo A t^troovts «Υ ttjjv Υ τω Σ
ρ τ α β λ ώ ν * r«<, Ύ Tjrf^vAijV (ΐ>]μ·/ΐγασχνΛ ti·; r .K r r / x
fitV ττΑτυ̂ α re 2 « ^ ,  (§. 352. r£  1. β ΐβ λ .)  o f ir j

V9- i 3
ίί to qoc. '(§ . 2 5 4 · t j  ciuT. ) /αν J.· 7o y — 0, r«y 
Kara to A n‘ k« t« to £ ίμφ ιάνα  , r£ >jv »j κα?α 7o 
« yivtTUj y *ζ oiuTiji· i i  »} xcoroi το # , κύκλο* V  
λ2σ α , κμώοίμ ίτςον  ($. 2 2y.) *%ο*τ« το λ .

Κ £ Φ. ζ\
Πί^ μ & ο $ *  τ χ  S t i της SoS-άσας Ι ζ ι·  
σάσί(χς έυξίσκαν τη/Ύ φ απτομένην κ)' 1\φα- 
πτομίνην, τψ Ύ ποκά^ ετον  χ, Κ άκατον y το 
χ*ς(ον χ&) το ςεξεον το h i της κα μ π ύ λη ς  
γινόμενον y ψ  η So^cktci ίμ φ χ ίν α  Ιζίσοχτις* 
Kg) ττίξ) της με&ο$χ τ9  την Ιζ ισ χσ ιν  έι>ξί- 

ghciv έ ώ ς  τύ τύ ον  ύ ο& έν τος.

Π 5 ΠΡΟ-



J7 Ρ Ο Β Λ Η Μ Λ Λ'.
τη?. rijs: hoctoc το (πΐν. (ζ.) A f fo u t

π?'·)·;, τη ; I ία̂ οί,3?Ajiv <J>;λ ύ σ η ;, την ‘Ύφαπτομίνην
aurvi·; Α'ζ-’ίΤν.

Ι· *Λ>7 ί/).*}ω τα τη ; 'ζισωιτρως α,πα^οηά. πξβ·
κυψί* «ν >ί κατα το Β vfooi7is  , v£ jfν >j κα7α V 
Τ yh'i-TUf. ι’ν τ?/ 2ν ικ$ί·(τ« //Ί'%, τ# πασης καμπν·

~ t y

λη·; την 'Ύ <?cc7ττομ'νην *μφ(ανύση ( φ. 5>5·) re&lvrcs 
ocvTt τ5 Λ'χ ί £ αζ'Τ< * υζί'̂ Μ’Τοί ίσ» οόυτω , »j κατα 
το Λ ’ncq'.fPTetf t fo v T H ·;’ t’v y α'ντ< τ3 ?*2 τ&ίιτοί 
r 3  'inn ά ν τ ω , τκ ίν τω Λ , κ κοίτα ro Κ { fo u n t  
y ’.vrraj. {'{· ή ; ύηλον , or; »' Tifr Παζ>α/3ολ>ίί· '"ΐφΛπ· 
τομ ’νη (ϊιπλασ'χ rijs‘ άποτετμημίνης.

Ύω auric mj τςό π ω , $;$&7ηϊ τη·; κοίτα το Ζ <$· 
σ ίσ ¥(>'<;, τη ; την ΚισσοίΊ^ {μφα*νύτης , ( 
ι .  /3</?Λ. ) ivPF^^TtTocf η α υ τή ; Ύφαπτομΐνη. ληφ· 
t)lvvtov '/ά·> των α ττοζΌ-ΤίΓΐ', των κατα το Μ » 
το ί1'·χ ίσον τοΑ' κατα το Θ* αντ’ αυτδ <5* xt^ivtcs 
νΖ *σ.ν « μΓω tv τ£ καφολ/κ?/ ίκΒ ί τ α  y η κατα το 1 
*,''/σωσ<4* yivvrcff, t’£ ή; ή κατα το' Κ , τ& εντοί *ν· 
Τ» τ« I/9· T? ί'-τκ «υτα , τ£ tv τω Ζ. Η ^λον % 
crt >J 'ΎφατίΙομΐνη 11 1' Ίη ; KirToaiSt' ΑΜΛ <V»f Ί^ί 
κατα το Κ.

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Β/.
10 2. Τ»7ί· αυτί;? ίζ/σωτίοοε $ΰ$οίσηϊ, την Τ ^ β 

κάκτον , τ»?ν ’F̂ awro/uAfiv , 'iijv Κοί^τον, το τ»? 
καμ πύλη ; το£ον, το χωςίον, n&f Το νπ  αυτή? ψ ν*“ 
μενον ςε^'εν ίνςεϊν, »

Των α7Τ£·-<ζΌ7ων ληφ^ίντων, aV tlqvjretfy (§ . ,ο ! *̂  
Τί'θΐ'ίτβΰ »ν τ;) κα^ολικ  ̂ //ίν ry r»jv Xfto**

Έ ·  9'·
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Βηον πάσης καμπύλης ϊμφοανέση, (§. S5·) «ντ< 7δ 
-7/()'ν το 'ίσον α’υτω, το tv τω Β. bxijν 7Τ(ον.υψ« « χ«- 
τ<ο τό Λ ί<ζ·σωσις. δί ό/ίλον , ότ< δ της ΙΙαξκβο- 
λης ‘Τ ποκάΒετος ίση τω ημίσν της παξαμ'τρα.

Όμοίως tv rjf καθολική ίχΒέσ&, τ/ }/3ί%2 Η-

jy
r i i οηλέση την Έ ,φαπτομΐνην πάσης καμπύλης, (§. S 5·) 

, τνΒίντος αντί τδ , τ» <σίί Λυτά;, τδ (?κ της κα ­
τά το Β ωσνως ποςιζομίνα , δ κα τά  το Μ ί?ά· 
σωσις y iv v ra f , t£ δ ί δ κοίτα το- Ν,  re B iv ra v  α:·τ» 
των y ?(£/ y 2 των ίσων άυτοΊς , των aVo της χ ά ΐά  
το Λ  ίζσώσρως π^οκυπτόντων. αν όν\ον , στ/ δ 
τ»]ί 1Ι«ζ>οί/3;λ̂ ν Έ.φαπτομίνη ίση τοϊς κα τά  το Ν.

Τ ω  Λ υτω όίί Τζόττω tv ffB fJT t-ro(f ή μ 'ν  Κ aB tTCT  
ύπο της κ α τ ά  τό Ξ ϊκΒίσεως ίμφοανομίνη' το & π α ρ α ­
βολικόν τό£ον υπό της κ α τ ά  τό θ '  ( το όλοκλτκ ον 
άυτης ί ά  το tv τω π , ’όπε(> ίυςηται τ*Βάσης της

|/4//2 -4-λ 2 =  2y-hZ. ) το dv παραβολικόν %w{tev 
υπό της κ α τ ά  τό Ρ, tcj τδ ολοχληςn ληφΒίντος υπό 
της χατα το Σ , η ύπό της χατα τό Τ ,  τ*Βίντος 
αντ» τδ 7/a τδ ίσ8 α υτά , τδ tv τω Λ· το <Jy Teqvov 
το υπο της παραβολής γινόμννον, υπό τ η  κατά τό 
Τ» £̂/ τδ όλοκλνζϋ ληφΒίντος , υττό τί)ί κατα το 
Φ » » υττο τδί κ«ΓΛ το χ , τ (Βίντος τδ )<τ« τω τ/2, 
τδ tv τω Α.

SUNSET Q S IS .
φ. 1 0 3 . Τ£ί αυτδ μ?Βό$ω , όπζιχσπν δοΒάσης ίζι· 

νασ ιω ς , ά π α ν τ α  τ ά  άςημίνα ίυςρΒήσετα/.

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Γ'.
§· 10 4 . ΔοΒάσης της 'Ύφαπτομίνης καμπύλης Ί ι- 

Ver ίυςάν την ίζίσωσιν, την ίμφάινασαν την καμπύλην.

ΚΓ<Ι\ Ζ\ ΓΠΤΙ ΤΗΣ ΜΚΟΟΔΟΤ ΤΟΤ ΔΙΛ ΤΗΣ 2 5 ?



"j··rrai »i h S X o u  'Ύ Φ*·.πτομ!νη-ττ. ςχ . tfjcSy tj
r i  Ψ cwl^ccrotf ί£ " τω Μ % ( $. 8 5 ·)  >ξ f ir  ύ κ»1α.% 
Λλ ν»Vrc//, )(cif ληφΟήτην των ολοκλήρων ( $. 46 ,)  
ή v.nrci το a  , tj οίυτη δσοο ry  κατο» το $ ,  (#) ir/< 
'/{«(’Οίβ /̂οίν >μφ*4\π.

μ <)✓ 7>7v ‘TwcxoiO/ri# ίσι/c· 1 « , jj
V «

V »£V.<tjc , ifc ηϊ tj not τ α  το 7«ι
όλ',νΛ^ων Λ tl(.ij\ro>V , ($. 34·) >ί KUTOC το f> tj civ· 
ΊΜ *τγ 7 ;} κ*τ« το £ ,  ϊηί· τήν «’imjy JJ*f<x/3oAw 
σημοΰννι,

r  Μ Μ G r Ω Γ I £.
φ. ιο^. Τω cJur-o <i»j Τ(>ο7τα» , <ίο3/ντοί· /νοί τ<?$ 

α\ *μ ίw ·, (§. ι ο 2.) rV<'A$y<7fT«jf tj ίζίσωσ/ί.

Κ Κ Φ. ΙΓ.
ΓΤ:/Λ tow μ ε γ ίς ω ν  x g ]  ε λ α χ ίς ω ν ^

Ο Γ 1 £  Μ Ο 2.
tort. Ί·«ν κ« τ̂τυλ>!ν α< Trruy^ivctt ΤΤζΟίΜΦ 

ttvp/vctv οΐχςι τιτΜ'/μίνΐήϊ TJVOf, ήν μιΐϋντα}, >1 h  
aW/mA/v, >j μΙ§θ(ϊο£ τ δ  ίυςίσκαν Ttjv μ^/ΐτην η* ^Λ·
%/τ>ΐν των τι,τα'γμ(νων}, M ^S-oW  Των μ ε γ ίς ω ν  $ 
ί λ α χ ί ς ω ν  x*X Jt«/.

i ’ X Ο Λ I Ο Ν.
$. 1 0 7 . Ο7ον ;ν μϊν τα ΛΒΓ (ττ/ν. ΙΗ. *· I.) κ( κλ  ̂** 

τ/τοογμ fv«i ΔΕ, Ζ1Ι, El Wj e« ιφ ιζ ΐ ΐ ί  'πςοίδσοίΐ Λυ£**'* 
Trje <W τ* xivTftt ΒΚ, /ur#’ ijv 'ηςοϊδσ&Ι μ*ν*'*1 

iv dv τϋ ΒΠΙ (%, a.) καμπύλή μηδντα/ μ ίχ ρ  T^‘ 
rjv Ttciktv clvfctHTt. <ϊιο iv μίν τω  κύκλω μΡ/Μ  * 

ΒΚ, ίν <J'i Ty ΒΠΙ κοί/χττυλ# , »ί ΓΔ.
ίπ *

212 Β Ι Β Λ Ι Ο Υ  Δ Ε Υ Τ Ε Ρ Ο Υ
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Π (  Μ Ε I Ω S I S  λ\
ίο»8. OJ ποιαν*· Ϋ.αμηΰΚη fAtyhw Vrtf thctyJ'Zt'.v 

t/ jt . r S  μ'ν y * c  ΑΙΙΓ κνκλα υ\ ίλαχί-,ν ϊσ*ι τω b it · 
, την ό* ΙίΠΙ κιιμηνλην ή μ ί ’/Ιςη uTtaqoe·

t  II Μ Ε I η S I 2  β'.
φ, ϊ 09· ’F.efv raJfc· καμπ^λαιΐ', τα·ρ μογί^ην yj 'Ant. 

y j  ,ην !%iaeuvy η {φαπτομίνη ή nine τη η ίο-Τ 'ς h.tt· 
fl^ut »υίων (ίγομίνη ήτοι τταςηί//ηλ(Ρ το. ά}ι.\ι y !-
h r  at ♦ oiu ή VU , η τη rcrct γμίνν T o tv r!(tru j, olov
f  LA , 7r^oiiacc in ) rci Λ μΐ^η , το ΓΔ.

η  Ο 1· 1 Σ  Μ Λ Λ'.
I t  ο. Tiff τοταγμ'νηύ a^ct μί*/1τηρ vj i  A ny,Inc  

*/ινομίνηs % η 'ΎφΜ/ίτιμ'ϊοι ήτοι u/ttiqov , ο Τ'< feiVvl 
IV>ι ylvirotf. ή μϊν yU(j Μ*' ατταςςρ  , ( 7Γ) ή ό« ΔΑ 
iff»} τω b in ) y την LA τρ ΓΔ τα υ η & ΰ α η ί.

η  Ο I* 1 Σ Μ A li'.
§. I l l ·  ίν Λ« τϊ?ν iv^oiauf ifoaMarve η /><*- 

Y'V»! ♦ η η ihccxkt) ίν(>ί$ν > tj£K»«/ to’v ku&oKi ·  
*wV την 'Ύφαπτομίνην ϊκ&νσι* Hr οι τω tfiri'i , η τ«  
·ίπιί(>ω ϊ<η\ν ^  καμηΗ μϊν τ& π^ωτα, virbv τηρ 
t f ix  =  c ,  iiarrotf H&{ το $χ  =  0. «<»< 7 *?  wf ·

/ y
•X  ·' .* y  \ c. r3  JtruWftf <ίιϊ Ha μίνα f ήτοι την y i'X  =

• , ¥
®° » (<W rif co σημοιΗ το unetpov αυμοάνηotj) oat· 
T#/ re iyaazo ϊςι yocQ dp iy  : d # : :  y : 00.

n o -

( * )  Π» *r«ftiXXt)A»( rjt ΑΓ. Inn it i  Ιφ*ητβμΙ»ρ CP Unnftf t 
i»>·» *n  up) *>' C<P*nropl»i i  in  muriti n  up) ret rirmy. 
0»Iry« ntfmropbo mnn/»i.
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Ι ί ΟΡ  Ι Σ Μ Α  Γ'.
§. 1 1 2 . Έαν ληφ§η μ'ν τ ά  ά π α ς ο ΐά  %$ ίο-

(\ 1 »V > Λ ~ 'λ* "> 'Λ > >< « ,/ν^ισωπι-ο^ ,  Ttzy ό<· των ο/., dy >7 re m· 
(-'it' , y ίκάτκχον τω adtu ίσον , 7rcqtAjqcitrcci tj duo- 
τ ε τ μ η μ ίν η , u<p' r\‘S η μ ε '/ Ι^ ή ,  /j >ί ί λ α χ ί ζ η  d % S rt·

i'Oij.
Π 1’ Ο Β Λ Η M A A'.

§. 1 1 3 . 'l)jv y.:-y!~r,v tv^uv των TtTct'/μηων , τ«ν
*v τη καμ πύλή , τη  υ/τό t>ji’ κοιτά το η όό^άσηί ίζι- 
σωτνωϊ έμφαινομίνη. (πίν. ιζ ' .)

Ε ίλ ν φ & ω  T U  τηα  tV τω η όο δ ά σ ν ιϊ ϊζ ισ ω σ εω ι; a n a -  
ξθ~ά. a  καν ή κ α τ ά  t o  0/ a u ^ a b n a trrc t j ίζ ΐσ ω σ κ . κα­

μι-να Λ - τ α  f y - c ,  rj κο ιτά  to t y IveToif. λ η φ Β ά σ α ί  w  
τη ν  ά π ο τ ίτ μ η μ έ ν η ν  χ  =  ο ι ,  >j d  71b τ α  r J ^ i i r o s  d v r i j i  
τ ω χ ΰ 'α σ ω ,  ianTotf rj ζ χ τ α μ ίν ή  μ ν / ι^ η . (π ΐν .  <>;. %. ι . )

II yay κοίτα re y όο̂ ι-Γσα ίζίσωτιν κύκλον σημαι- 
να , ήμ^ΐάμΐΤζΟν ί'χοντοο ΤΟ 00. ($. 2 2 9·). ΤΟ ίίΤ̂ ί» 
ά^α των τ« α σημάτων το τα  κύ/.λα κΐντξον *<?)ν’ »ί 
Οί Λ α  τ £  K tv r^ a  μ ^ /ΐ- ϊϊ] .

\ tu » ν ' % »y  ̂ ' » % -.2h<*v d* tv ry xccrcc το η ϊζίσω σα το cc ccvti τ*  
χ  τ ,  ij κοιτά το κ νζΐσωσίϊ y iveru f ,  W *f 
κοιτά το λ, ψφαίνασού την ίν τω κύκλω μΓ/Ιτην ιΜ* 
τη ημωιαμίτςω.

KrtcSo) το <ϊι/ =  οο, 07ϊ?ζ ν?ί £ χ  =  ο. κίΗ >l7tet 
το Sy Ζ=Ζ 00 , otqoi X&f τ ® i/^'J —  00. Λθ ΤΟ &<α% “·
x h — o , Λα ru'v κατα τό θ  ίφσωσιν. *  τι*λι* 
πςοκΰπτ** το  %,== α.

‘Ομοιων ληφ^ίντων των άπ&ςοτων την κατοί Ίο /* 
*%ισωσνωβ ,  τη* ‘Τ πί^/3'λΐίν  ίμ φ α ιν ά σ η ε  ,  (  $ . 2 5 ·· )  

r eb h r o s  τα Λ/ =  ο » ΐσ̂ τα/ τό ζ =  ο. Λο Λ
Λα tijv κατα το μ ί£ίσωσν τό y 2 ΖΖΖ — 1 «* · τ#

a · „
Λξ*



gca y  ετίΐτιΚαϊον μεγεΒός ( οςχ §. 4 2 . tk i . 
|5(<3λ. ) cWf εμφαίνω μη&μίχν μ ε γ ί ΐψ  τετ»'/μ*νην 
βαχ) εν τη  Ύ πεξβολ% .

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Β ' .

ι Ι 4· ΔοΒεντος t S ΑΒΓΔ (π ΐν . ΙΗ. %. 3 ·') ο’('$ο- 
yicv/tf ευςϋν την έλαχ ΐτν ν  ει&*αν, την Αλ τ έ  σημαία 
Γ uycutvtiv, υπο των εκβΚηΒ&νονν λ̂^υ^ων Tiji
ΔΑΒ y w la s  7τεςιεχομίνην.

“ΐ.ςω η μεν ΑΒ rrr «  , η Α  Β Γ  =  /3 , »ί Α  ζητ8· 
fitui ε λ α χ ίτ η  Ψ Γ Η  =  y  >) A  Β Η  =  χ .

ΚΕΦ. Η'. ΠΕΡΙ TON ΜΕΓ1ΣΤ. *, ΕΛΑΧΙΣΤ. *55

% 2ΟυχΖν η μ'ν ΑΗ“ «-+-% , »j Α ΓΗ=|//32 
jij ϊτγλ ω4 HA : ΗΨ : :  HB : : ΗΓ, «rav ω4 ct +  χ ι

y:: % : |//32 *4- % 2 , cĉ oo »; κ«τοο Ίο

l  'ί'ίσωοΊϊ, ΐ£  >jv >; κχτοβ to 0 ylverotf, ( tt/v. «?·)*, των 
*ττ«ζΌ7ων ληψΒϊντων ή χ χ τcc το π  , τ εΒ έν τα  4ε τ έ  
fy ^ o , ($. 1 1 2 .) *j κοοτα το , >5** 4 κοοτοο το

,Λ

ο. ληφΒίίσης tv της ΒΗ rrr J/ χ β 2 y η u /io τ5  Η 
»7τλ το Γ επ ιζ εν χ Β Ζ σ α , ^  εχβληΒέΐσχ εσετχ} ή ζη· 
Κείμενη ίλ χ χ ί ΐ ’ή ευΒΐΐχ.

®?α 5ζ μ ί'/εΒα ' επιτιΧατόν ετιν ( $ . 4  2. τ£ΐ./3</3λ. ) 
***ξ Αιλοϊ | oVi «ί «Vo τ£τ Β *ττί τό Γ επιζευγνυμε* 
** > *) επ  αΐπηςον εχβχϊλομένη έϊΐν η μεγίτη tvBctot 
f«v πεξίεχομίνων υπο των ΑΨ» ΑΗ πλευξων.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α .
& 1 1 5· Έν τοίίί' tc/o6utow4 α ξ χ  εκΒίτεσί, τ £  oiqiB· 

H>iry ra κλάσματος Ίσα τω &<W τεΒεντος, ωσαύτως 
τ5 ονομχ^έ , τοί ζητ έμενα ποςΐζονταμ

ΠΡΟ-
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Π Ρ Ο 1J Λ Η ΜΑ Γ\

μ  6 . Ύζΐχί1ομΥ!$Λσνε τϊ}ϊ <Jc$ oV>k  euBaecf Aft 
(πίν. /κ\ %. 4 ) κοοτοο τοό Γ, φ  σγ,μ^α, u v b a  χχτάτ» 
1. Tf/wi-v α’υτ»ιν, τ  ο Μποτών ΛΕ, ΕΒ ττ αξίοχόμηιί
(\ fjcyMi‘iiv , 7/(’Ci' το U7/0 τ.*ν Γ Ε ,Ε φ  Acyev »χ«τ
kAucQc\u π α ν τ ίν  oi&ivTce Acytf.

’ r.Viw »} /u V Α Γ = « ,  η $} Γ φ = β  , tj i l  TBrs  
V » »i & i E = :  %.

O.'jav tj μ \  AF  =  co ·♦ · % , >j ^ FB rrr y—χ , n* 
i 'I'rr/3~%. Ao το μνν AH. Εβ·=ι y —X»

to o* f t .  Εφ =τ% . ( ό ~ χ .  y u  ̂ a kutoc to %
Ιυ.!}ρ7ι ϊ  , >/ a υτ»ί 3σοο τϋ? Kara το Ψ» τον AoV1' Ψ· 
(jnU'Cty cv t% o το AF. 1.15: ΓΗ. Εφ. «λ»ί^θ« Λ| 
ο?7το ξ ' ΐά  τ>7ν κοοτοο' το ψ ?K$faecoC <, ατίίζ  αοι 
κ-<τ« το ω. ?(.;</ κ«ο9ο*> ο τ« κλοίσματοί αζώμΜΟ  
ίσον τά! fciJVvi » ω*' .·ν του A c^ccrof. {$. 1 15·)^*^** 
^VjwaFWi* rauriji* »ί κοοτοο το C ylvtrotf» l£  τ5 
TVT̂ ccyovv» > >i κ α τ»  r« D» **·
Τζα'/Μίχήϊ (>'£ys ί£αχ& ασ>is, y kxIca to E. <W >* 
Του % i’ffCO , οϋν το' /̂ V κΟΟΤΟΟφίίr<K6V teiV » * * β τ,|ί 
3 Β λχμβανομρνον , το ίΐ αποφ αηκο\  ctvro rye ΓΑ. 
ίκ α τ ίς ϋ  <$« Ttfrwv rtSlvros ίν τ% tarot το % *
<τ« , <5κλ'.ς *?οο/ β ζητ&μινα λογοε , « 7txvros iow ·
r o i  ίλΛσσουν,

^αν ^  ° T»jf κοοτοο το οο vK&tfruc ονομα^ί *rot 
τον tfjov) T f^?, iivtTotf το χ ^ β .  Λο )f 
το οο̂ οί ©(̂ yoovoov ΓΕ. Εφ s r  0. Λοό τοο τ5το 
yc? ον *χ« ΤΟ ΛΕ. Ε Ε ; ΓΕ. ΕΦ π*ντόο fo&Jrrof λ*· 
V»

mo«



ΚΕΦ.Η'.ΠΕΓΙ TON ΜΕΓΙΣΤ. κ, ΕΛΑΧΙΣΤ. 257 

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Δ'.
I ! 7· Πάντων των παςαλληλεπ*πεδώ ν  , των 'ίσων 

)&ίντι ν.ΰβω , ων μ ία  των πλευρών δεδομένη ΐςίν, 
ίνξίϊν το ΐ'χον ελασσόνα επ*ψάν&αν·

I’Vjo ό μεν δοΒάς Κύβον =  , η δε δοΒδίσ» T?
ζπνμίνα πα^α)ληλεπ*πόδα π λ ευξά β  n:y η /utv £- 
τΐςχ των άγνωμων ά ν  τ α  πλευξων^ζχ^ η δο ίτ έ ς α  y.

Οοκίν το ζητύμηον παςα^ νλ επ ίπ εδον  =  « 3 ·
α3

λβ »ί πλ ευςά  y z =  β  * fcj >? rav r5 Tr«f«^MA*w<·
•Λ a

«Τ*Α* επιφανειών —  β χ , »} <5* ») — > g -  * Τ·
% Μ

rfcrwV «?λ Κεφάλα*ον το εν τω  Α *?»ν , (ιτ/ν. *$.) « τ ·
**ι-ίζ>0ΐθν ΤΟ tV Τω Β > cWf» TflUtTCV rev ««τα το Γ. κ«·
f«*v¥ τ5 άςιΒμητΰ τ $  κλάσμ ατος ίσα τω  όδεν*
(§· >«5.) οι*,· tv τα» Δ ό^ άτοα , προκύπτει το χ  ίσον
re» κ α τ ά  το  Κ. διό otf τ ξ ά ς  τ2  ζητημένα παξα)λη ·

λ?7u /ιεδ* πλευρού otf iv τω  ι  άσϊν  , ων δύω μ Ιλη λα* ς 1/ * ·Itftf.
KVv <J« ό τ5  κλάσμ ατος όνομαςης ίσον τω ΐϊδεν) 

ttBv * εσετομ το χ  —  ο. εκ τ ύ τ α  δ* if μόνον *1νν πςο- 
kvTiTd , «Λ * uva^iHretf το πρόβλημα*

ΣΙ Ι ΜΚ1ΩΣ1Χ»

$· I 1 8. Ε*«ν μηδεμΐού Των τ*  ζητϊμόνίί παςοολη- 
λεπιπεδα πλευρών διδόμενη y , ο όοΒας κύβος tTCtf τ ' 
ζητύμενον πχζαϊληλεπίπεδον. εξω */χς η μεν Των πλεν. 
t** X* ή δ$ y ,  r i i  ζ .  όκϊν το ^ y z  =  « 3 .  διό r \
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λ 3

7/zrrr —- »i ccqoc μ ία  των τ α  ίπιφα·
~ **, . « 3 , *. ~ * ν«ων t«j<v >7 — /u/« σβ των πλ?υ£α» αυτ« if -

% »  * 3  , Ί Χ
( η τετραγωνική ί>'ιζοί te tr i]  ϊ  — ε π ιφ ά ν ια ς ) λο tj

%

«Wra των ντιιφαναων te'tv η —  l/ 1*. α’ντ% In
Ί Χ

te a  y&f n Kcn7iY\ , ettav η τ^Ιτη. to τάτων οςα  κι· 

φ αλαιον te\ το *v Τώ H , a το απ αςοςον  το Kotrci

το Θ. r e ' J lv T o s  os τ α  α ς& μ η τα  ’ίσα τω  tv τω ι , 

y\ κατοο το Κ y iv erc tj ί&σωσις ,  t £  ης ή κοίτα το Λ, 

*£ OiVTtjs $8 |J κατοο το  Μ. κζ »ji· $ηλον , .ότι © λ·

&μ ϊ κύβος tet το ζηταμενον ποοςοοληλνπίπβίον. 

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α

φ. ι ι 9* Πάντων των οο7ΠΗ(>οαξί&μων Κωνων Των · ί  
την $ο&ίΐσαν σφαίραν νγγζοίφ&ησομίνων ίοξ&ν tot ** 
χοντοο μεγί^ην ίπιφοίν&αν^

it 'Ε̂ ω ύμίχυκλίον τα γεννητοςος τη: ίο&οίσης σφοάξοκ 
κνκλα το ΑΒΔ, (την. ΙΗ. %. 5 .)  ληφ&άσης τηςΑΓ at 
ετυχεν, ηχ&ω ττξος οζ$άς α υ τ ί oc7to τα  Γ  if ΓΒ» 
νπεζευχ$ω tj ΑΒ. ακαν ίκ  μεν τα ημικύκλια ΑΒΔ 7?εξ11* 
νεχΒεντος σφοαςοο , ίκ  τα τξίγωνα ΑΓΒ κώνος at 
uvrtjv ίγγεγςαμμίνος ylverotf. κά£ω  $η αν τατον ehq 
τον ζητάμβνον. ^  teoo tj μ η  της σφώξοίί λ ο ιμ ό ς  
ΑΔ =  « ,  »f <ίβ ΑΓ =  %, Ονκαν η μβν ΔΓ %’
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i  <te X B z = .V  * Χ  — %2 , tj & AB=r j /αχ. Αο το ΑΒ» 
ΒΓ 'ίσον τη koctcc το N (w/v. tS·.) tjs το απ&ςοςον
ro κατά ro £ . τεθί'ντον Js r£? *ςι^μητ8 ίσ8 To7? κατοί 
rc 0 ($. i 15) tj koctcc το π  εζΐςωσα γϊνετα/, * ζ *υ -  
Ttjs <$* tj Kccroi το 1» i tjv Αηλον * on ε*ν ληφΒη

tj Α Γ ^ “̂ ·τί?4· ΑΔ <$ιαμέτς8 , <*%£# <ϊ* τιγόί ο^θα*4 

•Vo τδ Γ τδ ΛΔ tj ΓΒ , ε^ιζεχ^η tj ΑΒ, ό ttc τ$ 
ΑΓΒ τςιγωνϋ γινόμενο*· κώνο, iz'iv 6 ζητ8μενοί.\

Κ Ε ®. Θ',

1 Ιέ^  tcck ό ε υ τ έ ξ α ,ς  ^  Τ ρ ίτ η ς  Τ α ζ ε ω £  
α π β ξ ο ς ώ ν *

. ί  Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α Α\
§. 120. Ίο ί* ivAetas ευςΐϊν, τα4 τα *7!&ςο*ά

tyf $εντές*έ χοή τξίτήε rufywi βμφα*ν8Μ& '

Έ'μφαινετω »} ΑΚΓ γ ςαμ μ η καμ π υλ ή έ οποιοίσ&ν *όΙ· 
5ζ«ον, (σιίν. ΙΗ. %.. 6, ) «τ#ν αηαςο^όν Tvje πςωτήα ret· 
{*««■. κ> ηχΑωσαν ajro Των A ttj Γ σημείων εφαπτόμενο^  
τη: ΑΚΓ καμ π ύλκ : ccj ΑΔ> ΓΔ* σϋμ(ΖοίΑ8σ*ι αΑηλΟΐιί 
Κατά το Δ» ίπιζευχ&είσκ£ h  . τι?4· ΑΓ ηχΒω στςοσ 
>ξ§»£ αυτή  η ΔΒι Των ΑΚ s ΓΚ επ ιζενχΒασων, 
**βίβλη&ω  *j Δ Γ , K&f ν.εντξώ μεν τω  Γ , $ι*<;ημ*η  
w τα ΓΒ ημικύκλιον γβγς*φ $ω  Τ ο ΖΒΕ. λέγω  <jtjy 

»ί μ*ν ΒΔ οίπ&ξοζον f a  Την Stotlqu* τάξεω ν , if 
•· ΔΖ τη£ τ  f i r  ffr.

few) y«V *} ΑΚΓ άπ&ξΚον fa τη* στςωΤηί rci^e·
k t* ty ) γωνία α ς *  tj' ΑΓΔ νίπηςκόν' fa v  ittatiqef

2 « roSp



μ6 ο Β ί  D Λ \ Ο Ύ Λ V. Τ  Τ Η Γ Ο Τ

των ΔΙ>Γ» ΓΛΪ' 'Λ#{"βο/?1(,μίνη, Ktq  τ« Ημίτονη 4ζΗ 
ί βι' ΑΓΑ» i’t'rHv τ  >/*' I Γ Λ  , λ  /ί*·({·0*)θ\> >·>< foik' t J c ΑΙ)Γ, 
HAT na^cti tUipfvov, »j IIA άςη ci πνιςοςίν r{f 
Ί>}ν ΛΓ ( lU yΛζ» Των '/ων/ωι· /̂*TOV« Tj£fi
■r«fc‘ Y**»»7«kS‘,i,<’,V,,,*/flrA,<k 'ΛλΜ*(·ί/7ν <yWA«Y6V.)
ΛΙ ΛΛί*(Ό·>ί»ν ‘iru 7({·ω; m rolfyh'i i-iw  h /Ti‘n>oiiv y*{
Τήϊ vjr^nn r */γ·»α* /{<// ή ΑΚΓ. »j d\a A ll *7Τ*φ. 
fpv r*ί*' rufyun, ($. 9,) ) Jti λη· βΑι
Λ Η : :Λ Ι Ι :Α / ,  (ς )  i s / > i  Al i  ατίνι^ιν 7 jf rflfHA 
hch>m3I<t*  » >(07 >f A / it] r f i i  ΛΒ, iV&’ »} All
7̂r«M(jos'ev ί/Α ί*κτ« / rtf* <JVut /('#h ’ T<7£v*a·, ij AZ 

τϊ)ϊ rqlrijit τ#£*κ*ν (φ, 9.) * **/;'««mV hi·

Ϊ Ι Ο Ν 1 Μ  Λ.
$. i q r .  Η* Λ Γ  ·'/ι«<;1χ<ι τ»κ I lf  i‘rw' r? r ffknf 

Untiqo'iM Λ/., η Κ Γ  χο^/Tij , »j 
των ΛΓ, Ι1Γ υ/ΐ»{·ίχοι 7>κ I U rt/rw ô·»  ̂ ν'λΛσ«ν< τ ί ί  
ΛΖ. ^  >1 ΚΓ ω* ϊση 7$ ΚΓ Η(*μ7ΐνΚ\11«·
λ»μ β«νντ«/, «τ* <iV f</K̂ w JWv TMun^vvi; Wur0, $ 
ή Κ Γ  £(>* ΗΜμπυλη υΛΐ(ίχιν Τήϊ ΠΓ Urtm··*^ MV* 
αονι Tiik Δ Ζ , trrwv rt/r«(<v<y£ tiAtfWov/ τ ί  r>jr

<¥7r*f0*£f ΛΖ. ίκ λ^ /3 /i/vrtv «fyw i^HW ί/ντ) 
τ»ί̂  ΚΙ' καμπύλη*, if ri)k ΛΓ, ^tf'/rro^vijf tkVWV 
(φ, ί» ·)  Κ07 «vrJ r>/fc’ ΛΚΓ Kfty<WXtfr, *ί τβ χιφ(*· 
λ<*<¥ τ»* Λ Α ,  Λ Γ  i<p«7rr<yJv*v, τι|ν Λ Γ  %«{W·

Ο Ρ Ι Ϊ Μ Ο Ϊ ,
$. 19 3. Ήβίν νί}μ<* rf? ΨΚΔ km/uttJAv /(T îfun' 1φΗ(* 

êor/ufrov <*urtf c/v, (w/v. III. %, η.) κμγ*  μικγβν ^hr'dvf^ 

ίΙιιο%ο*ςΐ£οιτο, το μ*ν W7r^r£f μ 'ψχτον γ^Μ φ ίμ ίΜ  K^f*H

(#) Kr', ^»'r. τίί y, rff Γ*»^7·



f  AM, Ικ τ ϊτν \ ι< γ μ έν η  χ«λ<7τ*/ χημπνλη, ή i i  ΨΤΛ 

tvrt Tvht'Yfif'v>ly ιΆ Ϊ *  λ ι  λ  , η μ ι ό ι ά μ β Τ ξ Ο ί  

φ ιΧ ^ σ α .
ϊϊ Ο I* ί X Μ Λ,

ι q Τό νίΙμΜ rUc hritruytypivni Ικιιιλμπτόμ»* 
Μ j ίφΜΚΤομ*\ϊ\ Uorift ·γΐν*Ί«/( HfCfd ftttiipoqco βή· 
(iH'lt olov i d  ί., A. b o  ro Ί >/<- «Ufi*TM9Mt rww J'«- 
μ/ό«ιμ ouv ί ο ί ,  aV αόμτίΥ'Μίν τΰ>ν rtyt iv-
Uiuhi’wU^i ΐφ^ηίομίνων ΙϋλΗμβ(ίν»ΐϋ^

Λ Ιί .ί) I* II M A A'.
<5> 1 q 4. IIiiau κκμνηίλη olov ifc a ff<vf«<r<3i’ κ»»κλν 

Vfc->v «ri/yvinotf , '/('Λίφ/ν/'ωμ d/roUtlfJctTi μ·ν fJitf Τ<»Ί' 
ψ»λΐ/0<ί'μ <J* η/ ictuldv αομ/ττ»*>(Μ·

Vi*» t>Vr/n«A»ŷ A »f w*V »j Ψ li Λ , iifl*Γΐ'λ<γ/»(ΐ’*ί
>ί ΨΖ , </)»λΜ(Τίί/ A/wv ,

»f<y/ τ»/v* ΨΗΛ ίψα/ίΐόμννοιι u) Λ I'» ΠΛ. ΙνβνβΚ^ί^ 
Η M ΛΚ , j{<y/ κΙντ(·ν μ)ν τ$ ηνμ/tfdfrtt Γ »
H«ri JJ rtf 0<Λί/fftf 1 11 τό£«ν KukXi# '/»*
VC«V'.0*1 ιό mt>.

K«/ ro n A rrrA l7.·^- P.A , ( j f , ιο βΛ  SV#
 ̂ το ah»re HA c=s η Γ - f - Γ A r r r ΦΙ’ Η - /  Λ , r* rfy* 

*1*1’ -h* ΓΛ rts? An -4- ΚΛ, <όλλ<¥ ro ΦΓ rsa φ |ί -H 
u  , r i  *<>«. <I>I*. ΚΓ Η - I Λ ĉ = ΛK ΗΛ. L· r i  
H -Η ΙΆ  — n.A rrs AM, ■■·· Φ Ι'. «/λΧ* ro ΛΚ — φΐί a *  
ΑΦ· to et{;u Κ Γ · + · Ι Λ ~  ΙίΛ'.ν ΛΦ. fif/ i)  t\ dntfo· 
'A!)! * *«£)* 1)v 0) ίφπττΎψινΝ/ Κ Γ , ΓΔ rift κοίμττνληβ 
I Λ ύη'ςΙχί/σίν, ojflvy ro IU -f*J A —ΠΛ, i'X rrm  oi- 
neti>oril Iflrti* reifavi ϋ j a i . ) v\ dl̂ et ΑΦ irif 
h# r0 "(νμίνν, C>'ft*t>o'x$̂ ihUa<ta)v ir)v ο/π#ξο*ΰ t(‘l·

P, .1 rut

κΓΦ.©'. π ΐ 'Ν τ η ζ  T i i r  λ κ τ , ^ τ ρ ι τ . τ λ χ . $6 1



της ταζεω ς. το α ξ »  ΒΦ το'£ον τή  ΒΛ καμπύλη μι.
i&v τ αυτίζετομ. iico τ α  α υ τ ά  itvxbtioeretf, 

on  nŝ  τ *  λοιπά  τής ΨΖ καμπύλης μεςη τοΤί cftotW 
άναγεγζαμμένοις κυκλοον robots τα ύ τ ιζε  toĉ ’ εκ τύτ» 
&ν <Ϊ£|λον το πςοκάμενον,

ad* Β Ι Β Λ Ι Ο Υ  Δ Ε Υ Τ Ε Ρ Ο  Τ,

11 Ρ Ο Β Λ Η Μ Λ Β*.
§. Ι 2 5· Τ>)ν εκΒεσιν έυζάν 9 την έμφαινασαν τ» 

Το^ον, το υττοτϊϊνον γωνίαν πεζιεχομενην υπό τε  εφαπ­
τομένης καμπύλης άιταςοςής της πρώτης τα χ έω ς ,  ̂
τής χοξοής αυτής.

Ε'’ςω ά π c-ιξο-ον πρώτης τάζ εω ς  οποιασαν καμπύλη* 
ή Α/.Β, (πίν. ΙΗ. %. 8.) ής εφαπτομένη μεν ή ΑΨ* 
%οξ$ή ie  »j ΑΒ’ Ίόξον ie  κνκλα Ίο β ψ  άναγεγξαμμ/· 
νον κίντςω τω  Α ύιαςήματι ie  τω  ΑΒ. ό ά  in h  
ίυζνν την εκ^εσιν την εμφαινασαν το  ΒΨ το£ον» Τ< 
ύποτ&νον την ΨΑΒ γωνίαν.

ίή  ά π ο  τ α  Β εφαπτομένη τής καμπύλη* 
»ί ΒΔ τη ΑΨ συμβά?λασα κ α τ ά  Ίο Δ. λομ πςος οξ· 
θ *?  τα ίς  ΑΔ, ΔΒ ήχ^ω ταν οή Α Γ, ΒΓ· HSH 
μεν τω  Δ , ^α^ ήματι i t  τω  ΔΒ τόζον κύκλα γεγξαφ* 
^ω το. BE. m y εςω ή μίν  ΑΓ = η ,  ή is  ΛΖΰ =  ̂ ι
V  ie  ΒΨ =  Τ,

Kuf επ α  η ΛΖΒ καμπύλη ως τ  όζον κύκλα εκλαμ- 
otverotf, (§ , ι 24 ) otf i e  Α Γ, ΒΓ πςός ος&άς «V<

T s Α Δ * Β Δ * * *  « ν « ί  « V *· ( » )
f<T«v τω τής συμπτωσεως άυτων σημείω Γ το κ«ν̂
? ? *  . £  τ* ΛΖ* rc |« . &  άΑήλαις άσ)ν « μ »

h o  Ίΰ κέντςα , «/ Α Δ, ΒΔ λ* *’aro
 ̂ α3ζθ«ο·βί< εφαπτομενομ ( τ )  ^7 -3

Α Γ, ΓΒ , ως άπ ο
"» > μ /Τ» #υτ# σημ&χ

■' .■ . ■ Ρ ■ 11 ί! ■■■■■—  I ,

(ff) eTp* τιί» ι$’. l i f e r .  τ ί  y . βι%\. τΙ}< Γ ·»»(ΜΤξκ ( τ)  - * '  
τιί rnf β. Σνν/w, τ? ί λϊ·'. r *  e « r , |8«3λ.



ΚΕΦ. Θ'. ΠΕΡΙ Τ i lt f  ΤΗΣ ΔΕΤΤ. χ, ΤΡΙΤ. ΤΑ*. 2 6 3

τϋ ΔΑΓΒ τ ετ ςα π λ ευ ξα  ος$η έ~ιν έκχ τέξα  των ΓΑΔ, 
ΓβΔ γωνιων, δυσ\ν ος$χ*ς ά ξ α  \'σ«ι εσοντο^ cm Α ΓΒ, 
ΑΔΒ. ά δηλον , ότι η Α ΓΒ:Ξ=ΒΔΕ, διό ομοιοι- 
dffiv ci ΓΑΖΒ, ΔΒΕ resets, έπεί δε «/ Α Δ-Η ·Δϋ=. 
ΑΕ, «/ δε Α Δ -Η Δ Β  ν7τεξ'χασι της ΑΒ ε λ α τ ­
ήν ά π α ξο τα  τξίτης τ ά ζ ε ω ς , (§ . 1 2 1 .)  n&j η ΑΕ
ίξχ  ύπεξέχε* της ΑΒ *λχττον οίπείξοςχ τρίτης τ α -  

οοςδ h i  δέ η υ π  έξοχη χυτή η ΨΕ. η χ ςχ  ΨΕ ελ ασ -  
cuv απ& ξοτα Τξίΐης τοόζεως. το α ξ α  BE μικξΧ δέίν 
Τ&υτιζεΐχ* τω ΒΨ. dvr εκείνα ά ξ α  τατο  λαβείν  ε£ε- 
ςιν. έπεί δέ ως Α Γ: ΑΖΒ : : ΔΒ: BE, δια την των 
τχν ΓΑΖΒ, ΔΒΕ τομέων όμοιόΊητα, εςιν ά ξ α  ;{&j ως 
ΑΓ : ΑΖΒ : : ΔΒ : ΒΨ, είταν ως η : δσ : :  - -  δ σ : Τ
ή γ αξ  ΔΒ =  _ί_ ΑΖΒ =  _£. δσ, (φ. 1 2 1 , )  διό το ζη·

2 2

τάμενον τόζον ΒΨ “  Τ =  δσ*.
2η

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α ,  Γ'.
$· I 2 6. Τ»ίν εκ^εσιν έυξείν^ την ςοιχάον δευτέξχς 

τχζεως έμφοάνχσχν όποιχσαν τεταγμ ίνη ς ^  καμπύ­
λης.

Εςω καμπύλη όποιααν ο id Ία  άγονος ΑΔ. γ εγ ςαμ -  
\*™η> η ΑΕΚ. (πίν. ΙΗ. %, y .) χ̂  είληφΒω άπ είξοςχ  
της πςωτης ταζεω ς Ί σ α , τ α  ΒΓ, ΓΔ, Χ) τετά χ ^ ω σ α ν  
ft* BE, Γφ, ΔΚ. Xj α π ό  των Ε χ> Φ σημείων ηχ^ωσαν α} 
ΕΜ, ΦΛ τη ΑΔ πχξαίληλοι. έπεζεΰχΒωσαν δε α) Εφ, 
ΨΚ, ών η Εφ εκβλη^είσα, συμβχϊλέτω  τη ΔΚ εκβλη&εί- 
σϊ κ α τ ά  το Ζ. yep/ κέντξω μεν τω φ , διατηματι δε 
τ<£ ΦΚ τόζον κυκλα γεγξάφΒού το  ΚΓ. y&j ε^ω η 
#*·* B E = y ,  η δό ΑΕ =  <τ.

Ουχ5ν ή μεν ΕΦ =  δ σ , η δέ ΦΜ =  iy. έπεί δε. η 
μέν γωνία ΕΜΦ =  ΦΛΖ, η δέ Φ Ε Μ = Ζ Φ Λ , η δ*

t  4 JEM =



Β Ι Β Λ Ι Ο Τ  Λ Ε Υ Τ Ε Ρ Ο Υart 4
Ε Μ  =  ΦΑ, ctQct> Kj ή ΦΜ r r r  ΖΑ, Εφ =  φΖ. ^  
ν ΚΖ = ΚΑ — ΖΛ=ΚΛ—ΦΜ~ — d<>y. tut tew η ΚΖ, »| υττί- 
ξοχύ των ΦΓ , ΚΔ r e la y  μίναν οίπ&ξοτον te* της <5Vt/. 
r ty a e  Ίοί£?ως. οπές αποφ ατικόν  μίν tew  , ΐχν το τϊ,ί 
κχμ πυλ’ήε κο'ιλον *π\ τον χζονα ίί~ξαμμίνον y , o7cy It 
iv^sBitv ΚΖ ^ — J'Jy· καταφ ατικόν  hV, (%, jo . ) ect§ 
το κυβον,οΤον το KZ =  <5<fy.

Ε ’ττ« λ  y FZ r^r <Ι>Γ — Φ Ζ  Φ Κ — Ε Φ , n * p t f a
χοξίών Ε φ , φΚ ύπρςοχη  JVy 7y ΡΖ. <*7λ’ >j %cf« 
<ίων υπίζ-Ό'χη « οί’υ/y >·’^ T/j των 1 α> , ΨΚ κχμπΰλαη% 
( 1 a ι . ) ή α ς α  Ίων ΕΦ, φΚ καμπύλων ύπΐξοχη
ΥΙ ΡΖ te'w. χ'/λα >j ταΊων υποδοχή οίπαςοΐων άσώνItji 
πςωτης τάζρω ε απ ιΐξο ΐον  ^ υ τ ίς α ς  rccfcews tew % >ί 
uqa  FZ =  iSHiiv to — Afir απαςο~ον ςαχ αον  ifv  
r iqu c  τχ & ω ς όποιασδν καμπύλης αημοάνα·

Έοίν <$β <*νι<τα y Ί(* <*π&ςοΐ», ΒΓ, ΓΔ , yeyovhv μη 
η αύΐη καΊα<7Kevn> (%, ι ι.) &λήφ$ω Si ύ φΝ=ΕΜ>^ 
ηχ&ω <*πο μρν τ8  Ν η ΝΨ παςαϊληΛος τν  ΖΔ, άτι ο 
Se Ίδ Ψ  η ΨΥ ry ΑΔ. δκδν Six Ίοό πξοα^ψίν* «ί 
ΕΦ =  ΦΨ, Xj η φΚ*— φΟ. Αο ή ψυ =  ΦΟ—φν== 
ΦΚ — ΕΦ. tj * ζ α  των Φ'Κ, Εφ χοςίων ύπ*ί>οχη 
tel Ί{ί ψ (). Si ο Srf η ΨΟ =  SS<r. ομοίως V Τ Κ = Τ Α — 
ΚΛ =  Ψ Ν -Κ Λ ."χ:Φ Μ -Κ Λ . S» ή ΤΚ =  - % *

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α *

§> 1 2 ?· ΔϋΤ υ  αυ Ιά  ύή ληφ^είτης 7te  
μημίνης A i-r= X , teflcu  y μϋν ΒΓ s r E M s s ^ »   ̂® 
Ν A = φ Λ — Φ Ν  5S5 Φ Λ  —  ΕΜ . Sio η ΝΛ=<^%*

Λ Η Μ Μ Α .
§· Ι ϊ 8 Αί Ιυ&ύχςαμμο tyoovictf, οΤον οι} ΖΑΕ»ΖΑΑ

λόγον ·χ»ο·< (jf. ia.) ννγκήμίνον »κΙο Ί& λόγν ον ·3ί***



ΊζΊόζα, t(p' α βεβήχχσι, κ, εκ Ί3 άν)ιπεπο\Βο1οε Ίων 
ίμ^ιχμεξων οίυΊων. κίνίςω γοόξ Ίω A χ̂  $ιχ~ημ<χ?ι Ίυχδ· 
η , Ί οϊϊ ΑΓ, ΑΔ Ίό£α κΰχλα γεγςάρ&ω'Ία  ΓΒ, ΔΕ. κ, 
t?7r« ωε γωνία ΖΑΕ: ΖΑ Δ:: ΖΕ: ΖΔ, (υ )  ϊχ &  <$«? 
ri ΖΕ: ΖΔ λόγον συγκείμενον ΖκΙεΊχ λόγα ον εχ α  ΔΕ : 
ΓΒ, yrtf ΓΒ : ΖΔ , (φ ) x&j γωνία α ξχ η  ΖΑΕ: ΖΑΔ 
ley  ον έχε* συγχείμεκον exre Ί3 λογΰ Ιν ίίχ&  ΖΕ: ΓΒ, 
χ&! ΓΒ: ΖΔ. ά& 'ώ ε  ΖΕ: ΒΒ:: ΑΖ: Α Γ. ( χ )  y χξχ> 
ΖΑΕ: ΖΑΔ λόγον «χβ συγκείμενον ux\e Ί3 λόγα ον 
ίχ« Ίο ΓΒ : ΖΔ, χοή Ίηε Α Ζ: ΑΓ.

Θ Ε Λ  Ρ Η Μ Α Β'. '·

$. 1 * 9· Έ α ν  οίπο Ίων εγγυΙοίΊων σημείων Α, Δ, Φ 
(ττ/ν. χ. %, ι.) %ς ο7ίοιασ3ν κ α μ π ύ λ ή  ΤΛΔΦ εφαπΊό· 
firvoif μεν αχ^ ω σιν ομ ΑΨ, ΓΔΖ, ΦΕ, xotBflot cculcas 
«/ All, ΔΜ, ΦΜ , συμβάϊλχσκι a fa y lu a ; χοοία Ίοο τ: 
>07 Μ αΐήμε.α, «/ υπ'οουΊων πεξο/χόμενοο] γωνίοη ΑΙ1Δ, 
ΔΜΦ fc-V iVo7 λογι&ησονίοη,

Ί : π<* γάξ Ίά ΑΔ, Δφ &>V 7ο κύκλων εκλαμβοί· 
voviaf f (<$. 134') 7ot /κίν ΓΙ i($c/ Μ «Vi 7« ί«υ- 
τώ>· χίνΊ?α, οί) Δ ΙΙ, ΜΔ α) άύΊων yμι&αμεΊςοι. (οξα 
T>jv εν 760 1 8 5. 6. λ*£·) y άξα γωνία Α1ΙΑ 7t^ov'lyv 
ΔΜΦ λόγον s%ei συγκείμενον εκίεΊΰ λόγα ον f%« ΑΔ: 
Δφ 7* cv i%« ΔΜ : All. ( $. 12 8  ) «τ&ν

ΛΠΔ: Δ\1Φ: :  ΑΔ. ΔΜ : ΔΦ. ATI. oo?ld l i  
ΑΔ. ΔΜ =  ΔΦ. ΑΠ: <?<« yotQΊν,ν Ίων Α, Δ , Φ σν\·

ΚΕΦ. Θ'. ΠΕΡΙ ΤΛΝ ΤΗΣ ΔΕΤΤ. χ, ΤΡ1Τ. ΤΑΗ. δ65

( ν )  Ο σ „ ( y i f  fox  ΤΧ τ'οξχ ΖΕ , ΖΔ , τααΖτηα nyf
ywtlxj Ζ Α Ε, ΖΑΔ. μ ά τξ *  y « p , τΖν γνναχν τχ  τ ό ξ«. 
( φ ) Κ « τ « 7 ·  μ . Π όξισχ. τα μ ι τ *  την Ν. l i fe r .  τ ι  /, 
τ ? γ Γ ι ι ι^ , γ ^ . ^ f/βλ. r e  /» σ»>. Ι 3 5 . i f f *  τ χ *

ν*· μ ατχ  την β ,  τΖ φ \  Γ ιχ μ ιτ ρ .  β φ \ , τ$ν k
«λ- 94°·



μ  (ίων μιγίςην ίγ γ ύ τ η τα  το μ'πν Λ Δ ώς 'ίσον τω ΔΦ 
ίχλαμ βοένίΐα ι, η i i  ΔΜ 7y All* ά ς α  χοή η ΛΠΔ=5 
ΔΜΦ.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Λ'.

§· 1 3 0 . Ka/ γωνία* οόζα α} Ψ ΓΔ ,·Ζ ΕΦ , α} πςο* 
7ϊ συμπΊωσα Ίων ίφατίϊομίνων ίσα) ciTkykuiS wovletf. 
* *  Ί <*<! V μ νν Ψ Γ Δ  =  Α ΠΔ, »* & ΖΕφ=ΔΜ Ψ . οξ* 
Ίην fiiifrv tv $. 1 3 5»

► Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Β',

$· 1 3 ». £’«ν ά̂ οί ίπ*ζ*υχ!)η ή ΑΔ 
βλη §οίσα  συμπίσυ κχΊοιΊο Κ ΊηΊίΙαγμίνη  ΦΘ *?κ/3λ»|· 

, η ΚΔΦ γω νία, η ύπο Ίων %ος$ων ΑΚ, ΔΦ 
'πι-'μνχομίνη $ ίχ α  Ίμν^ησίΐαι ύπο Ίή ϊ ΓΔΖ νφαπΊομί· 
W· fVrt >ϊ ΓΛΑ —  ΓΛΛ, ( ο ' ^ α Ί η ν Ί δ  ι as· 

tj ΨΓΔ Α π λ α σ ία  h )  Ίη? ΓΔΛ. itcl ΊοΙ etvici Aj 
5(07 *J ΖΕψ Α π λ α σ ία  Ίην ΖΔΦ. ί'ς* Αί η ΨΓΔ — ΖΕΦ» 
(§. ι jo .)  >$7 >j ΓΔΑητΖΔΦ. βίΛαί 7#ΓΔΑ — 
ΚΔΖ. ά ς α  χοή η Ζ Δ Φ =  ΚΔΖ. >j ΚΔΦ Α'%« W  
μγ\\(*ι ύπο Ίης ΓΔΖ.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Γ'.

§· »33· Ε«ν νν η A S = y *  ϊσ/ΐοη y KZ=-"_L

<%· tj ΚΔΦ γα>ν/« Α%« ΊίϊμηΙο^ viri 7?f
ΑΖ, (§. ι 3 ι.) pw  cê ot ft>V ΔΦ: ΑΚ:: ΦΖ: ZK. »f 
ΔΦ <wV <Vj) Ίη ΔΚ {κλαμβοίνίΐοη , (§ . i a i . )  «f»* *l 
*ί ΦΖ 7jf ZK. ??i A t} Κ Φ = £ - % ,  ( § .  I * 6·) " 
"V* KZ =  — J L % .

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Δ'.
§· *33· Η* μβν oiqa ΚΔφ γω νία, V ύπο Ίων %°t\ 

4ων πεςνχομίνη ‘ίση ΙκαΊ ίςα  Ίων ΑΙΙΔ, ΔΜΦ> Ίων ύ*·
V

ΰόό Β Ι Β Λ Ι Ο Υ  Δ Ε Υ Τ Ε Ρ Ο Υ



ΤίΓν y.ccSfltv 7τρςιρχομίνων' η Si ΚΔΖ, η ΖΔΦ, ή υτre 
%·, χοζ^ης Η)1η·; *φοί7.Ίομ£\Ύ,ς πίςι?χομίνη νιμΐσοιχ *κχ- 
%(>oc<; ταν ΛΙΙΔ, ΔΜΦ. ϊπι'ι yccQ ίκοϊΊίζΧ Ίων ΚΛΦ, 
ΖΚΦ 3ιπΚχσ1χ Ίή ϊ ΖΔΦ, ί<?<ν ctqct ή ΚΔΦ =  ΖΚΦ. 
α/λα Ία ΖΚΦ ίση ΙκχΙϊζΧ Ίων ΛΠΔ, ΔΜΦ, ( 0\χ 
%ν l;£ . 1S 1 2 5 . § ·) «V06 *ΐ ^ΔΦ ίση ϊκχΊΐς* 
%ν ΛΙΙΔ, ΔΜΦ,

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Δ',

f. 1 3 4 . Τ ην iv.Seviv ίνςάν, Ίην ψφχίνασχνΊην φι· 
«̂σ«ν νμ^ιχμβτςον ποινής κχμπύλης, Six τά χζονοϊ 

yr/ζχμμίνης.

ΙΓ%$« χπο Ια Φ >ί ΦΟ πςος οζ$ας Ίη ΔΚ. not) 
xtvfya μΐν τα Δ , $ιχςν\ματι Si τα ΔΦ τόζον 
χυχλ» '̂ β’ΥζχφΒω το ΦΤ. κοίόΒω Si την μβγ 
ΤΣ =  %, την Si Αλ = τy , την S* Δφ =  Ατ, την 

A M  ~  Ν. iicy hr« α'ί ΚΔ : ΔΗ : :  ΚΦ · ΦΟ , 
ιί ίβ ΚΔ αν ίση 1$ ΔΦ ίκλχμβοίνίΐοη, ( { ,  ι a ι· ) 
κ<ν χςχ ηοή αν ΔΦ: ΔΗ:ί ΚΦ; Φ Ο , tfrw α'ν Ar. 
ίχ : : —  SSy: ΦΟ, η ψ Ο = — SxSStj. Si ο αοήΊο

τόζον Φ Τ =  — SxSS>j. &χφίζ" yoiq η̂ν ΦΟ οίπ&ςοη
ίσ  ,

μογ&&. e7X« <)* «J τομ&ς ΔΦΤ, ΜΔφ ομοιοί «·

»»ν, ( ίκ Ία Ι 3 3 · $* Sijhov. )  *<?<ν «(>« ;(#/ αν ΜΔ :
Δφ:: Δ Τ: Φ Τ : &Ιαν αν Η: Ατ:: Ατ: — SxSSy. Αβ

Sir
Ιο Η ϊσονΊοίς κχΙοοΊο Σ, η̂ οιν πχτοίΊό Τ* (ττ/ν. <θ.) Ί/Β ίν· 

1?f eivTt Sv3 Ία 'ίσα civlcp. f a  γοίξ% S v zzz l/S x f+ fy *

ΚΡΦ. Θ'. ΠΕΡΙ ΤίΙΝ ΤΗΣ ΔΕΤΤ. κ, ΤΡΙΤ. Τ λ Ζ .



Β Ι Β Α ϊ Ο Τ  ΑΓ.  Τ Τ Γ . Ρ Ο ΤSrift

*Εϊα) (ft (πίν. κ. %. 2 .) ή ΛΛΓ> καμπύλη. απο  λ‘7St 
iy y v rccrw  αυΊϋϊ σημείων Α ^ Β ηχ^ωσαν έφατίΐόμηη  
μίν lijt. καμπύλην Uj ΑΠ, ΒΣ, οΐΑ ηλακ μΐν καΙαΊ» 
Ο, Ία  A‘£ovi <\'i κοίΐού Ία  II ;;<·// Σ’ σημεία συμβά\.
AHactj' προν ορ § ά4· λ  ccujak «/ ΑΚ, ΒΚ, κ«7α! ΊόΚ 
συμπίνilxaotf ΊείαγμΙναι Ae otf ΑΓ, ΒΜ, κ«7» 7<* Φ Kj 
Ζ αημϊία συμβ(ί?λασο^Ίΐί Κ«Ι>, Ί>] tin  ο Ί& Κ οίχΒείση net- 
ξοο&ηΑω Ιω ΣΛ "α £ ο\ί . η%£)ω <ti >t> >j ΑΓ ο πο\ίρα%* 
ΧΛ, ΦΚ Ίίαρά/Αηλοϊ. ){f/f ϊςω  ή μ·ν ΛΚ =  Χ, « ft 
ΑΚ '” · //, η h* Λφrrr '/, η Λ Κ ~  Μ. Ηκ&ν ή μiv 
EM rnr Al l ~~~<$χ, >j ιίίί Ι5Η -· <Jy **~ <ίζ. iItth di< a>f AE: 
ΕΝ: :  ΛΦ: ΦΚ* a  A' η I’N u /ιοκ(ί§ί\εχ ά σ α ,  ίση κ) 
1η κα!)ολ(Κ*ί ν/ιοκαΟΠγ, tihv  Ίω y h j , ($.  85·) Λ

y : y fiy * ·  Ζ : ΦΚ. ί<ο ή ΦΚ ίση roie κοοία ίο ΐ.
οχ

(πίν. ΙΘ.) $* >tj α>\· Λ Η : ΑΒ::  ΑΦ: ΑΚ, (ωσ tvbeuc 
7 ίκλαμβανομίνης Itje ΛΒ, ομοιοί είσι Ίοί ΒΑΗ, ΛΦΚ 
τρίγωνα,) η ΐα ώ ϊ <F%: dV:: Ζ: ΑΚ. of\»of ΑΚ «r*f 
Ιοίf κ«]α Ίο φ. ίαν 2ν ληφΒη Ίο οέυΐην οίπειροϊον ίσον 
iVet/ Ίω h h v i, otuljj ίταροίΙ&ίμινον. Αό »} κ«7λ % 
ί^ίσωσπ σηvisetrotf, νζ ήϊ η Kuloi Ίο Ψ  yivfletf, 1ζ 
αυΊηα >j κ«τ« 7ο i l , rtfylvlos οήΒνν civil Ίϋ ft
iy. ίν 7» κα7« Ίο φ  2ν }£ισωσει% Ί*$*νΊoff «ν7ί 7ϋ 
7ί IV β ανΊω , tjelotf η Λ Κ — Η, ίσηΊοΐίί κοίίοο Ίο *·

S H > M B i n S I S  λ' .

f. »?«?. "h7z k«7oo 7o Σ η Τ fted/w,
η ttctloc Ίο α  την φιλΖσαν ημιάιάμντρον £μφωνα' 
ίν /χ#ν Ίν ίνρίση Ίηα κοίΐοί το X *ν 7ά>ν o»7T̂ Ce^ *  
ηΐο* Ίο ί χ  v s  ΰμΐΐοίβλητο* £λογΙ<&η> 07Ηξ £*** * *ν



#7uttfosov ο ίυ ΐΰ  ίλ η φ $ η '  iv  S i 7y ί υ ξ ί σ α  Ίή ς  κ α τ ά  7#
*  *AV οίμ-o ταβλητ^ν tohoytftcf.
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2 Η Μ B 1 ft S I 2 ■ »'.

1 3 6 . Tiff e Ai lfyaoj7eu%· rcl anet^oftf
r»i* πλάτης κφ Snuriqete ra£taf λαμβάνκν Α?,
«ι r) τ£ Αχ;, A%® Hffj A/ > »j A A/ > »f ΑΑχ 7α 7σ<* au ·  
ic ii τ  t i t  vet* iv ra le  ςυ^ΐ^άσα*ς tK&itrea* retie την φ*· 
tecctv ήμ*$*άμντ^ίν Ιμφα*νόσα*ς* όπως uv ή φιλζσοο 

ημώαμντςβς της υπο της όο^άσης Ιζίσωσβωρ 
ΙμφαηομΙνης καμπύλης. %φ la v  μον τβ  κ α τ ά  τ& co 
ixbtvt* χςωμν&Λ * tSiv αμ ετάβλη τον  λόγtfeov των fa  
rjj HcSriay ifa ca ce i ayvoifuv' ieiv Si τη kcctcc to Σ , 
TC ίχ .

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Ε.
§. 1 3 7 . T»?v »k&ta*v Sv̂ tSv, την ίμφύάνϋααν rfa 

φ*λκσχν ημι$ιάμςτ(;ον πασης καμπύλης, Α/α της Ε'flees 
*/*'/ς»μμΙνης%

"Κ<?4ΐ καμπύλη ciroteeSv η Β17., Α/βί riff Ε*ς7*ί Α (πίκ 
V- %. 3·) άναγιγξ*μαίν& από Si τωνΊγγυτάτων άντηϊ 
ιημνων Β, Ε , Ζ *’* )  τ<) Α ίπνζ/όχ$ϋσΛ ν α} ΒΛ, ΕΛ, 
ΖΛ. κ- κητζω μ*ν τω Α, διαςημασι Si rt7e ΑΒ, ΑΕ 
rc'£a κύκλων γεγςχφ&ω τα ΒΓ, ΕΦ, ηχΒωσαν Si άπ * 
τάίΐ' Β >(#/ Ε σημάων π^ός ος&άο τα*ς ΑΕ, ΛΖ «£ 
ΒΜ, ΕΟ. ίπιζ·ύχ&ω Si η χο^η BE, η rtf ίκβλη$α* 
** συμβκ^Γω τη ΛΖ /κβλη$άση κατά το Λ , >(φ 
ouvnara γωνία η Ο Μ Ι~  Μ BE. ίπ*ζίυχ$ω Si η ΕΖ 
Χο^η, H&f κίντξω μίν τα Ε , Χιαςηματι Si Τα ΕΕ 
τό£ον κν'κλκ γογξάφ^ο» το ΖΡ, x&f νινοη£)ωοαν οί 
ΚΈ, Ζψ ητξίς όξ&άς retie κατά τά  Ε Ζ σημαία 
ιφαπτομίνοας της καμπύλης, ϊςω Si η μίν ΑΒ — y ,  
η Si ΕΖ cr St , το Si τύ£ον Εφ — S%, η Si Εψ 
Η. κάβα Si η Β Μ =  ΕΟ. Κ«
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ρν Ay , η τ ό  Ασ ως ά μ ιτ α β λ η τ ϋ  ληφ Β ίντο^  τ ό  At 
ίχ,  ως μ ετα β λ η τό .

Π  Ο Λ I Ο Ν, ν
<§. ι 39· ’Fμφαινίτω  η BF.Z οποιανόν καμπύλην.\π\ν. #Γ 

%. 4·) «Ve Αν της Έ ς'ιας αυτή ς Λ *π\ τ α  vyyt^a σημ£α> 
b, Κ , Ζ ίπ ι& υ χ $ ω σ α ν  a) Alt, AF, ΑΖ , ;(*/ >?%· 
&ο σ«ν ίφ α 7ΐτίμ*ναι a) ΜΒΗ , UEK, ΖΔ , άλλήλα*ς  
βνμβοί?λασαι κ α τ ά  τ ά  Η ;(#/ Δ σημιΊα. ίπρζ',ςυχ^ω 
ίί· η re χο^Αη Ι.Ζ , ά  η BE,  ίκ α τ ίς α  tie αυτών κα· 
tu το συνςχίς ίκβςβλη^3ω. ){tyf ά π ο  μ*ν rS  Α η%· 
hutrotv πςος ο β ά ς  τα*ς  ΜΗ, ΝΛ OK, IFZ α} ΑΜ> 
ΑΝ, ΑΟ, ΛΙ1* ά π ο  Αί των Β,  Κ, Ζ ταϊι ΜΗ, ΟΔ, 
ΑΖ «/ ΒΧ, ΕΧ, ΖΨ, κ α τ ά  τ ά  X *> Ψ ση μ άα  αλ- 
λ>ίλ«/ν συμβάλλεσαι· κι-ντ̂ ω /u*v τα Λ, <)<«ς·>ί/α«<7< <5* 
re»f Alt, ΛΚ τ<?£« κύκλων γ ρ α φ θ ώ  τ « ’· ΒΓ, Κφ. 
<»σαυτα>ν κ?ντ^ω τό Η , ά, Αιαςηματ» τα^Η! tyeyqacp· 
!)iu τόζον το  10. *iwa> Αν η· μίν AM =  11, if Ai Ε,Ί*· 
Η, η (it Hfe):=T ή Αν BE=:dV η Ας A B = y όκόν·η
pV ΟΙ :=  Απ , η Αν Ε Γ =  Ay. ίπ&  η ΟΗΙ γων/α 
Ιπλασία  ίςϊ της ΗΕΒ, ( ϊ(*α το  1 2 5 · $· ) άτΰν  της 
ftK=KEZ ($. 1 3 1 ·) Α π λ α σ ία  Αν της ΚΕΖ η ΚΔΖ, η 
*(*  ΟΗΙ =  ΚΔΖ. «’Λα τ ρ Κ Δ Ζ = Ε Ψ Ζ ί  ( ύ \ α  την 
λί{. τ$  185 $·) »ί «*<*, ΟΜΙ.·*?. ΕΨΖ.. Λ) Λ ΐ.τομ& ί 
*<;χ ΨΕ, ΗΙΘ ομοίοΐ ά<ην. <Η?κ«ν ως Η Θ : ΟΙ : { 
ΊΈ : ΕΖ , ( α'ντί τ ό  ΘΙ τό£α η ΟΙ *ui)t5« ίκλαμ -  
,$*Wo/, ως άπΗζοςω α υ τ ό  Α ιαψ ίξϋσα) ήτοι ύ ς  τ\ 
b r .  Η: Ασ. f a  Ai I  ως BE ί ΗΓ:: ΑΕ: ΕΝ , (Α,ά 
την των τμγωνων ΕΒΓ,  ΕΝΛ ομοιότητα) άταν  ά ς  Ασί 
h '·  y :  τ . ( αιτί της ΕΝ ιϊταν το τ  ίκλαμ -
?*Wctf.Jfct y d  ξ τό μ*ν ΕΝ2 =  ΑΕ2 — ΑΝ3 » το Ai 
ι°2 ΑΕ2 — ΑΟ2 , Ίση Αν η ΑΟ τό  ΑΝ λογίζντα*, 
fck αυτής ν π ν ξ ίχ εσ α  τω άπ αςοτω  ΟΤ, At ο η ΕΝ — 

Άταν τό  ΗΘ. «λ67*ϊτ«/ γ ά ς  η HE ως ά π αςο ·

ΚΕφ.Θ'. Ι1ΚΓΙ ΤίΙΝ ΤΗΣ ΔΕΤ. ΤΡΙΤ.ΤΛΗ. 8 7 1
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<?ον, »j 7tqc(jY.<HTetj τα χπαζοτον  0 9 .  ) εκ μόν %ν τη : πξω· 
τη : χνχλcylcc: η κ χ τχ  το y  εζίσωσι: ylveTotf, (πίν. <θ.) 
ίκ  ό'ό τη : ό ευτ ίξχ : ή κ χ τχ  το $ , *£ αυτών <5β  ̂ κ«τ* 
τό f. tV« do >} AM ΰφχπτομίνη t a x , Ίση fet τ$  κα&ο* 
λ/κί tjjs· ύφ χπτομίνη : εκ$ίσ*ι τ% κ χ τχ  Το ζ, ($· 9 , ·)Τί* 
Β ΐντο : χντ} μον τ« ζ ^ ίζ2 τδ y i'y2 , α’ντί 0? 
τδόκ,  όκ2 τδ όχ κ> ίχ *  , yivirxf n AM, *τ»  
το 7t ’ίσον το): κχτοο τό η. ληφΒίντων $$ των uirei· 
ξοήων y χ μ ετχ β κ ή τα  λογι£)ΐντο: τ8  Ίσετομ το ίτΐ 
Ίσον τοίς κ χ τχ  το $■, ij το7? κατ* τό *, τ& ίν το : άν· 

τ) TJjf j/ ’«?%* ·*· <J'y2 τδ ίσ« οουτη , «τ#ν τδ όσ* «Wv* 
Ταί εχν μεν χμετχβκητον λογι&η το i y , «σ*ΓΛ/ τό 
ίττ ίσον το?? κατα τό κ , «τ&ν το): κ χ τχ  το Λ , η re): 

κχτοο το μ' εοον i t  το όσ, ήτοι η V $ χ 2 +  iy 2 ♦ i f f  
τ«/ τό ίψ , $<ty το7«· κοοτοο τό ν. *ττλ J* τό όσ2 ίσον 
το7ί κοίτοί τό £ , των οοπ&ςοτών Κηφ&ίντων% oftrtu 

το ϋ χ  ίσον το?? κοίτα το ο. τε&Ιντων δν *V τ? κ«* 
τοί τό ν εξισώσει οοντί των H χ  Χ£Η V T x ^ T Jy 2 ΤΜ 
ίσων οουτοΓί, νσετα* το in  Ίσον το): κχ τχ  τ ο 7Τ.ίνχ9 

κχτοο το e ΰν εξίσω σα iciv μεν τοθδ το κχτοο το * *τον. 
Τω , *ζοχύ\}/α η κχ τχ  τό ς οζίσωσι:. iciv it  το κλϊ» 
Το μ , »} kXToc το σ' όαν i t  τό κχτοο το π ,  η κχτχ το τ.

• Ούκδν »} μεν κχτοο το ς βκΒεσι: ίμφχίνχ την φ  ̂
Κασχν ημιλχμετξονι τ 8 i x  χμετχβλητΰ hoyi&*vJ ci 
H H κχτοο το σ , τδ it/' »| H κχτοο το τ» τ ΐ * ·

ΚΚ&
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Κ Ε Φ. I'.

Ϊ Ι ε ξ )  τ η ς  ευ ς έσ εο ο ς  τ η ς  φ ίλ χ < τη ς  η μ ι ί ι α μ έ -  

τ ξ *  &cc τ η ς  ί ο & ά σ η ς  ε ζ ι σ ώ σ ε ω ς , τ ω ν  

ο ίξ τ ι  έ υ ξ ε & α σ ω ν  εκ & εσ εω ν .

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Α\
1 4 0 . Αο&άσης της κ α τ ά  το  Α. (π ίν. κα .) ε£ισω· 

σεως , r»jf καμπύλην εμφαινάσης hoc τ α  *Αγονος yt- 
γξαμμενην > tu t̂iv r>jv φιλασαν ημ^ιάμετζον.

Il̂ cxWiBrw εκΒεσις την φίλησαν ημιδιαμετξον εμφαί· 
νασα η κ α τ ά  το Β , (§. 1 3 5 ·) εν η το <$χ άμ εϊά ·  
βλητον ελογΐ&η. άληφ&ω  i t  τ ά  ά π ^ ζ ο ς ά  της κ α τ α  
το Α ^οΒάσης ε^σωσεοος. ακ£ν πξοκυφ α η κ α τ ά  το 
Γ ίζίσωσες, έζ  re  η κ α τ ά  το  Δ γίνετομ. ε π ά  it το  
<5τ 'ίσον το7ς κ α τ ά  τ ο  Ε , τεΒεντος άντ) τ α  i % 2 τ α
ίσα άυτω  , εσετομ το μεν i<r 'ίσον role κ α τ ά  το  ζ ,
το it ior3 role κ α τ ά  το  Η. ληφΒεντων it  των ά π π *  
ξο~άν της ίευ τεςας  τάζ εω ς  της κ α τ ά  το  Γ {ζέσω· 
σεωί , τ α  ί χ  α μ ετ ά β λ η τ α  λογι&ίντος , η κ α τ ά  το  
Θ ΐ£ίσωσκ yiverotf , εζ  ης η κ α τ ά  το I , εζ άυτης

X&f της κ α τ ά  το  Γ , η κ α τ ά  το  Κ. εζ  αυτής  it
’̂ Η της κ α τ ά  το  Η , η κ α τ ά  το  Λ. ακαν η ζήτα· 
μενη φ ηλασα η μ ώ άμ ετξος Ιση τοΐς κ α τ ά  το  Μ.

Π ξοκά& ω  it εκ $ εσ ις , την φ ίλασαν ημώάμβΤξον 
σημα*ναοα , ($. Ι35·) >ί κ α τ ά  το  Ν , iv # .tfitv των 
άγνωμων αμ ετάβλη τον  ελογί&η. ο π ά  το i«r 'ίσον 
τοΐς κ α τ ά  το  Ε , το it  i % 2 , τοΐς κ α τ ά  το  Δ , εσε· 
T«f το  i r 2 Ισον role κ α τ ά  το  δ . Αο' to iz/io·2, ίσΐν 
Tĉ  χλτ*  το Ο. ληφΒεντων it  τίον. άπ&ξοςων της 
κ α τά  το z ί£ ισω σεω ς , εσετοη το  ϋιτ. ίσον τοί? 
* * * *  το Π. i /β tie. τ«ν κ α τ ά  τ ο  Π ^  Γ ί£ισωσεων
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if κ α τ ά  το  Ρ ylverotj. ληφΒεντων $ε των άπείξοςίόι 
την κ α τ ά  το  Γ εξισωσεων, τ 2  <5% μεταβλιητζ λοψσν 
Βέντον , η κ α τ ά  το Σ εξίσωσα’ ylveTUf. εξ  αυτήν St

j t *is  ύε iij 
ΥΜΤα το

. εξ αυτήν 6ό v&f Ttis κ α τ α  το  Ο , *} κ ατα  το 
X yiverotj , $ιά την Kurd το  Ν , η κ α τ ά  το Ψ.

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Β'.
1 4 Π Δο&άσ*ιν rijy το Λ  εξισώσεων , rifc

κ α μ π ύ λ η ν  ε μ φ α ιν έ σ η ν ,  τ»?? 'E<y<W 7 * 7 ξαμμενψ*
την φ ίλ η σ α ν  jήμ ά ϊιά μετςον  ευξ& ν.

Π(Όκ«^ω ίκ^ίσ/ί »j κ«τοΐ το , ay  εν ί) το #>/.· 
τ ά β λ η τ ο ν  ε λ ο γ ί& η  ( § .  Ι 3 7 · ) λ^) *V/« t o  /k jv  ίσ .Ίσ ΐβ  
το7ν κ α τ ά  το β , το <5* re<V κ«τ« τό 7 » mV 
κ α τ ά  το £ 1  ε ξ ίσ ω σ α ,  w e to t f  τύ μεν <5ατ Ίσον το7ν κατά  
το $ , το Α! Λγ3 το<4· κατοο το\ t. ho  το ίχ £ σ 2 Ίσο», 
τοί'ν κ α τ ά  το ζ. των άπ&ςοζων <te την ίευτ&ξάν td r  
ξεων την κ α τ ά  το SI εξισώσεων’ ληφΒεντων-, »σϊτ«1 
Το β ehj Ίσον το7ν κ α τ ά  το η. το 7 *?  άν , άμ ετα­
βλητόν λογικέ ον, ( §. 1 3<5.) εξ  ΰ ίηλον οτι *j το — 
^ χ % = ο .  ακ$ν το Η Ίσον το7ν κ α τ ά  το Β» η το*ο 
κ α τ ά  το ι, Λ λ» , .··

Τα) β'υτω «5>ι τςόπω ευςεΒησετομ η φ ιλίϊσα ,άμι&*’ 
μετξον y ληφΒάσην την εκΒεσνων,. «V #. τ3 ty  * * 
το ίοτ αμετάβλητον έλογί<8η.

Κ Ε Φ , '  ΙΑ'. '

τ^$* έ ν ξ & ε ω ς  τ η ς  κ α μ π ή ς ,  e irM  τ *  
σ η μ ά ν ^  εν φ  η κ α μ π ύ λ η  μ ε τ α β ά λ λ ω  τ ο  

κ ο ϊλ ο ν  εις κ υ ξ τ ο ν , η τ ο  κ υ ς τ ο ν  εις κο ιλον· ,

*Η-

t{cfj την κ α τ ά  το 7, η κ α τ ά  το  1’. εκ τα\ 
την κ α τ ά  το  · Ρ η κ α τ ά  το  Τ ,  εξ  ην η
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2 Η Μ Ε I Ω Σ I Σ.
1 4 2 . Ύο π άση ς τεταγμενης άπ&ξο~ον της δεύτε- 

φ,ς τχ£εω ς καταφ ατικόν  μεν ετ ιν , txv το ν.υςτον 
της καμπύλης 17Τ* τον Ά ζονχ , η την Έ ςΐχν ί^ζαμ- 
μίναν ?/ αποφ ατικόν δε > ίχν το  κοίλον. ( τ>;ν 

τ£  §. 1 2 6 .) *71 & & 8 δεν Ίων μεγεθών ex κχ ία- 
ψβ(τικ3 oc7τοφατικον γ ίν ετ α ι , η το ά ν ά π α λ ιν , μη 
ΐξίτεζον ήτοι τω μηδέν), η ά π ά ς ω  μ εγε^ α  ίσον γε- 
ήμενον, hoc Τ8 Τ0 το άςημ.'νον της δευτΐςχς τοίζεοοδ 
απ&ξοΐον, 7ΐ(>)ν η την όίαληφ ^ ασαν  τro$«v μ ετά -  
βί/,ην ήτοι τω άδενι 'ίσον γ ίνεται, η μ εγε^ α άπά^ ω .

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α .
1 4 3 * Έντίυθρν ή της καμπής ευςεσις ποξίζετοίΐ, 

)j|(β&ντ-νν 7 *̂ » των τί;4· δευτέςχς τάζεω ς άπαςο~ων της 
ίάάσης εζισωσεως, τ5  δ χ  ά μ ετ α β λ η τ8  λ:γ*&έντος, τί· 
Siretj το δδι/ ήτοι το ο, >5 τω οο ίσον, ίκατες8  δε τύτων  
ν-βμΐνα, τ ά  ίσα  τω X , ατ8ν  τη άτια τετμημένη ποςίζον- 
τη. « j t’a v  μεν too 7τοξί&ίντα πξχγμχτιω δη ω σ ι , τοσαν - 

τ«ί >j καμπύλη εχ&  κχμΎίάς, όσα τα ευξε^ίντα ίσα  τω 
X’ «*ν iV επ ίπ λ α ς α , δηλον οτι όδεμίαν καμπήν «%« καμ· 
*νλ>ί. „

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  A .

*44· ΑοΒάσης t ĵ* κ α τ ά  τ ο  κ εξίσωσε ως , τη9 
ψφαινάσης καμπύλην διά τ 3  “Αγονοί γεγςαμμ ίνην , 
,J v̂v τ^ν «ν a'urjf καμπύλην.

ΚληφΖω της δοΒάσης εζισωσεως τα άπαξοτα Ίης 
ΐξντηδ τ ά ζ ε  α ς , τα κατα το' λ , ομοίως κ> τα Ίηα 
lvJ fyofi·, τα κατα το μ. κεί&ω δε το δοιγ =  ο. &κ£ν 

το—2α<ί% 2 =  ο. Λο το χτπζο. κ«<0 ω παλιν το 
ŷ==oo. εκ Τ8Τ8 η κατά το ν εζΐσωσις γίνεται, εζ 

^ >? κατα το £. *ν tS? κατά το κ £ν ?£/σωσ« τ<-
Σ 2



Β I Β Λ I Ο Τ Δ 1* Τ Τ Ε Ρ Ο Τ2 7<5

S ivrcs χντ\ t 2 % τύ ϊσΰ χύνω, η ν.χτα r ο ο ify· 
σωσις ylvsrxf

Έοί'ν ύν >j ΖΚΔ κχμπύκη y ςχφη , ( πίν. κ . χ .  ζ.) ή 
ύπο τηi· κ#τ« το κ ίζισωσεοχ ψφαινομίνη , (πχξαβολη 
yoit> h i  T(fW<: βχΒμΰ. <§. 2 ) ( ) . τΰ I. /3</Βλ. eofv 7*? 
y  — χ  =  ζ, ^ % « rr= Φ «V τ»?ν κ«τ« το 7Τ μιτχβίλ·
λετομ.) (7r/v. κα.) ληφ&άσχ Se η ΓΚ =  % =  <&, »χ$ξ 
η r A  =  y = o i ,  »f ΑΕ τ# Θ Ι  παςχληλοί, 
ληφΒν <$£ »ί Αβ =τ ΓΚ , »| ctVo τδ Β χγομίν)1 τν 
ΓΑ παςα?ληλος , «τ«ν >' ΒΚ eaeretf Ίση τω y, iio 
το Κ σημ&ον h 'iv η ζητϋμενη καμπή. κατ οίυίό γ»ξ 
η ΔΚ καμπύλη καμφΒοίσχ μεταβοόϊλα το κοίλοι «V 
κνξτόν.

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Β'.
Ι 4 ί>. T»jv ·κθ?σ/ν tu^ev, ίί ηε το τηε κοομτν 

σημύίον ποξϊζετομ h  reus h x  τηε Εςίαε y%aφΜνχε 
κχμπύλχιε.

"Ετω >j ΔΕ καμπύλη οιrciccSv, <5W τ^ί Α (πίν.*· %.
6 .) ‘Ε ςίαε γεγζ-χμμίνη. α π ο  ί* των ey y υτάτων σημ&& 
Δ, Ε ίπο& ύχ& ωσαν  /χίν το λ  xi ΔΑ, ΕΑ, V)$v‘ 
σαν tie τηε καμπύληε Ιφαπτόμενομ αα ΔΒ, ΕΓ. *9$ 
απο τδ Λ σημεία ηχΒω η . μίν ΑΓ ττ̂ οί οξ&*{ T9 
Α Ε, *ί ίί ΑΒ tj? ΑΔ. ?(£/ κίντξω μίν τ ω  Α» 
ςημχσι ro7s ΑΔ, ΑΒ τ«£α κύκλων y ey ξχφ&ν r*  
ΔΚ, Βφ. h a  ή μεν ΑΔ— y, το $  το̂ ον ΑΚ·— 
ύ%. ύκ2ν η ΚΕ =  fy .

Κ*/ h e *  η ΑΔΚ ωε οζΒη λογίζετομ , »ί
συν τ0 ΚΔΕ <V»j. ( »j ΔΕ ωί ivBetot TV
συνεχιζόμενη εκλαμβοίνετομ i/of Τ>)ν ίοίντηε σμ*κξοτν^) 

η ΛΔΒ συν τη ΑΒΔ μια οςΒη *τη* V αΐ *  ^  
ΕΔΚ. ομαχ οίςχ τ χ  ΕΚΔ, ΔΑΒ τξ'^ωνχ. h o t  of X# 
το ΕΑΒ ομοιον ίκχτίξω των ΕΚΔ, ΒΦΟ, *ξ *



ΕΚΔ , ΒΦΟ όμοια άσιν. tx£v ως ΕΚ: ΚΔ : :  ΔΑ : 

ΑΙ3, rjra us <$y : ί% : :  y :  ΑΒ. if ά ξ χ  ΑΒ z=zy$%.

w  ίε  y&j us ΑΔ : ΔΚ : :  ΑΒ : ΒΦ , (  r»?v ruv  

ΛΔΚ, ΑΒΦ τομέων ομοιότητα) ήτοι u s  y : $ X : :  yi% :

b
ΒΦ , η « ξ α  ΒΦ =  <J%2. *πάι $ε χοή ως ΕΚ : ΚΔ : :

1 /
ΒΦ: ΦΟ , ήτοι h j  : ο χ  : :  $ χ 2 : ΦΟ. ίιο if ΦΟ = 5

..........................................
ί% 3 . εάν αν τ α  α π α ξ ο τ ά  ληφΒχ της α ς τ ι  ευξεΒα-

' 5 Γ
σ>?ί· ίκΒίσεως , της την ΑΒ εμφαινχσης, τ £  ό χ  « μ ε­

ταβ λ η τά  λογι& εντος, t jn e t f  η ΓΦ ‘ίση τοίς κ α τ ά  

το Α. (πΐν. κ β .) Sio ή ΓΟ  ίση τοίς κ α τ ά  το  Β.

"Εςι $  if Γ Ο , η υπό των εγγυτάτω ν ίφ χ π τομ ε-  
ια>ν Ε Γ, ΔΒ πεξχτύμένη κ αταφ α τικ ή  μ εν , εάν το  
της καμπύλης κοίλον επ ί την Έ ςίαν  Α εςξαμμενον' #* 
αποφ ατική $έ , iav  το κυξτόν. ίνα $ε εκ κ α τ α φ α τ ι­
κής αποφ ατική  ήενητα/, ήτοι τω  ΰόεν), η τω  άπ θ ί­
ξω πξότεςον ε£ισ£τ«/. eV/v if κ α τ ά  το  Β εκΒε- 
*ι :  η ζηταμίνη , Λ’ ης το  της καμπής σημάον ποξ'ι- 
ζετοη.

Σ Η Μ Β I U Σ  I Σ.
§- 1 40. Έ υ (ε ’}ησεται το της καμπής σημ&ον, εάν  

η δοΒιίσα εκΒεσις ή κ α τ ά  το  Β ίση τω ό$εν) η τω  
απ&ξω τ?Β η , ληφΒίντων $1 των άπαξοτω ν της ίο- 
Βασης εζισωσεως, τ ά  ίσ α  τω <ίχ , i y , χ&} Sty iv 
αυτή τη εκΒεσει τεΒη.

Σ  3
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Λ Η Μ Μ Α .
147· 'Εςω κυκλΗ τόζον . τό (π ίν . χ. χ . ) 

ΛΚΔ , a κίντξον μϊν τό  Β , ημιβιαμετξοο $β η ΒΛ. 
vevogSu b'e ^  καμπύλη η ΛφΚ το ιαυ τη , u~e α%3«. 
οη* ήμιό'ιαμίτςα τ ivos , οΐον τησ B E , avotj το tt7ii 
τη^ ΕΦ, Ttjs οο7τολοομβΰίνομΐνϊ]ϊ ΰπό των $υω χαμπυ· 
λαν ι Ttrqayuvov ‘ίσον oqBoyuvIu Ίω υπ ό  tivos ev&etcts 
yvuTtjϊ  χ&{ h iq u s  Ίσης τω  ΑΕ τάζω. ν'ςω όό η μιν 
BA— Bl.— a ,  η $β BO:r=y, το ίβ τό£ον ΛΕ =  Ζ , 
η h  βηΒιΊσα yva^vj ev&uu Ίση β . άκπν η Ε Φ = «— 
ι/. ho το β/. Ίσον τοΊς κ α τ ά  το  Γ. ( πίν. χβ . )

Ή ίζΐσωσις aw αυτή  την ΑΦΚ καμπύλην ίμφοΰ· 
να , την άνα^^οαφΒασομΐνην hoe τ& κίντςα Β us 01
« L *

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Γ\
148. ΛοΒασηε της κατά το Γ  $£ισωσεως, ίυςβν 

την καμπήν iv rg  χαμπΰλg rgf υπ' αυτής ίμφαινο·
μΐνη.

Ύων αυτών καμ ίνω ν , των xgjj tv τω πςολαβονΤΙ 
λ ή μ μ α τ ι , ηχΒω η Be tiyyma rijs BE. χομ κίντξ* 
μϊ-ν τω Β , όια^ηματι ό'ό τω  ΒΦ Τ όζον κΰκλΧ ψ· 
7 ςάφΒω το ΦΖ , ό χάόόω Ίσον τω ό χ . Xj άλάφ Β *  
τ α  ά π α ς ο ΐά  τηs κ α τ ά  το Γ ίζισωσβως. tixSv ισ/Jtlf 
7o o/. — Lt , ίσον tou κ α τ ά  το  Δ. ί π α  pe us oL·· 
ΒΦ : : I'.f: ΦΖ , ( hoc την των BE* , ΒΦ2 τομίων
ομοιότητα ) ητο/ us a :  y : :  a y h j  — 2octy : <fo· * 9

β ' ~ 7αςα όχ Ίσον t Us κατά το Ε. ληφΒίντων ttv των a ita · 
ξο*>ων της h u r t(>xs τu£eus Ttjs κατά τό Ε ify ro i· 
tsus , t S όχ αμετάβλητα λογκ&έντος, η κατα τ β 2 
πξοκυπΊα ΙζΙσωσις. ί ζ . ηε  ποξίζόμε&α τό yfity >i(r6V 
to\s m t u  τό H. k« c£)» η ίνξεΒασα exBsais (§. *45·)

* 73 Β Ι Β Λ Ι Ο Υ  Δ Ε Υ Τ Ε Ρ Ο Υ

JSr·



\οη τα tfev) , ( §. Μ 6. ) ως tv τα Θ cqarctj. in 
ταυτης τη : ίζισωσεως ή κατά to I yiverotf, tv q 
rtbivTcs άντ'ι μεν τδ <5χ2 τδ ισα άυτω , τδ t>c τής 
vara το K εξίσωσε ως ποξιζομενα, αντί λ' τδ y^jy 
τδ ίσ& αυτοί τδ tv τα Η , ή χατοο το Κ ylveraf 
t£«ra<m·, νς »ίί' J? κατα το A , e£ atmjff dt >f κα· 
roc το Μ , πεμπτ* βαθμΰ νσχ. f l  αυτής δν iv fe · 
θεντος τ δ ccyvoostt y , (* 35. τδ ι. β ιβ λ .)  γνω&ήσε· 
r#/ >? ΒΦ* t£ >ii' dijAsv ylveraf το της καμπής σημοίον.

Ταυτα μεν ft} τα της 'Ανάλυσε ως ς ο ιχ ά α  Ικανού 
το7ς πςω τοπάςοις. ό <5β άπ αςτ ίν α ι ίαυτόν βαλόμενος 9 
r&j *π) το τελ&οτεςον πξοα'/ayotv t τΰ ς  πεςι αυτής  
συγγ^α-ψανταί μ ετεςχ ί& ω  , lflu> πόνω ?C) μελέτη το» 
vV αυτόν πξοτιθεμενα Ιπιλΰων προβλή μ ατα . τδτο 
7«C απάντω ν των yυμvασμάτω ν συμφοςωτεςον, ^  
»£<ν μαθηματικής ψ π ν ή σ α ι δυνάμενον *πιςήμης.
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Π /y.

(A) t ' x ,  A -y, i - z ,  ci-'ft | (B )0 , χ , n J (Γ) «hp, «fy, <i0̂ ,

(Δ) ο χ , J ’y, <Pz, ΰ'ψ | (E) &χ, <Jy, Az, , | 0 ? )z ,  y, z, έ ,  ψ

(H) % ,  % ,  Afz , Αίπ [ (Θ) r Z) A*y, A’z, Α2Ω | (I) JJJy, AR)y, AWz, JAfo 

(K) Α3χ, A3y, A3z, ΑΏI (Λ) $~'χ} υ~*χ, A 3̂ , Α-2κ , J"z , J'x, S\, Α+χ,

(M) «-H^H-y-i-nlCN) ^ r z+(f’y+ J'ii ] (Ξ) J (O) A’z , Ay2, α°ω

(Π) β + α χ + ζ -Ώ  | (P)«Α* -t-Az- Al ] (2) A2y A’Z - Α2Ω j (T) Α ^ ν Α 3Ω

(T) S% ·+■ Αω - Ay | (Φ) ΑΑω  - AAy j (X) Az -f. Αω  - Ay | (ΨJ AAz -+- ΑΑω  | (ί2) χγ

(a) %Ay y$x | (β) xy -+- x fy-*-yh ■+■ Ay Αχ I (r) yjy y h  -*- ty h
(A) χγ'-1 0 0  xyAz·+■ χζAy -+- yzA* | (0  xy=r> I (?) xyz =  cz j (θ·) Ĵy .+. yAx= As>
0) & xyz=nk ■+■ ζΑω I (*) Δχνζ — xyAz -+- x;zAy.+. yzA* j (λ) ŷzQ 

00  Xyẑ Q -+- xyoJz ■+■ χζΏογ .+. yzfiÂ  I (0  αχγζ \ (g) aZyh^-uyzSy+ayz$xt 

( 0  xy I 0 0  xJy -*- )'h I (?) z2 I ( 0  ^xh ( 0  3y2Ay | (y) 4«χ’̂
~ C6 « β

_ϋ~ * » —μ
(<P) ναχ’ ‘Αχ j (χ ) ν. α-+-χ \  Αχ | (φ) ν,αχ* Αχ=ν· αχ  Κ 2%

0 0  μ .α ίχ ' ί  ί χ - μ α ^ χ  . οχ | ( Α)  μ  α ^ %> χ άΧ—,Χ α “-*-'Χ
V

χ 'X



Π 1ν. β'.

(A) V y I (B) f  W  £ z r h = th v x » -*
(Γ ) II a'-*-y - ~ ! ry·'-' J y = I  a% _y'V · •'/’“ ‘t y -  '  / “ 'ty

(Δ) μ. a r ^ T y v f  ~ Ί γ = μ  α* <~V~· »γ,’“^ = μ  y '-ty

(E) |(Z) αν)’χ “~ ' δ χ + α χ  Jy | (II) χ | (Θ) yJ^-^jy

(I) x —xy~' |(K)y_ ,i^-i*xy“ *Jy=3 ιΛχ-Vy· }  —y<lA-yJy '

(A)y^ = z  | (M) χ=)·ζ | (N) ^--yJ/_t-/Jy | (H) ^ -ziy= yJ/

(Ο) $% -χ$2 =:)■$'' | (Π) y^x-xJy=tI/ | (P) αχ j (Σ) ayJ^-a^ly 

(T) χ | (T ) yj^-^jy J (Φ) /ΩχΛ -t- / Ω ) · - xy/tfa - χ )Ώ^
«y «ya " ' ζ'Ω2

(X ) xy | (Ψ) e^.+Jy | ( β )  Λ!χ-Η<% I (a ) aJ^Jy | (/3) a^cWy^aJycMy

(y) i_ <V (J) I CO Oi (0  J y ^ -J^Jtiy | (?) V/J^«
a m—i # μ~» <ty 5ya

(θ·) μ .11χ =  μ οχ » Μχ (0  ϊ Γχ  ( * )  ά°χ =  χ (λ )  αΛχ

(μ) αχ | (0  | (ζ ) 6°χ-4-?0̂ -ν-30η =χ - 4-ζ-(-ίΐ

(ο) α ϊίχ-*-&$Ώ.-βΰζ | (ττ) αδχ-,.β 'ϊ0η .-β)αζ =ζα)χ + β ',η -β /.



π/*, γ.

(E) «χ^χ I Cz )  ̂ x3'HE x4 1 (H) « z4̂ z | (Θ ) ^  x5 1(0 fiz~3h
4 β 4-HI.,3 50

(K )_β_χ~ζ*Α β_ X~1 - £  1 (Λ) «χ’Λχ |(M) £■+■ i : αχ2 = α « ^ = 2« ν'χ3
-3+1 — * r~X? 3 3

(N) Λχ. "»«Γχ. |(H)-^-h i : «X =  2Λχ' ΐ [ ( 0 )  μ V ^ t f . l‘~'vxrlfy
V

v

( Π )  μ  ^ α , Η -χ ’.μ ' ^ , ' ,ί 1 χ - ί ί .  λ 1* -η %J ~~i · νΧ" ~ * J^£ ,
V V

(P) μ- y + i :  μ a*+%’*-=!Z1 β'+χ'ίτ.I (2)- f .  azfaVcf'+tf
V ^

(T) V 2Χ̂ Χ· «2-+-X"T—i. ν'Λ2_1_^21 (T)_i_-»-i: £  a* **■+.%*■»_______ _____“ 2 8
(Φ) =  α$χ·+·2%ϊχ. αΖ~ι~χ2 *'
(X ) — 1 (^) 2 ^  ^ «V + X 4 I (Ώ) ^x^yYcc1-Λ-γ̂  =  2^χ· * 2 ■+■%* ~*
( α ) — α* ■+* 7* -ν 'χ  ‘ * I 'β) 3 « X Ό  -+- 4 7? h Y αχ-+-χ*

Ο ) 3 « ^ X - t -4 X 3^  ι/α ζ 3-+-χ4— 3αχ 2̂ χί4χ3̂ Χ·

(A) xvh \  (B) Αχ’  I ( Π  *Αχ’  'fa—t fh  | (Δ ) ι χ * 1

( ί )  7  «x3-hx4L  T^ X 'V x^



^Z„*z?y -r?’■ \<£jw zy-%'a/iX - ̂ ~r7-
7fzz -?J ’£ΐζν \ψ-7. =  *ρε» “ CO | zf zc \QV — ty" ( ώ)

t% · X S# J*L
^'ZZ,=X^^V-Q') J *2= ^ -,?/ »  (3) I χ ,ζ= ^ -»  QO I Α ζ = *κ- κ* (A)

%_ _X10 _£ _A_ _  ii!z
t%-%»y4 i» c - = J.j('-JC»/4 ε» ζ - = ε» ζ : - (g/) J ,+τ—ί  twc (*0

Ji-Xv/lX rX-Xv/iX __*£
v£ ( ϋ )  I ~^fs» =  Xf ^ c (A)

, Χ - Χ ί ^ Χ X »  j/C zX~Y,y> A% , 7 - Χ »  Λ  ε/ι
* f E» =  T-ty* Α »  (X )  I =“ / f c ' - V  (Φ )

ψ/λ r̂ _-· - W
χ$ζν = Α μ z ·,*“» ( x )  | * f t» =  Xj»*c ·.%-» (χ )  |Xp"6»=/f.<c(s)

% W zf\ g ̂  £)
*«» = t& (d) I % ^=κ- » ( ι ι )  I &*=,%-%»(o) ; ti=jc-XV/l (g)

_λ_ ,X - X g / t X

χ® =«x-xg>t Cn )  I ε* ( η )  I ,^ 2»  ·»£_.*%-+-» A (v )
^  ·» f  -  xXH-p.^X-!-» a  (3 ) I _c/ » f - 0 v  Cl) ! W * * * - ^ (/ c  (©)

\ v i J * t - A tv - J * =x*v/i  Χΐ  * Λ ^  (η ) I ty h = X f  (z ) (g)
V- ZA — X ( y )  [ z£=X-*-v ( j )  I A=X-*-vyi (a) I «^ f/ l Zf (y)

f  •“.'ix



*Χ ίϊ*  tX—zW
«fl^ y y = ^ -* y »  V - c i *)  | tyX* (/) | zX_ zV y  ·ι ( ^ )  | ( λ)  | γ  ·ι ( j )

Λ ’ ■» ^~|~» Χ-Η»
*fX« 0  I Υ'φ > = Χ $ & *  ο Q0 I %-*-*Vmdv =  X fd » sn  W

% Η— a> · % Η—*>
tX-H»yg/g = ^ o  (0f) I X^Ytfv = tyti” 0 (v)

%-+-# 7Tj
+XHr-» Ϊ VV =  — — ^ ( o )  | C^J±_? T  w  = Χ ρζ/υ£  (Λ .)

•w Xh-» 11 X-hb Χ-+-»
I Yv =  W®c Cx) I X"1-» W = Xp0f® (φ ) I Xptf»V== i\’̂  (X)

Χ-*~» Χ-Η» %-t-»
, #»ε = w<2> Cl) I '%&** =  V3 (2 ) | ^ »  = (a)

♦*** ,x*» ,**». Xf»
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(Γ) x̂ y-t-ŷ x=»^x | (Δ) γχ=«’λχ | (E) xJyVayJyJx-ny*8χ'=α'χ&/?
% yC

(Z) x bf ̂ %ySy$%+.f&x=A‘% $■£ | (Η) χ̂ -*-)’$χ=Λγβχ 
(Θ ) χγ=\&χ | ( I )  I ( K )  x+ y= z  | ( A j  $χ+-$γ~$ζ

x-+-u ____
(M) ίχ-^-Sy—iz | (N ) A z — Λ χ -t-y

x-+-y z · κ-t-y
(S ) iC S y = y h - * - x y h  I ( ° )  < *y = x z  | (Π ) < * V - * -x V |
(P) S y = x^z-^7.Sx (2 )  x 3J /--^x i zJ%. =  x 2z'‘ Jx  ■+· fr’ zJ'a;

(T ) α,χ%7='£·£δζ | (T )  a %Jz —z2<$% | (Φ) J z = |  (X ) - J  =a_i λ
Z* Z Λ

(Ψ )  - χ = ι λ χ  I ( & )  - Χ = λ χ  I ( λ )  x ' & y ' - + . x y S x $ y — x ' $ x ?

(fi) A x^y'-t-tfz& x$y·= αχ*ίχ*  | (y) a $ f^ .z $ x i$y—A$x | (tf) χ£ζ=<ίτ 
(e) i y  =  a J r - t - z J x  | (S') S y ^ -a ? ίτ'·+ .ιαζ$% $τ·*-'Ζ ι «ίχ1 “

a aa
(̂ ) Α*$τ7-ι-2&ί.£χ£ΐ+ζ1£χ* +>ζ2$χ*-ι-Αζ$χ£τ=ζ α$γ?

(θ·) 2ζ*$'%**~ϊΛζ$χ$τ+α,'ι 3τ%=ζαι $%* | (#) ί ΐ= ζσ3χ  1 00 ^τα= σα̂ *
06

(λ) ιιζΛ$ % -ι-3<τζ$χ*-*.σ·'δΧ%—α?Λχ*\ (μ) ι τ *  * . ϊ« ζ + .α 'τ = Α *
O') ae61y1H -3axy < r-i-x :‘o,a= i» ax l



ILV. ,V.

«)'% $x2
(B) <ϊζ-*-χ** Sz2 =  ct2 χ  ί χ 2

(Γ) 2ct2y2ci%^1tctyy2$fo ά'/β)-αχ ί}χ-ϊ-χ*. a 2y  by2-'let2y) y*$x?
%a

(Δ) ^ S y 2^ x y i χ£γ=χ*$% * I (E) %=Υ·$$χ3~*^Υ* | (Z) £ = O rc iy

(H) S y ^ r S y  | (Θ ) Syz^r^Sy2 | (ί) J^ 3 =  r 3cfy3 | (K) Orcfy=y· 3r J y 3- 2 Jy 3
τ2 Jy3 »^ν T(Ĵ 3
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y—β—α y—β—χ y-β—χ l-p-ci1 7_ /> ,2 y—β—χ y — β — a



~  ·«·



n>. jjy.

(Α) (B) β$χ~Λ*$χ
% β

(Τ') βχ*$χ-& 3<$χI (Α) β χ 2-α,3. <$%— ο\ (Ε^χ^αγα.
%* %2· 1____ _____________ j /is

(Ζ )  β , α 'γ α , Λ  yet (Η ) le tz j/a -t-ο 3 (θ ,  α χ * γ α -α 3γ χ .  fy \ ( J )* Z 'Y * -*  γ χ .  <ϊχ=,
ΐ/β  y& __ Y x  χ χ-γ% _______  _________

(Κ) ettfYet—tL3 γ  X  | (Λ ) cf.a . γ*—α \  χ ](Μ) χ —α ι(Ν) γ # χ . V  α χ -  Ζ*~Υα*χ2-α χ 3
(S) ζ « ? χ - ϊα χ \  $χ (Ο) ι^ χ -^ α χ 2. ί χ —,ο | (Π ) 2* χ = 3 J (Ρ ) Ζ = ± *

2V  α*χ*-αχ3 3
( 2 )  Η__ .Λτ3

- %χβγ
<τ > ν = Υ 1 ϊ Λ 7 3

-  txity
(X) ίχ$ζ$σ -HZfySSr-ziffifa  I <Ψ ) Ζ=ζ2χάζΛτ

^  <£σί<$χ-όχΑ3σ
(λ) U^jSyiff* (β) Η =  ycf<r3

<Τ) 4>K=z£y | (Φ ) α κ = ζΑγ 
to %

(£2) Zz=£%$yS<r

" i%S3& Αχδσ'-Υ Ĵ eMy
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(λ) y<Jyâ z-*“̂ Ẑy· =s$n | <jx)$y· ySySSχ-*-ΰχδ<r2=J$n | (Ο δη=γδδ%-4- ^ Χ

i*3 V i x + i f
( ζ )  $<7a =  δ%3·+- $y* I (0) δδχ =  - fySSy J (tt) δττ y^y (£) H  =r ySo·3____

^  * 2>χδ<Γ — γόχό'όχ
(<τ) H =  y$J· (t) H= yfyfo

$Xfo7iytiyHti% d tf—ySSy





ttV Μ .

(A) ια ,χ - f  I (B) Η— oV | (Γ ) a fy —ySy | (Δ) j (E)
—' $%ί(ϊγ u?

(Z) Sa=SyVy\+o?\(H )A fi=Sf^V yi ^ a ' 3 1 (Θ) y% -H ^J= o  j (I) -
Va «3 ______ _____ _

(K) -fyS S y^ ii3 I (Λ) ίσ* =  cfy3 a  =  ^ V !
a — Mty «3 iy3

(M) H =  _ L ^ p ^ 3 I (N) H= 1 (H)Jg-Wy1. ^ 1 ( 0 ) ^ = ^ .  ^
Λ ίσίίχ—ίχίίτ «2 os2

(Π) cW<7= y y ^ c f c f y 4- &*<J<5y | (P) - ίγβδό — *·y2<Jy3- y 3cSy<Wy - d&3y<JyAJ·y
a  Vy*'*-(x2 o f V y * +  'oP

( 2 )  a$$x~$y***~yS$y | (T ) SffiSx^Sy3y/y*+.n% -hy ŷSiy ν'j/2-»·
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