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ΑΡΧΙΜΗΔΟΤ ΘΕΩΡΗΜΑΤΑ,
Ο ΙΣ  Κ Α Ι Α Λ Λ Α  T IN A  Π Ρ Ο Σ Ε Τ Ε Θ Η .

Λ Η Μ Μ Α  Λ'.

ο πεξϊ τον κύκλον πεξίγεγ- 
ξαμμένον κανονικόν πολύ
γωνον ίσον εςιν οξ&ογωνίω 
Τξίγωνω, 5 η μεν των πεξϊ 

την οξ&ην γωνίαν πλευξών ίση τη τα κύκλα η- 
μιΛαμετξφ' η cte, τη τα πολύγωνα πεξιμέτςιη.

Kccvovixov πολύγωνον t το ΑΒΓΔΕ πες) τον 
ΘΛΖΗΙ χυκλον πεςιγεγςαμμίνον. οίνο τδ κβντς* $
ιπ \ Το τηε χφηε σνμ&ον Θ ί’ττβζευ%&ω ή Κ0 . *<?« $  
τδ ΠΡΣ τςιγω να, η μεν των πες) την ος$ρν γωνίαν 
πλευςά ΠΡ, 7ση τ£ ΚΘ' η &  ^Σ, rjr τδ πολύγωνα 
πεςιμίτςω. λέγω , οτ* το ΑΒΓΔΕ πολύγωνον ίσον β?ι 
τω ΠΡΣ τςιγωνω. πίν. Α. % . I.

ΚΑΤΑΣΚΕΤΗ.
*Αττ<5 τδ χ,εντςα Κ επί τε τα  Α ,Β ,Γ,Δ , Ε, ^  

τα των επαφών <τημ£α Ζ, Λ, I, Η ίπεζευχ^ω σμν of
A a £Α«
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Κ Α ,Κ Β ,Κ Γ,Κ Δ ,Κ Ε , βίΚ Ζ,Κ Λ , ΚΙ,ΚΗ. *> τετμη$ω
jj ΡΣ « ί  ί'σοο > too 1’ Γ , Ί Φ ,  Φ Μ , κτ. (cc)·
styj επεζευχ^ωσοον αι ΓίΤ, ΙΙΦ , Π Μ , :&/ ou ε$ε.

Δ £ I 2  I Σ
Τ *  Κ Θ Δ ,Κ ΙΔ ,Κ ΙΚ , κτ. τξίγωνα 'ίσα άλληλλοιί 

«V;V. « {« w W  ^  ™  Π Ρ Τ ,Μ Τ Φ ,ΙίΦ Μ , κ τ .· (/ 3 ) . 
«?λα το ΘΚΔ —  ΙΙΡΤ. k t  γ το /^ν =
HP, ν οε /3α'σκ ΘΔ r r :  ΡΤ. ^y) ολη γχς y ΡΣ ί'σ>; 
Τ3 τ5  ττολ̂ νοόνί* πεζιμετζω  , (<ί) ομ Οε ΘΔ, ΡΤ 8εκα- 
τιψόξία των ολαν. αςα 'ίκαρον των ΚΘΛ, ΚΙΔ, Κ ΙΕ , 
κτ Τξίγωνων ίσον i v . c c των ΠΡΤ, Π ΤΦ , Π Φ Μ , κτ. 
Ζλον «ξα  το πολύγωνον ΑΒΓΔΕ Γσον τω  τξίγωνω Γ1ΡΣ.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α .
Έ κ  8η τάτα  φανερόν , οτι το μεν πεξ) τον κύκλον 

•πεζίγεγξαμμΐνον κανονικόν πολύγωνον )Ίσον έςι τςιγωνω, a 
ιτψίί· μεν η τα κυκλα ημι8ιάμετξοσ, βάσιζ 8ε ευ Set α ίση 
ry τα πολύγωνα πεξιμέτξω’ το 8ε «V τον κύκλον εγγεγ· 
γξαμίνον ίσον τζιγωνω, ά υψοσ μεν y cl π  ο τα ν.εντξα τα  
χύκλα οογομενη v.ciSiTos μ ι*  των τα πολύγωνα πλευ· 
fcov, βοίσις 8ε evSetx ίση τη τα πολύγωνα πεξίμετςω.

Θ Ε Ώ Ρ Η Μ Α  Α'. (ε )

Τ Ιά ς  κ ύ κ λ ο ς  ίσ ο ς  έ ς ) Τ ξ ίγ ω ν φ  ο ξ& ο γ ω ν ίω , £  

Υ} μεν εκ  τ £  κ έ ν τ ξ χ  ϊσ η  μ ιά  τω ν  π ε ξ ϊ  τ ψ  ο ξ · 

η $ε π ε ξ ίμ ε τ ξ ο ς  τ γ  β ά σ ε ι .

Δ Ε I Η 1 Σ.
Η μεν πεςιμΒΤξο: τα κανονικά πολύγωνα τα πεξϊ 

τον κύκλον πεξίγεγξαμμενα eis ryv τα  κυκλα πεξίφε·
ξ&χν,

( · )  Κ * τ ± τ ί>  T v ,U . rnS ,. τ ϊ  Λ  β,β\ τ  ns Γ,ωμ. ( β )  κ «™  
r i  Q t j f .  r i  μ , τ ϊ  rv r xy . τ ϊ  r\ (y ) Έ# J«$ . ( 3 ) ‘θ μ · ί * .  
v )  Sfmrt* i n  7* Κξχιμ. h  τψ xsgi χΰχλ* μ ι τ ξ ή η » !  β ιβλ.
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ξ>ί=ί#ν, άυτο ie το 7rchvy&vov eis rev κύκλον απολήγα. (£) 
α?λ& το ειξημίνον πολύγωνον Ίσον εΐ'ι τξιγωνω οξ&ογοο* 
νίω, 8 ή μεν εκ τ 8 κεντζ8 Ίση μ*α των π  εξ) την οξ- 
>̂jv, η it σίεξίμεΤξοε τη βάσει. (>?) άξα ^  ο κύκλο ε 

Ίσο S' Ί ΐϊ τςΓ/ωνω c%Doyuv!a>, # '/? //tv tjc Τ8 κΐντξ8 Ίση 
μια των πεξι tjjv οξΒην, η i '  πεξίμετξοε τι, βάσα. (δ)

Π Ο Ρ I Σ Μ Α.
Έκ Τ8τ8 i/jAov, or/ τταί κύκλο; <σο; t’-/ r^/yaW, 

£ υφοε μεν η τ2  κνκλ8 ημιΰιοόμετξοσ , βάσιε it #ν« 
-/ο-ίΐ τ ί  τ2 κνκλ8 πεξίφεξάχ.

Σ  X Ο Λ I Ο Ν.
Κοο/ «  μηοεπω εφάνη , ?;ανυ κ<κλα>; φκ,σ'ιν ο Έυ- 

τοκιοε ο *λσκαλωνϊτηε, (/) iuveorov, πεζίφεξάοο κνκλ8 
Ίσην εν!)εΐαν ποξίσα))χ{, οο’/λ’ όμως «ν«/ r/vot τη φν· 
σ.-i εν!) SI αν Ίσην civ τη πξοε 8$ενοε e?/ ζητ8μενον. «  
y οίξ τοιΧντην hijv ποξίσαβομ εν!)Slav, &’ττελόετο αν 
το πολυ!)ζ'ΰϊλητον ζήτημα , τατ&ιν ετετζαγωνίζετο ο 
χνκλοε. ευξίσκετομ i ’ όν όμως ευ&εία , cJ; κατωτέρω 
^ΉχΒήσετομ , τοσστον eyynco τ3  ι’ίνα/ /<τ*? τή  τ8  κυχ· 
λ8 πεξίφεξβία, ωτε Ίσηε λο·γιζομενν,ε , μη^εν επίσημον 
εν τοίίε καταμετξήσεσι πζοκυπταν παράπτωμα.

Θ Ε Ω Ρ Η Μ Α  Β'. (κ)
ΓΊ ι̂/τί  ̂χύκΧχ η Ίτεξίμετξος rijg ίιαμέτξχ 
τξίττΧασίων εςϊ, έτι ύπεξέχει εΧάσνονι
μεν η έβάομφ μεςα της ίιαμετξϋ, μάζαν ι cfe
Yj iexa, έβ$ομηκΰςημονοις.

A 3 ΔΕί.

( £) Kxrtc Τ« *\ Λ>7,«. re τ»7ί β". *£»r. τ ί  ιβ . βιβ\. 
(η) Kccru τί irfo\. Αημ, (t )  Kecr« τ* β . A)f<*. τ» τι;» 
β · τ ί ιβ*. («) ’Er rw υχομν. «γ τι#»' ’Af&fA. τί χν*λ.
μ{τξη*, (χ) Τ ί 'Αξχιμ. γ. hi* h τ<γ tig. βιβλ.



α ρ χ ι μ η δ ο τ

Δ Ε I Η I Σ.
*Η πεξίμετξο: τα  πολύγωνα, τδ ε'χοντο: $ 6  τΓλου- 

>φ/ 7Τ<·?ί τον κύκλον 7ζεξίγεγξαμμίνα Τξίπλατίων 
ίς) τη : τδ κυ'κλ» Αιαμίτξα . j(g£/ ‘ τ< υ π ε ίχ α  ελοίσ- 
am ή' ΐβ$όμω μίξα, α/λ’ »} τδ κυ'κλ» πεξιφίξαα ελάτ- 
σων ε?< τδ? τδ πολύγωνα, πολλω άξα η τδ κυ'κλ» 
πεξιφίξαα ς<ϊ< Τξίπλασίων τη : τδ κυ'κλ» ^ιαμετξα, 
κ̂ «τι ελασσονι η ίβ^όμω άυτη: μίξα, ίπ ά
όί η πεξίμετξο: τα πολύγωνα ΐ τα εχοντος 96 πλευ- 
ξας, ygj ά : τον κύκλον εγγεγξαμμίνα , τξίπλασίων 
h ) τη : τδ κυ'κλ» βιαμΐτξα , ^  ϊ τ ι  ύπεξίχα  μάζονι
r ίίκα ίβΐϊομηχοςημόνα:' ( τα τίς ι 13 ) ίε tj τδ 
κυ'κλ» πεξιφίξαα μάζων της τα ^  πολύγωνα πεξι· 
μίτξα* ττοΛλα αξ>α »} τδ κυκλ» πεξιφίξαα της διαμί- 
τξα eg» Τξητλασίων , *τ ι νπεξίχα  μάζονι άυτη: 
μίξα , ») λ'κα ίβίομηκοςημονοι:.

*0 τ ι λ  αί των άξημίνων πολύγωνων πεξιμίτξΰΐ πξο: 
την τα κυκλ» διάμετξον τα : $ιαληφ3ίντα: εχασι λ ί 
γα: , λπ^ομεν ατως.

*Εςω κύκλο: ο ΑΔΒ, § κίντξον μίν το Κ, λ άμετξο:  
<5ϊ rj ΑΒ. ngq εγγεγξοίφ§ω α: αυτόν πλευξοί ίζωγω- 
ν» η ΑΔ. ί(&/επιζευχ&άση: τη: ΚΔ, ηχ$ω άπο τδ 
Α ίφαπτομενη τα κυ'κλ» η ΑΕ, Xj λα μεν τδί ΚΕ * 
τη: συμπιπτάση: Τ$ Ιφαπτομίνη κατά το Ε , λ'%α 
τετμη&ω η ΔΚΑ γωνία, λοο λ  τη: ΚΦ η ΣΚΑ» λα' 
λ  τί?£ ΚΖ η ΦΚΑ , Acs λ  τί?ί ΚΗ η ΖΚΑ, λα ^  
τη: ΚΓ η ΗΚΑ. y&f εκβληΒάση: τη : ΕΑ, άληφ$ο» 
η Α Λ iV>f τ5 ΑΓ. Aiyoo Α'. οτι η ΛΓ πλευξά εςι τδ 

τον κυ'κλον ΑΔΒ πεξίγξαφομίνα πολύγωνα, πλευ
ξά: εχοντος <)6. λίγω Β\ οτι η ΛΓ λ»ιφθ«σα 96 » 
«Τ»ν ή πεξίμετξο: τα άξημίνα πολύγωνα, τξίπλααίωί 
fc) τη: ΰιαμίτξα , «τι ύπεξίχα ελάσσονι, η εβ· 
ίόμω αυτή: μίξα. ίπεζεύχΒω γά ξ η ΚΛ. % . 2 .

ΔΕΙ
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ΔΕΙ5Ι2 TOT A'.
*Eor« η ΑΔ πλευξοό hiv εζαγοόνα «V τον κύκλον 

(yysyfoc/ji îva , (λ ) »f /-csv ΔΚΑ yoovioc ίση -g- τεσσά* 

ξων οξΒ'ων’ ( μ )  η δε ημίσ&οο άυτηε η ΣΚΑ ίση ■—* 

η δε τϋίί· ΣΚΑ ημίσεια  ̂ ήτοι η ΦΚΑ ίσ>? tj δε rig  

ΦΚΑ ημίσ&α·, τ8rhtv η ΖΚΑ ίση η δε αυτί}: ημι· 

wetccy η ΗΚΑ ;σ>7 gg is «V fc  ημίσ&Χ, ΓΚΑ = 7 y a  
τεσσάξων ος&ων. ίπ& is Ιν το?* τςογωνοιε ΓΚΑ,ΛΚΑ, 
W μεν ΓΑ —  ΑΛ, (ν) is ΑΚ xo<vi , is το 
A yoovletf ίσοι , (| ) λ  yoovlct κςοο tj ΓΚΑ :=  AKA. (ο) 
»j άξχ ΛΚΓ διπλάσιά riji ΓΚΑ , &τ8ν ιση τ% ΗΚΑ*
$si is η ΗΚΑ ιση ·~̂  τεσσχξων οςΒων, *) η ΛΚΓ οίξ»
»' ι

rev κύκλον ΑΔΒ πεξίγξχφομίνϋ πολνγων8 , πλενξκτ 
εχοντος ρό*

ΑΈ1812 TO T Β',
Έν τοΤί Τξίγννοιε ΔΚΣ, ΑΚΣ , η μεν ΚΔ =  ΚΑ, 

η is ΚΣ κοινή, ya>y/« η ΔΚΣ =  ΑΚΣ. (or) α ς» 
x&f η ΔΣ =  ΣΑ. (g>) η οίξοο ΑΔ διπλάσιοι ι ησ ΑΣ. 
* & 'η ΑΔ =  ΑΚ, ( σ )  ^  if ΑΚ ά’ξχ διπλάσιά τη* 
ΑΣ. (π** it roc τξίγοονα ΚΑΕ, ΚΑΣ όμοια άϊληλαο 
εδσΐν, (r )  doe χξχ ΚΕ : ΕΑ : : ΚΑ : ΑΣ. (υ) αΐξα

A 4 V

(λ ) ’8* Τ>}( χχτχσχ. ( f t )  Ύΐααχξαι y*f Of&cuf iff** χσο,ν τχν  
trtfi το K ctifM*o* yuvtxv, ( xotra rii*> y'. «/mV. τχν utrx  
rifv sy. tx « . )  ^  a t i£  fax μ *ξ ι h x  το lyytygxp-
fthov ίξάγανον, χ ΔΚΑ JL fa i (*) Ex *«τ«#χ. (/) K«- 
rx  τ ii* tn tm y . (  o )  ΰ K*r« τχ» /. tm (*r) E’x riff
χχτχσχ. ( f )  K*r*t rjjr t . tm a ( 9 )  K«r* τι;» β .  rv rl* . 
f i t  si. tm ¥ . (r )  Kxtsc Ttfy χ. tm f .  (it ) Kχ τχ  τ#» xttr$g.

τεσσάρων οξ$ων. η άξοο ΛΓ πλευξοό h i r5 πεξ\
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jj ΚΕ horXaslct της ΕΑ. err A h%u τ^τμητο^ if
ΕΚ A yewue «arc τη :  ΚΦ, (φ )  «Viv * *  ΕΚ : KA : : 
ΕΦ : ΦΑ. (%  ̂ ;o5V ruvreSvvra <*ςα ωε ΕΚ -Η  KA : 
KA : :  Εφ Η- ΦΑ : ΦΑ. ( ψ ) ίνα&χζ , ωε ΕΚ-Η 
ΚΑ : ΕΑ:: ΚΑ : ΦΑ. ( « )  hot roc χυτοί hn 
νεταμ cτι ωε ΦΚ-+-ΚΑ : ΦΑ : :  KA: ΖΑ, ως ΖΚ| 
ΚΑ: ΖΑ :: ΚΛ: Η A, £ sr< as ΚΗ1 KA: HA *.: KA: Γ A.

>? ΕΚ —  306 . co*u >ί ΕΑ ~  i «;«. ho to fxty 
=  93636 , τ ο  h i ΕΑ2 =  e.3 4 0 9 . 67sA hi EK2 =

Λ'KA" -f -  EA* , 67Ctf KA" E K2 . E A y.stvn αφοα
ξ (& ίvrss t S e a 2 . to  co.occ KA 2 —  9 — 2 3 4 0 9  =
7 0 2 2 7 . ho »j KA Ϊ'ϊη τ?! τετςαγωντΑχ ζ>ίζ% t S 7 0 2 2 7 . 
ci&es tuts ή τετξΜ'/ωνϊΑΥ\ ζΐζχ , η cvvsyyjs μίν, I- 
λοότσων της οί'Α ι̂ββ: * ο * 65. ά·;·« ι} ΚΑ ^^ 265 . 
Ac ΕΚ -+- ΚΑ>, 2c 6-4- ;  6 ς :rr   ̂7 1 ·  οίξχ ΕΚ -+- ΚΑ : 
Ε Α \^  5 7 *: «5 3* «& ' «V ΕΚ -4-  ΚA : *ΕΑ : :  Κ Α : Φ Α, 
ω: hhrATotf. χοχ o&f ΚΑ : Φ Λ ^  5 7* · >53·  ?(SV 
tKoorfya των οίξ&μων hoi τ2 8  7;ο/λχπλχ<ηχ&έντος* 
ΚΑ : Φ \ > , 45^ 8 ·  1 2 2 4 ·  «?» «ν if Φ Α =  1224. 
rj «£* ΚΛ > . 4568.

Έ π «  «ν >? /42V ΦΑ =  12  2 4 * >? h' Κ Α ^  4568 , 6σε·
Η τ ί  I*h ΦΑ2 =  ι 498 1 76* το hi ΚΑ2 > ,  20866624 .

ΚΛ2 . το οΐξχ ΚΦ2 > 49 8·
Tcij
671 hi Τΰ ΚΦ2 =ΤφΑ2 
1 7 6 -4-20 8 6 6 6 24  =  22364800 . χ Α ο ί τ 8Τ8  if τ ε ·  
τξχγωνικη $1ζχ  , if avveyyvs μίν, εΆχσσαν hi της ec· 
κξΐ3&ς , *5Ϊν ο 4?29· η οΐξχ Κ Φ >, 4 7 2 9 * ho ΦΚ-+- 
Κ Α ^  4729-+-4568 =  92 97 · ά?06 ΦΚ -t-KA: ΦΑ**^ 
9 2 9 7 : >224. Μ α ς  Φ Κ -4 -Κ Α : Φ Α :; ΚΑ : ΖΑ, 
as hfhetttrctf. άξχ ^  ΚΑ : Ζ Α > ,  9297 : 1 2 2 4 . *** 
« ξ *  Ti&$ η ΖΛ =  ΐ224 , ί « Γ ctf if Κ Λ > ,9 «9 7 ·

Ό«κ?ν
(φ ) Ε* τ?ί x«r«rx. (χ )  JK«r«J ri|y y'. r£ r\ (ψ ) Κ «Τ « Τ*Ι 

♦ . tm ·. ( « )  K «r «  r*r £ . τ ι  «vr. βιβλ.
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OJasy το μεν ΖΛ2 =  1 4 9 8 1 7  ̂ » τβ κα2 ^  
8 6 4 3 4 2 0 9 . Κ) έπά το ΚΖ2 r=  ΖΑ2 -Η· ΚΑ2 , f9«/ αξ&
το ΚΖ2 ^  1498*76 -+ -8 6 4 3 4 2 0 9 = 8 7 9 3 2 3 8 5 . » L · »
τΰτα  η τετξαγωνιχη $ ίζα , η σύνεγγυς μέν* ελ^σσων & 

της οίκξι£2ς ε?1ν ο 9377· Ά ύίξα ΚΖ Ν* 9377· λ » ZKf 
9377"+*9297 —  «8674- «V* ZK-t-ΚΑ: ΖΑ 

*86 74* * 2 2 4 · ά?λ cuV ΖΚ -+- ΚΑ : ΖΑ:: ΚΑ :ΗΑ , άς 

&$sucT<t). clqa Xj ΚΑ : Η A ̂ 1 8 6 7 4 : 1 2 2 4 . ί ΐ , τ χ η μ ΐ ·  
σε ως $έ έκατέξΧ των «ξΐ$μωΐληφ&έντος* εσετοη ως ΚΑ : 
Η A 93 3 7 : 6 1 a. εάν άξα τε$η η ΗΑ =  ό ΐδ , 1 εςοη
‘̂ ΚΑΝ^9337·

Τοιγαςχν το μεν ΗΑ2 :=  374544_^ το <Je κα2 ^  
87_* 79569 · *), « * «  το κη2 =  ΗΑ2 +ΚΛ2 , ha/ άξα το 
Kli2 '^374544f 87 179569= 87554113· */λά τά τχ  
τετξαγωνιχη §1ζα* η σύνεγγυς μεν, έλάτ.των ίέ της οίνοι, 
βχς evv i  9357· >ί Κ . Η 9357. ύιο KH-4-KA^, 
9357+9337— 18694· οίξοο ΚΗ ·+*ΚΑ : Η Α ^  ι 8694 * 
6 1 2. ά?λ' ως ΚΗη-ΚΑ  : Η A : :  ΚΑ: Γ Α, ως $ifieixrrctf. 
άξα ν&] ΚΑ : ΓΛ 1 S6 9 4 · 6 ι 2. ίά τα Απλασία 
μεν ένατέ ξας των ΚΑ, Γ Α, τ2  ημίσεως ύέ ένατέ ξΧ των 
άζΐ&μων ληφΒέντος, εσετο^ ΚΑ : 2 . ΓΑ ^  9347 ϊ 
3 06 . ά/λά 2 KA =  AB, 2 Γ Α = Λ Γ . άξα ΑΒ: 
Λ Γ ^  9347 * 3G*. x&j ένα&άξ ΑΒ : 9 ? 4 7 ^ Α Γ :  
306 . χ&ι 96 ληφΒάσης της τ ε  ΛΓ , 7Cjt2 3 0 6 , f£ « 
ΑΒ: 9 3 4 7 ^ 9 6 .Λ Γ : 29376. ένα/λοίξ , ΑΒ : 96· 
Λ Γ ^  9 <47 : 2 9 3 7 6 .  ένατέ ξΧ των άξ&μων διά τχ

9347 'hettfeSrivTot, εζ& ΑΒ : 9ό· ΑΓ ̂  ι :  3*** ̂ 47* 
x&i άνάπκλιν 96. ΛΓ : ΑΒ ^  3 ~ ~ : *· >ί δόξα
<)(). ΛΓ , άτχν η πεςΐμετξος τχ  σιεξϊ τον κύκλον ΑΔΒ 
πεςιγξαφομένχ πολύγωνα* τξίπλασΐων έτ* της ΑΒ, Xj ιτ ι

Α 5 ν π ε -
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ν Κ ξεχ *  tXotrtov η ~  της ίιχμέτςα. τατο &Ίο κλασ· 

ρα έλαττον ετϊν, »/ JLrijf διχμετξα. η πεξίμετξος χ ξ »  rS  
πολύγωνα τα πεξΐ  ̂τον κύκλον Λ Δ Β πεξίγξοοφομέγα 
Τξιπλχσ'ιων ε?ϊ της &#μετξα ΛΒ , ^  ϊτ ι  υπεςέχ*
ίλχσσονι η εβίόμω μέξΗ της διχμέτξα.

"Εϊω πάλιν κύκλος ο ΑΔΒ , ( %. 3») *  κίντξον μίν 
το Κ , $ιχμετξος λ  η ΑΒ. εγγεγξ%φ&ω eis αυτόν 
πλευξχ κχνονικα ίζαγωνα η ΑΔ. Κ) έ^ιζευχ^άσης της 
ΒΔ , τετμη<Βω λ'χα η μεν γων'ιχ ΔΒΑ λα' riff BE,
17 ίε ΕΒΑ λα' τ?ί ΒΦ , η λ  ΦΒΑ λα τί^ΒΖ, η $  
ΖΒΑ λα τ>?ί ΒΗ. τ̂  hτεζευγ^ω η AH. λέγω λ\ orι 
η AH πλευςοί h i τα ets τον κύκλον εγγξχφομενα πο
λύγωνα , πλευςχς εχοντος 9^· λέγω Υ>\ on η πεξί- 
μετξοε τα άξνμένα πολύγωνα τξιπλχσ'ιων εςι της λα- 
μίτξα ΑΒ , ogif tn  ύπεξέχα μείζονι, i? λκα έβδομη- 
κοςημονοις (  eraν ]2.) riff λα/̂ tr̂ ». επεζεΰχ&ωσαν γχς 
*/ ΑΕ, ΑΦ, ΑΖ, 71 «< ΚΔ, ΚΕ, ΚΦ, Κ2 , ΚΗ.

Δ Ε I S I Σ TOT Α.
Έττ» >;* Α Δ ττλευ^α ίξχγωνα h'iv , >ί ΔΚΑ γωνι# 

ϊ'σν h'iv JL χεσσάξων οξ$ων. λο τη μέν ΕΚΛ η

& Φ Κ Α = ^ ,  )ί λ  ΖΚΑ =  ^ ,  >j λ- ΗΚΑ 7ση _L Teer, 

σάξων οξΒων. η ά ξ» ΑΗ πλενξά h i τΓ τον κύκλο)» 

έγγοχφομίνα πολύγωνα , πλευξάς ϊχοντος 96· 

Δ Ε Ι 5 Ι Σ  TOT Β'.
Έν τοίί τξίγωνοιε ΕΒΑ, ΕΣΑ, tj μέν γωνιοο ΕΒΑ =  

ΕΑΣ , (α ) η $έ ηχξίς τω Ε κοινή, Τ(ομ λοιπή άξΜ η 
ΕΑΒ=τ:ΕΣΑ. ως άξοο ΑΒ: ΑΣ : :  BE: ΕΑ. ( β )  οφ/ 
Ιπ *  λ'χα τ έτμητοη η ΔΒΑ γωνιχ ύπο της BE, htv

ως

( * )  Α χ τ*  την χ ξ1. τ  μ γ .  ( β )  Κατκ τχγ 1\ τ  Μ * .
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(if ΔΒ : BA: : Δ Σ : ΣΑ. ( γ )  ngtj συντεδεντ» ως 
ΔΒ *4- BA : ΒΑ : : ΔΣ η—ΣΑ : ΣΑ. Xj evoc/hcc% ΔΒ 4 - 
ΒΑ : ΔΑ : :  ΒΑ: ΣΑ. ho οος ΔΒ -Η ΒΑ : ΔΑ .;: 
BE : ΕΑ. ($) hoc τα »υ τχ  $η $&χ$ησί'Τ« (,  οτι K&j 
ως ΕΒ Η- ΒΑ : ΕΑ ; : Βφ : ΦΑ , ως ΦΒ-Ι-ΒΑ ί 
ΦΑ ::  ΒΖ: ΖΑ, *> h t ως ΖΒ-*-ΒΑ: Ζ Α : : EH: ΗΑ, 

*Ε?α> η ΒΑ =  1 5 6 0 . οίςοί η ΑΚ =  7 8ο. αλλ’ >/ 
ΑΔ =  ΑΚ. (* ) α,ξοί η ΑΔ =  7 8 °. τ ° /̂ ν 
ΒΑ2 =  2 4 3 3 ^ °°» ™ $  ΑΛ2 =  608400. h Γ« $  
ΔΒ2 “Η ΔΑ2 =_ΒΛ2 , (£ ) χο<ν* οίξ» *φα*ςΐ&εντος τ3 
ΔΑ2* ΔΒ2= Β Α 2— ·ΔΑ2 » 4r8v Δ®2 ^  2 4-
336 0 0—6ο84°° =  · 8 2 5 2 0Ο. TUTU*! τετςαχω·
νίκη §ιζω , « σνν ν̂νυί- μ'ν , μαζών $ε της αχςιβ3ς , 
*?ί>)ν β Ι351· *7 ΔΒ ^ 1 3 5 *· Α* ^ΔΒ -+ -Β Α ^  
*35 ι —Η ι 56ο =  29 11 . ο οίξα 2ρ ι ι : 780*^. ΔΒ-Η* 
ΒΑ: ΔΑ. Xj ίκατεξΗ των ας&μων hot τ3 ΐοο ποΤλα- 
πλασια&έντος, o‘ 2 9 1 1 0 0 : 78000'^  ΔΒ -4-
ΒΑ: ΔΑ. άΑ'ως ΔΒ-+-ΒΑ: Δ Α : :  BE: ΕΑ, ως ii. 
δακται, Λξοο xj ό 2 9 ! ιο ο : 78000^  BE: ΕΑ, εάν 
h  τε$η jj ΕΑ =  78οοο, εσετνή η BE ^ 2 9 1 1 0 0 .

OvkSv to μεν ea2 =6084000000  , το h BE2^  
84739310000. fV «  <Jt·To BA2 =  BE**4- EA2 » To ά̂ οο 
BA2 ^s^9 08132  joooo. echos' τύτα η τετςαγωνιχη ξίζα, 
V σύνεγγυς μεν, μείζων $ε της άκςιβΰς ες)ν ο 3° 1 3 7 5 * 
»ί ά^Λ DA ^ ^ 01375· «£06 Χ) ΕΒ·*ΒΑ. ^29 1100 -»*
3 0 1 3 7 5  =  5 9 2 4 7 5 · ho ο 592475 : 7 8οοο V^EB-f- 
ΒΑ : ΕΑ. Xj έκατσα μεν τΰτων των άς&μών hoc τ£ 325 
0*Χ4ξε&ίντος , ίκ&τεξΰ $ε των 7Τξοκυπτόντων πηλίκων 
hoc τ 3 11  ποΤλαπλασΜ&Ιντος, ?£« ο 20053: 2640^  
ΕΒ-ι-ΒΑ : ΕΑ. ως ΕΒ -4-Β Α  : ΕΑ :: Ε Φ : Φ Α ,

KCC-

(y) Kxr« rifK /· τ* «t/τ'. (#) Kocr«t rijr t. (*) K*r« rnv $.
twin, rnt 1 f. r# y. (Ο Κκτ« T»V λ«. T# y, £ r* ί»
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χχΒάζεξ ^ακτομ. οΐξχ ο 2 0 0 5 3 : 2^4Γ ΒΦ: ΦΑ. 
ictv οΐξα Te$>i η ΦΑ— 2640, ?Wra/ ή ΒΦ ^  2υο j  3 ·

Τ χτων χαμένων, s?W το μ 'ν ψλ2 6 y 6960 ο, τ <ie
ΒΦ7'Τ ^ ι 03 1 a2'S^9' Τ2 «£ « ΒΑ2 ίσον ον το;? £ψ2, ΦΑ2» 
ελχττον hxf τά 409092409- αλλ« τύτα  »ϊ τετ(«- 
γα>ν;κ>? <$ίζοί , 4 συ'νεγγυς /.'-’ν. μάζων $'■ της ακ^ιβ^ς 
ε?'ν Ο 2 0 2 2 7 · Ά <Χξ& βΑ ^ 2 0 2 2 7 · $iC ΒΦ-*- ΒΛ^χ^
2OO53wJ-20227 =  4O2gO- U%CL Ο 402SC : 204 ^
ΒΦ-ΗΕΛ: ΦΑ. το, ί/.χτίξϋ μίν των οί^ι^μων τ δτων 
Acs 40 ^οαξεΒΙντος, εκατεξϋ σε των πξςν.νπτον- 
των πηλίκων Α<* τδ 6 7*ο?λ«7Γλ«σ<Λοϊίντος, ε£« ό
6θ4 2 : 3 9 ^ ^  ΰΦ-ΗΒΑ: ΦΑ. cc/λ'ως ϋΦ —I—13 A ; 
ΦΑ : : ΕΖ : ΖΑ, ως AtW.T#/. ά’ ο̂ο ό 6«'4 2 ΐ 3 Vf X  
ΒΖ : ΖΑ. «αν 3ν rtSy »ι Ί λ ζ= ζ  $ 9 6  , ε?«/ >ί ΒΖ ^  
6042. Κ«<θω Aj τδτβ.

Το̂ γα δ̂ν το //εν 7.Α2 —  ι 5^8*0, το <ίε ΒΖ2^χ 
3^5°57^4 το «fee ΒΛ2 /σον ον τοΐί ΒΖ2, ΖΑ2, ελαττον 
εςα/ τδ 3 6 0 6 2 5*0. «λ λ «  τδτί? >} τετζ>«γΛ>ν<κ>? φΐζού jj 
σιίνεγγυ? //εν, μαίζων σε τ>?ς «κ̂ </3δς ε̂ <ν o‘ 6 0 5 5 · *ί Λ£« 
ΒΑ Τ^όΟης. Αο Jt) EZ-f-BA ^  I2C97· «£ « * 2 0 9 7 :
S96 ^  ΒΖ+ΒΑ: ΖΑ, «τ#ν ( ϊκκτϊζϋ  των άξ&μων Α- 
πλασιχ&ίντος') 2 4*941 7 9 2 ΒΖ-ε-ΒΛ: ΖΑ. d/λ' ως 
bZ Η— ΕΑ : ΖΑ : *. ΒΗ : ΗΑ , ως Α-5«κτ«/. «£ « β 
24 194·" ?92^  ΒΕΙ: HA. ε«ν of os ΐεΒη ή Η A rm 
7 9 2 , «?«/ η ΒΗ ^  2 4 *94· ν.ΰ&ω A; τδτο.

τ  ο αίξΜ ΗΑ2 ̂  6 2 7 2 6 4 , τοΑ βη2^  585349^3^· 
το «fee ΒΑ2 ϊσβν ον τώ'ς m 2 , ηα2 , ελχτπν  eV«/ τδ 
5δ597<59°0· «>λα τδ τ« »| τετ£«γων<κ>| ε; σύ
νεγγυς »/ε*, με;ζων ίε της οίκζ/βΰς, tVtv ό 2 4 2 0 7 · 4 
«i>ot ΒΑ ^ 24207. *4 «fee AH ΑΒΧ^ 7 9 2 : 2 4 2 0 7 , 
« τ »ν , ίκατϊξΖ των κζ&μών οι cl τδ 3 $ι<Μξε§εντος, 
2* ΑΗ: ΑΒΝ^ 2 6 4 : $009 ι t»Tc'v , τοον τμ/ΰμίνων λσί

Tit
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ry 96 πο?λαπλαοΊθί£'ντω ν, tj 9 6 . AH: Α ίΓ^ 55344! 
&o6y ;yt/ εκ χτΐξ8 τών ά ζ& μ ώ ν &οο τ η  $5069 J/cw.

Sevres* , j? y6 .AJ-{:Ai>'^ 3 -+- : 1 . t'V# os tj

(AcV 9 6 . AH >? 7τεξίμετζος τη «V rev κύκλον ΛΑΒ eyyf- 
γραμμένα πολνγωνΗ , τδ εχοντο*' 9 6 πλευρά*', jj iiJ 
A,b, /? ry κυκλ£ όιχμετξο«τ, το σ<ί με^ζον s t̂ τη

>/ οοξ>« πεςΐμετξος τη εΙξίψίνΗ πολυγώνπ τ ξιπλχ-

οίκν t- ι  οιαμέτζΉ ΑΒ , j($t/ tin υ π ε ίχ ε *  μείζον* 
μ ίζ&  αυτίί?ν, >ί λ-’κοί ίβ^ομηκο^ημόνοις.

η ο ν ί Σ  Μ A λ'.
Εκ iyry d>/ <£>oov?£cv , οη ο Acyof ον s%« ·< ώα- 

μετζος παντός κυκλα πζός την π^ξίφέρααν, ο μ'ν εγ/υς9 

<ο·:.ν ελοίσσοον τ 2 οοκ^βας s?lv ο 7\cycs ον 37 ι

π μ ς  ret 3 η — -  , «τ#ν ο 7 · * 3· c σε *‘yyu*> «Αλοο

μ & ζ ν ν , cv εχε* η ι προς τ ά  q - 4-  ~ ,  τ ΰ τ ίϊΐν  #
7Χ7 ι : 253.

Σ Η Μ Ε I η Σ I 2.
Έ«ν <?«· ττε̂ ί τον κύκλον πεζίγ^οοφη re  } { $  s y γξοο- 

φ ν πολύγωνα π λ ε ν ζχ ς  εχοντοο πλείονας η 96, ίυξε- 
SnofTctj τω αυτώ τξόττω ο tin εγγιίτεξος τ η  α κ ζΐβ χς  
της (ϊίαμΐτξΗ πςός την πεξίφε^ειοον λόγος, τ η τ ο  ?0j π ε- 
ποιηχασω ct τε Μ ίτ(ος x&j °  Α ΰ^όλφος, ^  α/λοι. ( « )  
ετ* σε ό υπό Μ ετΙα  tvgeSih' εγγύτερος τ η  οοκξΐβ$ί 
λογοί, cv ε % «  ό ι r 3 : 3 5 5 · αυτόν $  τον οίκζίβη £υ· 
ξ&ν χμηχανον. α /λα  γ χ ζ  αξΚΗσιν οΐ πξοκείμενα τ>, εν 
Ταίς πςάϊτεσιν concur Η μόνη 06Κξ$ά& . Η$ϊν γ ά ξ  τ® αυ
τών πς<χκηκ% χξησ &  εν τα ίς τ η  κυκλΗ μετξησεσ* πςο- 
κύπτε* οά&ητόν πχξώ πτω μα.

ΠΟ-

( * )  O f* T t . r .  Snip, r i  T xxulr. r i  I »  tu t  tm λρχ ιμ » 
&wg*
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Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Β'.
Έντευθίΐ', 8ο&είσης της τα χυχλα ΔιχμεΤξα , Τ6 

Οννεγγυς τα χξΐβας μετξον χυτά ευξαν $χ8ιον. εςω 
γαξ η 8ο$’£σχ 8ιάμεΤξος Ί'ση ποσιν 6 , την 8ε πεξίφε* 
ξ$ιχν εμφαινέτω το Π. χομ επε* η 8ΐχμεΤξος πξος την 
•πεςιφέξ&οίν λiyov t%et ον ο 7 · 2 2, (α) hxf οος ο 7 ί 

a a : :  6 : Π . το χξχ Π  =  χ- ~ .  ( jS )  vnet <5f πχς κυκ-

itcs Ίσος h i  ΤξΓ/ωνω, «  ύφος μεν η τ α  κυκλα ημι8ιά· 
μετξοζ , βχσΊς 8ε ευθεία Ίση τη τα  κυκλα 7τεξίφβξ&οί' 
(y ) ττΛν ie r̂ iyoovev ;σον τα> η μισεί τα 'γινόμενα εκ 
τα υ φ α ς χυτά χ&} της βχσεχς’ (  8 )  h i  8ε το μεν 
τα Τξίγχνα ύψος, εΐταν η ημι8ιοίμεΤξος τ α  κυκλα ,
ίσον 3 * *) 8ε βοίσις , τ α τ h iv  η π εξ ίφ εξ& α  , Ίση — ■*

14

ο ΧξΧ Κύκλε f  Ίσος 3· __7q6 __
28 γ ·2· 7 14

εμφαίνει, or; ο Κύκλει <ο*εί hiv είκοσι x&f οχτώ πο· 
8ιοάοις TtT(>&yoivoi£ χομ 8υσιν έβ8ομημοξΙοις ενός πο8ιοάα 
τετξχγωνα. δκδν μετξη^ησετομ πας κύκλος , rifr τ«- 
τάξτης χνχλόγα τδ 7 » 2 2 , ^  Tifc αυτδ Λα-

λ »  της ημι8ιχμέτςα ποΑχπλχσιχ&είσης , 
τδ 'γινόμενα 8ιχ τα 2 8ιχΐξε&εντος' η της εϊξημενης Tt~ 
τχξτης avxhcya 8ιχ τα τετχξτημοξΐα της 8ιχμετςα 
7ιο?λχ7ίλχσιχ&εΙσης·

Λ Η Μ Μ Α  Β\

Η* επιφάνεια παντός κανόνιζα πώματος 
ιση ες'ι παζαΤ^,ηλογξάμμω , # η μεν τχν 
πλενξών Ιση ες'ι rjj πεξιμέτξω της βάσεως

τα

( *  )  Κ *τ« τ ·  πρ\ · πορ. (  β )  Kara τ ·  πξόβΧ. τη ί\  τη ΐ 
λ ς ά μ , βφ\. (γ )  Κατ* το «  τχ ί ί  τη β<β\ S’tuf.. ( ί )  Κ#* 
r «  τ ·  / . Τ* /««τα το /S', β,βλ. Τ?ί rrw/MTf.
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τ£ πξί<τματος' η J£, rfj τα πείσματος π\ευ+ 
Je cfe ί̂ ττο των άςημένων ταπαξαλ* 

ληλογξάμμχ πλεϋξων πεξΐεγρμένην γωιί- 
αν \σψ eivoLj τ9) πεξΐ£%ρμένν} υπό τε της τα 
πξίο,ματοςπλενξάςί xgj της πΚευξάς της 
άυτα βάσεως*

κανονικόν πξίσμα το ΑΒΓΔΕΖΗΘΙΚ , xj παξαίλ- 
ληλόγξαμμον το ΠΟ* 8 η μεν των πλευξων ΠΣ, Ίση 
εςω τη της βοίσεωί τδ πξίσμάτοσ πεξίμετςω , ε*τ8Ψ 
ΖΗ-ΗΗΘ-+-ΘΙΗ-ΙΚ-ΗΚΖ * η & & η Ίση τη  'τδ  πξίσ. 
ματοε πλευξά ΑΗ. εςω η γωνία A HZ Ίση τη Σ ΪΙΣ .  
λί'νω » βτ< η επιφ/άνεια τδ  ·?χςίσματοε Ίση εςι τω Tree· 
ξαίληλογξάμμω. πίν. Β. %. 4·

wE<7« πξωτον r  ΛΗΖ yaWa οξΒη. οςΒη δν «V«f ^  
»j £ΠΣ<

A t  1 2 1 2 .
Μπει πασοη eu τδ κανονιχδ πείσματος πλευξαι Ίσση 

ά)ληλαιε είσι , roc οξ^ογάνια ΑΖ, Afe), ΒΙ, ΓΚ, ΔΖ

5σ« &Γβντ*/ τω ΑΗ. ΖΗ-+“ΗΘ,-+-ΘΙ-*-ΙΚ-*-ΚΖ. 
« Ά  »j μεν ΑΗ =  λ Π , »j ΖΗ «+■ *Η Θ -f - Θ Ι - + - ΙΚ -+ -
ΚΖ = :  ΠΣ. ( ί )  τα «$>α είξκμενα οξ&ογωνια Ίσα είσι τω 
ΣΠ. ΠΣ, εΊτΰν τω οξ&ογωνίοι> Π Ο. άΑα τα ίιαληφ- 
&εντα οςΒογωνια είσιν η τδ πείσματος επιφάνεια, η 
#foc Τ8 πξΐσματος επιφάνεια Ίση fei τω ΠΟ οξ§ογωνίω.

Α&' ίίςω η ΛΗΖ γωνία c£«a, Ίση Se αυτή πάλιν η 
^ΠΣ. χ> άπο μεν τδ  Α ηχ$ω η ΑΝ κά&ετοε τη ΖΗ, 
•we $  τδ  Σ  η ΣΫ τη ΠΣ. %. 5·

»j ΑΝ Χοινον cxJ/m· εςί πάντων των παςαίληλο· 
Τξ*μμων ΑΖ, Α0 , ΒΙ, Ι'Κ, ΕΖ, Ίσα άξα εΐσί τα π α ξα λ- 

_______ λη .

( Ο  *Β/ ί*ιί.
*
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λ·η\:γςτμμα τ χ Ί τ χ  τ ϊ  AN. / ii ; ΗΘ \ Θ1 f ίΚ.·; Κ/,. [ ζ )  
y^f Ϊ 7ΐΐ'ι α  Tel: τζΓ/χνα: ΔΗ Ν ,£Π Ρ η β ν  yoevloe 
ΑΗΝ —  SHP, (υ )  ΑΝΗ =  ΗΡΠ, (0 )  >j β  
ΑΗ —  Σίί, ( ;Ν· οίξ» .'ο-/ *5 ANtrrHP. ( κ )  gV< cs ^ 
τ ίί$  Zi-l -j“  Η 3 -+- Θ1 -+- ΙΚ —5— ΚΖ rrr ΠΣ. το 
Α?. ΠΣ . ZVv-y tc ίΐΟ πχ,';Χλ?\ίιΛογςχμμον 'ίσον ΑΝ.
Ζίί -+- i ■ ε) -Η ‘ό/i —Η IK -4— ΚΖ. ;(«/ τ «  όιαληφ^ΐντοο 
ά-π 7Γα «̂/Α:·/λί '/ξοίμμα , ειταν 57 ra πςΐσμοοτο: ir.t- 
φcovetχ  ίση τμ παί-Χ/ληλογξοίμμω ΙΪΟ.

λ  Η Μ Μ Α Γ\

Παντός χνλίν^ξχ η επιφάνεια , %&ξϊς της 
βάσεχς κ  τ 9  οίττ εναντίας χόχλε?, foy; εςϊ 
παξα/ληλογξάμμω  , #  ^ μεν τχν πλενξχν 
ΐση τν) πεξίφεξάα της βάσεχς ' η i i  , τη 
ττλευξα τό  χυλτ$ξχ. Sei οε το  παξα 7̂ /η· 
λόγραμμον ϊσην πεξίεγμν yxviav τη  υπο 
της ττλενξάς κ  της όιαμετξ* της βάσεχς  
τύ  χυλίνοξϋ πεξίεγρμένη,

Δ Ε I Ξ I S.
Η* μεν επιφάνεια, τα πςΐσμχτο: τα  «V τον κυλιν· 

άξον εγγεγραμμένα, «V ττ,ν επιφάνειαν τα χυλΐνοςα 
«orcAify«, ( λ ) r, is πεξΐμετςο: tv\s βάσεωs τα  πξΐτ· 
ματοε άς τ>ίν περιφέρειαν τη: βάσεωε τα  κυλίν̂ ξα, 
(μ) t] it πλευξά τα πζίσματοε είε την πλενξάν τα κυ·

λ/ν-

C £) Κ «τ *  το β . ποοβ\. re fv.tr u το β’. βιβ\. τη ! Γιοιμ· 
(ν )  Ε/ νπο$ ( ί )  Εκχτίξχ γχξ οξ$η ίκ τη{ χχτχσχ· ( ι )  Ε/ 
vitoS". (  χ )  Κχτχ την χτ ·  τ£ α. (  λ )  Κ « τ «  το Avf*· τ * 
Α4**-* τι»1'  ̂· "Γ* */3. τ?ί rtwjw, -(jwj Κ«τ« τ* «, Α?Α** τ# 
Α«τ« τ*» «. τί «ντί βίβΚ,
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λινϊξΧ. άΑά η επιφάνεια τδ πξίσματος ίση h i  παξαλ- 
ληλογξάμμω y δ η μεν των πλευξων ίση τη πεξιμέτξω 
της βάσεως, η δε τη πλενξά τδ πξίσματος. άξα η επι
φάνεια. τδ κυλίνοξΰ 'ίση εάί παξα)ληλογξαμμω , 8 η μεν 
των πλευξων ίση τη πεξίφεξεία της βάσεως, η 3ε τη 
πλευρά τδ κυλΐν$ξ8.

Σ Υ Ν Ε Π Ε Ι Α  ί.
Λ'. Α< των κυλΐνόξων επιφάνειας εν λόγω συγκείμενοι 

άσ'ιν εν. τε  τδ  λόγχ ον εχχσι πξός αίληλας οά 
' πλευξα ί, ^  t’x τ »  ον εχχσι πςος άίληλας οά πε- 
ζιφεξειας^ η ας όίάμετξα των εαυτών βάσεων, εισί 
γάξ οά των κύκλων πεξίφΐςειας, ως οά (ίιάμετξοι. 
(ν ) 'Εάν χν αί των κυλίνόξων πλευξας ίσος ά?λη· 
λαις ωσιν y οος των κυλίνόζ-ων επιφάνειας άνάλογον 
εσ όντας τοάς $ιαμετξοις των βάσεων' εάν δε ας δ/«- 
μετξοι των βάσεων ίσος, άνάλογον to ut  πλευξοας' 
εάν δε άς πλενξάς ίσος άίληλαις ωσιν, ομοίως χοςς α} 
ό'ιάμετξοι, ίσος άΑηλοας εσ όντας χ&ς οά των κυλίν* 
οξων επιφάνειοίι.

t>. Έάν οά των κυλινδξων 'πλενξάς εν άντιπεπόν^ότί 
λόγω ωσι των ό'ιαμετξων των βάσεων, ‘ίσος εσ όντας 
οά των κυλίν^ξων επιφάνειας' εάν cu των κυλίν· 
ίςων επιφάνειας ία ας ά>ληλαις ωσιν, εσοντας αί πλευξοά 
των κυλίνίξοον εν άντιπεπονΒότι λόγω των όίιαμετξων 
των εαυΤων βάσεων.

Γ\ Αί των όμοιων κυλίναξων επίφάνειας εν όιπλασίονι 
λόγω είσι των όίιαμετξων των βάσεων, εΐτχν λόγον 
εχχσι πςός ά?ληλας<, ον τά  από των βιαμετξων τε* 
Τξάγωνά. επεί γάξ οά των κυλίναξων επιφάνειας λο- 
γον εχχσΐ συγκείμενον εκ τδ ον εχει πλευξά πξός 
πλευξάν, χ$ός εκ τδ ον εχει διάμετξος πξός ό'ιά* 

_  . ® Ρ**
( ► )  Κ*τ« τε* ruvitr. τη* μιτ* τη* f£* τ* ^ . βφλ, τηι Γινρ*
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μετξον. h i  & εν το7ς ομοίοις ν,υλίνίξοις α£ων «Λ̂ οί 
άξονα, (elrxv πλίυζά  i7ζος τΓλευ̂ οίν, )σκ{ γχς  tw 
πλευξχ] τοίς ά'ξοσιν) ύτω ύιάμεχξος, πξ'ος διάμεΤξον, 

των ομοίων χυλίνβξων επιφάνεια] όιπλα· 
εχ&σι·., ηπεζ οά άιχμετςοι των βάσεων.

Θ Ε Ώ Ρ Η Μ Α  Γ\ (ο)

Παντός κυλίνΰξχ οξ&χ η επιφάνια, χωξίς
της βάσεχς Kj τχ άπ ίναντ.'ας κνκλχ, Ιση
εςϊ κύκλ.χ9 *  η εκ τχ κε'ντξΧ μέσον λίγον
zyji της π λεν ξ ας r9 χνλίνίξϋ) ng) της $ια*
με'τξχ της βάσεχς άυτ&ί

5,Ε?ω κΰΚιν^ος cqScs ο A t, i(cy κύκλο*· ο ΔΕΖ, £ 
η ημι^ιάμετξος ΚΖ μέση άνάλογον ε^ω της 7τλευςχς 
ΑΒ, rijs· $ιαμετ<;8 της βοίσε ως ΓΒ, οΐτεν ετω ως 
ΑΒ : ΚΖ : :  ΚΖ : ΓΒ. λ/γ« , οτι η επιφάνεια τ2  χυ- 
λ!ν$ςϋ , %ωξ)ς της βχσεως φ τδ απεναντίας ν,νχλ&ΐ 
"ίση εέί τω  ΔΕΖ κύκλω. %. 6.

Κ Α Τ Α Σ Κ Ε Υ Η .
Συ?α&ητω τ  ςΐγωνον το Η AM, δ το μεν ύφος ΗΑ 

Αιπλχσιον εςω της ΑΒ πλενςάς, γ βάσίς AM ιση 
τ% ΓΘΒ πεζ'ίφεξάα της τΰ  χυλίνίξ8 βχσεως. ομοίωύ 
συ^α^ητω το ΚΖΝ τρίγωνον, tnj/cff μεν ε%ον την ΚΖ 
ισην τ$ ημιδιχμέτςω τδ ΔΕΖ κύκλ», βάσιν $ε την Ζϊ4 
ισην τ% τδ κύκλέί πεςιφέξάχ.

Δ Ε I 3 I Σ.
Το τςιγωνον Η AM , πξοε το Τξίγωνον ΚΖΝ kcyoV 

t%et συγκείμενον , εκ τδ ον ε%& ΗΛ : ΖΚ , εκ τδ ον
___________  έ%«

Φ  K*tr* re t i  . *^«r. τ* «ντ. ( ο)  T i Α$χιμ . ly .  i t  Tf #·* 
/« nvkiti'g. m, β,βΧ.

18
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ε%« AM : ΖΝ. ( π )  άΑα τό H A = a A B , ( ρ '}  
ως AM : ΖΝ : : ΚΖ. (σ ) ui γάρ ~  ά  ΚΖ ημι·

&άμετρά άσι των ητερϊφερ&ων , ο«ί ίσ#/ «σ'ν cu AM , 
ΖΝ. το άρα τρίγ. ΗΛΜ , προς το τρίγ. ΚΖΝ λόγον 
i%et σνγκάη.y.evov εκ t S ov t%« 2AB: KZ, ;φ/ τΰ  cv 
tyet Γ^: KZ, άτΰν τρίγ· HAM: τρίγ. KZN:: 2 AB.

kz2,  ̂ (r ) ήτοι τρίγ. HAM: τρίγ. KZN:: AB. ΓΒ: 
kz2. dAa to AB. Γ'Β~ kz2* * ( u) e~t yάρ ως AB : 
Κ Ζ :: KZ : ΓΒ* ( jp ) αρα to HAM == KZN. d A a  to 
/χεν HAM τρίγωνον ίσον τ# τΰ  κυλίν^ρΰ ΑΓ επιφά
νεια' ίσον γάρ παραλληλογράμμω oficyuvlw τω  νπο 
της ΑΒ ;(.·>'./ ττ,ς περιφέρειας της βάσεως , (% ) ω η 
τΰ  κυλίνό'ρΰ ΑΓ επιφάνεια εάν ’ίση' ( ψ ) το λ' τρί
γωνον ΚΖΝ ίσον τω κύκλω ΔΕΖ. (ω) η οο̂ οί επι
φάνεια τΰ  ΑΓ κυλ/νό̂ # ίση τω ΔΕΖ κύκλω.

Σ Τ Ν Ε Π Ε Ι Α Ι :
A'. Η' hTtOocvCicc τΰ  ορ&ΰ κυλίν^ρα προς την βασιν 

λόγον εχοι, cv η πλευρά προς το τέταρτημόριον της 
διαμέτρΰ της βάσεως, είτΰν κλη^άσης της μ*ν *πι· 
φαν due τΰ  κυλίνδρΰ, Ε, της $ε βάσεως, B, irUf 
ίός Ε: Β: :ΑΒ: 111. επά γάρ y επιφάνεια τΰ  κυ- 
λ>νό; ΰ ΑΓ ίση εάι  ̂ τω  ΔΕΖ κύκλω· ε·;ι $ε ό κύκλος

? < 4 ί\ 4 \ ^
ΔΕΖ, προς την βάσιν τ5 κυλίναρΰ, ως το άπο της 
ΖΚ τετράγωνον, προς τό από της η μ ίσιας τηε ΒΓ 
τετράγωνον. (  a )  ( ημιΰιάμετρος γάρ η της ΒΓ 
ημίσεια) ως άρα Ε : β : : ΚΖ2 *. Κ£2. άΑα  ΚΖ2 ==

Β 2 4 ΑΒ;

( * )  K«ree το <F)tiuf. ro μ ίτΰ  την χ γ . τ ί  ν . τ^ ιΓ ιω μ , ( f )  Ε* 
τ ilf αατασχ. (ff) K «r «  τ yv ci/vix. την μίτοι την β\ τχ ‘β . 
βιβ\, τ?ί Γ  ικμ. ( r )  Κ «τ «  τον ο fig. τχ ί. (ν )  Κκτόί

τ :  Γ . (φ ) Έ| νπο$. ( χ )  ‘Εκ rtfS μα. . τ *  « . ί?λ«ν; 
( * )  Kurd r i  άτρολ. Λ>7̂ ί. ( « )  Kurd iro i i  Qttaf, t i  i i  f i

( * )  k * r *  τ»# ft\ τχ  if}'.
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ΑΒ. ΒΓ. ( β )  ως α ξ α  Ε: Β ΑΒ. ΒΓ. ΒΓ2 . « Ά Υ *

ΑΒ. ΒΓ;β? 2 :: ΑΕ: ^  ( y )  ως δόξα Ε ! Β : : 4 ΑΒ; ΒΓ » 
(δ  < 'οπε^ + ε?ίν, οτι η επιφ άνεια τα  κυλ'ν^* 7Γ£0ί  4 
τ»ίν β ά σ ιν  ά ντα  , h e y  ον ?%«, cv jj 77λ?υ£« ΑΒ πξός το 
τεταξτημόξίον τη ς διαμέτξα τη ς βά σεω ς. 

ϊ>'. Η' επιφ άνεια  τ £  κυλίνδξα Α Γ , r S  77£ζ>) τ*}ν σφοά· 
ξοίν π εζιγ εγ ςκ μ μ ΐν α  ίση εάι κύκλω , ό jj ημιδιαμε- 
τζος ίση τη τη ς σφοιίξας διαμέτςω  cl Ζ . vj y ά ξ  επ ι
φάνεια τα  ΑΓ κυλίνδξα "ίση ές) κύκλω ά η η μ  ίδιά- 
μετξος μ ίσ η  ccvothcycv των ΒΓ, ΓΔ. ( ? )  εςι δέ η 
ΦΖ μέση ανάλογος των ΒΓ, ΓΔ. ίσα/ γ ά ζ  ά λ λ η -
λοας ca ΒΓ, ΓΔ , ΦΖ. την. Γ. %. 7·

Γ\ Η' επιφάνεια τα  πεξ) την σφαίραν πεξίγεγςαμμε- 
να κυλΐνδξα ΑΓ τετξχπλα σία  εάί τα  ysvvητoξoς της 
σφοάςας κυκλα ΦΕΖ. επ& yάς η τα  κυλίνδξω ΑΓ επι
φάνια. ίση έςι κύκλω ημιδιάμεΤξον εχοντι ίσην τη  
ΦΖ , ( ζ )  εΐταν διάμετξον διπλάσιάν της Φ Ζ, V 
επιφάνεια, τα  ΑΓ κυλΐνδξα, 7r£cs· τον ΦΕΖ κύκλον 
λογον ?%«, cv ο κύκλος ο έ%ων διάμετξον διπλάσιάν 
της Φ Ζ , πξος τον Κύκλον ΦΕΖ. άλά οί κύκλοι πξος 
ά/λήλας «σίν ως τα από των διαμέτξων τετξάγω - 
νού. (η ) η άξοο επιφάνεια τα  κυλίνδξα ΑΓ , πξός 
τον ΦΕΖ κύκλον λόγον ?%«, ον ό 4 · 1 . εαν 
τε$η η ΦΖ =  I , «τα/ η διάμετξος τα  κνχλα τα  
ισα τη  έπιφανάοο τα  ΑΓ κυλίνδξα ίση 3 i διό τοο 
απ αυτών τετξάγωνά είσιν ι , ;(§£/ 4*

Δ7. Η' επιφάνεια τα κυλίνδξα ΑΓ συν τη  βάσει Δ©Γ
τω  ά π  εναντίας κύκλω ΑΗΒ έ£απλασία έ?ι τα  της

4 Λ 'σφαι*

(β) Εκ τΐ)ΐ νπο$. itiXov. (y) K«r«t τ»;ν ν„ r* s . (ί) Κ»ΤΊί
r>;y ί„ τ ϊ ί. (*) Κ*γ« to y\ 0iwf. τ* ί; τκ βιβ\. \ζ) Κβ* 
τ« xjjy ngoX. Σνν«τ. (,;) K«r« r>/y /δ*. τ ί </8.
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cφαίξα: yεννητοξο: κ/κλ» ΦΕΖ. η μεν yctq επιφά~- 
vtict τδ ΛΓ κνλΙν$ξ8 τετξαπλασία  U$etx,TUj τδ ΦΕΖ 
κν'κλϋ, εκάτεξο: $ε των ΔΘΓ, ΑΗΒ κύκλων 'ίσο: 
τω  ΦΕΖ. Αβ η επιφάνεια τ3 ΑΓ κνλίν^ξα συν τη  
βάσει ΔΘΓ κ̂ τω  ά π  εναντία: κύκλω ΑΗΒ i£a~ 
πλασία τδ ΦΕΖ κνκλΒ.
Η' επιφάνεια τδ ΑΓ κυλίΆξϋ , τδ πεξ) την σφά*-. 

ξαν πεξΓ/εγςαμμενϊί διπλάσιά ες) τη : h τιφανάα: τδ 
ΖΗ κυλ/νΑ?# τ3 ά : την σφοάξαν eyysyξαμμένα. 
rπεί y ομοιοί άσιν οί ΑΓ , ΖΗ κυλανδξοι , «V δη- 
λον , »j επιφάνεια τ3  ΑΓ , tt̂ oV Tifv επιφάνειαν τδ 
ΖΗ λόγον *%«*, ον τό «Vo τδ* ΔΓ τετράγωνον, ^ ό ί το 
άπο τη : ΘΗ τετράγωνον. (0) «/λαό τό oVo τί?ί ΔΓ τβτ 
Τξάγωνον διπλάσιόν tV τχάπο τη f  ΘΗ τετξαγωνΗ. (*) 
«^ «  κ, δ επιφάνεια τδ ττε̂ Σ τ*)ν σφάίξαν πεξι*/εγξαμ- 
μενα κυλίνδξΰ ΑΓ Απλασία ές< τίσ επιφάνεια: τδ ΖΗ 
κυλ/νό̂ #, τ3  ei: την σφάίξαν ^γεγξαμμενα. %. 8.

© Ε ίΧ Ρ Η Μ A Δ' (κ)

Ε ’λρ 7γ̂ / ισοσκελή ( λ )  πυξαμ)ς πε+
ξίγξαφη, ^ hn(pdiveict της πυξ&μώος, £α>-

βχσεως, Ιςί τξίγωνω βά,σιν μεν
εγοντί την ϊσψ τη πεξιμέτξω τ.ής βάσεως*
ύψος την πλευξάν τχ χων*·

EVa> κωνοί ο ΗΑΒΓ, δ βάσι: ο ΑΒΓ κύκλιο:, xgj 
πυξαμί: πεξΐγε*/ξάφ$ω η ΗΔΕΖ, ωςε την βάσιν άυ-

Β 3 τδ*,

(  0 )  K «r«  τι/y y . Σι/yi*. τ ί  γ .  Ανμ■· ( * )  Kttnt r#y Συνί*.
•njv μ ιτα  TVy £ .  r i  r# i ΓίΜμ. βιβ. ( χ )  Τ *  'Αξχιμ. if. h  
τω Λτ/ρι αφοί», qtf} xvXivS'g. ot. β»βΧ. ( λ )  ’irtoy, on ΐ<Τ»*χ*· 
XifS xmvts Is*tv « tj/v rys βίσιω ι ί»*μ*Τξ*ν ttnfv rotis Khtvgtilt 
?%<*ν. i  tivrtf i i  Hf} ogSos In*.
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τί/s*, THrhi το ΔΕΖ πολύγωνον , πενιγεγζαμμϊνον #«. 
ξ) τον Α3Γ κύκλον «να/. Κ) κή&ω τξίγανον το Θίΰ\ 
iVijv ϊ'χον r>jv /ûv ΘΚ τη πε^ιμίτζω rS ΛΕΖ 7Γολυ- 
yoova , T>jv λ  ΛΜ χχ&ετον r?} ΘΚ Γσ>|ν τ?7 HA 7Γλ?υτ 
ξ(ϊ rS καν:?. λ*Λ/α , οτ/ w ?7Γιφάννα rr<j ΗΔΗ.Ζ ττυ- 
ξχμ'άος , %Λ·ξΊ£· τ£? βχσεως , <7'ΐ ε^ι τα ϋΚΛ Τ£<τ 
yava. %· 9·

Κ Α Τ Α Σ Κ Ε Υ Η .

Η'%·^λ> ό τ5 κανί? ccĵ tyV ΗΚ > ^ ηπε£εν%$α ν\ ΚΑ.

Δ Β I S I Σ.
Ε’ττα ό ΗΚ άζαν itqoi oqBuff h i  τα ΑΒΓ κυκλα,

5(Λ/ πάντα άρα τα  λ  άυτ2  επίπεδα ηrqh oq&us h>
Τα* ΑΓ;Γ ΚΊ/.λω. (μ )  yxTUf λ  λ* α’υτέ ro ΗΚΑ Τ/4
yowsv. το οι να ΗΚΑ τ  qlyoovov πςος cqBois h i  τα  Alii
χνχλγ. ;(«/ ί*ττ« τι ΔΑ ττζ·«· οξ$αε h i  Ty y.ctvy τω
επιπέδων τ oy.y ΚΑ , (ν') π^ος cq&etst hotj τα H 1W
επιπέσω. (£) 7τ̂ (54· ος&χ£ uqa hw >j ΔΑ κ> τ? ΗΑ
(β) «τ#ν »? ΗΑ κάθετό: h i  Ty ΔΕ. λα τα αυτα
»j /wev ΗΒ κάθετός h i τ% ΔΖ , q ΗΓ τ# F.Z.
το ^'ν Τζίγωνον ΗΔΕ =  _^ .ΑΕ: $  ΗΔΖ“ ———

το λ  ΗΧΕ m  Ζ_Ε.· ( 7/) ταυτα  uqa τά  Tqiyayu, «?< 
2

>1 τ^? πυξαμβοε ΗΔΕΖ ( %aq'u? Tys βάσεως) επιφι 

ν«α 7σ») t?< τα Η A. AE-j-HB. ΔΖ-ί-ΗΓ. ΖΕ. α?λ' 

ΗΑ, ΗΒ, ΗΓ 'ivcLf oc^yhius; 2 «V/ν , άτε λ) τ3  ισο 
χελΰε καν# πλευξοά. uqa tj τη ί τruqapiios ΗΔΕΖ h

______________ <Ρ

0 0  K*rat την ιη . τ ί  ι«, (y) Koers* τ#ν «jf. τί? y\ Κι
την S, τη μ(. ( · )  Κκτκ τον y\ βρισ. τη  ι*. ( λ·) Κ «τ«  τι

ffOjeX. T# /Μ»7* ΤΟ β\ βΐβ\·
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φ rive: a, %Q”'s της βάσεως, Ίση ε?ι τω  ΗΑ. ΔΕ f ΔΖ| ΖΕ
_____ 2

άΧά η μ'-ν Η Α ζττΛΜ , ν\ $ε ΔΕ—Η ΔΖ *+-ΖΕζτζΘΚ·
( ξ )  V ά^α T/j<r πνξαμίόος ΗΔΕΖ επιφάνεια , %«£>}$·
r?i' βάσεως , Ίση ϊ ·γ< τω  ΛΜ. ΘΚ , άταν τω  ΛΘΚ τξΐ-

γωνω. Λ
Σ.ΗΝ Ε Π Ε ΐ A I.

t i. Η* ι·7πφάνεια τα ισοσκελας κάνα Ίση εάϊ τςιγάνω, 
is ύφος μΐν η πλευρά , βάσις $'■ η πεξίφεςαα τής 
βάσεως τα κάνα. η μ'ν γά(* επιφάνεια της πεζί 
τον κώνον πεςιγεγξαμμενης πυξοομ.άος, els τον κώ
νον άπολ ήγει' (<r) ή οε πεξίμετςος της βοίσε ως άυ· 
της* els την πεξίίρέξ&αν τής βοίσε ως τα κωνα. \ τ )  

f>. Α< των κωνων h τιφάνείας h  λόγω συγκειμίνω εισ'ν 
εν. τε τα λ ίγ α , ον εχασι πςός ά/λήλας οά πλεν- 
ξ «) άυτων, sscjof εκ τα λίγα  , ον Ίχασι π^ος «λ- 
λήλας ας πεξιφέςειαι , η «/ διάμετξοι των βάσεων. 
of/ y^V τών κύκλων πεξίφόξαας πξόσ ά/ληλας «σϊν, 
ώί of/ διάμετξοι. (υ) εάν αν οά των κωνων πλευξοις 
'ισας οΊ/ληλοας ωσιν, a) επιφάνειας «V;v oJs* «/ Αοβ · 
μετςοϊ εάν £ε ας άιάμετξοι Ίσος , «σίν ώί of/ πλευ- 
ξα'ί εάν οά πλευςα) Ίσοι άΆηλαις ωσιν, ομοίως Xj of/ 
&άμετςοι\ Ίσος ά/ληλαις εσοντας φ ας επιφάνειας 

Τ*· Lav ας των κωνων ττλευςας εν άντιπεπον$ότΐ λό
γω ωσι των ΰιαμίτξων των βάσεων» Ίσα* ίσοντας 
μ  των κωνων επιφάνεια^' εάν ίε ας επιφάνειας Ίσος 
ωσιν , α) πλευξαι εν άντιπεπον^ότι λόγω εσοντας των 
ό'ιαμετςων των βάσεων.

Β 4 Δ '·

( ( )  Έί 1*ύ. ( . )  Κ«™ ri »·. Λϊ*. «  «/· /'· ”  ‘f i
(r ) K.rJ re i  Λ„>. ri ««. W  /5. *« - ' ·  ( * )  K“
rv  Xvvin, rij( β’. τ ϊ  iv*·
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Δ \ Αΐ των όμοιων κωνων επιφοίναοη εν διπλχσ'ονι λ<>- 
y x  (Ισι των ^ιχμετ^ων των β ά σ εω ν , άτϋν Koyoy 
%χασι σΐξός αλλι<\λχς , ον τ *  άπό των άιχμΐτξω ν  
τ ετζάγω νχ. των y d o  όμοιων κωνων, οι μεν άξονες 
ocvcihoycv (ΐ7ΐ Tells ^ιχμίτξοις των β ά σ εω ν , ( φ) 
ώ  <5ί  πλευςά) τοιϊ χξοσιν. ω^ε ^  oij ίτλευξοη λό- 
yov ί%ΰσ< πς-ο? χ Ά η λ χ ς  , ον α/ ίιάμετξοι των β ά .
σεων.

Θ Ε Ω Ρ Η  Μ Λ Ε\ ( χ )

ΥΙ&ντος κάνχ ισοσκελείς, της βάσε^
ως,  ̂ίπιφάναα, ίση εςϊ κύκλω, χ η εκ τ£ 
κ'ίντξχ μέσον λόγον εγει της ητλευξοίς τ ί  
κων*, ng) της εκ τ£  κίντξχ τχ κύκλ&> ός̂ . 
εςι βάσις τ ί  κώνα.

1\7» Ισοσκελής κώνο: ο ABF , Κύκλος ο ΔΙΑ,. 
* η ημιΰιάμετζος ΚΛ μέση ανοίλ;γ*ν. ετω της σιλευ- 
ξ£ς ΛΒ , x&f της ?Β τ ν  Vμιβιχμίτξΰ της βοίσεως 
τη κων<* , (ΐταν · ;ω ως ΑΒ : ΚΛ.:: ΚΛ: Ζ!?. λέγω , 
οτι η hηφάν&χ τη κάνα Α,ΒΓ ‘ίση εν τω  κνχ«λ? Δ1Λ.
%-

Κ Α ' Γ Λ Σ Κ Ε Ϊ Η ,
Έυνε^άτω τρίγωνον τό X , ύψος μεν ε%ον τ^ν ΘΒ, 

\?ψ τη ΑΒ» βάσιν & την ΒΕΙ. Ίσην τη χα χυκλα ΓΜΒ. 
σινςιφεςάχ. ομοίως συνεςάτω τρίγωνον τό Φ , ύψος 
μ.'-ν εχον την NO. Ίσην τη  ΚΛ , βοίσιν ό'ε την QII Ίχηκ 
τη rii κνν.λχ ΔΙΑ πεξίφεζείχ.

ΔΕΙ;·

(  ψ )  K x r « r»v  ϊ .  ·£«?. r£ ι β -  ^ χ )  
βφ%10. Kyif χΑ . u filflX,

σ . %»



© Ε ί Ι Ρ Η Μ  Α Τ Α *5

Δ Ε I 3 I Σ.

Το τςίγωνον X , ττ̂ ον το τρίγωνον Φ Aoyev my. 
K«/u?vov ΐκ τβ τη λογά ον η ΘΒ : NO , ;(#/ fa 
τη ον t'Xet tj BH : ΟΠ. (ψ) χ?λ'η  μεν ®Br=AB, 
ν\ & Ν Ο ~Κ Λ * (ω ) «-* h  }<&j ων 131-1: O il : :  ZB: 
ΚΛ* (a ) a) yot(> BH , ΟΠ Ίσα/ reus Titqitysq&cus των 
1 MB , Δ 1Λ κύκλων (/3) το οίζοο X 7t(>os το  Φ λόγον 
*%« συγκείμενον εκ τΐί λόγπ όν t%« ΑΒ: ΚΛ , i(coj . 
εκ τη ον ΐ %<4 ΖΒ: ΚΛ, C-tTisv X : Φ : :  ΑΒ. ΖΒ: 
ΚΛ2. (y )  ίο’/λ'ΑΒ, ΖΒ =  κλ2 . ( ί )  ετι y «/AB ; ΚΛ:: 
ΚΛ : ΖΒ. ( ξ )  χςχ  Χ ~ Φ .  οί?λοο τό μεν X Ίσον rsf 
ΤΗ κωνΗ ΑΒΓ εττιφοονείχ, (£) το όε Φ Ίσον τω Δ1Λ 
κύκλω. ( »J) »ί ofyoc rtf κωνΗ ΑΒΓ $πιφοόν&Χ Ίση τω  
ΔΙΑ κύκλω,

Θ Ε Λ  Ρ Η Μ Α ς\ (0)

ΪΙαντός κοίνν ισοσκελές ή Ιπφάν&α πξος 
τψ βάσιν τ όν αυτόν tya λόγον, ον η πλευ- 
ξα τ£ κοονα ττξός την εκ, τύ κέντςχ της βά- 
νεο ο ς τ ά  κ ώ νχ <

Γ^ω Ισοσκελής κώνον ό ΑΒΓ, λέγω , ότι tj t'm(poc· 
ν«ω χυτΗ 7Γ̂ ον την βοίσιί ΓΜΒ τον <*’υτον t%« λο- 
yov , ον η ΑΒ, 7t(>Q£ r»jv ΖΒ. %, ίο,

Β 5 ΚΑΤΑ-

( ψ ) Κ*τν, τ* Θ»«ο. το jwrru π;» ay*, τ ϊ  *■ » ( « ) Κκ τϊ*
χχτα̂ χ. («) K*r<* r»Jv £tmSr. ri}s fi\ τ ϊ  ιβ , β·βλ. (β) K*
τ>7< xotroiirx. (y) K«rx ro’y <f\ rpio. τ ϊ /. (ί) Κ«τ* τ>/\> ι<Γ.
Τ* Γ · (·) *Κ£ ιί>το$. ($*) Κ*τ* τ*ν «. 2Jwyi>r. τ ϊ «τ̂ ολ*/?· 

( Ο  Κ*τ«; το* «'. ©owf. τ ϊ  ίι τ ϊ  /5//8λ. ( ΐ )  Τ ϊ
Άίκ»^. <#. τ ϊ β,βλ.



Λ Ρ Χ Ι Μ Η Δ Ο Τ2$

Κ Α Τ Α  ΣΚΕΤΗ.

Ρ .'νζε&ητω  μέση ά νά λο γο ν  τω ν  Λ Β ,  7.Β ,  n Κ Λ ,
Υ.ίνΤζΟΟ Il/Jv ΤΛ> Κ , $ιθ6ΐημθ6ΤΙ Λί TCti ΚΛ , κυκλοί yf«t 
7 ξ ά φ Β ω  ο Δ ΙΛ .

Δ Ε I S ! Σ,
Ε'τΓίίί >? τ δ  κ » ΐ ’8 A C T  επιφάνεια ϊση ε ν  τω  Δ ΙΛ  

κύκλω  , (<) t %<;4 «ζ>« »j επιφάνια τα  Λ Β Γ  κωνίί, 7/^c 'f 
TJjy /3α 7ΐν Γ Μ ΰ  λόγον, cv ό Δ ΙΛ  κύκλος, vr^ci· το κ  
Ι Μ Β  κύκλον. Λ '  ω ς  Δ Ι Λ :  Γ Μ ΰ  : : ΚΛ2: ΖΒ2 , ( κ )  
ϊ ;<  #  Κ λ 2 =  Λ Β . ΖΒ . ( λ )  « ί  «% * Δ !  Λ  : Γ Μ ΰ : :  Α 1\  
ΖΒ  ;  ΖΒ" · <v? Α Β . Ζ Β :  ΖΒ2 : :  Λ Β  : ΖΒ . ( /« )  ά '·α
?ij >ί επιφάνια τ δ  Α Ι3Γ  κων8,  τ τ^ ο ί τ??ν βάσιν Ζ Μ Β  
το ν  α υ τό ν  /%<=* λόγον, ον J? 7Γλ?υ'>α Α Β , ττ^οί· τ>?ν T if f  
β,άσεω ς ημιόιάμετςον Ζ Β .

Σ Τ Ν Ε Π Κ I A !,
Α\ Η* επιφάνεια τ δ  ττεζ>» τ/?ν σφαιςαν πε(μγεγςαμ->. 

μ ίνα  Ισόπλευρα κάνα τετραπλάσια εν  της τ δ  «V 
(ίυτην εγγεγραμμένα επιφάνειας. Γίεξίγεγςαμμίνοη 
ydv έννοει&ωσαν οή τα πεζίγεγςαμμένα κάνα πλευ· 
ξ α ) Ε Δ  ,  Δ Φ  , Φ Ε  (%  ι ι )  πεζί το ν  της σφαίξας 
γεννήτορα  κύκλον Β Λ Γ , εγγεγραμμένα/οε οά τα έγ· 
γεγζαμμένα , a j Α Β  , Β Γ  , Γ Α  ατως, ωςε τη ν  μεν 
Α Β  τη Ε Δ  παςά?ληλον εινομ, την σε Β Γ  τη Δ Φ  , 
τη ν  Λ  Γ Α  τη  Φ Ε . κ} τετμη&ω Λ’χ α  έχατέξα των 
ΔΕ.Φ , Δ Φ Ε  γωνιάν Λα' τω ν  Ε.Λ ,  Φ Η . έ~α/ Λ; 
επ) της κοινής αν των τομής Κ το τ δ  κνκλα χέν· 
Τξον. (ν) ωσαύτως Λ’% α τετμη&οισαν )(cy οά ΒΑΓ. 
Β Γ Α  γωνία/ Λα τω ν  Λ Ζ , Γ Θ .  κ, έπε-ίόη έπ\ τη ς  κοινηι 
α υ τώ ν  τομ ής εν το κίντξον , ( £ )  το  Κ  <5ν, χο/f αι

α/λι

(<) Κχτά το τίξο\. Θ ί«£. (χ ) Κ«τα r*y β . τα ιβ . (> )  Κχτι
Ti y <<? · τ *  *" · (f*)  Κutu τ>)ν ί .  τχ uvr, (ν) 4 ίλ *ν  in τ$
Κ  *£ Γ . ( J ) " T J j y  Γ.  τ ϊ  Γ,



Θ R η  Ρ Η M A T a

μ/Χ ρ σημείόν h t  το κεντζον. cu ccqoc ΑΖ , ΓΘ κοί
τα το ccvro Κ ά/Χά,Κας τεμνασι, ;(£</ r a t s  ΕΛ ΦΗ 
ταυτίζοντα/. ;-7*ν; d’J .ν Toil* τ^Γ/ω νας ΖΑΓ, ΖΑΒ , 
>j μεν ΛΓ™Λ1>, (s') 7/ ΑΖ kc/vtj , yoovla η 
ΓΛΖ =  ΒΛΖ, ( π )  ά^α >i yoovla ή ΑΖΓ =  ΑΖΒ, 
j\y,/ y 1Ζ ΒΖ. ( ς>) d/s *? hi' διπ λα σία  τ η ς  1 Ζ. 
ί’/« τα αυτοί $η '(μ) *ί ΔΦ Α π λ α σ ία  τής  ΦΛ. Kj 
*w «, ο* ΓΛ : ΓΖ: :  /> Κ : ΚΖ* ( σ )  *V< λ' >ί ΑΓ 
^ π λ α σ ία  τι?:.- ΓΖ , αζ-Όί ή ΑΚ ω π λα σ ία  της  
ΚΖ. α/λ’ if ΚΛ ϊ«τί7 ry ΛΚ , α^α κ, y ΚΑ λ^λα- 
σ/α της ΚΖ. αΑ ’ «4* ΚΛ : ΛΦ : : ΚΖ : ΖΓ. ( τ )  οοξού 
:<£’./ ή ΛΦ Α π λ α σ ία  τήs’ ΖΓ. ;(«/ J? ΔΦ <W- 
λασία της ΒΓ. «^οί το αττο τ^ΐ' ΔΦ τετ£α7*,ν°ν 
τ ετςαπλάσάν εςι τδ  άπο της ΒΓ. εϊ( όε ή ε7ηφω- 
ν«α τδ  STf̂ i Tyy σφάίξαν π εςι-/εγ ραμμένα κωνα ΔΕΦ, 
πςίς T/jv επιφάνιαν τδ  εγγεγραμμένα ΒΑΓ, ως το 
δφ2: ΒΓ2 . ( υ)  tosv 7 #? μενάσης της ΕΛ , πεξίε- 

το ΔΕφ Τξίγωνον συν τω κύκλω 7(cy τω  ets 
αυτόν εγγεγξαμμίνω Τξιγοίνω, άττο μεν των τςι- 
-/οίνων ομοιοι κώνοι γενήσοντομ, ων cei των βάσεων 
άιοίμετςοί άσιν ού ΔΦ , ΒΓ , αστό τδ  κυκλα η 
ΒΑΓ σφωίςα. ή aqa επιφάνεια τδ  πεζΓ/εγςαμμε- 
vn κωνα ΔΕΦ τετξαπλασία ετ) τη? τδ  ΒΑΓ τα 
έγγεγζ’Χμμένϋ,

Β\ Η' β άσις τδ  στ εξ) την σφΰίξαν πεξίγεγςαμμενα 
Ισοπλίυζϋ κωνα ΤξπςλασΙα έ?) τδ  κυκλβ τδ  της 
σφοάξας yεννήτοςος. Έπεί yάζ η ΚΓ^τΚΛ, ή Ss 
ΚΛ Απλασία της ΚΖ , }(&} η ΚΓ uqa Απλασία 
της ΚΖ, το άςα άπο της ΚΖ τετράγωνον τετας-

______ τη-
( ° )  1ΐ/ νχ*$. Εχ τί?ί χατα^χ. (^ ) Κχτκ την $. τ ί  « .

. K*Tt< τ,,ν γ , τ ϊ  ( r )  Kxrx r>/v ¥. τ ϊ  r ,  (ν ) Κ«*
*Α €’ ν τί  ί\ &,ν$:  τ;  ^ τ;  ^ λ ·

?Τ



Α Ρ Χ Ι Μ Η Δ Ο Τ

τημόςκν h i τη cc7io της ΚΓ τετξ&γωνκ, «Vav τ< 
μεν ζκ 2 r=  I , Τβ Αί ΚΙ'2 =  4· Α* ΚΓ2 =32 ΚΖ2 
ΖΓ2 , (φ ) το *ξοο άπο της ΖΓ τετξοίγωνον «τον 5 
τετχξτημοξΐοις τη άπο της ΚΓ τετξοογοόνΗ. αίλο 
το λφ2 τετξ&πλοότίον τη ζ γ2 . το «foe λφ2 : ΖΓ^: 
ι a : 3 > * *  λφ2 Σ κϊ'Λ: 8 » a : 4 * «τβ ν  λφ2
κ?2 .*: 3 : ■· dJk »J βήσις τη 7ΐ(ξ) την σφώξχ
mfr/fyξΛμμενΗ κωνΗ , τις os τον γεννητοξοο κύκλοι 
ΗΤω ΛΦ2: ΚΙ2 . (% ) Ct̂ CO η βχ7ίί ΤΗ KtoVH, 7ΚξΟ 
τον κύκλον rev γοννίίτΌ̂ οβ, ητοο 3* δ» οι
η βάας τΗ κωνΗ Τξη,τλχτίοο h i ΤΗ κυχλΗ ΤΗ γει 
νητοξος,

Γ'. Το υψ;? τη π*(π την νφϋΰξχν πεξίγεγξαμμίνΗ ίσ< 
ΐΐλευζΗ κωνΗ τ ft πλούσιόν h i της ημι&χμέτξΗ τϊ 
σφοάξχς. επει «/ας η ΚΛ Απλασία h i της ΚΖ 
cos &<W */, «?< <jf| ο>ί ΚΛ: ΚΖ:: ΚΦ : ΚΓ, . 
ως ΚΦ : ΚΓ: :  ΚΕ : ΚΑ, (ψ ) αςοο >{&} ως ΚΛ 
ΚΖ : :  ΚΕ : ΚΑ. ( » )  Ac ^ >j ΚΕ Αττλασκβ της Κι 
η αξχ ΕΛ τςιπλασίχ της ΚΓ. το υψος όίξα η 
τίξξ'ι την σφΰίςαν ττεξιγεΎζοομμΐνΗ κωνΗ τςιπλρίσιό 
hi της ημιόιαμετςΗ της σφοάςας.

Α'« *Η επιφανειρο τη πεςι την σφα*ςος» πεςιγεγξαμμ 
νπ ΙσοπλευξΗ κωνΗ έζχπλοοσίχ hi τη της σφαίςι 
γεννητοςος κυκλΗ. η μεν ydf ββόσις τη κωνΗ τις 
τον yεννητος» κύκλον λόγον ?%« ον 3 Σ 1 · ( * )  α'^· 
επιφάνια τη κωνΗ Απλβίτά* τής βάσεως d 
τη. (β )  <$ξχ ή Ιττιφάν&οο τη κωνΗ πξος τον γ* 
νητοςα κύκλον, ως 6 : ι, « τ Ην »ί hτιφάνεκο τη κω 
{^απλασία hi τη γεννητοςος κυκλΗ.

I

( ί )  Κ«τ« tjjj* μζ. ΤΗ «. (χ) Κ«Τ« ΤΗ» β’. τχ ιβ. (φ) Κί 
τη» y. ΤΗ 7 . (» )  Κκ7«  Τ«* j. ΤΗ ί. (* ) Κ«ΤΛ τη» *ί
<’■ 2«y<r. (£) K*r« re /. 0<wf. r£ Α τϊ βιβλ*

38



Θ Ε Ω Ρ Η Μ Α Τ Α

‘Η εΐίιφάν&α τη ΑΓ οξΒπ χυλΙνίξΗ > (  %, ιβ. )  
Ήξος γην hπφάν&αν τη το αυτό ύφος ncy βάσιν 
όσην t%6VTbs ΕΖΑ κάνΗ τον αυτόν s%et λόγον, ον 
η ΑΒ σιλευξα τη κυλινόςπ, πξος την fill, ατπν οτξος 
τό νμισυ της πλευςας τη καόνΗ. η 2 μεν γάξ τΗ 
χυλΙνδξΗ ΑΓ επιφάνια όση «?<ν όξ^ογωνΙω, τω εχ 
της ΑΒ πλενξχς j»gy της ΒΔΓ πεξίφεςάας, ( y )  
9j όε ΤΗ ΕΖΗ κωνΗ ’όση Τξίγωνω, Η ύφος μεν η ΕΗ, 
βάσις <0ε η πεξίφέξ&α ΖΘΗ. ( ί )  ας αξα επιφαν. % 
τη ν.υλίνό. τίξός επιφάν. τη κων. Ητω ΑΒ. ΒΑΓ: 
ΕΗ. ΖΗΘ. οό̂ ό η ΒΔΓ=ΖΘΗ. (5) as αξα έπιφάν. 
τη 2 ΑΓ, %ξος hηφαν. τη EZH : :  ΑΒ ί ί̂ ?·

Λ Η Μ Μ Α  Λ'.

Έ ςω  τξί<γωνον οξ&ογωνιον το ΒΑΤΙ, ^  από 
τ *  τυχόντος (ϊημάα Δ της ΒΑ ηχ&ω η ΔΖ 
Ττα,ξάΤληΧος TYj All. Sr/ to  BA. AH=- 
ΒΔ.ΔΖ-ηΔΑ. ΔΖ-+-ΔΑ. All. πά» a . 1 3 ;

A E I Λ I Σ.
Πεπληξω<&οο γάξ τό ΑΓ 'παξαΤληλόγξαμμον. 

inct το μεν BA. ΑΗ «?) τό ΑΓ* τό όε ΒΔ. ΔΖ, το' 
ΔΚ* το & ΔΑ. ΔΖ , ro ΑΖ,  «τ*ν  το ΖΓ* το & 
ΔΑ. ΑΗ , το ΑΘ , ίηλον αξαοτίτόΒΑ.  Α Η =τΒ Δ , 
ΔΖ -+- ΔΑ. ΔΖ -4- ΔΑ. ΑΗ » ίτο* BA. AH us= Βδ » 
ΔΖ ·+- ΔΑ. ΔΖ ΑΗ»

ΘΕΠ-

(y) K«r« ro β. τί /» ri β/βλ. (ί) K«r« rv> «. ΣυνΙη»
(w<r*‘ r# ©riijf. τ ϊ /< τί >3//3λ. (»j *Ε/ vw#& -



3° A P X ί Μ Η Δ 0 T

Θ E i l  I* Η M A Z'. (<?)

Ε’λι/ κώνος ισοσκ ε?\ης ετντπέυω Tfiy&jj πα* 
pcl}OJ}Ka rjj βάσα , rjj μεταζυ των π a* 
ξαϊληλων επιπέδων ίπφανάφ τζ κωνχ ίσος 
εςΊ κύκλος, α η εκ τ ζ  κέντξΧ μέσον ?Jyov 
εγα της τε ττλευξάς τχ κωνα, της μεταζύ 
των παξ<ζλλη?^ν επιπέδων , ηα] της Ισης 
άμφοτέ.^οως τοως Ικ τ ω ν κέντρων των κύκ
λων, των εν ταις παρώ7ληΚοίς επ.πέόοις.

’’Εϊω κ~ν:ε, a το iioo rtf ufcovcs τςίγωνον ’ίσον τω 
ΑΒΓ. τντμλάω τΐαξαΤληλω hrmtow y# βοόσ&' κ 
σίοιέτω τομν,ν τ:μ· ΔΚ. cc£x>v ο) τα ‘/.ένα ·( ηο) η 1:Η 
κύκλον it τ is *κκ;·;£&> ο Θ , ά r, l·/. τα ν.ΐντξα KG 
μ'-ar, ccvcckoycv ίηω τ>~ν τε  ΑΔ κ των ΔΖ-+-ΑΗ: λ<? 
γα> , cn c Θ κύκλον iVcsr t?< rg ίτίιφοονέοο τα ‘/.ένα 
rjj μ*τα£υ των Δϋ, ΛΓ. %. 1 4 .

Κ Α Τ Α Σ Κ Ε Υ Η .
Έκκ^^^δίν κύκλο*, ο; Λ, I, κ rS //'w ί vJy/Xa 

iv. τα ν.ίντςα Κι (ίονοό&ω το Ι5Δ. ΔΖ, ι’Ιταν ί-ω  το κι2 — 
ΒΔ. ΔΖ, τα όΐ λ  η l·/. τα v.h-τςα ΚΛ ΰννα&ω το β/ 
ΑΗ, ήτοι ίέω κλ2 =  BA. ΑΗ;

ΔΕΙ Ξ I Σ.

Έπέ το ΒΛ. ΑΗ=τ ΒΔ. ΔΖ-*-ΔΑ. ΑΗ-+-Δ7/ (ν ) f 
it το μ'ν ΒΛ. ΑΗ γττκλ2» το it ΒΔ. ΛΖ — κΐ2,το 
ΔΑ. ΛΗ -*-ΔΖ — K02i (Θ) έςοο £\2rrrK02*-t-KI2. λ:

Ϊ 71

( * )  τ * AjpXty*· ir · ί·1 ff»0i ψφ’Λίο. qcf} xvXlvifi *. )5</ί 
(. ♦ ) Κ*τ* τβ *τρ*λ. A?j«c. ( ί ) Ε/ ι/*β&



Θ Ε Ω Ρ Η Μ Α Τ Α 3*

ο( κύκλοι πζ'Οϊ οί&ύλ&ς είσϊν ως τα  από των ύμί- 
διαμίτρων πτςάγωνα, (/) fi ο Λ κύκλος α*α "ίσος τοις 
© », i. α?λ' ο μ'ν Λ κύκλος ίσος τ^τδΒΑΓ κωνκ ϊτη- 
<P»vc.c6i ο 0c I ry r<$ &Δγ.. (κ; ^ o © c*:;# κννΛος 
ίσος TV Ac/Try r5 xaJva iiufyocvtacc ry μεταξύ των ΔΕ, ΛΓ.

Θ Ε Ω Ρ Η Μ Λ · Η', (λ )

Ε λρ &ς κύκλον πολύγωνον Ιγγξαφν} άξτί- 
07τλευξίντε χ, Ισόπλευρον ̂ κ. όιαγ^&ωσινευ- 
&ίΐω Ιπιζευγνύχσεμ τας πλευξάς τ& πο7\υ- 
γοόνχ, Ιπιξευγνύχσα] πασου πξός τψ tQ 
Κνκλχ ύιάμετξον τχτον £%&<Tt τον λόγον, Si/ 
ί*χβ £ ύποτάνχσα τας μίαν ελασσόνας των 
ημίσεων̂  ήτξός την πλευξάν τχ πολύγωνά*

*£?« κύκλος 6 ΑΓΕΗ , ;(̂ y ίν οουτω πολύγωνον όγ- 
γεγζάφ&ω το ΑΙ.ΤΔΕ'/,Η©. ίμ επεζεύχ&ωσαν at ΕΘ,
1 Η, Δ'/.. λίγω , on α\ tύςϊμίναι πασα] πςος την τ£  
ν.νχλα διάμετρον , tjjv A Η, rev αυτόν λόγον ίχεσ ι τω 
της BE ττζος ΒΑ» «τ#ν ότι ίςίν ως ΒΘ-4-ΓΗ -ί— ΔΖ ΐ 
A t :: BE : EAi %. 1 5 .

κ α τ Α Σ κ ε τ  ιί<
Ε 'πεζεύχ^ωσειν cu ΓΘ, ΔΗ.

Δ Ε I λ  I Σ.
Εν τόϊς τξίγωνας ΑΕΚ , ΛΘΚ tj /.ti'v ΒΚΑ γωνία 

ίσν\ rtf ΘΚΛ, (μ ) ν ό'ό ΚΕΑ =  Κ.ΘΛ. (ν) λοιπύ αςα τ\ 
^ΑΚ ίσΥ\ λαπν ry ΚΛΘ. τα  τξίγωνα αςα ΑΒΚ, ΑΘΚ 
*μοια αΤλήλας &σ). (%) ύια τα  όίυτa ό'/j ί&χ&ησβται, on

απαν-
(« ; K « r *  r jy  β \  , ί  φ \  ( * )  Κ κ τ κ  τ» /.  & * ύ ξ. ( λ ;  Τ ί  Ά / χ φ ·.  

*“ · Τ ί  **τ· £<6λ. (y*) Keen* rifv ti. 7*  « .  («7 Ketxee τητ
γ. {(J Κ«τ* τ*, ί'. τι r',
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άπαντα τα  Τξίγχνα ΑΒΚ, ΚΘΛ, ΑΓΜ , ΜΗΝ, ΝΔΟ 
ΟΖΕ 'όμοια d/kijAots eiaiv. cos αςα BK: KA :; ΚΘ: KA :: 
ΓΜ: ΜΑ ·: ΜΗ: MN:: ΔΟ ; ON;: Ο Z: OE. (© ) 
ctqcc cos BK: KA :: BK ·'■}— ΚΘ—Η ΓΜ ~+~MH -f— 
ΔΟ-+- OZ . KA -+- KA -+-ΛΜ -f- MN-t-NO-t-OE, ( π )  
είταν BK: KA; :  ΒΘ-ΗΓΗ-ΗΔΖ*. AE , h i si $  tv 
tcTis rqtywvcis BKA , BE A , tj μίν BAE γωνία ν.:ινη , 
>: 3s ABK hn ry BEA , (? ) cos αςα BK : KA : :  111:. : 
BA. (<r) d*a cos ΒΘ-ΗΓΗ-+-ΔΖ ; AE ;: BE; BA. 
(r )  o e3et ddj'Uf.

Σ Τ Ν Ε Π Ε Ι Α .
Δ/cc τα  civtd 3η 3&χ$η<τετα] , ότι vg.) cos ΒΘ-f" 

ΓΗΗ-ΔΟ: AO:: BE: BA.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α
To οίξα υπό Των επιζευγννασων Tecs πλευζάϊ τα  

πολύγωνα euS<id7v, cos από μιάς^ όό rr,s 7τλευξάε τα  
πολύγωνα πεςιεχόμενον όςΒογωνιον όσον h i τω ύπο T/7? 
3ιαμετςα τα χυκλα ^ τ r\s ύποτ&νασηε Tots κατα μίαν 
ελασσόνας των ημίσεων τα  πολύγωνα πλευξων πεςιε* 
χομίνω οξ^ογωνίω. επα γας cos ΕΘ-ΗΓΗ-ΗΔΖ: ΑΕ ;:
BE : ΒΑ, αξα κ, ΒΘ-*-ΙΉη-ΔΖ. ΒΑ — AE. BE. ( υ) 
Ιπά 3ε cos ΒΘ-η ΓΗ-η ΔΟ: AO :: BE; BA. ας*

9&Ι ΒΘ -+-1 Η -+-ΔΟ. ΒΑ =  ΑΟ. BE.
Θ Ε Ω Ρ Η Μ Α  Θ. (φ)

Η  τ£  εγγξαφομένχ ρήματος eig την (τφοί* 
ξαν επιφάνια ϊση βςι κύκλω, ν η εκ τ ί

χέν*
(·) Κ«τ« την «ντήν. (* ) Κ«τ* την y. τϊ ί. Κ*Τ* τη

χζ τϊ  γ . (<r) Κ«τ« ri)v ίι\ τ* s’. (τ) Kxr« την «, τ£ J 
(ν) K«τ* την ««■', τ* r ,  (β>) Τί 'Α(χ(μ. χ ϊ, τ* *W. β</8Λ
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iivΤξΧ δυνατού} τ ο  πεςιεγομενον ύ ττο τε  τ η ς  

τΚ ευ ξά ς  τ £  ρ ή μ α τ ο ς ,  $  τη ς  ίσ η ς  π ά σ α ις  

Γοάς επ ιζευγνυά σοα ς τ α ς  π λ ε ν ξ ά ς  τ *  πο*  

Κυγωνχ.

”Ε<ςω εν σφίάξοί μ lyt“cs xvxKos ο ΑΓΕΗ, εν 
χυτω πολυγωνον εγγε€γςοίφ'&ω ϊνόπλευξόντε «ξ Π ·  
ίπλευςον. Κ) cine Τ8 7τολνγων* τ8  ίγγεγςύμμίνχ vcetSoo 
τ ΐ els την σφ'Μξχν εγγξαφέν %νμ*. επεζενχ&ω*
vocv CU 13Θ, ΓΗ, ΔΖ. κυκλοί <$ε ns εκχει&$ω ο Σ . έ
V εχ τϋ  κεντξϋ Σ ί  $υνκ$ω το πεξ*εχόμενον νπο Ttjs 
ΑΒ, κ, Ttjs tans reus ΒΘ, ΓΗ, ΔΖ, « τ ε ν  t<;a> s i2 ==ΑΒ.

ΒΘ i Η -+-ΔΖ. Aty<w , on ο χυχλοέ 8ros /vos ες) 
τ% επιφανή* τ8  els Ttjv σφοήςοα) εγγξαφομενα %ήμα*
TOS. %. i6 ;

Κ Α Τ Α Σ Κ Ε Τ Ϊ ί .

Έϊκχή&ωσαν χυχλοί οι Π * Ρ, Σ , Τ. τ8  μον 
Π η εχ τ8  χέντξϋ Κίί ίννοο&ώ το πεξιεχόμενον νπο 

Ttjs ΑΒ τ  ijs η μι vetoes Ttjs ΒΘ, «rev εςω κπ2 =
ΑΒ. ΒΘ· η $ε εχ τ8  χεντξΗ τ£ Ρ $υνοί&α> το πεξίεχόμε-

νβν 2 ύπο Ttjs ΒΓ x&j Ttjs νμιέείχς τω ϊ Β@ * Γ Η ,

ντοι εςν ΛΡ2=  ΒΓ. ΒΘ Η— ΓΗ* v$s εχ τ8  χίνΤξϋ τ8  Σ  

$ννο6&ω το πεξιεχόμενον 2 νπο tvs ΓΔ χοή tvs ν μι vetoes 

τΖν ΓΗ, ΔΖ , τα τίς ι f t *  το Μ Σ 2 == ΓΔ. ΓΗ -Η ΔΖ
V ίβ h  τ8 χεντξϋ τ8 Τ  Αυνοο&ώ το πεξιεχόμενον 2 νπο Ttjs

έΔ κ> rrjs η μισεί ocs Ttjs b it: «τβν fcco NT9 £Δ. Δ&

3$

Δ£ί«f
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Δ ΕI S IΣ.

. . Τα χηςάγωνα Κ Π 2 ί  ΛΡ2 f  ΜΣ2 ϊ  Ν Τ2=  ΑΒ. ΕΘ *
2

ΒΓ. ΒΘ +- ΓΗ-ΗΓΔ. ΓΗ-+-ΔΖ-4-ΕΔ. ΛΖ. (%) « Α ’ «<
X 2 2 ^

ΑΒ, ΒΓ, ΓΔ, ΕΔ ίσα/ αλλιίλοus «σ/ν Ιτόπλευςον γας 

το ττολυ̂ οονον* (φ ) αςα ΚΠ2 Η*· λΡ *-Η·ΜΣ -4— Ν 1

ΑΒ. 2 ΒΘ - Η  a i  ί I - Η  2 Δ Ζ ,  ήταν κ π 2 - Η λ ρ 2 i ΜΣ2 ■+·

2

—- ΑΒ. Β Θ -+-1 Η -Η Δ Ζ . α)λα fcj *το S12 —-  ΑΒ· 

Β Θ -4 -Γ Η  - η ΔΖ. ( « )  ά^α ro s i2 — ΚΙΙ2 -4 -Λ Ρ *-Η  
M2  2-4 -  fjT2 . ο κύκλο? α^α 3  *σο? το'ιΰ 11, Ρ, Σ, 
Τ  κύκλο#. άΑ’ ά j*sv Π κύκλο? ίσο? ry επιφανειοο τ8 
€>ΛΒ καν»* (α) ο Ρ τ# επιφανή» τδ κανί? τ? /κε- 
τα£υ τ«ν ΒΘ, ΓΗ* ο ί) Σ τ % επιφανή» τα κανί* rtf 
μεταξύ ταν Γ Η , ΔΖ, (73) ετ* ό Τ  ίσο? τ*? επιφα
νή» τα ΖΕΔ κοον». ® ~  α^α κύκλο? Ισο? τοίί? 
ήςημέναις κωνικούς επιφανή»#) ήταν τ% τα εγγεγςαμ- 
μίνα χώματος επιφανή», ο έί« $ή£οη.

Σ Τ Ν Ε Π Ε Ι Λ Ι .

Α*. ’Ετη£ευ%$«σ>ι? τ^? BE, rt}s υποτε*νά(Τ»£ τα? /«'αν 
ελασσόνα? rav ημίσεων τα πολύγωνα πλευξων, ή 
ήςημενη τα εγγεγςαμμενα %ηματο£ επιφάνεια ϊσή 
«70/ κιίκλα , δ »j εκ τα κίντςα ΞΙ fivvccretf το ος- 
Soywiov το υπο των ΑΕ, BE πεςιεχόμενον. επή ya f 
ϋ 2= Α Ε . BE, το & ΑΕ. ΒΕ=ΑΒ. ΒΘ ι ΓΗ ί.ΔΖ, (y )

ifα ς»

( * )  ’Ε* -rtjf KXTUS*. tSfXo». (φ ) *Ε/ ν*β$. ( » )  Έ£ν*βλ ( « )  Kesr* το /. 
®'*f· Ο*) K«r*» τ· ( .  θ*«£, (y) K«r« τβ r# y, ©»*/·
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» ξ »  το si2 =  ΑΒ. ΒΘ -+- Γ Η -η  ΔΖ. α’Λλ’ ο κύκ
λο*·, 8 η έ* τδ κεντξΗ δυνατοί) το ΑΒ. ΒΘ f ΓΗ f ΔΖ 
ίσος τ? τδ εγγεγξχμμενϋ χήματοε επιφανείοο. (δ )  
Οφ/ ο κύκλο*· α<*α , δ η εκ τδ κίντςΰ δυνατοί) το 
ΑΕ. BE <Vo*· τη αυτή επιφανάα. χ δια τα αυτα' 
λ) ε?ν τω σφαίξικω τμηματι ΔΑΖ κωνικοί) επι- 
φθίνει») ίσοι) εισ\ κύκλω, δ « εκ τδ χεντξϋ δυνατοί) 
το όξΒογωνιον το υπό των ΑΟ, ΕΕ.
. Καί η της σφαίζχς επιφάνιά ίση επι κύκλω , if 
>j ΐτ’κ .τδ κεντ ί̂ί λ;νατα/ το υπο της ΑΕ διαμετξ8 
της σφαίρας κ· τδί BE τ^ί υποτ^νασης τα* μιαν 
ελοίσσονχς των ήμίσεων τ£  « *  τον μίγιϊον κύκλον 
εγγεγραμμένα πολύγωνα πλευρών. ετχ« 7*? τα 
τδ*· κυκλ&* εγγεγξχμμίνχ πολΰγωνχ eis άυτ&ε evcc* 
πολήγεί , ( ε) κ, ο» κωνικά) α ς »  έπιφάνείΧ) cu εζ 
α'υτων γινόμενοί) «V την h τιφοίνειαν ενχποληγασι της 
σφοάςχς, της εκ τδ κυκλίί , «V ον τα' ττολιζ/ωνα 
εγγέγςαπτχ) γινόμενης. οίλλ' cu είςημένοί) κωνικά) ε%χι· 
φοίνεκχ) Ίσοι) ε*σι τω  κύκλω, δ η εκ τδ κεντρί# λί- 
νατα/ το' υττο των ΑΕ, ΕΕ, ττεςιεχόμενον' ( ζ )  ΐ{ο$ 
η της σφχίςας αςα επιφανή» ‘ίση τω οίυτω κύκ
λω. ίση λ' ίςχ) κ κύκλω, δ δ εκ τδ κέντςΧ δυνχτοί) 
το aVo' τδί ΑΕ διχμέτςα της σφοΰςχς τετξάγωνον. 
εναποληγοντος γχς τα  πολύγωνα εις τον κύκλον, η 
BE της ΑΕ ποσότητι διοΐσε* ποίσης δο^είσκς ελα'σ- 
covi. λ ο το υττο των ΑΕ, BE πεςιεχομενον ίσον τω  
ΑΒ2 λογίζεται. x&j λα τα' aura δη η τδ σφαίξΐ- 
κδ τμήματος ΔΑΖ επιφάνεια ίση κύκλω, α η εκ 
τδ κεντ̂ # δυνατοί) το υττο των Α Ο, BE.

Γ 3 Γ'.

Ο  Κ*τα το θ '.  Θ«όρ. ( *  )  Κ ατ» τβ « . Λ ?^ . τ ·  α̂οτο» τ»ν 
·*. * fo r , τμ ιβ . βιβ\, (£ )  Κμτ*  τη* *?«?-«,#» £tW if.
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Γ\ * *Επιζευχ&είσης της ΑΔ , επιφάνεια τδ σφαίξΐ* 
κδ τμήματος ΔΑΖ J<nf ezotj κύκλω, δ *ί ?κ τδ κεν
τρί* ίση r? ΑΔ. η τδ σφαίξικΰ τμήμα-
το; επιφάνεια ίση ε?< κύκλω, δ »ΐ εκ τδ κεντρί* 
δυνοβτοί/ το υπο των AO, BE* (>j) ενοί̂ ολίΓγί̂ των <5β 
των επιφανειών των κων<κων «V Τ)?ν τδ σφαΐξΐκ8 Τμή
ματος επιφάνειαν-, >ΐ Β£ της ΛΕ ποσοτντι όϊιαφεξει 
πάσης ίο&είσης ελάσσονΤ ίση άςα η τδ σφαίξιΜ  
τμήματος επιφάνεια κύκλω, δ η εκ t S κεντςα δυ
νατός το ύπο των AO, ΑΕ 7τεξιεχόμενον, ε ιτ8ν ’ίσνι 
τω  αδ2- εςιγάξ ΑΕ: Α Δ :: ΑΔ: ΑΟ. (0) Αο ΑΕ* 
AO =τ αδ2 .

Θ Ε &  Ρ Η Μ A I'. (0

Π α σ η ς  σ φ ο ά ξ α ς  η ίπ ιφ ά ν β α  τε τξ Ο Μ γΑ λ -  

σ ία  ε ς ι τ *  μ ε γ ί ς χ  κ υ κ Κ α  τ ω ν  εν α ν τν ]*
Δ Ε I 3 I Σ.

‘Η τϊΐί σφοάξας επιφάνεια ίση εάι τω  κύκλω λ  * 
8 η εκ τδ κενΤξ8 SvvaTOf το από της <$ιαμεΤξ8 τδ  
μεγίς8 κυκλβ τεΤξάχωνον ΑΕ2. (κ) <β>λ’ ό κύκλο; Λ 
τετραπλάσιός ετι τδ μεγ'ι^8 κ·όκλ8 ΑΓΕΗ* βσί 7aV 
οί κύκλοι ως τά  άπό των διαμετξων τετςάγωνα' (λ )  
δ της σφαίξας άξα επιφάνεια τετξαπλνασΐα εάι τδ  
μsyfes κΰκλ8 των εν αυτή.

" Λ Η Μ Μ Α  Ε'.

Τ ο  π ε ξ )  tvjv σ φ ο α ξ α ν  π ε ξ ίγ ε γ ξ α μ μ έ ν ο ν  ττο- 

Χ ύ εδ ξο ν , ά ς  α υ τή ν  α π ο λ η γ α .

Nf-

( * )  K«r« **· Σν,(*. ($ ) Κκτ* τ*/>. 2Wsr. τ?ί *.
*fβτ. r* y. (<) Τ* 'λξχιμ- λ*. χί «vr.* βιβΧ, (χ) Κ«τ«

^ . Twi' *£βλ Σνησ, (λ ) Κ«τ« τι}* β’· jrH φ ’.

36
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Νενοη'βω γαξ 7ί€ξ) την σφοάξαν Σ (%, ι 7·) ποΧυ- 
ίξον περγεγξΧμμίνον το ΑϋΓΔΕ. ycy τετμη&ωσχν 
ί ywvloq αυτχ ό'ΐ εππτέδων, των ΖΗ, 01, ΚΛ, ΜΝ, 
Ό , εφαπτομενων τ ίκ σφαΐξας Σ. χν.χν πςοκυφει 
οΧυείξον 7ίεξ) την σφάκαν Σ  στεξίχεχξαμμίνον το 
ΗΘΙΚΛΜΝλ Ο εΧαττονι της σφοάξας ΰιαφ^ξον τϊο- 
ίτη τί , η7ΐεξ το ΑΰΓΔΕ. εαν xv οά τη τΐξονοΰφαν· 
οs δευτεξΧ ποΧυε<ίξ8 y » νΐ<μ χ.χ$αί7ΐεξ τί οά τχ  πξω· 
X τμηΒωσι, τξίτον πξοκυψει πολυεΰξον ττεξ) την σφαχ
τόν Σ  πεξίγεγξοομμενον , ycy ^ιαφεξον αυτής εΧασσο- 
: 7ίοσότητι η7ΐεξ το ύεύτεξον. ωσαύτως εάν αχ τχ  
ξίτχ πολυέύξΧ χωνίομ , ως είξητα/ τμη^ωσι, τιά- 
tv οά τχ πξοκύπτοντος τετά ξτχ  , ^  ομοίως οά τχ  
:έμ7τ τ χ , ^ χτως εφεξής ετι' απ&ξον , 7/£οκυψ« σίο- 
ΰε^ξον πεξ\ την σφοάξοον τιεξηεγξαμμένον, ycft $ta- 
)ΐξον αυτής ποσότητι πάσης βοΒάσης εΧασσονι. το 
ίξα 7ΐεξ) την σφοάξαν τιεξιγε'/ ξαμμενον 7ίοΧύε$ξον εις 
Ιντην duoX^yc-i. (μ )

Λ Η Μ Μ Α  ς'.

Γέ *κεοϊ τψ σφοάνα,ν πεξίγεγξαμμένον πο- 
Κνείϊξον ΐτον εςι κάνω, $ τίνος ύφος ν) ημι- 
ι̂άμετξος της σφοάξα,ς, β<ζ<ης Se ΐση rjj τ& 

πο\υέ§ξϋ επιφανάα,.
Έττλ yάξ το 7Γεξ) την σφοάξαν σίεξ^εχξαμμενον 

ποΧυε ξ̂ον εις τοσαύτας (ίιαχξεΐτομ τιυξχμ'άας> οσομ tu 
τχ ΎίοΧνε̂ ξΧ βχσ&ς ύφος το αυτό εχχσχς, την ημι· 
ί<αμετξον δηΧχΰη της σφοάξα»* πασομ <ϊε οά πνξχμί·

Γ 3

(/») Κ*τ·  « »  r'. e fie μ. τμ *ντ.
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ύεε αυτ«/ «γ«/ «<τ< σίυξχμιόι v\ycs εχαση την ημιόιχ* 
μετςον τηε σφχίξχς, /3aeW $ε Ίσην ολη τη τ8  πο- 
Χνεδξϋ εσίΐφχνάχ' η τ:υξχμ\ε άξχ η υψίί εχΰσχ την 
ημιδίχμεΤζον της σφαίςχς, ;<«/ βχσιν Ίσην τη τ8  7το- 
λυέίςϋ ετίιφχνείχ Ίση h'i τ μ τγολυεύζω. εττά <§ε αί 
πυ^χμί^εε οά εγγεγξχμμεvotj τε yty 7τεξΐ«/ε'γξχμμέν<χι ' 
στες) T8s ‘/.was, «V χυτ8ε χττοληγ&σιν’ ( ν) εχασι 
$ε cu Tuxvrocf στνζχμίίεε το χυτό υ-φοε y&f την χυ
τή '’ βχσιν Tcls χοίνοιε , ωε ίηλον’ X&j ο y.oovcs αίξχ, 
έ το μεν ΰφοε Ίσα τη ημι&χμετξω τηε σφχίξχε, if 
& facets τη τ8  στες) χυτήν 7*εζΐγεγξχμμεν8 7Τθλυέ$ξ8 
Ιττιφανάχ , tecs εν τω ττολυεδξω.

38

Λ Η Μ Μ Α  Ζ'.

Wcttra σφοαξα ίση ές) κωνω ύψος μ&'ίχον* 
τι ϊσοντη ημΛαμίτξω της σφχΐξας, βμ% 
σιν ie rjf της σφοάξα,ς επίφαναα,*

Έττ« *γχς το πολυεδςον το στεξ) την σφοχρχν στεςι· 
γεγξχμμίνον eis χυτήν οίπολήyes, (£) ΰηλον οτι Hgf 
η επιφχναχ τ 8 7τολυε$ξ& ets την τηε σφοάξχε χττο- 
Μ  yet επιφχν&χν. yojjf εττει το στολυε ς̂ον το ττεξι την 
σφαίξχν ττεςιγεγξχμμένον Ίσον εν χάνω ΰψοε μεν ε%ον· 
τ ι  Ίσον τη ημιόιχμετξω της σφοάξχε, βοίσιν <$ε τη 
εσιιφχνάχ τ5 στολυέ^ςα, (ο )  yc£f η σφοάςχ Χ ξΧ  Ίση 
εςι ν.ωνω υφοε μεν εχοντι Ίσον τη τηε σφοάξχε ημΐ· 
ίιχμέτξοο , βοίσιν $ε Til τηε σφοάξχς εττιφχνάχ Ίσην,

( > )  Kccrcc τ ·  ί .  Αν μ, το μίτο, την d\ -Κξο,τ. τί 

( J )  Κ*Τ* τβ 4, Λ η μ . ( ί )  Κ»Τ«ί Τ· ^Ολ, Λ η μ ,

©ΕΛ«
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Θ Ε Ω Ρ Η Μ Α  ΙΛ'. ( ν )

Ια<τα  σ φ ο ά ξ α  τ ε τ ξ α π Χ α σ ία ,  ε ς ικ ώ ν χ ,β ο ί -  

ιν μ εν  ε γ ο ν το ς  ιση ν  τ ψ  μ ε γ / ς ω  k v k X cv tulv 

> r y  σ φ α ίξ α , )  ύ ψ ο ς  J f τ η ν  εκ  τ £  κ ε 'ν τξχ  τ η ς  

φ ο ά ξ α ς »

Δ Ε I 3  I ?.

Πάσης σφαΐξχς η iτιιφάνηχ τεΤξοοπλασϊχ τ|f 
eyka κυκλα των iv άυτη. (ξ) ο χάνος οίξΧ ο ϊ%ων 
\άσιν Ίσην τη επιφοονάω rrs σφοάξχς x&j ύφος ty\v 
κ τα κίντξα της σφοί'ϊξοίς τετςοοτιλάσάος ε?* τα χωνα 
*2 το χυτό ύφος εχοντος, ncy βάσιν Ίσην τω μεη/ί* 
'ω των εν τη σφαίξχ κύκλον, oi γάξ Ισονφάς κω- 
•οι πςος χ/ληλας ησ)ν ως ai βάσης, (σ) άΑά ο χάνος 
» εχων βάσιν Ίσην τη hηφχνείχ της σφαίςχς ύφος 
rtjv' εκ τα κίντ^α^Της σφοάξχς Ίσος Ιό» τ? σφοχξοο. ( τ )  
tj η σφοάξχ άξχ τετξχπλχσΐχ έςϊ τα κάνα, τα βχσρ 
«εκ εχοντος Ίσην τω μεγίτω κύκλω των εν τη σφομ· 
ζ »  , ύφος όε την εκ τα κέντςα της σφοάξχς.

Π Ο Ρ I 2 Μ A Α'.
Π*ν άξχ ημισφοάξιον &7Τλάσιόν h i κάνα, τα το' 

άυτο υψοί jq/tf.* την χυτήν βάσιν εχοντος τω ημισ· 
φοαξίω. το μεν γάξ τα ημισφχιξία ύφος η εκ τα κεν* 
Τξα της σφαίξχς ετίν, η <ϊε βάσις 6 μέγιτος των εν 
τη σφοάξοο κύκλων. εΐίά Ζν η σφάΊξΧ τεΤξΧΤίλχσΙςο 
«9* τ2 τοίάτα κάνα, δηλον άξχ οτι το ημισφοάξιον 
$ΐττλχσιο* άυγα hi*

Γ  4 ΠΟ-
*

CO Τ* Afw/A. \β\ τί dvr. βιβ\. (ρ) Kxru re *ρολ. 0 « j .  
CO K«re ry» ti. r* φ\ (r) K«r« re <r/*JU Λί}μ,

3*



Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Β'.

E’vra&fv <$οθ«σ»}ί της ημι$ιαμέτξ8 της σφαιςχς , 
τι{ντε επιφάνειαν )<&( αυτήν την σφαίραν καταμετξ^- 
ffOf πάνυ $οΐοιον. έυξε&εντος γάξ τη μεγίςα των iy 
άυτη κύκλων » (  υ) το τετραπλάσιον άυτα \Ίσον eVa/ 
ry της σφοάξχς εσαφανεία. τάυτης Λ  Λα τ& τξίτη-- 
μοξίχ Tys ημιόιαμετξΧ ποϊλαπλοισιαοάάσης , το γινό
μενον την σφοΰξαν εμφαίνει, κα^άπεξ Λ; τον κώ
νον τον αυτ? <σ®ν· (,φ)

40 Α Ρ Χ Ι Μ Η Δ Ο Τ

Σ X Q Λ I Q Ν

νΕς·ώ) η της σφοάξμς ημιδιάμετξος Ίση ποσ)ν 6 . >j
ρξχ όιάμετξος αυτής Ιση 1 2. των 7» 2 2 , 1 2 η
τετάςτη ανάλογος η. ι 3, 22 Λα τδ ημΐσεως της ημι-
$ιαμετξ8» « Τ 8 ν  Λα τδ 3 ?  2Τολλα#λασ*α<0*(τω. «κδν

το γινόμενον. 12. 3 2, 3> τον μεγιςον των εν τη σφοά·
ξα εμφαίνει κύκλον. ?  ( % )  δτ$£ τετξαπλασιχ&είς, t >jv

Tijf σφοάξας επιφάνειαν παξΐτη <rtv, (ψ) iVvjv ι 2. 2 2 . 3 ,  4·

«αν 8ν η επιφάνειοί άυτη Λα Τ$ τξίτημοξία της ?  ημιόι-
αμίτςχ πο&απλασιχιΒη , »?τβ< Λα τδ a , το γινόμενον
12 . i2 .  3· 4. 2 . = ? 6 3 3 6 = « ° 5  “Η  i  ίσον τη σφα* 
ν ' 7 ,
ξα. όπεξ 7 αηλρι9 οτι$β  ζητημένη σφοάξΧ Ίση εάί κυ·.

βοις ποόιοάοις 9 ° 5» X&jr’tTt  ̂ ποδιοάχ κυβ' .

ΠΟΡΙΣΜΑ

( * )  Κλτμ το 4 · nog. το fxrrei το /}\ θ»ω£. (<ρ) Κ«τ* το
•of. τμ λ ί μ  τ ϊ  /μοτ«  r#r $ ' irfor. τ ϊ  </3'. /8</8λ. (χ ) Κ*- 
? ·  Λ  ·ν τ *  **/ · ( f )  Kj»t ·  το /, Qtug.



θ ε λ ρ η μ α τ a ♦»

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  r .  ( « )
Πως κνλινδξος βάσιν μ&ν ε'χων τον μίγιτον κύκλον 

vv tv τη σφοάξοο 7 ύφος J* ίσον r? διοομίτξω της 
φοΐ4ξ»ς7 (πεξίγεγξούμμενοε στες) την σφοάξοον evyoetrotf 
χυλινίξος.) ημιόλϊός ίςι της σφοάξοος, ο μεν γάξ άξη- 
ενος χΰλινδξος ίζοοτιλάσιίς ετι τη κωνΗ, τ£ βάσιν μεν 
Χ,οντος την άντην, ύφος $β 'ίσον τη εκ τη κέντξΗ. ( ο 
άξ κυληοςος ο την άυτην εχωγ βοίση Φ ύφος ίσον τω 
άνω ΤξΙηλάσιός ht τ2 κωνΗ. (λ) ο αΓξοο κνλινδξος ο 
■ην άυτην μεν βοίσιν ε%ων τω κάνω , $ιπλάσιον Jtf 
>φοί , έζοοττλάσοίς *ςι τΗ κωνΗ.') η j!e σφοάξοο $ί$&κ· 
rotf τη άυτΗ κωνΗ τετξχπλοοσίοο. (/3) ίηλον 2ν οτι ο 
ΐυλινόξος ημιολ,ιός της σφοάξοος,

Κα/ η hτιφάνωοο Τ* άξημίνΗ κυλίνδξΗ ημοολίοο έςΐ 
της επιφοονείοος της σφοάξοος, επά γάξ η ίττιφάν&οο 
τη Κυλΐν$ξΧ χωξίς των βάσεων «πί ίεί&κτωί (y) κυκ· 
λω , η η εκ τχ κεντξΗ μίση άνάλογον .£«?* της τη κν- 
Λίν$ξΗ πλευράς, χ̂ της ι̂οομετξΗ της βάσεως' τη 
άξημίνα κυλίνίξΗ γ* την σφώξοον η ττλευξοο ίση 
εςϊ τη ι̂χμΐτξω της βάσεως' ο <$β κύκλος ο την ix 
τη χίντξΗ ?%ων ”σην τη ίιοομίΤξω της βάσεως ΤΗ χν· 
λίν$ξχ τετξοοπλάσιός hi τη μεγίτΗ κυκλ.8 των εν τη 
σφοάξοο· hoof άξοο x&j r επιφάν&οο τ2 κυ\1ν$ξ8 χωξίς 
των βάσεων τετξοοσιλχσίοο ΤΗ μεγιΤΗ κάκλΗ, ολη οοξ» 
μετοο των βάσεων η επιφάν&οο τ§ χυλίνβξΧ ίζοοπλοοσάο 
hxf ΤΗ μεγί-χ κύκλΗ. hi <ί» τφ/ *1 της σφοάξοος εσιι- 
φάνωοο τετξοοττλοοσΐα τ5 μεγίτΗ κΰκλΡ· {β) <>λη άξοο η

Γ 5 ***

( * )  Τ *  λ 'ξχ ιμ . /utrm r i  λ β .  Θμ»j , τ *  m β*βλ, κ «μ . ( μ)  Κ«-
* *  την /. τ ;  ,β. (/ } )  it  Τψ <# Θμ /. ( y )  Κ ·η ί «  7 ,
* " V  ( * )  ΚΜΤΜ Τ· /. 9 t i f .



§πιφοίν&& τδ  KuAiyfyx y/Aichlcc rifc επιφανsicts tjjs

αφαίας.
Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Δ'.

Α ί ίπιφάν&οη τδ  κάνα τδ  κυλίν^α των πες. 
rijv σφχίςαν πεξίγεγςκμμίνων, κ* »j rifs* σψοαςχί' «V  
7Γξ>οί· cc/kyXccs εν λόγω συνε%« ημαλΐω. εποι γοίς t 
μεν τ5 χήνα επιφάνεια, τδ  πες) rr,v σφάΐςαν πεςιγε· 
*γςαμμε\>8 εξαπλάσιος |ς/ τδ  μεγΐς# χυχλ8 , ( ε )  »
<Js βάσις «υ τδ  τςιπλασία' ( £ )  ολη « ί «  jj τδ  κωνί 
επιφάνεια εννεαπλάσιος τδ  μεγις8 κυ'κλ». ε?< ίβ oAj 
>f τδ  κυλΙ\$ς8 επιφάνεια τδ  ττεζ>< τκν σφάίςαν πεςι 
*'/Γ'/ξαμμεν8 εξαιtXztios τδ  μεγί<ϊ8 κυκλ#, (»j) «  
τδ  κων£ επιφάνεια πςος τνν τδ  κυλίν^β ‘ λόγον «% « 
ev 9 ; 6 · 4 τδ  κυλιν$ς8 πςος τ»5ν τί?ί σφοάςα
λόγον «% «, «ν 6 : 4* (δ ) ew <*£« επιφάνεια} τδ  κων. 
^  τδ  κυλ/νί^β των πεςι τ>}ν σφάιςαν πεςιγεγζαμ 
μενών x&f »} τ»ίί σφαιςασ eiai πςος ά^ηλας lv λόγ< 
#χινε%« ύμιολίω, etT8v <as 9 * 6 : :  6 : 4 .

Θ Ε Ω Ρ Η Μ Α  IB'. ( · )

I W <  τ<?μ« σφαίρας, Χάος ες\ κώνος, ο βα 
σιν μεν εγων Χσην τη επιφανάφ τχ τμήματα 
της σφαίξας τχ κατα τον τομέα, ύψος ά 
Χσον Tvj εκ τχ  κεντξΧ της σφαίρας,

Δ «χ θ ι 'σεταί τδτο, cos ^  χο εν τω ΊΪ λήμμα', 
πςοτε&εν.

ΘΕί

(Ο  Kara τη* I . Σν*ί*τ. τη τ .  Θ*ωρ. ( ζ ) Kara τη* β\ ?
»Ι* . τ μ u v r · 0 fwj>. (> ;) Kara τ>;ν ί ’. Σ ν ν ίκ .  τη  γ ,  0 *α
( Ο  Kara τ· *£·λ. Η»£. ( * )  Τ* Λ'?Χψ· μβ. τί *«
(Μ**

43 Α Ρ Χ Ι  Μ Η Λ Ο Υ
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Θ F. i l  P Η M A 1Γ'. (*)

ΥΙαντΊ τμηματι σφαίξας ίσος εςί κώνος, ο 
βάσιν μεν εγων την αυτήν τω τμηματι, 
ύψος 3έ εν&ίιαν, η τις ττξος το ύφος τ ί  Ίμη- 
ματος τον αυτόν λόγον εγει, ον συναμφότε- 
ξ<χ, ητε εκ τχ κε'ντξχ της σφαίρας }(&} το 
ύφος τ ζ  λοιπχ τμήματος , ηΤξος το ύφος 
τ% λοιπχ τμήματος.

E’Viw σφ’Μ^α , εν % μίγιςος κύκλος, 8 ι̂ώμετξος η 
ΒΖ. :<ο$ τετμη&ω επιπεδω η σφοώςα τώ της ΚΛ 
7ίξύζ οβας τη ΒΖ. ;(#/ ΐΐ~ω κέντςον το Γ. ^  7ΐε7ΐοι- 
η£ω ως Α Ο πξο$ ΒΟ , 8τω συναμφότεξο  ̂ cu ΒΓ , 
ΖΟ, τϊξος την ΖΟ , εΐταν ως Α Ο : ΒΟ : ΒΓ -+ · ΖΟ : 
ΖΟ. ;(gc/ πάλιν πεποιη&ω ώς Η Ο : ΖΟ : ΖΓ -+ - ΒΟ: 
ΒΟ. ;(«/ άναγε^άφΒωσαν κώνοι άπο τδ'Κυκλβ Τ8 
7τες ) Αιάμετξον την ΚΛ , κοξυφάς ε'χοντες rcc Α , Η 
σημεία, λΐγω οτι ίσος είιν ο μεν ΚΑΛ κώνος τώ κοί
τα το Β τμηματι , εΐτ8ν τω ΚΒΛ' ο $ε ΚΗΛ κώνος 
τώ κατά το Ζ , ήτοι τώ  ΚΖΛ τ  μη μάτι. %. 1 8* 

Κ Α Τ Α Σ Κ Ε Υ Η .

ΖπεξενχΒωσχν eu ΚΒ, Κ Γ ,  Κ Ζ , Λ Β , Λ Γ ,Λ Ζ .
Δ  Ε  I  Η  I  Σ .

E V «  ώς Α Ο : ΒΟ:: Β Γ -+ -Ζ Ο : ΖΟ, (<) κ> A<w- 
^9·*ντα α^α i'̂ af ώς ΑΟ —ΒΟ: ΒΟ :: Β Γ -+ -Ζ Ο -“ 
ΖΟ: ΖΟ, (κ) είταν ώς Ab: ΒΟ :: ΒΓ: ΖΟ. £  «ν*Α«'£ 
ώς ΑΒ: Β Γ :: ΒΟ: ΖΟ. (λ) άνάπαλιν? ώς ΖΟ:

ΒΟ : :

(  )  Τ ί  Α 'ξ χ ιμ ,  β ’. τ ί  β '. β φ λ .  (») Ε  £  ν ν β &  ( * )  Κ « τ «  t j  »

<«(* τ ί  / .  ^ λ )  Κ # τ «  τ ί  tivr»^



44 Α Ρ Χ Ι Μ Η Δ Ο Ύ .

ΒΟ : : ΒΓ : ΑΒ. (/κ) άξα y&j ως ΟΖ. ΒΟ: ΒΟ2 :: 
ΒΓ : ΑΒ. (ν) α Α ’ ΟΖ. ΒΟ =  κο2 . {£ ) οόξα ώς ΚΟ2 : 
ΒΟ2:: ΒΓ : ΑΒ. ;φ/ ώνάπαλιν όε ως bq2: ΚΟ2 : ■ ΑΒ: 
ΒΓ. συντεΒεντα 3ε Βθ2]Κϋ2·' ΚΟ2:: Αι^ΐΒΓ : ΒΓ. 
α/&α bo2 -+- ΚΟ2 =  ΚΒ2 » (ο; κ̂  ΑΒ-»·ΒΓ ~  ΑΓ. οόξα 
ως ΚΒ2 ·* ΚΟ2 : : Α Γ : : ΒΓ. οόξα 6 κώνος , ο υψοί- μεψ 
εχων την Ι ,Γ , βοίσιν 3ε τον κύκλον , 8 η έκ Τ8 κέν- 
Τξ8 η ΚΒ, όσος τω κώνω, τώ  ύψος μεν εχοντι την 
ΑΓ, βοίσιν 3ε τον κύκλον, 9 η εκ τ έ  κίντξ8 η ΚΟ. 
αντιτιετίόνΒασι γαξ τά  ύψη τούς βοίσεσιν αυτών, (π ) 
oi/λ! ο κώνος , ο ύψος μεν εχων την ΒΓ , βάσιν 3ε 
τον κύκλον, 8 η εκ τ9  κεντξ8 όση τ y ΚΒ, ίσος τω
I ΚΒΑ τομώ. ( ξ ) ο άξα ΓΚΒΛ τομεύς όσος κώνω τω  
ύψος μεν εχοντι την Α Γ , βοίσιν 3ε κύκλον, 8 η εκ, 
τ 8 κεντξΗ η ΚΟ. κοινός ίτξοσκώ&ω ο ΚΓΛ κώνος, ο 
κώνος άξοο ο ύψος μεν εχων συναμψοτεξας το&ς ΑΓ, 
ΓΟ, « τ » ν  την At) , βοίσιν 3ε κύκλον , 8 η εκ τ8  
κεντξ8 η ΚΟ, ήτοι ο κώνος ΚΑΛ όσος τω σφαίξικώ 
τμήματι ΚΒΑ. όιώ τώ  αυτοί 3η 3&χΒησεται, οτι ό 
κώνος ΚΗΑ )σος τω  σφοηξίκω τμήμοοτι ΚΖΛ. 

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Α',
Το σφοαξικον τμήμα ΚΒΛ , πξός το ΚΖΛ τμημοο 

λόγον ε% «, ον η ΑΟ πξός την ΗΟ. το μεν γάξ KbA 
ϊ’σον έτ'ι τώ  ΚΑΛ κα$να>, το 3ε ΚΖΛ τώ  ΚΗΛ. άλώ ο 
ΚΑΑ κώνος, ττξός τον ΚΗΛ κώνον λόγον έ’χ « ,  ον η ΑΟ» 
πξός την HO. (<τ) οόξα ψ το ΚΒΛ τμήμα , πξός το 
ΚΖΛ τμήμα λόγον ε%«, ον η ΑΟ ττξός την Η Ο.

ΠΟ-

( μ )  Kctrot την Σ υ ν ίχ , την eevr. (  ν )  Kocro* την u . τ ί  Γ . 
(% ) K u ra , την β ' Σ υ ν ίχ .  τη !  ν ,  τ  μ V ·  ( ο )  Κ α τ ά  την μ ζ  ·
τ χ  ά. ( χ )  K a r a  την ι ί .  τ χ  ιβ '. ( f )  Kccr* τν  το  χ ξ ο λ ·

X) την y  . Σ υ ν ίχ . τ χ  S ' .  Q tm f. ( ν )  Κ * τ «  την ά  , ιτ ί  * β ·



Θ Ε Ω Ρ Η Μ Α Τ Α 45
Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Β'.

Τ ό ΚΒΛ τμήμα, πξός τον iv αυτω εγγεγξαμμενον 
ΚΒΛ κώνον λογον εχ&, ον η ΑΟ πξος την ΒΟ. το γάξ 
ΚΒΛ τμήμα, πξος τον ΚΒΛ κώνον λόγον ε% «  , ον ό 
ΚΑΛ κώνο:, 7ίξός τον ΚΒΛ κώνον. οί)λ' ό ΚΑΛ κώνος, 
7ίξός τον ΚΒΛ κώνον λόγον ε%#, ον η ΑΟ τΐξός την 
ΒΟ. (τ) *$>« τό τμήμα ΚΒΛ, ττξός τον καίνβν'ΚΒΑ 
λογον i%et, ον η ΑΟ τΐξός την ΕΟ. Λα τ »  αυτοί 
&η jc, τό ΚΖΛ τμήμα, πξός τον εν αυτω εγγεγξαμμε* 
νον κώνον λόγον s%et, cv η ΗΟ πςός την ΖΟ.

Τ Ε Λ Ο Σ

ΤΩ Ν  Τ Ο Τ  ΑΡΧΙΜ Η ΔΟ Τ ΘΕΩΡΗΜ ΑΤΩΝ,

TPL·

(τ) Ku.ru· τ»;» *νΫ·



ΤΡΙΓΩΝΟΜΕΤΡΙΑΣ ΕΠΙΠΕΔΟΤ
Β Ι Β Λ Ι Ο Τ  Π f  ί !  Τ  Ο  ϊ

^  Κ .

» Ί τ

Ο Ρ Ι Σ Μ Ο Ι .

ςιγωνομετξία· έτri7te$:s h':v Ιτΐΐ·
c/jμονιν.η με&οό:ε τα το μετξον 
των πλενξων χ* των γκνιων των 
ευ$νγξάμμων ευξίσκειν τξίγωνων.

Σ X Ο Λ I Ο Ν.
Τ&το εν, τξιων μ'ν ·δο&&σων τα ΤξΓ/ωνα πλευξων,
— - ---  *“ « I I . ί ' .. ~ _ ~due - ■*"* — '

*Ί\ν /\οΐ7ΐην γωνίαν. επειοαν οε μονον κ* »»-
yavlotj, τότβ rev λογον cv πξοε αλλ>ίλ ί̂· ε%ασιν cu 
πλευξομ ευξΐσκομεν, α μην δε :<&f το τάτων μίτςον.
Β . Η  ΕΔ, η oilτο τίνος σημεία F. της τα' ημικύκλια 

τίεξίφεξείας ΒΕΖΑ αγόμενη v.csSstos επί την διά
μετρον A 15 OfiS’OV η μ ί τ OVOV h i τα τε τόξα BE 
fcj τα  ΕΖΑ τα άνοοπληξωμοοtcs άντα πξος την τ 3
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ημικυκλίπ πεξίφΐξ&αν. επιζευχ&άσης $ε από τη κεν· 
τξΗ Κ επί το σημεΐον Ε της ΚΕ, >; άυτη ΕΔ. c£- 
&ον ημίτονόν ε ι̂ της re ΕΚΒ γωνίας, της υπό τη 
άυτΗ τ ο'^η F.B καταμετξΗμενης, τ̂ ομ τ *  άναπλη· 
ξώματος αυτής πςός τάς $υω όξ&άς γωνίας, &τΗν 
της ΕΚΑ γωνίας της καταμετξΗμενης υπό τη ΕΖΑ 
τό%Η. πίν. Α\ %, ι.

Γ\ ‘Η μεν ΕΘ η από της τη σημβίπ Ε πεςιφεξοίας πξός 
όζΑας αγόμενη τ% h αμετξω ΖΓ, όξ&όν Ησα ημίτο
νον τπ τε  ΕΖ τό%Η, τη οντος παξαπληξωματος τη 
tc£h ΕΒ πξός τό τη κυκλΗ τεταξτημόξιον, ^ της 
ΕΚΖ γωνίας, (# ) ητις ε^ϊ παξαπληξωμα της ΕΚΒ
πξός μίαν οξΒ-ην, ^LVVtffJUTQVOV λεγετοη τπ τε το^Η 
ΕΒ y&f της γωνίας ΕΚΒ' η ΒΔ, η από τη πε- 
ξατος της διαμεΤξΗ Β της τομής Δ , της από

της κα§ετΗ ΕΔ γινόμενης, απολαμβανόμενη, Γ Ιλ Λ -

γ ιο ν  ημ ίτονον , η Π α ξ η μ ίτ ο ν ο ν  τη τε  τόζπ  εβ

?(gi/ της ΕΚΒ γωνίας.

Δ . 'Η τ η  κυκλΗ ημι$ιάμετςος ΚΒ , η ΚΖ , Ό λ β -  

κΚ'ήξον ημ ίτονον , 4Ό Κ ο η μ ίτ ο ν ο ν  ν.α\~,τ^,
άτε όη όξ&όν Ησα ημίτονον τη τε τεταξτημοςίΗ ΒΕΖ 
της τη κυκλπ πεξίφεξ&ας, της ύπ’ άυτΗ κατα
μετξΗμενης όξ&ης γωνίας ΖΚΒ. (/3)

Ε. Εαν από τη της ό’ιαμετξΗ πεξατος Β άπτομενη 
τη κυκλΗ η ΒΔ , η ό'ε από τη κεντξΗ Κ 

*πι τ ι  σημ&ον Ε της τ  Η κυκλΗ πεξίφεξείας επιζευ· 
Χ$είσα ΚΕ τΤξοαχ5η εως Η την απτςμεW  τεμ \1 
κατά τό Η, η μεν ΒΗ, ή από τη της όίχμέτξΗ πε- 
ξατος της άξημενης τομής Η απολαμβανόμενη,

ΤΗ-

( « )  Κ *τ«  τον ·κfo\u/i. οξισμ. (β )  Κ«τ«ϊ τον ocvtqv Ofur/*.
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τ8 τε τό£& BE Tye υτι co-jtS κχτ&μετξ&μ?νγιέ 

γωνίας ΒΚΕ , Ε φ α π τ ο μ έ ν η  λέγεται' y & ΚΗ, 
y υπό τ$ κέντς8 Κ ygjf Tye βιατομ^ς Η 7τεςατ8· 

ptvy, Τ έμν#<Τα τδ άυτ8 τό%8 κ, Ttje αυτν\ς γωνίας.
Η μεν Ζ1 έφx7rτoμέvy Sax τ8 ΖΕ, ?δ πχςχ- 

7τλνςωματος τδ ΕΒ τόξα τίζος το τεταξτνμόξίον Tye
τδ κυκλΗ πεξίφεζείας·! ΣννεφαπΤΟ μένΤ) καλεί
ται τδ ΕΒ το£&* 'Η $ε ΚΙ , ίητις ές'ιν y τέμν&σα, 

τδ τό^8 ΖΕ, 1Ε<Όν$ΐατέμν&(Τα λέγετο] Τ8 αυ- 
τδ τ ο^8 ΕΒ<

Ζ*. Ή $υω σ’ήμνχ , τ  a A , Γ, ttxvtos τ ο%8 έπιζες 

γνυσα ivSetu ΑΓ, ‘χ ο ζ& ή  καλείταμ %i a.
Σ Η Μ Ε ί Ω ΣI Σ,

Το τα  'Ημίτονα, τα ς Έφχπτομένας, Tots Ύεμ* 
ν8σας έυξ&ν <5* ας&μων εμφαινομένχς 8$ίν ετεςόν iqtv, 
αμη τον λόγον, yτα  τον c6λy^yi $ τον τδ αλτ&Ζς εγγύ
τατον^ ον ταυτα εχ8σι στζός τ ψ  τ8 κυκλ8 νίμιόιάμε- 
τ'-ev, ετπόλω ση . όιάτοι τ δτο evvcySetaye Tye τ,^ ιαμέ- 
τζ8  tie ιοοοοο, y ιοοοοοο διν̂ κμένν,je μέξ-y, έυξίσκομεν 
ότι όσα τάτων πεξιέχει εκατόν των ‘Ηρ/τονων, Έφοί* 
πτομένων , Τε/^νίίσων. τοσδτον σε χκζιβέςεςχ τα  
ευρισκόμενα , « ί  εκ των κατωτέρω $ϊ&γ\σομένων JijAov, 
οσ-ον αν «V πλείονα μ έ^  όι^ςημένη voy§y y όμιόιοόμε- 
τξος. Πξωτοι όέ των Ημιτόνων έυξετα) ό 'Ύπαρχος, ( γ )  
7{ομ ό Μενελεωί. τα ό' ύπ αυτών έυςε&έντχ συ-

ΐνε-

(  / ) 'θ  h t l I IreXf.cne** τ*  Φ<λο,*ιιίτο£ or χ * μ χ σ κ < , a m v  frf* *g* 
X?<r«t 1 2 9 . ίιχφόρχf jV ittgl ‘'hvgMV irxgxTHgntras awlygxb*'* 
0 r,Tirtcg%*f f fn  ^  το « f  τον ^Ακατον νηομνρμοί , re v*o 
τ *  Π ίΤ«« £χλ*τιν«θίν, ^  rtroif iy .So b b  (S') 'O  Ifc l T g x i* * *  
o r g lu  τα ξί Σ φ χ ΐξ χ ς  α νν^ ίμ ivos β ιβ λ ίχ  }  νπο τ *  l*
ia b iv r d .
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νετεμε τε χοή οοττηξτισε Πτολεμαίος ο Κλαυτοί , (? ) 
£7τ) το τεΚεωτεξον 8ε πξοηγοογεν ο ‘Ρεγιομοντοίνος, 
μετ οουτόν αλλ^, πίνοοκοος χοοτοοσκευοόσοίντες, τα ‘Ημί
τονοί, τα'? Έφαπτομενοος χοή τοος Τ εμνΰσχς 7τεξΐεχον- 
τχ ς  , 8ΐ ΧξΐΒμων εμφοανομένοος, 8 μην ά)λοί Τ8ς 
τίτω ν  λο(γχζ·!&μ8ς. τύτων 8ε των 7Τΐν οίκων οοκξΐβέ^εςος 
ο τδ Ουλακ., ατ? 8η την t S κνκλ8 ημι8ιάμετξον «V 
μίξη ι o o q o o o o  8ι$ξημενην ενΛαβίντος, χ&] δτω tcV 
Ιαυτδ χατοίσχενοίσαντος πίνακα. το δν ?κας·ον των 
Ημιτόνων j&} των Έφαπτομΐνων τεμνϋσων ένξ&ν, 
ποίντη 7τεξίττόν, πινάκων πξοχ&μένων των τοοΰτοο πεξί- 
εχοντων' το 8ε εί8ενομ τω τξόπω ευξηντομ', 7τάνυγε 
χςησιμον. 8>ό 8η τα' ?£>?£ 7ΐξοχεί&ω Θεωξηματά τε  κ> 
Π̂ ο/3λ»//χατα.

Θ Ε Ώ Ρ Η Μ Α  Α'.

Τ έ ημισυ της οποιασχν γοξΰης ΑΓ, το οξ· 
&όν'Ημίτονόν εςι τα ημίσεως τα της χοξίης 
τόζα  ΑΒΓ, X) της ημίσάας της υπό της γρξ- 
$%ς νποτανομενης, χοή εν τω χέντξω τα ανχ· 
λα ασης ΑΚΓ γωνίας, y. 2 .

’ ΚΑΤΑΣΚΕΤΗ.
Ηχθω αττο' τδ χεντςα Κ η ΚΔ πξό: όξΒοος τη  ΑΓ, 

JC) εν.βεβκη&ω κατά το συνεχες εως 8 τω τάζω συμ- 
πεση κατά το Β.

Δ ΛΕΙ

Ο  Ο }χ  ΤΤχΧ β σ Ιβ , -β άηχλ?£β; Sno rtxro t v jff σ βψ ντχτο ε, ο 

*A.^futvS h  ’AX*f»»ifrtae πogi το «Vo X g i r i  1 38. foot 
χ χ μ χ σ α ί , ιτολΧα <£<̂ o*ow/<7* f χ^ξονομιχά  β ιβ λ ι'χ , ' θ ξ χ  
τσ  Γ«λλ<χ. Χ ι ξ ,  γ .  jy  ’Α μ τ ιρ } .  x «r «  re * 7 7 ° ·  I**
fobtv.



50 ΤΡΙΓΩΝΟΜΕΤΡΙΑΣ ΕΠΙΠΕΔΟ^

Δ Ε I 5 I !\

*Η ΚΒ τέμνει τ>ίντε ΓΑ v.urco τό  Δ ,  ( ζ )
%οό}·τό Τοζον ΑΓ κατ« το Β, (>ι) ^  τ<;ν ΑΚΓ γω
νίαν. ($ )rj ΓΔ «ζ·οί τ ό γιμισυ fit τί?ί ΓΑ α )ϊί y
I Δ το ο£.σον H/u;rovcv t“< τ »  τε το£& ΓΒ tys yω-
■v!as ΓΚΒ. (*) το τήμισυ σί,ξα ms ΑΓ Xcfdijs το οξΒ’βγ 
Ημίτονόν έ?ι τ£ τε ημ ίσε^  τ  δ Tc£tf ΑΒΓ , ^  τ2 ημί. 
esMs.ms ΑΚΓ · γωνίας, εΐταν m s ΒΚΓ. ο seta

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Λ'.

T o  οξ& ον  Η μ ί τ ο ν ο ν  t Q 45° μ ο ίξ ω ν  τ ό ζ α  έ ν ·

ξ&ν* '* V
ΚΑΤΑΣΚΕΥΗ. *

Έ^οο το ΓΕΒ τ ίταξτνμόςιον κυκλ» ·πε(>ι<pεζe^as, «j 
Ιπε^ευχθ® ■/} ΓΒ. ^  «ττο Ttf κίντξ8 Κ ηχ&ω or ĉs 
ificcs m  ΒΓ y Κ Δ , JOj εκ/3λί$£σοο συμπιπτέτω τω  
τόζω Karoo το Ε , ί7ΐεζευ%$ω ι\ ‘ΚΓ. λέγω όη 'ότι 
y ΓΔ  Το όξ&ον 'Ημίτονόν εςι T8 των 45° μοίξων τοξ8· 
0π?ς ίσον ε?< m  τετραγωνική $ίζ% τ8  Άμίσεωε Τ8 οοπ» 
ms νμιό/οίμίτξϋ ΚΓ τ ετξχγωνϋ. %. 3·

ΔΕ IS IS .  · ,, «
’£71 it γάξ το ΒΕΓ τεταξτημόςιον κυκλ8 πεξίφεξείχε 

1?<ν, (κ) « τ « ν  μοίξοϋε ίσον yo°, (λ ) y & ΚΕ όιίχοο τέμνε* 
το ΒΕΓ το£ον, (/κ) όηλον οίξοο ότι τό ΓΕ το'£ον ίσον 
tVi juolgcUs 45°· όμοιω5 y uV otutS κατχμετξ8- 
μ-cvy γωνία ΕΚΓ, τ8τΐ~ιν ‘iay ημισάοο cqBys\ xfo* y 
ΓΔ οξ&ον Ημίτονόν i^t τ 2 τό%8 ΓΕ , (ν ) y οόξα ΓΔ»το

)  Κ,λτμ την γ\ τ*  γ .  (η )  K » r«  την χ '.  τ *  αυτή. * ( ί )  Δ **
Χί» lx τχ U. (<) Κ«τ*«ί Wv « ξ ίτ μ . (# ) ' *E*
xm.Tu.Gx. ( λ )  TiuGu γ » ζ  xlxK* π*ξιφίζα* is  μοίςα* in&§*rai  
360. (,α) Ketr* η}> λ\ τί y· (y) K«r« r«y /*'. ."
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το οξϊτον Η μίτονον εςι τα  45 μοίξων το£ΰ> βττ« η μ εν 
ΚΔΓ γω\1α οξΒη έ?ιν , η $έ ΔΚΓ ή μέσε* α οξΒης <5ε· 
S&’ATctj , ημισεια <*<■<* οςΒης ^  η ΔΓΚ. (£ ) ίση α ξ*  
η ΔΚΓ τη ΔΓΚ. $ιο κομ η ΔΚ:=ιΔΓ. (ο) α}λά 'κ γ2=^: 
ΚΔ2Η~ΓΔ2 . (π ) ά'^α ΚΓ2_==2ΓΔ2. ΓΔ2 ~  κγ 2.
άςα ΓΔζζτ J/ Λχ2 j {το  ]/  σημίίον rer^otywviKn*' 2 *’/«*- 
(pcuvet ξΐζαν.) 2 ίση <ίηλα<ίη η 1Δ ry τετραγωνική φ*ζ$ 
τδ ημΐσεως τδ τετράγωνά τη? ημ^ιοψέτξϋ ΚΓ.

Σ X Ο Λ I Ο Ν.

Νο«<τ&» η ΚΓ τετμημένη ε*ς jwt'̂ n ίσα οίλληλοις 
ΐοοοοοοο . το άέξοο κγ2 =  ι occoooooooooco. «Λ ’.οί 
ΓΔ2 — ΚΓ2 , Λ)Α* 3*<i<-iKT0tf. οίξοο ΓΔ2 Ζ 1 oocoocooooocco,

—2 -----------2----------—
nro< γ δ2 =  £oooooooooooco. α^α ΓΔ - 7 ,̂7 ί0(-'8·
*<?# Jh <? αςιΒμος ζτος ύ% ή αλ·η$ης·> ccA' η *77^ της
αληθδί τετραγωνική $1ζα τδ 50000000000000 . Ιπε*
γάξ ο αμΒμοε. 50000000000000 δκ I?* Tfr^ayavsff,
Λα τ£το την ακςιβές τετραγωνικήν αι»τδ £'£αν ευ-
f«v  αμηχάνον. Λα τύτο  Λ  εν τη σίξολαβαση σημείωσε*
είξηται, οτι «V οσα> πλείονα μέξη τετμημένη νοείτο^
ή ημι$ιάαετ?οε , τ οσΰτω άκξίβε^εξα τα  Ημίτονα ευ-
ξΐσκετοφ fyoicus γω,ξ μεΒόδοις, είτϋν τ ous των τετςα ·
γωνικων ί>ιζων εξαγωγοας, τα ττλ«=?α των Ή^ατδνων
Λ άξιΒ'μων ένξΐσκετο^ ncy εμψοάνετοη, ως γνώμης $η·
λονοτι x&j Σεβόμενης της ημιδιαμέτξϋ λογιζομένης.

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Β'.

Το οξ& ον  Η μ ί τ ο ν ο ν  τ ά  6 θ° μ ο ίξ ώ ν  το ζ α  ε ν ·

ξάν.
^ Δ 2 ΚΑ-

’ T?;y 3·. Σνχίττ. τ ? ί  λ ^ .  τ *  μ« ( · )  Kut*  τν* Γ . # ί
"· (*) Kxrte τν»' τί μ.
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ΚΑΤΑΣΚΕΥΗ.
ί'Ε?α> το ΔΖΒ 6 ο° μοίξων τόξον. κ> αστό μεν τ5  κενΤξΒ 

Κ επί τού Β, Δ σημεία επεζενχ&ωσαν cu ΚΒ, ΚΔ* από ^  
τ9  Δ επί το Β η ΔΒ. κ η%&ω από τδ οβυτδ Δ η ΔΕ 
κάθετος τη  ΒΚ. εςομ ίη &ν η ΕΔ το οξ&ον Ήμίτύνον τ£  
6ο° μοίξων τόξα. οπές Ίσον εςί τη τετξαγωνιχ,η %ίζη τη ί 
διχφοξχς τηε μεταξύ τ S τετράγωνά τ3  otVo της ημιδια* 
μ ΐτςχ  ΚΔ, τ3  από της ημισείας της ημιΰιαμεΤξ8 ΕΚ. 
%. 4· Δ Ε I S I Σ.

Ή ΕΔ το οξ&ον ’Ημίτονόν εζι τ3  ΔΖΒ τόξα. (^>) 
αλλοο το ΔΖΒ ίσον μοίξαις 6ο°. ( σ ) το ΕΔ άίξχ τό 
‘Ημίτονόν εςι τ3  6 ο° μοίξων τόξΰ. επεί $ε ΚΔ =  ΚΒ, 
κ, yωνία αςα η ΚΔΒ=.ΚΒΔ. (τ )  χ?λ’ η ΔΚΒ Ίση 6ο° 
μοίξοας, ως υπό τ3  6ο° μοίξων τόξα  ΔΖΒ κχταμετξΰ· 
μένη. αςα κ> εκατέςα των ΚΔΒ, ΚΒΔ Ίση μοίςοας 6ο°. 
(υ ) α̂ οο ^ jj ΔΚΒ=ΔΒΚ. αςα μ&ι η BE— ΕΚ. ( φ ) 
«ξ>06 *} ΕΚ Ίση τα, η μισεί της ημ^ιαμετς8 ΚΒ. ^ εττ» 
ΚΔ2 — ΕΔ2 “+-ΕΚ2 · αςα £φα*ς&£ντος από των Ίσων τ3

ΕΚ2, ‘ίσετομ ΕΔ2 = Κ Δ 2 — ΕΚ2 · οόςα Ε Δ = ϊ/  κδ2 Ζ εκ2 . 
το ‘Ημίτονον δηλαίη τ3  6 ο° μοιςων τόξα Ίσον τη  τε · 
τςαγωντκη Ί>ίζη της $ιχφοξ£ς της μεταξύ**T? τετςα · 
y ων8 τδ από της ημιδιαμετςϋ ΚΔ ;(<£/ τ3  αστό της 
ημισείας αυτής ΕΚ. επεί όε η ημιδιοόμετςος yv<w«r»j, X) 
το είςημενον ος$ον *Ημίτονον γνωςόν εςομ.

Λ Η Μ Μ Α .

E’rtv χύκλχ ημιίιάμετξος η ΚΔ $C%<t τμη- 
&jj κατά, το £, άχβ$ cfe άυτν άπο τχ Κ

κέν-

( f )  Kocrci 
τ  μ «.

τον β . ίςισμ. (β·) ’Εχ τ»/* χοιχασχ. 
(y) Ex Tijf λ/3. τί e». Ĵ Xov. Ο )

(·»·) Κ*τβ6 τ** /♦ 
’Ex rijt x f ’t **
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κεντξϋ πξος οξ&ας η ΚΓ, ^  επιξευχ&άτης 
της ΡΓ, ληφ&$ τy ΕΓ ιση * *} ΕΘ, η άπο τ5 
Θ έττί το Γ Ι'Κίξευγ&εισα ΘΓ, ττλευξα έςοη 
κανονικά πενταγχνα βς τον αυτόν κύκλον 
ΑΒΓΔ εγγξαφ&ησομένχ. y\ 5 .

Κ Α Τ Α Σ Κ Κ  Τ Η .

Ένηξμό<&ω &ε τον ΑΒΓΔ κύκλον fj ΑΒ ίση τη ΘΓ. 
(%) ^ οίχ$είσνε aVo τ£ Β rijV ΒΗ πξοε e’fdaV τ£ 
ΑΔ , £πεζευ%&ω<το&ν ομ ΕΘ, ΒΚ, ΒΔ.

Δ  Ε  I  S'  I  5 ,

Έττ« τα> ΑΒΚ τ ξιγοΐνω η%θη »ί ΒΗ Wfoff 
τη ΑΚ, (ψ ) αίξα, ΑΒ2 — ΑΚ2 +ΚΒ2 —  2ΑΚ^ ΚΗ. (ω)
Ufa! ^  =  βΓ». ( « )  ΘΓ2 =  ΛΚ2 ·+- ΚΒΖ -—-2ΛΚ.
ΚΗ. θ γ2 “ ΘΚ -Η ΚΓ2 · j f i )  0 Κ*-ΗΚΓ4== 
ΑΚ2 -*·ΚΒ2 — 2ΑΚ. ΚΗ. οο>λ» ΚΒ^=ΚΓ2 · των ίσα-ν 
αφοΜ̂ β9Άτίι>ν « εσέτομ ΘΚ2 = ^ΑΚ2 — 2 ΑΚ. ΚΗ. ετίει ίε 
η ΑΚ ώε ετυχε τετμητομ κχτοο το Θ, cĉ oc ΑΚ2== 
ΛΚ. ΚΘ-f-AK. ΑΘ. (y )  Λ *  ΑΚ. ΑΘ =  θ κ 2j_  «V ** · 
τωτέζω ϋ̂χΒήτετα). ΑΚ2 —  ΑΚ. ΚΘ^-+-ΘΚ2 . twv
ί σ ω ν εκα*Τΐξων§εν»φ«4ξε§ίντων, εσετομ ΑΚ2—ΑΚ. ΚΘ“  
0 Κ2. cc/kct 0 K2 = A K 2 —sAK. ΚΗ, οοε $ε$εΐκτομ· οοξοο 
ΑΚ2 —ΑΚ. Κ Θ ~ ακ2 —δΑΚ. ΚΗ. άφες*4$ίντα>ν δέ των 
tew, εςομ - ΑΚ. Κ Θ = — 2 ΑΚ. ΚΗ, ντοι ΑΚ. Κ Θ = 2ΑΚ. 
ΚΗ. ococc aAK : ΑΚ : :  ΚΘ : ΚΗ. (<ί) οίλλοο aAK ίιττλοο· 
ftioc τηε ΑΚ. jtj ή ΚΘ οίς* Αττλοίσ/ορ τη* ΚΗ. Αο η 
KHc=H©. <rcip TPiycovots xv ΒΗΚ, ΒΗΘ om μεν KH,

A 3  Ηβ

( x )  Κ α τ «  τ»;, ά, r ?  Γ ·  (ψ ) ’Ε χ , τ χ *  χατχσχ. ( « )  Κατα rp r

*y. r « ' ( « )  ’E x  r » f  x a ra a x . £7 λ  ο*. (<3) K a r a  t *V

Ύ* *· ( y )  K a r a  rtf* f i', τ ϊ  β  · ( ί _) K a r a  Τ#ι» * r » r * *" *
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ΗΒ )axf toms·, ΘΗ, ΗΒ, cm πςόε τω  Η yxv!xf iretf 
χ/λ>ίλζΐ£. {ε ) χςχ y E Q ~hK . Ισοσκελή χξχ τό 
0LK τξίγωνον, ^  ycovix y Β Θ Κ ~  ΒΚΘ. ( ζ )  επεό 

cJs· ΔΘ : ΔΚ : : ΔΚ : ΘΚ, (χχτωτεςω SmxByaerxj) 
άξχ Jcj Δ Θ : Θ >::  ΘΒ : ΘΚ. $t$ctKrocf yxq y ©B==r 
ΒΚ =  ΔΚ. ομοιχ όΐςχ τ χ  τςΐγωνχ ΒΘΚ, ΒΘΔ. (>?) 
ισοαχελεε χςχ ^ το ΒΘΔ τρίγωνον. ycovix οίςχ y ΔΒΘ-̂  
ΔΘι>. (θ ) α/λ’ δ ΒΚΘ ίιπλχα ΐχ της ΒΔΘ. (*) χξχ 
*<#/ y ΒΘΔ ίιπλχαίχ  rijs- ΒΔΘ. το xqx ΔΒΘ τξΐγω- 
νον Ιαοσχελ-ε hiv} ΐχον ίχχτίξχν των 7Τξos τ% βάαε* 
γωνιων Ιιπλχαιονχ t y \s  λοιπής. ίχχτεξχ xqx τύτων i<r>| 
μοϊςοαε 7 2°y y &  λοιπή y ΒΔΘ ;<6°. cu Τζ<ϋς γχς ομ$ 
ϊσοη όναιν όξΒΰιε, «τ*ν  μοίξοας ι 8ο°. οΐξχ y ΒΚΑ — 
73° μο:°χις. ^etv.Totj yx$ διπλχαιχ rys ΒΔΘ. το ΑΖΒ 
χξχ τό£ον πεμπτήμόξΐόν ε?# rys ολνε τδ κύχλϋ πβξΐ- 
φεζ&χε. y ΑΒ Χ ξχ , πλευξοό h i χχνονιχζ πεντχγάνα 
ets τον κύκλον ΑΒΓ Δ εγγνχφΒησομένΰ. ο έ<5« ί«£α/. 

"θ τ ι  ίε y ΚΑ χχτχ  το Θ τετμyτxfy, ω~ε «να/ ΑΚ.
ΑΘ=κ©2ί δ&χΒησεται «τω* χεί<&ω την ΚΓ λίν τμ*1· 
Byixf ωτε «να/ ΚΓ. ΓΟ =  κο2. ηχΒη 2ν πςόε την 
ΚΓ χχΒετος y ΚΔ , ητιε δίχχ τ ίτμ η τα/ κοίτα το Ε. 
*πέ ζευκτός i t  η ΕΓ, ελήφΒη τη ΕΓ 'lay y ΕΘ. εάν 
4tv ληφΒϊ) η ΚΟ tay τδ ΚΘ , ίδλον οτ< δ ΚΓ τετ- 
μητχή χχτχ τό Ο, τω επίτχχΒέντι Τξόπω. (κ) οί/λ’ ιί 
ΚΓ ζζ: ΚΑ. ?<#/ y ΚΑ χςχ τίτμητα/, ω<>ε «να/ ΑΚ. 
ΑΘ — Θ Κ 2 . οτ/ <$ε y ΔΘ χχτχ τον χντον τότμη· 
rotf λόγον χχτχ  τό Κ, ωτε «να/ ΔΘ. ΘΚ =  ΛΚ2 » Λ*· 
ξ&£ §τωε' y ΔΚ «V ϊσχ τετμητοη χχτχ τό Ε, 7Τξο· 
axetTotf <5ε χυτή ευΒείχ h i  ivBeixs y Κ®. χξχ  ΔΘ·

_________________ \______________
4»,· ’Ε * τ **  κ*τ*σχ. ($*) K «r«  τη» 

r# r .  ( ^ )  K ara rtjv #. τ ϊ  *·.

ΘΚ

«. τ ί  «c. (»/) K«rw r«}» r .  
( ι )  K«r* »*· τ ϊ  y ·



ΒΙΒΛΙΟΝ Π Ρ Λ Τ Ο Ν SS

ΘΚ ■+· ΚΕ2 =  ΕΘ2 . (λ )  «^_Ε Θ 2 ==^ΕΙ'2. ( μ )  οΐξα 
ΕΓ2 =  ΔΘ. ΘΚ -+- ΚΕ2 . co/λ' ΕΓ2 — ΓΚ2 Η— ΚΕ2 . (ν)
οοςού ΓΚ2 -ΗΚΕ2 =  ΔΘ. ΘΚ-ΗΚΕ2 . των Ίσων $1 αφοα- 
ξε§1\·των, -Jiotf ΓΚ2 =  ΔΘ. ΘΚ. ω?λοό r Κ2 — ΚΔ2. όίξού 
ΚΔ2— ΔΘ. ΘΚ. ε£ 8 $ij\cvy οτι ως ΔΘ : ΔΚ : :  ΔΚ : 
ΘΚ. (£ )

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Γ'.

Τ ο Ημίτονον τχ  36° μοίξων τόξα ένξάν,
Κ Α Τ  Λ Σ Κ Ε Τ Η .

Ά 7ΐο τ8νάντξ8 Κ τδ  ημικυχλί8 ΑΒΓΔ οονιζοό&ω η 
ΚΓ ττξος οζ'Βούς τη Αιοομέτξω ΑΔ. ycy της ημι^ιωμε- 
Τζα ΚΔ ί ίχ α  τμη^άσης χοοτού το Ε, y&j Κ7ίό τδ Ε 
ϊ7ί) το Γ ετχιζευχΒείσης της ΕΓ, εΊλήφΒω η ΕΗ 
ΕΓ. Xj dno Τ8 Η ετίι τ< Γ  £7ηζευχΒείσης της ΗΓ, 
ϊφηομό&ω &ς την τδ  κυκλ8 στδξίφεξύίοον η ΑΒ^=:ΗΓ.

οοπό τδ  κ!ντζ8 Κ ηχ&ω η ΚΘ 7>ζος ο\·Βα'ς τη ΒΑ, 
χ&ι <χ,Ζλη ΒΊΊσοο συμπ ιπ τίτω  τη  τχεζίφεζιόού y.xtcc τ  ο 
1. λ.-7 ω οτι η ΒΘ το ζητύμενον Ημίτονόν £ϊΐν. £7X8· 
ζε^χΒω γοοζ η ΚΓ. %, 6.

Δ Ε I £  I Γ.
Εν Τ ο7ς τξίγωνοις ΒΚΘ, ΑΚΘ «< μ'ν σχςός τω  θ  

yctiv.ctf ισομ ο6/ληλοας> (ο) η.3ε ΚΒΘ— ΚΑΒ, (ττ) η ie 
Κ© κοινή, oi'ct ygoj η ΒΚΘ. ήτοι η' ΒΚΙ Ίση τη  ΘΚΑ, 
**τ8ν τη  ΙΚΑ. ( ς )  ίίτι $£ όλη η ΒΚΑ Ίση μοίξοίις ?2°. 
(t7r& yocq η ΑΒ 7Τλευςοό εςι σηντοο^ων8 hoovovikS, &ς 
την τδ ν.υγ.Κ8 7Χεςιφές&οον εφηξμοσμενη , ( σ )  το ΑΙΒ 
τόζον 7χεμ.7ττημόξιον της όλης σχεξίφεςείοος ί<?/ν.) η οοξοο 
_ Δ 4 ΒΚΙ

( λ )  Kwroc T>/y τ .  τ  μ β .  ( μ )  ’Ε χ τη ( xctruax. λ/λον. (ν') Κχ* 
τ *  Τ>Ι> μ ζ . τ ί  κ. (/ )  Κ * τ «  την tv. τ *  ν'. ( ρ)  Εχ τη ι
xxrucrx. ( „ )  Kurec την ν’, τ ϊ  « . ( ζ )  Ketrti την χ ν . τ ί  ά.

W  Κ“-  w « ,·λ  Λ?44«,



ΒΚΙ γωνία ιίμ/σβ* δσα της ΒΚΑ, ίση &  μοίςα*ς 36°.
η ΒΘ το c'^or Ημίτονόν «?< τδ  ΒΙ το'£#. ( τ )  η 

ΒΘ το of£ov Ημίτονόν i<?s τδ  $6° μοίξων τό%8.
’Eore if ΓΕ2 = Γ Κ 2 -+-ΚΕ2 , γνω^οη it- cm ΓΚ, ΚΕ, 

yvfio?»j α^Λ η ΓΕ. «&.’ »ί ΓΕ =  ΕΗ , (υ) γνωςη 
όόξοο ^  *ί ΕΗ· yva)^ ^  *ί ΕΚ, οοςα Xj »? ΚΗ.

if γη2 = γκ2-Η κη2, γνωςη «ζ>α ν ΓΗ , 
etrav η ΒΑ. γνω^όν αξα το ij/u/συ της ΑΒ , τ » · 
τ£τ< το ΒΘ Ημίτονον.

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Δ'.

Αο3·ίντος τ ί  'Ημπονχ ΕΔ τ£ οποιχδη'ποτχν 
τοζχ ΓΕ, το Ημίτονον ΕΖ τ£ παξα,πΧηξϋΰ- 
ματος ΕΒ 9τ£0£ το τέ κνκ,Χχ τεταξτημόξΐ- 
ον ΓΕΒ ένξάν, χ. 7*

ΚΑΤΑΣΚΕΤΗ.
'Έ,7ΐεζεν%Βω η ΚΕ. λέγω οΤ( τό 'Ημίτονον ΕΖ τδ 

παξοοπληοωματος ΕΒ Γσον ετί τ# τετξαγωνικη $ίζν της 
διαφοξχς τδ  τετξαγωνα τδ  ec7to της ημι^αμετξϋ ΚΕ, 
X) τ »  τρ ά γω ν » τδ α7ΐό τδ  όοΒέντος 'Ημίτονά ΕΔ *
όίτϋν \LZt= V  εκ2 — ΕΔ2 .

Δ Ε 13 I Γ.
ΕΖ2 -ΉΖΚ2 =ΕΚ2. (φ )  άφοαςεΒεντων άξα των «σαν, 

£?«/ =ΕΚ2 - ζκ 2 . οο?λα ΖΚ=ΕΔ. (%) ϋ *  =
ΕΚ2—ΕΔ2 . αξα Ε Ζ = ΐ/  εκ.2 —εδ2 . ο fie  &*ζοη. tore 
if  ifio/xfv«f «σ*ν cm ΕΚ, ΕΔ, yvtû ov «£ « το ζητάμε* 
νον *Ημίτονον ΕΖ.

ΠΡΟ.
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Koer«e το , β . ίς ισ μ .  (ν )  *Ε* *?* xiereff*. (φ ) K u rt! τ*»
. rm mt (χ ) K«r«c nr»» λ/’» τ ί  «.
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Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Ε'.

\ο3·έντος τ ί  'Ημιτονχ ΔΙΙ τ ί  οποιχ&ν το ζχ  
ΪΓΚ το ' Ημίτονον τ ί  η μίξεως τ ί  α υ τ ί το - 
\χ έυξάν. %. 8·

Κ Α Τ Α Σ Κ Ε Τ Η .

Έπεζευχ&ω η ΔΒ, κ, χπό μεν τδ  κεντξΧ Κ ηχ&ω 
Ιξός ofiois τη ΔΒ η ΚΘ , ητις εκβλκ$είσχ συμπι- 
πτε rw τη πεξίφεςείοο κ »τχ  το Τ' χπό οέ τχ  Δ ηχ$ω  
»ί ΔΖ 7τςός οξΒοος τη  ΕΚ. λέγω Aj οτι η Δ®  h i το 
ζητχμενον ‘Ημίτονον.

ΔΕΙ 3 ΙΣ .

‘Η cc7io τδ κέντξχ ΚΘΓ πςός όξ&χς χ χ ^ ϋ σ χ  τη  
χοξδη ΒΔ, χυτήν τε  ^  το τόζον ΔΒ Α'%« τέμνει , 
ds Qctolxs ietfcocf ενετι. το χξχ  ΔΓ τό\ον το ημισν 
ε<τί τδ ΔΓΒ τό%8. χ Α χ  τδ  ΔΓ τό%χ όξ&όν ‘Ημίτονόν- 
hiv η Δ®, (ψ )  η χξχ  ΔΘ τδ  ζητχμενον ‘Ημίτονόν- 
h i. χεμ εττ« δέδοτομ τό ημίτονον ΔΗ, $ επόμενόν ΧξΧ 
*?* τό ΔΖ ημίτονον τδ  πχξΧ7τληξωμχτοε ΔΕ. ( » )  
d'tis η ΔΖ =  ΗΚ. γνωςη χςχ  χομ y ΗΚ. h i  $ε ολη 
η ΒΚ γνωςη9 ds ημιόιχμετξοε, κο$ λοιπή Χξχ η ΒΗ 
γνωςη. χΑ χ  τό αΒ2 =  ΔΗ2-+-ΗΒ2 · γνωτη χξχ  fcj V 
ΔΒ. Αο χνωτόν x&j τό ημισυ χυ τή ς , είτχν τό Δ0.

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  ς ’.
Αο&ίντος τ ί  'ίΑμιτονχ ΔΗ  τ ί  6ο° μοίξών 
τόζα  ΔΒ συν τ φ  'Κμιτονω ΕΖ τ ί  36° μοίξών
τόξα  ΕΒ, τ ο cΗμίτονον έυξάν τ ί  12° μοίξών 
τοξχ. χ . ρ.

A 5 ΚΑ-

(ψ ) Κ * τ «  τ ο  β .  ίξ ία μ .  ( « )  Κατά τ ·  * ς βλ. * { ί β λ .
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Κ Α Τ Λ Σ Κ Ε Τ Η .
Έττεζευχ^ω η ΕΔ. λόγω 

J?i£· ημ»τυ το Ημίτονόν tet τ η

οτ» τό rye ΕΔ χ φ  
13° μαζών τ ofcti.

Δ Ε I 3  I Σ.
Το μεν ΔΒ ε?ϊ τόζον μαζών 6θ°, το ΕΒ, 3^*·' 

(οί) το »ζ<Λ ΔΛΕ τόζον ες] μο/ξων 2 4°» το' ημ»συ όίξοο 
τ3^ΛΕ  το£ί, τοςον J-τί μαζών 1 2 °. άΤλοό τ η  ημίσε· 
ως τ η  το£ η  ΛΑΕ Ημίτονόν ετ» τό της χοζ$ης ΕΔ ημι- 
σ-j. ( β )  τό οόζοο νμισυ της  Ε1Δ χ ο ξίη ς  τό ‘Ημίτονόν· 

ΤΗ 12 °  μαζών τό^Η. ο. #. σ. Έττ« ^  τοο 'Ημίτο
να ΔΗ,ΕΖ $?ό'ομένα «VI, yv*)?» ^V06 ^  τα TSfo 
πωςοίπΧηςωμοότων ‘Ημίτονα Δ1, £Θ. γνωςη οόζοο ες» ^  
>ί ταν ΔΗ, ΕΖ &αφοζοό ΔΑ, ;<#/ >| των Δ1, ΕΘ, η 
ΕΑ. tTTct &  Ε Δ 2 = 5  Ε Λ 2  * + -  Α Δ 2  ,  yv co scv  « V e t το 
ΕΛ2 , ;(«/ ‘Λ τ η τ η  ζ'.ζοο ΕΔ , όό τό ημισν α'ντης, οπές 
*5» το Ημίτονον τ η  12 ° μοίζων τό£ϋ.

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Ζ'.

ΔοΒ’εντων των 'Ημίτονων ΔΛ, ΖΙ των τόζων 
ΛΓ, ΖΓ, tcw Άαφεξόντων ά,Τληλοις λεπτά 
4>', τίνος μέσχ, ο!ον τχ  ΕΓ, το Ημίτο
νον ΕΑ ένξάν. ίο*

ΚΑΤ ΑΣΚΕ ΤΗ.
*Γί%ί/ίο οό7ίό 'τη Ζ η ΖΘ 7Τζός όξ&οός τη ΔΛ. ^  

χ ?ίί)ω τό ΖΕ τό|ον ‘όσον etvocj λε7ίτο7ς ι s', t&j ysyo· 
νετω ως ΖΔ: ΖΕ ΔΘ: ΕΗ. τίζοσχά&ω <5*· τω  ?λαΤ- 
τον» *Ημ»τόνω ΖΙ η ΕΗ. ;<£</ εςοη Λ) το TaVcov »&ζα- 
€μοο τό ζητΗμενον 'Ημίτονον ΤΗ τό%Η ΕΓ.

(«) ’Bi ν*«Λ (β) ’Ε* r« irfeX. «ξ·βΚ ίηλο»»

ΔΕΙ-
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ι

Δ  Ε  I  3  I  Σ .

’Επά γάξ γνωτά τά  ημίτονα ΔΛ, 71, γνω~ά άξα 
1Φ! τά  τάτων τόξα  ΔΓ, ΖΓ. γνωςη άξα ycy η τά- 
των όιαφοξά ΔΖ. ωσαύτως yνωςη των ημίτονων η 
^αφοξά , άταν η ΔΘ. a) το ΖΕ τίζον γνω- 
ςον ϊκ τη? κατασκευής. έπά α>£· ΖΔ : ΖΕ : : ΔΘ : 
ΕΗ , γνοπη άξα η EH. (y ) (  ωs έυ$άαι λογίζον
ται $(ά την τάτων σμικξότητα τα  τόξα ΖΔ, ΖΕ. )  
πξο^εΒέντο? αν τη EH τα γνω?α 'Ημίτονα Ζί, γνω^ον 
fcctj y&j το ζητάμενον Ημίτονον £Α.

Σ  Τ  Ν  Ε Π  Ε I  Α .

Έκ τα ευξε&έντος * Ημίτονα τα  45° I*οΐξ^ν τόξα , 
yvoî ot γίνετοη Ημίτονα εξ. τατε^ι το ‘Ημίτονον τα 
τόξα 2%°. 30’, τά  ημίσεως οντος τα  45° το£ίί, ομοίως 

/ το τα 1 1 °, ι ζ '  τόξα, ο το τα ημίσεως ημι- 
συ, (<?) ωσαύτως χοή τα  των παξαπληξοοματων αυ
τών, τα 6 7°, 3° > Λ) 78°, 45 (?) «τι ?(£/ το
τ »  ημίσεως τα παξαπληξωματος, ίίτο/ 33°· 45 » 
το τ£ παξαπληξωματος αυτά, άταν τα 56°· 15 · «<* 
Tee oturee ^  έκ μεν τα 'Ημίτονα τα 6 0° μοιξων τό
ξα γνωςά yίνετοη $ίχα ycy πέντε Ημίτονα* ?κ 0? τ£τ 
των ,$0C» Τξιάκοντα yctf εν εν. $ε τα των 12°, εξή
κοντα κ> Τξία" συμποσάντα\ όε πάντα Ημίτονα *2θ, 
απεξ *Ημίτονά άσι τόξων άδηλοι? ΰιαφεξόντων μονον 
λεπτά πξωτα 4 5/· μεταξύ $ε τάτων άλλα έυξίσκον- 
Totf *Ημίτονα τόξων άίληλοις 15 "λεπτά όιαφεξόντων. 
(Ο  πάλιν μεταξύ των ευξε&έντων ίηλα yivevTOf 
ϊτεξα τόξα, ων η' ίιαφοξά, λεπτά  πέντε. αΰΒιε

με-

()>) K«tr« το β . wjfifiX. ν * if. τη; *Aot$u. βιβ\. ( ί )  K«r«e 
το «, Κξόβλ, ( j )  Ksct*  τ ·  ϊ '.  *ξόβλ. (£ } · Κ *τ* τβ *{ίβ λ .
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μεταξύ τύτων ά?λα τόξων, ων 'ίτεξον τό ετεςον tv μό
νον λεπτόν υπεξέχει.

Σ  Η  Μ  Ε I  Ω Σ  I Σ .

Τα άςημένω Τζόπω χατεσκευα<&ησαν ο\ των 'Ημι* 
τόνων πίνακες, επει οε έτοι ‘Ημίτονα τόξων πεςιΐχχ . 
σ ι , μάζας μόνων x&j λεπ τά  τΤζωτα εμφαινόντων, $η· 
τέον τω τζόπω τά  Ημίτονα ευςίσκετοη των τόξων των 
λεπ τά  δεότεςα μόνον , η μοίζας , λεπ τά  πςωτα v̂ jf 
δευτεξα πεςιεχόντων.

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Η',

Δο&εντος τα'Ημίτονα ΔΕ τα ΔΗ τόζα, τα 
ϊσα εν) λεπτω πξώτω, τα ΓΝ τίζα, τα 
ίσα 4 0 ' λεπτοϊς ΰευτέξοις, το 'Ημίτονον άυ· 
τα ΓΖ ένξάν %· 11.

Π Ρ Α Κ Τ Ε Ο Ν .
Γεγονετω ως ι* λεπτόν πζωτον, ήτοι 6 ο " λεπτά  

δεύτεςα , πξός το 'Ημίτονον τδ ενός λ επ τέ  π ς ω τε , 
είτϋν τδ 29 0 9 , (εν το7ς των 'Ημιτόνων πίναξι ό άξΐ&· 
μός έτος κ«τα/.) έτω  τά  4ο"  λεπ τά  $ίυτεςα, πζοί 
τον τεταςτον οξον, οτις τό ζητάμε'/ον ‘Ημίτονον ΓΖ ε<?<·

Δ  Ε  I  Ξ  I  Σ .

*Ωί ευ$αων των ΔΒ, ΓΒ τόξ ων Λα' την τάτων σμτ 
Χξότητα λογι&έντων, εσετοη Λα την ομοιότητα των 
Τζίγωνων ΒΔΕ, ΒΓΖ ως ΔΒ: ΔΕ: :  ΓΒ: ΓΖ, ήτοι ω( 
6 ο " :  29 0 9 :: 4θ": ΓΖ, Λο η rZ  =  2222ii2"·

6 ο>*
Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α .

Παντού άςα δοΒέντος τόξπ Λα λεπτών ίευτίξων 
εμφαινομίνΰ τό ‘Ημίτονον ευζίσχαε, ίιελων το γνομενον

εκ

(η }  Kecrcc το β’, κςίβ ’Κ. r * i\  tvs 'λξβ/χ. β ιβλ·



ΒΙΒΛΙΟΝ ΠΡΛΤΟΝ

h  τα Ημίτονα τα tvos λεπτά πξωτα των 8ο$Ιν· 
γων λεπτών 8ευτίξων 8ι ενοε λεπτά πξωτα. 

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Θ'.

Το Ημίτονον ΓΘ ένςάν τχ  ΓΑ τ ίζ χ ,  τ χ  έκ 
μαξών 89°* λεπτών πξώτων 59 > % λεπτών 
ίευτεξων 2 ο" συγκ&μένχ. <χ. ι%  

κ α τ α ς κ ε τ η .
Είλ»ί<β&ω 8υω τό£χ τχ  ΔΑ, BA εγγυτχτχ  τά  Γ A. 

Xgi] 'ετω το μεν ΔΑ μικξόν τ ι μεϊζον, είτϋν ίΊσον μοίςοαε 
ρο°· το 8ε ΒΑ, μικξόν τ ι  ελχττον , ήτοι ίσον 89°> 59· 
ληφΒητω 8ε χπο των πινάκων τ χ  τάτων Ή μίτονχ , 
άταν τά μεν ΔΑ το£α το ΔΚ =  ι ο ο ο ο ο ο ο  , τά 8ε 
ΒΑ το ΒΗ=9999999· *<°Η ά,πο τά Β ηχ$ω η BE 
πξοε οξΒχε τη ΔΚ. λέγω 8η οτι η ΓΖ συν τά ΒΗ 
*9ί το ζητάμενον ‘Ημίτονον.

Δ Ε I S I Γ.
Το ΓΘ, οπές εςί το ζητά μεν ον 'Ημίτονον, ίσον εςΐ τω  

ΓΖ-ΗΖΘ. χ/λχ Z0r=BH. το χξχ ζητάμενον ‘Ημίτο
νον 'ίσον ΓΖ-+-ΒΗ. επά 8ε το μεν τό£ον ΔΑ =  90° , 
το 8) bA~S9°j 59 · το χξχ  Δ Β = Γ , ήτοι 6ο", πά 
λιν επά το μεν ΒΑ =  8 9°> 5 9» το 8)  Γ A =  8 9°> 59 > 
2c . το άξχ επά 8ε η ΕΚ~ΒΗ,  η 8ε
ΒΗ == 9999999* «V* Κ#/ *? ΕΚ =9999999· α’^ ’ ά 
ΔΚζ=ζ ιοοοοοοο. >j Δ Ε = ι . ?(#/ «ττ« «Jtf ΔΒ : 
ΔΕ :: ΓΒ : ΓΖ,  (0) iuv χξχ  ωε 6ο” : ι :: a o " : 
ΐ ζ.  8ιο η Γ ζ = 1 . η χξχ  Γ Ζ -i-B H , «τ*ν  ή ΓΘ =  
9999999·+ ·JL· τω 3 «υτοο Α} τςόπω ευξεΒησετοη πχν Τΐ· 
Α«τονον το'£# 3 iK μ0ίς£ν λεπτών πξωτων *) λυτί* 
f«v συγκείμενα.

6ί

( 9  Δ*« τ»*> τμ » Tfiyvvmy Β Δ Ε ,  ΒΓ’Ζ  tfiie itrϊ)τκ*

ΠΡΟ.



Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  I'.

Δο& άτος τ Qre Ί-'μιτονχ RB τ ί  συνημί
τονά F.H τ ί  οποιχίν τό ζμ  ΓΕ, τηντε εφαπ- 
τομενην α υ τ ί ΓΔ Κ&) την τέμνχσαν ΚΔ tu-
ξβν. 7T.V. Β' %· 13.

Π Ρ Α Κ Τ Ε Ο Ν .
Γsycvero) ως Συνημίτονον . οτζος 'Ημίτονον, if

ημι^οίμεΤζος , πξος την τετάξτην οίνοόλογον. κύτη 
ε7<Χ{ η ζητη^ίίσα εφαπτομένη. y r/ονέτω $έ ως Συ. 
νημ-τονον·, 7ifiος ημαόιάμετξον, arc·>ς ημι&άμετξος, πξοε 
την Τξίτην χνχλογον, ητις η ζητημένη τέμνϋσοο isi.

Δ  Ε I  Ξ  I  Σ .

Έ ττ« γαξ· τα τςίγωνχ ΚΒΕ, ΚΓΔ ομοιοο χίληλοΜ 
«σ'ν, άί οίξΛ KB : βΕ : : ΚΓ; ΓΔ. cc?h.co ΚΒ —  ΕΚ, ως 
αςοο EH: BE:; ΚΙ'; ΓΔ. έζ § $ηλον το πξωτον. tit 
& XjcV ΚΒ; Κ ί·;: ΚΓ: ΚΔ, «τ «ν  EH: ΚΕ:: ΚΓ: 
ΚΔ. εκ τ&τν ίε βηλον το 8εντεςον. κ̂  έπ& τβ, τε ‘ΗμΙ· 
Tcvsv yĉ j το Συνημίτονον y&f η ημιίιάμετξος yvoô ei· 
eta , yvω^η οίξοο y&j η εφαπτομένη Γ Δ »ί 7Ψ~
νΰτχ ΚΔ.

Θ Ε Λ  Ρ Η Μ A Β'.

EV παντϊ οξ&ογωνίω τξίγωνω ΒΑΓ εάν ως 
ολοημίτονον, βτχν ως ημιάιάμετξος Χηφ&η 
η ΡΓ 7τλευξά, η την οξ&ην ύποτάνχσα γω
νίαν ΒΑΓ, εκατέξα των την οξ&ην γωνίαν 
ηΐεριεγχσων πλβνξων το og&ov Ημίτονόν εςι 
της ύπ αυτής ύποτ&νομένης οξείας γωνίας*

οϊον
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6 3ΒΙΒΛΙΟΝ ΠΡΛΤΟΝ

ύον η μεν ΓΑ, της ΛΒΓ* μ Λ* Ρ Δ
Μ

V .  14.
^  Κ Α Τ Α Σ Κ Ε ΐ Η .

Kt'yr^ /ων τω Β , ha-Λματε τω  ΕΓ τεταςτη- 
μ'οξίον κυχλ* γεγξάφ^ω το IIΓΔ. παλιν κίντξω με* 
τω Γ, λ«?>;/χ«τί λ' τω *υτω ΓΕ κυ'κλ* τε τκ ξτψ ό - 
ξΐον γεγξΰφΒω το ΖΒΕ. κ, έκβεβληΒοοταν cu τχ  τς ι· 
yocv* πλενξοη ΓΑ, BA, y&f συμποπτίτωσαν έπ) τα  των 
πεξίφεξ&ων σημεία Ε, Δ.

Έκ της τ£ καταγξάμματοε Βεωξίας i(ccf τ£ ίευ~ 
τεξ* οςκτμν ίηλον cTi η μίν ΓΑ Το ύβον Ημίτονό*, 
t̂ i τηf ΑΒΓ γωνίας' η ΒΑ , ΑΓΒ.

© Ε Λ  Ρ Η Μ Α Γ'.

π αντί οξ&ογωνίω τξίγωνω T y t) Ζποτ:· 
ξασχν των πΧευξών των την ο?'.$ην γωνίαν 
περεχχσων9 οίον της ΓΑ, ώ'ς ''ΟΧοημπονα 
λ-ήφ&άσης, ή έτίςαή ΑΒ 
«τα/ ής υποτάνα όξάας ΑΓΒ· 
ΰποτώασα τηνοφήν γωνίαν πλευξα ΓΒ,

τ  έμνασατής αυτής γωνίας ΑΓΒ. ί5·
^ Λ Τ Α Σ Κ Ε Τ Η .

Κέντςω μέν τω Γ, λατηματο & τω  ΓΑ κύκλος yg- 
γξάφ^ω 6 ΑΛ,'η.

Δηλον ix’fg τ £ πέμπτα όςισμΐί y&j της τ8  χατχ. 
νξαμματε,ς &$ο*ξί*ς9 ο τ ι η μεν ΑΒ η εφαπτομένη «<?* 
Τ?4 f p *  y«wW, η $ε ΓΒ η τέμνζσα. heg too avrcc 
\  . *** ληφ&φ ώς Όλοημΐτονον η BA, γξαφΒη 

*υΚλο£ ο ΑΕ2, η με\ ΑΓ η εφαπτομένη γίνεται της 
4· Γ γωνκες' η $  βΓ > η τέμνΰοοο*

ΣΗ-
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Σ Η Μ Ε I Ω Σ I Σ.
Ί<?εον όε , οτι της tra c e s  τ η  Τξίγωνχ π λβ υ ξχ ς οος 

Όλο;μιτονχ ληφ Βείσης , 3 <5βί τ$ϊ> ετεξχν τ 3  Χ υ · 
τ 3 ΤξίγωνΗ ως ' Ολοημίτονον εκ λχ μ β oivetv. ΗΤω μεν γ χ ξ  
επ) τ η  χνισοσκελχς όξ$ογωνίχ τξίγωνΗ το χυτό 'Η μ ί
τονον χοή την χυτήν τεμνΗσχν ou άνισοι γωνία*.
οπεξ ατοπον·

Θ Ε Ω Ρ Η Μ Α  Δ'.

At πλευξομ παντός οξνγωνία αμβλύ· 
γωνία τξίγωνα λόγον εγχσι πξός άλλη· 
λ^9·) 0ν τα Ημίτονα των γωνιων των ύπ άυ· 
των αποτεινόμενων.

Ε» μεν τ ο τξίγωνον ισόπλευςόν ε^ ι, το τίξο'
κείμενον, το 'νχξ ισόπλευξον Τξίγωνον, y&j Ισογώνιον 
«?<. ( i )  των <Γ <Wv γωνιων Ίσα κ^τχ ‘Ημίτονα. χΑα 
A? εςω το ΒΓΑ "ξίγωνον οξυγώνιον, οονίσχς ε%ον τ χ :  
σιλευξάς. χ&ι εςω >; ΒΓ μείζων της ΒΑ. %. 1 6»

Κί. ΤΑΣΚΕΤΗ.
η ΓΔ Ίση ν'» BA. xcy χτίο των Δ Β 

σημείων ηχ&ωσχν σΐξοε όξκ/.Ίς τ% ΓΑ eu ΔΕ, ΒΖ.
Δ Β I S  IΣ .

Τα Τξίγωνχ ΓΔΕ, ΓΒΖ ομοι» είσιν. ως αξΧ ΓΒ : 
Γ Δ : :  ΒΖ: ΔΕ. οίΑό η ΓΔ=ΒΑ. «V χξχ  ΓΒ: ΒΑ:: 
ΒΖ: ΔΕ. χ Α ’ η μεν ΒΖ το οξΒον 'Ημίτονόν εςι της ΒΑΖ 
γωνίας 9 ήτοι της ΒΑΓ* η όε ΔΕ, της ΔΓΕ, είτΗν της 
ΒΓΑ. (κ) η χξχ ΓΒ πλευξά, τΐξος την ΒΑ πλιυξαν λόγον 
ιχ β , ον το *Ημίτονον της ΒΑΓ γωνίας, στξός το  της ΒΓΑ

*Ηρ-

(« )  K «r«  τ*»  « . Σι>rbr, rtf* /utrm την v . τ ϊ  β. (κ )  Κ *τ*  ** 
β\ ©«->.
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Ημίτονον. Αοί TU αυτοί Λ), «*ν η ΑΓ μείζων η της 
ΑΒ . rffi ΓΖ ierijf τη  ΑΒ , αχΒ&σων
των ΖΗ , ΑΔ Tr̂ os όξΒοος τη  bT, hoc την ομοι
ότητα των τξίγωνων ΓΑΔ, ΓΖΗ e^v ως ΓΑ : ΓΖ : : 
ΑΔ : ΖΗ. ά?λα ΓΖ=τΑΒ. ως οίξα ΓΑ : ΑΒ :: ΑΔ : 
ΖΗ. οί?λ' η μίν ΑΔ το όξΒον 1Ημίτονόν εςι της ΑΒΔ* 
t.r«v της ΑΒΓ γωνίας, η ΖΗ της ΖΓΗ, (λ ) ητο$ 
της ΑΓΒ. ως αξα Γ’Α , πξός ΑΒ , χτω τό ‘Ημίτονον 
tks- 1ΒΛ γωνίας, π- ο̂ς το της ΑΙ Β γωνίας Ημίτονον. 
(π& ;(ΰμ ως Γ Β 3Α : : το Ημίτ. της ΒΑΓ γων. 
πξός το Η μίτ. της ΒΓΑ γων. ως Je êmra/. αξα 
ως 1Α , ?ιξός ΓΒ , ατω τό 'Η/χ/τ. της ΓΒΑ γωνίας 
πξός το ‘Ημίτ. της ΒΑΓ. (μ )

"Εςω όί το ΒΓΑ τ ξίγωνον αμβλυγώνιον, αμβλνοον 
ίχον την ΑΒΓ γωνίαν. jo> εκβλη&άσης της ΑΒ κοοτα 
τό συνεχές, ηχΒωσαν από των Γ  ̂ σημείων η 
μίν Γ Δ κάθετος τη ΑΔ η $ε ΒΖ τη ΑΓ. %, ι 7 ·

Τ «  τξίγωνοο ΑΓΔ, ΑΖΒ εχασι την μίν πξός τω  A 
γων’αν κοινήν, την οε ΑΔΓ:ττΑΖΒ. ( ύ ) fcj λοιπή αςα 
>j ΑΓΔ ίση λοιπή τη ΑΒΖ ( ζ )  ως αξα ΑΙ\: ΑΒ :: 
ΓΔ: ΒΖ. (ο )οοΑ 'η  μίν ΓΔ όξΒον Ησα ‘Ημίτονον της 
ΓΒΔ γωνίας , ( π )  το όξΒόν ‘Ημίτονόν εςι ^  της ΓΕΑ 
γωνίας, ητις το άναπληξωμα οϊυτης ετι πξός ό'υω όξΒας, 
(?) »} S) ΒΖ της ΒΓΑ, \ σ ) ως αξα ΑΓ, πξός ΑΒ * 
ατω το Ημίτονον της ΓΒΑ γωνίας , πξός τό Ήμίτο- 
Vov της ΒΓΑ. ο εό&

Ε ΡίΒ-

( λ )  Κ «τ »  το « vr. 0 (Μ'^, (/I*) Kwf* τ#* g .  itj τόν ( .  r *  ί  
0  Ε* r?t x fT u e x . (/ ) K a ro i rn v  ζ ’. Σ ν ι!·*  r if t  λ  ft' » ϊ  « .  

{*) Κβτ« »»ν ϊ .  r« <■'. (* ) Kari τ· ©ο*', (/) Kara
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ΒΙΒΛΙΟΝ ΔΕΎΤΕΡΟΝ.
επιΧνσεως των πεξϊ τα τξίγωνα 

πξοβλημάτων.
ΠΡΟΒΛΗΜΑ Α'.

Δο&α&ών δύω γωνιών τχ οξ&ογωνίχ Τξίγώ· 
να ΒΑΓ, της οξ&ης δηλαδη ΒΑΓ, κ, της οζά* 
ας API", τον Χογον ευξίιν, ον ητξος a/kJ}7^ag 
εγχσιν οί ίτΧευξοά. 1 g·

'Η fxtv ΑΒΓ γωνία ϊση ες» 9° °* *V<w Λ? V
Α Β Γ = 4 4 0· 29 · *5#/ $'c Υ[ ΛΓΒ, παζαπληξωμοο νσα 
τ?ί ΑΕΓ πξοε μίαν όζ·θ>?ν, \ση 4 5 ° ι3 1· ?(SV το' Ρ ν 
οξ&ον 'Ημίτονον τη&' ΒΑΓ rr= jooooooo , το $ε rqs 
ΑΒΓ =  7 0 0 7 0 1 $ , το 8ε r̂ s- ΑΓΒ== 7 *34543. ( τ )  
ως οΐςα ΑΒ: ΒΓ : : 7*34543 : icooocoo. n&f vs
ΑΓ : ΓΒ :: 7 0 0 7 0 * 8 * ιοοοοοοο. y&j ώς ΑΒ : ΑΓ: 
7*34543 7007018. (υ)

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Β'.

Δο&ήιτης οποτεξασ&ν των οζαών γωνιών τ ί  
οξ&ογωνίχ τξιγώνχ ΒΑΓ, ygjf της την οξ&ην 
γωνίαν ΒΑΓ υποτανίσης πλευξάς ΒΓ, έχα* 
τέξαν ένξϋν των την οξ&ην γωνίαν πεξ-εγχ* 
σων τνΧευξών̂  την τε ΑΓ δηΧαδη ^  την ΑΒ
Χ · ί 9·

*£<?<»

(  τ ) ΐ »  τιΓ<
©i»f.

πίνχξι τ kvrtt Ιυξίαχιτοη. (  ν ) Κ«τ* τβ β·



\
V *,** ,«■* ( ί )^ ·

« * »0  ·/  <χ » -»»χ ( * )  ·»  »-t *,e^ <** ’* ;«»g  *,f <** ($ )

‘ ι 8 3J.  ̂ CSoî Sg
w is k x  u /̂ h, ^  »«? *%»■*- -177^7-H i9==JV  j* 
*><$» * jy  : oS ::ϋ,ε6ε*Ζ,2. ; F.SoLtSo sm wbw4< » “ M
* JV  sodiL 4 gy smxft 4 g swacoA, sUx AOAoxiriŷ  sob 2  
*j swrnL sUx λολοχιΗ ^  sm ,*p »^ 3 c *00000001 4y 
$fc.t ox , L z 6 i * i L  4g  sUx ox £ 9 ο Ι ζ £ ς >  4j  sws 
t»X> sux maoxitH\̂  Λο,ρ̂ β λ?// px *5* Ŝt* ‘Goi?'= ĝ 
ptAfoA, oobjo U ‘kfibo sy 4co6 =  y  comwA U «its /jS)$ 
t o S = = g y  gf j* \Sl ‘o < 5 € = j[  wacoL  λϊΑ U « 5 ·^

‘OS »507<5/
•Λ3Y4£ RAOpAl^Jb RJL AU^Cf SVJLIOy WJP 5 V I, 

*Am£n9yj6 a v d r %31%3U> avjaooA  aUq Zo aU± λοολ,

AR£V()3±02L0 Hd>, ‘AOMAOOA JVK  RAOoAlL· RJAOoAn } N λ» /
*^<$0 tfX AOOŴ O ΛΟΟΧ ARS>VO3l0)L0

\J V N H V 3 0 J U
•cooor Λ
•TsI^-H1 S=:gV »<*» U *gy : 001 : : i 8£oSi S

♦ 0 0 0 0 0 0 0 1  5Λ) /6Y »,$» * g y  sobix 4jg  mxx ‘  g jV
fiUx 'xjyfjri, μ»Λ  j y g  sUx 'xp^H, sm Aiyyu,
,  t x ΟΟϋϋΟI
v N ~ s lg u  - H  S 8 =  J V  »<*» J< -J V  : 0 0 1  : i t l 9  
~* IS8 : ooocooo 1 5® #<£» via (%) *JV ‘ J2 
vx*  ‘ J3V  ox 5p<5i6 * j y g  skx 'Xfr̂ H,
•x sm sg * 0 0 0 0 0 0 0 1  == j y g  5t<x ox . i$Z
moS 1S = q j y  sUx sp ox ,€i9ixV8 =  J3V skx Λ9Λ

A?6^ °x (d ) V * '— 8JV !*
\f»x3D3 *u$bo sy ‘Oo 6 = :jv g  u pm,* hfa '06 S = jq v  
90ιλοοΑ> u 4 00 1 =  jg  oobnayu, A3rf U Ug î>3(r

i9 N0331X3V N0IV8IS
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Γ, ·κξos ‘Ημίτ, tvs γων. A, arocs ΑΒ, πξοε ΒΓ, hlv 
ΛξΛ iiois 6;.2 7° 5 j · icoocooo: :  5 c: ΒΓ. ι| Λξοο
Br==79-H36a8‘3*

6327053

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Δ'.

Δ ο& ά ση ς τη ς  την ος&ην γω νία ν τ χ  ος& ογω · 

νίχ τς ιγ ω ν χ  ΒΑΓ υ π σ τω χ σ η ς  π λ ε ν ξ ά ς  ΓΒ, 

χα} οποτε ξα σχν  τω ν  την Οξ&ην γω νίαν π ες ι· 

εγχσω ν 7 τλ ίν ξ (ϊν9 έκατε'ξαν τω νοζα ώ ν γ ω - 

wcw, Xgj την  λο ιπην  π Κ & ξά ν  ίυς&ν. <χ. 2 1 .
"Ε?» If fctv rE=»COO, IJ $ A B = $ y I. %Cfif

ij tt̂ cv r «  A youi ict οξΒν , το Ημίτονα/ oovriis h i , 
IOOOOwOO. ,
Έττ« ίε ΓΒ, πξος ΛΒ, fcra> re Hf«Vmy lijjrA y*w 

« f ,  7Τξοε το tvs Γ ywiccs Ήμίτον::. c~tv cĉ cc xs iocoJ 
8 9 1 : :  t occocoo: ‘Ηρ;τ. tvs yx\ Γ. rt Ttjs Γ γα>-
y/etff *H/<t/rove vrrr 8 9 J oc. oo. r£f »ζ&μα τάτα tyyurctToS 
e εν rdf 7iiva%iv άξιΒμοε 891 coos, e re Ή/χ/revev ε/χ· 
φαίνον tvs 63° μοιξών γωνίας, o ii eoitfcawrtuqois ctvri rS 
ΐυξ&ίντοί ‘Ημίτονα 89*0000 ίχλ»μβοονόμ(yes. V 7ίξθ£ 
τω Γ γ»ν/ο6= 63°. λβ jj tt̂ cV t£ B = a 7°, vsΉμίτο* 
vov, 0 45399°5- ^  H‘fUTcyov tvs ycoviees Γ, *
*Hfurovev Ttjs B, ατωε AB: ΑΓ, βτ«ν ωί $9 10 0 6 5 : 
4539905:· 89* : ΑΓ.λ$«μ|ΑΓ=45-Ηΐ!ΐ2ί£2£*

" 8910065

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Ε'.
Δ ο β η σ ω ν  τω ν $ύω π λ ε υ ξ ^  ΑΓ, ΑΒ, τω ν  

τη ν  Οξ&ην γωνίαν Α π εξ ίεγχσω ν  τ χ  οξ& ο· 
γω ν ίχ  %ξίγω νχ  ΒΑΓ> έκα τέξα ν ένξάν των
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οζαών Γ, Β, Κ°ή Την λοιπήν 7τλευροίν ΒΓ, την 
υποτάνασαν την οξ&ην γωνίαν, γ. οο.

"Εςω η η μέν ΑΓ:τ=ιοο, η <ίέ AB:=7y. *) Μφ“ 
&ητω η ΑΓ ω? Όλοημίτονον.

Επε* ώ? ΑΓ, τίξο? KB., §τω το Ο'λοημίτονον , πξο* 
r>jv έφαπτομένην τη? Γ γωνία? , (α>) coV ιο ο :
79 · : ιοοοοοοο : ΑΒ, >j Α Β := 7 9 °οοοο. τό - 
τα i f  τ8 άξ&μϋ έγγΰτεξο? εν τοϊ: πίναξιν έίίν ο 
7 9 0 2 2 4 8 , ο εμφ αίνων εφαπτομένη τό%α 3 8 °, 1 9 · 
η αξα γωνία Γ = 3 δ ° ,  » 9 · λο η γωνία Β~5*°> 417» 
iff Ημίτονον ο 784596* θίξιμό?. έπεί i f  ω? Η/χ<* 
τον ον τη? Β γωνία?, 'H/xirovov r*ji Α, «τω ί ΑΓ, 

ΒΓ, 78459<5it ιο ο ο ο ο ο ο :: ιο ο : ΒΓ,

„ « ; «  Β Γ=  1 * 7 - 1- 78459*1 *

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  ς'.

Δο&βσων πασών των τα οζυγωνία τρίγωνα 
ΒΛΓ γνωνίων, τον λογον έυραν, ον προς λ α** 
ληλας εγρσιν οί πλευρού. %. 2 Ί*

Έί’̂ ω η μεν γωνία Αζ=6<)0 , η if Β—=7 ,<5» i*
η Γ =  40°. τη? μεν γωνία? Α το οξ$ον Η'μίτονον =
9335804, το if τη? Β~ 945 5 *85, το i2 riff Γ=6427- 
876 . « ί  Β Γ : Α Γ :: 9 3 3 5 8 0 4 : 945 5 *8 5 , etruvoie
ΒΓ: ΑΓ:: ι : ι f «|93βι. ^  βγ : ΑΒ : :  9 3 3 5 8 0 4 ·
* , „ 9335804
64 278 76 , ίίτο/ 00? ΒΓ : ΑΒ :: ι *  *9°79**. ι. ^
, 9335804 *

us ΑΓ : ΑΒ:: 9455 >85: 6427876 , τατίζιν oSg
Ε 3 Α Γ :

( · )  K«r«* r# γ .  %,i f . t l  * /.X β,βλ.
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ΛΓ : ΑΒ: : 11 3<~273°ο : ι. (χ )  τω άυτω <$y TPomx χυ-, 
64271>7λ* * *

ξεΒησετχ} ό λόγος, ον πξός χίληλχς εχασιν cei τα 
αμβλυγώνια rqr/wva πλευξχ}.

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  7/.

Μ « ς τών τχ οζυγωνίχ τξιγώνχ ΛΡΓ TrAety* 
ξων άο&άσης, ngjj 3ύω γωνιών, τλ£ λοιπάς 
τχ Τξιγώνχ έυξάν πλευξάς. %, 2 4*

£?ω η &&&σχ πλευρά ΑΓζττιοοο* Κ\ η μεν y«* 
vix Β =  39°» »ί ίί Γ^=55°· eVoc/ Λ; »ί γωνίχ 
A =  S0°. fV< λ·’ τ>7> μεν Β γωνίχς το Η 'μίτονον
6293204, rc rijff Γ·^= S 19 * 5β 1 > το <& Tyf A =2
9975640. Έτπ* di cos’ Η'/̂ 'τονον της γωνίας B,
Η μίτονον γης Γ, ατως rj ΛΓ: ΑΒ, ε̂ ομ ως 6 2 93204 ? 
S > 9 1 5 a ι ::  ι ο ο ο :  ΑΒ. r άζχ ΑΒ — 1 3 0 1  -Η
ic*5649- , > · < t 1 ~ ,< ι
15733°! 7t0î iv S7rei ωζ "  Ρ ιτ· τ *Ις 7ων·  ̂» Κξος Η μιΤ·
της Α, £τα* ΔΓ, τγ̂ ο? ΒΓ, «τ »ν  «V 6 29 320 4 : 9975*
6 4 0 :; ιοοο : ΒΓ , »ί όίςχ ΒΓ—  1 585 * + * "  το* 
Χυτά ποιητέον καν χμβλυγώνιον y το τρίγωνον. 

Ι Ι Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Η'.

Δσθ,«0 'ώΐ' Αία> row τ£  οζυγωνίχ τξίγώνφ 
ΑΒΓ πλευρών, ^  οποτεξασχν των μη υτί 
αυτών πεςιεγομένων γωνιών, rets* Αολγλϊ 
γωνίας κ,την λοιπήν πλευξαν έυξάν. 2 5 ·

η μεν Α Β ζ= ΐ5θ, ij <5ϊ Β Γ = ιοο , η όε γω· 
vix Γ =  63° »  ηε το ο’ζ’θον Η'ρ/τονον =  89ΙΟ°65·.

'Eoref

(  «   ̂ "O f*  Tijr β \  Σ ν ι ί» .  ΤΛ r'w • {‘* μ . τ ί  τ?ί 'Λ/*$Ρλ
*βλ.



β ι β λ ι ο ν  δ ε τ τ ε ρ ο ν 71

KVe ως ΑΗ» ΒΓ, &t<w το τί?ί· Γ γωνίας H‘.
μ',τονον , 77ν'«· ΤΟ της A ,  eVoe/ ot̂ oo ooi 150 : i c o : ;  
Si; 1000λ , πς'ος το της A Η 'μ ίτ. το' οίξ» της A 
γωνίας Ημίτονον =  5940043 -t-JLe τ«τ« it τ« oê /S-· 
/n5 ό tv το-ν 7Γlva£tv tyyur^os-, ό ° το οζΦον ημίτονον 
ίμφαίνων τό£α 3̂ >0* 8?? t?̂ ,y 0 5 9 4 , 2 ΐ ι .  i;o »? yco* 
ν.·« Α - — ν6 °, 2 7'. h i  it  ;(5γ >ί γων/α Γ =  63°. >j 

yo;v/oo Birr 8 o ° , 33', η* H'/u/tcvov 0 9864293 
αμϋμός. t'/*,'/ it  «4· Η 'μ ίτ . την Γ, πζ'ό*· Ι ίμ /τ .  της Β,

ίτ^ί ΑΒ : ΛΓ, tVor/ j& f ως S )  t o o 6 5 : 9^64293 : :  
150 : Α Γ. η αρα Α Γ  =  i 6 6 - i ---- -- τ ,  τω αντω όη

τςόπω τ »  αυτα ίυξ^Βησοντο^ καιν τω αμβλύγωνίω τζί* 
γωνω.

Π Ρ Ο Β Λ Η  Μ Ά  Θ'.

Δο&ατών δύω των τ9 ΛΡΓ οζυγωνίχ τξίγω- 
V# πλευρών, ngj τής ύπ αυτών πεξίεγομέ- 
νης γωνίας Η.ΑΓ> τάς Κοιπας γωνίας % τψ  
λοπτην ενξαν πΧευξάν. πίν. Γ' %· 2 δ·

£'?&> η μεν Α Γ = ι 6,  η it A B rr  12 , ;($y γωνία 
η A =  6 3°, ης το οξΒον IΓ μίτονον =  89 10065. «%- 
&»<W it· της ΒΔ πζος ο f i d s  τη ΑΓ, η γωνία 

ΑΒΔ=ζ=27°» ης το Η'μίτονον =  45399°$·
Ε*τ« it a>r το της Α& Βγω ν. Η 'μ ίτ. ττξος το της ΑΒΔ* 

ντο* ΑΒ, πςος ΑΔ, «τ«ν ως ιοοοοοοο*. 45399°5 : * 
Ι2:ΑΔ.«£*»ί Α Δ = 5ϋΖΕ£ΐ· α’λλ’ ΑΓ —  ΑΔ =  ΔΓ.

IOOCOOOO
2» λΓ  ̂ *>4478860 10552114°· » < <ΔΓ m  ι 6 — Δζ±ι2 -  π ά λιν crtot ως

χ ^ ΙΟΟΟΟΟΟΟ 100ΧΧ5000
το της ΒΔΑ Η 'μ ιτ. πςος το της Δ , χτως ΑΒ: ΒΔ t
*rw ιοοοοοοο: 8910065::  13: ΒΔ. »j <*£<* ΒΔ==

Ε 4 ίο-
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iocXo^~ '  εν r ? * ν t»® ΒΔΓ ες)ν ως
ΒΔ οτ̂ οί ΔΓ , 5r<w το θ'λοημίτονον, ττ̂ ογ την έφαπ· 
τομένην της- Α ΒΓ γωνίας , ( β  ) «τρν 106970780 .

Vooc^""S * * 10000000 ♦ t»jv έφαπτομένην της 
ΔΒΓ γωνίας, η αςα εφαπτομένη της ΔΒΓ γωνίας =  
98<5<;ο$όζ. rfcr# d'i τ »  οίξΐΒμπ ο εν τοίς πίναζιν εγ· 
γυτεξός έ ι̂ν ό 9 8 6 70 79 , Ο έμφαίνων εφαπτομένην το· 
\η 44°, J7'· >ί * ξ *  yoovla ΔΒΓ =  44°, 37'· <*&' η 
ΑΒΔ =r 2 7° , ως <$i$eiY.Totf7 ολη άξα η ΑΒΓ = ζ γ ι ° .  37 · 
επεί hv τη ΑΒΓ τςιγωνπ γνωχαί etaiv a* $ύω πλευξαί, ΑΒ, 
ΑΓ, }ί Μ  υπ' αυτών πεξιεχομένη γωνία ΑΒΓ, X) τ »  
λοιποί ευξεΒησετοη. ( y )  Ε’αν $} η ΒΑΓ γωνία οίμβλόΐα 
η. ιΐ η οίγομένη κάθετος ΒΔ έκτος τη ΤξίγωνΗ ΑΒΓ 
πίπτη επ' τηςΓΑ έκβληΒείσης κατοί το Δ , (%. 2 7·) 
γνωςαί ι-σονται τη οξΒογωνίη ΤξίγωνΗ ητε ΒΔΑ γωνίαί 
ως οξΒη, ^  η ΒΑΔ ως̂  οίναπληςωμα πξος $υω οξ·> 
Βοίς της δείομενης ΒΑΓ , εχι HSH *1 π?\ενξ<* ΒΑ 
δεδομένη , Λ ο γνωταί έσοντα) j{Ofj αί χΗΤΗ πλευξοα, 
ΒΔ τ ΔΑ. (8 ) οίϊλοί η ΑΓ ίείομένη f?i, yvo>?>| 

ολη η ΔΓ. έπεϊ Ζν τ# οξΒογωνίπ ΤξίγωνΗ ΒΔΓ 
γνω -;ά rtViV <*< ουω 7?λευ̂ α< ΒΔ, ΔΓ, αί την οξΒην 
γωνίαν ΠΛΓ πεζιέχΗ?α{, γνωχη αςα εσετα) y&j η 
ΒΓ πλευ'α , ;.̂ c/ η ΒΓ Δ γωνία , ( ε ) εζ ων ;&} η 
ΑΒΓ γνωχη *?<*/' απεξ «V* τα ζητημένα,

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Γ.
Αο^ασών πασών των τχ ΑΒΓ τξέγωνα πΧευ* 
ξών> πάσας ένξ&ν τάς τ$ τξίγωνα γωνίας,
χ. °3·

(β) O f* το £. τ* *joX /3</ϊλ κ «τ «  το #ρλ·
i f ;  Κ «τ* τό /§'. orot'ex. ( ί )  Κ *τ« τ ·  f. *ρόβλ.



Ε̂ α) η μέν ΑΒ =  5° > V δέ ΒΓ * * = 3 ° » *ί δέ ΑΓ =  64. 
χομ ηχ&ω η ΒΔ τΤξος οξΒχς rjf ΑΓ. έοον δέ η κα'- 
Βετος ΒΔ fVrcV τδ TftywH π ίπτυ  , ηχΒω κχ'Ββτος 
ητο/ 067Τ0 τη Γ r? ΑΒ , η χπο τη A ry ΒΓ*

Η' πν χχΒ&σχ κοόΒετος ΒΔ ijTot «V ίσα , η «V 
αν<σα τέμνει μέξη την ΑΓ. τεμνέτω δη χυτήν «V ίσα 
κατα το Δ. έπει δεδομένη η ΑΓ , γνωςόν έςι 
το ημισυ χυτής , «Τ8ν η ΑΔ. 87Τ« <5? ΑΒ2 =  ΒΔ* -+- 
ΑΔ2 , (£) των Ίσων χξχ οίφχΐξεΒέντων, έσετομ βδ2 =  
ΑΒ2 *— ΑΔ2 . γνωςων δέ οντων των ΑΒ2 » ΑΔ2 , yvu><jov 
hxj ηομ το βΔ2. διο γνωςη yyf η τύτΗ ί>ΐζχ , δίτΗν 
η ΒΔ. τη δξΒογωνΙπ |ν ΤξίγωνΗ ΑΒΔ yvxsocj ctj δύω 
7τλευξομ Α Δ , ΔΒ χ} την οξΒην y ωνίχν ΑΔΒ πεςιέ- 
XHaotf, γνωςχ) χςχ χομ otj γωνΐομ ΒΑΔ , ΑΒΔ. ( η) 
Λα τα χυτχ δη γνωςχ} εσοντομ nyj xj δυω γωνΐομ 
ΒΓΔ , ΓΒΔ τη οξΒωγωνΙπ τξίγωνίπ ΒΔΓ. διο γνω~η Jij 
ολη η ΑΒΓ 7ωνίχ τ& ΑΒΓ ΤξίγωνΗ. γνω^α} δέ , ως 
δέδεικτομ, ^  A Γ yωνίοη , τχασα/ ΧξΧ οή τη 
τςιγοόνΗ ycavlxf ευξηντομ.

Ε’αν δέ η ΒΔ «V οίνισχ τέμνη την ΑΓ ν.χτχ το Δ , 
τετμη&ω η ΑΓ εις ίσα ν.χτχ το Ε. eccv Ην έυξεΒη η 
ΕΔ, γνωςη έςομ ητε ΑΔ yyf η ΔΓ. δ to γνω^οα εσον· 
τα/ yyj 7;ccjc(j ccj τη ΛΒΓ τξίχωνΗ yxvlxj ν.χτχ τα « -  
ξημένχ. (χ . 29·)  έυ^εΒήσετομ δέ η ΕΔ Ητω.

Το ΛΒ2 “  ΒΔ2 -4— ^Τ2. α’&* ΑΔ2 ~  Xi2 -t- ΓΛ2 -+- 
*ΑΕ. ΕΔ ( Β Χξχ ΑΒ2 =  ΒΔ2 —Ή ΑΓ2 Η- ΕΔ2 ~*- 
2ΛΕ. ΕΔ, ^  Τ(£ν 7σα,ν οοφχΐξεΒέντων, έσετομ ΒΔ2 —-
ΛΒ2-  ΑΕ2 -  ΕΔ2__aAE. ΕΔ. τταλ*ν το βγ2 = βδ^-*~

Ε 5 ΔΓ.*
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(£) Κ«γ« ηί. Μ<Γι . ί  (,) Κμ  τ· I. *ξ·β\. (9) Kmr«
*n> f. τμ β'.
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ΔΓ2 · ΓΔ2 -+“ 2ΓΕ. ΕΑ —  ΕΓ2 -Η ΕΔ2 > (| )
70 οΐξΧ ΓΔ2 =  ΕΓ2 -Η ΕΔ2 — 2ΓΕ. ΕΑ· (ΖξΧ βΓ2

ΕΓ2 Η— ΕΔ2 — 2ΙΕ. ΕΑ. των 'κτων αφα**
'2 _

Β ·.»
ξ :ώ ·ιτχν τε  X) πξο-?$ίντων, εσετχ/ ra2 “  ΒΓ2 — ΕΓ2 — ‘ 
Γ\2 *+· j i  Κ. ΕΑ. ocft cz JiA2 —  λS2 — ΔΕ2 —
1·λ2 — ‘ΑΚ. ΕΑ. χ^χ ΒΓ2 —ΕΓ2 — ΕΔ" *+" *1 Ε ΕΑ =ε 
/.'> — ΛΕ2 — ΕΔ2—· ·*ΑΕ. ΕΔ. των ‘ίσων ο) οΐφοαξε· 
0 ’ντων π^ςε&ντων , ΐσεται βΓ2 4- 2. ΙΈ. ΕΑ"*·
s-'.E. ΕΑ —  λβ“· & *ΐ ΓΕ — ΛΕ, ΒΓ2 -+■ ·
4 ΙΈ. ΕΔ — αβ2 · λβ 4.ΓΗ. ΕΑ —  λβ2 — βγ2 · *$$ 
των }'σων mxi t̂BcVTMv Six τ3  χυτέ 4 ΓΕ, f<rtrxf ΕΔ

ΕΑ z=r25co— 900 =  1 *or> =  1 3 t * -------------  ------ %αβ2 — βγ2 , c'.rav 
4 r Ε 12$ a28

Χςήαις των ύξοεκτεδέντων 
%εωξημάτων τε 7$ Προβλημάτων,

IIΡΟ ΒΛΗΜΑ α\
Λύω τόπων, των A Xj Β, των άπότινος τξίτ$ 
Γ πξοσιτων ένξ&ν το άπόςημα, ΑΒ. %» 3 0  

ΠΡΑΚΤΕΟΝ.
Έν ίχχζω των A, Β, Γ τόπων βχχτηξίχν π η ζχ ς » 

Κ$ λρτττοί επιζεΰζχς χοινίχ roc ΓΒ , ΓΑ , ;($</ οσον 
αοντε οόυτχ Ιντάνχς , Ίνχ μη §7πχχμπη , «Α* έυΒεΧ 
ωσι , <W τ8 χχλαμΐνα Γωνιωμέτςα την γοονίχν 
Γ, όίά ό'ε τ3 τυχόντος μΐτςα τχ  %ανΐχ κχτχμέτξψ  
ο ον. ;(£/ επ& τ3 ΑΒΓ τςτ/ωνα y νωςοη εόσιν α* $υω 
πλευξοη ΓΒ, ΓΑ, ;(#/ η υπ χυτών πεξίεχομίνη 7,(ύτ

vicf

(Ο K*r# *,'» ζ .  τ2
r · r · r
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ν'.οί ΑΓΒ , γνωτη ε=ΐχ\ :&j η λοιπή τη τρίγωνα πλεν* 
ζ>χ ΑΒ , (κ) ητις ίτ'ι το ζητύμενον οίττό^ημχ,

ΠΡΟΒΛΗΜΑ Β'.

Τ* πξοσπχ πύξγχ ΕΓ το ύφος ευξάν. %* 51.
Π Ρ A Κ Τ Ε Ο Η.

Τόπον έυξούν τον Α πξος το οςχν την τη ττυξγα 
χοουφ ην Β επιτηβ&ον, βχν,τηςΐχν την ΑΕ πξος οξδχς 
τω όξίζοντι πηξον. επιζευξχς ίέ λίτττον %cmcv το ΑΔ 
πκζχ/ληλως τη οξιζοντίοο ΕΓ, τον Γ ωνιομετξην τε επι 
το λ  ςητχς, bid της ΰιόπτξχς τ ο πέςχς της τα πυς· 
γπ κοξυφης Β οξχ. κχτχμέτξησον $ε Ttfv τε ΒΑΔ γω
νίαν, την ΰττο τα χοιν'ΐΗ Α Δ χο$ της χκτινος τη φω
τός της οίτιο τ  Η πέξχτος Β επ) τον οφΒχλμον πεμ- 
πομ'-νης πεξίεχομενην, ετι $s J&f το ΑΔ χοινϊον. xcy 
iVi τη οςΒογωνίπ τςιγωνπ ΑΔΒ γνωταί ettri $υω γω· 
vloif, ητε κχτχμετςηδεΐσχ ΒΑΔ X) η οςΒη ΑΔΒ, ετι 
Λ* it) η πλευξά ΑΔ, γνωτη « ξ »  ^ V ΒΔ. (λ ) οί/λοο 
^ η ΔΓ γν&ςη , ως ιση ry ΑΕ , γνωςη άίξΛ ολη 
η ΒΓ, τΗτε^ι το ζητάμενον υφοί.

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Γ'.

Τφ <ζ7γόςημα ΑΒ ένξάν ίνω  τόπων των A Kj 
Β, otv ο ετεξος μόνον Α πξοσιτος. γ , 32·

Π Ρ Α Κ Τ Ε Ο Ν .
Έν τω τυχόντι τ ό τ ιω Τ , εξ η  οξχτος μεν β Β ,  

πξοσιτος $ε ο Α , β χκ τη ξίχν ςησαε* ωσχυτως ν.άν τω 
Α τοπω , ngfi λεπτόν χοινίον το Α Γ  επ ιζενξχ ς  fcj εν·? 
τ α ν χ ς, ngjf απο ίχχτεξΗ  των τόπων Α  Κ) Γ ,  τον̂  Β 
δεχτοί μένος, τ χ ς  ΒΑΓ, ΒΓΑ f/ω νΐχ ί, ω iv  Τω πξολαβοντι

ΤΤ-ξΟ-

W  )Μ  τ« ς, κ§όβ\, (*>) K«rw 7· /. "?·βλ·
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7ίξοβλγιμ<χ.τι £ξί]τοη τξόπω χχτχμίτξησον, αμήν «Α » 
H<fj το ΑΓ χοινίον. Xj ΐ7ΐά τα  ΑΒΓ τξτγωνΰ yνωςοή. 
βσ< ίΰω yoovixj οά ΑΓΒ, ΓΑΒ, κ% μίχ 7ΐλευξχ η ΑΓ, 
7ναοςη hotj ^ ν\ A15, (μ )  το ζητάμενον δηλονότι ά π ί 
*τ,μχ.

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α  Δ'.

το α Β Λ7τοςημα των A ^  Β άπξοσί* 
των τόπων. %. 33.

ΠΡΑΚΤΕΟ Ν,
Τξ&ς Ιί ι εν^είχς εχλί^χς τόπιας, ε£ ών οξχτο) οι 

$ί>ω Α πομ Β, Ιτι\ζευζον εν χυτούς το λε7ττον %cινίον 
ΔΓΕ. κ. x7io tvcV 'χοές* χυτών Λα των ΕΒ, ΓΒ, ΓΑ, 
ΔΑ χχτίνων των ε7ί\ τας οφΒχλμας τι ποτασών , ΤΜ 
Α j(gty Β τ'οτ,ας Βεχσοί μένος , ν.χτχμίτξχσον^ ως «£>)· 
τα/, τχ ς τε  γωνΐχς ΒΕΓ, ΒΓΕ, ΒΓΑ, ΑΓΔ,ΑΔΓ,  
τα ΓΕ, ΓΔ χανΐχ. Έττ» <ϊε τα τξηωνα ΒΓΕ γν*;ς«(· 
«σ< <ί'υα yocviotf, *ί ΒΕΓ κ> »} ΒΓΕ, ft/» 7θλευξ* 
V ΓΕ, yvoi t̂i χξχ  ε?α/ ?<$γ »? ΓΒ. (ν) Λα τα α’υτ*' 
Λι 7να?>; ;0V *ί τ*  ΑΓΔ τςιγωνα 7ΐΚευξοΙ ΑΓ.

τα ΑΓΒ τρίγωνα yνωςοη είσι $υω 7τλευξΧ/, οά ΓΒ, 
ΓΑ, ĝc/ >ί υτΓ «υταν 7ΐεξ*ε%ομενϊ\ yωνίχ ΑΓΒ, yvvstl 
χ̂ οο εσετχί Κ) ή AL 7τλευξ<%, ι\τπ ες) το ζημάμενον TW 
όυω Χ7Τξοσΐτων Τ07ΐων οθ7ΐότχμχ,

η ρ ο β λ η μ α  ε',

Τ *  άπξοσίτχ πύξγα ΛΒ το νψος ένξάν. %*
34* Π Ρ Α Κ Τ Ε Ο Ν .

Ανω τοσοας ίυςων τας Ε, Ζ, Ζ70 ευ&είχς τ% οξοζον 
τΐω ΕΒ xer μίνας , κ> τας Γωνκμετξχς ΕΔ, ΖΗ ε7ί cow

Τ&

( λ )  Κu t u  re ζ . χ ζ ί β λ .  ^») Κ « τ ·  τ ·  *w , n jt f iK t
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των πξίς οξΒάς ςηαχς, λεπτόν χοινιον το ΔΗ 
παςάϊληλον τ% ΕΒ επιζευ£οος j^cf evreivocs , at π  ο
των Δ w j Η το εχατον της χοξυφης Α πέξ<χς, 
το εχατον τη* βασεως Β Βεχσχμενος, κοοταμέτξησον, 
ως άξ*ιτ«/, τ us ΑΔΓ, ΑΗΓ, ΓΗΒ γωνίας, Κ) το ΔΗ’ 
χοινιον. ά επά τ£ ΔΑΗ Τξΐ'γωνΧ γνωςη μεν η ΑΔΗ 
y.tivlet ως Μταμετξη&εισχ, γνωΐη <$* j<c/cf η ΑΗΔ, ως 
παξαπληξωμα πξος $ΰω οξΒάς της χοοτοομετξη&είσης 
Bill, γνωςη 0ε η Η Δ πλευξά , «/νωςη άξχ εςοη 
ηά), η Α Η. ( ξ )  τΰ  οξΒογωνΐα «ν τξΐ'/ωνα ΑΗΓ <γνω· 
sccj oca $υω yuviocf, ?,τε οξΒη ΑΓΗ, ^χ) η κχτχμε- 
ΤξηΒάσχ ΑΗΓ, <γνωςη $ε η ΑΗ πλευξά, γνωςοή 
Λξχ εσοντχ) ^ tu λοιποί) «υτδ πλευξχ), ΑΓ, ΗΓ. (ο) 
λοί τά χυτά i'tj 4/νωτη εσετοη %cy η τ «  οξΒογωνΙίΐ 
Τ"Γ/ω\·χ ΗΓΒ πλευξά η ΓΒ. γνοοςη <5ε ά η ΑΓ, γνω- 
£··: ά ξ » ολ>ι η ΑΒ , ητις ες'ι το ζητύμενον υ·ψοϊ ΑΒ. 
Ο μ: leu ς μεΒό^οις icg) άλλοι το ιχυτχ  , άυτά $η τ »  
Κΐξονομικά , επιλυετο^ πξοβληματχ.

Τ Ε Λ Ο Σ
ΤΗΣ ΕΠΙΠΕΔΟΥ ΤΡΙΓΩΝΟΜΕΤΡΙΑΣ.

ΚΩ-

(f) Kurt! * »
τφ fcvr. πξίβ'λ. (β) Κ λτ*  τ ·  β\



I t ΚΩΝΙΚΩΝ ΤΟΜΩΝ

Κ Ω Ν Ι Κ Ω Ν  Τ Ο Μ Ω Ν  

ΣΥΜΠΤΩΜΑΤΑ ΤΑ ΚΤΡΙΩΤΕΡΑ,

Ο Ρ Ι Σ Μ Ο Ι .

αν άπότινοί σημεία Α 7τξοδ ν.ν& 
λ» 7τεξιφίξ&χν την ΔΕΒ , cs X*
» » «* > «ν > I ft „ »., ,?ε?<ν ev τω αυτω επιπεόω εν w 
το σημόΐον, ivB’JiX επιζενχ,&&<>& 
η ΑΔ, εφ' ίν.άτεξα πςοσεν.βλη^ΐ 

Jtj μένοντοε τα σημεία Λ , *j ευθεία Α Δ ττεζΊ Tfl* 
τ2 κΰκΚα ττεςιφες&αν πεςι?νεχ$ί~ι<τχ, «V το αυτό τ>α* 
λ/ν â rcKcerâ ciSy , ηςζατο φίζέ&χ/' την γζ&φ· 
Β&σαν ύπο τηε ευ&είχε ΑΔ επιφάνειαν , if συ*/κ&* 
reef εκ Jum επιφανειών, κατά κοξυφην ά?ληλ#'£ %**' 
μενών , ων εκατεξχ «V άπείξον άυζέται , τί?ί γζαφΧ* 
σης ευ Seta? «V άπείξον 7Τζοσεκβχ&ομενηε, 

φ ά ν α α ν  κ ω ν ικ ή ν  κχλασι.'πίν. Α . %, ι.
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Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Λ'. ( #)
Ε’κ Τ8ΤΗ φανεξόν, οτι «/ άπό τϋ σημεία Α της 

κωνικής h τιφανείας ίπιζευγνόμενα/ t'.π) τά  tv τη  ίπ ι- 
φανείοο σνμάα D, H , orfsv Uj AB , A11 tv τη επι
φάνεια «V/. ,uii ye;*. ?etv πεςιενεχ^η η Λ Δ ,
>; τ>)'ν κωνικήν επιφάνειαν yεγζαφνΐα , χοη οιά των 
σημείων Η ;φ/ 15 i f , iuw ev&&#f a} AB, AZB,
«ί AH, ΑΘΗ “Χ,ωξΙον π?ξιε%8σιν. οπεξ αδύνατον. %. 2.
^ · KidPCj/ χαλΗσι το πεςιεχόμενον %ημα υπό τε τη 

κυκλΗ ΔΕΒ , }&) της μεταζν τη μεμενηκότος ση· 
με:Η Α ;($:/ ΤΗ κνκλΗ ινεξίφεξ&ας 'Κωνικής επιφά
νειας. χ. ι.

Γ . Κ οξνφ ην της τε κωνιχης επιφάνειας τη 

Υ.ων·' αυτό το μεμενηχός σημείον Α.
Δ'. A  £GVCL όε της τε  κωνικής επιφάνειας >i τη Κο>« 

νΗ τήν άπό της κοςυφης Α επι το κεντξον Κ τη 
κόχλχ ΔΕΒ επιζευγνυμόνην ευ&όιαν ΑΚ.

Ε*. δε της μεν κωνικής επιφάνειας , την τη

κυκλΗ περιφέρειαν' τη δε ΚωνΗ > άυτον τον κύκλον 
ΔΕΒ.

Κα) Οξ3~θν μεν Κώνον , τόν ΑΔΕΒ, τον προς όρ* 
&άς εχοντα τη βάσει τον K'%ovcO ΑΚ* (% . 1 · ) 
Σ κ α λ η ν ό ν  δέ τον ΑΓΕΒ, τόν μ » πρός όρΰάς εχον
τα τη βάσει ΓΕΒ τόν "λζονα ΑΚ. %< 3·

Ζ. ΥΙασης καμπύλης χραμμης > οϊον της ΑΒΘ , ητις 
ες'ιν εν iv'i έπιπίδω, (η τ5 κυλΐνδξΗ ίλ ιζ  της Σφαί-

ξας Ηκ ίτιν iv τω άυτω επίπεδα. ) Λίάμ€Τξ>ύν  
μεν καλχσιν ευθείαν την ΑΒ, ητις ηγμενη άπό της

καμ-

C*) II* μ. xfir. ir« r* *. βιβλ. τί 'Απόλλων!·-
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καμπύλης γςαμμης ΑΒΘ, πάσας τάς ay ο μίνας tv 
άυτ$ ευ&άας, ΓΔ, ΕΖ, ΗΘ παξαϊληλχς 8ίχα τίμ~ 
vet. χ. 4*

η '. "Α ξο ν α , 8ε την αυτήν Διάμετρον ΑΒ, εάν Μχα 
τε πξος οξ$άς τεμνν τάς παξαϊληλας ΙΚ, ΛΜ> 
Ν—· %* 5·

Θ'. Καμπύλων 8ε γραμμών των FAZ, ΘΒΛ εν εν) επί* 

πί8ω κ&μίνων, 0k.lCl[lETξΟν μεν 7ΓλCtyiCtV κα· 
λΐίσιν tvSeiav την AM, η ΒΗ, ητις τάς Ανω καμ- 
πΰλας γ^αμμας τεμνϋσα , πάσας τάς ay ο μίνας 
παξαΆηλνς ΓΔ, ΕΖ, ΙΚ, ΘΛ εν εκατίςα των καμ

πύλων γραμμών 8ΐχα τεμνβ*' "Α ξ ο ν α  8ί, et Λ'%* 
3£7 ττξος ΰξΒάς. % 6 χοέ] γ*

Γ. Ο ξΒ'ίΟ,ν 8ε Α ία ,β δΤ ξύ ν  ευ&άαν την ίΙΡ, ητιί 
Κ:·ιμ\νη μεΤχζυ των 8ύω καμπύλων ΕΑΖ, ΘΒΛ, πά· 
λ ας τάς ά^/ομίνας ευθείας ΕΘ, ΓΙ, ΔΚ, ΖΛ παξαλ. 
ληλα> τν  πλαγία Διαμετζω AM , τάς άπολαμβα. 
νομίνας μεταξύ των Καμπύλων γςαμμων 8ίχα τίμ.

vet·' εάν 8ε 8ίχα πξος οξΒ« ί ,  *Α ξ ο ν α  ο ξ& ο ν,

ΙΑ . Και σ υ ζυ γ & ς  μεν /AiCtfxeΤ ξΧ ζ  καμπύλης Ύξαμ· 
μης της BA®, 8ύω καμπύλων γςαμμων , των 
ΕΑΖ, ΘΒΛ ευΒάας τάς ΑΒ,ΠΡ, ων ίκατίξα Διά- 
μεΤξος %σαΛ τάς Ttj ίτ ίξα  παςαϊληλχς 8ΐχα 8itu-

? « ’ ( χ .  4 ,  6.) β 8ε 8ίχα Xj πξος οξ&άς, *Α ξ ύ*

να ς  σ υ ζ υ γ ή ς .  5, hs4 7·

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Β'.

Τίάς α ξα  yA£a>y> ΔΜμετξός 1<τ<ν, &χ'ι 8ε ^ τάναντίο ·̂

8α



ΞτμπτλμΑτΑ ΤΑ κτριλτερΑ St

ΙΒ;, Κ Οξνφλ} μεν κχμπυλης γςχμμης Keyetctf το tv 

χυτή πίζας Α τ ης Διχμετξα ΛΒ. (%. 8·) Κ Οξί/φα} 
δε γ,αμπΰλων */ξκμμων τχ  πζος οίυτοας πεςατχ  , 
Α, Β. %. 4» 5» ό , 7 ·

II''. Τ ε τ & γ μ έ ν ω ς  δε κ α τ η χ ώ  επ\ την Διχμετζον 

ΑΒ, η "\ ετCtyfjLliVtf) εκάςη των iv reus χχμπυ· 
λοας Ύξαμμώς πχξχΤληλων , ΓΔ, ΕΖ, (%· 4·) ΐΚ, 
ΛΜ, ( χ .  50 ΕΖ, ΓΔ , ΙΚ, ΘΛ> (%. 6 , ΐΚ  ̂
ΛΜ. %. 8·

ίΔ'. Κπότετμημένη δ$ μεςος, οΤον το Ατ, ΑΦ 
tijf Διαμετξα , το αττο riff χοζυφης A , ?φ/ τ»[ϊ 
τετχγμΐνης ΓΔ , 1Κ* (%. 4 , 5*)^' , 1Κ * (%·
6* 7·) 4 ΛΜ χπολχμβανόμενον. (%. 8. $.) : Λ

ΙΕ; 'Καν ο Κανοί ΑΒΔ επίπεδα τμη$η δια της κο·

ξνφης A * η το/<»ι "T^i^CO^OP hoy’ ητοί το ΒΑΔ, 
ixv δια της ϋοςυφης χ^τa "A^ovor (%.- ϋ )  τ »  
ABN* lav. λα  jUoV>is· τί?*- κοξυφης. %ι 2 ·

£ Η Μ ΕΙ Ω 2f I t i  A'i
‘iVtov, ert 0 οξισμος arcs η τζ ίτη  πξότδοσίς τα  χ . 

βιβλία τα  Άπ·/λωνΐα htv. ης η δ&Ι'ίς επίζηλος. επα χαζ 
η απο τα  Α επί το Β επίζευγνυμενη κοινή τομή h i  
τα τεμνοντος έπ ιπλα  q&f της τα  Κω να επιφαϊείχς * 
(υ&βίχ χξχ  l̂ i'y η ΑΒ * ομοίως δε y&j η ΑΔ< h i os 
Xj η ΒΔ tu&etoi. Τξίχωνον χξχ  h i  το ΒΑΔ. %. \ * 2;

< Ε«ν κώνος ο ΑΒΔ επίπεδα τμη&η τω Η ΐΖ ποί- 
ζχΤληλω τη τα κανά βocoet ΒΕΔ , το απολχμβα- 
νομενον επίπεδον μετχζυ της επιφάνειας, ϋταν η
γινόμενη τομή, ΚΌκΚόζ h i, to rJvTfeV (%ov ίπί ta
'‘Αζονος ΑΚ. πίν* 6, *. ί.

1 XU
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Σ Η Μ Ε Ι »Σ ΙΣ  * *\
Ό  οξισμος χτος »? τετοίξτη πξότασις ε?ι τδ « .  /3ι/3λιβ 

τδ Άπο&ωνία, ijTii" καν *κ της τδ Κ«ν8 γενεσεως πξοφα* 
vitV, StrixvvTotf i* Χν όμως Χτωσί' συμβοϋλέ<&ω επίπεδον 
ii*  της ΑΚ , εςοιι iij T̂ /yjovov το ΑΒΔ. ( « )  *j 
άληφΒω τυχόν σημ&ον το I επ) της ΗΙΖ γραμμής, 
χομ εσηζενχΒ&σΛ >j ΑΙ , ίχβεβλη&ω. όίυτη άη συ μ* 
πεσ&ται τη ττεξίφεξα» τδ κυκλ« ΒΕΔ. (/Β) ^ «V® 
τδ σημειΧ Γ, κα£̂ ’ ο το τεμνον ετςΙπε$ον τω  ΑΚ 3'λ£ο* 
νι συμβοο/λα , tVi το I επεζεΰχΒω η Γ Ι, ομοίως «j 
η ΚΕ. ^  Ι » «  ** ΑΚ : ΑΓ :: ΚΔ : ΓΖ, (y )  g~t ig 
xctj « f  ΑΚ : ΑΓ : : ΚΕ : ΓΙ, οίςα Xj ως ΚΔ : ΓΖ :: 
ΚΕ: ΓΙ. ( i )  ccAy η Κ Δ = Κ Κ . α ς » χ& η Γ Ζ τ = Γ Ι  
e) ομοίως όη ο&ζΰμεν, οτι x&f 7ΐοοσ«{ κι οοτιο τχ  Γ 

σημείχ σίξος την ΗΙΖ γξοομμην πςοσπίπτΧσοη euB&ctf 
7σα/ αλλ»ιλα<ί «σι. κύκλος αΐξού ετιν ο ΗΙΖ , το κεν- 
Τξον εχων επ) τ χ "  Αγονος ΑΚ.

ΣΗΜΕΙΩΣΙΣ Γ'. (ξ)
Κ«/ οΐ?λως ίε τδ σκαληνχ ΚωνΧ τεμνομίνχ, η τομή 

κύκλος ε~>1* τετμη&ω γοίζ ο ΛΒΛ κώνος (%. 2.) ετΗ· 
ir iL · <5ΐοί τδ ’ λ £ cvov ΑΚ, οξΒω ττξος την τδ Κ«ν<* 
βάσιν ΒΕΛ. τέ1μή$)ω if ίτεξω επαινώ πξος οξ· 
Bets όντι τω  ΑΒΑ χτως ύπενοοντίως ηγμένω9 ωζε την 
ΑΘΖ γωνίαν ισην «νοί/ τδ ΑΒΑ , Λ) ποιείτω τομήν & 
τδ τδ Kajva i7n<f:ttvotct t*jv ΖΗΘ. λέγω , οτι κύκλος 
#?ιν η ΖΗΘ. ot77o yc6£ ταν τυχόντων σημείων της Tt 
ΖΗΘ γξοομμης της ΒΕΑ πεξίφεξείοος ηχΒωσοον & 
ΗΦ, ΕΙ σίξος οξΒάς τω  επ*πε$ω ΛΒΛ. out ms i i  XSH

ToUS

( « )  Κ *r«* Τβ» «*'. e^fTjU. ( / β )  K « r «  T9 « .  l i e f .  ( y )  K*r * 
ττ» »r'. τ ί  <«L i(£/ rifo J'. r i  *·'. ( i )  Κ *τ* t»» » .  T* **
(* )  K*T« T)f» β ,  tm ('. *H <. n g o r. i r i  **  * ·  β 1̂ *
ΤΪ Λ^λλ·!·.



ruts vxivous των hηπέδων τομcus ΖΘ, ΒΛ πξδς δξ§άβ 
hovTccf. (»j) παξά&ηλος άξοο η ΗΦ τη Εί. (β) 
άπδ τα Φ, καθ’ ο το τέμνον επίπεδον τω ΑΚ 'Αξονι 
συμβά?λε;9 η’χΒ'ω η ΔΦΓ πούξάίληλος τη ΒΛ. το άξού 
διού των ΗΦ, ΔΓ επίπεδον πούξάΑηλόν έ̂ ι τω διού των 
ΒΛ, ΕΙ. (ι) *ί *ςα ΔΗΓ yξοομμη κύκλο: hi. (κ) το 
άξοο ΔΦ. Φ Γ = φη2. (λ ) h i δε ως ΔΦ: ΘΦ;: ΖΦ j 
ΦΓ. (μ ) 'όμοια yάξ τά  ΔΦΖ, ΓΦΘ τξίγωνα. το άξα ΔΦ. 
ΦΓ =r ΘΦ. ΦΖ. ( ν ) το άξα φη2 =  ΘΦ. ΦΖ. η άξού 
ΖΗΘ γξαμμη κύκλος h i , διοίμετςον εχων την ΖΦΘ. (£ )
1Ζ\ Ε’αν Κώνος ο ΑΒΔ (%. 3·) επιπεδω τμηβη διού 

τα Α"%ονος, ;(#/ ποίησα τομήν το ΒΑΔ τςίγωνον , 
γμηΒη δε ετέξω επιπεδω τεμνοντι την τα κω« 
να βάσιν ΒΜΔ κατ' ευθείαν την ΖΜ πξδς όξΒάς 
ασαν τη βάσει ΒΔ τα διά τα Α'ζονος τςιγωνϋ ΒΑΔ, η 
δε Κοινή τομή ΝΚ τα τέμνοντος επίπεδα , ^ τα διά τά 
Κ’̂ ονο: τξιγάνα, ηΑιάμετςος της τομής καλάμινη, πα- 
ξάΤληλος, η μια πλευξα , τη ΑΒ , τα διά τα Λ’ξο- 
νος τξίγωνα, η γενομένη τομή ΜΝΖ Υ ΐΛ ξ& βολη  
καλάτοη. (ο)

1Η\ Ε’αν Κώνο*· δ ΑΒΔ (%. 4·) τμη$η διά τα Α'ζονος, 
τμηΒη δε ncy ετέξω επιπεδω , τεμνοντι την τα κάνα 
βοοσιν ΒΖΔ κατ' έυ̂ άοον την ΖΜ πξδς οξ&άς ασαν 
τη βάσει ΔΒ τα διά τα Αγονος Τξιγάνα ΔΑΒ, £

Ζ a ί

ΣΤΜΠΤΏΜΑΤΛ ΤΑ ΚΤΡ1ΛΤΗΡΑ. «3

(Ό KctTtc toy i φ ̂ <r. τ;  (0) Κατά την τ\ rj? ti. (ι) Κ«- 
τ* τιρ> ι*. ri <(ί. (κ) Κατά Tiy» /3*. 9η/Λ. (λ) Κατα τι)»
 ̂\ ~\***· *ί» τί γ\ Κατά τ*ν ί . τλ Γ. (*) Κ -

τ**» «<■ · τ* «τ'. (/) Κατά τΐ7» Σν>Ί·τ· ν. τί r ·
(·) Tot, tt τί» iftr, 9 <«'. *f»r. re m. β·β\· τ* ’Αμιλλα»»
*·ί<ΐχΗ.
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ή Ttj? τομής Διάμετξος ΝΦ εκβαλλόμενη συμπίπ
τω μια πλευξα y τή ISA εν.βληΒάση , τα Aoe τα 
Κζονοε τξΐ'/ωνα έκτος της τ5 Κων« κοξυφής, οίον 

ιτι) το Τ y t\ γενομενη τομή ΜΝΖ Τ  7Γ£ξβ,θλ'ή 
κχλ&τον. (τ*)

10'. Έ(»ν Kijicf ο ΒΑΔ (%. 5·) επιπεδω τμη$ή Ac* 
τ£ A^cvsf, τμγι&ν Α*· επιπεή'ω συμπίπ-
τ cvri μίν ίκατίξοο πλευξά τα  όια τα Κ £οvcs τξΐ· 
"/χνa , μήτε A? πο^α^λίίλω τ?/ βοίσα τα Ks:v«, 
μήτε ύ:τ·-':αντΐθ)ς ήγμενω , η γενομίνη τομή ΝΖΨΜ

Λ 'ysTccf. ( ξ )
Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Γ'.

Ε’* τάτων φανεξον, οτι εάν μίν ή κοινή τομή \\%· 
(%, ι. ) τα &ά τα Α'ξονος τξίγωνα ^  τα τίμνοντος έπι
π λα  παξάλληλος y τη βοίσα ΒΔ τα τξιγωνα, ή (%. 2). 
νπεναντϊως ήγμενη tv τω σκαληνω KcAa?, ή γενομΐν)i 
τομή Κύκλος fcb’ εάν Αε τη ίτεςα των τα τξΐ'/οίνΧ 
πλευξάν , οίον τη  ΑΒ, (%. 3 . )  παξάλληλας, ως ή 
ΝΚ* Παξαβολή' Ε άν At τη ετέξοο συμτΛπτη, «  μεν 
έκτος τής κοξυφής τα Κωνα, cicv κατά το Γ, (%. 4·) 
Ύ'πεξβίλή’ «  Αε εντός , ο7ον κατά το Τ', Ε>,̂ «'ψ^·!

Κ'. Έάν οι κατά κοξυφήν Κώνο/ ΑΒΔ, ΑΤΨ (%. 4·) 
εσϊιπύω τμη^ωσι μι) Ace τής κοξυφήςί sqctf εν εΚ66· 
τέξα Κωνα τομήΊ ή καλάμινη ‘Ύστεξβολή. καλάρω·

. * y · y
σαν όε eu μεν τοίαυτομ τομοή , AliTlK€ifl£VCtf 1 

ή i f  μεταξύ των κοςυφων Ν, Γ, των τομών ΖΝΜ»
χ γτ , ευΒάα, ή νγ, πλay (Λ πλευρά. ( * )

ςΚ-

( * ) « " '  ή φ \  τμ mvr. (  f )  T*r«K t i iy\ τ£ * * "
(c) H t i . regir. i r i  rS *fimgv/u. βιβλ.
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Σ  Η  Μ  Ε I  Ω  2  I  Σ  Δ '.

Κ<χ} η ^άμετξος is της Έ&άφεως ΨΝ, η μετα

ξύ τίον χοξ'νφων Ν , Ψ Ίϊ\<Χ*γlCL άυτης 7ΓλίΙ/^Λ 
λί'/εται. %. 5·

κα '. Ό ξ & ί α  TlXevga, η ΓΓοίξάμετξος λέγεται
της μέν Μαςαβολης ν%. 3 ) η ΤξΙτη ανάλογος άτ:ο~ 
τετμημένης όπαασϊίν, ju της άπολαμβανάσης άντην 
τεταγμένης, οϊον η NO, η τξίτη ανάλογος των ΝΠ, 
ΖΠ* της σε 'Ύπεξβολης, (%. 4·) η τετάξτη ανά
λογος τα οβογωνία τα  εκ της Διαμέτξα ο'ομ της 
οποιασαν άντοτετμημένης, τα τετςαγωνα της τε- 
ταγμένης της άντην άοτολαμβανάσης, oi της πλά
γιας πλευράς, o7cv η ΝΣ η τετάξτη ανάλογος των 
ΓΦ. ΦΝ, Ζφ2, ΓΝ· rijs-is Έ Α βψ ί»* (%. 5 ·) ή 
τετάξτη ανάλογος τα ex των τμημάτων της Δ<α- 
μέτξϋ θξ§?γωνϊα, τ α  τετςαγάνα της τεταγμένης 
της την Διάμετξαν τεμνάσης, ο(ά} της πλαγΐας 
πλευξάς, 07ον η ΝΡ, η τετάξτη ανάλογος των ΨΦ. 
ΦΝ» ΖΦ2 j ») ΨΝ.

KB. Tiff ‘Τπεξβολης τ{ομ της ?ΕΑ«ψ««ί· έχ ατέξας  η 
&Χοτομία Κ, η Γ  της π λ α γ ΐα ς  π λ ευξάς ΝΓ, η ΨΝ, 
Ι&,ζνϊξΟν riji τομής χαλά& ω , ομοίως των ’Αντί-
χαμένων ή φ οχοτομ ια Κ. %. 4 > ^  5?

Κ Γ. Η it αττο τ α  χέντξα πξός την τομήν πςοαπΐπ-

τ * σ α  , 1χ τ #  Κ ε'νΤ ξϋ TiJS T O flijc , ο7ον η ΓΜ. 
(πίν. &. %. #.)

ΚΔ'. *Η απ ό  τ α  χέντςα Γ ηγμένη ΒΔ ( 7τίν. Θ. %, ι . ) 
πκξά& ηλος τη τεταγμένη Μ® μέτοντε λόγον ε χ α ,  
Ψ* των τ α  «itff πλευξων, ά τα ν  της π λ α γ ία ς  ΨΑ

Ζ 3 W
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%uf της οξείας, A T , y&j διχοτομημένη , ΰπο τ ί  
κίντςα Δευτε'ξοε Δ ιά μ ε τ ξ ο ς  γ.αλ&&ω.

ΚΕ'. Λ ε υ τΈ ξ ο ία ,  $  Δ ιά μ ε τ ξ ο ς  ίν μεν Ty π«?«. 
βολχ ΑΦ, (πίν. Δ. %. 3· ;Θ=/ 5·) »ϊ τ£ οη.

της «<β>κ Μ rjf πςωτχ λιαμέτςω Α Λ a’yo- 
ptvjj 7ΤΛζ**̂ »?λοί ΜΖ, ;$y Α'χ* τεμνασα τας τ% 
εφαπτομένη ΜΤ πα«α>Λ}ίλίί<ιΓ , ΕΦ , ΑΧ* sv it* τ# 
*Α«·ψ « η «Vo τ2 κεντξΗ Γ επ' το σημείον της 
αφής Μ htiζευγνυμενη re 'A&f εχβχϊλομένη, ΜΓί. 
w/v. ΚΑ'. %. 4·

Σ  Η  Μ  Ε I  Ω Σ  I  Σ  Ε ’.

Έχν η Διχμετξος χυτή V Ά *ο*νη τομή τ «  τεμνοντος 
Ιπιπε^Η j&j τ2  Αα τ2 Α"ξονος τξίγων* ,  oiev ή ΝΚ,
« ν φ  , η »ί νψ , Διάμετςος έκ, της γεννη<τε· 
& 9 ,  ̂ Δ ιά μ ε τ ξ ο ς  ά ξ ^ κ η ,  η Δ ιά μ ε τξ ο ς  

1 Τξ(χ)Τη Κεγετοη. πίν. Β. %. 3 » 4 , 5*
Σ  Η  Μ  Ε  ϊ  Ω Σ  I  Σ  <>'.

Η* μεν Παςαβολη , y&f η Ύ'πεςβολη , jgy ** Δμ ·  
μετξοι αυτών, ομ πςωτα^ }&f ομ fievTeqouctf, των etg 
a-neigov «σ)ν αυξανόμενων , η δε Ε?λλ«·ψ<ί χ, «/ Δι*- 
μετςοι αυτής 8Κ ετι. πασα γας «V αυτήν συννευε* 
ομοίως τω Κύκλω, he ον <γαξ οτι Jtj η Ύ'πεζβολη δεν 
τεςαίαν ε%« A/a/xrr̂ cv, εξαγόμενον κατα τον αυτόν λό· 
yov, καθ’ ον η εν τ$  Παραβολή.

ΣΗΜ  ΕΙ ΩΣ Ι  Σ Ζ\
Οι παλαιοί, <ρ̂ σ<ν ό Γεμίνος, (7) Κανον όξιζόμενο* 

την τ 2  όξ&ογων!» τργωνχ πεξίφοξαν, μενέσης μΜ*
των

3*

( 7 )  Πλλλ ’Εντ&χίψ i t  r#Tf n^iiijx· τ «  « ,  β ι β \ ,  r£ *  K»w#* 
’Αηλλιιη'ι,
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των πεξ) την όξ$ην γωνίαν πλευξχς, άκότως τχς 
Κωνχς πάντας όξ$χς υ πελάμβανον ylve&ccf, χομ μίαν 
τομήν εν εχάςω, βν μεν τω οξ&ογωνίω την νυν καλχ- 
μίνην Παξαβολην , εν δε τω άμβλυγωνίω την Υ'πεξ- 
βολήν, εν δε τω ©£υγων/ω την *'Ελ̂ ειφιν. ?<$</ IV# ττα ’̂ 
άυτοϊς ευξάν ονομαζομίνας χτω τάς το μάς. ωσπεξ χν 
των Α'ξχαίων επί ενός ίκάςχ άδχς ΤξίγωνΧ βεωξησάν- 
των τάς δνω όξ$άς, πξότεξον εν τω ισοπλίυξα, 
πάλιν εν τω ισοσκελεί, wWfev εν τω σκαληνοί·
οί μεταγενέτεξοι καθολικόν $εωξημα άπίδ&ζαν τοι$~ 
τον παντός τςιγωνχ at εντός Τξ&ς γωνίας όυσ'ν όξ- 
§όάς ισομ είσΐν χτω x&f επ) των τχ  Κανί# τομών, την 
μεν γάξ λεγομενην οξ&ογωνΐχ Κωνχ τομήν εν όξ$όγω· 
νίω μόνον Κωνω ε&εωξΧν, τεμνομενω επιπίδω όξ$ω πξός 
μίαν πλευξάν τχ ΚωνΧ* την <5ε τχ άμβλυγωνΐχ Κωνχ 
τομήν , εν άμβλυγωνίω γενομενην Κάνω άπεδείκνυσαν' 
την δε τχ όζυγωνίχ , εν ό ζυγών ίω, ομοίως επί πάντων 
των Κώνον άγοντες τά επίπεδα ός&ά πξός μίαν πλευ· 
ξαν τχ Κωνχ. δηλοΐ δβ Χ) αυτά τά άξχάία ονόματα 
των γξαμμων, υςεξον δε Α ’ποΧΚωνιος ό Π εξγόάος κα· 
ΒόλΧ τι έΒεωξητεν οΤ* εν π αντί Κωνω ηομ όξ$ω X) 
σκαληνά , πάσομ etf το μα* βσ<, κατα διάφοξον τχ  ε· 
πιπεδχ πξός τον Κώνον πξοσβολην' ον θαύμασαν· 
τες οι κατ αυτόν γενόμενοι, διά τό $αυμάαιον Των υπ 
αυτχ δεδειγμίνων χωνιχων Βεωξημάτων, μίγαν Τεωμε- 
Έξην εκαλΧν. ταυτα μεν χν ό Γ εμίνος εν τω εκτω της 
των μαδημάτων Βεωξίοος , ό δε Ε’υτόκιος αναπτύσσων 
φησίν.

Ο δε λέγε$ σαφές ποιησομεν επ) των υποκείμενων 
καταγξαφάν. τό διά τχ /ίζονοσ Κωνχ τξίγωνον το 
ΑΒΓ. (πίν. Β\ %. 6.) ηχ$ω τ% ΑΒ αττο τυχόν
τος σημεία τχ  £  πξός όξ&άς η Δ Ε Ζ , ^  rc* 79

Ζ  4 TMt
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της ΔΖ επίπεδον εμβλη&εν όξΒον πξός την ΑΒ, τεμ· 
νετω τον Κώνον, όξ§η αξα εςίν έκχτέςχ των υπό ΑΕΔ, 
ΑΕΖ yωνίων, ŷ tj οξ&ογωνι8 μένοντας Τ8 Κων8, Xj όξ? 
βης δηλονότι της υπό ΒΑΓ γώνιας, ως επί της πςω7 
της κοοταγξαφης, δύω όξΒοη eaoyrof eu υπό ΒΑΓ, 
ΑΕΖ γωνία{. ωςε παξάΤληλός εςιν η ΔΕΖ τη ΑΓ. ^ 
y ίνεχομ εν τη επιφάνιά Τ8 Κοόν8 τομή η καλ8μίνη 
Πχξαβολη, ίίτω κλκ^είσα από Τ8 ποίξοόϊληλον otvotf 
την ΔΕΖ, ητις έςί κάνη τομή Τ8 τέμνοντος έπιπΐδη 
yaj Τ8 διά Τ8 Κ’ξονος Τξΐγων8, τη ΑΓ 7τλενξοο τ| 
τξίγωνΗ. Ε'άν ε̂ αμβλυγώνιος η ο Κώνος, <ϋί %) 
τί?ί δ'ευτΐξας καταγξαφης, (  %. 7- )  αμβλείας δη
λονότι 8σης της υπό ΒΑΓ, όξΒης δε της υπό ΑΕΖ, 
δύω όξ§ων μεΐζας εσοντοη etj ύπο ΒΑΓ, ΑΕΖ γcoviotf, 
ωχε 8 συμπs<retTXf η ΔΕΖ τη ΑΓ πλευξχ επί τ<δ 
πξός τοϊς Ζ, Γ μίξη, χ?λά επί τα  πξός το7ς Α» Γ» 
7Τξοσεχβχ&ομενης δηλονότι της ΓΑ επί τα  Δ. ποίησε* 
8ν τό τίμνον επίπεδον εν τη επιφανεία τ 8 Kcovtf το? 
μην επικόιλΗμένην Ύ'πεξβολην, 8τω χλη&είσαν cc7fq 
τ 8 ύπεξβχίλειν τας είξημενχς, τΰτεχι τας υπό ΒΑΓ· 
ΑΕ Ζ όιίω όξΒχς , η δια τό ύ π ε ξ β ά τ η ν  ΔΕΖ τψ  
κοξυφην τ8 Κων8 , y&f συμπίπτειν τη ΓΑ εκτός. ΈφΥ 
δε οξυγώνιος η ό Κώνο? , οξείας δηλονότι &σης της υτμ 
ΕΑΓ, (πίν. Γ7. %, ι.) ou ΒΑΓ, ΑΕΖ εσονται δυω όξ* 
$των ελασσόνες, χ> ou ΕΖ, ΑΓ εκβχΑόμενομ συμπεσϊίνχοη 
όπχδηποτε’ προσαυξήσου γάξ δύναμαι τ °ν Κώνον’ 
βν εν τη 'Επιφάνεια τομή, ητις καλείται * Ελλειψή» 
8τω κλη&έ*σα η δια τό εΤλείπειν δυω όξ$οας τας κξ9’ 
είξημενχς γωνίας, η δια τό την ^Ε ε̂ίψ ν̂ κύκλον €ivtf 
i /λειπη. 8τω μεν 8ν οι παλαιοί νποΒ^μενοι τό τίμΥΡ 
επίπεδον τό δια, της ΔΕΖ πξός όξ$χς τη ΑΒ πλευξ^ 
Τ* διά τίί '’Αξονος τ8  Κων8 Τξΐγων8, noy %τι διαφί

’ ξϋξ



ςχς τχε Κωνχε εΒεωςησοίν, ετι\ έκοίςχ \ttiocv τομήν. 
ρ $  Άπο/λωνωε υποΒέμενοε Κώνον : φ  οξΒον κ> σκοο- 
A»jvov, τη δφφόξού τχ  ετΐίπεδχ κλ/σ« (ϊιοίφόξΧε εποίησβ 
rote τ ψ ΰ ς . (υ)

Ο Ο Ο Ο Ο Ο Η β Ο β ^ Ο Ο Ο Ο
Τ Μ Η Μ Α  Π Ρ Λ Τ Ο Ν

ITffi των της ΐΐΰίξοίβολης συμπτω
μάτων,

Π Ρ Ο Τ Α Σ I Σ Α'.

Έάν ενΥλα,ξαβοΧν) άπο νης τομής καταχ- 
3·ωοη άνω euS-aocf επϊ την Διάμετξον τεταγ- 
με'νως, εςομ ως τά άπ άυτων τετξάγωνα, 
ττξος άΤλ,ηλ,οί) £τως οά άττοτεμνόμενεμ υπ 
άυτων άπο της Δια,μέτξΧ πξος τρ κοξνφρ 
της τομής,

’’Εςω Ποοξοοβολη , >?? Δ ιοομετξοϊ ή ΝΚ. χ&Ι «λί?<£- 
θω τ*ν& σημ&οο ε τ ΐ  ctvrrji , τα Φ, Μ, τ φ  »τι αν-  
T<wv τεταΎμΙνως χ&τήχ$*ΐν<*ν «τί τ»|ν Διοιμετζον ΚΝ 
tu ΦΙ, ΜΚ. λέγω οτι £?*ν ωϊ ΦΙ2 I ΜΚ2· · Ν1 · ΝΚ. 

Γ. %, δ.
κ α τ α σ χ έ τ η .

Η%θω $tti τ 5 I εν τω  Αορ XX ^Α£ονοε χξίγωνω 
ΔΑΒ »j ΓΙΕ 7ΐΧζοί^*]λοε rtj τηε β άσεω ε τ χ  Κωνκ ΑΔΒ 
Δκχμετξοο ΔΒ. } φ  ήχ&ύ* itcc των ΦΙ, ΓΕ νχνχάον 
Το ΓΦΕ.

Ζ 5 ΔΕΙ_

(ν) Pf* τ· j>’.

ΤΜΗΜ. ΠΡΛΤ. ΠΕΡΙ ΠΛΡΑΒ; $9

•5
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Δ ε ι Η ι Σ.
'Εττβ η μεν ΓΕ τ£ ΔΒ , ( χ ) ή ΦΙ τη ΜΚ 

ΤΤΧξχίληλΰς̂  (β ) Κ) τχ Si Λυτών χζχ ΐ7ΐΐπε$Χ ΓΦΕ, 
ΔΜΒ ττχςοό/ληλοό «W . (γ )  η χςχ ΓΦΕ γραμμή κυκ· 
λος h i  (S) Hey έπ*ι »j γωνΐχ ΦΙΓ:τ=:ΜΚΔ, (ε) hi 
Se η ΜΚΛ οξ$η , (£) χςχ y&f η ΦΙΓ οβη. το μεν 
ΛξΛ φι2= Γ 1 . ΙΕ, το ίε ΜΚ2— ΔΚ. KB. (η ) ως Χξ»  
ΦΙ2 : Λ!Κ2 : :  ΓΙ. ΙΕ: ΔΚ. ΚΒ. ( θ ) χ?λ' ω: ΓΙ. ΙΕ: 
ΔΚ. ΚΒ:: Γ Ι : ΔΚ. (ι) h i  v*V *ί ΙΕ — ΚΒ, (κ) ως 
S* ΓΙ: ΔΚ :: ΝΙ: ΝΚ. (λ ) χξχ  y&j ως φι2: ΜΚ2:: 
Μ Ι: ΝΚ. ( μ ) ο (Set S*i£af.

Σ Υ Ν Ε Π Ε Ι Α  I.

Δ #. Α< τετχγμΐ;νχι ΦΙ, ΜΚ υποδιπλχσίονχ λόγον (%Η· 
σι τίξός χϋληλχς , ηπες οά ΰπ χυτών χποτεμνόμενοη 
ΝΙ, ΝΚ* ήταν ΦΙ: ΜΚ : : } / ν ι : |/νκ. S7r« γ*ξ 
« i jM 2 : ΜΚ2 : :  Ν Ι : ΝΚ , χςχ ^  ως φ ΐ : MKc:
| / νι : | / νιΓ  (ν)

Β#. 'ϊαν χ7ίο της κοξυφης A (%. 3 · )  της ΥΙχξχβο· 
λ>)ί AM πχξχ)ληλος χχΒη η ΑΡ όποιχπν των h i  
την Αιχμετςον ΑΠ τετχγμενων ΜΠ, μ σ ί, οά άπο 
των σημείων Μ , μ τετχγμίνως κχτχχ&όίσχι titi 
την ΑΡ λόγον εχασι πξός α&ηλχς, ον τχ *** 
των χποτετμημενων υπ χυτών χ7ίο της ΑΡ 7ffof 
τ$  χοξυψη τεΤξχγωνχ , εΐταν *ς*ν ω: ΜΚ : μ* : ·

λ Κ * 1a ·

( · )  ’I *  ri/t xmrturx. (/i) K «r*  r i v  i y .  i f  nr μ . (y )  K «r «  *r» 
v* t*» ( i )  K «r «  t>Jk (I*, S q/u. ( » )  Kara τ** /. ** **·

( £ )  *B* r * »<Γ. ί(·<Τμ. ίί/λ»ν. ( * )  Kara r if f  β . Γ *»ί* · ***
1  ·  * ·  *  · ( f )  'B* rtfs a. τ  μ i .  ί ίλ ο ν , ( t )  Κ ara r j v  a ** 
9 .  ( a )  Kara rtjy χΓ. τ m tc. ( λ )  K«r«t r^ y  t \  * ·  r *
( )  K «r «  rq r  i .  r ·  i ,  ( » )  Kar* W ζ *  rmv f»O70 «  ^
##· Otmfnp.
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μινών οος&μων, &τχν I ,  4» ί>· Ύαζ  4>ί ΑΔ: 
Αττ : φ^2 ·' μ7ϊ*> ^ Α7Γ ; ΑΠ : ι 7̂/ · ΜΠ̂ # 

Π 1Ό  Τ Λ Σ I Σ Β'. (υ)

Τ ο άπο πάσης εν ΥΙαξαβοΧν} τεταγμε'νης 
τετξάγωνον ϊσον ες'ι τω ύπο της άποτετμη· 
μένης υτί αυτής % της οξ&ί&ς πλβνξάς πζ· 
ξΐεγομενω οξ&ογωνιίν.

t'V» Ποοξοοβολη η AM, ης Αιοίμετξος μεν η ΑΚ, 
oftico <$* τιλευςοο if ΑΖ , η τςίτη dvoihayos rois oino* 
τετμημένης ΑΠ, της τετοογμένης ΜΓΙ. (φ )  λίγοι, 
οτι x&f το ΛΙ2= ζ  Αΐ. ΑΖ. %. 4·

Δ Ε 1 3  I Σ.
EV«<5>} ως ΑΠ : ΜΠ:: ΜΠ.' ΑΖ, (%) το οοξοο ίνϊπ2 

ΑΠ. ΑΖ. ( ·ψ )  έπει $ε ως ΜΠ2: ί\ϊ2 ::  ΑΠ : Αί, 
( ω) «V ΑΠ : ΑΙ : :  ΑΠ. Α Ζ : ΑΙ. ΑΖ , (λ)
ά'ξα y&f ως μη2: ΛΙ2:: ΑΠ. ΑΖ : ΑΙ. ΑΖ. (/3) βίλ- 
λοο το 1μιΪ2==ΑΠ. ΑΖ. οοξοο χοή το λΪ2= γ ΑΙ. ΑΖ. 
(ν )  λ *  τοο οουτοο $η (ίαχΒησεται, οτι ^ το ψδ2̂  
ΑΨ. ΑΖ , ;($£/ το osVo πάσης αί&ης τεταγμίνης Τ(· 
τξοόγωνον ίσον τω υττο της οοποτετμημίνης νπ ctv- 
της της οςΒΐοος πλέυςόος ΑΖ πεζιεχομίνω οξ& 
γωνΐω.

Σ Η Ν Ε Π Ε Ι Α Ι .
Α\ 1ης οξΒίοος πλευξοός ΑΖ οοπο της κορυφής A 

ξοο?ληλα οοχΒείσης τοΰς τεταγμενοας, οΐχοο ά'ε τμ*

(ν) ΓΗ ι». iri τ  ϊ  «. τϊ ’Ατολλ»»'. ( φ ) "Qgx riv **· *ξαΑ 
(% ) ’6£ ν*τ·5. (φ ) K«r«c την ι£ . τ ϊ  τ'. ( · )  K «r* 7»τ» *
(·») Κ *τ* T̂Jr « .  τ ϊ  r*« (β) Κ«τ« την /. τϊ * · (τ)
τ?ίτ *. »* <·



ίΙΕΡΙ ΠΑΡΑΒΟΛΗ2. 93

$είσηε κατά το Γ , χομ άπο των σημείων Ζ , Γ 
άχ^ασων των ΖΟ, ΓΡ παραλλήλων τη Αιαμέτρω 
Α Κ , έκβλη^ασων τε των τεταγμένων Mil , ΛΙ 
κοίτα τα  Ο, Η σημαοί, το άπο της Μ Π τετρά- 
γοονον Ίσον μεν £?<*/ τω παραλληλόγραμμα ΠΖ, Λ- 
σιλάσιον <5s τ2 ΠΓ' ωσαύτως το άπο της ΛΙ Ίσον 
μεν τω ΙΖ, ΰιπλχϋιον οε τ «  ΙΓ. το αυτό $η $η- 
τέον n&f περί τ 8 άπο πάσης τεταγμένης τετρα- 
γάνα,

ΣΗΜΕΙΩΣΤΕ Λ*.

Ίην μεν ΖΟ, ^ i£ u S " £ T ^ (T C iV  καλείν άοόΒασϊ την

&  ΓΡ , T 7 T 0 $ i£ u S ‘£ T yG 'C tV i μ η τ ιγε Am  t Sto η 

τοιχυτή tS Κων& τομή, Παραβολή επεκληΒ’η , τχαρά 
τΰ πχραβάλλέιΒομ ίηλαίη παρά την ορ$ίαν πλευράν 
ΑΖ τα  παραλληλόγραμμα τα  Ίσά τοΊς άπό των τε- 
ταγμένων τετράγωνοι*. γάρ ο Ε'υκλάδης φη- 
tfi, παρα την $ο&είσαν ευ&ααν πχςαλληλόγρμμον ιτα- 
ρχβχλ&ιν. (<?)
Β. Αο^εισης της όρ$!χς πλευράς ΑΖ, φχΑΐωε οξίσοή 

sifted, ττότεξον το $c$sv σημάον Α έν τη Παραβο- 
λη εςιν η &, κχτηχ&ω γάρ άπό rS Α η ΔΨ προς 
οξΒάς τη Αιαμέτρω ΑΚ * λήφΒείσης της ΨΚ 
ίσης τη όρ&ία ΑΖ , ημικύκλιον γεγρχφΒω έπ) της 
ΑΚ. εαν τΰτο ό)ά τ£ Δ η ζη , εν τη ίίαρχβο- 
λη ε ι̂ το Α σημ&ον. έπά γάρ το ΑΨ. ΨΚξξξψδ2* 
(?) *'* Αε̂ η Ψ Κ = Α Ζ ,  άρα κ&ι το ΑΨ. ΑΖ σζζ 

s Αηλον, 0τι το Α σημ&ον εν τη Παρα
βολή Αμ  κάτομ.
* *J Παραβολή $s καταγραφησετομ , ης η όρ- 
&ΐα oeioTotfi sV« γάρ όρ&Ια πλευρά η ΑΚ, (πΐν. Α'.

%-

τι· μ}, τί μ. (,) Κ«ίΓ*« τ*, ί\ Σνν,'κν τηι ή· * ·  9 *
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% . 1 . )  χομ κεΐ<Βω £71 ivB etas  iv B e ia  r g  Α Χ ,  τον 

τ ί? ί π α ξα β ο λη ^  Α ξ ο ν α  Ιμ φ α * *νύση. x g j cctco τ ΰ  Α  

η χ Β ω  t )s  ivB e ta  η Α Ψ  7ίξος ο ξ Β α ί  r g  Κ Χ ,  

Γ/.βεβλη<&ω κ α τα  το  συνεχ& ϊ. 7̂  σημείων συνεχών 

λη φ Β ίν τω ν  επ ί τ η ε  Α Χ ,  τω ν  Γ ,  Λ ,  Μ ,  X ,  y t. 

7 ξά φ Β ω  ΐ7 ί) τω ν  Κ Γ ,  Κ Λ ,  K M ,  ΚΧ ημίκνχλκ* 

τη ν  Α ψ  τεμ νον τα  κ α τα  Η ,  Ε, I ,  Ψ  ση μ εία ,, ^  εξ 

α υ τώ ν  ανα ^ητω σαν ενΒeiaf tu Γ Β ,  Λ Δ ,  Μ Φ , ΧΖ 

7ΐξ'ος cξΒοϊε τ η  Α Χ . κ, ε ίλη φ Β ω  η μεν Γ Β = τ= Α Η , 

η is  Λ  Λ  n r  Α Ε ,  η i f  Μ Φ = : Α ΐ ,  η is  Χ Ζ = Α Ψ .  

λ ΐγ ω  ir j ό τ ι  iicc τω ν  σημείων Β ,  Δ ,  Φ ,  Ζ Παξοί· 

ξα β ο λ η  ηξ&  , 07ΐ£ξ ε ς ίν , επ »ζεν% Β είσώ ν  Των Λ Β ,  

Β Δ ,  Δ Φ ,  Φ Ζ ,  Π α ξα β ο λ η  συγκξο τηΒ ησετχ/ , η ί οξ· 
Β ία  μεν σιΧευξώ η Α Κ ,  Α ’ξων is  η Α Χ ,  χ ίή  κο· 

ξυφ η  το  Α .  εσΐΗ y α ς  τ ο λ η 2 = Κ Α .  Α Γ ,  ( ζ )  εν  

is  η Α Η η = Γ Β ,  ο ίξα  ^  τ ο  γ β 2 = Κ Α .  Α Γ .  i ia  τα  

α υ το ί in  $& % Β ησετα ι oTt τ ο  μεν Λ Δ 2 = η Κ Α .  Α Λ , 

τ ο  i t  <ϊ>μ 2 =  Κ Α . ΑΜ > to' is  ζ χ 2 =  ΚΑ . Α Χ . η οίξα 

Λ Ζ  Π α ξα β ο λη  t^t.

ΣΗΜΕΙΩΣΙΣ Β'.
Οσον tyyuTSfcv α/ληλχν εκλαμβοίν& ς τ α  Α , Γ, Α , Μ, 

X  σημεία , τοσϋ τον  μα?λον oc/ληλa s  ty y ^ a o i tu τ α  Α  , Β» 

Δ ,  Φ , Ζ. iio  ακξίβε^εξον η Π α ξα β ολη  κ α τα γξα φ η σ ετα ΐ- 

i r t  i t  t7ii τ α  ε τε ξ α  μ ίξ η  τ α  α υ τα  κα τασκευάσου, οπωί 

αν α ξ τ ία  χ ξ α φ η  η Π α ξα β ο λη .

ΠΡΟΤΑΣΙΣ Γ'. (g)
Έ ν  ΤΙαξαβοΚν} το V7TQ Ανω οποιωνχν Τ£- 
ταγμένων, ως νπο μιας χοήτης ύπεξοχ^

αν-
(£ ) Κ«? *  1·))» dvr. {tt) 'Ey r«7s τ ϊ  'Α.πολ\α>ν. * χ  ίο/ητΛ), «'»'

l i  o v »i* «*  T?f irf8X*/3«r>ft ngoriifus *9cy,  pv ό ll«7r>»«i »
* A iX *7’!* τ * ϊ ·  βφ λ · 7* v 2 *λλ·/ . ίτνξ ΐ.
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αυτών πεξίεγομενον οξ&ογωνιον ΐ&ον εςϊ τω 
οξβ-ογωνιω τω ύπο της ύπεξοχης των ντί 
αυτών ανατεμνόμενων Κ/ της οξ&ίας πλευ·
ξάς-

yE9» ΪΙοοξοοβολη η ΑΝΕ , ης o ftlu  μεν η ΑΓ, 
Δίοόμετξος <$ε η ΑΔ , τ ετοογμενο  ̂όε onoicusv ou ΝΜ , 
ΕΔ. λίγω , οτι το ύοτο των (5υω ΝΜ, ΕΔ, ως ύπο 
μιόος ν&( της ύπεξοχης coutmv περχόμενον οξυγώ 
νιον "ίσον ϊ?ί τω ύπο της ύπεξοχης των ύπ" οουΤων 
βίποτεμνομενων AM, ΑΔ , «τ&ν τω  ύπο της ΜΔ (| 
της οξΒΐοος πλευξας ΑΓ. πίν. Γ. %. 5· 

Κ Α Τ Α Σ Κ Ε Τ Η . ^

'Έ,χβεβλη&ω in ) too ετεξ » της Ποοξοοβολης μίξη 
η ΕΔ. Jtj con ο τ  3 Ν ηχ&ω η ΝΗ ποίξοό/^ηλος τ$  ΑΔ.

Δ Ε I S I Σ.
Το μεν ι δ 2 =  ΑΔ. Α Γ , το νμ2 = Α Μ . ΑΓ. 

(δ ) το οοξοο ϊ δ 2 — νμ2= Α Δ .  Α Γ — AM. ΑΓ=2
Αδ _ Α Μ .  ΑΓ. =  ΜΔ. ΑΓ. (ι) Ιττ« α  το~ΕΔ2 == ΦΗ.
HE. δη2 , (χ) ετ* * <5β η ΔΗ =  ΝΜ, (λ ) το οίξοο εδ2 =
ΦΗ. HE -J· ΝΜ2 . κοινον οοφϋξηΒω το Ν Μ 2  . το οίξοο εδ2 —
Κμ2 =  ΦΗ. HE. coAcc $i$HY.Tcof το εδ2 — ΝΜ2 =  ΜΔ.
Α Ι .% οοξοο ΦΗ. HE— ΜΔ. ΑΓ. έ~ι (is η μεν ΦΗ ίση τοοϊς
υ̂σ» τετοογμΐνοοίς ΝΜ, ΕΔ* η μεν γοοξ ΝΜ =  ΗΑ ,̂

((*) V & Ε Δ = ;φ Δ ,  ( ν )  η HE η ύττεβοχη «υ ·
των. το α,ξοο ύπο ύύω τε τ  coy μενών ως ύπο μοόος, ^af
της ύπεξοχης οουτων πεξιεχόμενον οφογωνιον ίσον τω

< ' 
νπο

9 $

V )  κ « τ «  T, r K<CT;  Τ(

* Ντ ί  * ·  ( λ )  Κ «π ί τ «»  λ
W K"r« τό

Τ* · ’. ( * )  Κκτκ Τ**

(/*) K«r* *·$» mprtft.τ* «,



V7W riff υπεξοχηε των υπ οίυτων άποτεμνομενων
τηε όξ&ιαε πλευξάε.

Σ Τ ΝΕ ΠΕ Ι Λ Ι .
Λ'. Η* οξ&Ι* τηε ΪΙαξαβοληε πλευξά πξόε το ά&ξοϊ* 

σμα όυω όποιωνϋν Τετοίyμενών λόγον £%« , ον η 
υπεξοχη αυτών, πξόε την υπεξόχην των υπ αυτών 
άπομεμνομενων. Eitet γάξ ΜΔ. ΑΓ==ΦΗ; Η£< 
«V άξα Α Γ : ΦΗ : :  HE : ΜΔ. ( ξ )

Β'. At από των τυχόντων τηε Πάξαβοληε σημείων Τ, 
Ν αγόμενοι τ$ ΑΔ Δίαμέτξω παξοί^ηλοι ΤΤ, ΝΗ* 
xgj την ΦΕ τετάγμενην τεμνκσοη >ίάτα τα  Τ , Η 
σημεία , λόγον εχΰσ* σίξόε α\2λ>ίλαε , ον tec υπό 
των τμημάτων τηε ΦΕ πεξίεχόμενα όξ&ογωνΜ, β* 
ταν ε?>ν ωε Τ Τ : ΝΗ : :  ΦΎ.· ΤΕ: ΦΗ. HE, ft* 
ταγμένωε ^άξ καταχ&είσ*w άπο τ8  Τ τηε ΤΧ » 
fσετοίΐ τό μεν ΧΔ. ΑΓ,- ητοί ΤΤ. ΑΓ =  ΦΤ. ΤΕ* 
το όό ΜΔ. ΑΓ , είταν ΝΗ. ΑΓ =  ΦΗ; HE; at 
αξα ΤΤ. ΑΓ: ΝΗ. ΑΓ : :  ΦΤ. ΤΕ: ΦΗ. HE. (β) 
α/λ’ οόί ΤΤ. Α Γ : ΝΗ. Α Γ ::  ΤΤ : ΝΗ. ( π )  ωε 
αξα Τ Τ : Ν Η :: ΦΤ. ΤΕ · ΦΗ. HE.

Γ/. Τα υπό των τεταγμενών ΦΕ, £Ν άπολαμβανο· 
μένα τηε ΤΤ  μέξη, ΤΤ, ΤΚ βσ< πξόε άδηλοί ωε 
τά  υπό των τμημάτων ΦΤ, ΤΕ, £Κ, ΚΝ των τε· 
ταγμένων πεξίεχόμενα όξ$ογωνια, ητοί 1?<ν ωε ΤΤ: 
ΤΚ : : ΦΤ. ΤΕ : ζΚ, ΚΝ. τό μεν γάξ ΦΤ. ΤΕ== 
ΤΤ. ΑΓ, τό #  ζΚ. ΚΝ =  ΜΧ; ΑΓ =  ΤΚ, ΑΓ. άε 
αξα ΤΤ. ΑΓ : ΤΚ; ΑΓ ::  ΦΤ. ΤΕ : ζΚ. ΚΝ. ε*  & 
ωε ΤΤ. Α Γ : ΤΚ; Α Γ :: ΤΤ : ΤΚ. ( ξ )  άξα 
Τ Τ : ΤΚ :: ΦΤ. ΤΕ : £Κ. ΚΝ. (<f)

Δ.·

(/ ) ΚκΤΜ τό» IV. τ ϊ  V . ( · )  Κ«Τ«* την Μ. Τs I . ( * )  £ ***  
Την μ. τϊ r. (f ) K«r« τό» *»r< (» ) Κ«τ« τ»» *· w  w
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Δ\ Έα'ν από εκβληΒείσης τεταγμενης της ΨΤ ληφ- 
Bt; σημεία τα  Λ ,  Ζ, οά « V  αυτών τη Διαμότξω 
ΑΔ αγόμενος παξά/ληλοι ΛΝ , ΖΕ, ?φ/ τη Πα^«- 
βολη κατά τα  Ν , Ε σημεία συμπίπτασοη λόγον 
ε'χχσι πξός άνληλας, ον τα όξΒογωνια τα πεξί- 
εχόμενα ΰπο των απολαμβανόμενων υπό των πα· 
ξαΑηλων της εχβληΒείσης μεςων, των μεταξύ
αυτών %&} της Πχξαβολης τμημάτων, είταν ες'ιν 
ωε ί ΙΝ : ΖΕ : :  Ψί2. Λ Τ : ΨΖ. ΖΤ. επά γάξ τό μεν 
μν2=ΑΜ . ΑΓ, τό 8ε χ τ2 =  ΑΧ. ΑΓ, ( τ )  άξα τό 
ΜΝ2 —‘XT2 » ητο( τό χω2 — XT2 =  AM. Α Γ<—ΑΧ.

Α Γ ~ A M - ΑΧ. Α Γ= Χ Μ . ΑΓ:=ί1Ν . ΑΓ. επά 8ε το 

ψ α η τ -* ·χ τ 2= χ ΰ 2> (υ) χοινϊί άφαίξεΒ εντός τ$
XTa, εσετof τό ΨίΙ. ί1Τ =  ΧΩ.2 -  XT2, τό αξα 
ΨΧ1. ί ΐ τ — ΛΝ. ΑΓ. 8ιά τά  αυτά 8η 8&χΒησεταμ 
0τι το ΨΖ. ΖΤ=ΖΕ . ΑΓ. ως άςα UN. ΑΓ: ΖΕ. 
ΑΓ, «τ «ν  ως ί ΙΝ : ΖΕ : : ΨΛ. ΏΤ : ΨΖ. ΖΤ.

Ε*. Έάν <&· τ<ί τεταγμενη η ?Ν  εαβληΒ&σα τ^νη την 
φηΒεϊσαν ΖΕ , εσετ Of ολη η ΖΕ OT̂ cV το τμηΒεν 
μεξος ΙΕ > ως τό πςοαξημενον όξΒογωνιον ΨΖ. ΖΤ, 
’ττξ’οί το' £l. IN. το μεν γάξ ΨΖ. ΖΤ=ΖΕ. ΑΓ, το 
8ε ζΐ. ΙΝ=ΙΕ. ΑΓ. (φ )  ΖΕ. Α Γ : ΙΕ. ΑΓ,
ήτοι ως ΖΕ i ΙΕ :: ΨΖ. ΖΤ : ?Ι. IN.

Π Ρ Ο Τ Α Σ Ι Σ  Δ'. (%)

Αττΰ τ£ ίύ&άτΰς σημ&α της $ο&α<της Πλ* 
ξαβολης ευ&άαν α/κτομένην α,γαγβν*

Η
____ _ ___  ____ .

( r )  Kara τ#, β \  (  K «r *  τό» f . τ *  β .  ( φ )  Κατ* τή» 
*?ολ. t v » U , ( χ )  "Hr* i  Xy. if* iri « . β ι β Κ  ri*
ΑττιλλκΚ

*1



ΤΜΗΜΑ ΠΡΛΤΟΝΡ8
"Εςοο ττξωτον τό δοΒέν της Πχξαβολης ΦΑΕ ση- 

μ&ον η κοξυφη οόυτης Α. %. 5·
ΚΛΤΛΣΚΕΤΙΙ .

”Η%θω χπό ΤΗ όοΒέντος σημβίπ Α η ΑΓ τιχξοολ· 
ληλος 0710K&HV των τετχγμΐνων , οΓον τρ ΨΤ. λέγω , 
©τ< η Α Γ εκτο'ί της τομής πΙπτ&.

Δ Ε I S I Σ.
Εϊ 7aV ouvoiTov , τιπ ίτέτω  εντός , wV η ΑΒ. άτι ο 

ΤΗ σημ&Η οίξχ Β της Πχξχβολης η ΒΑ ηχΒη πχ- 
ξχ?λκλος μεν τοας τετχγμένοας, συμτιΙσιτΗσχ <5ε κχτχ 
Το της ΔιχμέτξΗ πέξχς Α. η χςχ ΑΒ τετχγμένη ές',ν 
«** την Διοίμετξον ΑΛ , (ψ ) μη &χοτομΗμένη υπ 
χυτής. 07ΐ£ξ εςΐν «δυνατόν. (<w) έκτος χ ξ χ  της ΠχξΧ -  

βόλης 7ϊΙπτ& η Α Γ, χοή *Φοίπτετοη χυτής κχτχ το 
Α  σημϋον.

Ά& λ  μη ε^ω η κοξυφη 
«Αο τ<, οίόν έ ί̂ το Μ. πίν.

το $0&ϊν σημείον, οόλ’ 
Δ', χ . 2.

ΚΑΤΑΣΚΕΥΗ.
Ά π ο  τη Μ τετχγμένως κχτηχΒω έτϊ\ την Διά με- 

Τξον η ΜΠ. χοή χ7ΐο της εκβλη$άσης ΔιχμέτξΗ έκ
τος της τομής είληφ^ω η Α Τ ~ Α Π .  χ&} χτιό τη Τ 
S7ti το Μ επεζεύχ^ω η ΤΜ. λέγω on η ΤΜ καθ’ εν 
μόνον σημείον τό Μ εφχ-ητετχ] της τομής. (* )

Έφχπτέ&ω γ χ ξ , β όυνχτόν  ̂ χοή κχτχ τό Δ , χοή 
αχ&είσης της όξ^ΐχς πλευξχς ΑΝ πχξχ/ληλχ τ% τε- 
τοογμένη ΜΠ , κ, της ΎττοόιευΒετΰο-ης ΡΖ , τετοί%Βα> 
χτιό τη Δ  η ΔΗ, χοή έκβεβλη&ω, ωσχυτως χοή η 
Μ Π , κ> σνμβχ?λχτωσχν τ% ''ϊτιο<ϊιευ§ετχσ% κχτχ τα

( 4 )  Κ * τ *  το'» t f .  igtvu ( μ)  E x r *  ξ '. ορισμ. ίη\<>*. (.°) 
ΨΦ ftigut Φ%ί χί. ♦« «. <8ι/5λ. τ ί  Α»«λλ<*>.
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φ xgj Ζ σψ&οο. Κ) άπο τδ Ζ εττ) το Τ επεζευχ&ω 
r, ΖΤ.

Δ Ε I 3  I Σ. '
‘Η ΠΤ Απλασ/α εςι τϊιε ΠΑ. ( α )  το τξίγωνον 

ΛξΜ ΖΠΤ ‘ίσον ες\ τω  'ποοξο&λληλο'γξάμμω ΡΠ. ( β )  
αφνξη&ω οίκο μίν τδ τξίγοόνΧ ΖΠΤ το τετξοίστλευ- 
ξον ΖΛΗΠ , αίσιο $ε τ3  ποοξα&νιλο'γξαίμμχ ΡΠ το ττα- 
ξοίΑηΚο ξ̂οι,μμαν ΠΦ, το μάζαν τ3 τετξοοστλευςα ΖΛΗΠ. 
λαπον olqct το AT Η Τξίγωνον μ&ζον λο/τ*δ τδ PH ttcc- 
ξοΐ)λ>ιλογς<χμμ8. ν&( h r «  oos μ π 2 : ΔΗ2 : :  ΠΤΜ τς ί- 
7οονον ι Η'ΓΔ τζΓ/οον. (y )  εςι Α  οος ΓΙΤΜ : ΗΤΛ : :  
ΠΤΖ : ΗΤΛ. κ, 7ά ξ ωε ΓΙΤΜ_: ΗΤΔ : :  π Ί 2 : ΗΤ2 , 

ομοίως ^  ω? ΠΤΖ : Η Τ Λ :  : ΐ ΐ τ 2 : ΗΤ2 . (<?) &ξ* κ> 

λIs μ π 2 : ΔΗ2 : :  ΠΤΖ: ΗΤΛ. (? ) α λ λ α  το  μ π 2 Α · 
πλοίσιον ον τδ ΡΠ , ( ζ )  Β λάσιόν  ??* κ, τδ /<τ8 οιυ- 
τω τ^ιγωνίί Π ΤΖ . οίξαο κ̂  το δ η 2 A tτλοίσιον τδ ΗΤΛ. 
α>λα το ΗΤΛ μνζον ΑίΑχκτα/ τδ ΓΗ. οίξα το ΔΗ2 
/χβι̂ ον τδ Αττλασ/« τδ ΡΗ. αλλα το αυτό δ η 2 ες* 
Αττλαδπον vgjf τδ ΡΗ. (>;) το' αυτό ά^α δΗ2 δ} /χ« -  
&ν Jtj 5Vov τω Αζτλατ/α τδ ΡΗ, cW^ αδύνατον, δκ 

η ΤΜ ?φοίπτετοη της τομής κατα' το Δ. Αα τα 
«υτα Aj i»%$jjV?T«/, οτ/ δΑ κατα άΥλο σημόίον  ̂ πλην 
τδ Μ ίφασίτετοη. tj ΤΜ όίςα εςίν tj ζητημένη.

Σ Τ Ν Ε Π Ε Ι Λ Ι .

A. EvTfy$fv ττολλα/ πξαχυπτΖσι τδ ?υ5~αν α πτό · 
αγ«ν αττο τ δ  ASt'vTcf τδ* Ιίαξοοβολης ση- 

μ&8 μΐSofia, επί yaq το ΜΠ2 Απλά «ον  ?svv, α ί
Η  2 $ ·

T’ c *«r«o·#. &7λ·»· (  β )  ’£* τδ» /♦*'. τ ί  *. iv X f,
' Υ Κ*"# τ*»* <y. τ ϊ r\ ( t ) K«ctw rrv moriv. («) K*w 

I. r« |. (£) Κκτκ τ?» *· ZvWjr. ΤΛ< (#) X*r* τ*»
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itfietKTctf, τ η ΠΤΖ ΤξίγωνΗ, Ίσον άςα ίς'ι τω όξ- 
ΒογωνΙω ΖΠ. ΠΤ. ως αξα ΖΠ : ΜΝ :: ΜΓΙ : ΠΤ. 
hkhv  έ&ν από τη όοΒέντος σημεΐπ Μ  τετχγμένη 
έπι την Διαμετςον ναταχΒη η Μ Π , ><#/ έκβλη· 
Βέϊσα συμπέση τη  ‘ΎττολευΒετΗση νατά το Ζ, έυ· 
ξεΒη ίέ τξίτη  ανάλογος της τ ε  ΖΓΙ, της μεταξύ 
της ΔιαμέτξΗ ») της ‘Τ ποίιευΒετπσης y της τε·
ταγμένης Μ Π , ληφΒη $έ η ΠΤ Ίση τη ευξεΒάση 
τξ ίτη  αναλογώ, Ηομ από τη 7' έπ\ το Μ έπιζευ· 
χΒη η ΤΜ ) αυτή εφαπτομένη h'i της Παξκβο* 
λης κατά το Μ.

Β'. *Καν από τη Μ άχΒη η MB παξχίληλος τη Δ/α- 
μΐτςω, το ΰπ αυτής έμπεξίλαμβανόμενον της ν.ατα 
κορυφήν εφαπτομένης μέξος , το ΑΒ , $1χα τμη- 
Βησετα/ υπό της εφαπτομένης ΜΤ ν.ατα τό Γ. έπε* 
γάς ως M il: ΓΑ : :  ΠΤ : ΛΤ, (6 ) k t £  η ΠΤ 
Απλασία της AT, ( ;  ) αμα η ΜΙ! , είτΗν η 
Α1> Απλασία της ΓΑ. η άςα ΑΙ — ΓΒ. εάν hv από 
τη δοΒέντος σημείπ Μ παξάΤληλος τη Διχμέτξω 
άχΒη* συμπίπτπσα τη κατα κοξυφην εφαπτομένη 
της Πχξαβολης, διχοτομηΒη £έ τό υπ αυτών άπο· 
λαμβανόμενον μέςος ΑΒ , από της &χοτομΙα£ 
Γ επ'ι τό $οΒέν σημείου Μ έπίζευχΒη η Γ Μ, άν· 
τη της Πχξχβολης έφά'φεταμ

ΐ\  ’£<*ν $έ η διάμετξος ΑΓΙ, '‘λξων η, ληφΒη $έ τη 
ΠΖ , (τΊτπν τω η μ Ισε* της ο ξΒΐας πλευςας ΑΝ * 
Ίση η ΠΤ , 3φ/ τη Τ  έπ\ τό Μ επιζευχΒη 
η ΎΜ , εσετ«/ η γωνία ΤΜΤ όξΒη. έπε* γάξ άε 
ΖΠ , ήτοι ΤΠ : Μ Π ::  M i l : Π Γ , ( λ) η h  ΜΠ

πξός

(#) Κχηΐ τη* ΤΜ t . (ι) Έ« Τη< ΧΜΤΜ9Κ, (χ) "Of* *1*
•fiXufi. m. Σν*ί*.
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πξό: 'ξδαε TV At  , (λ ) Οζ'ΰη αςα tj ΤΜΤ γω
νία. (μ ) έαν άξα από τ8 $ο&έντος σημείΰ Μ τε- 
χαγμένως καταχ$η έπ\ τον Κ ’ξονχ η ΜΠ , ληφ- 
By ίέ τω η μέσε* της οςΒίας πλευ°χς ίση ν ΠΤ, 
ηομ έπιζευχ&4σης τη? Τ λ { αχΒη από r5 Μ η 
ΜΤ πςός echoes rjr ΤΜ , everotj η ΜΤ έφαπτί* 
μένη τής τομής,

Σ Η Μ Ε I Ω Σ ! Σ.
Η’ μεν υπό TS σημεία τής επαφής Μ ^  τής εκ

βεβλημένη ς Διαμέτξΰ ΤΤ εμπεξιλαμβανομένί) Μ Τ,
Ε φ α π τ ο μ έ ν η  λέγετομ- ή & υπό της τεταγμένης ΜΠ 

jcj της Εφαπτομένης ΜΤ, τατέςιν η ΠΤ, Τ φ α π Τ Ο μ ε -  

VYf V ίέ από της επαφής Μ πξος όζ$ας τή  Εφαπτο

μένη ΜΤ, Kj υπό της Διαμέτξα AT πεςαταμένη ΜΤ , 
Κ ά & ετο ς ' ή $  ΠΤ η υπότε της τεταγμένης ΜΠ fcj 

της Haters ΤΜ πεςαταμενη , ‘Τ Τ ΓΡ κ Λ ^ Τ ^ , 

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α
Ουκ«ν tv Ναξαβολη η μέν Εφαπτομένη ΠΤ Τ- 

λασία ί?< της d ποτετμημένης Α Π , *η $έ ‘Τ ποκα&ε- 
Τος ΠΤ ίση τω η μισεί της οξείας πλευράς ΑΝ.
Δ. (ν) Ίων αυτών κείμενων, έαν ληφ$ή τι σημέίον 

έπι της τομής το Ε, (%, 3·) *) ΚΛΤύ6%Βωσιν έπ* 
την Διάμετξον ίυω faSetetf , χοή η μέν αυτών , η 
ΕΤ, πχξά/ληλος y τ$ ’Εφαπτομένη ΜΤ , η <$« 
ΕΗ, τη έπ) της κοςυφης Α εφαπτομένη ΑΒ, το γι
νόμενόν υ'ττ’ αυτών τξίγωνον ΕΗΤ ίσον ές) τω ΗΒ 
7*οίξ<*’&ηλογξάμμω, τω πεςιεχομένω υπότε της οοπε

Η 3 * W

(λ) Κμγμ τ„ οριτ̂ . ( μ ) Kara τήν β\ Σν,/*· τή( η. ** 
Γ· (») U μβ. If} TJ βιβΧ. ΤΜ >Λ«τ·Χλ«».
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της αφής κχτηχμίνης ΑΒ, :{&f της άπολχμβύνο· 
μένης AH , v7to της πχςχίλήλχ ΕΗ πςός τη >cc* 
ξυφν Α. ως yx$ τΐγων. Π ΤΜ : Τξίγοόν. ΗΤΕ :: 
ΠΜ2: ΗΕ2. ( £ )  Λ ’ ως πμ2: HE2 :: ΑΓΪ : ΑΗ. 
(ο) ngy ως ΑΠ : ΑΗ :: 1115 ; ΗΒ , ( π )  ως α'ξΧ 
ΠΤΜ : Η ΤΕ :: ΠΒ : ΗΒ. ( ? ) ctA * Το ΠΤΜ =  
Πΐί. (σ )  οΐξοο jtyf το ΗΤΕ — ΗΒ. Six τα' αυτού 
Sri $&χ§ηι·ετ<χι, ότι )&} το Φ Ν Τ := Ν β , Kffj r i  
ΧΛΑ =  ΑΒ.

Θ Ε ί ΐ  Ρ Η Μ Α. ( τ )

Εις τον μεταξύ τόπον της Ηαξαβολης, %μ) 
της κατα κορυφήν εφαπτομένης αυτής ευ· 
&άα χ παξεμπεσ&τομ*

’'Ε?» ϊΐχξχβολη , ης ΔιοόμεΤςος μεν η ΑΒ , οξΒΐα 
St πλευςχ, η ΑΖ. xcfif πτε&ω χυτής η ΓΑ ψ.χτχ 
το Α. Λε·γωη S, οτι εις Τον μετχζυ τόπον της άτί* 
τομενης ΑΓ, K&f της καμπύλης ΑΗ «υθ «α  8 πχξεμ· 
TreaetTotf. %. 4*

Ε* 7» ξ  Sjvxtov , πχςεμιτιπτετω , ως η ΑΔ.

Κ Α Τ Α Σ Κ Ε Τ Η .

ΕίληφΒω επ\ της ΑΔ τ"υ%όν σημetov Το Δ. οΐπό τ5 
Δ ΤεΤχγμίνως ΚχΤη%&ω επί την Διοόμετςόν ΑΒ η ΔΕ. 
Hof 7 eyovltoo ως δε2 ί ΕΑ2:: ΖΑ πξός την τετάξτην. 
μομ είληφ!$ω η ΘΑ ’ίση τη ίνςε^άση τετοίξΤη. x&j 
από τ3 Θ ηχΒω τη ΕΔ πχξοό/ληλος ΘΚ,

ΔΕΙ·

(0 &xtx tv* &  . * ϊ  e\ (θ ) K «r*i τ$ν Λ. («■) Ketrot *#» * ·  
f i  r  i (  f )  Kk-m tn* « . * ·  *· (<x) Ketri* tijo  /*«. W
( ί  J Mi|M Itl fifs λ/9*. rm ·*« βιβλϊ ts Άίΐλλ*·1* ,
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Δ Ε 13 I Σ.

Το ΔΕ2· ΕΑ2 ^ Η Ε 2·_ΕΑ2·_ _ (υ )  cifacc το η! 2 =  
ΖΑ. ΑΕ. (φ )  το οόβχ ΔΕ2 : εα2 ^  ΖΑ. Α Ε : εα2 . *<?# 

ως ΖΑ. ΑΕ : εα2: :  Ζ Α : ΕΑ. (% ) το αίςοο δε2 : 
ΕΑ2^ Ζ Α :  ΕΑ. ocA'ως δε2 : ΕΑ2: : ΖΑ : ΘΑ. (*φ) 
οίξω η ΖΑ: Θ Α Ν ^ Ζ Α :  ΕΑ. 8 <J»?Aot' ότι η Ε Α ^  
ΘΑ : επεί $ε ως ΔΕ2 : ΕΑ2: : ΖΑ · ΘΑ, (<») «j ως ΖΑ : 
ΘΑ: :  ΖΑ. ΘΑ: θ α2» ( λ ) <wV όίξχ δε2: εα2: :  ΖΑ. 
ΘΑ: θα2· ccfocc το' ΖΑ. ΘΑ =  ©λ2 . (/3) ά^οί «V 
ΔΕ2 : ΕΑ2::  θλ2 : θα2 · ( y )  «Α *  coi- ae2j _EA2 : : ice2: 
ΘΑ2 » {$) χξχ ως κ©2 : ΘΛ2 : :  θ α2 : ©Α2: το χ ξ »  
ΚΘ2 ~  θλ2 · Λ) η ΚΘ όίξχ )'ση τ% ΘΑ. οπές χτοπον. 
tK αςχ « ί  τον μετχζν τόπον της ΑΓ iuSoicw, ^  τη9 
ΑΗ κχμπυλ,ης ίτ ίς χ  έν$εΐχ πχξεμπεσ&τoq.

Π Ρ Ο Τ Α Σ Ι Σ  Ε'. ( ε)

Ε λ? ^αξαβοΚης έν&αα επιψαύχνα ο>υμ· 
πίπτη τη ϋιαμέτξ&, η Α® της αφής ττ&+ 
ξάϊϊχηλος αγόμενη τη δια,μέτξω επϊ ταντα 
της τομής, τάς αγομεν ας εν τη τομή *κ&- 
ξαΥ&ηΧχς τη εφαπτομένη $ίχοε τέμνει* εισΐ 
$ε ως tU άπ αυτών τετξάγωνα ττξος λΛ- 
ΚηΧα , χτως «/ άποτεμνόμενα] υπ αυτών 
απο της παξαλληλχ τη ΔιαμέΤξω πξθ£ 
τη άφη.

Η  4
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EV» Πχξχβολη, ης Αιχμετξος η ΑΔ , y&j βφβΜΤ· 
Tec9« της Τομής η ΤΜ , συμπίπτΰσχ τη ΑΛ κ «τ« 
ro Τ. <W <̂e τδ Μ στχξχΑηλος ηχΒω τη ΑΛ tj ΒΜΚ, 
Κ97 αλη'φ$ω επί της τομής τυχόντχ σημείχ τ χ  Ε , 
Α. i&j ηχ$ωσχν τη ΤΜ πχξχΑηλοι οά ΕΤΙΦ, ΑΡΧ, 
λεγω Λ', οτι μεν Ε Ι:= ΙΦ , η jg ΑΡ τη  ΡΧ. Β\ 
οτι ως Εΐ2 : ΑΡ2 : : ΜΙ .· ΜΡ. %. $.

ΚΑΤΑΣΚΒΧΗ,
AV o των Ε , Μ , φ ,  X σημείων κχτηχΒωσχν Τ?* 

τχγμενως επί την ΑΑ Αιχμετξον α/ ΨΕΗ , ΜΠ, ΦΝ, 
ΧΛ. ηχ$ω  <$ε *ί κ«τα κο̂ υφι̂ ν χπτομενη ΑΒ, 

Δ Ε Ι5 ΙΓ . ΤΟΤ Λ\
To ftev ΦΤΝ Τξίγωνον Ισον, εςί τω  πχξχΑηλογξοίμ- 

μω ΝΒ* το <ίε ΕΤΗ, Τω ΗΒ* αφηςη&ω οίπο μεν τ& 
ΦΤΝ το ΕΤΗ , «Vo <fe τδ ΝΒ το ΗΒ, το χξχ  τξχπε- 
ζιον ΗΕΦΝ ίσον τω  πχξχλληλογξοίμμω ΝΨ, xotvcv 
χφηξη&ω το ΝΗΕΙΖ Τξχπεζιον. δκδ̂  το ΖΙφ Τξί
γωνον. Ισον τω  ΕΙψ Τξίγωνω· εςι $ε ως ΖΙΦ : ΕΙΨ:: 
ΦΪ2 : ιέ2 . ( ζ )  το χξχ  φϊ2 =  ιέ2 , 1(0 ^7 ή Φ Ι=  
ΙΕ. Δ<« τ χ  χυ τχ  $η 8&χ&ησετοη , οτι ^ η ΑΡ=ΡΧ.

EWv <$ε >j Tjf εφ χπτομενη ΜΤ χχ$& σχ πχξχΑήλος 
ΕΦ (%- 5Ο συμπίπτη τη Αιχμετξω εντός της τομης% 
Κχτχ το Τ ,  <Κ»%$»ί<7«τοί/ πχλ,ιν η μεν ΕΙ— φ Ι, >» $ 
ΑΡ =  ΡΧ «τω* το τςίγωνον ΤφΝ Ίσον ε̂ Ι τω πχξχλ· 
ληλογξοόμμω ΝΒ. κοινον χφηξη<θω το Tfazrt^ov ΖΙΥΝ, 
Το χξχ τξίγωνον φΙΖ ίσον τ »  τξχπ.εζίω ΙΒΑΤ, βτ«ν 
τω ΙΨΗΤ-η ΗΒ, χ Α χ  το πχξχΑηΚογξχμμον ΗΒ Ίσον% 
τω  τξίγωνω ΕΤΗ. το ΧξΧ ΦΙΖ —  1ΨΗΤ -4- ΕΤΗ, 
«?τ#ν τω  ΕΙΨ τξιγωνω. χ Α ' ως ΦΙΖ : ΕΙΨ ; ·  ΦΙ2;
ει2, το χ.ξχ φϊ2= εΓ2  ̂ V3H ν Φ ϊ= Ε Ι · *V« $

το

(Ο *5’. r* r.
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το ΛΑΧ =  ΛΒ, κοινδ οοφοαςεΒέντος τδ Τξχπεζίχ ΛΑΡΚ, 
farcy το ΑΡΒ== ΚΡΧ^ d X  ως APB: ΚΡΧ:: αρ2: 
^ 2. το <*ξ<* λρ2— ρχ2 . Αβ ΑΡ=:ΡΧ.

Δ Ε Ι λ Ι Σ  T O T  Β'.

Των ΑΓΤ, ΒΓΜ Τξ»γοόνων cu μεν πξος rw Γ yoo- 
viou (%. 3 *) *>.) h *t > .(*f) *ί ^  τω A V<r>? τδ 
77̂ ci τω Β, (0) £?# ίί «λ δ ΑΓ =?ΜΒ. gV< yd( Ά MB — 
ΑΠ, η <5? Α Τ > 5 = Α Τ . (/) ίσον αίζα, το ΑΓ Τ τρίγωνον 
τω ΒΓΜ Τξίγωνω, (χ ) καν ον πξοσκά<Βω το Τξοοπίζιον 
ΑΓΜΡ. το οίξοο ΑΡΜΤ 7Γαξοο/λ.Υΐλ,όη/ξοομμον ’ίσον τω 
ΑΡΒ τξ(γωνω, ccfacc το ΑΡΒ =  ΚΡΧ , ως dtdiiKTCtf. 
Τ ο οίξοο ΑΡΜΤ =  ΚΡΧ. πξοσκα&ω π αλ/ν το'ίς c&. rz.s 
Tfiywcis ΑΓΤ, ΒΓΜ κοινον το Τξοοπεζοον ΑΓΛ'/Ν. 
δν το' ΤίΤξοίπΚευξον ΤΜΖΝ Verov τω 7io t ^ A r :',\:y^άμ* 
μω ΝΒ. οοΑχ το ΝΒ — ΝΦΥ, το οίξοο ΤΜ/.Ν rr~ 
ΝΦΎ. κοονον οοφιίξη&ω το τετξοοπλενςον ΎίΖΝ το 
οίξοο ποοξοο&ηλόγξοομμον Τ1ΜΤ ΙΖΦ. ως οίξοο ΑΡΜΤ : 
Τ ΙΜ Τ:: ΚΡΧ: ΙΖΦ. <*&* ως μεν ΑΡΜΤ: Τ ΙΜ Τ :: 
ΜΡ: Μ Ι, (λ ) ως & ΚΡΧ : ΙΖΦ : χΡ* ; £Ρ. (μ )  

κ$Η ως ΜΡ : ΜΙ :: χρ2 : φι2 . (ν) εςι $ε η μεν 
ΧΡ =  ΑΡ, jj ^  Φ Ι= Ε Ι.  (£ ) οοξοο οος ΜΡ: Μ Ι::  
ΑΡ2 : ΕΙ2 · ») «vosVoeAiv ει2 : λρ2 :: Μ Ι : ΜΡ.

Ε Τ Ν Ε Π Ε Ι Λ Ι .
Α. Δευτεξ^χ cc^x Διχμετξός ε^ν η ΜΖ, (ο )  «%- 

&&<τηε Της χ,%τ & χοξυφην οοπτομένης ΑΒ, eaerctf η 
Ύφ&πτομενη Bp (ϊίπλχσΐχ της οίποτετμημενης ΜΡ·

Η 5 i f f »

(?) Κ«<)Τβ< Τ,ν '^· r * Λ (Ρ )  K « r u  τ*ν χΑ . τ* cc, ( i )  K ara: τβ
?*Τ\ Τ’ :  (χ ) Kara ιην mf\ τχ «. (λ )  Κλτκ την

\ V * ( Λ*)  Κχτ* Τ)>ν <£’. τ ί  «·’. ( ν )  Κ « - «  τχν ί·
ι *’ I*/ Κβτ« τ* *ί. τ?ϊ Λξ*καμ. η&9Τ. ( « )  Κ*τ*<

τ#> ·Ρΐα.ι·£·<τμ.
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επε'ι γάρ η ΠΑ =  ΑΤ. (π )  εν η μεν ΠΑ=τΜΒ, 
η H ΑΤ=Μ Ρ. (?) άςα £  η MB =  ΜΡ. Αο η ΒΡ 
Απλασία της ΜΡ

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α
E’vrfj^fv άλλη πξόασι μεθο$οε τα εφαπτομένη* 

uy&v α τιο τα ίοθεντos της ΙΙαραβολης σημεία, οίον 
τα  Μ. ηχθω γάρ οίπο τα  Μ η Δευτεραία Διάμετρος 
ΒΜ2 ry κατά κορυφήν εφαπτομένη συμπίπτασα κατά 
το Β. Λ, ληφθάσης της ΜΡ ίσης τη MB , από της κο
ρυφής Α επί το ¥* επεζευχθω η ΑΡ. εςα) $η αν η από 
τα  Μ τη ΡΑ αγόμενη παξοίλληλος ΜΤ εφαπτομένη 
της ΐίχραβολης κατά γο Μ.
Β'. Ε'υρεθάσης της οξείας πλευράς X της Δευτεςαί- 

ας Διαμίτρα ΜΖ , άταν της τρίτης άνχλόγα της 
άποτετμημενης Μ Ι, acfp της τεταγμενης ΙΕ, (σ) 
εσεται το από τχάσης τεταγμενης τετράγωνον, οί- 
ον το ά7ΐο της ΡΑ ίσον τω όρθογώνίω τω υπό της 
άποτεμνομενης ύπ* αυτής ΜΡ x&j της όρθιας πλευ
ράς X περιεχόμενα, επά γάρ ως Μ Ι: ΙΕ :: ΙΕ: 
X. άρα το ΜΙ. Χ =  ΙΕ2. (  τ  )  εν  $ε ως ΜΙί 
ΜΡ: :  Τε2 - ΡΑ2 , (ν )  Αο' άς Μ Ι: ΜΡ: :  ΜΙ. 
X : pa2, το άρα ΜΙ. ρλ2 =  ΜΡ. Ml. X. a&t των 
ίσων Α « της ΜΙ ίιοαρεθεντων, έσεται το ρλ2 :==-  
ΜΡ. X. (<p).

Γ*. Κ«/ το ορθογώνιον $ε το υπο τα αθροίσματος 
όποιωναν τεταγμενών χοή της υπέροχης αυτών πε
ριεχόμενο* ίσον ό&χθησετοη τω ορθογώνιο» τω υπο

της

(*} Κ*τ* τ· ηβηιχ. ΤίίξκΓ. (f) K«r« τη» λί1 * τη «. (β) !*
το» χχ. όξισμ- (τ) Κ,χτ» τη» it τη τ . (ν) Κχτχ το β -/**(· 
tws *ξοχ«μ» Tf*r. ( ^ ) Η* · »f®r. irl τη ή β·βλ. ** 
Απιλ\ι**.



ΠΕΡΙ  Π Α Ρ Α Β Ο Λ Η Σ . 1 7̂

rrjs ύπεξοχίU των uV κυτών κποτεμνομενων ^ ty\S 
'ξΒίκΐ πεξίεχομένω.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α .

Ρ%«  kqk ‘λ  η Δευτεςσίκ τη£ Τ\κςκβ>ο}.γ,ε Δικμε- 
τξα  τκ  τν\ε πξωτης x&f κξχτ/.ns ιόιωμκτα.

Π Ρ Ο Τ Α Σ 1 Σ ς\*

Τ£άν ληφ&η μέξος τα ’'λζονος της ΤΤ αξα βο
λής προς τη κοξυφη ίσον τεταξτημοξίφ της 
οξ&ίας αυτής πλευξάς, άγβτάσα ίε εφαπ
τομένη της τομής τφ"Δζονι συμβα'λ^η, το 
τετραπλάσιον τα άπ αυτής ^  τα πέξατος 
τα πξο&ξημένχ μέξας απολαμβανόμενα 
τμήματος τα  ’'Αζονος ίσον εςομ τη οξ&ία 
πλευξμ, της Δεντεξοάας ΔιαμέτξΧ,

Ε̂Γώ» ΤΙκξοιβολη )ί AM, ns ’'Αζων μεν η ΤΚ, εφκπ 
Τομενη <5* jj ΜΤ , Δευτεξκίκ $β ΔιχμεΤξο: n ΜΡ. 
αληφΒω η ΑΦ ίση τετοίξτνμοξίω ty[S οξ&ίκϊ ττλεν- 
ξχε. Λίγ», οτι το τετξκπλχσιον τ%£ ΦΤ 'ίσον !<?* τ$ 
*ξΒι<% πλευξίύ τηε Δευτεξοάκί Δικμετςα ΜΡ. 7tiv. Ε.
*· ι.

Κ Α Τ Α Σ Κ Ε Υ Η .
 ̂ 1J ^

Η%£ω η χατκ χοξυψην εφχπτομίνη Α Γ , cent 
μ'ν τδ Α τετύτγμενωε ν.κτήχΒω ετιί την ΜΡ, *) ΑΡ, 
*Vo ίέ τ *  μ  ετί) την ΤΚ η ΜΠ, m  επεζεΰχΒν 
·? ΦΓ.

ΔΕΙ-
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Δ Ε 1 3  I Σ.

Η* ΤΠ Απλασία h i  της ΑΠ, ( χ )  βτβν π iff AT* 
dfo' ως T il :  Τ Α : :  TM : ΤΓ. ωσαύτως ως ΤΠ: 
Τ Α : :  Π Μ :: ΑΓ. (ψ^ αςα η μεν TM Απλασία τ  ije 
ΤΓ, η 3ε ΓΙΜ της ΑΓ. το πΐνί2 τ ετξονπλασιον τ|
Λι'2. εττΛ 3ε »; ΑΦ τεταςτημόξάν h i της οξείας τςλευξοίς, 
(ω Ν· η λ ρ »  4Α Φ  i<r;f τη ος$ΐο6 πλευξα. h i  ίε  το  π Μ2 —  

A ll. 4ΑΦ. (α )  το οίξοί ΠΜ2 τετξαπΚασιόν h i  τΰ  ΑΠ. 
ΑΦ, «rev τ5 AT. ΑΦ. το λ ντο π Μ2 τετξαπλχσιον 
&£<*κτοη '4&{ τη ΛΓ2 . το «.;><* ΑΓ2 —  ΤΑ. ΑΦ. «V» 
31 ?<£/ ο(/ 7ΐξος τω  Α γωνία* οξ$χ}. (β )  η α,*» ΤΓΦ 
γωνία οξ^η. (γ ) ως αΐζα AT : ΤΓ · :  ΤΓ·* ΤΦ. (3 )  
το αςα τ τ 2 == AT. ΤΦ, ( ε )  fa  3ε η A T  =r ΜΡ, 
( £ )  το  αξ>οο Τ Γ 2 =  ΜΡ. ΤΦ. οολλ» τ© Τ Μ 2 τετςα- 
πλάσιον τη Τ Γ 2 . το ΤΜ 2 τετραπλάσιον / τ« 
ΜΡ. ΤΦ, etTSv το ΤΜ 2 =  ΜΡ. *ΤΦ· ccfo.cc η ΤΜ =  
ΑΡ. ( , )  το  άξα ΑΡ2 =  ΜΡ. 4ΤΦ. επά 3ν η μεν ΑΡ 
Τεταγμίνωε κατήχΒη επί την ΜΡ , η 3ε ΜΡ *ί άπο* 
Τετμημένη h iv , η άξΛ 4ΤΦ ίση h i  τη οξ&Μ Ttjt 
Αευτεξοάας ΔιχμέτξΧ ΜΡ. (δ),

ΣΤΝΕΠΕΙ ΛΙ .
Λ . Koe/ το τετςχπλχσιον της duo τ 8 Φ επί το Μ 

επιζευχ&είσης ευθείας ΦΜ ίσον εσετα} τη οξ&ι% 
πλευξ» της Δευτεξοάας Διαμετζϋ ΜΡ. επά γ&ξ 
των τξιγωνων ΜΦΓ, Τ Φ Γ  , η μεν ΓΜ =  Γ Τ ,  #

3ε

(χ ) K*r« το Π·ςισ. το μfrx τν» α . (<£) Κ*τ« τν» Τ. ** r
(**) Ε ί  Κκγ«  τν» 0 .  ( /3 ) Κβτ* το» #. ·(**?'·

τν » ί .  π for. (y ) Κ« r« τν» β · Σν ιί* . rtfy μ ιτ*  τν» *· 
τ ϊ  Τ . ( ί )  Κατά τ»;» u. Σ -Jvrx rt}s *. τ ·  * , ( » )  Κ*τ<* τ **
«τ . Τ* S', (g )  K «r « τν» λ ί\  τ ί  « .  (v ) Kuril τν» «ντν» (?) 

*** t€* X'jvir. rtf t



ΠΕΡΙ  Π Α Ρ Α Β Ο Λ Η Σ , lop
<|f ΓΦ κάνη, εςι Η&{ γωνία ν ΦΓΜ =  ΦΓΤ* 
( t )  ίκα τίξ » γΛξ 6ξ$η· άςα x&f η ΦΜ “  ΦΤ' (κ) 

ή 4$Τ ίση τη της ΜΡ οξΒίοο. άξΧ η 4Φλί 
ίση τη άυτη όξ$ία σιλευξα.

Β'. £’«ν έκτος της Παξαβολης σΐξος τη κοξνφη A  
ληφΒη μεξος τδ  Κ’ξονος, το ΑΒ ίσον τη ΑΦ , 
άχΒη $ε οίσιο τδ  Β τη τεταγμένη ΜΠ τταςαΧ- 
Χηλός η ΒΔ , συμτι'αιΤΗσα τη εκβΧη&είση Δεύτε- 
ξαίοο Διοοτέτξω κοοτά το Δ , ε'σεται το της ΔΜ τε- 
Τξασιλάσιον 'ίσον τη ofilcc τιΧευξχ της ΜΡ. ίσιε* 
•γοίξ ν ΤΦ ~  ΤΑ -+- ΑΦ, εςι $ε η μεν ΤΑ ~  ΑΙΤ, 
(λ ) η Λ' ΑΦ“ ΑΒ, ( μ ) η άξα Τ Φ ξξτ ΑΠ-f-A B= :  
BIT ~  ΔΜ. tr; Λ η 4 ΤΦ ίση τη οξ&ίοο της ΜΡ, 
χςα η 4 ΒΠ, η η 4 ΔΜ ιση τη  οουτη οξάιοο 
πλευρά.

Γ'. Κοί} η ΦΜ ίση ε?ί τη. ΒΤΤ. ε7ΐεί γάξ η ΦΜ =  
ΦΤ , (ν) η ίε ΦΤ=τΒΠ , ( ξ )  άγα ^ η Φ Μ =  
ΒΠί Λα τα' αυτά ίη ί&χ&ησετοη , οτι Hj οο/λη ο- 
σιαωδν η άτιο τδ  Φ ε7ΐ) το τυ%ον της τομής ση- 
μείον επιζευχ&ιΖσού Φμ ίση τη  Βπ  , τη μετα
ξύ τδ  σημβίχ Β χοή της άπο τδ  μ άχΒείσης τε- 
ταγμενης επί τον "Αξονα ΤΚ.

Δ . Ε’κ τ&τχ <ίί)Χον , οτι ίο&άσης της ος&ίας 7τΧευ- 
ξΰς m -t ποξίσχ&at συνεχή σημεία , Λ’ ών γξαφη- 
coTttj η Τΐχξαβολη. εκν.εί&ω γάξ τ ις  ευ&άα, η 
ΤΚ , ηομ άχήφ$ω άτι άυτης εχχτεξα των ΑΦ, 
Ab ιση τετσξτημοξίω της ίο&είσης οξείας σιΧευξχς' 
απο Λ της φκ τυχόντα συνεχή σημεία τα  Π, 7ty

... __________  *£Η

()cTj>* τ»» i i f  TJf xcattttp. λ for. (κ) Κ*τ« τι*» $. ra « .
CTfoc ri n;f„. ri tutru ri* f .  (μ ) E* **«>. (?) K«- 

T* Tlyv πί*λ. μλ Σονΐπ. ( f )  Kurtt Tfl'x trfth. ΣμΙ*.



I ΙΟ Τ Μ Η Μ Α  Π Ρ Ω Τ Ο Ν

ΐΐ.ά 'λχ  εφεζης. ϊμ ηχΒω η μεν ΦΜ =  ΒΠ , η Λ 
Φ;α —r >̂7ΐ , c{£cf εφεξής ccAoy ομοίως. esotf Λ} «ν 
τλ  σημί χ  Μ* μ ετί: της τομής. ωσαύτως αλ· 
λ»ν σ5.·»ν'ν»ν ίνξε^εντων σημείων, γζαφήσετοη η.ΙΙα* 
ξ>α;3:λή.

Ε\ Γ ξαφησεΤΜ <5? τη Ηαξχβολη κομ Λα' Καν eves’ ^  
Γνκ^ίΛνί τη* οξΒΙχς αυτής ττλευςας οο&είσης. t ’s'» 
yaf Καναν ο ΛΖ, (%. 2.) ηυΚαν.πμένος μ'ν επι τ »  
τα  Β , Ε , τα <)ε επιτίεοω, εν α Λ* t>jv Π«- 
ςαβολην γ̂ -α'ψα/ ε τη ριγμένος, x&j 7τςος cficcs τψ · 
νων ευίΚΤαν τ?;ν ΒΡ , rev fi£cvcc της γςαφΒ’ασίμε· 
νης εμφχίνΗσαν Παξαβόλης. Ητω ίε «σ>ι%3·ω ε/V Τί?ν 
Tf? Κανονον ΔΖ a jKuv.cc το σιίξας ΖΕ τ£ ΖΕΓ Γveo- 
μονος , ω~ε εφη°μοσμ·νον μενοντα τη ανλαν.ί, ε£«· 
vet/ φε*ε&Χ{ έττί τα Ζ ?($£/ ειΚηφ$ω εχατέξα
μεν των ΑΦ, AC /’σε; τεταξτημοξίω της ίοΒείσης 
οξΒΐχς ττΚουζχς, τη Λε ΒΡ , ^ ν̂ /χα re ΦΜΓ /csy 
τω ΤΗ Γ νωμενος μηκ& ΕΓ. :\oy το μεν των ττεζ*· 
των τη νήματος τω τ  Η Γ νωμονος πέξχτ» Γ ττερ 
$ε$έ&ω , το (5ε , hit το Φ ΗηξίχΒω. τω Γwy.cn 
$ε ΖΕΓ εγγύτατα της ΒΡ ςαΒέντι ήλος ο ΗΜ cup 
σΐχςεντεΒεις Ητω συμφεξΐ&$ω παξαλΧν,Κως τ? ΒΡ 
φεξομένω hfi τα  Ζ μεςη, ωςε το μεν τη νήματα 
μεξος ΦΜ , το εκ τη Γ νωμονος εκχωζιζόμενον , »> 
τ εταμενον Λατταντον διαμεναν, το $ε λο/ττον, το ΜΓ» 
τω  Γνωμονι εφηξμοσμενον. λέγω Λί , οτ< τη TO/sedf 
φοξα Παξαβολην κχταγξαψε* ο ήλος Η Μ, την ΑΜ% 
ης κοξυφη το Α σημειον, ”Α£ων Λ η ΒΡ. κατιΐΧ* 
Βωσαν γχξ τεταγμενως α’ττο των Μ κ̂  Γ σήμα®* 
cm ΜΠ, ΨΓΡ. ?φ/ επεί το νήμα ΦΜΓ =  ΒΡ, ί’< 
Λ το ΜΓ=ΠΡ* Kcr/τον <χξα το Φ Μ ^
ΠΒ. ΗΚΗν το σημειον Μ tv ΪΙαςχβοΚη ίίτίν, W *

W*



ΠΕΡΙ ΠΑΡΑΒΟΛΗΣ. I I I

χοξυφη Α, ΐί)’’Α%ων η ΒΡ. ( ο )  <W τ «  αυτα ^
$tt%$WST0tj , ΟΤΙ 7φ/ TOC λθΐ71Χ CYlfXtoCC Ttis Α Μ Ψ  

γξαμμης, Π*£«/3ίλ>7ί· «VI σημεία. η »ξ »  ΑΜΨ 
n#fa/3jAii %, ΐ.

Σ Η Μ Ε I Ω Σ I Γ.

Το μεν σψ£ον Φ, (%. ι . )  Έ$ν<*ι/, η’Ο μφ α -
λον  της Παραβολής κχλέίν βοΏασ;, r;Vcs·  ̂ χάξίν* 
χχτωτίζω εϊξήσετα^ την <$t ΦΜ, την duo της ‘Εςΐαε 

ϊπ) το τυχόν της τομής σημ&ον *7πζευχ$οΐσο6ν1 Kf*
κΚ ίμένψ " την <$£ ΒΔ , την αίτιο τ5 Β τα*ς τ εταγ- 
μίνοας άχΆ&σαν παςά&ηλον, τοίς ΜΔ , μ$ , τοίς 

\τα.ς τοας ΠΒ , wB 7ϊεξ06τ2(ταν, ItL u S ’ftCtV Μ έΤ ί-  

ωξΐ<τμχ.

Π Ρ Ο Τ Α Σ I Σ 2\

απο Εςίας Παξαβολής h ύ  το της ε
παφής (τημβον ετνιζευγ&ή ευ&εία, %cy α/πο 
τ * α υ τ ί σημεία άχ&ή η Δευτεξοάα Δ ιά -  
μζτξος, cu ύπ αυτών ηομ τής εφαπτομένης 
'κ^εγομενοη γωνίας ί'σομ afhJjKoag έ'σοντεμ.

Ε?&) Ηχςοαβολη , ης Ές7« μεν, το Φ’ Έφαπτο- 
η ΜΤ* Δευτεξοάα $ε Διχμετξος·» η ΜΡ,

Ε7Γ<χφη , τβ Μ. «) οθ7ΐο τ5  Φ επι το Μ επεζενχ&ω 
71 Αεγ» ,  or; η γωνία ΦΜΤ ίση ε?; r? ΡΜΨ.

ΔΕΙ*

(·) Κ«ηί τ«» mft\. y\



I 1 2 ΤΜΗΜΑ ΠΡΏΤΟΝ.

Δ Ε 1 5  I Σ .

Έττ« η ΦΜ— ΦΤ, ( π )  Κ] γωνία α ς » η ΦΜ Τ~ 
ΦΤΜ* ( ς )  άΑ ’ η ΦΤΜ —  ΡΜΨ. ( σ )  α ς » η 
Φ Μ Τ=ΡΜ Ψ .

2ΤΝΕΠΕΙΑ1.
Λ'. Έάν ευΒεία* ττ,ες , at Η11 , ΔΜ, (% . 3·) 

το κυςτον τη* ΓΙαςχβολης Ητω τίςοσπΙπτωσιν, 
ίχβληΒείσας κατά την ‘Ε̂ .’αν φ συμβαΑ&ν' απο 
Se των της τττάσεως σημείων Π, Μ εφα^τόμενα/ 
μίν της Παςαβολης άχΒωσιν at 1ΠΤ, ΥΜΤ> 7Χ«· 
ςά/ληλα Si τω * Αξονι ΑΓ αΐ ΖΠΨ, ΛΜΡ, εσοντ,α/ 
cu υ7Το των σίςοσχατττΗσων i/ctf των ’Εφαπτομενων 
7*εςιεχόμενα/ γωνία/ ίσα/ Tati tv7io των παςαλλη* 
λων τ/α/ των Ιφατιτομενων , ϊΐτΰν η μεν ΗΠί τη 
ΖΠΤ, »f Si ΔΜΤ τη ΛΜΤ. η μεν γάς γωνία Φ Π Ί^  
ΨΠΙ, ( r )  ??< Si η μεν Φ Π Τ=Η Π Ι, η Si ΨΓΙ 1±Ζ 
ΖΠΤ. (υ) άςα Κ) η ΗΠΙ=ΖΠΤ. Stά too αυτά Stf 
yofj η ΔΜΤ —  ΛΜΤ.

Β / Έ ά ν  άτΐο riff Έ ς ία ς  Φ  ( % . 4·) Τεταγμενως iffl 
τον “Αξονα ΓΔ άναχΒη V ΦΜ, ά  άπο τ η  Μ άπτο* 
μενη άχΒη »j ΖΜΤ, Τ3 μ 'ν  κατά κοςυφην εφαπ
τομένη κατά το Β, τω Si “Αξονι κατά το Τ  συμ· 
β ά ?λ ϋσ α  , εσετα/ ί} μεν ΦΜ ίση τη  ΑΝ, τη η μι* 
σεία της οξείας τίλευξάς AT* η Si ΑΒ, τ εταςτη* 
μοςίω τηε αυτής' α* Si ΤΑ  , ΑΒ, Αφ ίσα/ ά/λη- 
λοας. έπά γ ά ς  η ΤΦ StTtKaaia της  ΑΦ , (φ^ *1 
Si ΑΦ ίση τεταςτημοςίω της οςΒίας πλευςάς Α Τ»
(% ) η*ξοο ΤΦζ=ΑΝ. άΑ* η Τ Φ = Φ Μ , (ψ) «V

(* )  *Ε* rijs α. Σνακ. rtjs r , StjXov, (g) Kecr« tj}>> i. «  *· 
( σ )  Kara r#r x$\ rk (t. ( r ) K«r* rtf* ngtxap. *t*f‘ 
(<0 K « r *  την i i .  r e  *. (@ ) K * 7 *  το ϊΐό ξισ . το μ ττ»

J · (jx) Kar* rn* s·, (<J<) K*r* r** «. S»ri«r, rwe € ·
\



»j ΦΜ <ο·» τη της ©filets AT ημισεία AN. 
ted  $  as Τ Φ : ΤΑ ::  ΦΜ: AB, ( « )  κ> *»* ΦΤ 
Απλασία της Τ Α , ά'ξχ η ΦΜ της AB. η αξα 
AB τετχξτνμόξίον της οξ&ας AT. cu δέ Τ Δ , AB, 
ΑΦ foot} d/ληλαις.

x\ Έ«ν ατιο της ‘Εςΐχς φ  ted  το Τυχόν rye Τϊα» 
ξαβολης σημέίον Π έπιζευχΒη η φΠ , «7TO δέ ΤΧ 
II τεταγμένως te\ τον 5 Α£?»·<* ν.αταχΒη rj ΖΙ7Δ , 
τη Εφαπτομένη συμβχ)λασχ κχτχ to Ζ, έσετοα η 
Κεκλιμένη ΦΠ ιση τη  ΖΠΔ. ε~ι γ χ ξ  ως 7 Φ ·  ΦΜ : :  

ΤΔ : ΔΖ. (α) oi/λ'η ΤΦ^ττφΜ , αξα κ, η Τ Δ =  
ΔΖ. ά λ ' η ΤΔ =  ΦΠ , (β ) αξα η ΦΠ— ΔΖ.

Δ'. "Ενεΐιν αξα, δο^είσης της οξ$1χς πλευξχς, συνε
χή ποξίσχ&χ] σημεία, δί ών η Πχξχβολη γξαφν- 
σετομ. συνεΐάτω γάξ τξΐγωνον ισοσκελές τε κ̂ ο ξ υ 
γώνιον το ΤΦΜ ισχς εχον τχ ς  σι εξ) την οξ$ην γω
νίαν πλευξχς ΤΦ, ΦΜ ά&ηλχις, κ, έκατέξχν Τσην 
τω η μισεί της δο$είσης οξείας πλευξας. κ̂  έχβλη- 
Βασων κατά το συνεχές των Τφ , ΤΜ, %ομ α χ - 
Βεισων απο ληφΒέντων σημείων των Δ, δ, κ̂  α/λων 
εφεξής, των ΔΖ, δ ζ , εφεξής αΑων παξΧ&,ηλων 
τη ΦΜ, απο τΰ  Φ εφηξμό&ασαν iv&eiot/ cu ΦΠ, 
Φττ ίσα/ rows' ΔΖ, δζ. δηλον αςα οτι τα  Π, στ, ση
μεία της ΪΙαξχβολης ετ 'ν , ης χοξυφη μεν το A , 
το μέσον της φΤ, Έ τΐα  δε το Φ, έφασττομένη δε 
η ΤΜ, χομ οξ$ΐα πλευξα το διπλάσιον οστοτέξας 
των ΤΦ, φΜ.

ΠΕΡΙ ΠΑΡΑΒΟΛΗΣ. Χι 3

κχΰετος x%$y τη  εφαπτομένη ΖΜΟ, η ΜΤ, τω
Θ της

00 κ«τ« Tf, r . , 
y. Σν,,'*. τ$, r*

(u) K ^ r* rtjv Μντήν. {fi) K mtm r j r



ΤΜΗΜΑ ΠΡΛΤΟΝ

της Παξαβολτς ’A %ovt συμπίτΰσα κατά το Τ, από 
is τέ  Τ  τη Κεκλιμένη ΦΜ χά&ετος η Τ Ε , το 
»7 ί αυτής HSH της επαφής απολαμβανόμενον της 
Κεκλιμένης μέςος το ΜΕ ίσον ha/ τω της οξείας 
πλευξας ημίσεί. ηχ$ω γοός από τ§  Μ η Μ£ τω 
"Λ I  ονι AT παξάίληλος. %&} έπά η γωνία ?Μ Ζ= 
ΦΜΔ , ( 7 )  έ?ι i s  v&j ολη η ΤΜΖ ίση ολη τη 
ΤΜΔ’ (£} έκατέξα γοός οξ&η' λοιπ*j άξα η TMC
ΐση λοιπή τη ΤΜΕ. h i is η TM f =  ΜΤΚ, (?) 
αξα κ-, η ΤΜΕξ^ΜΤΚ. h i is των τξίγωνων ΕΜΤ» 
KMT 4) γωνία η ΤΕΜ=ΤΚΜ* ( ζ )  έκατέξα γαξ 
όξ$η' x&j η ΤΜ πλευξοό κοινή, αξα *> η ΕΜ =  
ΚΤ. Ο ) α Χ  η ΚΤ ‘Τ ποχάδετος Ισα, ίση h i τω 
της όξΒίας πλευξας η μισεί, ( $ )  χοή η ΕΜ αξΛ 
ίση τω της οξείας πλευξας ημίσέί.

E’ocv cc7so ίυω τυχόντων της Παραβολής σημείων* 
των Π , Μ έπιζευχ&ώσt μεν έπ\ την ‘Ε<?/οβν Φ ct* 
ΠΦ, ΜΦ, οίχ^ωσι is εφαπτόμενοη οή ΠΤΓ, ΜΓΟ* 
τω  μεν Κ'ζονι κατα τα  Τ  X&f Ο σημεία, «λλη* 
λχας i s  κατά το Γ συμβάίλχσοη , εσεΐοη η υπό των 
έπιζευχ&&σων πεξιεχομενη γωνία ΠΦΜ Απλασία τηε 
υπό των εφαπτομένωϊ πεξιεχομένης ΠΓΜ. *πε* γ<*ξ 
η ΠΦ ~  ΦΤ. (/) χ&ί γωνία αξα ή ΦΠΤ =  ΦΤΠ. 
(») η γωνία ΠΦΤ =  ΦΠΤ -4 - ΦΤΠ. (λ) η »ξΛ 
ΠΦΤ Απλασία της ΦΤΠ, βτ»ν της ΟΤΓ. (μ ) %κ* 
τα  άυτα itj ietx&farra/ 3<&j η ΜΦΤ ίιπλασι»

. τηε
__________________*________ ■ - - -·____ ______ .____· 1 t · —«**

( y )  Κμτ*  τ » »  ( ί )  Έ £  J*»S . ( · )  Κμτκ  r i v  *3r. ι ·  * ·
( <?) Ε$ ν««5· ( , )  K*r« τί* %t. τ* *· ($ )  Κ*** *f
ΤΙ* fir. r i jurr* T«r λ  (  i )  K«r* »»» <1, Zv»/«r. *1* .?*
(* ) K*r« riv i. re * .  (λ) K*r« f|i λβ*« r i  #, (̂ *) ®*ϊ· % * # *·· #<r« rijr μ. t« \«c.
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rH? ΤΟΓ. οu οΙζΜ ΠΦΤ-η ΜΦΤ, αταν η ΠΦΜ Λ- 
vtow b  rijf ΟΤΓ-ί-ΤΟΓ. ccA'tj ΟΤΓ-η ΤΟΓ =  
ΠΓΜ. (ν) rj οίξΜ ΠΦΜ λπΚχσίού ttjs ΠΓΜ.

Ζ\ Ε’αν Λ'· λ λτγο E‘<>/ai Φ τ/ί- tv$not
η ΨΜ τ? ΤΙαςαβολνΐ kxtcc τα  ψ, Μ σΐ)μ£α σνμ· 
βά^ϋσα , άτχο <$V των Ψ Μ εφαπτομένη οί%§ω- 
αν «} ΨΔ , ΜΔ , κατα το Δ συμπίπταση, ί  νττ* 
«υτών offξΐεχομίνη γωνία ΨΔΜ c(Stj εςη. λ/ γάζ 
ΨΦΤ, ΜΦΤ &πλασΙη τ»?ί ΨΔΜ» (£ ) ίσα/ etc) 
$υσ)ν οζ$χ*$. (ο)

Η'. Η* civrq ΨΜ εαν παξα&ηλοϊ 5 τ% ΛΧ τ »  κ *τ« 
το Λ τ?ί Π«£Λ/3ολ>?ί· εφαπτομένη, (%· 2.) 7σ# f « -  
τλ/ Τ5 οξ5!ο6 πλευξα τη? Δευτεξωαε Διαμετξΰ 
ΔΑΓ. *y«£ >; ΨΝ =  ΝΜ, ( ττ ) »? <̂έ γωνία 
ΨΔΜ ofdq , ($>) ο αςα κεντςω μεν τω  Ν, itec^v· 
μάτι οποτέξα των ΝΨ, ΝΜ γςαφομενοί κυκ· 
λο: λα τδ Δ '/?£«. (σ) η  αξοο ΨΝ , ΝΔ, Ν Μ » 
footj oi7h.YiKeus είσίν. ccA’ η ΝΔ 'Ύφαπτομενη 8<τα , 
0<7ΓλΛσ/Λ τηε Α^ποτετμημίννι: ΛΝ. ( τ )  αςα η 
ψΜ Απλασία &<τα τ vjc ΝΔ , τετξατγΑλτ/λ εςι Ttji 
ΛΝ. otAcc τ ζ  ΛΝ 3σν if ΦΧ. (υ) >? *?* Τί* 
Τξαπλχσία τηε ΦΧ , etT8v ϊση τ ί  οξ$ιαο πλευξ» 
Trjff Δευτεζαίας Δ(αμίτξ8  ΔΛΓ. (φ )

Θ. Των αυτών καμίνων, η οίπο τδ Φ μ?* Τ ο Δ  ε7ίι· 
ζενχ§&(το6 φΔ , 7ίξΰ£ c f ic ts  έ^ι τ ί  ΨΜ» *(9̂  Τ· 
Λ7Γ αυτή: τετξάγωνον ίσον Too α^ο το>ν ΤμΐΙ·

0 2 Μ#"

( » )  Κ«ΤΛ Tj}> λ4'. τ ί « .  ( / )  Κ*Τ« T»fv *τρρλ. Σ̂ ν/<τ. (ο ) Κ *τ«
τ,7 ‘Χ. τ ϊ  (fr) IU * « TjfV ('. ( f )  Kar*  *f»X. Σν^«·
00 K «r« τ,\ j'. Σννί<τ. τ»»'ν W» it. * ί  r  . ( τ )  K«tr«

» ·  jmt«  tjjk ( * )  K«»r* * i*  λ^ , τδ  * ·
«  Tf» r .
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ματων της ΫΜ ττεςεεχομενω όξ&ογωνίω , «τ&ν τβ 
Φ Δ 2  =  ΨΦ* ΦΜ. επιζευχΒ&σα γαξ »1 ΦΑ , ί'αη 
U « i  rg ΦΧ. ( χ )  α&* α ΦΧζ=ΝΛ, ( ψ ) η Μ 
ΝΑ — ΛΔ. (ω ) «}  τς&ε οίςα ΝΑ, Λφ, ΛΔ hcq 
a^riKous «V/ν. ο αξα νΑντξω μεν τω  Λ , ι̂αςημα* 
τ < it* ρα  των &'ημίνων 7σων ευΒ&ων γραφόμενος 
κύκλο,' $ια τ »  Φ «κ5ν »} γωνία ΔΦΝ όξ&ί·
tetv. (α ) ν *ςα  ΦΔ πξός όξΒάς h i τ?, ΨΜ· Ιπά 
$έ }&{ γωνία tj ΨΔΜ όξΒν ht> (β )  τό αςα φδ2 =  
ΨΦ. ΦΜ. ( γ )

Γ. Η1 tvs όξ&νε γωνίας ΨΔΜ Χοςυφν εν τα τ$  Mf* 
τεωξίσμζ ευΒεία ΒΤ xotTOf. £V< γοός ν\ μεν ΦΛ==δ 
ΔΑ, V&  ΦΑ == ΑΒ. (X)

Π Ρ Ο Τ Α Σ I Σ Η'.

Το ύπο της τομής κ, της οποιασχν τετ&γ* 
μίνης χοή της ύπ αυτής άποτεμνομενης πε* 
ξιεχομενον παξαβολιχον 'γωξίον ϊσον ες) <ίν· 
σι τξίτημοξίοις τ£  ίξ$·ογων;χ τ£ ύπο της άν 
της τεταγμενης, % της ύπ αυτής άποτεμ·
νομίνη£ πεξίεγομένχ.

ΒΤ?» ΪΙαξαβολν V ΑΖΓ, v\s Διάμετξος μεν η ΑΠ, 
τεταγμενν ίε επ αυτν}ν ν\ ΓΠ, x&j η ύπ αυτί)? dr,o- 
γεμνομενη V ΑΠ. ε?ω όε τό υπό των ΓΠ, ΑΠ οξΒο 
γωνιον τό ΠΒ. λέγω, cti το παξαβολίκόν χωξίον ΑΖ* 
ΓΠ ίσον ε<ς) Α/σϊ τςιτνμοξίας tS ΠΒ όξΒογωνίΰ, <*Τ*ν 
το ΑΖΓΠ» wfosr το ΠΒ λόγον εχα , όνο α: 3· %· 3·

ΚΛ·

( χ )  “O f*  r#y « .  Συ νίπ . rt jt f .  ( <l>)  K u r a  r»Jy λ λ  τ * 
(κ ) Έ* rt}s «. Σ·μΙκ. rifs ί. ίκΧον. ( oc ) K «r «  m* ^  
•ii c .  ( /I ) Ker* Tijy wfβλ Σννίκ. ( γ )  K «r « r#» **
Svri*. vtii «. τλ c*. (ί) “Of* T#y 0. Σντί*. τ?* ^·
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Κ AT ΑΣΚΪ ΤΗ.

Έ.'πιξ*νχΒάσης από τ2 A h η το Γ της την τβ- 
μην ν7τοτανέση? ΑΓ,  άνήχΒω από τ2  τυχόντα  της 
χποτετμημενης σνιμείχ Μ τετεγμίνως επί την Διχμε· 
Τξον η ΜΖ , η τα' εκβληΒ&σχ τεμνίτω την ΒΓ κατα 
το Ψ. κίΗ άπό Ζ ηχΒω οποτεξη των ΑΠ , ΒΓ 
πχξχϊληλζς >ί ΔΖΦ. πεξιενεχΒήτω όε το ΠΒ όςΒογω- 
νιον συν τω τξίγωνω ΑΓΒ πες) την ΑΒ εως ΰ Χ7.το- 
κχτχτχΒ% 0Βεν ηξ£χτο φΐξεόόοί}* tv.Sv duo μίν τ «  όξ- 
Βογωνιϋ ΠΒ Κυλ<ν^οί, duo ό'ε τΰ  TQiydvX ΑΓΒ Κ«- 
vqs γίνετ«/, (?)

Δ Ε13 1Γ.
ίΐν  γπ2 : ζμ4:: ΑΠ: AM. (£) dfo.’ η μεν Γ Π ^  

ΑΒ, η $ϊ ΖΜ ^Α Δ , η $  ΑΠ =  Δφ , η H AM —_ΔΖ· 
(«) ως αςα αΒ2 : αΔ2 : ;  ΔΦ : ΔΖ. ?V< ως αΒ4 ί 
λδ2 :: ΒΓ2*- δε2 * (0) ?V?, γάξ ως Α Β : ΑΔ : :  ΕΓ :̂ 
ΔΕ* (Π άζχ xgfi ως ΒΓ2 · ΔΕ2 :: Δφ : ΔΖ , (κ)^&. 
Τ8ν ως ΔΦ2: ΔΕ2 * ‘ Δφ : ΔΖ. εςι ίε ως ΔΦ2 * ΔΕ2 
ϋτως ο εν τω Κυλήσω κύκλος, ΰ ήμιόίχμετξος η ΔΦ, 
τΐξος τον εν τω Κάνω κύκλον, 8 ήμιόιοόμετςος η ΔΕ. 
(λ) ώς άξχ ο ξ>ηΒε*ς εν τόΓΚυλίνό'ξω κύκλος» πξος τον 
ζηΒίντα εν τω Κο>μο κύκλον, ϋτως ή Δ φ : ΔΖ * « -  
Tfcv ατως όλη tj ευΒόία , η «ν τω οξΒογωνΐω ΠΒ, 
ιΐξος τ< μίξος αυτής το εν τω  μικτογξαμμω τξ ί· 
Ίξωμμω λΖΓϋ. όμοΐως Aj $*χΒησετοη , οτι πας 
κύκλος ο εν γω Κυλίνΰξω , πξός πάντα κύκλον τον εν 
τω Κωνω λόγον ?%« , ον ολη ή έυΒ&α η εν τω όξ-

0  3

- (  η  K«r« Ttir « .
( · )  Κ *τ« rev β!, iff} y .  Ο μ «μ · τ ί  \ ν 0,wf. τ5* ί*·**·

w  w χ Γ . ί  a  ( * )/ * "  X L ;  „·.
ri Μλ. ( . )  K«ri ri* * · «  r * V '
*5 ·. (λ) Κ«τ« τη* β . T*
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Βογωνΐω , ij :<#/ διάμετςος τ «  tv τω Κυλινίξω κυκ· 
λ « ,  7Τζο£ το μεξος της αυτής ευΒάχς το tv τω «. 
ςημενω τξίγ^χμμω. ά »α  πάντες οι εν τω Κυλ»ν· 
$ζω κύκλοι , πςός πάντας τ&ς tv τω Κωνω κυκλας ̂  
Utoc 77xaotj a} ενΒείοη a) h  τω οξ$ογων!ν ΠΒ, 7ΐξος 
πάσας τχς  ευΒάας τάς εν τω τςιγςχμμω ΑΖΓΒ ̂  
( ίταν ως ο Κυλιν^οί, σΐξός τον Κώνον, «τω το ΠΒ, τίξο: 
το ΑΖΓβ. αλλ’ ως ο Κυλιν^οί , 7Τζος τον Κώνον , 
«Γω j :  ι. ( μ ) άξα κ, ωί ΠΒ: ΑΖΓΒ:: 3 : 1 * (ν)? 
y&! y.xrcc ccvoo7fo<yrjv λίγα ως HB: ΠΒ — ΑΖΓΒ;: 
3 '· J —  τ· « τ «ν  ων o^cy«v. ΠΒ, πςίς το πχ*χ· 
βολικόν χωξΐον ΑΖΓΠ:; 3 1  2. ανάπαλίν
ΑΖΓΠ : ΠΒ::  a : 3 .

ΣΤΝΕΠΕΙΑΙ .

Α/. Το παςαβολικόν χωςίον ΑΖΓΠ , πξος το «V &ν· 
το εγγεγξαμμίνον τξΐγωνον ΑΓΠ λόγον ε%« ον 4: 
3· ως γχς ΑΖΓΠ; ΒΠ: β 6. (  ξ )  ως ΠΒ: 
ΑΓΠ ; 6 : 3· (ο) ως άςα ΑΖΓΠ: ΑΓΠ : 4 : 3· 0?)

Β\ Τα παραβολικά %ωςια ΑΖΓΠ , ΑΝΖΜ λόγον
ε'χασι σιοός οόληλα, ον οι «Vo Των τετγμενων ΓΠ, 
ΖΜ Κυ'/3ο<, «Τ«ν telv ως ΑΖΓΠ : ΑΝΖΜ: ΓΠ3 : 
ΖΜ3 · fV «  ως μϊν  ΑΖΓΠ: ΠΒ : ; a :  3 » °if 

ΑΝΖΜ: Μ^ :: a , 3· (? ) άξ<* λ&4 ωί ΑΖΓΠ: 
ΠΒ : f ΑΝΖΜ : ΜΔ. (σ ) κ> ενχίλάξ ως ΑΖΓΠ: 
ΑΝΖΜ :: ΠΒ: Μ > * Α χ  ΠΒ: ΜΔ λόγον ε % *  σνΤ 
κείμενον εκτε τ 3 λ ίγ α  ον έ χ «  ΓΠ: ΖΜ, Xj ΑΠ: ΑΜ>

i t *

0 * ) Κατκ τ*» /. <$'. ( , )  Κ «τ «  τιf» *. Τ* *· (/ ) ^***,
? ·» χςιχχμ,. x f ir  (  * )  Κ *τ* T1JV /«*. τ *  Λ. ( * )

‘β * ·  ί ,  ( ; )  K«r« την «goχημ·. « gor. ( * )
»ί» *. τμ ».



(τ ) IV / $ οος ΑΠ : ΛΜ:: γγι2 : μζ2. (υ ) το άξ οο 
JIB.* ΜΑ λόγον < % «  συγκείμενον εκτε τ η  λογά ον 
*%<* ΓΠ * ΖΜ κ> γπ2 : ζμ2 , £ταν ωε ΠΒ: ΜΔ: = 
γπ3 : ζμ3 · (<Ρ) χ ζ*  ως ΑΖΓΠ: ΑΝΖΜ: ;  
η ι3: ζμ3· <%)

Π Ρ Ο Τ  Α Σ I Σ Θ'.

Εάν πεξ} την αυτήν Αιάμετξον άύω ygct* 
φώ<τι Γίαζαβολοί^^ έυξε&Υ) άε μέ(Τη αναλο- 
yov των οξ&ιων αυτών πλενξων , τα  ηταξα^ 
βολικά χωξία, τά  ύττ αυτών πεξίεχομενα- 
λόγον εγχσι 'ττξος άΤληλα ον της ετέξας η 
Ρξ&ία πλευξά  , πξός την ξη&άσαν με'σψ 
άνάλογον.

Ελουσαν Παςωβολοη 7ΐεξ\ rt}ν άυτην Δκχ,μεΤξον ΑΠ* 
V ΑΔΜ, j\ς οζ$ΐχ πλευςά η ΑΖ , ncft >} ABE, VS 
«ξΒ ι» η ΑΓ, μίση ίε άνάλογον των ΑΖ, ΑΓ , if 
AN. 'joy τετοόχ^ω ot7io τη Μ  εττί τι\ν Αιάμετζον 
ΠΑ ν ΜΕΠ. λέγω οτι ως ΑΜ Π : ΑΕΠ::  ΑΖ: AN# 
77/V. Γ.$£·4·

Δ ΕI S 12.
Τ® f**v μπ2— ΑΠ. ΑΖ, το <$« επ2==ΑΠ. ΑΓ. (ψ ) 

us οοξοο μπ2 : ΕΠ2 :: ΑΠ. ΑΖ: ΑΠ. ΑΓ. to Α  ως ΑΠ. ΑΖ· 
ΑΠ. ΑΓ:: ΑΖ : ΑΓ. (α>) ως οίξοο μπ2 .* ΙΠ2 ·*: ΑΖ : 
ΑΓ, ( « )  faei ΑΖ: ΑΝ.* ΑΝ: ΑΓ, ( β )  ktv » ξ *

Θ 4 «Μ
11 ■ ■■ » 1 ***
(r) f Κ*τ*  τη* χγ. τ ί τ’, (ν) K«r« τη* «. (β) Κ *τ* *·* ? · 

·#'*»*. τί ί. ^  τ>}κ μιΐχ τ·* v. rf/r. Tv»lx. ( χ )  Κ«»* 
* * ' ·  ™ ·'. (Ψ ) Κ «τ« τη* β’. ( - )  K «r; r«V « .  » ; * ·

r̂ 'o ·, r# f. (/i) i f  **ο&φ

ΠΕΡΙ ΠΑΡΑΒΟΛΗ2. ιιψ
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9&) <ω£ ΑΖ: Α Γ : : λζ2 : λν2 . ( γ )  ως άξα μπ2 : ειι2:: 
Α.ί“ : ΛΝ2 . > <ί>ί?ν ;gc/ &>> ΜΠ : ΕΠ.·: ΑΖ: ΑΝ. Μ
oix χχ χυτοί t'yj d.^x^ijcrercef, cn ^ πασα Terecype- 
VYl Jy τω ΑΜΠ % 7T0C£ 7TXTCCV Την «V Tft? ΑΕΠ

/xefOff άντης M(*v λόγον s%«, ον »j A Z : AN, 
Tixtrotf uj Tsroiy^k’Uj uj tv r «  AM Π, πξόε 

•πάνας rxz h  τω  ΑΕΠ K&f μ*ξη οόυτων χσας, λό* 
yov όχ8σιν , cv η A Z : AN. xgy το π  αναβολικόν άξΛ 
Χοίρον ΑΜΠ, ττξό: τό ΑΕϊΙ Λίγο»' e%» ον A  Ζ; ΑΝ.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α .
ΔοίΚ-ντοί τ χ  λόγα cv ε'χνσι πξός άίληλα όυ» 

‘ττχξαβ.λικχ %ωξ'χ<, H&f της όξβΐχς πλευξχς της ί· 
τί?χς των Πχξχβολχν , ευξε^ησετοη ncy της έτίξαζ 
»| ο;·>θ.:ο£ TrAtuW, λ’ ης γζχφηcrsTcq. tV® γα^ ο λό- 
γος ον «%£* το ΑΜΠ, τίζός το ΑΕΠ ό αυτοί ω *%& 
η ό β ΐχ  ΑΖ τηε Ήχξχβολης AM , πξός τινα ivbeiav 
την ΑΝ. >&{ ίνζεΒητω χ£ν Α Ζ , ΑΝ ΤξΙτη ανάλογο*, 
>ί ΑΓ. 8κ8ν η ΑΓ η όξΒΐα ίς ) , λ’ ης γξαφησβτοη η 
ΐνοξχβολη, ης τό χωξ'ιον ΑΕΠ, πςός τό ΑΜΠ λόγο» 
ϊχ<* ον ΑΝ; ΑΖ.

Π Ρ Ο Τ Α Σ Ι Σ  I'.

Έ λι> ν.αραβοΚ?) συν τώ πεφ, αυτήν οξ3ν· 
γων'ί? πεφ τον ί αυτής Λ?ζονα πεξΐενε%&$ 
εως οτχ άποκαταςαθ·?} α&εν ηξζατο φέξε<Τ· 
3 ό</, ?) άπο της ν&ςα&λής γενομάνη 
νοί'ς ημίσαα εςομ τχ αττο τχ οξ&ογωνίχ *γε" 
νομενχ ΚυλανίξΧ.

*ΐϊο»

(y ) Κμτ»  το β . πόςισ. τ *  *. ( ϊ )  Κ*τ£  τό* #. τ ϊ  «. (*) Κ**
τ«  re ζ .  rm* θι«/. τίκ  /μγα  τ# * β<β\·



ΠΕΡΙ ΠΑΡΑΒΟΛΗΣ. I 3 1

Ήχξοοβολη η ΑΖΓ, ncy τίεξι αυτήν όξΒογω. 
viov το If Β, K$f συν χυτω 7ίεξΐ?νεχΒήτω 7Τβξ\ τον 
$χυτηε "λζονχ ΑΠ , i{cy οοποκχτχςαΒητω οΒεν ηζ£χ- 
το φεξε&αι. λέγω , οτι η οίνο τη? Παραβολής ΑΖΓ 
Κωνο/ί η μισεί* h i  τδ Χ7ϊο τ8  όξΒογωνίχ ΠΒ Κυλ.ν- 
ίζ8. Π/ν. $\ %. 3*

Δ Ε I S I Σ.
Π'ί ο εν τω Κυλ'.νίξω ν.ΰκλοε, 8 ημι&χμετροε η 

ΜΨ, 7ΐξόε τον εν τη Κωνοίύι κύκλον, 8 ημώοίμετξοε 
4 ΜΖ, ίΐτω_ μ"ψ2 : μζ2 , ( ζ ) «rav 8τω ΰΡ2 ·* *Τζ2. 
h i ίε ωε πΡ2: μζ2 ·*: Α Π : AM, (η ) ;<cy ωε ΑΠ: 
AM:: ΠΓ: Μ Ο , ( 0) ητα ίίτω ΜΨ: ΜΟ. ως χξχ 
ο ξηΒαε εν τω Κυλινϋξω κυκλοε , τιξόε τον ξηΒεντα 
εν τη Κ,ωνόίοι κύκλον , ίίτω ΜΨ: ΜΟ , ήτοι 8τωε η 
εν τω όξΒογωνίω ΠΒ ευΒί*α, 7Τξόε το μεξοε οουτηε, 
το εν τω τξιγωνω ΑΠΓ. <W τα χυτοί fa $&χΒη- 
οετο] ,  οτι 7!οίε κυκλοε 6 εν τω  Κυλΐν^ξχ , τϊζοε 
7ΐχντχ κύκλον τον εν τη Κωνό$ι λόγον ε'χ& , ον η 
ευΒείχ η εν τω όξΒογωνίω ΠΒ, η ^  ημιλοόμετξοε τ δ 
*ν τω κυλίνοξω κυκλ8 , ττξόε την έυΒ&αν την εν τω  
Τξιγωνω ΑΠΓ, την μεξοε οουτηε 8aavy ^  ημι- 
οιαμετξον τδ εν τη Κωνό$ι κυκλ8. Λο 7{oy πάντεε οι 
fv r̂? Κυλίνοξω κύκλοι, τοξόε Ίίάνταε Τ8ε εν τη Κα>- 
να)ι λογον εχασιν, ον navaf a* hBetotf οu εν τω όξ- 
Βογωνιω ΠΒ, 7ίξόε τχάταε τχ ε  ευΒάαε τχ ε  εν τω 
Τξιγωνω̂  ΑΠΓ. ^  ό Κυλιν^ξοε άξα ό από τ 3 ΠΒ , 
πςοε̂  την Κωνόβχ την Χ7ίό τηε ΑΖΓ λόγον ε χ α , ον 
Το όξΒογωνιον ΠΒ, ττξοε το τξίγωνον ΑΠΓ. άΤλα τό 
Τξίγωνον ΠΑΓ το ημκτυ h i τδ ΠΒ o’^cyaiw#. H#} if 
, ave<* af «  »; cc7to τηε ΑΖΓ Παξχβολνε, ημίταχ* 

7Η ^υλινόξ8 τδ α7ΐό τδ ΠΒ όξΒογωνι8*
Θ $ ΠΕ-
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Πε*< της χξησεχς της Π αξαβοΧης.

Α\ Τ *  τη i$la βαξύτητι Ιπ) τα  κάτω φεξόμενα σύ· 
ματα, διαζώματα ίάησιν, ως η πεις » ίείκνυσι, rols 
άπο των ταχυτήτων, ας κταντα/, y tois- από τί» 
χαταναλ/τχί/χίνοϋν ?ν τ$ φοξα Χξόνων τ ετξχγωναί 
ανάλογα, τχ  σώματος «ν τ5 <W ry? ΑΠ Ιττ* τ« 
κάτω φεξόμενα, τάς ταχύτητας χ&} τ£ς χατρ· 
ναλωΒεντας χξόνΰς εμφαίνασιν cu της γξαφάσν 
Π  αξαβολης AM τετα  γμεναι ΔΦ, στ μ, ΠΜ- ετι γ*ς 

ως ΑΔ : Α π : : ΔΦ2 : πμ*. (<) όπεξ εά) τα ί<«* 
ςημχτα ΑΔ, Αττ, τοϊς από των ταχυτήτων, η rm 
Χξόνων τετξαγωνοις άνάλογον. εάν πν η μεν ΑΔ= 
ι, ι} ό'ε Atf= 3 i η Α Π =  $, τό επ\τά κάτ® 
φεξόμενον σώμα επ) μεν τό Δ ή£αν, ταχύτητα  ?%α 
I »  ° καταναλω&ας $ε Χξόνος εν τη φοξά, I 
If/v* επ) <$ε το 71, 9* « «  <Js τό Π καταντησα*, 
25- Γ. %. 3·

Β'. Τ]άν σώμα είτε παξα&ηλω, είτε πλάγιά τω όξί* 
ζοντι $ιτΐτομενον φοξα , καμπύλην καταγάφα «* 
νύμενον, οΐον τό τη ΑΡ $ιπτάμενον φοξα , &8ε 
της ΑΡ , ΰόε δια της ΑΠ φεξεται ευθείας,
$uc της AM καμτβύλης. η τις $η ή ΤΙαξαβολη 
i&f γάξ εν τοϊς π  εξ) χινησεως των σωμάτων 
φημασι ίείχνυτο), οτι τά  από των τεταγμενων τ*  
Τξάγωνα των εν τη καμπύλη τη υπό τ£  ξιπτομεΊ* 
σώματος γξαφομένη, λόγον εχε* πξός άλληλα » 91 
at ύπ' αυτών άπϋτεμνόμενοη. t s t o  0$ της ΤΙ#?*" 
βολής σύμπτωμα , ως όηλον.

ΙΗ·

ω  Κ«τ« τ if* jcfir.
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Σ Η Μ Ε 1 Ω Σ  I Σ .

*1 ςέον , ότι έπι τχτω χοή αλλοις της Τίαζαβολης 
ίδιώμασι πάντες 'ίάξυντοη οι κανόνες της καλάμινης
ϋ,φοίίξΜηξ> «Vav της τέχνης τχ ίπ ) τον σκοπόν έυ- 
Bvvetv τάς εκ των πυξοβολων οπλχν έζω$Χ μίνας σφαί- 
ξας.
Τ'. Αι ταχύτητες τχ  άπότινος σκέυχς έκβλυζοντος §ευ· 

ςχ υποΰιπλασιονα λόγον εχχσι, κατα τχς ύγξοτα· 
τινΑς κανόνας, ηπεξ τα  τχ  $s-J5x υφη. αον, έαν 
εκ της οπής Α (πΐν. <?. χ . τχ  σκίυχς ΒΑΔ ξευ- 
τόν έκΑ/j, η ταχντης αυτχ, οτε ύφος έ'χα το ΑΠ, 
πςός την ταχύτη τα  αυτχ , ύφος έχοντας τό Απ 
λόγον !%« υποΰιπλασίονα η π  εξ Α Π : Α π , είτχν έ- 
5»ν ως I/ΑΠ·' "\/Α71· ‘Υξαφείσης χν της AM. Π«- 
ξαβολης , κοξυφην μέν έχύσης τό  Α, Αιοόμετςον ίβ, 
Το τχ  φευτδ μέγιςον ύφος ATI, uj τεταγμένα] ΠΜ, 
πμ τας τχ  $ευ^χ ταχύτητας ίηλωσχσιν, ετι γαξ 
as ΠΜ: π μ : : |/α Π ]/ α ^Ι ( * )

Α . Ε’οβν κάτοπτξα μεταΤλίκα , καλάτε χομ παξαβο- 
λικά απέναντι τχ  Η‘λ/» τε$ν, όσα* των ακτινών αυ· 
τχ  παξοοΑηλοι τω της ΪΙαξαβολης Â^ovt ΑΚ (πιν. 
Ε· %- *·) πξοσπΐπτχσιν, οίον οή ΡΜ, ξμ, ΖΗ, ζη- 
ανακλασ^eiToij , κατοό τό τΧ Αγονος σημ&ίον Φ αλ~ 
ληλα*ς συμβχΑχσι, τό από της κοξυφης απέχ-ν, 
αποςηματι τω ΦΑ Τσω τεταξτημοξΐω της όξΒΙας 
πλευξχς, WV*«/ ΜΦ, ' μφ , ΗΦ, νφ. έ π » γαξ η 
λεγομανη της σχτωσεως γωνία, τχτέτιν η ΡΜΨ, η 
υ7Ι° τ 'ης πξοσπιπτύσης ακτίνος ΡΜ xcy της εφαπ
τομένης Τψ πεξίεχομένη, ϊση τη  της ανακλασεως,

ήτοι

(*) Κχτ« τη» Μ. Σν»ίχ. τηι ·< *f»r·
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ν}τοι ry υπό τ?,ς α'νακλχ&είσης ΜΦ Kfff riff «V, 
rtjsr εφαπτομένης Τ '*7 πε^ιεχομίν^ ΤΜΦ, ως έν toIs 
όπτικοΊς Λα' TTcifas δείκνυται' icry όε y ΡΜΨ ry 
ΤΜΦ yUsTotf, εάν rj <1 Μ ανακλα<θ«σ·α κατα' το 
Φ τφ  ‘ Αζονι συμβχ/λν’ (λ ) w αζ»α ΡΜ ανακλατ- 
ίΚ<5·« κατα το Φ συμπίπτει, τό αυτό <5$ η̂τεον 
tiff.} πεφι 7τάσης άκτϊνος πξός το κάτοπτξον πξοσ· 
πιπτέσγ,ς πλοαΤΑήλ'έ τω "Αζονι. Λίλ:ν ά^α οτ< ττα- 
σα/ «/ τδ 'Ηλΐα ακτίνα a) τω παςαβολικω κατόπ· 
τςω πςοσπιπτασα) παςά,Άπλοι τω ’’A^ovt, κατά το 
φ αλληλχις συμβαλλ^σι μετά την ανάκλασην, ε- 

ίε y ετ7< το Φ ταν ακτ/ναν συμπτωσις το<τδ· 
τον t>jv riff $εςμότν\τος επιτείνει ΰύναμιν, ω“ε τα 
εν άυτω τιθέμενα σώματα φ λ ίη/ε<Βαίτε 7fff κατα· 
πίμπξαι&οΐ} ,  Λα τέτο το σπμάον Φ tg/α ίηλν&>1*

Ε\ Δ<06 τον αυτόν λόγον, Ιαν εν ry Ε'ς/α Φ λαμ· 
t «V TfS ŷ, ομ ε£ αυτή? έκπεμπόμενομ, ^  τ «  
πχξχβολικω κατόπτξω πξοσπΐπτχσα] τ5 φωτός ακ
τίνες , oTcv ccf ΦΜ, Φ/κ, ΦΗ , φ»;, α ναλα<θ«ί<7*/, 
παξά&τ,λοι τω  ΑΚ /ί'ζονι ylvovraf, ως of ΜΡ , 
μ»·> ΗΖ, ηζ. χτως «ν ενε?< τό T>jf λαμπάίος φ&ν 
άπχξχμείωτον επιμηκιςοις παςατέίν«{ διατνμασιν. 
ίπεί γας tu φωτιτικά) ακτίνες μετά την άνάκλα· 
r<v δκ « 77’ χ/ληλων άφιτάμενο^, αλα πχςαΙΆήλοι 
τω * Αζονι j{fff άληλοας φεξόμενοί] έπεκτείνοντοη,
τ«ν αυτ>ίν πυκνότατα πανταχ3 Λατ^δτα/♦ 
μιαν της εαυτών πάχασι δυνάμεως μείωσιν.

ζ\  Ου μόνον Λΐ τό φώϊ, ά&χ' Kfff η καυςικη $υνα- 
μις Λα ταν παξαβολικών επεκτείνετε κατόπτξων. 
εάν γαρ Λυα παραβολικές σίφωνχς, A Β»

( *<V.

( λ )  'Ε* τ ϊ* IjlXtir c fir .
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(πΐν. $'· 5·) ® Α πο&ω μάζων τδ  Β, £τ«
κορμάσνε, ω ε̂ txroV α’υταν roif α’υταν πίπταν Ές/α*, 
τ«|?£· if ctvTUS, ωςε T tc μεν Αξονας επ ευ$etas 
κ«<λ/«/, τα S' ^  Έςίας αυτών σνμβάϊλειν άΑήλαις 
v.ccTcc το Δ , cm Trees' τον μείζονα τον Α πςοσπίπ- 
τ«σα/ >jΛιακό/ ακτίνα Η, Η παράλληλοι τω ”Α%ο· 
Vi Α Δ, ανακλα<θ«σ«/ συμβαλδσι μεν α&ηλ&ς κα· 
τα το Δ, εκ&Βεν i f  εκ λαμπάόος πςοϊδσα^, 
nyj εντcs τδ Β σΐφωνος πξοσπεσδσα;, παςάΑηλο!- 
τε μετά την άνάκλασιν τω ‘Α^ονι άντδ ΔΒ y*vo- 
μενοη, επ) τα Ε, Ε /**£>/ ενεχΒήσοντα{. i /α if το πα
νί» 7Γ€7?υχνω/χίναί· «V τον Β σίφωνα clcilvuj, κ, //»} 
aV αδήλων αφίταμενχς, ά?λα παςαίλήλχς έζιενοη, 
την φλεκτιν.ην εχχσι ΰυναμιν.

Ί\ Έαν if ι) τ5 τόπίί θ;?σ<£, εν ώ το καυΒησόμενον 
KrtTot/ οώμοί, το επ’ ευΒ&ας τχς των παραβολικών 
άφωνων άξονας xei<&ctf άπάξγη , μικςον παραβο
λικόν κυρτόν κάτοπτξον, το ΔΒ «τ&> τάξον μετα
ξύ τη παξαβολαχδ σΐφωνος A (π/ν. Ζ. %, ι.) x&f 
τ*}ε Έςΐας «υτ«, ωςε ταύτιζε<Bcof μεν τάς εκατίξων 
E?iW) πεξΐάγε&οη it πε ί̂ T»jv κάνην Έ?/αν, άνχ· 
Ί/ε<&αΙ τε xaTuye&cq. δτω γάξ οπΰ άν βδλη 
την πυξά^η όιευΒυνάς δυναμιν. εςω μεν χάξ 6 τό
πος εν ω το καταφλεχΒησόμενον σώμα β Π , }&) 
πεξιενεχΒήτω το ΔΒ κάτοπτξον, tots Η ο ”Αξων άυ-
τδ  επ ευ&είας »  τω  II. δκδν α* ηλιακοί) ακτίνες « | " *
04 7ΐξος το κοιλον τδ  παςαβολικδ σίφωνος Α πξο- 
οπεσδσοη τω εαυτδ *Αξονι παξάϊληλοι, επ) την κοι
νήν Ες<«ν μετά την άνάκλασιν συμπεσάν σπίυόχ- 
V  ν T**Tew i  & of»wff 7Γ̂<ν >} α&ιίλαις συμβαλάν 

κυξτόν τδ  μοταξυ κάτοπτρά ΔΒ. i/o' ανακ- 
λαββσογ, παράλληλοι τω τδ  ΔΒ κατόπτξΗ



12 6 ΤΜΗΜ Α ΠΡΏΤΟΝ

“λ^ονι γενόμενο) y (μ ) επ) τό Π πεπυκνωμίνα) φΐ. 
ςοντα) χομ κχυςιχχ).

Σ Η Μ Ε I Ω Σ  I Σ,
TTeSavc·.' av εοικεν το παςχ τινων ( * * )  χα&ιςοξν&εν 

άξιοπίςων’ αμίλητοι τον μίν Άξχιμηόην τχ ς  των 'Ρω- 
μ.ΰχν νχΰς ίγγυς τής Συ'χχΰσης, τον $ε ΙΙξόκλον τον τ2 
Ουιτχλιχνσ ςολον πλησίον τ5 Βυζαντία κχτακαϋσο), 
κϊ·/ 7aV tV TV Ε?;α, τ; ά/ληλαις συμβαλ^Ησιν cu ακ· 
τ.ν-s , την μεγίτην εχωσι κχτχφλεκτικην δυνχμιν, %) 
εν τοίίς μετά την χνχν.λχσιν μεντοιγε πχςχ?λήλοις τιμ 
λι·<χΰτη ενυπάρχει ιχ υ ς , ωτε κχταφλέγειν μεν τλ 
*,«Ψυ%α > άνχλΰ&ν δε too αψυ%α, Xj των ςεξεων εκά· 
vcCy ων τοο μίξη »  σφόδξχ εγκξχτως συνίχοντα).

Η\ Κα) σάλπιγγας δβ πχξαβολιν.χς κατχσκευάζασι , 
Srsvrof/ai (**) κχλΗμενχς , Λ* ών λ/αν πχξεκτά* 
νετοη ό ΎΗχος. τι&εμενχ γάξ Τ8 ςόμχτος εν τή  Έ?«· 
Γ ( %. 2 . )  της ΝΜΚΛ παραβολικής σάλπιγ/os y 
οι φωνητικοί) ακτίνες (4τ8ν τα υττο τ5 τάματος κινη
μένα τε ;&) κυματιζόμενα τ8  χεξος μόξιχ ) ΓΚ * 
ΓΛ, ΓΜ, ΓΝ, «< sr̂ cs· τάς της σχλπιγγος πλευ
ράς πξοσπιπτΰσο), πχξά/ληλα μετά την άνάκλ*· 
σιν τω "λ^ανι ΓΒ φίξοντο) ,  οΓον ow ΚΟ, Λ IT, ΜΡ» 
Ν?, ί'νΒεντοι χομ μη χ π  άδηλων άφιτχμεναμ μ*1Λ 
δε διασκευαζόμενα) , α’/λα εγγύς ά&ήλων χομ tft* 
πυκνωμίνα) πςοϊϋσα/, μεγχλω πχξαπίμπασι Tijv τϊ# 
φωνής τχσιν άποτηματι,

θ'.

(λ1) Of* T*y «. Συνίχ, rye ζ .
( · )  "O f*  r>Jr τ£ Ονολφ. Ό κτικ· ( * * )  ’Α * « rm T rfrr tf** 

χ>» τ ί  β< το» τ?ί κίλιμον αφίχομΐ** , »(£/ ******
a  ·» W C w y  « / t f C ?  * ^ Λ μ · Ι>

β % 9 »Τ Μ  i r w  «/4« « r f f f f  * »Τ 9 Χ # »Χ «. # « · «  «  # / · υ “ Γ



ι *7

Ταμπαλιν συμβαίνει^ εαν το μεν tiff εν ry Έςίοο 
Γ reBy, o Je βοών απεναντίας sy της σάλπιγγος. 
cti γάξ φωνητικοί άντδ άκτϊνες au «V την σάλπιγ
γα παξά/ληλοι τω  Α£ονι είσιδσο^, χομ πςος τά ί  
πλευξάς άυτηί πξοσπίπτασο^ > οΓου «< ΠΛ, ΟΚ, 
ίΝ, ΡΜ μετά την άνάκλασιν κατά το Γ συμπίπ- 
Ttiaotf» γεγονωτεξαν την φωνήν κχΒΐ~ωσιν. όΒεν ti 
μόνον τδ  πόζξω βοωντος , αλλά χοή τδ  λαλδντοε 
των φωνων UKtietv ενεςιν.

ΐ .  *Ω.<πίεξ tiv Tolff μυωφί τε πξεσβυω-φι γεγη- 
ξΟΥ.όσι Χξήσιμα ·τά κατασκευαζόμενα Αιοπτηςια, 
ατω ίη xg) toIs υπόκωφοιff τά  Άκατιςηςια' οΐός- 
fov ό κεξατοειόης παραβολικός σίφων ΔΑΑΔ , (%. 
3 ·)  ο πλατυτεξος μεν κατά τά  ΑΑ  , ηπεζ κα
τά  τά  ΔΔ μεξη , 8 η Εςία εν τω Γ. εφαξμόζε- 
TCtf όε τάτω τό κεκυξτωμίνον σιφωνίον ΒΔΔ ποΤλω 
άυτti ςενωτεξον, xy) οπήν μικξοτάτην ε%ον επ'ι τω  
Β. το γδν τδ  σιφώνια πεξας Β εν τω της ακοής 
ποξω, ό ίε σίφων απέναντι τδ  λαλδντος τίΒετα{. 
H&j *πά tu φωνητικά) άυτ δ ακτίνες, ο* παξάλ- 
ληλοι τω Α^ονι τοδς τδ  σίφωνος εσω πλευξάίς πξο- 
απιπτασαι j κατά την ‘Εςίαν Γ μετά την άνάκλα- 
fr<v α&ηλαις συμβά^ασιν , ίκ&Βεν τε πεπυκνωμενο^ 
Αλ τδ διφωνία ΔΔΒ διϊδσομ eis τον της άκοης «V- 
ουασι ποξον, καΒάξωτεξόν ό υπόκωφος της τδ  λα
λδντος φωνής άκαει.

[ΠΕΡΙ ΠΑΡΑΒΟΛΗΣ,

ΤΜΗΜΑ
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Τ Μ Η Μ Α  Δ Ε Υ Τ Ε Ρ Ο Ν .

ITffi των της 'Υπερβολής ουμπταν-
μάτων.

ΠΡΟΤΑΣ1Σ Α'. ( * )

αν εν ΤΓπεξβολη ευ&βαι ά~ 
γβτωα τεταγμε'ιως ειu την 
Δίαμετξον, εςαη τα  αυτών, 
τετξαγωνα ως τα  οξ&ογω· 

via, τα  ύπο των απολαμβανόμενων νπ άν· 
των πξος τοις π^ξαα της π λα γ ϊα ς πλευ· 
ξάς της ‘Ύ πεξβολης.

Ε̂,ύο ‘Υ πεξβολη η ΖΝΜ , ηο πλαγίχ πλευξα η 
ΓΝ , ?1 τετοίχ&ωσαν επ) την Διάμετςον ΝΦ ivSeictf 
tu Ζφ, ΕΠ. λέγω cn  τα  άπ αυτών τετράγωνοί άσιν 
άς τά  οξΒογωιια, ΝΦ· ΦΓ, ΝΠ. ΠΓ. «τ£ν οτι ε̂ ιν ω£ 
ΖΦ2 : Ell2 ·* ϊ ΝΦ. ΦΓ ί ΝΠ. ΠΓ. πίν. Β. χ . 4·

Κ Α Τ Α Σ Κ Ε Τ Η .

WH%$® άπο τ5  Π , καθ’ ο η τεταγμίνη την Διά· 
μετξον τεμνπ ίυθ«α η ΡΙΙΗ ry τή ϊ βάσεωε τ3 Κ«- 
να Διαμίτξω ΔΒ πχξάΤΔηΚοε.

Δ Ε Ι  Ξ Ι  Σ.
Έ πά η μεν ΡΗ πχςάιληΚός ε ι̂ τ$ ΔΒ , (α) V δε 

ΕΙ Tji ΖΜ , ( β )  3{cfj το επίπεδον α^α, το δια των

( * )  To β .  μίξοί Ir i τ ? ί χ χ . τχ  « . βιβλ. τχ  >A*e&>«r· 
Ex riji χκτκ·βχ. (/I) K « r«  r·»  ty. i f i r /Λ.
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PH, El ποίξά/Κ'/ιΚον ε~{ τω hoc των ΔΒ, 7Μ, «rffy 
η ) τδ  K&v8 βοοσπ ΔΖΕΜ. ( y )  το οΐξοο hoi των PH, 
El επίπεδον , κύκλοι e?iv , δ Διάμετρος y ΡΗ. ( <ί)  
f7r« $  tj El ()/%# τέτμητο^ κατά το Π , ( s) πςο$ οξ· 
Sets d̂ cc τ>7 ΡΗ. Γζ )  δχδν το μϊ.ν zip2 —  ΔΦ. 
ΦL>, το h  επ2~ Ρ Π . ΠΗ. (y ) oos οίξ» ζφ2 : κϊϊ2 : I 
ΔΦ. ΦΒ : ΡΠ. ΠΗ. φ )  ci/Kci το ΔΦ. Φί>: ΡΠ. ΠΗ 
Key ον ?%« συγκείμενον (<) έκτε τδ  Key a cv ίχ<χ ΔΦ : 
ΡΠ , ίιτα ΝΦ : ΝΠ , ( κ )  εκ τ£ ον έχε* ΦΒ :
ΠΗ , εΐταν ΦΓ : ΠΓ. (λ ) άίςα κ, το ζφ2 · ειι2 λο- 
7cv ε%« συγκείμενον εκτε τδ  Key8 ον έχει ΝΦ:ΝΠ» 
z&f ΦΓ : ΠΓ. ως οΐξοο ζφ2 : Είτ2 : : ΝΦ. ΦΓ : ΝΠ» 
ίΤΓ. ( μ ) ha too civrcc dVj $6tX$yv$tcu , οτι ;(α/ εν 
trj άνττκειμίν)j τομή ΧΓΥ, ds '(O2 · Oil2 :*. ΓΟ* 
ON' ΓΠ. ΠΝ.

ΓτΝΕΐ ίΕΪΑ.  («■)
’Eotv οφία Ttjs ‘T tsτεξβοΚ^ σιΚευξοο y y Nf, tiTHv 

y τέταρτη dvotKoyos t S οξ^ογωνίΰ ΝΦ. ΦΓ, τδ  τε- 
ΤξαγωνΗ ΖΦ2, ngjj Tys TtKccylocs σιΚευξοίέ ΓΝ , (£ )  
wtruf ncy tioLv t'rf̂ ov ομοιον οφογωιιον, ο Τον re ΝΠ. 
ΠΓ, σϊξοσ το duo Tys Τ ετοο*/μενν\ε ΕΠ Τετξαγωνον, 
ωί V πΚχγΙοο τιΚευςχ ΓΝ, πξcs Tyv οφίαν Κ£· *π<* 
V*? ds ζφ2 : in2 :: ΝΦ. ΦΓ: ΝΠ. ΠΓ, είταν ds ΝΦ. 
ΦΓ : ΝΠ. ΠΓ : : ^Φ2 : επ2 , οΐξοο ενχ?Καζ a>s Νφ. 
ΦΓ : ζφ2:; ΝΠ. ΠΓ: in2, citid ds ΝΦ. ΦΓ : ΖΦα : *

ΓΝ :
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ΓΝ: ΝΓ. (ο )  άξΰΐχ&ι us ΝΠ. 1ΙΓ : ΕΪΪ2::  IN : NC.
( * )

Δ < « τ α  αυ τά  o>j ^ * χ $ ^ τ α / ,  οη  κ- tv τ ?  avrty.et^hij 
τ ομν ε?)ν άί ΓΟ. NO: το 2 *: ΓΝ : Ν£, :<$ί/ άί ΓΠ. 
ΠΝ : θΐΐ2 ::  ΓΝ : Ν£.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α
’ £?«/ i i  έν αξα κ. άί ΝΦ. ΦΓ: ζφ2 :: ΓΟ. ΟΝ: το2. 

Σ  Η Μ  Ε  I Ω Σ  I Σ .

Έάν ?) 7rhocyla ττλίυ(ά ΝΓ i<7»j y rji οξ$ίοί NT, 
*ί 'Ύπεςβολη καλβτογ* it tv άυτ? 

το ΝΦ. Φ Γ = ζφ2, το is Nil. 1ΙΓ“ ειι2» ομο'ιοο: 
*cy το ΓΟ. 0Ν =  το2, ^  το ΓΙΙ. lIK=©TTa*
it ανισof, Έ,καληνη.

Π Ρ Ο Τ  Α Σ I Σ Β'.
Έ ν  'Γ7τ^βολ^ το Λ7το τ~$* Τεταγμενης τε· · 
τ ξάγωνον ΐσον εςϊ τω οξ&ογωνίω το  *7Τ££/£· * 
γομένω wτο της ύπ αυτής άποτεμνομένηζ) 
%gyj της τετάξτης άναλογχ της πXayt'ctg 
πλευξας, της οξ&ίας, χοή της συγκείμενης ·
έκτε της πΧαγίας ^  της άποτετμημε'ιης·

νΕ^« 'Ύπΐξβολά ί?ΤΝΜ, ( ttiV. 7.. %. 4 ·) *?*'
7<α μ'ν πλευξού y ΨΝ , οξΒΙοο it tj ΝΑ , Τίτα7£8* 
νη it t-ΛΓί τ*η· ϋιοίμετξον >} ΜΚ. Atya , on το' ΜΚ 
ίσον τω ô ijoyoovico τα *κ τ^ί αποτεμνομίΜΐε 
a(5Y TJjsr π τχ ξ τη ς  aYaAoyif , ταν 'ΓΝ, ΝΑ, ΨΚ.

ΚΑΤ ΛΣΚΕΤΗ,
)? ΨΛ, ϊ%βεβλη<&ω κατά το̂

3̂  νΧ&<*> <*πο τ£  Κ »j ΚΓ tj? ΝΑ π « ξ * ^ '  
λ« . _______ _________ ______________________ _ΔΕ!;

(ο} ν»β̂ . Κατά Τ>/ν (, Τϊ ί.
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Δ Ε I Ξ  I Σ .

‘ilf το ΝΚ. ΚΨ: ΜΚ2:: Ψ Ν : ΝΑ. (?) αλλ* «V ΨΝ: 
ΝΑ:: ΨΚ: ΚΓ. (σ ) ΨΚ: ΚΓ:: ΨΚ. ΝΚ: ΚΓ. ΝΚ. 
( τ ) ά: χ ζχ  ΝΚ. ΚΨ: ΜΚ2 :: ΨΚ. ΝΚ^ΚΓ. ΝΚ. (υ ) *λ- 
λά το ΝΚ. ΚΨ=ΨΚ. ΚΝ. χοχ Κ\ το μκ* = Κ  Γ. ΚΝ. (φ ). 
ί'ςι $ε η ΚΓ τ ίτάξτη ανάλογο: τη :  στλχγίχ: πλευ- 
ξά: ΨΝ, τ η: οζ'ΒΊχ: ΝΑ, τη : συγκείμενη: εκτε τη : 
στλχγ’χ :  r&j τη : ’Αποτετμημίνη:, είτΰν τη : ΨΚ. εςί 
γά° ω: ΨΝ: ΝΑ :: ΨΚ : ΚΓ. (%) os» τ »  αυτά £η 
3$  το ιΠ2 =  ΝΠ. ΠΒ.

Γ Τ Ν Ε Π Ε Ι Α Ι .
Α*. Το άπο τή : οποιχσΰν Ύετοογμενη: τετράγωνον Ίσον 

εάΐ τω ύτΐο τη : Άποτετμημένη: ύπ χυτή : χ, τη : 
ος$ίχ: πλευξά: πεξίεχομένω ο^ΒογωνΙω συν τω  υοτο 
f i j :  άυτη: ’Α7τοτετμημένη: H£/if τη : τε τά ξτν : άνχ· 
λογά τη : τ(λαγία: ττλευςχ: , τη : ο^Βία: , x&j τη : 
αυτή: 'Λποτετμημενη:. ηχ$ωσαν γάξ α7ΐο των Α, 
Β, Γ σημείων a* ΑΗ, ΒΔ, ΓΖ τη  Διχμίτξω  ΨΚ 
σιχξάΤληλοι, Xj εκΐ2λη$&σχ η ΝΛ συμβχΑάετω χυ· 
τά*4'. €7Τλ ΰν το μκ,2 =  ΝΚ. ΚΓ, ετι is το ΝΚ. 
Κ Γ =  ΚΑ-l—HZ* x&f e<y< Το μεν ΚΑ το υοτο τη : 
Αποτετμημίνη: ΝΚ Xj τη : οςΒίχ: πλευρά: Ν Α , το 

is HZ, το υττο τη : HA, h t&v τη : χυτή : ΝΚ, Xj τη :  
ΑΖ, τη : τ ίτά ξτη : χνχλόγα τ.ων ΨΝ, ΝΑ, ΖΓ, ήτοι 
ΝΚ. (έ ί̂ γχο ως ψΝ : ΝΑ : : ΖΓ : ΑΖ.) το οΐξχ 
χ 7ίο της τετχγμίνη: τετράγωνον ΜΚ.2 <<τον τω  ΚΑ, 
τω ΰπο τη: ’Αποτετμημενη: ΝΚ, χ̂  τη : ος^Ια: ΝΑ 
νυν τω υ7το τη : χυτή : άτίοτετμημενη: ΝΚ, ά)Τ%: 
φνΒ&ση: τετά ζτη : χνχλόγα ΑΖ. isx τά  χυτά  AJ 

το Γΐΐ2 =  ΠΑ -+- ΦΛ.
I 2 Β'.

ρ) Kxtu τ„  Syv;Wi r ~f root. (σ) K*r« τ»ν X
• τ )  Κ *τ« τ ,̂ ^  τ ~ ^  Κ *τ* Tti> ι .  τ ί  *. (^ )

»?ν Τ  Μ

κ«-
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Β'. ΆχΒάσης cc7io τ$  Ψ της ΨΛ παξα/λ-ήΚϋ τ# ΝΑ, 
ti εχβλκΒείσης εως έ  συμπΐσν τη εν.βληΒείση ΗΑ, 
/ϊΐλίν cn roc οξΒογοίνια ΚΖ, ΠΔ, roc \σα tcis re* 
τ tccymws ίΰκ2, ]|i2 νπΐξϊ% 8σι too c· Bey ώνια ΚΛ, 
HA roc v7lo των Άποτετμημίνων NK, ΝΠ ^  ty,s 
οξΒΐχς πλευςάς ΝΑ tcIs cqBoyavicts HZ, ΦΔ, tch 
ομοΐας άΐΧηλοις τε >L τω οςΒογωνίω ΝΑ, τω ύπο rijs 
•nXaylas πλευξάς ΨΝ , y&j της cqBias ΝΑ 7ί(ξί· 
εχομενω.

Σ Η Μ Ε I Ω Σ I Σ.
Μητί γε οε εκ τύτα τ\ τομή 'Υπερβολή εκληΒη 

Τϋτε^ιν εκ τ3 τά απο των τεταγμίνων τετξαγωνα· 
υπεξέχαν τα οςΒογωνια^ τα νπο της Ά  Έοτετμημί^* 

της οςΒΐχς πλευξας περιεχόμενα.
Γ\ Έαν άτΐο τη ς κοξυφης Ν επ) τά  των & (-Υμένων τν&ζ·. 

των αναλογών ΚΓ, ΠΒ σημεία Γ, Β ίπ ιζευχΒ *cnv, ai 
ΝΓ, NJi, εσετοη το μεν \ικ2 <&7νλάσιον τ5 ΝΚΓ rf/y«- 

, το όε ιπ2 , Τ8 ΠΝΒ. το μεν yας μ κ2 Ζ== ΚΖ» 
το &ε 1Π2= Π Δ . α Α « το μεν ΚΖ διπλάσχν τ  $ 
ΝΚΓ, το όε ΓΙΔ τ5 ΠΝΒ. (·ψ) άξα το λιΚ* 
$ιπ?κχσιον τ& ΝΚΓ, ωσαύτως y&j το ι π 2 τ 5 ΠΝΒ. 

Δ . ϋοΒείσης της πΚχγΙας πλευξάς ΨΝ , κ, της cf* 
Bias AN , yζαφησετοη η 'Υπερβολή συνεχών οξι· 
Μέντων σημείων. ( %. £. ) κεί£)ω γάξ πξός c(BccS 
T'd ΨΝ « ΑΝ. ;(α/ επι£ευχΒ~.σα η ΨΑ, εκβεβλη· 
<&(» κατά το συνεχ'ς, ωσαύτως ^ η ΨΝ.
Βω <5* τινα σημεία αστό της ΨΦ τά  Δ, Φ. ^ *!%* 
Βωσαν at ΔΜ, ΦΘ τ y ΑΝ παςάλληλοι. χίμ <*τ>° 
μεν της ΕΜ είληφΒω η ΒΓ =  ΒΝ* από $
Φ©, η ΖΛ ~  ΖΝ. ;<α/ ετί\ των ΔΓ, φΛ ήμιζόνλ11*

ecvd·

(«ί») Κατά τ#ν λ ί# τ  Μ U.
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αναγεγξοίφΒω τα  ΔΚΓ, ΦΙΛ. χαμ είληφΒω η μεν 
ΒΕ=ΰΚ, η 3ε ΖΗ =  ΖΙ. λέγω οτι, η 'Ύπεξβολη 
λα ταν Ε, Η σημείων ηζα , κ> λα ταν εζης ομοίως 
πορζομΐνων. έττά γάξ το βκ2= Δ Β . ΒΓ, (ω ) ελήφ- 
Sn h  V μ »  BE =  ΕΚ , η λ  Β Γ=Β Ν  , το 
Β£2 =  ΔΒ. BN, etrav το αττο τ*}? ΕΒ τεταγμΐνης 
τετράγωνον ίσον τω  όξΒογωνίω τω ύπο τ ns *Α ττο- 
τετμημΐνης ΝΒ , της ΒΔ , της τέταρτης άνα- 
λόγα της τιλαγίας πλευςάς ΨΝ , της όζΒίας ΝΑ, 
xcq της ψβ της συγκείμενης εκτε της σιλαγίας ^  
της ’Αποτετμημένης. ομοίως 3η 3&χΒησεroy, ότι Jtj 
το nz2— ΝΖ. ΖΦ. 3ηλον αν , οτι λα των Ε, Η 
σημείων η ‘Τπεξβολη η£&.

Ε'. ’ Ε̂ ι λ  y^f λα' κινησεως ν.οινονων τινων τα.' aura 
ποξίσαΒομ της 'Ύπεξβολης σημεία, εφη^μοο&ωσαν 
γάζ ΐ 7ί) τα  της ττλαγίας πλευξάς πεςατα Ψ, Ν 
ci ΨΩ., NX (  %. 6. )  K«voW 7Tf̂ < aura κινητοί. 
Z$j άχΒείσης άττό τα  τ?*· οξΒίας τχεξοοτος Α της 
AH 7ΐαξχ}ληλ8 τη  ΨΚ, δτα κ/ν«<Θασαν ο/ Κανο- 
Vff, w?f ro ΝΛ μεξος της όξΒΐας σιλενξας, το 
ι»7Γο τδ ΨΧ1 Κανόνοί αττοτεμνόμενον ίσον «να/ τα 
AT, τα υττο τδ NX αποτεμνομενω. λέγω 3η οτι 
λα ταν σημείων, χαΒ* ά άλήλας τεμνΰσιν οι Κα
νόνες έτα κινάμενοι, >) ‘Ττχεξβολη ηζει. ηχΒω γαξ 
<*Φ' ενός τοιάτα σημεία τα Μ, η ΜΚ. τταςά/ληλος 
τη ΝΑ. χςμ £7re* το ΜΚ2, 7Τξος το ΨΚ. ΚΝ λόγον 
νχε* συγάμ(νον Tg λόγα ον εχει ΜΚ : ΚΝ ,

*κ τα ον ϊχ&  ΜΚ : ΨΚ; ( α )  *<?* 3ε ως μεν 
Μκ : ΚΝ :: ΝΑ : AT , (  β  )  ως 3ε ΜΚ : ΨΚ : :

I  3 **Λ :

(  )  Kocrw τ  η» β , 7~f τ “ y'# ( * )  Kura

Ύ* ^ 'rm r*r ”t  · τ* r'. (#) Kara nr» <E. r* r'.
I

T ·
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ΝΛ : ΝΨ* * (γ )  τό αςχ μκ2 πξος το ΨΚ. ΚΝ λβ. 
yov έχε* ovyκείμενον έκτε τ£ λόγ<ί ον έχε* ΝΑ: 
AT, *1τνν Ν Α : ΝΛ, (η γάξ Α Τ = Ν Λ . ( $ ) )  xj 
ex, τΰ  ον έχε* Ν Λ : ΝΨ. «τ&ν ως μ R2 : ΨΚ. ΚΝ:: 
ΝΑ. ΝΛ : ΝΛ. ΝΨ. ( ? ) «;λ ’ ως ΝΛ. ΝΛ : ΝΛ.. 
ΝΨ : : ΝΑ : ΝΨ. ( ξ )  ως ως* Μ : ΨΚ. ΚΝ : :  
ΗΑ ί ΝΨ. ο7ΐεξ ?-7*ν , οτι το αίττο της τεταγμίνιις 
ΜΚ τετξωχωνον, πςος το οζ$ oymiov το υττ» της 
'Αποτετμημένης ΝΚ της ΨΚ της συγκείμενης 
εκ της ithctyΙα,ς πλευζάς r&j Της Άποτετμημΐνης 
λόγον έχε* ον η οζ$ί<% πλευρά ΝΑ, 7ίξζς την οτλα· 
ylccv ΝΨ. Ατλον οίξω , οτ* Αοί τ «  Μ η ‘Τ πεξβο* 
λη ηξε*. (»j) ωσαύτως Aj $&χ§ησ?τα/, οτ< κ> A* 
πάντων των σημείων των ομοίως τω  Μ ποξί&έντο» 
η ‘Τπεξβολη ^ελευσετοη.

ΤΙ Ρ Ο Τ  Λ Σ I Σ Γ'.

Ύων αυτών καμένων, εαν ητε πλ αγία π λεν·, 
ξα ŷ fjf η οξ&.α btya τμη&ωσι, &ct%9’jj ίέ- 
Ttg έυ&εία Sta των άιγρτομιων, Ύεταγμέ 
νψ τέμνχσα, εσετω, το άπο της τμη&άβφ 
Ύεταγμένης τετξάγωνον άιπλάσιον τχ τε- 
Τξα'κλεύξΧ τχ 'πεξατχμένχ ύπο της ξφ& 
σης ευ&άας,-τχ ημί&εος της οξ&ίας πλ&* 
ξάς, τχ τμήματος της Ύεταγμένης, % τη$ 
ύπ αυτής * Α π ο τεμ νομ ένης.

Ύετμή-

( y )  Κχ-τά τ*> *v r .  (<ϊ) Έ *  τη* χ χ τχν χ , ( * )  Kctrx ***
•ξιχμ, τχ  /» ( ζ )  Κ « τ «  τη » «*. τχ τ ' .  (χ) ΤΗ* Σ »Ί* ’
*9» μχτχ Τη» ». rxit τχ τμήμ.
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TfTT-i>;Bw λ'%α ητε πλαγ/α πλευςκ ΨΝ, κj η ος- 
$!ec ΝΑ , /tj λαχίΚίσα >j ΓΕ κυί)«α λα των Γ κ> 
Ε λ%οτβ/Μων> Tc/uΐ'ό'τω τ>;ν ΚΒ τεταγμε'/ην κατοο το 
Δ. λεγ**» το βκ2 λτΓλασ<ον t?< τδ ΔΕΝΚ τετ^α- 
1ΐλενξ8· ττ/ν. Η. %, ι.

Δ Β Ι 2  Σ<

Έ * «  «V ΝΓ: Γ Ψ :: ΝΕ : ΕΑ, ( 3 )  ά' α̂ ΔΓ 
οτα^α^λο? τ ί  ΨΡ. ( / )  ω? α^α ΝΓ : ΓΨ :: ΝΦ : 
ΦΡ. (κ) α/λ’ jj ΝΓ = Γ Ψ ,  (λ ) ?<#/ jj ΝΦ α^α <σ>) 
Tjf ΦΡ. ( // ) ε>£ίίσ; λ  τοί Tglyvvcc ΦΕΝ, ΦΡΔ ;φ / 
τα? 7Γζο£ τω Φ γων/α? ίσα? , (ν) τα? λο/πα'?, 
(£) έκατσαν ίαοοτίζα , ίσα άξ>α «σ/. (ο) xowov α’υ- 
το<? πξοσζά^ω  το ΝΦΔΚ τετράπλευροι-, το οίξΛ ΝΕΔΚ 
Τετ̂ α'πλευξΌν ίσον τω ΝΡΙ\ τ^γωνω. α/"λα τω ΒΚ2 λ- 
πλασ/όν h i τ£ ΝΡΚ τξίγωνα^ (π )  λπλασιον α?α ε?Σ 

τδ ΝΕΔΚ τετράπλευρα, λα' τα' aura λι κ̂  το 
ΠΛ2 λπλα'σ<5γ τδ ΝΕΤΑ*

Σ Η Μ Ε I α Σ I Σ.
‘Η μεν ΨΑ η το πε^α? τί?ί* ττλαγ/a? πλευρά? ΨΝ 

το τ?? ΰξ&Ιαε ΝΑ επ^ευγνυσα, :St£tj3m€T&{7‘&' 
καλείται' »} λ  ΓΕ, >j λα των λ%οτο/κ<ων · αυτών λ>τ/-

Π Ρ Ο Τ Λ Σ Ι Σ  Δ'. ( »

Ατγα ts τί}$ $ο&ά<τ,/)ς*Ύπεξ-
βοΚης εν$·&χν ά,πτομένψ ciyctyeiv.
_____ ι 4

»**$. ί,7λ,ν. {<) Kara τ>/'ν β\ τ ί  «■'. ( * )  Κ *τ*
Τ>>* */” ’* ^ ίλ )  ’Ε£ t/Vê . (<*) Kara r>;v ν', τ ί  r. ( ν ) Ketrce 
τΐ)ν ι*. r « j.,, (£ ) Kara r»/r *5'. t* *. (®) K«r<* rvr *J *
” ,** / * )  K «r « t»\ y .  Σιnitc τΐ}< itoo\u.fi. irgor. ( f )  

f r& λί , fW ^ filfiX. tm ’ΑλτοΛ.»».

*3  S
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ΊΐρύύΧΜ ic$tv σημαον τί]ς  AM Ύπϊξβολης rf 
jcxrcc χο^υφην A. %, 3.

Κ A Τ  Α Σ Κ Ε Τ Η.

*Ηχθω οίτιο τ 8 A y A SI παξοί^γιλός tw  των rt> 
%ayy<>.*>»·, olcv ry ey. λΐγω  $y οτι y A il cxrcV rij£ 
τομτ,ς 7fi7ZT€i. ^ct%br,σ’-r a j  it  τ£το κα&ήπθζ ^  tv Tf 
TlccfccpoAij hdetKTCCf. («·)

\Α&.« i i  /u>) ε?ου lari Τ ^ ϊ χοξνφης το ic B h  9*ΐμ8ονχ
f7«V ετ< το M,

Κ Α Τ Α  Σ Κ Ε Τ Η .

κπο t S  Μ τεταγιχΐνωε ίπ ι ry v  ΑιοίμΐΤξϋ* 
ΨΤ y Μ Π , nojj\ εκ/3λ}ίθ«σα συμπιπτΐτω  τ$ Τττβ« 
Λευθίτ^σ# ΓΘ κατά το Ζ. ?φ/ τ£<τ# οίνχλό·/ω τ&ν 
ΖΠ, ΠΜ tvq&etcy ’iay &λ*ίφ$ω cc7io Tys  ΠΨ >] ΠΤ. 
Jtj ϊ^ε^ευχθω »j ΤΜ· λέγω » gt* >j TM καθ’ εν μό*
vov σνίμ&ον Ιφ χ 7ΐτετ<η τη? τομής, ίφχπτέ&ω γχξ, «  
iuvatrcv, χα£} χχ τχ  το Δ. εττε^ευχθ» it  >? ΤΖ ,
&7Ι0 τ£ Δ νχΒω' y ΔΗΦ 7tx^oiAyKos τ% ΜΠ.

Δ Ε I 5  I Ε,

Έττ«=ί ώί ΖΠ: ΠΜ :: ΠΜ : ΠΤ, ( τ )  το « ξ χ  ΓίΜ2^  
ΖΠ. ΠΤ. ( φ )  οίλλχ το ΖΠ. ΠΤ Αττλοόσιόν ε?< τ» 
ΖΠΤ τς ιγ «ν«, ( % ) το π μ2 α̂ οβ Αττλοί«όν 
rS  ΖΠΤ. α?λχ το π Μ2 τ 8 ΑΡΖΠ τ€τςκπλ*υ(*  
Αττλοβσ/ον t?/. (·ψ) το α̂ οί ΖΠΤ =  ΑΡΖΠ. χφ%ξ%β^ 
«7Γο /«εν τ 8 ΖΠΤ το ΖΛΗΠ τετξοίπλευξον , άπο ^ 
τ5 ΑΡΖΠ τ'ο Ζ Φ Η Π το μίίξον τ 8 ΖΛΗΠ. Ae«w* 
*£«. Τξίγωνον το ΛΤΗ μ^ζον λοιπχ τετςχττλενξ** **

ΑΡΦΗ,

r/Of* Τ*» /. * ο »τ , τ ί  » . τμήμ . ( τ )  ’Εκ τί» **λ,**ν 
(φ )  Kcf7* τ η* tg . τ ί  ( χ )  Κ·” ·* τ^κ μ*. Τ* * ·  ( * '  
Κκγ* r*V *{»λ«β. Κ̂ ο,τ,
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ΛΡΦΗ. επά δε ως ΠΤΜ : ΗΤΔ :: πΤ2: ηγ2, ωσαύ
τως, ως ΙΙΤΖ : Η ΤΑ :: m  2: « τ 2, (ω ) άςα ύ  ως 
ΠΤΜ : Η ! Δ : : ΠΤΖ : ΗΤΛ. ( *  ) άχά ως ΠΤΜ :
ΗΤΔ : :  ημ2 : ηδ2. ( β  ) άξα ως πμ2 : ηδ2 : :  
ΠΤΖ : ΗΤΛ. ( y ) ά)λά το ΤΓμ 2 διπλάσιαν δέδ&κτομ 
τη ΓΠ Ζ. ά*α το ηδ2 διπλάσιάν h i  τη ΗΤΛ. αΑα  
το ΗΤΑ μάζαν τ£Α ΡΦΗ , ως δέδακταμ το «fee η Λ2 
μάζον τη Απλασία τη ΛΡΦΗ. ά/λά το άυτδ ηδ9 ^  
‘ίσον h i τω διπλασίω τη ΑΡΦΗ. ( ί)  μάζον «fee ncfi 
<<xcv, οπεζ αόυνατον. Η’/, άςα tj ΤΜ εφάπτεται τί?ί 
τομής κατά το Δ. διά τά  άυτά δη δ&χΒήτετοίΐ, οτι 
άδε κατά χ?λο σημάον εφάπτεται , πλψ  ΤΗ Μ,

Σ ΗΝ ΕΠ Ε I A I.
Λ'. ’Emu$ev πολλά) ποδίζονται μέθοδοι τη εφαπτο· 

μίνην άγαν άπδ τη δο&ντος της ‘Τ πεξβολης σ»1- 
μάπ. έάν γάξ άπο τη Άξονας ΨΤ λνφ$ϊ’ V ΠΥ 
ίση τη ΠΖ, ίίσετ of &· ως Υ Π : Π Μ : :  ΠΜ. Π 
hkhv ή ΤΜΤ -γωνία 'ί& ή h i. ( * ]  άχΒήσεται a f «
εφαπτομένη ττ,ς ‘Ύπεξβολης, εαν απο τ π δ ο  ε\- 
τος σημάπ Μ τα χ^ά σα  επί τον Αξονα η ΜΠ» 
έν.βλ^θβσοί συμπέση τη Ύ ποδιευ$εΤΗσ% κ α τ α τ ο
Ζ· ληφ$% δέ τν Ζ1Ι Ιση η Π Τ , w  τν έπιζες 
Χ$άσηλ ΤΜ π ξδς οβάς άχ$% ευΒάα η ΜΤ. αυτί| 

εφάπτεται της τομής. . ,
Β'. Συμπεσύσης της ΜΖ τη Αιευ^ετπσν εκβλησ**- 

cy , κατά το Ο , εσεταί το Μ ΓΙ2 —ΑΠ·  ̂ΠΟ. ( ζ )  
άΑά το μΠ2 =  ΖΠ. ΠΤ. ( η )  <*ξ* W  το ^

I  5

I \ ν ' ' V - · ΛΛ K„.‘ r». « * ·  w  Kr
1<V K X T »  r » y  1 $ .  r *  r .  W  1V , , . / J j Κ * τ *  Ttf*

*« *** τ* V. (ά) κ*™ r"v *·. (/>
*?ολ«/3. *βο'τ. (*) K«r« **» ν· 2uvi" \ r>>{ *
7* *** /?'. τ ϊί*  τ ϊ  Τ/ΛΙΙ/Λ. (y )  Ε.* »Μ*Τί“Γ
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ΠΟ ΖΠ. TIT. vs χξχ  ΖΙΪ :: ΠΟ : :  A ll: HT.
(θ ) ο ι χ ς α  της τομής εφχπτομένην, ίχν a no τη 
ίοΒΐντος σημείπ Μ , xyxyoov τετχγμενην τ »j\ ΜΠ, 
xcy εκβχλων χυτήjv %κχτοο το συνεχ 'ς, jgy ευξα,ν 
τετχςτην ανοόλογον των ΖΠ, ΠΟ, των μετχ^υ rtfs 
'ΤηοδιευΒετύσης ΔιευΒετΗσης xgy Διχμέτ<*8 , 
της Άηοτετμημενης ΑΠ , Ίσίjv civry τη ευξεΒείση 
Κχβης r>jv IIT, ^97 από rfcf T εηι το $Λϊν ση· 
μαον Μ εηιζευζης την MT. κ, γ χ ζ η MT ενετοη 
ή εφχητομίνη.

Γ'. ’£*<* & vs ΖΠ : 110:: AH: IIT, « ? «  *> *W- 
nxAiv vs ΠΟ: ΖΠ :: ΠΤ : AH, ^  
cJv ZO: ZII :: ΤΑ : Α Ιί» κ> xvoinxKiv vs Z ll: 
ZO : :  AH: TA. ixv x<>x τηs καημένης ΖΠ, Wf 
τη ήμίσεως της ogBlocs ηλευςχς ZO , ( η ZO =  
ΝΡ. (<) ) χοή της Άηοτετμημενης ΑΠ τετχξτη 
ccvethoyos ευξεΒη , ?($γ ληφΒη χυτή Ίση η AT, « 
cine τη Τ  επί ro όόθεν σημείον Μ επιζευγνυμενη 
ευΒέίχ ΤΜ εφάφετοη τη «<JWs\

Δ'. Έπ« η ΖΟ— ΝΡ -Ρ Α  , &ίν * * «  <oV ΖΓΙ: ΡΑ:: 
ΑΠ : AT. χ Α ' vs Ζ Π : ΡΑ:: ΓΓΙ: Ι Α , (κ ) αξ* 
7{ομ vs Γ Π : ΓΑ : : ΑΠ : AT. ( λ )  /ναλλαΐ 
vs ΓΠ: Α Π ::  ΓΑ: AT. κατα ανχςζοφην^Κο· 
7», vs Γ1Ι : Γ Α :: ΓΑ : ΓΤ. το αςχ =ΠΓ. 
ΓΤ. (μ ) εχν πν ευξεΒη τξίτη  ctvccKoycs της ΜΓ, τ>|£ 
εκ τη ημΐσενς ΓΑ της nAxyixs ηλευξας χοή τ9< 
*Αποτετμημένης Α Π συγκείμενης , Λ) χυτΗ ΤΗ Vl·*1’ 
cevs ΓΑ της ηλχγΐχς Ψ Α , xgij Ίση τη ίυξεΒ&σ9

λ*φ·

( $ )  K«rm riir i r '.  r i  r .  ( , )  K « r«  t #f λ<Γ. r *  « .  ( x )  Κ* τ*
rtf* I .  τϊ r . ( λ )  Kent τ*» * r i  i, (,<*} K«r* TX* 4*f· 
τϊ r.
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λ"·φ$ΰ * > % α7Γο τ * Υ τ® &9εν ffjψέΐον
Μ ίπιζβυγνυμενη έφά^ετζμ της τομής.

£' τό ΓΛ2 —  ΠΓ. ΓΤ. (  ν ) ?αν «ν τΰΤύον έκοότεςον 
άπο τδ ΓΙΙ2 οεφελ^ς, τα λο/ττα ίσα ?σοντα/, έΐταν 
το ΨΙΙ ΙΙΛ =ΓΠ . ΙΙΤ. ( £ )  αί α?« ΓΠ : ΨΠ :: 
ΓΙΑ: ΠΤ. δκδν *αν τετοίξτη ανάλογος ίυξε9^ της 
Γ ΙΙ, της έκτα  της πλ αγίας πλευςας ημίσεως ΓΑ 
%cy της Άποτετμημένης A ll συγκείμενης , ?(§£/ της 
Ψ11 της εκ της στλαγΐας ΨΑ κ, της αυτής Ά πο- 
τετμημίνης συγκείμενης , τί*' Α ίΐ V»στοτετμη- 
μΐνης , Λ) ίση τη έυξε9άσ% ληφ9% η Γ1Τ, ή α’/τό 
τδ Τ ϊ’τχί το ted'v σημέίον Μ έπιζευγνυμένη , της 
'Ύπεφολης {φά-φετοη.

‘ο  λόγος ον έχει η ΠΤ στξος την ΤΑ σύγκ&τομ 
εκ τ3 λίγα ον έχε* η Π Ψ : ΨΑ , ?<#/ εκ τα δι
πλάσιά , «τ8ν εκ τ 3 ον έχε* ό 2 : ι. γάς
ως I ! Ο: !|Ζ : : ΙΙΤ : ΠΑ, (ο) α^α έγκατα άνα- 
^οφην λο'γ» « ί  ΓΙΟ : ΖΟ ::  Π Τ : ΤΑ , ητο* άς 
ΙΙΟ : ΡΑ :: Ι Ι Τ :  ΤΑ. ά%ί η ΠΟ πξός την FA 
λόγον έχε* συγκείμενον έκτε τ 3 λόγα ον έχε* Π Ο : 
AN , ΑΝ: ΡΑ. (ττ) εςι δέ ως μέν ΠΟ: ΑΝ: : 
ΤΙΨ: ΨΑ, ( ς )  ως&  ΑΝ: ΡΑ : : a : ν. α ς »  *> ό 
λογος ον έχε* η Π Τ : ΤΑ συγκε*τομ εκ τ5  λόγα 
cv έχε* η Πψ: ΨΑ, τα  ον έχε* ό a: ι. είταν 

' » *  ΙΙΤ : Τ Α ::  β ΐΐψ : ΤΑ. (σ )
Ζ. Εαν ct7to της κοξνφης Α της ’Ύττεξβολης εφατί· 

τεμένη αχΒ% ή ΑΧΩ, από <ί* τδ σημεία της αφής
Μ

( ’ ) Κ“Γ« τ;, *.ρ9χ# £„,/*·. (/ )  Έχ r?f /, ^  f* β ·
( β) "Of* rj?y Λ·̂ βλ. y\ Σννίχ. ( χ ) K*r* τ* *. 

το /««ra rtjv t}, rx #. ( f )  Kctr* r*» ί ·  * *  **·
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Μ έπ) το πέςας ψ tvs ττλαγϊας πλευξχς έπιζευχΒζ 
ί] ΜΨ , το ύπ αυτής οόπολαμβχνομενον μέξος ΑΛ 
της κατά χοξυφην απτομένης δΐχα τμηΒησετα/ κατ* 
το X ύπό της μη κατοί κορυφήν εφαπτομένης ΜΤ. 
*7Γ« γοόξ ως ΙΙΜ: ΑΧ :: ΠΤ : ΤΑ· ( τ )  η $s 1ΙΤ: ΤΑ 
λόγον εχα  συγκείμενον εκτε τα  λογά ον εχα  η ΠΨ: 
ΨΑ , τ&) έκ τα 2 : ι· ( υ )  cc(ia £ η ΓΙΜ: ΑΧ 
λόγον εχα συγχ^μενον εκτε τα ον εχα  η ϋΨ: 
Sr λ  , κ- εκ τα  2 : ι. dA y η ΙΙΜ : ΑΧ λόγον εχ » 
συ/κ-ΐμενον έκ τα ον εχα  η ΠΜ: A il, κ> η Ail: 
ΑΧ. (φ ) h i  σε ό ας των συντιΒέντων λόγων ίσος 
τ Ζ  ένϊ h i  γ *ς  ως Π Ψ : Ψ Α:: ΙΙΜ : ΑΛ* ( χ )  
οί$ ό ετεζος άςχ Ίσος τω έτέξω , αταν ως A il: 
Α Χ :: 2 : ι. ακαν η A il διπλάσιά της ΑΧ. η con* 
ΑΠ δΐχα τέτμητομ κατά τό X υπό της ΜΤ. 
αν έφχπτομένην από τα δοΒέντος σημεία Μ , εαν 
απ' χυτά έπ) τό της πλαγίχς πλευςχς πέξχς Ψ 
έπιζ«ύξχς την Ψ\1, δΐχα τέμης τό ύπ' αυτής απc* 
λχμβχνομενον της κατα κοςυφην εφαπτομένης με· 
ξος A il κατά τό X , από τα  X επί τό Μ 
έπιζεύξης την ΧΜ.

Η. Τό σημαον Τ, κχΒ' ο η εφαπτομένη Μ Τ  την ττλΛ* 
γΐαν πλευράν ΨΑ τέμνα, μεταξύ κατομ τα κένΤξ* 
Γ, y&j της Α κορυφής. έχβεβλη$ω γαξ η έφ»π· 
Τομένη ΜΤ, ngif συμπιπτέτω κατοί τό Β τη 
τη από τα Ψ άχΒάση τη A il παςαληλλω. X9t 
}{cif Ιπα ως ΨΤ: ΤΑ : : ΨΒ : ΑΧ , (ψ ) h i δε *1

( τ )  Kxroc την ί . τ*  r . _ ( 0)  Κ«ret τό» * ζ» \ . Έ υ ν ίχ . (ψ )
re  το " ° * μ. * ί ·ιν .  (χ )  Κ «τ «  την ϊ .  Τ* (ψ) ΚβΤ» 1,1
ί .  Μ  S·'.
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ΑΧ =  ΧΛ. 8κ5ν ως ΨΤ : ΤΑ  : :  ΨΒ : XXI. 
u&‘ ως ftfv ΨΒ: Χ ί Ι : : ΨΜ : M i l , ως & ΨΜ: 
M il : :  ΨΠ : ΠΑ. ( » )  αςα Ψ Τ : Τ Α : :
ΨΠ : ΠΑ. ( « )  afo.' η ΨΠ μήζων της Π Α , «? «  
ij Ψ'Τ μάζων της ΤΑ. το άξα Τ  σημ&ον μεταξύ 
τχ χέντξΧ Γ %gtj της κοξυφης Α κ«τ«/.

©'. VE~; ^  ;($:/ wf ΨΒ : AX :: ΨΓΙ : ΠΑ. tVe y«£ 
«V Ψ Τ: ΤΑ :: ΨΒ: ΑΧ , η, <ώ· ΨΤ : ΤΑ  :: ΨΠ : 
ΠΑ , (β )  αξα ά) ως ΨΒ ; ΑΧ :: ΨΠ : ΠΑ. (γ )

Γ. Έαν aVc της έποψης Μ έπ) τί?ί κοξυφης A tV/- 
ζευχ$$ η ΜΑ , έκβλη$£σα συμνrhg τη ΨΚ, 

κ «τ« κσ̂ υφ̂ ν εφαπτομένη τηs αντίκ&μένης το- 
μης, (*7»« 7*V τ5 Ψ ηχΒη η ΨΚ παξάλλ'ή- 
λος tj; Ail, ( i )  βτ«ν τοίϊί τεταχμέναις Μ Π, ΕΗ, 
εφαπτομένη εςιν 9 ΨΚ κοίτα κο̂ υφ>ίν Tiff a\m«f<ivjjf 
τομής. (?) ) το οίπολαμβανόμενον ύπ αυτής οοπο της 
ΨΚ μέξος $!%α τμηΒησετα; υπο της εφαπτομένης 
ΜΤ κατα το Β. επ& yaq ως ΒΨ : Χ ί Ι ::  ΒΜ : 
MX , ( ξ )  *, ως EM : MX : : ΚΒ: ΑΧ , (η ) αςα 
W  ως ΒΨ: XS1:: ΚΒ: ΑΧ. ( θ )  α?λ' ?j Χ ί Ι =  
ΑΧ. (<) ά’̂ οί tj ΒΨ^τΚΒ. (κ ) η αΐξα ΚΨ i<- 

τέτμητοή κατά το Β.
ΙΑ. .-To cficyctiVtov, το υπο των κατά χοξυφην έφατί· 

τομενων ΨΚ , A il 7σον έςι τω υπο της πλαγΐας 
πλευξας ΨΑ, γης οξείας ΑΝ πεξΐχομένω οξΒο- 
ν«ν/»; «Τδν το ΨΚ. ΑίΙ =  ΨΑ. ΑΝ. νπ* yας as

ΟΠ:
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Ο Π : ΠΜ : :  I IΜ : Α Π , (λ ) ως μεν ΟΠ:
Π Μ ::  AN: A i l , ως & ΪΙΜ : ΑΠ :: Κψ: ΨΑ, 
( μ )  ά ξ »  χο$ ως ΨΚ: ΨΑ :: ΑΝ : A il. (ν) το 
άζ-οβ ΨΚ. A il  —  ΨΑ. ΑΝ. ( £ ) όηΑον £ε εν. τβτβ 
«τι το ΨΒ. ΑΧ , «τ£ν το υπό των ημίσεων τ«ν 
ΥΛτα νοξυφην εφαπτομενων των οίντικ&μενων το· 
μων ϊσον εςΐ τετοοξτημοξίω τϋ  υπο της πλοογίχί 
ΨΑ , x&j της οξείας ΑΝ πεςιεχομένχ όξ&ογωνία.

0 Ε Λ Ρ Η Μ Α .  (ο)

Ε\ς τον μ ετα ξύ  τόπον της 'XπεξβοΚης, ^ 
κα τα  κοςυφψ εφαπτομένης αυτής ετέ· 

ξα  ευ&άα X πεξεμπεσ&τεμ.
*Εφοοπτε&ω η ΑΓ της ΗΑΙ 'ΎπεξβοΑης υμχλ *λ· 

ξυφην. Ah/ω , οτι «V τον μεταξύ τόπον της ΑΓ ευ· 
&ο*ας ôff της τομής ΗΑ ετίξοο Ιυ $ « «  Η ποοξεμπε- 
σπτοίή. ποοξεμπιπτετω γ«ζ>, «  δυνατόν, η ΑΔ· %· 3·

Κ Α Τ Α Σ Χ Ε Τ Η .
„ Αττο τ5 τ ν  πΑα^/ίχς τίΑευξας ΑΒ πεξοοτος Β επί το 

της οξ tecs Ζ , τ^ς πα,ξα)ΑηΑχ τα*ς τετωχμενοας χ«· 
μηής \ η ΒΖ , y&j ίνβ&Αη&ω * * τ *  τό
ο^νεχ-ί·. ygj' ωποτινος σημεία Δ της ΑΔ τετοο^/μεναί 

Ι ην Δ“*/ετξ<» xctrccxSvacc η ΔΕ , όμοίως ίνβ*· 
, , ΤέίΤν αναλογώ των ΑΕ, ΔΕ ευξε&εί<η

etA-ηφ (Ο )ση η ΕΝ , επεζεύχ^ω η ΑΝ την ΒΖ 
τ^ ν*σ « w «  το 3 . Kcq από τχ  3  $χθ» η £©* 
παξα'/ΑηΑος τ \; ΑΖ.

δει*

,  -  r»#
(λ ) Kara τ#» <3. τχ it τ* τμημ. (μ ) K*r* τ#» ·  * Γ *^  

(») Κ*τ« tjj» άξημ.· *. (£) Κατ* Τ*» *Γ · ΤΛ f  · ν*
fot Μ  τη( "Κβ . it fir. τ« I. /5</3λ. Τ* Αίίλλκ». ̂
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Δ Ε I 8 1 Σ.
Έττ» ως ΝΕ: ΔΕ :: ΔΕ : ΑΕ, (  7r )  » ξ ι  

ΝΕ: ΑΕ: δε2: αε2 . (?) a>VNE: ΑΕ:: 1 
(σ) ως <χξΛ Σ®  : ΑΘ : : δε2 : ΑΕ2 . ( τ )  έζτβ 
ως ΔΕ : ΑΕ : : ΚΘ : Α© , (υ) ετιν οόξοο ^ 
ΑΕ2:: κθ2: αθ2. ( Φ ) Αβ A? Κ9Ϊ cos ΞΡ 
ΚΘ2: αθ2. (%) cos οόξα Σ ®  : ΚΘ : : ΚΘ : 
χκ3ν το ΚΘ2 = : ΕΘ. ΘΑ. (  ω )  ccAoc x&f ί 
Σ®. ΑΘ. ( λ ) το ΚΘ2 =  ΛΘ2 . οττεξ η 
ctfos «V roy μεταξύ τόπον Tijs ΑΓ evSeica, 
AH 'Ύπεξβϊλης tvSetcc ns  παξεμπενεΐτοη.

Σ Η Μ Ε I Ω Σ 1 Σ.
Ί??ον 0τι καμπύλην μεν yςαμμην b$'-v arc 

πΐπτ&ν μεταξύ της εφαπτομένης μ&{ της τομ 
$όίαν $}, άμγ,χανον. τεμόι γαξ αυτή την Τομήν.,
8ν. εφαφετα]. τ&το $ε ;φ/ πεξί της ΤΙ αναβολής 
της ’EAtnJ/fως, 8 μην ά/λα ττεξϊ Τ8 Υ,υν.λΗ τε

Π Ρ Ο Τ Α Σ 1 Σ  Ε'. (/3)

Ε αν ενΆντικαμέναας εν&βία 6Φ  t}ict~ 

τέξα τ£ χέντξΧ σνμπίπτχ<τα rjj τofijj> Λ- 
yjt τμη&ησετaj κατά, το κεντξον* ca de α
πό των σνμπτάαεΰον ayS’&ffoy εφαπτομέ
νη της τομήςj ygjj τρ Δίαμέτξν? συμπιπτχ-

σαΐ

(* ),>Ε* *** (ο) Kara το β’. «όμσ. ro ,««r« τ*\ «ί- τ*
*\ ( σ)  K«r« rjjv ^ TS ς·'. (τ) Kara τυ'ν «. ri? (w)' K*r“
TV *; T* » . (φ) Kara τβ £. i>,a. r«* ,«*ra re *. (* ) Kara
Tl ¥ * W ‘ ·. (* ) ’Ex rS « Ρ*α. χοξίτ. ifao*. (* ) Kara 

τ* (a )  Kara τ*» /β'. τίί* r* τρντ. ( l * ) 'Te 
*fer. Ir< τϊ «. /ί</3λ. τί Α*®λ·

rijr
P«%.



Τ Μ Η Μ Α  Δ Ε Τ Τ  Ε ΡΟΝ

τε αις ^  <παξά7&.η\οί £<rcv·

σαν *Αντικ(*μεν(*τ TVi?<>/ScAa< at AM , ΨΝ, ή 
'  *ί ΜΝ ίφ ' ίκοίτξξα Τ8 κϊντςα Γ, συμπίπτετε 

\s ‘Accra τα  Μ χ, Ν σημεία. ηχ^ωσαν Α οοσιο 
I σημείων εφαπτομεναι ΜΤ, ΝΗ, τ? Δ/*. 
.π ίπ τϊσχ ι yard r «  Τ  Xj Η σημεία. λί<γω 
i ·ΐ ΓΜ —  ΓΝ. Β'. οτ< >ί ΜΤ J<7»i rf ^  
cs τν  ΝΗ. τr.V. Θ. $£. ι.

Κ Α Τ Α Σ Κ Ε Υ Η .

των Μ X) Ν  σημείων ηχ&ωσαν τεταγμενωί 
Δ «*μετςον at ΜΠ, ΝΦ. .

Δ Ε ΐ S I Σ Τ Ο Τ Α*.

-ff ΨΠ. ΤΤΑ : Μπ2 ϊ ί ΑΦ. ΦΨ: νφ2 » (? )  'ΦΪ 
Λ » ξ  0 ΨΠ. Π Α : ΑΦ. Φ Ψ :: μ π2 : νφ2·
 ̂ Μΐι2: ΝΦ2:: Ιΐτ2: φγ2 . ( ί )  εςι « ί  ΜΠ* 

Ν Φ :: Π Γ: ΦΓ. (<?) «ρ ΨΠ. ΠΑ : Α Φ .Φ * :! 
τΐΓ2 ίΦΓ2. (£ ) «) ωί ΨΠ. Π Α : π Γ2 : :ΛΦ»
ΦΨ : ΦΓ2 . ανάπαλιν «V n r2 · ΨΠ. Π Α :* ΦΓ2* 
ΑΦ. ΦΨ. %gif ψμτ άναξξοφην Key# as ΠΓ2* ΠΓ2 —* 
ΨΠ. ΠΑ: : φγ2 : φγ2 — ΑΦ. ΦΨ. α ίλ α το  μεν ΠΓ2"̂  
ΨΠ. ΠΑ —  γλ2 , το δε ΦΓ2 -  ΑΦ. ΦΨ==γψ2 . J>) 
«ρ ΠΓ2 : ΓΑ2:: ΦΓ2 : ΓΨ2 · « Α λ  Το ΓΑ2 *
«£<* τ&{ το ίΪΓ2 =  φγ2 . ($ ) Αο' ?φ/ η ΠΓ =  ΦΓ» 
*π& ie tocs yavias teas εχασι Tei ΜΓΠ,ΝΓΦ

r p

(>) K*tT« r# Tic ft?, to /utrtt i. **bt rS τμί/Α. ($ ) Κ*τ* ** 
ζ · τ*» /tire το ι. Qtmfti/A. ( t )  Kttrm *i}v ί’. τ »  it (<?J 
τ » »  ι. τ ί  ». ( * )  K«rfc r«J> r*. r# β\  (^ ) R *r* t i} r  h * * *  * *
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τξίγωνα ίκχτεξχν έχχτέςχ , *V*v α^α ;<#/ tj ΓΜ =  
ΓΝ. (0

ΔΕΙ5ΙΣ TOT Β'.
Το μεν ΠΓ. ΓΤ. = _ΓΑ 2 , το 8ε ΦΓ. ΓΗ =  Γψ2 · 

(κ) «λλα το ΓΑ2=ΓΨ ·2 . οίξοο Xj το 17Γ. Γ Τ = Φ Γ · 
ΙΉ. h i & « ΠΓ==ΦΓ. *>α ^  *' ΓΤ =  ΓΗ. τ£ν 
τ^γαναν £ν ΓΜΤ, ΓΝΗ οα /κεν ΓΜ, ΓΤ ϊσοη Teels 
ΓΝ, ΓΗ εκχτεξα εκ χ τέξχ , cm <ίε πξος τω  Γ yvviecj 
hetf. οίξοο y&j *ί ΜΤ rrr ΝΗ , ycy yoovlx η NMTrrr 
ΜΝΗ. (λ ) ή οιξα ΜΤ ιση τε  X) παξοίληλοε τϊ) ΝΗ.

Σ Τ Ν Ε Π Ε Ι Α Ι .
A'. Έαν οβ%3·«σ« η 8ευτίξα Δ/αμετξοί ΒΔ , εκβλί· 

εφ* εκοίτεξχ, <$*%α τεμέί tocs ΖΜ, Of, 7«V 
«π^ευγνύσα* Tosf εν tows· οίντικ&μέναις τομοΐί hots 
τεταγμενχ: ΜΙΊ , ΖΦ , Κ, ΟΗ. « r «  ya? eel ΜΠ, 
ΖΦ ϊσα/ τε χομ 7ioeqceTkyKoi , ngy η ΜΖ οίξ» ϊση· 
τε H9j  7icc%ct&v\Kos τ$f ΠΦ. '(/w) skSv Trâ a/tojAc- 
γοοομμόν h t το ΜΦ. h i 8ε χ> tj ΒΔ εκατε^α των 
ΜΘ, ΖΝ πο^α'Αΐίλοί , (ν) ΊΐΧξΜ^ηλόγξοομμοο »ξ<* 
βσί τα ΜΓ,.Εφ. Λο *} /κεν ΜΕ— ΠΓ, if & Ε Ζ =  
Γ Φ . ( { )Α ^  ι|ΓΠ =  Γ φ , (ο) * > * * Μ Ε  =  ΕΖ. 
Αα τα αυτα 8η 8αχΒησετοο}, οτι κ> η ΙΡ=ΡΟ ,

/ ?<97 *ί ©8 =  8Ν.
Β. Αί α^α ΖΜ» ΟΙ, ΝΘ τ ετχγμενοί/ «V'v έκτο; ταν 

αντικείμενων τομών, <5ϊ%α τ εμνομενοη υπο τη£ Δευτε- 
f  α? Διοομετξχ ΒΔ, τη* X) τα 7£ΧξΧ^ηλογξΧμμχ ΜΦ^ 
Ic, ΠΝ λ’χα τεμνΰσηε.

(*) K«r« τ»» Χ Γ .  τί «. (χ) K«r« rx> Γ. Σ*”*· W *#*■*
wttr· (λ) Κκτκ τΛ Γ. τί «. Ο )  «  *;
(») K«ni τβ» χΓ. ίξ,σμ. (ξ ) Κ *«ί τ#\ λ/. ™ · ·  (0  Κ*Τ* 
*· * f»tf, rift ηξίχαμ. *f»r·
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Γ\ 'Η τςίτνι ccvot Keyes Ttjs &υτΐξχς Αιχμετξϋ ΒΔ,  ̂
τ /is 7rKxylxs ΨΑ, cl ον <ΐ ΒΛ , οξ&ίχ πΚευξχ fa  
cos τΐξos την ΒΔ. ωσΰεξ it  το κπο rijs i fυτίξαί 
ΑΗχμέτςχ τετςχγωνον ’/ο-ον Τω οςΒογωνΐω τω οττβ 
τ ΐ ϊ ϊ  7ΓXxylxs ττΚευςαε ΨΑ ^  τ tjs ύξ$1χε (tvriji 
AT, ε:Τϋν τ ι  βλ2 = Ψ Α .  AT, ( 71)  /ϊτω i»| rt 
άπο της ctKxylxs τιΚευξοίε Τετξοό^/ωην /com τω oV* 
SoyvMiM , τω  υττο τήε ίευτίξχε Διχμετςχ ΒΔ $  
τ/ε cftlxs  πΧευςχε αυτ^ί ΒΛ , *ίτα το ΨΛ2~  
ΒΔ. ΒΛ.

Σ Η Μ Ε I Ω Σ I Σ.

At πΧχγίχ μ'ν πΧευξα ry ΒΔ , οξΑίχ it Ty ΒΛ 

yξχφόμενχι Χυω'Ύπεξβολ«/, a* ΚΒΧ, ί2Δ7» 2  u£vy&S 

* Αντιχ&μεναι, i  χ *τ« ^tAfoy/rty ’ ΑντίΧ&μ^ 
καλ»ντα/ » των ΙΑ9, ΟΨ4* τ/ϊμπχΚιν i t ,  xvTdf Συ* 

ΛMTtv.eifjievXf tx«y«v, tj it  7rXxylx χυτών 7ΐλεν 
ςχ ΨΛ 3ευτέξΧ Διο/μεΤξοε.

ι ι ρ οΤΑΣΙΣ ς\
Τ λ  τε τξά γ ίova, ret τοψ εκτός των αν* 
τικ&με'νων τομών Τεταγμε'νων λόγον ε%& 
σι ττξός α/ληλα, ον τα  ά·ηό των ύπ αυτ<& 
% τχ  χέντξΧ α7τολαμβανομίνων εν&αών Τί· 

T^ayawot, πτξοσκαμενχ άυτοις χοή τ ί  <*** 

ημισάας της ίεντέςας ΔιαμέτζΧ τετξ*Λ 
γωνχ.

‘ "to*

(« )  ’£« τ · ηΪ  . ίξt a / Α .  ίζλφψ.



ΠΕΗ ΤΠΕΡΒΟΛΗΣ. 147

"Εζωσαν Α'νηκαμηβη τομοί) %\ ΑΙ , ΨΟ, fares Si 

fat την SevTtqctv Διάμιτ^ον τετοιγμίνοη tu MK , IP, 
\)7f αυτών St άποτεμνομβναι άπο της SevT^xs Δ<«- 
μΐτςα πςος τω κίντξω Γ ivSdoq , α) ΓΕ , ΓΡ. λί- 
yca Sri 0Tt ως ME2 : ip2 : :  γε2 -+-γβ2 : γρ2-+-γβ2 .

Δ E I s  I s.
Ω'ςΨΠ. ΠΛ:_μ Π2: :  ΨΑ : AT. ( ξ )  χ ^ ω ς Ψ Α :  

AT : : ψλ2 : ΒΔ2 > (  σ )  ώς St ψ\2 : βα2 : :  ι ά 2 : 
ί'Β2 . ( r )  ftf ωξα ΨΠ. ΠΑ : μ ιι2 : : γ α 2 : ΓΒ2_· (̂υ) 
Sto Jtj ως ΨΙ1. ΓΙΑ *-Η ΓΑ2 : ΜΠ2 Η“ Ι'Β2 ' ♦ Ι Α2 : ΓΒ2 . 
(φ ) ufacc το μίν ΨΠ. 11Αη ~ γ λ 2 = Γ Π 2 , (% ) « τ » ρ 
ΜΕ2 . ( ψ )  το S* M il2 =  Γ ε 2 . (ω ) ως οΐξα  Μ ΐ ϊ 2 :  Γ ΐ ΐ ^ I  

ΓΒ2 ::  ΓΑ2 ·* γβ2. ομοίως Sri Seίjζoμev> ort η  ως jp2: 
ΓΡ2 -κ  γβ2 : :_γα2 : £B2. faotf Sri Sv ^  ως με2 : r l 2 t 
ΓΒ2 : :  ip2: PP2-f-PB2 , ( cc) t&f fvccfoocfc ως mb2 : 
IP2: :  ιλε2 pb2 · pp2 -4- γβ2 .

ς τ ν ε π ε ι α ι .
A'. To duo riff Τ€Τθογμ*νφ IP τιτςάγωνον , σιςος το 

a7to riff Άποτετμημίνης ΓΡ ττξοσχαμίν* άυτω χομ 
rS άπο της ημεσήχς ΓΒ τη ί $*υτίζο6ς Διαμετξν 
ΒΔ Xoyov f%H , ον η οξΒίοο πλευρά BAj στξος την 
StyTtqctv Διάμετςον ΒΔ. etTHv fa)v ως IP2: ΓΡ2Η— 
ΓΒ2 : : ΒΛ ; ΒΔ. fad ydq ως ΒΔ : ΑΨ i : ΑΨ t 
ΒA, ( φ.) oJf οίξού ΒΔ2 : ΑΨ2 * * ΒΛ: ΒΛ ,  ̂(*/) 
ν&\ αναττ«λ<ν αψ2: ΒΔ2 :: ΒΛ : ΒΔ.

Κ a A'*'4*·

i t )  K«r« t*» Σ*,Ι*. rtjt «. ra it r i  *μνμ. (» )  >E* ra */'
•W  FaU,. (r) K*rw rnv *S <· ( · ) * « «  W 1* **'*
(<P) Kjerw tiJk y . * ; f. (x) K«r« Π»* *■ · ** 0* (*) ,
r i  * i, λΓ r i i s  («) *Bx r?t «vr. Γ?λ.»· («) π»
•f*M. i. (β) K«r^ r»;> »#,λ. y . ΣννΙ»τ. (y) K ·^  r .
«•V. ri l̂r;  ^
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λ ρ̂2 j βδ2 : :  γ λ 2 : *■ ΓΒ2 . ( ί )  « ξ<* ^  aV Fa2 : F5a: i 
ΒΛ : ΒΔ. ( ί )  h* $έ « ί  7ρ2 : ΓΒ2 -Η ΓΒ2 :: ΓΑ2 : ΓΒ2» 
(£ ) <£ξοο Xj ως Π»2 : fjp2 -4—Γβ2 :: ΕΔ: ΒΔ. (u)

J3>\ 'Ectv γςαφεϊσοη cu κατά Συζυγίαν Άντικείμενοη re* 
μα/ Kl»X, ί!Δ 7  , tccs έκτος των 'Αντικείμενων τ£ 
μων τεταγμένας τέμνωσιν , eVoe/ το ΰπο των τμι\· 
μοίri'v, IK , ΚΟ πεξίεχόμενον οξ&ογωνιον ίσον τα» $ί 
τετζχγω νω , τα> «π  o' τί}> ημισείχς ΓΑ t£V οτλ«* 
7<«2Γ 7τλ6υζ>«ί ΨΑ, εΐταν ίσετο^ το ΙΚ. ΚΟ*-= 2 ['Λ2 . 
έπά γοϊξ ως κρ2: ΔΡ. ΡΒ : :  ΒΛ : ΒΛ* (Β ) as ίί 
ΒΛ: ΒΔ:: ΐρ2: ΪΡ-4-ΐ'β2 * (<) ως άςα ]ρ 2: ΓΡ2 *4-* 
ΓΒ2 :: ΚΡ2: ΑΡ. ΡΒ, (κ ) χ> εναλλάξ ως lp2:KĴ 2:: 
ΓΡ2 -4- ΓΒ2: ΔΡ. ΡΒ, X) διαίξεΒέντα ως ΐρ2 — ΚΡ* : 
ΚΡ2::  νΒ2-+»ΓΡ2 — ΔΡ. ΡΒ: ΔΡ. PBi αλλά το 
ΐρ2 — κΡ2= Ι Κ .  ΚΟ , το $έ ΓΡ2 — ΔΡ. ΡΒ — 
ΓΒ2. ( λ )  ως άξα ΙΚ. ΚΟ : κρ2 :: 2ΓΒ2 * ΔΡ. FB‘ 
3($«/ ίν«λλ«£ , ως ΙΚ. ΚΟ : 2Γβ2: : κρ2 : ΔΡ. ΡΒ> 
άλά ως ΚΡ2 : ΔΡ. ΡΒ:: ΒΛ: ΒΔ , ( μ )  ως Se Μ '· 
ΒΔ:: f7v2: ΓΒ2, (ν) άξα χ> ως ΒΛ: ΒΔ:: 2ΓΛ2: 
*ΓΒ2’ ( £ )  άξα as ΙΚ. ΚΟ : 2Ϊπ*2:: 2ΓΑ2'* 
- αΒ2· (ο) το «fee ΙΚ. Κ Ο =2 ΓΛ 2 · ( » )

Γ . TjJi ίΟ επί τα  Β μεξΐ) φεξομενης , x&j τταξ*^ 
ληλα τί; ΨΑ Ααμεν8atjsy Xj επ) το Β ε\κύσν\ς-, re
ΙΚ. ΚΟ οξΒογωνιον sis τετζάγωνον μεταβάλλετε *

τ» * I

(ί) Κχτ* τ*» τϊ ί. (*) K«r« τ»ί» Λξαμ· ί. (<?) **!
τί» *ξοχαμ. « (ο * ,  (η ) Κμτ*  rfjv ηξημ. I.

»<’» Σ«χ*. τ?< «. τϊ ί» TJt τμίτ, (,) Κχτχ rtfr jf
»t*. ( x ) Kart* nj» ». ri i. ( λ ) itxrx rtf» r . r*
(μ) K*r« rtf» ·/>*/*. r?f «. Συ>{*. (») Cff<* T#» **
»**■. (^) K«r« τι;» *, ri (o) K«r« rtf» W  ^

I 1 -I - f
T^F p  ·  T #  ! ·
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γο απο οποτέξοχ irj&tv των IP, ΡΟ, ^ ίσον h\ τω  
2ρ\2, επά γοΐζ V μεν IPrrrPO , ( ζ )  tj ile KPr=: 
ΡΧ , (σ) >? 1Κ α^α ίσ/j τ? ΧΟ. h t& φε·
ξομενκ μεν τηε ΙΟ επ\ τα Β μεξϊ\, η Κ.Χ συν$- 
χώί1 ίλαττ&τα/, γ\̂ άσν\£ $ε· επί το Β , ?(#/ εφοοπ- 
ΐομtvys κατά χοξυφην ysyovinccs, τα  f*<V σημεία 
Κ, X τ αυτίζετο^ <, r, $ε 1Κ ίσ>? τ£ IP ylveraf, ομοί· 
cos η ΟΧ τ g OP, σ/?λον α(-α οτ* το JK. ΚΟ «V το 
1P2, η «V το ΡΟ2 μεταβάλλετ<η. )'σχ $ε οντος τ5  
ΙΚ. ΚΟ τω 2ΐ λ2, ίσον εσετοη χοή το ' ιρ2 , $ το’ 
ΓΟ2 τω αυτω 2ΓΛ2 ·λ 4

Λ Η Μ Μ Α ,  (τ)
Έ&μ ' ΐπεξβοΧης της ΑΕ έν&εΐα επιψάυχ* 
αα η ΜΤ αυμπίπτη τη ά^χιχη £·ίαμετ(φ 
ΫΝ χατοί το Τ, xgjj άπο της αφής Μ xctm 
ταχ&η ευ$·&α τεταγμε'νως επί την Δ'.αμε* 
τξον η ΜΠ, Κ) ταύιη Sid της χοξυφης πα· 
%άϊϊ.\η}\ος αγβ-η η ΑΔ συμπίπτασct τη μεν 
ΜΤ τη Sid αφής κατα το Ο ? τ ί  ^  
τ* χέντξχ Γ ot(p^ Μ ηχμένη ΓΜ
^Λτά το δ , ληφ&εντός Si τίνος σημάχ «τΣ 
τί? τομ^, ο/ομ τ£  Φ άχΒ-ών* Svco wS-etaf,
°α ΦίΙ, ΦΤ, η μεν τη εφαπτομένη ΜΤ πα- 
ξα/ϊληλος, η Si Ιτπ την ^άμετξον τεταγ*

Κ 3 V *

(f) κ..«. ri, i, Γ » ,/ * . ,f.\. «f ir . (» ) Κ ." * «' C  ·>"/*· 
w  Η Μ7. *f;r. tri rim . β·βλ 'kneWmt.
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μένη, το γινόμενον νττ avriv τξίγωνον ΦΗΤ 
ΐσον ές<*ι τω τετξαπΧεύξω ΒΔΛΓ, τώ ύπο 
της Sid τ£ κέντξ* της αφής ΓΜΒ άτο* 
τεμνομε'νιν. ο.

ΔΕ 1 Ξ I Σ.
Ω 'ς τςΐγων ΜΓΠ : τζΐγων. ΔΓA :: rn2 : χ^2 , 

(υ ) α/λ’ cos ΓΪΙ2 · ΓΑ2· : ΓΠ : ΓΤ ’ (φ ) h i γάζας 
ΓΠ : ΓΑ :: ΓΑ : ΓΤ* (% ) *, «V Γ Π : Γ Τ : : τξίγων. ΜΓΠ: 
τ ξΐγων. ΜΓΤ* ( ψ ) 'ω ς  άξοο ΜΓΠ: ΔΓΑ: ΜΓΠ: 
ΜΓΤ. ( « )  το α,ζοο ΔΓΑ — ΜΓΤ. ( « )  Τ8των tXMTf- 
ξον άφνξηβω άτι ο τ£ ΜΓΠ τξιγωνα. άκΰν το ΜΤΠ 
Τξΐγωνον Ίσον τω τετξαπλίυξω  ΜΔΑΠ. εττ« ^ «V 
φΥ2 : Μί122 .ΨΤ. Τ Α :  ΨΠ.'πΑ· ( β )  fa  $  το μ* 
ΨΤ. Τ Α = τΓ Τ ^ -Γ Λ 2 ,τό ^ Ψ Π . ΠΑ==γ Π9 -ΓΑ** 
(y )  ως αςοο ΦΤ2 : ΜΠ2: : ΓΤ2 — ΓΑ2 : ΓΪΐ2 — ΓΑ* 
ι*& ως φτ2 : ΜΠ2 : * Τξίγ. ΦΗΤ: τξΐγ. ΜΤΠ, (ί) 
νς »ξοί ΦΗΤ : ΜΤΠ :: f x 2 —  ΓΑ2 · ΓΪΪ2 — ΓΑ* (') 
« ret Ss άς Γ τ2 : γ α 2 : * Τξίγ. ΓΒ Τ : τςΐy. ΓΔΑ»(£) 
Λ) λωςοΒ 'cvrot γτ2 —- γλ2 * γα2 ι J Γ ΒΤ — Γ Δ Α : Γ ΔΑ» 
«rav γτ2 — ΓΑ2 ·* Γλ .2 : :  ΒΔΑΤ: ΓΔΑ, 
λά£ ως γτ2 — ΓΑ2: ΒΔΑΤ::. γα2·* ΓΔ Α .£ ώ » τ* 
<»υτά Af h i χ^άς γ ] ]2 — γ α 2 : ΜΔΑΠ :: γα2 : ΓΔΑ. 
hoy Λ} άξΧ y&j ως Γτ 2 — ΓΛ2 ,*_ΒΔΑΤ .* : ΓΠ2 — 
ΓΑ2 ί ΜΔΑΠ. (>/) κ, ίν«ΛΛ'| ως χχ2 —fA 2 :Γί1*:

ΓΑ*

(υ) Κ«'« r τΐ)ΐ ι$\ τα ς, (φ) Kara τ» β“. Πόρισ. re f**** 
τίν ft. ri r . ( χ ) Kara ri»y Γ. ΣννΙ*. τ τϊ TJt r/*»P 
(ψ) Kara r*y. a. ri r*. fa) Kara r»Jy i. ri ». (*) 
r*r /5. ri S. (fi) Kara r»V a\ r* It ri τμημ. (γ) K«r« rf1 
c · r# 4. (/) Kara tjjf - r* r . (») Kara r*y •/V*· 
(£) Kara rjjr avr. »$'. (#) Kara r*y *ξνμ· ··



fX 2 ; :  ΒΔΑΤ: ΜΔΑΠ. α ς* ^  ως ΦΗΤ : Μ ΤΠ :: 
ΒΔΑΤ: ΜΔΑΠ. (9 )  * Α *  το ΜΤΠ =  ΜΔΑΠ, ως 
Uhy.rotj. ας* H&f το ΦΗΤ =  ΒΔΑΤ. (/)

Σ ϊ  Ν Ε Π Ε I Α.
’λχ^κυης απο τα  Κ σημ&Η , τα μεταξύ της *ο- 

ςυφης της επαφής * της τεταγμίνης Κ Ι, συμ- 
πιπτάσης τ% &* τα χέντςα T%s αφής ΓΜ κατα 
το Ρ, εσετομ το τςΐγωνον ΔΓΑ , ο αποτεμνε/ η <W 
τα χεντςα ο̂μ της αφής ΓΜ , Ίσον τω τετςαπλευςω 
ΡΓΗΚ τω νπο της αυτής ΓΜ οίποτεμνομενω. επα γας 
το ΚΗΙ τςίγωνον Ίσον εέι τω  ΡΔΑΙ τ ετςαπλευςω , (κ) 
εκατέςα τάτων αφοαςε^εντως απο τα ΡΓΙ τςιγωνα , 
τα  λοιποί Ίσα εσοντομ, είταν το ΡΓΗΚ τετςαπλευςον 
τω ΔΓΑ τςιχωνω,

Π Ρ Ο Τ Α Σ Ι Σ  ϊ ,  (λ)

Ε 'αν μιας των'Αντκβμε'νων έυβ-eia ίπιψαυ- 
νσα, συμπίπτγ rjj Αιαμετξω, n&j Sid της 
αφής ^  τ *  κάτξΧ ευ&βα εκβλφεισα τε- 
W την ίτε'ξΛν ̂ τψ.ψ y ητις αν αχ&$ & TJ 
ετέξα τομή παξάΤληλος rjj εφαπτομένη, 
^%α τμη&ησετομ υπο της εκβλη^άαης* τα 
Ss απο των χτω ίιχοτομη&έντων τετξαγω· 
γωνα εσοντομ ττξος αΤλ,ηλα ως τα οξ&ογω- 
vtct"i τα ύπο των απολαμβανόμενων ύπαυ-

Κ 4 τώ ρ

ΠΕΡΙ ΥΠΕΡΒΟΛΗΣ. Ι5ΐ

(#) K«r« Τn, avr. (Λ Κ*τ« την *'· "  <· (* ) Κλτ* ?
(λ) τ· A* j  pi. lei, ri ti fi\ ·/*·'« *9 ' ·  T#“ ·
Ρ«̂ λ. τϊ ‘Α*»λλ·χ.
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των ευ&βων πξος τοϊς πέςασι της ίχβΚψ 
ΰ -ά τη ς .

"ΐ.-ωσαν Α'ντΜείμενχι at ΑΕ * Ψ!» , ων Atot μετξος 
μεν η ΘΝ , κίντξον $s το Γ. Χ) εφχπτέ&ω Της ΑΕ 
τομής η ΜΤ, τ? Διχμετ^ω χχ τχ  το Γ συμπίπτϋσα, 
o&f λ *  τ tji' οίφ)?ί Μ K3ty τ5 κεντξϋ Γ Ιυ5«α η ΓΜ 
ϊχβλ·;$όϊσχ τεμνίτω την ετέξχν τομήν γ,χτα το ζ. Xj 
Χ7Τ0 τ '  ' Φ % Ε σημείων της τομής ηχ&ωσχν at ΦΛΚ, 
ΕίΙΑ T»j ϊφχπτομίνϊ· ΜΤ παξαΑηλοι. λίγω  A*. on 
η μίν Φ Λ --Κ Λ , η & ΕΛπ= ΑίΖ. b'. «τι » ί  ϊςλ2 ϊ 
λω2 : :  ξΛ. AM : £ίΧ. £2Μ.

Κ Α Τ Α Σ Κ Ε Υ Η .
A Vo tcov Φ ^ Ε σημείων τεταίχ$ω<τχν eu ΦΤ, ΕΝ. 

Δ Ε I 5 I Σ. Τ Ο Τ Λ'.
Το μεν τςίγ. ΦΗΤ —  τετξοοπ. ΒΔΑΤ , το όε ΚΗΙ S! 

ΡΔΑΙ. (/*) oVc τέ  Φ ϋΤ re' KHIj
«Vo a'e τ5 ΒΔΑΤ το ΡΔΑΙ. *κ£ν το ΦΚΙΥ:ττ EF1T, 
<*φ5?ίίί& J χ«νον το Τ£«π*·£ιον BA KIT. το χξχ  ΦΛΒ^3 
ΚΑ?. f5-.< <ίΐ &><τ φ.\2 : κλ2 : · ΦΛΒ: ΚΑΙ’ , (ν )
««as το φλ2 =  ΚΛ2 · Λ» Xj »ί ΦΛ =  ΚΛ, <V« $  Τί 
ΕΑΝ:τ=.3ΔΑΝ, ( £ )  κο<ν2 άφχίξδ&έντος τ »  τετξΛ- 
τιλέυζ* J-ilAN, ’ίσε Toy το  .HilErrrίΙΑΔ. ε?/ ie wf 
S iiE  ; ilA A  : εω2 : λω2 ·. <ί<ο το εω2 =  αω2 ·

»J Ε φ :=Α& .
Δ Ε I Η I Σ TQT  Β'.

Το ΓΔΑ^ττΓΜΤ. (ο )  τέτων ίκχτεξον χ φ ί!ξ$ *  
άτίο τ$  ίΙΓΑ. ΰκέν το ί1ΔΑ =  ίΖ.ΜΤΑ. 7txhtv n  
ΓΜ Τ ίσον ον τω 1'ΔΑ , ίσον ετ* χοή ΡΓΗΚ. (# )

«<?**

( f · )  Κ ;* τ*  το Λ ? « .  ^»^ Κ * Τ *  ΤΙ)» < y .T #  τ ' .  ( £ )  K *r*t το Λ?ί**

(°) Of» Τ«» ί ϊζ .  ΤΜ Αήμ. ( * )  Kecrct τ*» Συνί*. τ Μ Λ*/*4·



ΠΕΡΙ ΤΠΕΓΒΟΛΗΕ. »53

εχάτεξον aVcrS ΛΓΗ τξιγων8, το χ ξ »  ΛΡΚ==3 
ΛΜΤΗ. ως χςχ £1ΔΑ: ΛΡΚ;: φ Μ ΤΑ : ΛΜΤΗ, «Λ* 
λα το μϊν ΠΜΤΑ —  ίΙΓΑ  -  Μ ΓΤ , το & ΛΜΤΗ = 3  
ΑΓΗ-Μ ΓΤ. «V χξχ ΠΛΑ : ΛΡΚ .· .· Γ2ΓΑ —ΜΓΤ; 
ΑΓΗ — ΜΓΤ. *<5ι ,$έ ως Ω.ΓΑ: Μ ΓΤ ; ωι'2 ♦ Air2 * 
( f )  *, λ ϊψ & ν τχ  ως ί ΙΓ Α -Μ Γ Τ :  Μ Γ Τ :: ω γ2 — 
Air2 : μ V2 » %9Η «V Λ Γ Α — Μ ΓΤ: ω γ 2-"
jvir2 · · ΜΓΤ: ίνΐΓ2. ») Λα τα α’υτα ώ  «V ΑΓΗ — ΜΓΤ·· 
λ γ2 -  ΜΓ2 ·*♦ ΜΓΤ: ΜΓ2. Αβ AJ *, «V Λ£Α —  ΜΓΤ ; 
ΩΓ2 — ΜΓ* ; : ΑΓΗ — ΜΓΤ : ΛΓ2 — ΜΓ2 > {.σ)_^3Η 
Ινχλλχζ WV βΓΑτ-Μ ΓΤ: ΛΓΗ-M J T : :  ωΡ  -  μ γ*: 
λγ2— μγ2 . χςχ r&f vs ΓΙΔΑ: ΛΡΚ ωγ2 — μγ2 ; 
λγ2- μΓ~ (τ) αλλα το μεν ΩΓ2-  ΜΓ2 — ί-il. ίΪΜ , το 
Λ λ Γ2-ΜΓ2=£Λ. ΛΜ. (υ) (t;> ίσα yot£ τέτμητο^ η $Μ 
χχτχ το Γ. (φ ) ) k (  $έκ̂  ως ΛΔΑ : ΛΓΚ :; αω2; κα2. 
(% ) ως άςχ αω2 : κ.\2 :: φΜ  ? ζΛ  AM. f&f
χνοίπαλ<ν , <uV ΚΛ2 «* ΑΓ:2· ·* ?Λ. ΛΜ ϊ ίΛ · ϋΜ .

Σ Τ Ν Ε Ι Τ Ε Ι Λ  I.
A'. Α< fvfy&oq ΓΧΧ , ΓΜ, ΓΔ συνεχώς ανχλογόν «σ<ν, 

ϊππ  γχξ ως ΠΓ : Γ A :: ΓΛ : Γ'Γ , ( ψ )  k t $ε ως 
μϊν ΠΓ: ΓΑ :: ΓΜ : ΓΔ , ω ς ^ ε Ι Α :  Γ Τ : :  Γ ί Ι :  
ΓΜ , (ω) χξοο ity ως T i l : ΓΜ ;:  ΓΜ : 1Δ. (  οο) 
το » ξ χ  Ρμ2:=Γ£>*. ΓΔ. ( β )

Ρ · Γοίν εκβλίφεϊσα η εφαπτομένη ΜΤ ry απο τΰ  ζ  
i7fi το Α έπιζευ&&σ% συμπίση χχτλ to X , το α- 
πολαμβχνόμενον μέξος MX της εφαπτομένης Λ%α

Κ < τμη·

G) Κ*Γ* την τ ~ Γ' (β·) K*r< r»;r ί. τ* *. (r ) Κ*τ*
*υι·. ( . )  K *r« rjfv τ ’. τ ί  (φ ) Ex τ* ί ϊ . τ ί  ί ·

Τ* ^?λβ*. (χ )  Kara τχ\ *$’. τ ί  τ '. (φ ) Kara r>fy
Sbffff. τ ί  ί* τ ί  τ,αν,Μ. ( * )  ·Κ «τ*  TJfV ί ,  τ ϊ  Γ » ( * )
Γ* T*,,r ** τ * *· (/3) Kccr« r*V τ ϊ *■ ·
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τμη§γ\σετ<η v.ocroc το Ο νπό riff xocrcc κοξυφην « » ·  
T0fcn»jt· ΑΔ. η γοος ΔΧΪ ; ΔΜ Acyev t%« ννγκεί* 
μενον ex re rS Keys cv έχε* >j <?XX: ΧΜ» %&{ tK 
τ *  ον e'xet o 2 : i . ( y ) tV/ ^  a>f ΔΧΪ, : ΔΜ :: 
X iA : MO. ( ί )  ά ξ »  >/ XIA : MO λόγον e'xet 
συγν.αμεκν exre rS λόγα cv t%« y\ X X I: X M > ^ 
• 2 : 1 . αΆ' tj οουτη X).A: MO λόγον *%« <rvy* 
xet μενον έκτε τδ Aey« cv t%« XIA : MX ^ MX.’ 
MO. (* ) « «  & us XIA: MX: :  XX2 : XM. (? ) a>  
κ> as· MX : MO:: 2 : » . >5 ά^α MX Λπλασ/α r?s' MO. 
σ.χα « ξ «  τέτμΛτομ tj MX κατα to O.

Γ . Εκ των εόξίψίνων &,λον, cr< >? Δεύτερα Δίοομετξοί 
XMX1 ( vi) »  /wevov λχα τέμνε* rocs ότι ocvrtjv re· 
τοογμένασ ΚΦ, AH, reV rtj εφαπτομένη MT 7Τ«· 
ζ>α30?λ»$, α’λλ’ cV* 3̂V αί κλ2 : Ai2* :: ΧΛ. AM: 
Xil. ilM . Hey vj x« t«  κο̂ υφ̂ ν <ίε άπτομένη αυτήν 
/m- ara τέμνε* , ω ε̂ raV ΙΧΪ, ΓΜ, ΓΔ <rvvf%«»' 
avaAsycv «να/, Tijv Je έφαπτομένην MX ί/χα.  ̂
πάντα όέ roc συμπτάμετα roc επ' rr,s οόςχιχΆί 
Διαμέτςα ^βχ^ίντα , χ, e.%r< τί?? Δβυτεξαίαί <$«%’ 
Βησετοη ex$Afte*ans Ιτ?ί τ»?ν ψΧ ’Αντικαμένην το· 
μην. λο ίη όξί&ησετa/ $̂c/ >j rJjf Δευτεξοάαε ΧΜ 
ο’̂ θ/α ττλευ^α, εαν των $11. Χ2Μ, ΩΑ2 » JCj ΧΜ Tf* 
ταξτη ανάλογος έυςε$η. ωσαύτως οςομ ή Δευτέξοο »ν· 
της·, elruv η μέση άνάλογον της τε  Δευτεξοΰοα ΧΜ 
'A&f rtjs ίυξε$είσηε ccvrijs o ft Iocs , j(g</ παξάλνλοί 
τη εφαπτομένη MX v&j λ’χα κατα το Γ  χέντξοί 
τεμνομίνη, &7cy J7 ίμ. f t )

&’>

(y) K<*t&-rjr ν\ Σν>ίχ. rift ί. τί Λ τι riuitμ, (ί) Κ*τ* 
ί .  τ *  Γ .  ( « )  K « r a  το « .  I l i f i f f .  τ *  μίτοι τ i}y ν· *' 
(^) K*r«- τ»»» ί . τϊ «■'. ( ν) 0«κ το» xi ο μα μ. ( f )  9t* 
r*» χ$. ομνμ.
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Λ'. t«v «Vo σημεία ί ΐ ,  καθ’ ο η rsTecyμενη ΑΕ 
rriv Δευτεξώοον τεμνει &tccμετξον f£i, α%^9 ivS^cc 
tj ίΥ Ι ry 0Ι7Γ0 rye επαφής M tut την άς%ιν.η> 
Διάμετξον ΨΝ τιταχμένη Μ Π 7ΐΧξά?ληΚοςί ry αυ
τ ί  Διαμέτςω συμπίπτασα χοοτΰ το Ζ, iacvrccf ητε 
ΰπ αυτής απολαμβανόμενη πξος τω χεντξω Γ, &ταν 
jj ΖΓ, ;(ctf η ύπο της επαφής τ(ταγμένως «% 3 «* * 
σα Μ Π απολαμβανόμενη ΓΠ, yccj η η μισεί α την 
πλαΛ/ΐας πλευξας ΓΑ συνεχώς aWAoycv, είταν εσε· 
τ«/ oos ΓΖ: ΓΠ :: Γ1Ί: ΓΑ. επει γοίξ ως ΑΕ: ΑΧ2:: 
ΕΝ: ΛΖ, y&{ ΑΕ: Α Λ : :  ΑΝ:  ΑΖ , (<) k t  
$ε της Ail Απλασία η ΑΕ , (κ)  αξα xcfj η ΕΝ 
Απλασία της ΛΖ , κ> η ΑΝ της ΑΖ. πξοσχεί&ω 
τη μεν AN η ΨΑ , ry ίί' ΑΖ »j ΓΑ. y αξα ΨΝ 
Απλασία rys- ΓΖ. Λ ο το ΨΝ. ΝΑ τετραπλάσιον 
τ5 ΓΖ. ΖΑ. f = i $ε r&f το εν2 τετραπλάσιον τα 
ΠΖ2 . a)i' α^« ίΐζ2 : εν2 : : ΓΖ. ΖΑ : ΨΝ. ΝΑ. k t  
& χ&{ α)ί Ϊ ν2 : MI12J_: ΨΝ. Ν Α : ΨΙΙ. ΠΑ. ( λ )  
*?« λ’ ως Hz2: Mil2 : : ΓΖ. ΖΑ : ΨΠ. 
ΠΑ. α^.’ α)ί· αζ2 : Mil2 :: ΓΖ2 .* ΓΠ2 * (/χ) k i γάξ 
•κ ΛΖ : ΜΠ :: ΓΖ : ΓΠ* (ν )  άξα t&f ως ΓΖ2: 
* “ 2 :: ΓΖ. ΖΑ: ΨΓΙ. ΓΙΑ. (£) ενα&ά£ ως γζ2 : 
I Ζ. ΖΑ : : Γϊϊ2 : ΨΠ. 1JA. ?($̂  κ«τ’ άνα^ξοφην ως 
Τζ* rrz2 -Γ Ζ .Ζ Α :: fn2 :ΓΠ2 -  ΨΠ. ΙΙΑ. « > «  το 
^  Γ/.2-— ΓΖ. ΖΑ =  ΓΖ. ΓΑ, (ο) τό is ΓΠ2 «—ΨΙΙ. 
ΠΑ=ι·Λ» . (* )  ^  ΓΖ2 : ΓΖ. ΓΑ :: ΪΓΠ2 : ΓΑ2 , 
i  ‘ ως γζ2 : ΓΪΙ2: ΓΖ. Γ Α : JA 2 . «λλ ’ ως

ΓΖ.

* )  Tifv ί .  τ ϊ  / , ( * )  Έ* τ?.<τ fffoxnu. irfOT. ί»λ ·» ,
λ )  K «r« Τ)>ν ^  τ ~ Tj  τ.ννμ· ( μ )  Kcctm το ©**?· 
Γ  τ* ,. Κ *τ* r̂ 'y /. τ ϊ  γ*. (£ ) Κ «τ*  τ ί »  ».

* ( * )  Κ «γ«  τ^ν τ ϊ  /?’. (  λ·^ Κντκ T*Jy Γ . τ ϊ  j·.
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ΓΖ.ΓΑ: ΓΑ2: : ΓΖ: ΓΑ. (?) ως άξοο ΤΖ2: ΓΠ2;; 
ΓΖ: ΓΛ» «raw η ΓΖ: ΓΑ Α*λα<τ/ον* hoy ον fê ef 
p f j  It ΓΖ: ΓΙ1, (β“) ι\τοι ω'ί Γ Ζ : I I I : :  Γ ίΐ: 
ΓΑ. f**/ Λί aw τα ΓΠ2 =  ΓΖ.ΓΑ. ( τ )

Τ «  τξίγων» ret υτιο rtfs’ Δευτεξαίας Διαμεr̂ a 
άποτεμνόμενω, «raw τα Α ΓΑ , ΜΓΠ ίσα α/λι|λο<? 
βσ/ν. 7 *? ΑΓ : Μ Γ:: ΖΓ : ΠΓ , (υ) έϊΐ
Je oJi Ζ Γ : ΠΓ : :  ΠΓ : ΓΑ , (φ ) α^α κ> α>« ΑΓ:
ΜΓ :; ΠΓ : ΓΑ, (%) το ά>α ΑΓΑ  =  ΜΓΠ. (ψ)

Gf. Έαν άχ^ωσι Jiurffa/ Διάμετξοι ν\τε ψα 
*ξΧ*κ%* νξωτης ΨΑ , η ςμ της Δευτεξ(άαζ 
(Μ , λόγον t£aa; ττξ>ό<Γ αΛι|λασ cv cu τεταγμένοη επί· 
τε  την ττξωτην jcj Δ?υτ££&καν Διάμετξον, «raw εσετοη 

ως ψα : ςμ: : ΜΠ : ΑΑ. εττ« γα^ «σ Α Γ : ΜΓ :; 
ΠΓ : ΑΓ, ( « )  κατ’α’να^ιφίίν , «V ΑΓ : A M :·
Π Γ : ΠΑ, χ&ί ίίοαξε&εντχ ως ΜΓ : A M :: ΑΓ:
ΠΑ, <*ξοο *2 °»ς CM : AM :; ΨΑ : ΠΑ, (α ) (Ινάτια* 
hxv ως AM : CM : : ΠΑ : ΨΑ , κ. συντε&εντα as 
CA : £Μ : : ΨΠ : ΨΑ , κ, άνάπαλιν ως $Μ : CA: ·* 
ΨΑ : ΨΠ. *V< Je «V μεν'ζ}Λ : AM  : : ΨΑ : ΠΑ, 
κα$άπβξ as^&KTctf. ά ξ »  ως CM2 : CA. AM :» 
ΨΑ2 : ΨΠ. ΠΑ. ( β )  ά& 'ως ΨΠ. Π A : M!12 ;j

ψΑ

(f.) Κ* τλ τ η ν  «. τ  μ γ .  (<r) "O f* Ttjy i . %η&· *HV b  ro7 t i g ia p *  
T* ( T ) K*rti την ι ζ . r* s'*. ( v) Kocrtt rjy /. rS /,
(φ ) K « t *  r j jr  * f« X . Γν»*(r .  ( χ )  Κ * τ *  τ*» «. ». (^r) K*«

T“ T*' » · '»?  *■· (w) "Of* τ»'» wfoX. £«ri*f K*ri fif 
'*■. I *  · . ( t f  )  Katrc r*> «W .



ψΑ, πξΰίτάν οξ&ίαν πλίθραν, οΐον rijv ΑΣ, (y )  ως $β 
ΨΑ: ΑΣ ··: ΨΑ2 : Φ*2 * (  ό') h i  γάξ ως Ψ Α : φα,; : 

ΑΣ· ( ε )  ως άξού ΨΙί^ Π A  : μΤΙ2 : :  ψα2>: 
77 2 . (£ ) v&f ως ψ\* : ψΠ. IIAc: 77 2
Μ Π 2 «Λ *  o$etKreij Xy ως ί*Μ2 : ΓΩ. Ω Μ :: ψλ2;
W l. HA. αςα ^  ως £μ* ; <Ώ. ΩΜ ; :  φχ2 : 7ΪΪ72·
$μ  τά  οϊντ-χ $  fetX&qttTetj ως $μ 2 ·* ίΩ. ΩΜ :: 
Ty2 · Λ'22 . εττ& ί )  ανωτίξω $i$ctxrctf ως <, ,\12 ί 
ςΩ. ΩΜ · : Ψ\2 · ΨΙΤ. ΠΛ, h u ffy  οίξοο %&/ ως 
φχ2: Mil2 · * ~(μ1 ' ΑΩ2· (*?) » ξ *  4» Ί/0C: MIT:.* 
ςμ: ΑΩ, ( θ )  ^  ως φα : ς μ :: Μίί :
ΑΩ. &;Acv on x&f ως ψΓ : μγ : :  Μ Π : ΑΩ.

Ζ \  Των αυτών καμίνων , facvrof τα  π ίξα τα  μ , ς  
(t?<V. I. %, ι . ) τ^ς $ευτίξ<χς ^ιαμΐτζΗ μς h  τοας γξα- 
φάσοας συζνγίσι τομαίς Βμ , Δί. >ίχ&ω γας απο τ »  
πίξατος ς >) μεν ζΕ παξά^ηλος ry πλαγΐοο πλευξα 
ΨΑ, tj ίί ζΖ ry Δευτεξαία Διαμετξω ?Μ , συμ· 
•πίπτασαι ry ίενΤεςα Διαμέτξω ΒΔ κατα Ε κ> Ζ 
σημεία. ε~ω <5s κατα κοξυφην μεν άπτομένη η ΑΗ, 
ΤίΤ«ν//Λ«/ rii «ί ΜΠ, Α1. κ> έπη η ΓΖ : ΓΔ λο- 
yov t%« συγκείμενον εκτε τΰ  λίγα cv s%et ΓΖ: Γί 
Jtj Γί : ΓΔ· (t) h i  «V ρ'ν ΓΖ: Γ ς :: AH : Αΐ. (κ) 
(ομακγκς τοο ΓΖί, ΑΗΙ τςίγωνα. h i  γοοξ tj μίν 
γωνία, Γ7ί~ΒΓΗ , είχαν xy ΑΗΙ, y $ε Γς7. =  ςΓΙ , 
ντοι τ0 ΓΐΛ. (λ ) ) ως Jt Γς: ΓΔ:» Α1: ΜΓ1· (μ )  η

ά'ξοί
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{ϋ) Κ «τ«  τ^, Zvytr. rijt «. τ ί  ί ί  τ ί  τμνκκ. (* J Κ *γ*' τ·  β* 
I I » f .  Τ· Wfr  ̂ r>;'y JJ* , ;  ί, (* )  Κ*7·« Τ*» »/ · ΟΟΙΪ/Α. ( ζ  Κ«* 
τ“ τ«” f. T# Κ κ τ μ  r>/> tear. ( $ )  Kotrit r* ^  τ<Γι- /μ .
τ * τ ·  t. φ,φρ,,μ' Κ«τιί τβ «. 1Ι*>- τβ (««r* r̂ v-  ̂ τ ί  
*\(χ) Κ«τ« Tj}v ί’. τ; Γ', ^  K*cr̂  *y* ri «I. (,**) K*- 
τ* *»> *μ\. 2fcy/».



οΐξχ ΓΖ : ΓΔ λογον !% « συγκείμενον εκτε τη λο· 
γπ cv e%« ΑΗ: ΑΙ, At : Μ Π, «raw «Μν ως 
ΓΖ : ΓΔ : : ΑΗ. ΑΙ: ΑΙ. ΜΠ. (ν) αλλ 'ως ΑΗ. Α Ι: 
ΑΙ. ΜΠ :: ΑΗ : ΜΠ , ( ξ  )  ως ie  ΑΗ : ΜΠ :: 
ΓΑ : ΓΠ , (ο) ως ΓΑ : ΓΠ : :  ΓΜ : ΓΙ , {τι) 
ως ΓΜ : Γ1 : : ΜΤ : ΙΑ. ( ξ )  αξχ ^ ως ΓΖ : 
Γ Δ : :  ΜΤ :  ΙΑ. ( σ ) χ& ' >? Μ Τ : ΙΑ λο>ν *%« 
συγκείμενον εκτε τη λόγπ ον e%et Μ Τ : ΜΠ, Xj 
ΜΠ : ΙΑ* ( τ )  εν  & ως μεν ΜΤ « ΜΠ : : Te: 
ΓΕ , (υ) ομοια γαξ tcc ΜΤΠ , ίΓΕ τξίγωνα. (εζΐ 
yaΙξ τι μεν γωνία »? τΐξος τώ Π  iff»? τ# τΐξ'ος τω 
Ε, »ί £ε Π Τ Μ ξ π ΠΓ?,  ήτοι τ% ΓίΕ. ) (  φ )  ως 
όε ΜΠ ·· ΙΑ: :  ΓΔ :  Γς. ( % )  αξα κ, η ΓΖ : ΓΔ 
λόγον ε%ε* συγκείμενον εκ τη cv έ χ «  Γ ί : ΓΕ, 
χοή ΓΔ : Γί  , etTHv ε<ςιν ως ΓΖ : ΓΔ :: Γγ. ΓΔ : 
ΓΕ. Γς. (ψ)  α λ ' ως Γς. ΓΔ:  ΓΕ. Γ ς :: Γ Δ : ΓΕ. 
(βο) αςα ως ΓΖ:  Γ Δ : :  Γ Δ :  ΓΕ. ( « )  το 
αξχ γ δ 2 = τ ΓΖ. ΓΕ. ( # )  τπτων εκάτεξον αφνξύ&ν 
άτιΐ τη ΓΕ2. το αξΜ BE. ΕΔ==:ΓΕ. ΕΖ. ( γ ) e* 
ττ« το_ΨΠ. ΠΑ— ΤΠ. ΠΓ, (<Τ) hkhv k »
ως ΤΠ. ΠΓ: μι!2 ::  ΊΗΙ. Π A : μπ2. (e) ci&’vf 
ΨΠ. Ι ΙΑ:  ΪΪμ2:: ΤΑ  : ΑΣ, (£ )* ,»< · ΨΑ: ΑΣ:: 
ψα2: βδ2. (»?) wV ΤΠ. ΠΓ: μ ϊΪ2 :: ΨΛ̂ ί
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(*) Κtru τif ζ . ίρίμ. τί ί. (£) Kctric την «. τ£ γ\ (#) Κ*· 
»« τι}» ί . τί τ .  (λγ) "Ofix την frfo\ / - Stsviir. (f) 
r<* »>}» Γ. rjf *■'. (α·) Κ«τ* rijy t. rs (-rj Κ«τ« τ»

( · ) Kocr* τ»), ί'. τί C*. (<p) K«r« T)Jr *5. ** *·
(x) K*r« rj)» (*) Kar« re, οξισμ· τ*
(«*) Kara r»Jr «. r* s·'. ( * ) K*r* rjjy ». r* i. (β)
r* r̂ * ιζ. rx c. (y) Kecr« rqy r, up) β'. rx β · ‘ 
r«i fjfr f. 2vy/r. r«> i . *re#r. ίϊ ί» . τχ τμήμ. (»  
τι,» m. rx t. {ζ) Κατ* ττ» S»y/)r. τ?» «. τί ί* *μίθ*. 
r x i .  ί?λί».

j  Κ*'**
ω



Bp . χλοί το ΤΠ. Π Γ : ΜΠ2 λόγον e%« συγκεί
μενη h r t  τ5 ον * χ «  ΤΠ * ΜΠ , ^  ΙΙΓ : ΜΙΤ 
( θ )  *<?/ όε ως μεν ΤΠ : Μ Π : · εΕ : ΓΕ , ως Se 
ΠΓ: ΜΠ: :  εΕ: ΖΕ. (< )  αε α^« ψλ2 : βδ2::  
7ε2 : ΓΕ. ΖΕ. cc&ot τό ΓΕ. ΖΕ=ΒΕ. ΕΔ, ως οονωτε- 
ξω <5Ώακτοη. ως όΐξοο ψα2 ·* ΒΔ2 : : * i2 :_ΒΕ. ΕΔ, 

οϊνάπωλιν ως BE. ΕΔ : εΕ2 ·*: ΒΔ2: ΨΛ2 . χ«- 
μΐνϋ Λ την ΒΛ όξ&1#ν πλευξάν «να/ της ΒΔ, 
ως βδ2 : ΨΑ2 : ϊ ΒΔ : ΒΑ. ( κ)  ως οόςω BE. ΕΔ t 
7ε2 :: ΒΔ: ΒΛ. το σημ&ον α ξ » ς in ) της Δε το- 
μίίε κ«τα/. (λ )  Λα τα α’υτα Λ) οτι
9&{ το μ in ) της Βμ τομής h i.

Λ Η Μ Μ Α .

E&y εν τοάς Α*ντιχαμέναις τομοάς ο ΤΚ Αν- 
ζων χτω τμη&ή πξος τ οάς κοξυφοάς, ψ, Α, 
wVf το a7ri Ζλ^£ ATj ? ΨΦ ^  ίχατε'ξΗ 
των τμημάτων ^Γ, ? ΑΦ πεςιεχίμενον οξ&ο- 
ydvtov ίσον eivou τεταξτιμοςίω τχ ύπο της 
πλαγίας πΚευξάς ψ Αχ, της οξ&ίας A Α πε- 
ξΐεχομένχ οξ&ογωνίχ, βτννεάν Sj AT.

V ΨΦ. Α Φ = ψΑ»ΑΑ · αττΖ die των Τ ώ
4 , } 4 ■ J

Φ (τημβων επ) τά  Β ^ X, naff ά η εφαπτο
μένη MB τάς κατά χοξυφην άπτομένας 
ΑΧ, ΨΒ τε'μνα , επιζενχ&ωαιν ίύ&άοα οί 
_̂_____  Τ Β ,

τ„'„ XY't τ ί  ρ# ( , )  Κ«τι» τ ί  r .  ( * )  Έ *

Γ** y 1  Έυ>ιπ. r»ii <r;»r. τ ί  ί»  τ ί  τμ ίμ . ifa**  ( λ )  
*  T* f tcftr. τ ί  i f  τ ί  τμ ίμ
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ΤΒ, Τ Χ , ^ αί ΦΧ, ΦΒ, Χεγω Α\ on οί ύτί 
αυτών πεςιεχίμενα} γωνία}, οί} μεν πςος τdig 
Τ ^ Φ  σημάας, ατχν οί ΒΤΧ, ΡΦΧ, οξ&αί· 
εκην' οί} Si ύπο των Β Γ , ΦΧ ύποτανομενα} 
VfTou} ά^ηλοας, τ χτέςιν η μεν ΒχΤ — ΒΦΤ, 
η Si Φ ΓΧ =Φ ΒΧ . Β'. on εάν SCω εκ. των ε* 
πίζευγβτεισων εν&αων οί} ΤΧ, ΒΦ εκβΧφά* 
σου} σνμπέσωσιν, η άπο της (Τυμπτωσεως 
αυτών Η επί της επαφής Μ επιζευγ&(Μ& 
ευ&άα HM τη εφαπτομένη MB πξος ΰξβάς 
εςα}>

Δ Ε 1 Ξ I Σ TOT Α'.

Το ΒΨ* ΑΧ = ·  ΨΑ. ΑΑ. ζμ ) το AT. \J/T =3

* (ν) το Χξ* ΒΨ. Α Χ = Α Τ . ΨΤ. ωε αξΛ ΒΨί
ΨΤ4:: A T : ΑΧ. ( { )  ε=?< ίε^γων/α >j ΕΨΤ=ΤΑΧ, 
tacyivioc ΧξΧ «σί τα ΒΨΤ, ΎΑΧ τξΐγοονχ, 7^
νΐα »ί ΤΒΨ^=ΑΤΧ. (π) kc/vj) ο̂ο·κ«<0α> >j ΒΤ'Έ» < 
«%* ΤΒΨ-Η ΒΤΨ =  ΑΎΧ -ΗΒΤΨ. rfA* t\ ΤΒψ t ΒΤΨ 
μιχ οξ&ΐί 'ίση. (ς ) οίξΧ >ί ΑΤΧ -4-ΒΤΨ, «rav V 
ΒΤΧ ϊσι* ©f$J. λα τα αυτα' λ} λ*%3)ίσετ<#/, ότ< 
?0t/ V ΒΦΧ Ις-iV. © av ίιχμ ίτςω  τ? ΒΧ γξ&φ°-
μίνοε κυκλοί λ «  τα>ν Β, Τ ,  X, Φ σ'/ιμάων »)£«. (*)

&
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til άξα h  τμ  Λυτά» τ  μη μ ά τ ι τδ κυκλ8 yav'teq Β ΧΤ, 
£ Φ Τ  ϊσαι α/ληλαις «Viv , ωσοίυτω: eu Φ Τ Χ , ΦΒΧ.

Δ Ε I 5 I Σ TOT Β.

Ε< γάξ μη τίξος ο f id s  τη MB η ΗΜ, ηχΒω α
πό τδ Η η HI Wfcs ο f id s  τη MB. Hgq ταχΒ&σης 
dr,ο τδ Μ έπΐ τδ ti'£ovcs ΤΚ της λίΚ , έπεζευχΒω 
η ΚΙ. xcy tret των Τξίγωνων ΒΨΤ, ΒΙΗ η μεν χω· 
via ΒΨΥ zrrBIH* (ίκατέξα χαξ οξΒη. ) η ΤΒΨ =  
IBM* ί/.ατΐξα γαξ ϊσή ie^encTOf τη φΥΧ* ds αξα ΙΒ : 
ΒΨ:: ΒΗ: BT ( τ )  Λ ’ ds ΒΗ : ΒΤ : ΗΧ : ΧΦ , 
(υ) ds & ΗΧ : ΧΦ : :  IX : ΑΧ' ομοια χαξ τα  HXJ, 
ΦΧΑ τ ςίγωνα' ( ij μέν γαξ yavla ΗIX rzz Φα Χ” εν.α· 
τέξα γαξ οξΒη- η $έ ΗΧΙ=ΑΧΦ* ένατέξα γαξ ίση 
τη ΒΦΤ· η Ί άξ ΗΧΙ =  ΒΧΤ, (φ ) *& ΒΧΤ:~ΒΦ Τ. 
(%) ωσπεξ h  $έ$ε"ΛΤaj η ΎΒΨ ξτγ ΑΫΧ» ατώ $&χΒη· 
τεται y fi η ,ΑΧΦξττ ΒΦΥ.) ds αξά IBt ΒΨ : :  IX: 
ΑΧ, (ψ) ; f i  ivxJ&dl «V 16: IX : :* B’&y ΑΧ. f o ie  
ως Βψ ΑΧ : :  ΨΚ : ΚΑ. (λ)  ds χςα IB : IX · · ΨΚ*ί\ 
ΚΑ, ( « )  î ccf ^ΐΜξεΒέντα, ds ΒΧ : IX ::  ΨΑ : ΚΑ·' 
α>/>Χ ds ΨΑ: ΚΑ:: ΠΧ: ΧΡ. (*,*/ γ » ξ  ds ΎΚ: Ύ Ψ ί·
Λ'~ “ -1 --- : · * - ·' άτκ . Μίκ t ;

, -, , , , --.r . if a . . τ r :  λ ι · ^  ωχ τά dvTU 6η s?iv a s  T K  · KA . ·
i! fc, *  W :  ΚΛ = : I » :  X». « *  „X XM 
*Λ : Κ Α :: ΠΧ: XT.) $  Λ  " « / J E  5V ? ™  
(v) ds αξα BX: IX : :  BX : XM- ( f i  * * IXe.

A
--------- , . (a>) K«T« r{9

(r) Κατά r̂ y ί'. t« r .  (*) K*T“^T,’,r . ·. ^ T|j ». T* ‘*t

*;· ’ ·. V * )  Kr « . "  * * * '/ % * .  ri w ·  w  f * 2(*») Kara ri»y $ . Svri*· T,J, ® * _ ' / K·***· T*
.i, ( „ )  k. ~  »»’  * · ’ ·  ‘ '

(0  K•tm Tfy nftjf*. #♦
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IX. ( f )  το βλον ίσον τω μίξα, απεξ «ένατον, ζχ &ξ& 
ij HI xa&ercc ry ΒΜ. $μ  roc χυτοί £η $&%$ησετοί{> 
on ζ&  ηλί) τ ):  πλην τ η: ΗΜ. η elect ΗΜ τ ί  ΒΜ 
πξο: οξΰχε εςι.

Π Ρ Ο Τ Λ Σ Ι Σ  Η'.

Ύ̂ ίον αυτών καμένων, εάν into των άξημένων 
τίΑ'ζονος σημείων hu την επαφήν επιζιυ· 
γ&ωσιν ευ&ειεμ̂  aj ύπ αυτών % της εφαπ· 
τομενης πεςιεγόμενεμ γωνία* ϊσεμ άΤ^ηΚαιζ 
εσοντεμ,

A Vo των (ίξημενων τδ Αγονοί σημείων Τ ,  Φ to) 
rry επαφήν Μ επεζευχΒωσχν *υ$β«/ <t\ ΎΜ» ΦΜ· 
λέγω , οτι α) νπ αυτών τη : εφαπτομένη: MB πε· 
ξιεχόμενα/ yavixf tu ΤΜΒ, ΦΜΒ Ίσχ\ οί&ηλοα: (*σ/.

Δ Ε I s I r.
Ewe Ιχχτεςχ των ΕΜΗ» ΒΎί-Ι y ωνίων οξ&ί* 

««*, (Ο  ό α̂ οί διαμετξω τη ΒΗ γξχφομβνο: χυχλοί 
itx  των Η » Μ , Τ , Β σημείων η£&. ώσχυτω: tot* 
εχατίξχ των Χλ'Η , ΧΦΗ οξ&η, ό διαμετξω τη ΧΗ 
7ζ«φ<μενο: ν.ιχλο: Ιιά των X, Μ» Η, Φ ηζα 9+ 
μ&ων. ( ij) zv.lv η μϊν ΚΗΤ yocvlx Ίση τη  εν τω αν· 
τω  τμήματι ΤΜΒ, η & ΦΜΧ Ίση τη α υτί ΒΗΤ* 
*τ«ν  τη ΦΗΧ. (έ) η Χξχ ΤΜΒ =  ΦΜΧ.

St*

«
(·) Κ « τ *  τ# » /S. τΐ ». (£ ) Κα** τ· itfeX. Λί̂ α. (*)

τ»» J » Σντ ίπ .  rtf» f t t r u  τ%» »». τ ϊ ( ί ) Κ«τ* ***
** ».
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Σ Τ Ν Ε Π Ε Ι Λ Ι .

Α'. Ύά άςημενα Τ ,  Φ στμίία  οξκ&ησοντα), εάν άπο 
τα χίντςα Γ τΤξοί οξ$άς τω  ΤΚ Α"ζονι άχ&η η 
ΓΝ ϊση τω η μισεί τί)ς ^εντίζας Δ,ιαμέτζα, rg
επ*ζευ%^άση ΨΝ )’ση ληφ§ν έκατέξα των ΓΤ , ΓΦ. 
επά γάξ το AT. ΎΨ Η— ΓΨ2== ΓΤ2 » ( ')  eV< $e η 
ΓΤ =  ΨΝ_  ̂Ο )  το α?* AT. ΤΨ -4-ή Ρ  =  w 2 . 
αλλά το φ$2 σ τζ 'ΐφ 2 >4-ΓΝ2 . ( λ )  Το άξχ AT. 
ΤΨ-Ηρί'2 =  ΓΨ2 +  Γν2 · άφαςηβω y.c/vov το γψ2 . 
το ά*χ AT. ΤΨ— γν2 · ά Α χ  το γν2 —  ΨΑ. ΑΛ.

γχξ η ΓΝ ίση τω η μισεί της βευτεζχς διχμεΤξα 4 της 
μέσης άνχλόγα των ΨΛ, ΑΛ.) άξχ κ, το AT. ΎΨ ”  
Ψλ. ΑΛ. Το άξχ Τ  σημείον το ετεζον των πξα&ξημε- 
νων 4 έςΐ. (μ ') &χ τά  άυτά·2η επιζευχ$είσης της ΑΝ, 
$αχ$ήσετ«/ on το Φ το ετεςον των σημείων ε Ι̂ν.

Β. Εκ τάτα ό'ε ^  εφαπτομενην άτι ο τα $ο$ εντός ση
μεία Μ της $ο&άσης 'Υπερβολής $χ$1ως είϊν άγα- 
yttv. εάν γάξ χπο των ευξε&ίντων σημείων Τ , Φ
έπιζευχ^ωτίν hSdctf οι) ΤΜ , ΦΜ,. αχ§η η
MB £ίχχ τέμνασα την νπ' άυτων οτερεχομένην γω 
νίαν ΤΜΒ , η M3 ϊφαπτομΐνη sraf της ‘Υπερβο
λής κχτά το Μι

Σ  Η  Μ  Ε I Ω S  I  Σ .

Τά Τ ηομ φ σημεία, E 'ffai $ ομφαλόΐ της
Ύπεξβοληί καλαντον.
_   ̂  ̂ Π Ρ Ο Τ Λ Σ I Σ θ ';
Ελι> από τυχόντος της Ϋπεξβολης (Τηιχάχ 
***ι τας Ε ςΐας iv&etou Ιπι^υχ&όϋβΊν, η ν-

λ α ϊτε+

(0  W  T,'r ^  τί g  ^Λ) >Ef ίΛλ (λ) Κ-Τ- Tnt μ{· 
^0 Κ«τμ τ· nf\  Λϊ<*>



!$♦ Τ Μ Η Μ Α  ΔΕΥΤΕΡΟΝ

π ε ξ ο χ η  ά ν τω ν  ίσ η  ίσ ε τ ο α  τ η  π  h a y  ία  ηrheO*

? 4 -
'Απο τ3 τυχόντος τής 'Τπε-βολής σημεία Μ h i  

rag 'Edicts Τ, Φ έπεζεΰχΒωσαν cu ΜΥ, ΜΦ· λέγω 
ότι ή νπεςοχή αυτών ίση h i  rjf 7τλχγία πλενξα ΨΑ, 
«τ*ν  cr< ί) ΤΜ -  ΦΜ —  ΨΑ. ττ/ν. ΙΑ'.’ %, ι.

Κ Α Τ Α Σ Κ Ε Τ Η .

*Η%θ<» απο μεν τα  Μ JJ ΜΤ, από if  των A Kj 
Ψ cm ΑΧ, ΨΒ εφαπτομένη τής τομής. &, απο τ£ Γ 
χίντςα ycy τής ετέςας των Έ^ιων Τ  cm ΤΓΝ, ΤΠ 
^af«A iiA « τ# ΦΜ. απο /oiv τ£ Τ, xxB' ο ή λα 
τ5 κ*ντ£« τ? εφαπτομένη Μ Π συμπίπτει επί τα Τ» 

Α σημεία έπεζευχΒοοσαν αί ΤΤ, ΤΨ, ΤΑ* απο λ* 
τ »  Τ , επί τα  Β, X, καθ’’ α την αυτήν ΜΠ cm κμ*' 
τα  κοςνφήν απτόμεναj τέμνΧσιν, cm ΤΒ, ΤΧ.

Δ Ε I  Ξ  I Σ .

‘Η γωνία ΤΜ Π=Φ Μ Π. (ν) χ & 'ή  ΦΜΠ=ΜΠΤ, 
(? ) *ςα  V Ύ Μ Π = γΜΠΤ. ή αςα Τ Μ = Τ Π .
(ο) επα if ως Π Τ : ΤΜ : :  ΤΝ : ΝΜ , ( π )  λ, h  
Τ Ν : Ν Μ :: ΤΓ : Γφ, ( f ) αςα % ως Π Τ : ΤΜ ί · 
Τ Γ : ΓΦ. ( σ )  χ% : ή Ύ Γ = Γ φ . ( τ )  αςα $ η ΠΤ== 
ΤΜ. επ& χν των ΠΤΤ, ΜΤΤ τςιχωνων ή μεν Υ Π ^  
ΤΜ * if if ΠΤ r= r ΤΜ , ή ό'έ ΤΤ  κοινή , χωνιά 
»ξ α  ή Τ Τ Π = Τ Τ Μ . (υ) ός$ή αςα εκατεςα άυτων* 
(φ ) h i ie οξΒή y&j ή ΒΨΤ. (% ) ο αςα όιαμέτξ^

rtf

( 0  ^ * r *  τ * τ * f ^ ·  *f® r .  ( £ )  K«r<c τλ» * y .  τ ϊ  m. ( · )  K*r* 
rnw r .  r# m. (*) K*ri ri}» fi\ r* r'. ( f )  Kxr* rtrr *»*·' 

’ ’»» ί· «  i ,  )  E** «  * f A .  Ay'/u· JyXw M
K «r« τι» ί»  τ ϊ κ. ( φ )  Κ · η  r»r » /, r i  m. { x )  A V
w  » n .
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τ? ΥΒ γραφόμενος κύκλος ΑοI των Β, Τ, Ψ, Υ  σημεί
ων η£&· (ψ ) f'σοντοη A cu εν τω οίυτω τ  μη μάτι γ «- 
v'.m  ΤΒΨ, ΤΤΨ ivctf οίΑηλοας. (ω ) ωσαύτως επαίη 
ί-Βη ίν.ατεςα Των ΤΤΧ , TAX, ο διαμετξω τη ΤΧ 
Vζαφόμενος χόχλος, όια των Τ, Τ, A, X σημείων η£&. 
7[xj cu yuv'otf ATX, ATX cu εν τω οίντω τ  μη μάτι 
ίσοη α/ληλας εσοντα). h t Α η ΑΎΧ~ΤΒΨ, (a ) ας a 
:<xf η ΤΤ’τ — ATX. χανη πςοσκά&ω η ΨΤΧ. η οίςα 
ΤΤΧ — ΨΤΛ. J A ' η ΤΤΧ όςΒιί ες/ν, ως ίεί&χτοη, 
οςΒη aqa η ΨΤΑ. ο αςα κΐντςω μ'ν τω  Γ, Αοβ· 
<ημχτι cs όποτεςα των ΓΨ, ΓΑ γραφόμενος κόκAc** 
Via τ2 Τ η£λ . ΰκΰν cu ΓΨ, ΓΤ, ΓΑ ίσοι αλληλως 
grcvrctf. x* t%et ως ΜΠ : ΜΤ :: ΠΤ : ΤΝ· ( β )  eft 
Α- η Mil ίιπλασία της ΜΤ* αςα χεμ η ΠΤ, etTf/f 
ν ΥΜ ό ιτ ,λ χ ς ’.χ  της ΤΝ. ωσαύτως επεϊ ως ΤΦ: ΤΓ:1 
Φλί: ΓΝ , ( y ) η Α ΤΦ Απλασία της ΤΓ, η 
ΦΜ αςα Απλασία της ΓΝ. αςα η ΤΜ —  ΦΜ Α· 
πλασία της ΤΝ—ΓΝ, η τα  της ΤΓ, η της ΓΑ. * Α χ  
*5 η ΨΑ Απλασία της ΓΑ. η αςα ΤΜ —ΦΜ=ΨΑ.

Σ ϊ Ν Ε Π Ε Ι Α Ι .
Α\ ”Ες/ν αςα συνεχή ποξίσα&αι σημεία, ων, ίο· 

Βεισης της πλαγΐας πλευςας ΒΑ (%, δ.) 7{ομ Tk 
των E~iocv αποπίματος ΤΦ, η ‘Τ πεςβολη γςαφη- 
σετομ. ηχΒω γας από Τ8 Τ  ευΒεΐα. »ί ΤΜ της 
ΒΑ μείζων, x&j ΚηφΒείσης της ΤΔ  ίσης τη  ΒΑ , 
ν.εντςω μ'(ν τω Τ, ^αςηματι $ε τω  ΤΕ μπζονι της 
ΤΔ τ  όζον γεγςοόφΒω τό ΘΕΟ, κίντςω ό'ε τω  Φ , 
ύια~ημχτ( & τω ΕΔ τό£ον γεγςοίφΒω τό Η Π, τε*

Λ 3 Ρνόν

( Ψ 1 Κ«ηί
*0» Χ*\
( β ) κ*

T1,r Γ. Σφ{*. τη* /Mir*! Τη* £ τ* 9. (<*) K*r*
τ* V · (ιΔ "Ofx r*r ίαζ· r a x .  μί/. τ I *f »λ. Λιία. 

Γ“ τ*» Γ .  τ*  r \  { γ )  K * r u  r>f, «ντ.
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uvsv τό ήίη γξοοφΐν κα roc τό Ζ. ωσάν τως κίντξ<ο 
μέν τω Τ, διαςήματι λ' τω  ΤΓ μείζονι της ΤΕ το- 
ζον γ$γ?«φ$Μ τό ΚΓΛ, κέντξω $έ τω  Φ , κ, 0ια· 
ςήμαιι τω ΛΓ tc£cv γεγξοίφ^ω το ΝΡ τίμνον το 
ΚΛ ν.ατχ το I. λέγω όη cri λα των σημείων Ζ, I, 
κ, Tjcv εφεξής ομοίως οριζόμενων η Ύπεςβολή ήζχ. 
ετεζεΰχΒωσαν γα* at Υ Ζ, ΤΙ. ηλ ή μεν ~ΪΖ,~ 
ΤΕ , ή & ΦΖ —  ΕΛ. *ί ά^α ΤΖ ΦΖ~ΤΕ~ΕΔ. 
αΆ' ίΐ ΤΕ—ΕΔ , «τ^ν >» ΥΔ —  ΒΑ ή οΐςα Υ Ζ — 
ΦΖζτζΒΑ. λα τα αι>τα <)*j »j T i — ΦΙ — ΒΑ. 
λϊλον ά^α οτι τα Ζ, 1 σημαία εν τη Τπεξβολή εΐσϊ,

Β\ Ταν «υ.-ίϋν <5'o3.-:vro)v, γξ>χφ$ήσετα{ χοχή λα κ;v>j- 
σεως κανόνα η 'Ύπεςβολη. έ^ω γαξ πλαγϊα μεν 
τιΚενξοό η ΒΑ , ( %. 3· ) απόδημα λ  των Έ,ιων 
η ΤΦ· ήλχς λ  εν το7ς Φ ygif Τ σημάοιε πήξον > 
τ&ς ΔΦ, ΚΤ. κ τω μεν ΔΦ σΰμπηξον το πέξας Φ 
τ ϊί νήματος ΦΜΓ τχ  εν τω κανόνι ΤΓ ένηξμοσμέ- 
va* ό όε ΚΤ λα τής οπής τχ  πεξ\ άυτΗ κινητΧ 
κανόνας ΤΓ $ιεζχέ>&ω. κεί^ω λ' την τχ  μήκχς τ# 
κανόνας ΤΓ ycZf τχ  νήματος ΦΜΓ υπεροχήν Ίσην 
«να/ τ ί  ΒΑ. ^ τχ  έτέξχ πέςατος Γ ra νήματος τ<2 
τχ  κανόνος πέξατι έφαςμοό&έντοςι ήλος ό Η Μ μ(* 
ταξυ οίντχ τε χ$ή τής ευθείας ΎΦ έντε&ε*ς, Χ*® 
τω κανόνι ΤΓ συμφεξέ&ω, ωτε τό μεν ΦΜ μ*ξοί 
τχ  νήματος έντεταμένον $ιαμέν&ν, τό λ  λοιπόν τα 
κανόνι έφηςμοσμένον. λέγω λ), οτι ό ΗΜ ήλος τή 
τοια^ε κινήσει τήν AM ‘Τ πεξβολην γξάφει. οτιra γ*ξ 
αν ςή ό κανών ΤΓ, ή υπεροχή αυτή τε ^ τΧ νή
ματος ΦΜΓ όση εσετοο} τή ΒΑ. όσον γαξ μέξος τχ Μ* 
ματος άπο τχ  κανόνος οίποχωξιζόμενον dφοαξείτο ι̂ 
τοσχτον τω ΦΜ πξος’&ετομ. λ  ο ή ΤΜ—ΦΜ^^Α; 
*£ a λ;λον, οτι ή AM 'Τπεξβολή ετιν.
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Γ. Έ»ν άπο τη : Ές/oc: Φ (% , ι.)  πξο: οξ-̂ ees ry 
εφαπτομίν# ΜΓΙ ci%Sy >ί ΦΚ, έκβλη&&σού συμ- 
πεσ% r ?  αττο rifi- ίτΐξοί: ‘Ε-:Ια: Τ  f?»i τ>?ν tVot- 
<£>jv Μ ΐπιζευχ^είση ΤΜ kcctoc to I ,  το άπο- 
λχμβχνομενον d i i  αυτή: μίςο: Τ Ι 'ίσον εσετοtj r j  
nAccylu πλευξοί ΨΑ. επα yccq των τ(μχώνων ΜΦΚ , 
ΜΙΚ c(I μεν 7Τξο: τω  Κ γων/α/ ίσοι* , η os Φ Μ Κ= 
1ΜΚ , ( ί )  ν <5* ΜΚ KOfVtjy ^ η ΦΜ ctξ<ζ ίση τη 
MI. (f) k t & ΤΜ —ΦΜ— ΨΑ, { ( )  *?* κ, ΤΜ— 
ΙΜ » «τί?ν ΤΙ^ξξΨΑ. $ A ov <?g οτ/ η Τ Ι η ύπεςο- 
χή k ι των ΤΜ, ΦΜ, των οοσί'ο των Εςιων Τ, Φ 
επ) την επαφήν Μ επιζευχ$ασων.

Δ'. Έαν U7!0 τη : επαφή: Μ πξο: οξΒα: d%$y r? 
εφαπτομένη ΜΠ η ΜΕ τω "λζον/ κάτω το Ε συμ- 
π··πτΰσα , ίσετοΐή ω: ή πλαγία 7τλευςα ΨΑ, πξο: 
το των'Εςιων απόδημα ΤΦ, 8τω: η ΤΜ, πξ'ο: το 
μεξο: ΤΕ τ3 ’’A^evci, το μεταξύ τη : ‘Eslcc: Τ «j 
τη: καΒετα ΜΕ. επ& yci% ω: Τ Ι :  Τ Φ :: ΤΜ : 
ΤΕ, (>j) ή Τ Ι= :Ψ Α , (3 ) X) ψΑ:
ΎΦ:: ΤΜ : ΤΕ,

Ε'. Η ΦΜ, ( πΐν. ΙΒ'. %, ι . )  η οίττο τη : '£*'***J *  
τετα*/μένω: έπ\ την Δ/άμετξον ΒΗ αναχΒ&σχ /ση 

τω ημΐσα τη :  office: πλενξα: ΨΑ. k t μεν 
7άξ ω: ΒΦ. ΦΑ : ΜΦ2 :: ΒΑ : ΑΨ. ( ι ) ρολλ ως 
ΒΑ: ΑΨ:: ΒΑ. ΑΨ: Α*2 · (* )  * ξ *  βΦ· ΦΑ ♦
μφ2:: ΒΑ. Αψ : αψ2 . (λ )  λ Λμ  το ΒΦ. ΦΑ ίσ0ν 
Τετχξτημο^ω τ *  ΒΑ. ΑΨ. ( μ ) <*ξ» *£Η τ ® Μφ2

Λ 4 h c v

i h  *Ur« rijv r ii . t? W  ( « )  K«r« »*r «Τ. «  «· 
(^) *«*« rijy * # 9Χ Λ ί 4.  trp.'r. *) K «r« T,y i  * · * I '  {  
K « - «  r,'y rtf. x  ^  f4)  K *t «  S ,W *. rv r · _  « *  «

Ul Κ«Τ*Τ«». «  r i  f' \,λ) ^ r«  ^  *» r* *· f/* ' 
T* ·̂λ«/β. Λ?̂ .
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ϊσον τετχξτημοξίω τΰ  βψ7 . η οίςα φΜ ημία-ρο}· 
h i  τ ης ΨΑ.

ζ\  Το της y.oirec χοςυφην έφμπτ'ομίνης ΑΛ μεξος ΑΙ, 
το ohto της εφαπτομένης ΜΤ απολχμβχνόμενον ίσον 
h i τω  της 'Edicts Φ απο της κοξυφης Α οίπο-ςή- 
μοιτι ΑΦ. έπ& yxq το ΒΦ. ΦΑ— ΒΑ. ΑΨ' (ν) eV<
<5* το μεν ΒΦ. ΦΑ— ΓΦ. ΦΤ, (£) το 4 8s ΒΑ ΑΨξ

ΓΑ. ΦΜ· (>ί μεν yx^ ΓΑ ημ’σ&οί της ΒΑ,  ̂ή 8» 
φΜ της Αψ. (ο) ) το αξοο ΓΦ. ΦΤ— ΓΑ. ΦΜ· «σ' 

ΓΦ : Γ Α : :  ΦΜ : ΦΤ. (π )  £πώ 8β ως ΓΦ: 
Γ Α ;: ΓΑ : ΓΤ, ( ξ )  ^ 8ιχ*ξ&ενγοι ως ΑΦ: ΓΑ:: 
A T : ΓΤ, ;(α/ ένα,&οίζ ως Α Φ : A T : : ΓΑ : ΓΤ* 
*"/ 8s ώς ΓΑ: ΓΤ :: ΓΦ : ΓΑ* (σ) ως οίξα ΑΦ: 
A T : :  ΓΦ : ΓΑ. ( τ )  8to 8>) ως ΑΦ : AT :: 
ΦΜ : ΦΤ. (υ) 8<8&ιν.τομ γοίξ ώς ΓΦ: ΓΑ :: ΦΜ: 
ΦΤ. <*?λ'ώς ΦΜ: Φ Τ :: ΑΙ : AT. ( φ )  ώς * ξ »  
ΑΦ: AT : : ΑΙ : AT. (%) η αςχ Α Ι=Α φ . (ψ)

2. Τ5 ΤΦΜ τ ζ'ΐγών# η ΦΜ πλευςχ μάζων της ΦΤ. 
h i yci^ ώς ΑΦ : AT  :: ΦΒ: ΒΤ· (®) η ΑΙ=? 
ΑΦ. ( α ) ώς χξχ Α Ι : AT  :: ΦΒ : ΒΤ. οόλλ’ 
Α Ι: A T : :  ΦΜ : ΦΤ. ( β )  ώς χ ζχ  ΦΒ: ΒΤ·*· 
ΦΜ : ΦΤ. ( ν )  '8 ΦΒ μώζων της ΒΤ.
?&{ 8 ΦΜ μπιζών της ΦΤ:

Η',

(  ν ) Οβα re i'j?o. ($ )  K ara τ i)v i,  Συνΐχ. τ ? ; i . r ?  ί» r*
(«) K ara r>;v * ξ·>\ Συν{χ. (*r) K ara  την if  r i  r ,  ( f )
»#·' ο . Συνίπ. ryt i' τα <£* ri: τμ·ήμ, (<r) K ara  r>;v at/r.
( r )  K ara  -r»J? ». r *  (υ ) K ara  rijr  avr. (φ )  K ara ■
tm r  . ( x )  K ara  r»v at/r. «. (tl·) K ora  ftp β* τ ϊ  ». (w)
Ti»» >). Συν/*·. τ?< i·'. ru it r*  τμ ίμ .  ( a )  K ara  r«» 
Sv·/**. (/β) K ara r*y Γ. τϊ r\ (y) K ara  rifi/ ^



ΠΕΡΙ ΥΠΕΡΒΟΛΗΣ.

j-j', *£αν «7το τα τυχόντος τδ "Αγονος σημεία Η re- 
ταγμένως αναχ$η η HE, *κ/3λ>$«σοί συμπέ* 
σ% τη Ιφαπτομένη ΤΜ κατά τό Δ , η άπό της 
‘Εςίας Φ (7Τ( τό σημαον της τομής Ε *7ϊίζευχ$ti
ff ct ΦΕ Ίση i~dj τη ΗΔ. ηχ&ω γάξ από τα  Ε *f 
ΕΝ πχξά'&ηλος τη  ΤΔ. ^ από τα  κέντςα Γ ίπ ) 
την. επαφήν Μ έπιζευχΒάσα η ΓΜ , εχβεβλη&ω 
κατά συνεχές' ομοίως ση κ̂  η ΑΙ (χβεβλη<&ω. το 
δι» ΦΤΜ— ΦΑΛΜ. ( ί )  κοινόν άφηςη<&ω τό ΦΑΙΜ. 
ψό άξα ΑΤ Ι= ΙΛΜ . κοινόν 7>ξοσκεί<&ω τό HAJMO. 
τό άξα ΗΤχΜΟ— ΗΑΛΟ. ά&α τό ΗΑΛΟπτΗΝΕ. 
(?) τό άξα ΗΤΜΟ == ΗΝΕ. κοινόν άφηξη&ω το 
ΗΝΠΟ. τό αξα ΝΤΜΠ =  ΟΠΕ. κοινόν πςοσκά&ω 
τό ΕΠΜΑ. τό αξοο ΝΤΔΕ =  ΟΜΔ. ά λα  τό NT- 
ΔΕ =  ΤΗΔ — ΝΗΕ. τό αξα Ο Μ Δ~ΤΗ Δ  —ΝΗΕ. 
\πά όέ ως ΤΗΔ : ΝΗΕ : ηδ2 : HE2 , (£) XjtSica- 
ξε&ΐντα , ΤΗΔ —ΝΗΕ : ΝΗΕ:: η δ 2 — HE2 *· HE2, 
cos· αξα ΟΜΔ : ΝΗΕ : : ηδ2 — he2 : HE2 .ja?h.a 
της ΕΗ επί τό Κ έκβλη^εϊσης, h ) τό ηδ2 · HE2 =s 
ΚΔ. ΔΕ. ( η )  oJs· άξα ΟΜΔ : ΝΗΕ :: ΚΔ. ΔΕ: 
HF2 . αλλα ii ως ΝΗΕ : Α Τ Ι: : HE2: Μ2· (θ ) άςού 
Κ) όΐ Ίσα ως ΚΔ. ΔΕ : αϊ2 :: ΟΜΔ : Α Τ Ι, είταν ΙΑ Μ. 
«Λ ’ οο'ίΟΜΔ· ΙΛΜ :: ομ2 : ΐνϊλ2 , (0  άς όΐΰ2ί 
Μα2 :: ηφ2 : φα2 * (κ) eV/ χάξ α>ς Ο Μ : ΜΑ:: ΗΦ: ΦΑ’ 
{λ)_<*ς όίξα ΚΔ. ΔΕ: ΑΙ2 : : ΗΦ2 : ΦΑ2 . (μ ) ά&χ 
Το ΦΑ2= Χ ΐ» .  ( „ )  άξα :&/ τό ΚΔ. ΔΕ =  ΗΦ2 ,

Λ 5

' ( » ) Κ*** τ·(Π Κ.*τ«ί τ· AjJ/u, r i κ(ο *νι £· TJ  *, , J Κχτ·Ι τι}» * · τ*
* « ·  Λί« ( ξ  ) Kuru TV* & ;  ** 7 * ? ν̂Γ, (κ) Κ«-
β'. (5) Kard τι»» Λ\ τ* * * (χ  \ Έ* τ »ι β· ?·
τ »  τ.ο. { χ τΖν μ,τΖ ri. I. χ. /. 2ϋ«*.
in\. (μ) Kxr« τι}» ;. r i ( ’)  L‘  r"  ?
ίϊίλο»
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κανον 7Τξοσκά&ω το he2 , το δόξα ΚΔ. ΔΕ+ηΪ * :=  
ΗΦ2 -4- HE". « Ά *  το μεν ΚΔ. ΔΕ Η— Η£2 =  ΗΛ2 , 
{.£) το δε ΗΦ2 Η- ΗΙί2 =  ΦΕ2· (oj ΤΟ <*ξΟ, Η<\* ==ΦΕ*. 
>ί ύίξΛ Η Λ nr ψΕ.

€>'. ’ Ei-ĉ v άξα συνεχή ποξΐσχ&ομ σημεία δί αν η 
Τ πεξβολη ϋζ<*>· εάν γάξ Tflywov συ^α^η οξ&ο'γά· 
νιον το ΤΦΜ y ό(Βην μεν ε%ον την ΤΦΜ yανίαν, 
τη:· δέ έτέξχν των την όζ$ην πεςιεχασων v\ej<civ, 
την ΦΜ μείζονα της έτέξχς ΤΦ, εχβλη&ωσι δε ν.α· 
tcc το συνοχές ητε ελασσων ΤΦ ?&j η την οζ-Sijv 
νποτάνϊσχ Τ Μ , ληφ$<'ντων έπ) της ΤΗ τινων ση
μείων των η , Η , αχ&ωσιν οά ηδ , ΗΔ πχξάλη· 
λ:ι τη ΦΜ' ;0Υ ΚενΤξω μεν τω  Φ , ό/αςη'ματί δε 
τα  ηδ, ωσαύτως κέντξω μεν τω αυτά», δίας ή μάτι 
δε τω  ΗΔ τό£χ χξαφη τέμνοντα τάς ηδ, Η Δ Μ- 
τα  τα t, Έ σημεία, ηζεί δ/ αυτών 'Τπεξβολη. Ιτιι· 
ζευχΒ&σωΐ’ γας των φ ,̂ ΦΕ, έσετομ η μεν ηδ η: 
φε y >) ό· ΗΔητφΕ. ε£ £ δηλον τό πςοκείμενον.

ϊ .  Έ«ν από μέν της επαφής Ρ ( πΐν. I f 7. %. «·) 
κάθετος τη εφαπτομένη ΡΗ ά%$η η ΡΠ, Τ*> 
νι συμπ>πτ8σα κατά το Π, από δε τ£  Π η UE 
τη ΦΡ, τη α'πό τψς Έςίχς Φ επί την επαφήν Ρ 
ζευχ&αση, η ΰπ' αυτής απολαμβανόμενη ΕΡ ί<7η 
εσετομ τω η μισεί της οζΒϊας πλευξάς ΝΘ. 
σαν γαξ από τε ίχατέςας των ‘Ε ^ ν  Τ ,  Φ» Η&Ι 
τ£  κέντξ8 Γ έυ&είομ οά ΥΗ ,Φ ίϊ, ΓΜ πςός όξ$ά< 
τη εφαπτομένη ΡΗ. ο'ομ από των Τ, Φ επί fee Ρ* 
Η σημεία έπεζευχίσωσαν οά ΥΡ, ΦΗ. έκβεβλη^^ 
σαν δε οά φίΐ, ΓΜ, τ&( συμπιπτέτωσαν κατα τ<* 
Δ , ζ  σημεία. κ. δίη%$ω ή δευτέξα ΔίάμεΤξοί Ρ̂ ·

(β) Κ*τ« Tif> τ’. r* β\ (·) Κκτ« τό» μ ζ . ΤΜ
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κ ά π ο τίί Ρ τ ετάχ^ωσαν ϊφ ' ίκοίτίξον των Άζόνων 
ΤΠ, ΚΧ μ  ΡΟ, ΡΧ. Ptj tVe# το τξίγωνον ίΙΦΡ ομοιον 
τω ΤΡΗ , (π )  ( η μ'* *ν γάξ γωνία φϋΡ —  ΤΗΡ, 
Ιξ) ») Si ΦΡίΙ— ΤΡΗ. ( σ )  ) το Si Χ1ΦΡ ομοιον τω  
ΕΠΡ, (»/ μ'ν γα>ξ γωνία φΠΡ=ΠΕΡ, y Si ΡΦΏζ= 
ΕΡ1Ι , «V ivcc?kcijr.) γο α,̂ α ΤΡΗ ο μα αν τω  Ι1ΕΡ. 
( r ) ως αςα ΡΤ : ΤΗ : : ΠΡ: ΡΕ , ^  ως ΦΡ : 
ΦΛ :: IIP : ΡΕ. (υ) το αςα ΡΤ. ΡΕ =  ΤΗ. ΠΡ , 

το ΦΡ. ΡΕζτιφΛ. ΠΡ. (φ )  αφ>]θϊΐ<£ΐω οίτι'ο μίν 
τύ ΡΤ. ΡΕ το ΦΡ. ΡΕ, ά·ηο Si τ2  ΤΗ. ΠΡ το ΦΧΪ. 
IIP. το ας* ΡΤ. ΡΕ —ΦΡ. ΡΕζ^ΤΗ. Π Ρ-φ ίΙ. ΠΡ,
KT8V το pT-ΓφΡ. PEtrrT Η -ΦΛ. ΠΡ. *& ’ η Ρ Τ -

ΦΡ=ΨΝ, (%) το οίξ» ΨΝ. ΡΕ—  Τ Η — Φί2. IIP. 
ίτΐν Si ως ΦΤ : ΦΓ : :  ΤΗ : Γζ , (ψ )  ht Si y 
ΦΤ St7;Axoiu της ΦΓ, οίοα y&f y ΤΗ απλασία 
τί;ς Γζ. 7τάλιν 'i'7iei ως ΦΤ i ΦΓ : : ΨΗ : Φ>, 
ως φΗ : φ£ : : ΦΛ : CM , ^ y φ ίΐ αςα λτ?λ«- 
οίχ της CM. χκ$ν y ΤΗ—Φίϊ SmKaola τϊ,ς Γ ί— 
CM , «τεν τν,ς ΓΜ. Sto το ΨΝ. ΡΕ=βΓΜ . ΠΡ.

£7ΐη y γωνία ΖΡΟζζζΟΠΡ, (*>) Se y ΖΡΟ^ξξ 
Zl l , ως ivaXhccj* , aqa y ΟΠΡ =  ΖΙΓ. oh 
y nOPzz^irZ. ομοια οϊρoc «σ* τα  ΠΡΟ, Μ1Γ τξ t- 
γωνα. ως οΐξα ΓΙΡ : ΡΟ : :  Γ Ι: I Μ. a?k y PO-i~i 
ΓΧ. £ς* ως ΠΡ : ΓΧ : : Γ Ι : ΓΜ. το » ξ «  ΥΙΡ. 
ΓΜ =s ΓΧ. ΓΙ. ( « )  lw«* Si ως ΨΟ. ΟΝ : ορ^: : 
ΨΝ : ΝΘ, ( β )  3 ^  ΨΝ : ΝΘ:; : ΒΚ% *

(?)

1 . M r*  /*** τ ϊ  *■' ( ρ )  'Εκ  T t/t  x x r t t j x .  ( τ )  K u t x  t h v

v T\ τ* ( τ )  KotTce τ>/ν *« . τ ί  F . (ν) Κ *-'* τι>r
π  1* ‘ (9 )  K «r« r»)y i f ,  τ ί  r .  ( χ )  K «r« κξ9*Λ(/,

Τ ' ^  τ,;> ^ · τ*  r .  (w) " O f *  rify  »/. τ ί  r  . ( « )  Κ « τ *
• τ·  f  , Κ«Γ(ΐ TtfV Σν^ί», Tljs Μ, τ ί  $1 τ ί  T|Hf|U.



( 7 ) fVi γχξ cos ΨΝ : l»K :: ΒΚ: ΝΘ* ( ό )  ^  
cos ΨΟ. ΟΝ: οι*2 :: ψχ2 : βκ2 » (*) «τ&ν oJs ΨΟ, 
ΟΝ : Fx2 : · γν 2 : γ κ 2 · *&<* το μεν ΨΟ. Oifcz 
ΟΓ. 0 2 , ( ξ )  το & γν2 =  ΟΓ. 12. (>?) ώί· Λξκ 
ΟΓ. 02 : ΓΧ2 · · ΟΓ. ΓΖ : ΓΚ2 , εν«λλα£ us 
ΟΓ. ΟΖ : ΟΓ. ΓΖ : :  γ χ 2 : fit2 . <*Α' oos ΟΓ. ΟΖ : 
ΟΓ. Γ Ζ ::  ΟΖ: ΓΖ. (θ ) cos ΟΖ: ΓΖ:: fx 2: 
ΓΚ2 · «λλ* oos Ο Ζ : Γ Ζ : :  ΟΡ, &τχν ΓΧ : ΙΓ. (/) 
oos Λ ξ » ΓΧ: ΙΓ : :  f x 2: fR 2 , ι^ενχΑχζ «ίΤΧ: 
ΓΧ2 :: ΙΓ : fR 2. «?< & cos ΓΧ : f x 2: : I : ΓΧ, 
(k) cos χξχ  Ι :Γ Χ : :  ΙΓ: γ κ 2 . το χξχ  ΓΧ. ΙΓ =  
ΓΚ2 . (λ ) fleece το ΓΧ. Γ1^=ΠΡ. ΓΜ, cos ccvurt· 
ξοο S^nrotf. το χξχ  ΠΡ. ΓΜ =  Γκ2. ώο τ« 
«ΓΜ. ΠΡ =  3 ΓΚ2 . δίδήκταί <?e ανωτί'ζω 2ΓΚί. 
Π Ρ = ψ Ν . ΡΕ. τβ «> «  ΨΝ. P E = 2f 7:2. ό» 
ωί ΨΝ: ΒΚ:: ΒΚ: ΝΘ, cos οΐξητοη, το χςχ  ΨΝ. ΝΘ= 
ρκ2 . 3κ3ν το ΨΝ. ΗΘ τετξχπλχσκν τ$  fR 2, etruv 
SiTfhoCTiov τΰ  «ΓΚ2 · KSH τ *  ΨΝ. ΡΕ λ Βλά
σιον re ΨΝ. ΝΘ. »; ά’̂ α ΝΘ ^πλούσια· t %s ΡΕ, οπεζ 
fc\v η ΡΕ ί'αίι τω η μ!vet ττίϊ οξΒϊχς πλενξαε Ν®*

Σ Η Μ Ε I Ω Σ I Σ.

*Ι?«ν , οΤ4 εν συνεχόί μεν οίςμονικώ Koyco μεγ&Α 
**vocf XtyeTocj, orxv το  πλούτον Tiqos το τρίτον hoyov 
*XV » ον η νπ εξοχν τ η  7Τςωτ8 τ £  όευτέξΧ, ^ξ0( 
rtjv υπεξοχόν τ η  ίευ τίξΒ  χοή ΤΗ τξίτϋ' εν ίιχκεχζκ 
μίνω <$*, $τχν Το ΊΐξοΖτον τίξον το τέτχξτον λόγον t%V>

ον
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( y )  K«r«e re fi\ Π»£. re μ *τ* τη » ή. Tk i .  ( t )  K*r*  rtt 
(») Kχτκ τη» i  rZ t. (<f) Ofcc rti* *·

»ix. r?f i . tm $» r i  τμήμ. (η) '’Οξ*. την i . rt}( *v*· *r>,r* 
($) K«cr« r r̂ «' ri" s-’. (<) Kara τ*>» Γ. τ ϊ  Γ. (*)
r» rf» *. t* /, (λ) K«r« Tijr î . n  r.
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tv η vm p x *  τ * v?6*78 JW τ5 δευτες* , π ξ ΐ:  την 
νπεξοχην τ3 τξίτϋ  τβ τετάςτα.·

JA\ Αί ΠΦ, ΠΖ, ΠΤ σννεχη αςμονικον λόγον πξός 
α&ηλα* εχχσεν, είταν ενν us ΓΙφ : ΠΤ : : ΦΖ : 
ΖΤ. επείγ*ξ us Φ ίΙ :  Τ Η : :  ΩΡ: HP* k f  £  us 
μεν ΦΩ: ΤΗ : :  ΦΖ: ΖΤ, us όέ ΩΡ : HP:: ΡΔ: 
ΡΤ, ( μ )  W  ΡΔ: Ρ Τ ::  Τ1Φ: ΠΤ* ( ν )  <2ςχ 
W  «V ΓίΦ : Ι1Τ :: ΦΖ : ΖΤ. (£)

IΒ'. Έ Λ  aVo <?υω τυχόντων tvs 'Υπερβολής σημεί
ων των Ρ , y&f Η ( πίν. ΙΔ\ %, ι .) <πιζευχΒωσιν 
επί rets ‘£?<W Φ, Τ  tuSc*#/ c« ΡΦ, Ηφ, ^uj ΡΤ, 
ΗΤ, hovretj α* υπ οίυτων πεξιεχόμενα/ yuviotf ΡΦΗ, 
ΡΤΗ διπλάσιος rt}s ΡΝΗ, της πεξιεχομενης υπ» 
Των εφατ,τομ.ίνων ΡΝ, ΗΝ των οίχ$εισων από των 
Λυτών σημείων Ρ, Η. επεό γαζ η γωνία ΡΦΠ^ΦΤΡ-*· 
ΤΡΦ, (ο) y.owqs πξοσκ&μένης της ΦΤΡ, εσετ(μ η 
ΓΦ ΙΚΦ ϊΡ^ίφΤΡ-Ι-ΤΡΦ  «λ λ ’ η Ύ Ρ Φ = Ύ Ρ Ζ «
ΖΡφ, εν δε η ΤΡΖ=ΖΡΦ , (π )  η αζα ΡφΠ  -Η 
ΦΤΡ=3φΎΡ+«ΤΡΖ. α & 'η  δΦΤΡ, ατΰν η αΖΎΡ·* 
2ΤΡΖ =  αΡΖφ, ( ξ )  η *ξχ  ΡΦΠ-ΗΦΤΡ == 2ΡΖΦ. 
$ια τά άυτα <5>j ί«% 3ησετΛ{> t ert η ΗΦΠ+ΦΤΗ= 
iiHTfeaZTN. η αξχ ΡΦΠ+ΦΤΡ*ΗΦΠ*ΦΤΗ:±= 
2ΡΖΦ-Η aZTN , είταν ν ΡΦΗ -+* ΡΤΗ =  2ΡΖΦ-Η

■ fiZTN. «;λ’ »ΐ 2ΡΖΦ-1-2ΖΤΝ=2ΡΚΗ. (* ) V 2ξ*  
ΡφΗ-t-ΡΤΗ =  aPNH.

ft · Ε«βν et̂ ct cc7io τ5 Φ δια%&?} ευΒαα η ΕΦΗ, η 
γωνία ΕΛΗ, η πεςιεχομένη υπό των εφαπτομενων

£Λ,

« Κοτ:
*<ί» ι 
»*/« 
*»> «

rS r\ (,) K«r« τ„\
( ·)  Κ«7« τη λ/β'. τ ϊ

(#; ’Ι* τη λ/»', τϊ
)

β'.
Λ*

9*.

re ΐ .  (Ο  Κ*τι» 
(tr) K«r<* r n  ή  

ϊη λ *ν . { * )  Κ « τ »
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FA, HA, των *7ϊ'ι των σημείων Ε, Η «%$«?;των άμ. 
$ Artec t-cef. r, yet* ΕΛΗ ίση tq) τω r, μισεί των Εφ|), 
ΚΦΠ , ΡΤΗ. ( τ )  το <$? πίνων ημισυ μείζον οξ$ης. 
St; Or, χ η ΕΛΗ μείζων ο'ς'&Τ*» είτϋν αμβλεία εςι.

ΙΔ*. Το των Ε'-ιων «V ό^ημα ΎΦ (%. 2 .) μέση oivocAoycv· 
*?< tt.s τε π  Kaylas vrKevfcts ΨΑ Xj Ttjs ΨΖ , τ if 
9vyκαμένης εκτε τ r,s 7:Kaylas ΨΑ x, της e'{Bias 
στλευξχς AZ. ε=;ι yας το ΨΦ. ΦΑ rzr ΨΑ. ΑΖ. (wj 
Kstvti <5* 7τξοσκειμένΰ τ «  ΓΑ2* εσετομ το Ψφ. 4 φΑ -+- 

. ΓΛ2 , ( φ ) VTct το ΓΦ2 =  ΨΛ· AZ —I— ΓΑ2. ocAct τ5 
μεν ΓΦ2 ΤΐΤξΜΊϊΑοίσιον το 4* γψ2 · τ »  <)f ΨΛ· AZf 

ΓΑ 2 ί tc ΨΑ. ΑΖ-Η ψ λ2 . το χξα ΤΦ2 =  ΨΑ.
ΑΖ + ΦΛ^αλλα το ΨΑ. ΛΖ-*-Ψα2 ==ΑΨ. ΨΖ.(χ) 
το «?α τφ2= Α Ψ . ΨΖ. mV *? « ΨΑ: ΤΦ :: ΤΦ: 
ΨΖ. (ψ )

ΙΕ*. Έαν «Vo των Ε*ς<«ν Φ, Τ  (%. 3*) «V* TC' ryi 
χον τ7ί Υπερβολής σημαον Μ επιζευχΒωνιν έν· 
θβα/ α/ ΦΜ , ΤΜ  , το υττ οίυτων στεξίεχόμενον ος* 
Boyoovtcv 'ίσον εςομ τω duo της ΓΗ τετξαγώνω , τ*?* 
ημισάας τ rjs ίευτέξχς Αιαμετξϋ ΤΗ της Αευτεξ«*· 
as £Μ» «τ «ν  το ΦΜ. Τ Μ ~  ΓΗ2 . ηχΒω ?*> ** · 
τ «  Μ 7 εφαπτομένη ΜΝ, r>jv μεν αςχικην Διχμ&ξ0* 
κατα το Ζ , την $έ jfur?£«v κατοί το Κ τέμνασΛ-
Xj «Vo ftiv τ5 κέντξϋ Γ ηχΒω η ΓΝ τ£ TM 
Acs . jtj Tjf εφαπτομένη κατά το N συμπίπτασα* ct1tot 
$e της'Εςΐαε φ tVi τοί N Xj Κ σημεία εττεζευχΒοοσ#* a* 
ΦΝ, φΚ. Xj εττά ίν.ατέξχ των ΦΝΚ, ΦΓΚ 7*,J',ĈV οξ&Κ 
«Viv, (ω) o‘ ίιαμετξω τ % ΦΚ γραφόμενος κυκλοϊ

τόίν

(τ) Kara Σννίχ. (ν) Kara τ· πζβ~Κ. Avf* (ψ) ,̂
τ«ί τι»» s·'. τί (χ) Kara r*K y'. τϊ β\ (Φ) Kara f<

τ a f . (a) O^a rjjy /af. r?< 6. r« ri *f*1tf*‘
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των Φ, Ν, Κ, Γ σημείων η£ει. ( α )  Αο το ΦΖ. 
ΖΓ^ΝΖ. ΖΚ. ( β )  ως αξχ ΦΖ : ΖΚ ::  ΝΖ: ΖΓ. 
(y) ά& 'άς ΝΖ: ΖΓ:: ΖΜ: ΖΤ. (A) ** α?α ΦΖ: 
ΖΚ :: ΖΜ : ΖΤ. ( f )  «>< A >($:/ αί τα Ζ 
yocvldf ίσα/ άϊληλχις. ( ζ )  ομοιχ άξα άσ) τα φΖΚ, 
ΤΖΜ τ^’γωνα, (>?) ^  sj γωνία ΦΚΖ— ΖΤΜ.
A ? ( >ί ΚΜΦ^πτΖΜΤ , (S) &>V ά^α ΦΜ: ΜΚ:: 
ΖΜ : ΜΤ. (<) το α^α ΦΜ. MTnrZM. ΜΚ. (κ) 
τ#των καμίνων  ̂ γεγςάφ$ωταν συνεζευγμένομ το μα) 
cci BY, ΠΗ , ( ·7τ/ν. ΙΕ. %, ϊ. ) ο«ί συμβαΧ^ίτω 
κατά τα T t II σημεία η ΗΤ j? $8ντέξΧ Διάμε
τ ρ ε  τηε Δεύτεξαίχς ΓΜ. ^ άπο τ5 Η ηχ$ω ητε 
εφαπτομένη Η Τ, τη $ευτίξα διαμίτξω ΒΟ κατά 
το Τ  συμβχΑασα , Κ) οά τεταχμένοη HE, HO επ) 
την άξχιν.ην ΑΝ , επ) την δευτέξαν Βθ Διά
μετρον. >&} άπο μεν της κοξυφης Π τετάχΒωσαν 
μ  Π ί ΐ ,  IIP , έπΐ τ s την Δευτεξοίχν CM , ?(£/ έπ) 
την δευτέξαν αυτής ΤΡ. άπο Α) της επαφής Μ  
τετάχΒωσάν cu ΜΝ, ΜΙ, επί τε την άξχιχην χοή 
την δευτέςοίν άυτης Διάμετρον. χο$ £πε* ως ΓΗ · 
ΓΡ : I T :  Γ1Ι , (λ ) h i  Α ως ΓΤ : ΓΠ :: ΓΠ : 
ΓΟ , (/ ζ ) άξα HXf ως ΓΗ : ΓΡ : :  ΓΠ : ΓΟ. (ν) 
το άξα Τξίγωνον ΓΡΙΤ == ΓΗϋ. ( | ) ά&ά το μεν 
m i — Γ ΙΊα ,  τ# & ΓΗΟ—  TEH. (ο) το άξα

Γ Μ Ι

. · ~ J  1 «ν. ( β )  K*r *  
V*) Ε* ru t  t .  Σνκι*. r t f i M'r*  _ , (  -ν Κ#ςτ|£ r „ ,  , e . r e

i  Σννί’ττ. rijv  μ ι τ *  r»v Xf · r * V · « ' ~ 't  (if)^***
r. (/; K«r« r»v f . r* * .  ΙΟ  , - > ($ ) Kara rv*
r* Ti)y It. TM i. (*) K*W* 'rvy,r *., T*~ ' (,<) Kara rt/*
i. , n .  . i  w ·  (*) κ-r* r  . ·/ :  Κ; „ - »»<*·
*r. r* Γ . (λ') Kara n;r τ * f( ‘  ~ · ( t )  Kara rn*
'.rh  S ', tm S , t«  (r1 Kara r»» · ·  T* *
*·. rif r . Kara r>jr * T*  *·
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ΓΠΛ=τΓΕΗ. ττοίλιν ετζνί ως ΜΓ : Γ ίΙ : : ΚΓ : 
ΓΠ , (ττ) « ί  ίέ_Κ Γ :_ΓΠ ::_ΓΠ : Γ ί, (  I *  
ωί ΑΝ. ΝΨ : νμ2 : : Ψα2 : 1Μ2 , ( ξ ) if το 
ΝΓ. ΝΖ— ΑΝ. ΝΨ , ( τ )  το it νμ2 “  Γ12, ^ »? 
Ψ\2 : ΒΐΙ2 : : ΓΨ2 : ΓίΙ2 > :ψΙ_ °*ς ^Γ. ΝΖ:: 
Γΐ2 · ί ΠΒ2: f a 2 · h i  ie το γψ2 —  ΝΓ. ΓΖ , 
(τ ) %ccf hccfoccj' άξα hotf ω ί ΝΓ. ΝΖ : ΝΓ. ΓΖ, 
£τϋν (υ' ώς ΝΖ: Γ Ζ : :γΙ 2 : ίΤί2 · h i & ωςϋΖ: 
Ζ Γ :: ΝΜ : Κΐ\ (φ ) i»o i i  χ^ως ΝΜ, ήτοι Γΐ: 
Κ Γ ::γ Ι2: i'll2 - y^f ωναπωλιν ως ΚΓ: Γ ί :: fiJ2 s 
Γΐ2· &kSv ως ΚΓ: Γ Π :: ΓΐΙ : ΓΙ. (% )) ok άξοο 
Μ Γ: Γ Π ::  ΓΠ : Γί. (ψ )  ίπιζευχ^άσης ίε τ?^' 
ΜΠ , hiv ως ptv ΜΓ : ΓΏ : :  ΜΠΓ : ΓΠΛ, «V 
if Γ Π : Γ Ι : : ΜΠΓ : ΓΜΙ. ( οο) ως ce'qcc ΜΠΓ: 
Γ Π Λ ::  Μ ΠΓ: ΓΜΙ. ( « )  το <*ξ« ΓΠΏ =  ΓΜΙ. 
(jS) oi&cc iti«XT«/ το psv ΓΠίΙ =  ΓΕΗ , το $ 
ΓΜΙ =  ΓΝΜ. τα % »  Γ Π η , ΓΝΜ, ΓΕΗ ”* *  
άΤλίίΚλοις. ετίΗ it ως ΓΜΝ : ΖΜΝ :: ΓΝ : ΖΝ» 
(γ )  h i  it «V ΓΝ : ΖΝ : : ΚΙ : Γΐ. ( γ )  ( *  7«ξ 
ως ΓΖ : ΖΝ :: ΚΖ : ΖΜ , ( i )  συντεθεί too ως ΓΝ: 
ΖΝ :: ΚΜ :: ΖΜ· ν&ι ως ΚΜ : ΖΜ : : Κ Ι: ΓΙ·· 
(ε ) ) «V ωξοί ΓΜΝ : ΖΜΝ :: Κ Ι: Π. ( ζ )  h i i« 
ως ΚΙ: Π ::  ΚΜ1;ΓΜΙ, (η ) * ξ «  x&f ως ΓΜίϊ :

ΖΜΝ:ί

( * )  K«r«t την i . τχ  r .  ( f )  K ara  την r i  τχ τμημ· r '* 
¥ .  άξιομ. η»} r i  β', IΊο fir . r i  μ ν τ» την η. τχ t (») 
την ». Συν!*, τηί ¥. τχ  Λ  τχ τμημ. ( τ )  K ara  r»;*1 ^
»»*. r?f *vr. (ν) Kara «·*ν «. τχ ν', (φ )  Κατ* τχ» j ·
τχ V m (% ) Kxrct τφ 0 . ΠόξΤ· το μίτοι την η. τχ V . ( ί )  Μ  
Τ« την ί .  τχ  /. (·)) K ara Την α. τχ ν .  (  μ )  Κ *τ<̂ ^ 7 .
| « λ  <· ( £ )  K xra την 0 . τχ ί.  (y )  K ara  r^r Κ. ** f l '
( J )  K * r a  rt»  ¥. τχ v . ( t )  ’E * τ? ί β*. r i  r ' ,  ί'ίλ ·^  v "
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ΖΜΝ · · ΚΜΙ : ΓΜΙ, (&) Η) ανάπαλιν ως ΖΜΝ : 
ΓΜΝ:: ΓΜΙ:ΚΜΙ. εκάτεξον των ΓΜΝ, ΓΜΙ 
fov ifW ei/  τω ΓΕΗ. αςα ως ΖΜ Ν : ΓΕΗ_: : 
ΓΕΗ : ΚΜΙ. 8κ8ν χ> ως ζμ2 : γη2 :: Γη2 :.μ κ2· 
(,) &ο W w  * ς  ΖΜ : ΓΗ : :  ΓΗ : ΜΚ. (κ) το 
ωζα ΖΜ. ΜΚ =  γη2 . (λ ) τβ ΖΜ. ΜΚ =  
ΤΜ· ΦΜ, ως πξο^ακτομ. το οίξα ΤΜ. Φ Μ = γη 2 .

Των αυτών καμένων, η ύπεξοχη τ8 τετξαγων8, 
Τ8 απο της ημισαας ΓΡ (τ τΐν. ΙΔ. %. 2.) της $ευ- 
τεξαίας Αιαμέτξ8 , xgj Τ8 οξ&ογωνΪ8 ΤΡ. ΡΦ, τβ  
tc7to των ευΒαων των έπεζευγ μενών άτι ο των Ϋ.ςιων 
Τ ,  Φ έπ\ της επαφής Ρ, Ίση tV< τη υπεξοχη, 
κχΒ' ην το ημισυ τ$  απο της πλαγίας πλευξας 
ΨΑ τετράγωνά, ατ8ν το apA2 νπεςέχα το α
πό τ£ αποχήματος τ 3 κέντξ8 Γ ^ της ετέξχς των 
'Εςιων φ τετράγωνον, ε*τ8ν το γφ2 » τετεςι το
γρ2 — τ ρ * ρφ= 2 γ λ 2 - γφ2. ««<&« y*V τ<ίε’υ_ 
&** »} ΤΡ =  ΤΡ-ΗΡΦ. *Vo r *  ν *ί 
ΡΛ πξος οςΒας τη ΤΖ. ?<#/ το τρ2 "+-ΦΡ2 :== 
ίΤΡ. ΡΦ-+-τφ21 (/̂ ί) xo<vwf οοφοαςεΒέντος Τ3 2ΤΡ. 
ΡΦ» ϊσετομ το Ϋρ^-ί-ΦΡ2— 2ΥΡ,ΡΦ :=ΤΦ2· 
η ΎΦ— ΨΑ' ΤΡ — ΡΦ =  ΨΑ, (ν ) *, ΤΡ^-
Ρφ=τΤφ· το ΤΡ2"+"ΦΡ2 — 2ΤΡ. ΡΦ^^ΨΑ2 · 
ε̂ ι $ε το μεν χρ2 =  χτ2 —Η pr2-+- δΤΓ. ΓΛ, (£ ) 
το if ΦΡ2=τ=ρτ2-4-ΓΦ2 — 2ΓΛ. ΓΦ, ( ο) «Τ8ν το 
φρ2 =  ργ2 η - τγ2 — aFA. ΤΓ. i/ο το τρ2 φρ2 —

Μ aPT*

Kara tjj» άξημ. ί·
\ V / n ' 'τ· ς. Qtwftjjo, r«v ŵr'* r® 

( μ )  Kara r«\
*Μημ.
6\

(«) Kara r?x rx r\ (x) 
. ( λ )  Kara r>jv ι ζ .
( v)  Kara tj;v y.

Kara~ rr< s’.
rx β x it

V«) Kara r** φ\ rx β\ (o )  Kara τ*» <y,
r*
«
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s ΡΓ"2 —I— 2 Τ Γ 2 · TC0CO0C 2 Ρ Γ 2 -Κ - !Ύ Ι 2 —  2 Τ Ρ . Ρφ·Τ2

Ψ Λ 2 . ί κ ί ν  το  !>1 2 Η -  Ύ Γ 2 —  Ύ Ρ . ΡΦ  —  2 Γ Λ 2. %, 

γ.ζτ.χς χ<ρχίζϊ$!\·τος τ2  Τ Γ 2 , CiT’cv  τ ί  ψρ2, ίσετη  
τα  F 7 2 - T P .  Ρ Φ —  γ λ 2 -  ΓΦ 2.

ΙΖ  . Η* υ7Γ?Λα%>; των τετξχγνν>:ν τ2  τ <■· κ~'ο τ %  TiXttyhg 
π  λευκοί ς Ψ Λ ,  « λ τ?ιί· λ ύ τ ρ α ν  Ίιαμ^τ^ϋ Λ Ε  ίσον <·-,-» 

τ 9 νπρζοχν  > h  το τετράγωνον r>i<: Λευτε?αί·
(■:; Διοίμέτςχ ΡΡ  νπ εζ ίχ ο ί το η,το  t /jV ό'εντ^ας 
ec-jTiji Θ Η  τετζοίχωνον, « τ & ν  τα  ψ \ 2 — αγ .2 —  Β:’2 —  

« Η 2 · t’ TJV-i y a ?  το  ρ Γ 2 — Τ Ρ .  Ρ ψ  — 2 [ 'λ ?· - ρ ψ 2, 

( τ τ )  f ηι <$£ το  /χκν Τ Ρ .  Ρ Φ  —  n r 2 , (^ Ί  το δϊ γ λ 2 rr: 

Ι'Φ 2 -  Ψ Φ . Φ Α · [ α )  το οίζχ ρ~ρ2 — ρΓϊ2 —  Τ 7 2 - Κ  

Γη*2 — Ψ Φ  Φ Λ  -  Γψ 2 ι *ΐτα το  p p 2 _  |Tjj2 ] ·Λ 2_ 

Ψ Φ . Φ Α .  «/ λ α  το Ψ Φ . Φ Α  =  Γ Κ 2 . (*V< y « ?  το, r? 

Ψ Φ . Φ Α  TsTd^Tr,y.oPi;v τ5 οςΒ’Ο'γχνίΗ τϋ  υτί'ο τ/;> 

% K ay lots 7ΐ-λευζας Ψ Α  , ;(${/ t Jjst c f t l c c s  ττεξιεχομΐ· 
ν& , ( τ  )  τετχηΤΥ,μοξΙω τ 5  α υ τ ί  c fto y a v iu  ϊσο* 
κ, το  ΙΈ 2 . (t> ) )  τ ο  α/>« Ρ Γ 2 — ρ|/2 —  ι γα 2 — Γϋ2*

λ ο &ί ^  το ΒΡ2 -  βΐ ΐ2 —  Ψ.\2 ,2

ΙΗ . Ε α ν  χν rj Ύ'ττεξβολι) ιτόοiKtvqcs y  , Tijv 7ΤλΧΛ/ι· 
αν 7τλ?υ^αν <5>}θ.·ν 7σ?;ν ϊχεσοο  τ>7 οζ>θ/α , :&1 *1 
λ-Ί7ΐχ) αυτής Διχμετςοι 7σα/ εσοντα/. iŝ tyicc Ί&ξ 
*j αυτών άιχφος». (φ )

Π Ρ Ο Τ Λ Σ ΙΣ  Γ. (%)

Έϊαν ‘Τπεξ βολής κατά* κοξυφψ evS'Cta  ̂
φάπτη Toy, ‘4&j εφ έχάτεξα τα μ,ε'ξη αντ'ή9 

.............  ” λ #

(»r) Κ  ατκ r>Jy ττρολ. Σ ν νίκ . ( f )  K«tr«t ryy «£*λ· **· 

(<r) *E* s·'. τ ΰ β .  $~ i\.  ( r  ) Karo! το *£<>*· /
(v) *E* τ ί  ooicr. i>j\. (<p) Έ* rift rtgo\. Σν>ι*< ίϊΧ·
* .  ir« τ*  /5. β ,β \ .  rm ’AyoX.
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Κηφ&ώνιν eu&actf l(Tcif α / Κ η λ α ζς , a>Vf 

fov;y «ya/ τ$'$εντέξφ σννεξευγμένη Δ/- 
αμίτξ&ι cy απο tQ κέντξχ της τομής επ\ 
τα ληφ&έντα πέξατα της εφαπτομένης ά- 
γομtvouf tyS’clccf & σνμπεσχντ<μ τη τομη4

Ϋ.'̂ ω 'Ύπεφολη , ης Ακχμετξος μεν ΰξχικη η ΨΚ, 
*/.!'ντοον o' το Ι\ ;;«/ εφ χτΐτε^ω  αυτής v.cctco το Δ  
ij ΔΗ, 'iTocf όε άληφ&ωσχν «/ ΑΕ, ΔΗ ά?λ.ηλΜς, ολ>7 it  
»ϊ ΔΕ τ/) Λιχμέτςω Dlf. ;($y
(>o<f «/ ΓΔ, ΓΗ, ίν.βϊβχ-ή&'ο'ταν. λέγω άη , cr< if
ονμπεσχντοίΐ τη  τομή. πίν. I?". %· ϊ·

Ei δυνατόν σ υ μ π ιπ τ ίτω  η Ι Έ  ϊκβλη&οίσχ τη
τομή ν.χτοι το Λ.

ΚΛΤΛΞΚΕΤΙΪ.
Τ?τ»χθ&> αττο τ£ σημεία Λ >j ΛΚ ϊπ ΐ την Ψχ

Αιάμετξον;
Λ Ε 1 Η I Γ.

EV« ως ΨΚ. Κλ : κλ2 : · ΨΑ , 7Τςος τ*/ν ος$ΐχ*
'Πλευςοίν , (ψ ) ίV/ it is  ΨΑ, πξος την οξ§1χν tiXsv-

8ΤΟΟ ψα2 : Ιί Ι ί2 , ( » )  »? ΨΛ2 : ΔΕ2 · η y x q ΔΕ ==
ΒΓΙ* (λ ) « ί  οίζχ ΨΚ. ΚΑ: κλ2 : : ΨΛ2 ♦* ΔΕ"1. (/3) οίΆ’
(Us ·ψΛ2 : ΔΕ2 : : ΓΑ2■: ΑΕ2 , ;(£/ ως ΓΑ2 : ΑΕ2 : :
ΓΚ2: ΚΛ:ι * (ν) eu9eioc, ycop η ΓΕΛ- ( i ) ως ctqoc ΨΚ.
ΚΑ: κλ2 : :  ΓΚ2 i ΚΛ'2 ; (f) το <&>« ΨΚ. Κ Α =ΓΚ 2.·

Μ 2 ( 0

( 'J') Kara rv» Jitni/ff. r?i / Μ k «V / /«# τ* τχ τμημ. V, Λ1 ) ’Εχ τϊ Γ·
•ξπμ. χ, τί Π •f/σμ μ ι, τχ μ*τκ τ>)ν >/. $ϊ)\*ν. (*) Έ/ J»r*5.
(*) Κ«τ* rV* i, Ν /ΤΧ Μ, (y) K«r* * *' ** τι;ν σ · τ# Γ> ^re
««fie·. (>) Έί ΰ"9Ϊ. («) Κ UTM Τ)}» WfffA· «*
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(£) «λί6 το ΨΚ. ΚΑ-Ή ΓΛ2 =  1'Κ2 . (υ ) το αξΛ 
ΨΚ. ΚΛ ίσον τ.ο ΐ'ϋ2 κ> έλχττον, οπεξ ccfrjvxrov. ύκ 
ΚξΧ η ΓΗ ε*βχ>λχμ'νη συμπίπτα τν τομή. λα' τα 
αυτα λ) $&χ$ησετη, οτι ζ$ε η ΓΔ εχβχ&ομένη συμ

πίπτει. ccf ccjoc ΓΕ , ΓΔ Α.&υ£ΐ7ΓΟΰΤΟί «σ< ^ λί- 
ycvTccf.

Σ Η Ν Ε Π Ε I Α ΐ.

Α*. (δ) Α< Α σύμπτω τα  ΓΔ, ΓΕ ;(£/ η τομή <Αλ «V 
χπ&ξον εκβαλλόμενη εγγιόντε τΐξοσοίχασιν lauraV* 
3(ζί/ παντός εντός ^χ^ήμχτος eis ελχττον άφά· 
νέντοti $ιχςημα, καν Βλέπατε συμπίπτωσπ. εκβε- 
βλή<&ω γας εφ' έκάτεςχ τα μίξη η ΛΚ, y&j συμ- 
βαίλέτω τη μεν τομή κατα το I ,  Teaς <Je Άσυμ- 
τιτωτοιε κατα τα Η, Μ σνμ&χ. χοή επε* ως ΨΚ.
ΚΑ: κλ2 : ΓΑ2 : ΑΕ2 , ( ' )  * » λ? <wV ΓΑ2 ΑΕ2::
ΓΚ.2 : κΰ2 , (κ ) «$■ χξχ Γκ2: km2 : :  ΨΚ. ΚΑ:
ΚΛ2 , (λ ) ενχΑχξ (ως i*k2 : ΨΚ. ΚΑ:: κμ2:
ΚΛ2 , κ, όιαίξε&έντχ ως ΓΚ2 ~Ψ Κ . ΚΑ: ΨΚ.ΚΑ::
ΚΜ*--Κ Λ 2 : κ λ2

.»/ .
. λε το μεν ΓΚ2 -  ΨΚ. ΚΑ=

ΓΑ2 » ΤΟ £  ΚΜ2 -  ΚΛ2==τΗΛ. ΛΜ; (μ ) ως &ξΛ
ΓΑ2: ΨΚ. Κ Α :: ΗΛ. ΛΜ : κ λ2 , κ, ενα&α£
ΓΑ 2: ΗΛ. ΛΜ :: ΨΚ. ΚΑ: κλ2 οί)λ! ως μεν ΨΚ.
ΚΑ : κλ2 : i ΓΚ2: ΚΜ2 , as· λ*· γ κ 2 : ΚΜ2 ί ΓΑ2 : ΑΒ2»
καΒχπεξ δεδεικτη. οΐξχ x&j ως ΓΑ2 : ΗΛ. AM ·*: 
ΓΑ2 : ΑΕ2 . (ν) το ά^α αε2 == ΗΛ. Λ Μ. (£) #* 
κ5ν το ΗΛ. ΛΜ. ίσον ον τω ΑΕ2 » Οίξισμενη itoco·

ms

(£) Κ*τ* T»Jy /δ', τί *. (?) Κβτ.α τ?κ β·'. τί β'. (5)
Λ·< τί /δ". Λιβ\. τ* ’Afr·^»». (ι) rtOp* τ?ν <Γλ£ τ?ί *ρ**!*\ 
wftr. { * )  Κ«τ« τ?* ίί. τ* r .  ^ τ· /δ'. Πόςισμ· ** {**** 
τ?* ί. τί *ντ. (λ) Κατκ τ?» J. τί *. (/*) K«r« τ»» *·
(I .  (») Κ*τί Τ ? »  τί ·. (/) Κ«Τ« Τ ? *  4'. τί '■
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της &>/»'. Αε όσον >; Η Μ της κοξυφης A «-  
φίςαται, Tea Hr ον η ΙΛ αυ£« , »ί ΗΔ ,
ανάγκη όΐξοο αυξανόμενης της ΗΛ , ελχττη&οο( την 
Λ Μ. εκ τητη πν ίηλον 'ότι ητε ΓΕ ^ η τομή επ' 
απείξον εΎ.βχϊλομεναι εγγιον εαυταε πξοσάγπσι. όιοί 
too αυτοί δη , H&f η ΓΔ εκβΛυόμενη εγγιον εαυ- 
την πξοσοόγει.

β7. Λ< ΓΔ, ΓΕ Ασύμπτωτοι h τι τοί ετεξα μίξη in» 
βλη$«σα/, την κατά κοξυφην εφαπτομενην ΦΟ της 
αντικειμένης τομής Ητω τεμνΗσιν , ω?ε τοί μεταξύ 
αυτών της πλχγίαε πλευξάε μίξη ΨΦ, ΨΟ 
ίσα οί^ηλοιε βν«/ , ίλην δε την ΦΟ όσην τη ΔΕ. 
επά γοίξ ωε ΓΑ : ΑΔ : : ΓΨ : ΨΟ , ( ο ) εςι δε 
η ΓΑ.ΐτ=Γψ, άξα η ΑΔ =  ΨΟ. (π) Α<α τα 
αυτοί δη η ΑΕ =  ΨΦ. eV* Αε η ΑΔ =  ΑΕ.
((>) α$>α ή ΨΦ— ΨΟ. Αό Α>ί n&j η ΦΟ=ΔΕ.

Γ7, (σ ) ‘Ετε^α ’Ασύμπτωτος ηκ εςοη τεμνπσα την υπό 
των 'Ασύμπτωτων πεξιεχομενην γωνίαν ΔΓΕ. ηχ&χ 
γοίξ από τη  Γ  η Γ Ι .λ ο ιπ ό  τ η  τυχόντος της Γ Α  
ΜμειΗ Θ »ι%θα tj Θα τ£ ΓΔ Ασυππτωτω π α - 
ξα/ληλοε. χ̂  έπεί η ΓΙ τη Θα συμπίπτει εκβλη· 
θ«σα , μετά δε την συμπτωσιν όσον εν.βοολλεται 
τοσΗτον άτι οουτηε χ̂  της ΓΔ άφΐτατο^, η δε το- 
μη ΑΙ ίχβοολομενη tyytov τη ΓΔ πξοσπελχζα, συμ- 
πεσ&τοη όοςα τη τομή η Γ Ι , κ, Ασύμπτωτος Ηκ 
hoof.

Α. Τα εκατεξω^εν της εκβληβείσης Τεταγμένης ΛΙ 
AM, ΙΗ τα μεταξύ της τομής χ̂  των ’Ασύμ

πτωτων ίσα χ&ηλοιε είσίν. επά γοίξ ως ΓΚ :ΓΑ ::
Μ  3  Κ Η :

(·) τν  Γ. τ* γ'. (<r) K«r* r*r τί ( f)  ’s/ £*·*.
v j Η <. *-je'r> jj.; τί 4'. 4<4λ. τ* ’AwnXX&w.
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ΚΗ : ΑΔ > cJs ΓΚ : ΓΛ : :  KM: ΑΕ, ( τ )
7$  ω£ ΚΗ : ΑΔ :: ΚΜ : ΑΕ. ( υ) ά λ ' η ΑΔ — 
ΑΕ. οίξοί n&f V ΚΗ ΚΜ. ( φ ) (χφΐΐςί&ω άτιΐ 
μϊν τ ί» ΚΜ tf ΚΛ , U7io της ΚΗ tj IK.
V ΛΜ =  ΙΗ. ksH 7aV *ί ΚΛ =  ΙΚ. (% )

Ε'. Κccj το cftoydncv ΗΛ. AM ~  ΜΙ. ΙΗ. κοινή ya'f 
πξοσκει&ω εκατίξΧ των HI, ΜΛ η ΙΛ. η ΗΛ:τζ 
M I, IV* <$*' t&j >1 Λ Μ ^ τΙΗ , (ψ )  το α ξ » ΗΛ, 
Λ Μ =Μ Ι. ΙΗ.

£ . cA7jccvtcc too τοιχυτοο οξ&ογωνιχ, είταν ΗΛ. ΛΜ, 
ΜΙ. ΙΗ , ηλ. λ μ , μι. οι οο?ληλα£ Τ€ ’ίσοι εσοντοη ^ 
τω  τεταξτί'ιμοςίω τΰ  οοπο τηε 'όευτίξχς ΔιαμΐτξΧ 
ΒΠ τετξχγωνΰ. εκατόν γχςϊσον τω  ΑΕ2 » (» )  
ισω οντι τω  ΓΗ2 . ( « )

Π Ρ Ο Τ Α Σ ΙΣ  ΙΑ', ( β )

Έ α ν ευΒ-άοί τις τέμνχσα την τομήν συμπίπ* 
τ/} εαατέξα των ’Ασύμπτωτων, τα πεξίε* 
γομενα οξ&ογωνια υπό των απολαμβανό
μενων ευ&αων μεταξύ των ’Ασύμπτωτων ^ 
της τομής ϊσα άλληλοις άσί' ηα) οα απο
λαμβανόμενος άπ αυτής της ευ&άας 
της τομής πξος τοάς Άσυμπτωτοις ’&<**, 
έσοντοα,

Τ ep

(τ) Ktzrtc τη» Φ. τχ  sr", (y ) Κ*τχ  την ί. rx i .  ( φ )  Κ*'1̂ 
την χ. τχ  ». (^) Κχτχ τον οξισμ. (φ) K*r* τη» 
Συνίχ. (ω ) "θ ξχ  την irgoX. ί ,  Σχινίκ. ( « )  ’Εχ τηί vxoi· * 
(β) Το μ}ν «. μΐοis η ί ,  <τί. ri i i  β'. η ή. τχ β · 
νχ ’Α»·λλ»τ.
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Τεμνίτω
τα  I , Λ  σημεία, 
• ΑΤύύ'ΤύύΥ Γ Δ ,  Ι Ε

οτι το S1 Λ . ΑΧ

ή Χίΐ r»?v 'Υ7Γ?λ/3ιΚην IΑλ κατα' 
το, συμπιπτίτω  εκατΐρχ των ’Ασυ,α- 
κ α τ α  τ α  X ,  Ώ. σημεία. Κό-yα  Α .  

:Χ/.<ίΙ. Β'. or; *j iLA =  X;.
Κ Α Τ Α Σ Κ Ε Ϊ  Η.

Δ;?:;/ 

ςνφην t
ίσωσαν οια των A  xc£f 1 σημείων τη κ α τα ' y.c- 
φ απτομ ίνη  Δ Ε  πχξά ϊληλο ι αΐ Η Λ Μ ,  η λ μ.

Δ Ε I 5  I Σ  Τ  Ο Τ Α*.

T o  Η Λ . A M  Trees' r e  >j;. ιμ  K ey εν ε χ α  συγκείμε
νον ta re  r £  A cy s  cv έ % «  Η Λ :  *μ, ^  *κ τα  ον t%e* 
A M :  ιμ  ( y )  d%>? ως /w?v Η Λ :  jj; : : Α Χ :  X ; ,  a s  

Λ Μ  : ty. : : HA : d l. yo\ to ά^α H A . Λ Μ ,  7τξος re  ηι. 
;//. Acycv i% t-# συγκείμενον εκτε r 5  A o y «  cY f % «  A X : 

X ; , rS  cv i l A :  « r a v  w f H A . A M : rj.
; μ  : :  i i A .  A X  : X ;. ; i Y  ( 5 )  a/&« to H A . A M  =  Ό -  

*μ » (£ ; ά*α ro il/\. ΑΧ ~  X;. ;ii.
Δ Ε Ι 5 Ι Σ  t o t  b ' .

Έ π »  το  ilA . A X  r =  X ;. ; i i  , t fsc#  ^ Χ  : X * : : 

; f l : i ! A ,  (>j) jo, <J*οοίξε&έντα > <wr ;Λ  : X ; : :  ;Λ  : Ό .Α . 

« άΥα ίΖΛ — X>.
ΣΤΝΕΠΕΙ ΑΙ .

Λ .  Fay ίι·3ν7« »? TY  της ‘ΥπεςβοΚης εφάπτητομ v.a- 

τα .s i, ίχατέζα των 'Ασύμπτωτων συμβάίΧασα v.u- 
rot τα Τ, Τ  σημόία , ίσα εσοντομ τα  μίξη αυτή? 
ΙΥ ,ΙΙ  τα μεταξύ της επαφής I vgj των 'Ασύμ
πτωτων. ο/ηχ&ω γα'ξ από τα τυχόντος σημεία Λ 
Α ΛΑΧ τ>7 εφαπτομένη Ί Υ παςα/Κηλος. ?(#/ «ττβί

(y) Κ«τ<1 τ„\ τ;  *«. (ί) K<cr« τ»\ τϊ r . (») K*Tf
™  ·ξ ·σ μ .  τ ί  / ,  (’ (  )  )  Κ « τ ιί τ*ν τ ? ί  «* «* · * f · *  ,Γ *

Σ^ * . (») Κ«τ« τ,ίΓ.Ε. τί σ'. Ο ) Κ«™ τ*' ** ”  '*



>84 ΤΜΗΜΑ ΔΕΥΤΕΡΟΝ.

η ΛΛ  =  Χ** ( ι )  φεςομενης μεν ftX fo) 
rcc I μεςη , τα Λ, / σημεία χϊληλοις πςοσηε, 
λάζασιν, Μκ«σ>ί4' it' τ̂τϊ το I, οβ^ηλοΐί συμπ ίπτω , 
ί(£/ cm ΛΛ  , Χι τοό<4" IT, ΓΓ ταυτίζονται, λ̂ον 
α^α οτ< cm IT, IT ίσα/ ά&ηλαις οίσί,

Β’. (κ) Δυω δοΘεισων ευθειών των ΓΨ, ΤΧΙ (πίν. ΙΖ\ 
%, ι.) γωνίαν τυχασχν πεςιεχασων, την ψΓίΙ, Xj 
σημεία τα Λ εντός της γωνίας, ενε ι̂ σημεία συνε
χή ποςίσα&Χ{, ό'ί ων 'Ύπεςβολη γςαφησετομ, foci 
τα Λ η£ασχ. διηχΒω γάς ευθεία τις διά τ »  Λ η 
Μ ΑΧΙ, τοας Άσυμπτω τας κατά τα  Μ i{&j ft συμ* 
βάϊλασχ σημεία , δ'ίχα κατα το Λ τεμνομενη. 
H&f διηχΒωσαν Λα τα  Λ tvBoiaf <ά ΝΚ, ΠΙ, ΤΗ, 
X) «Λα/ εφεξής ομοίως, ^ είληφΒω αστό μεν tUf 
Ν Κ , η ΝΡ— ΚΛ , α π  ο δε Τηχ III η Π Ζ = Λ Ι# 
αττο δε της Ψ Η , η ψφ— ΛΗ, ακαν ha των F, Ζ, 

ν Φ σημείων 'Τ πεςβοΚη ηξα , ης η M il καχα Τ| 
Λ εφάπτεται,

Γ\ Έαν ha τα κεντςα Γ της επαφές I (πίν. ι<Τ· κ···> 
διαχΒη δευτέςα Διαμετςος η ΓΡ, εσετα^ η εφατίΧΟ* 
μενη ΤΤ  η δευτίςχ συνεζευγμένη άυτη ΔιάμεΤξ6!< 
εΐ γάς μη, ήτοι μείζων εςοη η ΤΤ, δ ελχσσων. ??< 
δε τάτων εκάτεςον αδύνατον, (χ,αγ τε γάς εντός τη( 
ΔΓΕ γωνίας, κάντε εκτός ωσι τά  της Τ Τ  ΐΗξ& 
τα  , οά άπο τα κεντςα Γ επ' χυτά  επ(ζξυγνυμεν*1 
ευΒύίομ , Ασύμπτωτοι εσονταμ ( λ ) οπές άδύν&Χύν< 
(μ ) ) ίση άςχ η ΤΤ  T# δευτεςοο Διαμεχςω τη ( A*V« 
τεςαίας ΓΡ.

(J)  K*r« rt β . jiff, τηι *(οκημ. itfvt, (*) *Η Ϋ. nf»r· 
rS β’. β,βλ. τ μ 'Aw*\\my. (^ )  Κ «τ «  τη» « (ο Ά . *{**· &
τη » %ξ*κ. 2v>W. ( ^ )  fa r*  τη » / , Χ »»ίη . τη » *ν*.
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Λ*. Αηλον or/ ί(ζ£/ ίκάτεςον τω ί\Α. ΛΧ, Χι./Λ 
ίσον τεταζτημοξίω τδ  άπο της αευτεςας Α ιαμίτς* 
της Δεντεζοίας ΓΡ rtrqccypvts , «rev τω τ ΐ2* (ν) 
£ or/ πλ»ίν δύω 'Ασύμπτωτων, 'Ασύμπτωτοι ufocy 
8 συ?α$ησοντα/. (| )

Σ II Μ Ε I ίΐ Σ I Σ.
Ίςίον, cti τάς των 'Ύπεςβολων των άλλων 

γ.αμπυλων Άσνμπτωτχς , α>ί· νφαπτομενας εκλαμβά· 
νϋσιν οι ΙεωμίτζΟί) kcctoc σημάα άπάξοις άπδ την κο· 
ξυφης άφε~ηκότα άποςημασιν. οτι <Jt δ πό^ω της 
αλητείας άπί%& η έννοια, ίοικνυϋσιν 8τως’ εφαπτίσ· 
£)ω της "ίπεζβολης ή μεν ΜΤ (  πιν. Η'. %. 2.) χ«- 
τά  το Μ , τη Δ/οομίτζω κατά το Τ συμβάλλΗσα , 
η δε A il koctcc κοξυφην. «ττο rijv επαφής Μ Τί- 
τοίχ&ω μεν ή ΜΠ , επεζεύχ^ω δε επ/ το της πλαγίας 
πλευζάς πίζας Ψ η ΜΨ, ηχΒω ητε οζΒία πλευ· 
ζ »  ΝΑ , ΐ{ομ η δευτίςα Διάμετςος Σ ζ. δκδν ως ΓΠί 
ΓΑ :: ΓΑ: ΓΤ. (ο ) διδ Λ; τδ  Μ σημ&8 επ' »π& - 
ςον της κοξυφης Α άφιςαμίν8 , επ' άπνςόν τε »υ%8· 
μίνκς της ΓΠ, διά την αναλογίαν ε£ ανάγκης η 1Τ 
177 άπαςον ελα ττδ τα ι, το σημάον Τ μικζδ δ«9 
τω Γ ταυτίζετο^. την άζα ΤΜ άς άπδ τδ  Γ διηγ· 
μενην εκλαμβάν&ν ’εζεςιν. ίπά  δε ως ΨΠ. Π Α : ΜΠ2· · 
^Α : ΝΑ, ( π ) η&\ ως Ψ Α : Ν Α :: ΨΑ2 ·' 3£2, (?) 
εςι γάξ ύς ψΑ: Σ ζ : :  Σ ζ : ΝΑ, ( σ) ««· «£* ΨΠ. 
ΠΑ : μπ2 :: ♦ g?2, «rev ωσ ΨΠ. ΠΑ : μιι2 :*

Μ 5 γα* ·

(*') Ε* rS^ "fn M , h  rff rrftX. m. Συνι*. ( / )  "θ/« r#\ y .
*f»X, ttfrr. (,) Kart! rt/r Σνν(*. riit f  · *for.

7* * τ* τ **ημ. (λ) K«rct τ»» Σνκ/ir, ri< «. r i  i# r* r,uv(<*.
y ^*τ* T* n#f. τ» (Mire rn» n· T* *·'. (o') K*r« T«» 

**· #f«r.
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Ϊ'Λ' : Γ52 . rS if· Μ επ' ci■/:,■}ζ·:ν τ >)sr Α ν.οξυφης κφι·
ςχμ ϊνΰ , i  ΨΛ ocyTu'jccy.ii,' ί?\χσσχν τ IIA ylverctf, 
i,c ϋ  ΤΟ ΨΠ. 1ΙΛ , « ί  iVcv τω π ι 2 εκλαμβάνεται, 

ί?θί/ » ν  ΓΠ · ΛΙϊΙ · · ΓΛ · 1\~2 . >7»-« Οί ω :  εη

t S Γ &ηγμε'.*ΐ η ΤΜ εκλαμβάνεται, εςιν ο!ξΧ ως πι2: 
ΛίΓϊ2 : : Γα2 : ΑΧ2, ( τ )  tj άξα ΑΧ —  Ι'Ξ. & 
J7 ΤΜ o-'i’ ;·■« τ5 Γ διωγμένη εκλαμβάνεται, ά η ΑΧ 
ίση τω ημΐσ& της Δευτΐξχς ΔιαμΐτζΧ ζΞ, , είταν rjf 
Γ Έ γίνεται, iijf λον άζ»οβ cr< τ*?ν Ί'ΙνΙ» cos- 'λούμπτα* 
τον εκλαμβccvetv εζεν, (υ)

Π Ρ Ο Τ Α Σ Ι Σ  ΙΒ'. (<?)

Έ«ΐ' Ιν Άντιχβμενοας αγζτη τις εν&βα , 
τέμνχσα εχατέξαν των πεξίεγχσων την εφε* 
ξης γωνίαν των 'πεξίεγμσων τας τομας, το 
πεξιεγίμενον ύπο των απολαμβανόμενων ευ* 
&αών μεταξύ των πεξίεγχσών κ, της τομϊ,ζ 
ίσον εςι τω τετάξτφ με'ξβ τχ απο της 'Ίψ 
μένης ΔιαμέτξΧ παξα την τέμνχσαν εν&β* 
αν* Kf οί απολαμβανόμενα^ απ αυτής νπο 
των τομών πξος τσίς Άσυμπτωτοις foaj ί
COVTOJf,

’’Εδωσαν ’Κντκάμεναι οά ΑΛ, ΨΝ, (?r/v. \C? · %· **) 
ών ν.ίντςον μεν το Γ, Ασύμπτωτα  ie cu ΓΕ, ΓΔ· *; 
ΏΧ§ω τ)ς εν$ε*06 η ΝΑ, τ έμνχσα. ίκατίςαν των ΕΓ, 
ΓΖ των πεξίεχχσων την εφεξής γωνίαν ΕΓΖ των ΔΠ7»

ζγφ.

( τ )  Kitrot re τι}υ Τ . τ2  τ\  ·α$\ το ζ . G tiof. τΖν μ * ΐ*  70 "  
(ν ) Εκ riff ι ,  r a i l  r a τ μ ίμ .  it}\*». ( <p ) To yuiv *· f*1?'
| <*· W* Tt t i fi. >; <s·'. τ ί β\ βιβλ, ΤΜ ’Λ*»λλ(0̂ »
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*/ΓΦ yx'vixv , r ci' 7Τ?{ΐ6χϋσων τα\· το/uitV ΑΛ, ΨΝ. 
κ, }j%3<.v otci τέ i if ΨΛ Διοίμετ^α; orcê aAijAAoj· τ? 
JSTA. Λό'γλ) A, cr< re /Λ. Λ £ = γλ * , Β', er< >7 ΝΖζζ: 
Α>·

Κ Α Τ Α  Σ Κ Ε Τ Η.

b« t «  Λ  :i<f-x7irc/.'.ht] γ\ Δ Α  Η , ^

λοί «υτ<7 «ντβ Λ >} Ι ΐ ΛΜ,  rcun 'λνυμ*
τΐΤνίταί' συ μι,ίϊπτϋσοί/ γ.ν,τα, τα  Δ , Μ, Μ, Μ  σϊιμ*ίκ.

Δ £ 1 S I Σ T O T  α '.

Το ΖΛ. A? 7T('Ci ro ί f7\. ΛΛ1 Acyev συγκ«· 
jwfvev τχτ? rS Aeyy ον t%« 77 ΖΛ : ΗΛ, ;(£</ *’κ τδ 
cV ?%« >ί Λί : AM. (% ) aV/.\' wV /Αν ΖΑ : ΜΑ :: 
J'A : Α Λ  , αταν  δ τ ω  1 Λ : Α £  , ( >j yccq  Α  Λ  r r r  Α Ε .

(  \ jj)  )  wv $  Λ ?  ί A M  ι : Ι  Α  : A t .  ( ω )  ω ϊ a^cc Ζ Λ .

: Μ Λ· AM : : Γ.ν’ · ΑΕ2 · ( «  ) «λλοί το ΗΛ. 
AM— λε2 . (/3) οΐ^α }<£(-} το ΖΑ. AC— iV\2. (y) <W 
Τ« α'υτα λ· OiixShi'PiTOc/, or/ jo, re ^Ν. Ν Ζ~ j ^ 2.

4  Ε 1 3  I Σ Τ Ο Τ  Β?.

Το ΖΛ. ι\ζ —  fN. ΝΖ' tWr^cv yetf ίσ-ον rco ΓΛ2’ 
(d; ω4· d(>a L \ \  NX :;  £N : A i, (f) ;<£</ συντ&έν. 
ret, ole AN: NZ : :  A N : Λ?. 8 « V  NZ==A£. (£)

Σ ΤΝΕΠΕΙ Α Ι .
A. hcev r<r fu3Aee η νλ 7ΐαξχϊλ·?ιλοί' <χ%3Ϊ! r>j ΝΛ, 

tJcvrccf ϊφ} rcc οζ&οχωνίού ζλ· λ>*> fv. ν£, icee ccfc.ii- 
λοϋ·. ίκΰτϊξον yd % T<w ΓΛ2 ίσρν ΰοίχΒήσετα;. (η)

( / ί )  Κ «τ *  τι;» * j / .  τ * τ ', ( J1) Κατά τι/» « . τ ί  τ* τ μ νμ >
( « )  Κατά τ,·, TJ  r '̂  ( je )  Κατά t«V <f. οξιβμ. rx f.
( f i )  ( j  f «  T|J» « .  Σ ο ν ί » .  T>/r · .  *■ * 2* τ χ  Τ μ ν μ .  ( r )  K «r »c

r j *  *■ T« i  ( ί )  Κατά r*' ά. μίξ.  (* )  Κατά την ί^ . rx
Γ · ( ί )  Κ«τά τ;,'» Λ ·  r i  r .  (v ) " O f α t # \ <?«/. τ ί<
*f«r.
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Β. Κ«/ τα οξ&ογωνιχ it Ν£. ζΑ> ΛΖ. ΖΝ, vs\ ?λ, χζ, 
ζν ίσα a^ifAoif εσοντα/. h r« 7 α £ >j N Z=A f, xor 
vijs πξοσχ&μΐνηε tvs ZC, εσετα/ η N£ =  ΖΛ.
Jij NC. £Λ=ΖΛ. AC. « Α »  τβ ΖΛ. AC=r ΐ\\2, 
(9·) « ξ a το Ν£. £ Α = Γ Α 2 · i«* τα α’υτα i>j
i«x9>;Vrr«/ ^ εκα'τε̂ ον των Vf. ίλ, λ£ ζν ίσον τ» 
ΓΑ2 . iijAcv α^α το πςοκ&μενον.

Π Ρ Ο Τ Α Σ Ι Σ  ΐΓ . (#)

Έ αν £7τ/ τα£ ' Ασύμπτωτες άπο τίνος σημ&α 
των επ) της τομής $ύω zv&eioy άγβ-ωσιν L· 
τυγίσσχς γωνίαις, κ, ταύταις παξα/ληλοι 
άχ&ωσιν από τίνος τημάα των επ) της το- 
μης̂  το into των παξαΤλ,ηΚων πεξίεγόμενον 
όξ&όγωνιον ίσον έςο} τω πεςιεγρμένω νπο 
των οάς οα παξάΤλ,ηΚοι ηχ&η<Γαν<

νΕς·ω 'Ύπεςβολν , vs Ασύμπτωτο* cu ΓΔ, ΓΖ. XSH 
«λ^φθω τί σνμ&ον επ\ τη? τομήs , το Λ  , <*#
αυτΰ επί τ ccs ΓΔ , ΓΖ κοοτνχ^ωσαν cu ΛΦ» ΑΒ· 
Ηλνφ$ύο i i  τ< σνμ&ον ετεςον επί tvs τομής το Ρ> #} 
i <06 t S Ρ tcus ΑΦ, ΑΒ πχξοοΑνΑο* vX^coaocv cu ΡΕ* 
ΡΚ. λίγω  , οτ* το ΛΦ. ΛΒ=ΡΕ. ΡΚ. πίν. IΖ/. %· 9«

ΚΑΤΑΣΚΕΤΗ.

Έ,'πεζευχ&ω jj ΛΡ , %&{ εκ/3λ«9·«σα συμβαλΧ^ 
tcus Άσυμπτωτοις κατα τ «  Ζ , Δ σνμ&&·

δει*

K *r*  τ ·  « .  «'.**. r? i ττοοχημ. frf βτ. (<  )  *Η φ  · ί, (  ** 
ί  > 1<£λ. τϊ Ατιλλκν.



ΠΕΡ Ι  Υ Π Ε Ρ Β Ο Λ Η Σ . ι$9
Δ Ε I Ξ I Σ.

Η' ΔΡ * *= ΖΛ. (κ) κοινή ητςοσκεί&ω η ΡΛ. η α ξ »  
ΑΛ =  ΖΡ. ωί οόξοο ΖΡ: ΖΛ:: ΔΛ: ΔΡ. ( λ )  »;&’ <»* 
μίν ΖΡ: ΖΛ:: ΡΚ : ΛΒ , α5ί Λ· ΔΛ: ΔΡ:: ΛΦ: ΡΕ. 
(^ί) cos· ά^α ΡΚ: ΛΒ : : ΛΦ : ΡΕ. ( ν )  το οοξοο ΛΦ. 
Λΰ=ΡΕ. ΡΚ. (£ )

ΣΤΝΕΠΕΙΛΙ .
A '.  E’esv των είςημένων σημείων το ετεςον , οΓον τ ο  <, 

ϊ τ γ Ι  τ ? ϊ  οοντικ&μενης ΚηφΒΤ; Τομίμ· ,  α χ . £ ω σ <  λ '  άτι 
οίυτ£ τοΜί ΡΕ, ΡΚ ποοςοοϊληλοι οι) ιφ , </3, eaeruf 
χοή το ιφ. ιβ  — ΡΕ. ΡΚ. t/7« γα^ ι ζ — pj, (ο )  
xcniji πξοσχειμενη: τη : ■> tWr«/ «irrzP^. Ac wV

: Ρ^: : Ρ£. ιζ. (  ττ) αΑ’ cos· ^'ν <c5': Ρ<ί: :  ιφ : 
ΕΡ , ως A? ν ζ :  ι ζ : : ΡΚ : ιβ. (ξ )  ciqcc ^ ω£ ιφ : 
ΕΡ: ; ΡΚ : ιβ. (σ ) το <*ξ* ιφ. ιβ =  ΕΡ.~ ΡΚ. ( τ )

Β. Ε’αν <Α #} doτο των σημείων Λ, Ρ (χ. 3·) »% θ«- 
90ΐ/ ΛΦ, ΑΒ ύ μόνον τοο*:  ΡΕ, ΡΚ ωσι Φ οοξοο ληλοι* 
& face, xcff τοίίς Α'συμπτωτοις ΓΒ , ΓΕ , ισοο άδη
λοι: ecoVToif τα, ΛΦΓΒ, ΡΕΓΚ υπ οουτων σΐ(ξΐε%ο-

, μεν» ποοξοοληλόγξοομμα. εςι γοος ως ΛΒ: ΡΚ : : 
ΡΕ: ΛΦ, ( υ) «τ&ν ω: ΓΦ : ΓΕ :: ΓΚ : ΓΒ. το 
«ξοο ΛΦΓΒ~ΡΕΓΚ. {φ )

Γ. Ε αν α^α οίτίό τ2  κΐντξΧ Γ εσο) τοο σημει» Λ, Ρ 
εστιζ/υχ$ωσιν οtj ΓΛ , ΓΡ, τα ότι οουτων 7Τ*ξΐε%0-

μενοο

f μ  *\ ' g 'Τ Μ I ·
( * )  Kctr κ τι}» lit. Τ* ί*  * *  Tf*Vf*· ( , „ . ΙΖ\ Κ«τ*

0«*) K«rit τι}» Γ. τ  μ r . (» ) Κ* τ "  ^  * ' Τ*  / \ Τ»»·'

β .  ψ ·  » .  ( β )  Κ μ τμ  τ ι>» « .  τ *  * ·  '  '  , « . . « « μ » . * f » r ·/ \ ν . . . - ' ( ν\ K«r« η*» *VT > Κ«τ* τη* i f . r *  9 · V.v /
{.Ψ) Kitrtl i l '.  ts  *  ·



Τ Μ Η Μ Α  A K T T F P O Mϊρ®

μ?γχ τ ''<■/*'"· -c Ι’ΛΦ, I Γ.Λ , I ΓΚ , ΠΈ ίσα α/λ£ 
λ:<·; j-'rcrr·.*'. (% )

Δ'. 1’.«ν <>'· r:. Λ/73 των A Ρ ηχν<ϊσοίΐ πςο: οξ· 
!)χ ϊ  ωσι τ«<> Άσυμπτώτασ , Acycv ίμκσι πξοϊ αλ· 
Αηλχϊ tcv α'·τΐ7ΐ>τπ:\·§:τα rwι> ΐαυτών d-ττο τ3 χ-ν-
τ<?2 Γ rt̂ rc -τμητών. j-VJ ίον Λϋ : ΡΚ :: ΙΈ: 
ΛΦ > <’»rw ων ΑΠ : ΓΚ : : IK : 1 j>‘ t?< d* η 
IK tc 7/7. KP «ντο r£ ;cm r/·*<? Γ απόμημα, jj <)« 
Π> vo τ?,σ D/V ( Ψ) «< AJ5, I K tv uvTine· 
7;:'.■■)cτι hoy a oVi r.vv trt’»r..V οί/τό τ£ /itvr̂ a Γ 
αποτ^μάτων. Sice tcc ctvrcc όη , ;<·. cJs' PE: ΛΦ: 5 
1 Φ : 1 I ..

I·'. Ear ciTTo 7 ω v Λ jo, Ρ σημιίων idocvrroysvUf τηί 
rcyii'S ci/ljJ'sw u) NM , ΙΙΨ 7 : 7 7  ‘ Ασυμ./ΐτωταο 
Gvy.ĵ cc?,si:irc(f , τα *Jντ αυτών τ τ  >0, τ ο:· 'Ασυμπτω·
των ytv'lpevct Tfly^va an l Μ , ΙΙΙ Ψ <rco cĉ jjAcif 
tTcvTotf. Α» » 7 a·/ 0:7 NΛ : AM ; : NB : ΒΓ» (w) 
tV< Λ>' i) N A rv  ;U i, ( a )  â co :y/f η NB ■== Bi
ro cĉ cc N.Ali T^y^vsv 'ίσον τω Ι ΛΗ. (/3) cc&ct το 
ΓΛΒ =  ΓΛΦ. (y )  τα  Tflci α\τί τ^τ/ωνα ΝΛ13, ΓΛΒ* 
ΓΛΦ hoc ά/ΚτΑοισ ατΐν. I n v · :  >f,· ω■; Χ'ΜίΝΛ::
M l': All, (3 ) h i 3* ή NM οί/ίλασΐ'Χ την ΝΛ ,
( ρ ϊ αζκχ* ) }  ΜΓ 3ι:ιΚασΙα την ΛΙ>, κίταν rtfs ΓΦ;
i>V«v το Ι ΛΦ“  ΜΛΦ. τα  ccpx NAB, ΓΛΒ, ΓΑΦ»’ /
ΜΛφ \σα α'Αηλο/ν chi. το οοςα Ν'ΓΜ τετραπλά
σιον t S ΓΛΦ did τα  αυτα 3η 3αχ^ήσετο^ το ΠΓ^

Τ(·

> ·# * / ϊ ι / ** * ·(χ) Εχ τη< λί . ίκ ά. (J/) Of« riy {). οβ/σ,ίί. TJt **
( e . )  K * r «  tj/v | ! .  τ ϊ  A  (  a  )  Κ « τ «  t ))v tc. Σ ι i y i * .  **1* 

τ *  ί *  τ ί  τ μ -.iy .. ( 0  )  K a r a  r> !» λ » ;  τ ί  « .  ( y  )  K «t r *

λ ί .  τ ϊ  « .  ( i J  K x r *  τ η ν  i ' .  τ ϊ  r  ( » )  Ε κ  t i } (  M gn f*· '2 v ,,* i
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Τ^αττλασ/ον τδ  ΓΡΚ. est As το ΓΛφ =  ΓΤΚ. (<f)
Ac -όΓ'/ ro ν γ μ  1ΙΓ Ψ.

Λ Η Μ Μ Λ. (* )

Ύων actTct συζυγίαν dvr (καμίνων κοινοί* 
ασιν ocf Ασύμπτωτοι

’ Τ , τ ^ σ α ν  συζυγίΐϊ οίντιζομενομ tu 
ΔΗ , ων iStcif/.FT̂ ci συζυγίϊί' a\ ψ Λ 
τ ο  Γ. λ ; · 7 λ > >  c V i  y.oivcd αυτών ασίν 
7ΐΐν. 1Η. %. 1.

ΛΡ, ΨΛ , ΒΖ ,
, ΒΔ, κίντςον ό* 
α/ Α'σΰμπτωτοι.

Κ Α Τ Λ Σ Κ Ε Τ  Ιί.
’’Η χίασαν i<pU7rTOfWO(f Των Τομών διάτων Λ,Ψ, 

Β, Δ σ-ήμάων cc^Kcui συμπίπτχαοίΐ κάτω τ *  I, Κ, 
Ο, Μ σνμάα' ΐ(:ή cc7i' αυτών ίττ) το κίντςον Γ ν~ 
7ΐΐζί'νχΒωσαν u* 1Γ, ΟΓ, ΚΙ , ΜΓ*

Δ Κ I 5 11'.
Το ΙΚΟΜ 7ΤΜζΰί7ληλ.όγζ'αμμόν eV/v. ( 9 )  hto% Ae η 

μϊν 13Δ 7[θίζοί?λΐήΜϊ τη  ΚΙ, (<)  V As Τ'A ΐν.ατ^οο 
των ΟΚ , ΜΙ,  (κ) αΐςα ή μεν Α Γ = Κ Β ,  η At’ ΓΨ 
rtj ΜΔ. Μ  η Α Γ = Γ ψ . α$>« χ> η KB == ΜΔ. των 
τρίγωνων χν ΚΒΓ , ΜΓΔ r\ μεν σίλευςα ΓΒι ζ^ΙΔ*  
*1 As ΒΚ —  ΜΔ, ?(£</ yωνίοο η ΓΒΚ =  1ΛΜ. (λ ) κ°ή 
ywlct ctqoc ή ΒΓΚ^ττΜΓΔ. ( μ )  αΛΔ’ η ΒΓΚ συν τ% 
ΚΓΔ ίσα/ «σί Αυσίν ος$Μϊ. (ν) άςοο :{oij y ΜΓΔ συν 
Ty ΚΓΔ Αυσίν οζ&οίίς ίσα/, α/ α^α ΚΓ, ΜΙ *71 *υ- 
θ««ί,βσ/. (£) Αα τα αυτα ΑΑ A«;fr9*/W#/, οτ< κ,

>ί

($ Κ«τ« τ>), Tf,x. 7'. £vr/*. (ν) ‘Η Iri τ* β· β*βλ· r·  
‘Ακφ̂ ιμυ. (#) *εχ rJjff /. γϊ it r* r̂ uxV· '̂7λ (0 ™ν ,
•f"/*· (*) Κκγμ τΑ ί'· τί ί» W .  (λ) (K*Tic Wr .
* ·  «· (/·*) K«cr« rA ί'. τ ϊ «'· ( 0  Κ“τ« τ* ' '/ ·”  *· w  Κ* ' 
*» 'Γ . τ ϊ m,



ΤΜΗΜΑ ΔΕΤΤΕΡΟΝ19%
c . ̂  ■> I ί Λ  ̂ \ *«* λ  γ* ν ^' '  f ψ 4yη ΙΓ επ tw ««s · εςι τη  ΟΓ. σε 5<£/ εκατεξχ των
ΚΙ, ΟΜ, «nj τη  (ϊευτέςοο Διαμετςω ΒΔ , (ο) ui ώξχ 
ΜΓΚ» ΟΓΙ Ασύμπτω τοι' άσι τανΑΡ, ΨΛ τομών. && 
τοο αυτά  λ} βείζομεν, cr< των ΒΖ, ΔΗ τομών
ew ccvtcu εΐσιν 'Ασύμπτωτοι, καν at ΰξοο των Kurd, συ. 
ζυγίαν αντικείμενων τομών άσίν 'Ασύμπτωτα.

Π Ο Ρ I Σ Μ Α.
Έκ, Τ8Τ8 λ} φανεςον , οτι εάν λα των πεξάτΜ 

Α, Ρ, Η, Ζ λία έτέςων συζυγών Διαμέτρων, των ΛΡ, 
ΗΖ εφαπτομένη ά%&ώσι των κατά συζυγίαν άντι* 
•κειμένων τομών α* Π?, ΦΝ, ΝΠ, 5Φ» έπί τά*£ Άσυμ· 
π τώ το ΐί aTAyhcus συμπεσ8ντ<£{. «  γάξ μ η , αΐ άπο 
της συμπτώσεων αυτών επί το κέντξον Γ έπιζευ%Ββ- 
σοη svS&cij 'Ασύμπτωτοι εσονταί, οπεξ αλ· ατον. (π )

Π Ρ Ο Τ  Α Σ I Σ ΙΔ'.

Τ λ άπο των εφαπτομένων τών κατά, (Τυζν* 
γιαν αντικείμενων τομών, των άπο των τα* 
ξάτων των συζυγών Διαμετςων άγβϊ&β̂ ν 
γινόμενα παξαΧΧηΧογξαμμα ισα άΧΧφ 
Χοις άσί.

Των αυτών κειμένων, φκμί οτι το MOKt πΧξΛ^· 
λόγξαμμον ίσον έςί τω  ?ΠΝΦ παξα^ηλογξάμμ^·

Δ Ε I 3 I Σ.
Το μέν ΜΓΙ τςίγωνον ίσον τω  ΠΓί τρίγωνοί ̂  ** 

ίέ  ΙΓΚ=ΓΠΝ. άςοο j(gc/ το Μ ΙΚ~Ν Π ί. λβ ™ 
το ΜΟΚΙ =  £ΠΝΦ. (σ )

(β) Κατά την λ^. τμ ά. (* ) Κατά rt το κξοηήμ. Alt* * & 
τη» γ. Σν»**. τηί ί.  τμ it  τμ τμημ. (f ) Κατά Τ#» *· 
»lr. τ ? ϊ  ιιςοΚ. *gtru (*r) ’Ε* τη( λά'. τί ά. Ιίλ.



1JEPI ΥΠΕΡΒΟΛΗΣ.

ς τ ν ε π ε ι λ ι .
A'. Α» τα πίξοοτχ Ψ, Β, Λ, Δ, Λ , Ζ , Ρ, Η των συζυ-

yZv άιαμέτξων ΐπιζϊυγνυσομ ev&elccf ΨΒ, Α Δ, ΛΖ, ΡΗ 
παξχ&,ϊΐλζ! eiat τη ΐτίξοο των ’Ασύμπτωτων ΜΚ. t!w « 
yας ν\ μ'ν ΜΨ — ΨΟ, ν <ίΡ KBnr: ΒΟ , ( τ )  ωί et̂ ct 
ΜΨ: Ψ Ο : : Κ3 : ΕΟ. πα.£οί'ά,ΐ)λος ccqcc τη ΜΚ η 
ΨΒ. Λ α  τα αυτα Λί ^χΒ^α-τομ, on ^  ίχοοςη των 

■ ΑΔ, ΛΖ, PH τ# Μί\ 7τα^α^Μλοϊ.
Β'. Έαν ά'α πάντα τ  μ των άξ,\μίνων Διαμίτςων πέξατα 

Λ evfy&ov 'πιζ^υχ&ωσι, τα uV’ α’υταν γηο/κενο» 
πωζ-ω&'ήλΐ /̂ζοιμμχ ΨΒΛΔ, Λ ΖΡΗ «τα a'/Rv̂ Aĉ  fVo ν
το/. κ. γα<> τα ν\μ'σγι άσ'ι των ‘ίσων ΜΟΚΙ, ?1ίΝΦ. 

Γ’. Αί των τ,χοχΆ\Υ\7ωχξάμμων ψΟβΓ, Α^ΖΓ Λαγά
νά 1>Ψ ν.Α Λ'χα τ ίμνοντΜ νπο τί?£· ‘Ασύμπτωτα 
Γ{, ij /utv κατα το Τ, »j Λ- κατα το Θ. επ** γ « {  
«< μ*ν Εψ, ΓΟ iiccyoovtol el σι τα I ψΟΒ πα?οι%ι\· 
λογξάμμχ, αι Λ ΖΛ , Γ£ τα ΓΛίΖ, «Λ̂ λον α^α or'/ 
Λ%α τΐμνοντομ κατά το» Τ, Θ σκμίίχ.

Π Ρ Ο Τ  Α  Σ I Σ ΙΕ'.

τ ί  αυτί πλαγιά, πλευξα <$υω^»ά* 
φχ<Τιν* EwegfioKocfy ών η θξ$ϊα Χ% η'αυτη^ 
τα υπ αυταψ, τί$* τ εταγμένης y Kj της Δια· 
μέτξχ πεξιεγόμενα χοΰξάα λόγον έγα<τιπξος 
α/ληλα 9 ον η οξ&ία της ετε'ξας ττξοζ την 
(ΐεσην αναλογον τοον $ικο οξ&ιοον *ττλενξα>ν·

Πλάγιο» μίν πλνυξόό τ?  ψΝ , οξ^κα Λ' τ% ΝΑ 
*Ύξοίφ§ω 'Τπνφολη 'tj ΝΖ* τχλαγάΛ Sk τ *  άυτν *>

Ν «W ?

19$

( » )  K «r« τν  «,. Σνϊίιr. τ|( <«. τ ϊ  Λ  τ ί  τμημ.



ΤΜΗΜΑ ΔΕΥΤΕΡΟΝ.*9 ♦
οξΒίχ τη  ΝΕ , γεγ^οίφ^ω η NO. *cy νοτιό rnot 
TVS τομής σημεία Ζ τετςχγμίνωε επ' την Διχμηςον 
ΨΚ χχτηχ^ω η ΖΚ , μέση ό'δ ώνχλογζν των ΝΛ, ΝΕ 
ϊςω η NX. λ ·γω 8η ότι το χωξίον ΝΖΚ, τιςόε γ» 
χωξίον ΝΟΚ λόγον εχ& ον η ΝΑ: MX. πίν, Η*, χ. ι»

Δ Ε I Ξ I Γ.
Tilf ΖΚ2· ΨΚ. Κ Ν :: ΝΛ: ΝΨ. μ  ΨΚΚΝ: 

ΟΚ2 : ·' ΝΨ · ΝΕ. (υ) α*α 8ϊ i<r«, ώε ΖΚ2 ' ΟΚ2 : : 
Ν Α : ΝΕ. ετ* 8) ώε ΝΑ: ΝΕ:: να2: NX2 ' (φ ) 
γα* ώε Ν Α: NX :: NX: ΝΕ* (% ) ώε « ξ »  ζκ2ί 
ΟΚ.2 : : να2 : NX2 · ( ·ψ)  8to 8η x&i ώε ΖΚ : ΟΚ:: 
Ν Α : NX. (ω) 8ια τα οονΤοί 8η 8^χ$ησετ(η, οτ<  ̂
ώε ΠΛ : £Α, ώε τιασοο τοιχυτη ευθεία εν τω ΝΖΚ 
χω? ■ω «τα , τιςόε τιχσαν την εν τω ΝΟΚ λόγον t%« 
•ν ΝΑ: NX. τό χωςίον cc ;οο ΝΖΚ, τιςόε το X»· 
ξΐον ΝΟΚ λόγον f%« , ον η Ν Α : NX.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α
Έχ τάτα όηλον, ότι 8οΒείσηε τηε πλαγΐχε πλευ· 

ςνοε ΨΝ, xcy τηε όξSlots Ν Α , τα λόγα, ον τΐξοί 
α?λη\χ εχασι 8υω των ώςημενων χωςΐων, γςαφηνει^ 
*Τττεξϋολν , ηε πλάγιά μεν τιλευξώ η ώυτη ΨΝ, οξ4 
Six 8ε ετίςχ. ε;ω γχς ό λόγοε, ον εχα  το ΝΖΚ· 
ΝΟΚ ΐσοε ώ ε χ -t η ΝΑ : NX. Χ) γεγονΐτω ωε ΝΑ· 
NX : :  NX : ΝΕ. η «ν ττλαγ/α μεν τιλευςχ τη Ψ̂ » 
ος&ίχ 8) τη  ΝΕ γςχφομενη 'Τπεξβολη Ν?0 * (<*) *

k * ,. ρρ0.

• V ι*Ρ4(ν) Κλτκ rjv Σ ι-hr. τη* * τ* it τΖ τμήμ. (^) K*r* V 
Π if . τ  ·  μ*τ* T i t r  η. τμ I. ( χ )  *Ε i  £*ο9. (<l·)
ι .  τΖ I -  (m) K «r «  r i  <f. τω* μ*τ* το ί. Θ»*/· W  
το* i\  Σν*ί*. τ ϊί  β .  τμ i t  τμ τμίμ.
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Π Ρ Ο Τ  Α Σ I Σ Ις\

ΐα ν  άπο όποτεξασχν τάν ’Ασύμπτωτων 
ληφ&ώσι πξος τω κεντξω svS-eiaf συνέχω? 
άνάλογον} από Si των πελατών αυτών τη 
ίτίξα των Άσνμπτωτων άγ&ωσι παξάΚ- 
ληλθ(, τα ύπ άυτχν τε κοβ της τομής απο
λαμβανόμενα εκτός χωξία ίσα άλληλοις
ίσ ο ν τ ο μ ;

'‘ίσωσαν οά ΓΔ, ίΆ  'Ασύμπτωτοι τη ί λίΚΗ 'Ϋπέςβο* 
λ>κ, ηε κέντξον το Γ. άληψΒωσαν et no οποτεξοοσ- 
«ν , c7ov rrs ΓΔ evSetetf οά ΓΑ , ΓΒ, ΓΔ συνεχωδ 
uwkoyov, xgj tin ο των πεξοίτων Α ,Β ,Δ  ηχΒωσαν 
τ? ίτΐξα  των Ασύμπτωτων ΓΛ nccfetfankot οu A Mi 
ί>Κ, ΔΗ. λέγω, Its το ΑΜΚΒ χωξίον Ίσον εά τω  ΒΚΗΔ. 
itlv. ΙΗ . %, a.

Κ Α Τ Α Σ Κ Β τ Ι ί .

Άπο των Η, Κ, Μ σημοίων ηχΒωσΜΡ τ% ετεξ& 
ίων 'Ασύμπτωτων ΓΔ' πάξούΤληλοι οά HE, ΚΙ, ΜΑ Tjj 
ηίξοο 'Α,συμπτωτω ΓΛ συμβχΑΰάο^. χομ πληξωΒεν· 
Τ5ί τ »  ΓΛΝΔ ποίξούλληλΰγξφίμμΰ, Ι’ήεζεύχΒοίσοΰ» οά 
ΓΦ> ΦΚ, ΚΝ, ΓΜ, ΓΗ, ΜΗ.

Μ  * * & » * & & ι φ *. γ λ μ Α ,Η κβ « *  g * * ;

ω ,  (β) *, Κξΐ W  ΓΑ; : r l :  ΓΒ.Γ1:: Γ Β :  ΓΑ. (γ) te> St us Γ Β . . Ι Λ · ·  , * .
( i)  S f »  ^  Λ  Γ Λ : Π . · :  Γ Α : ΓΒ. (* )  ^

Ν  a  . .. J ___ .
—■ · - , — cmn ν — ~τ - \ z ε ε (
( ί )  Κ«τ* rjj» Σν,ί*. r?r’V· ί* ^  Κ*Γ* ««

τη J\ τί V. ( * )  Έ* ΤΪΓ 
«  *.
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ηαξαΙΧηΧόγξκμμκ ΓΛΝΔ, ΓΙΚΒ πεξ\ την αυτήν βα) 
λάμετξον> την ΓΚΝ. τταλ<ν h τ&$η rot ΓΛΜΛ, ΓΕΗΔ 
παξα?ΧηΧ0γξ*μμο6 ‘ίσα α/Χηλαε βσ), ( ζ )  ^  xwv̂ r 
*%« yoovtuv την 7ΐξοε τω  Γ, «V<v άξα ωε ΓΛ : ΓΕ:: 
ΓΔ : ΓΑ. τα άξα ΓΛΝΔ, ΓΕΦΑ παξαΤΧηΧογξαμμ* 
εσεξΐ την αυτήν βσ< διάμετξον, την 1 ΦΝ. Ι τ ΐ  evSeias 
αζΧ εΐσ'.ν ou ΓΦ, ΦΚ, ΚΝ. η οίξχ ΜΗ ;φ/ τχασα/ ω 
παξαΙΧηΧοι αυτί} ivS&oCj, <w υπο riji· Tĉ eiji· MKH 
πε°ατ*μενοίΐ, τεμνοντα/ υττβ τ>?ί· ΓΝ. (<j)
το //εν τξΐγωνον ΜΓΠ ίσον τα> Τξίγωνω ΗΓΠ, το <ί* 
μιν.τόγξάμμον ΜΚΠ /τον τω μικτογξοίμμω ΗΚΠ. #05· 

cc7to μεν τ3  ΜΓΠ το ΜΚΠ, αττο τ£ ΗΓΠ 
το ΗΚΠ. ^  Χαπον αίξοο μιν.τόγξαμμον το ΓΚΜ «W 
Χαπω τω  ΓΚΗ. ετί«  <ίε x, τ̂ /γοονον το ΓΚΒ ίσον Τξι- 
γώνω τω  ΓΗΔ, κο<νϋ? άφα*ξε$έντοε τ8  ΓΟΒ T̂ ywVif, 
icfTetf το ΓΚΟ τξΐγωνον "Ισον τω  ΒΟΗΔ τετξχτίλεν* 
ξω. ν.οινον 7Τξοσχεί<&ω το μΜτόγξοίμμον ΚΟΗ, το »ξΛ 
ΓΚΗ μιν.τό'Ύξαμμον IΊσον τω  ΒΚΗΔ χωξΐω. ίιά τα #υ· 
τα  <?η ΰ&χΒησετοη %&} το ΓΚΜ μικτοΎςαμμον Μ* 
τω  ΑΜΚΒ χωξΐω. επεΐ $ε το ΓΚΗ =  ΓΚΜ, ®ς 
d&xTotf, y&j r ° Χ<»>ξΐον «ίξ& ΑΜΚΒ ‘ίσον τω ΒΚΗΔ 
χωξΐω,

Σ Υ Ν Ε Π Ε Ι Α  I.
Α\ TS $ο$ΐντοε υηεξβοΑΜΰ χωξΐα ΙΑΒΜ ( ™v- &  

%. 4· ) το απαξοπΧοίσιον ευξ&ν ε^εςι. *.&<&<*
$εΐν ευξεΐν το τύτα  τετξαπΧάσιον. πξοα%&η7® °* 
ο Xoyoi ον *χ « η ΓΑ σίξοε t >jv ΓΒ ν,ατ» 70 ̂  
νεχεε δια τξίων οξων, των ΓΛ, ΓΔ, ΓΗ, ^
«V ΓΑ : ΓΒ ;: ΓΒ : ΓΛ : : ΓΛ : ΓΔ ί : ΓΔ : Γ»;

Μ

( )̂ K»rm τ ψ̂
λί. τί « .

I ’
β\ Σν*ί*. rnt if . τ ϊ  /# τϊ  τμίμ. (β) **
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Λ; ηχ^ωσαν α.710 των Λ, Δ, Η σημείων τη Άσυμ· 
πτωτω  ΓΕ παξά&ηλοι, ed ΛΚ, ΔΝ, ΗΟ, έπ-α τοί 
ΙΛΒΜ,ΜΒΛΚ, ΚΛΔΝ,ΝΔΗΟ Ίσα α?ληλοις «σ ϊ, 
(θ) δηλον cii τ ί  ΙΑΗΟ τετξαπλάσιον εςι τα  ΙΑΕΜ- 
ί7Γι* όε ο λογος T'/js- ΓΑ ττ^οί r>jv 1 Β επ απειςον 
πζοαχΒηναι Avvarcif, >j ΓΤ  κ> 9 τομή ΚΟ επ' 
απίΐζον έκβ ί 'Αόμξνοη, α συμπίπτασι , δηλον δίξα 
οτι Λ) re «7τ&ζοπλάσιον τα  ΙΑΒΜ χωξΐα έυξεΒη- 
σετα\ μιτω^υ της τομής χοή της Ασύμπτωτα.

Β'. Έαν τ 9 ίτέξχ των 'Ασύμπτωτων ΓΤ ληφΒωσιν 
suSrfotf at ΓΑ, ΓΒ, Γ Δ , ΓΗ διακεκζιμένον εχα· 
eaf Xcycv , απο σε των πεξάτων αυτών οίχΒωσιν 
*vB£otf tu Α Ι,Β Μ ,ΔΝ ,Η Ο  τη ΓΕ παξάλλήλοι t 
rx  ΰπ αυτών πεξιεχόμενα υπερβολικοί χωξΐα ΙΑΒΜ,
ΝΛΗΟ Ίσα α&.ηλας εσοντομ. γεγρνέτω να? ω<ί ΓΒ ϊ 
ΓΛ:: ΓΑ: ΓΔ. α καν τ ί  γλ2 γ=τΓΒ. ΓΔ. (0 *>&« 
το ΓΒ. ΓΔ~ΓΑ . ΓΗ. (κ) τ ο  αξχ γ λ 2 =  ΓΑ. ΓΗ. 
ως αςα ΓΑ : ΓΛ : · ΓΛ : ΓΗ. ( λ )  ακαν το μεν 
ΙΑΛΚ=ΚΛΗΟ, τ ί  $ε ΜΒΛΚ=ΚΛΔΝ. (μ )  * ξ »  
KW το ΙΑΒΜ^ιΝΔΗΟ.

r. T j αν δοΒεν ύπεξβολικον μιζτόγςαμμον χωξιον^ 
οίον το ΙΑΗΟ δια μεν μιας μέσης άναλογα των 
ΓΑ, t Η, clcv της ΓΛ, «V δυω ισα μεξη τεμνετοη 
δια δ? δυω, άς τξΐα* δια δε τξίων , εις τεσσαξα 
δια δε τεσσάρων, «V πέντε, Η&{ έφεσης ομοίως.

t\ *F.7τιξευχ^σων α π ί τα κέντξα Γ επ) τα  σημΖ» 
Γ Μ, Κ, Ν, Ο των Γΐ, ΓΜ, ΓΚ, ΓΝ, Γθ, τα  αυτοί 
*£ασιν ιδιώματα τοϊς είξημένοις υπεξβολικοΊς χωςιοιτ

Ν 3 *

, > r g f .  (* )  ’Ε*
(> ) K « r «  τή/ * ι »χ * μ .  * f  i t .  ( » )  * * Τ*  / \ K -r *  r « r  » f * ‘

t ii άτο». ίϊλ. [λ ) K*r« τ#» ·«"· ■*· V1'
*»μ, *f»T,
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οί υπεζβολικοι τομείς ΙΓΜ, ΜΓΚ, ΚΓΝ, ΝΓΟ. 
ίσοι γκξ είσιν εκείνοις. ^ν)

Σ Η Μ Ε I Ω Σ I Σ.

^Αγνω^ον τοίς Άξχκίοις τ£το της ‘Ύπεξβολ$ς τι' 
$8ίωμχ. (£ ) εξ »υ τ8  8ε JijXev, οτι y 'Ύεξβολν·> νΐξ)

ης 8ιαλαμβοίνα ο 'Απολλώνιος, η χχλΧμένη Aoyoiz

ς ά μ ικ η  ΡΤ/ν , lv g 8η$εν if re συνεχής ^εωμετξίκι)
Σε* *ςοό συνί^κτομ noy y Άξΐ$μγιτιχ.η. εοόν γάξ ev rjj
%Ασυμπτοίτω ΓΤ  tvSeiccf λίίφΒωσιν ou ΓΑ, ΓΒ, ΓΛ, 
ΓΔ, *&«/ εφεξής λόγον συνεχή ελοίσσονος άναό· 
τ*]Τος εχασομ , τ οί ύπ κυτών τ.εμνόμενκ ύπεξβοληΜ 
ΧωςΙκ ΙΛΒΜ, ΙΑΛΚ, ΙΑΔΝ, xgjj τ °ό *'%ye λαγόν άξιΒ· 
μητιν.όν εξϋσι πξός κΤλνιλκ. οΤον, της ΓΑ ως μονοίόα
ληφ^είσης , των 8ε ΓΒ, ΓΛ, ΓΔ, ΓΜ, ^  έξης afan
κξι5μ&ς ίμφοκνασων τ&ς8ε’ ίο , ιοο, ΐοοο, ΙΟΟοΟ, 
ψ ΐ  ΧΦ ΐ  ν\ς οι Ιλών Υ,κτκ τον οίυτον λόγον, εσετ<μ τβ 
/«ν ίο λογάξ&μος το ΙΑΒΜ χωξίον , «Τ«ν το Γ 
rS  8ε ιο ο , το ΙΔΛΚ, >?το/ το a* τ& 8ε ιοοο, τ» 
ΙΑΔΝ , TSTt'?< το 3' τ$8ε ιοοοο , το ΙλΗΟ , Αίτ 
λονοτι τό 4 , X) εφεξής ομοίως, της 8ε μονοό8ος ό λο- 
γχξβμός |?i το ο. κ, yaV χωξίον υπό rye ΓΑ 
Τεμνετομ, της ως μονκ8ος ληφ&είσνς. ωςε εκν τό ΙΑΒΜ 
χωξίον Ιπικλη$ν μ , εσετομ y Σ&ξκ των Λογ*ξ&Ρ& 
Των αξόνω ν οίξΐΒμων, tj8e* ο, 2/κ, 3^’ ^

ομοίως.
ιοο ·

C * )  Q f *  * f  «*<*/«. *r«»r. $m£. (  ^ )  ' iv f t r j t  ****,*
Inam rift  f g*iy»ft§t. « v r «  ix  r**

*if**T‘ ■** ««XjtamV*, opus Geome/ricum quadr*tur*«
cul*, et fidioaum Coni, >yy i» 'λ?***ϊ** 1
**♦7·
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Π P O T  Α Σ Ι  Σ ΙΖ'.

*Ε αν 'Τπεξβολης η π Kayla πλευςα τετξ&* 
πλασία η της οξ&.ας, κμ} πξος τη κοξυφη 
tgjj τω "λξονι αυτής Παξαβολη γ^αφη, ης 
η ίξ&.α ίση τω ημίσει της ψημένης πλα· 
γίας* άπο $ε τχ χέντξ* πξος οξ&άς αυτή 
αναςηβ-η τις h& ea , κςή απο τ& τυχόντος 
αυτής σημάα αυτή τη πλαγιφ παξάλλη· 
λος αχ&η τητε Τ πεξβολη ^ τη Τ\αξαβο· 
λη συμβά/λ.χσα, το ύπ αυτής τεμνομειον 
υπζφ-λΜον χωξίον ίσον έςομ οξ&ογωνάο 
τ ,ί υπο της οξ&,ας πλευξάς της \'αξαβο· 
λης %ομ έυ&άας Ισης τη \\αξαβολη> τη υπο 
της ε\ξηαένης παξα/ληλ* πςος τη χοξυφη 
απολαμβανόμενη πεξιεχομένφ.

‘Τ πεςβολη V Ν Μ , ή: η' πλαγία πΚευξα ΨΝ 
τιτξκπλχσΐα τη : οξ&η: ΨΛ. (πίν. ΙΘ' %. ι.) πςοα 
τ? κοξυφη Ν ^  τω  ”Α£ονι ΨΠ Πωξούβολη yey^ctQ)· 
θω η ΝΒ, ης η οξΒίού πλευςοο ημΐσ&α τ η : 'Ψ Ν * 
«τ»ν ιση τη ΓΝ. ) chτο τ5 κίντξϋ Γ ηχ&ω τίξο: 
efici: τη ΨΝ η ΓΤ. άπο τ3 τνχόντο: civ τη ι 
σημεία Δ ηχ$ω η ΔΒ τη ΨΝ ποίξοίληΚο: ,  τ? μεν 
’ϊπεξβΰλη κατά το Μ , τη Π οοςαβολη κατά το
Β σνμβο6Τλ.χσχ, Aey«, οτ· το υπεξβολακον χωξίον ΓΔΜΝ 
νον Ις» τω υπο της ΓΝ H&f tvSetu: tans TJ Ϊ1*ξ<*· 
βολ# ΝΒ πεξίίχομϊνω οξ&ογωνΐγ»
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Κ Α Τ Α Σ Χ Ε Τ Η .
Τ ετοόχΒωσοον os' /ίο των Μ /(·*/ β σημ&ων £7ΐ\ τ«ν 

ΨΠ "Αζονκ a* MX , ΒΑ. αχΒίΙοτ,ς χπο τ5 Β 
tvs εφχτιτομΐννς ΒΖ τν,ς IIχξχ& λνε ΝΒ , νχΒω αυτί; 
tŝ os οξΒχε ν ΕΠ , ντις κχτχ το συνεχήs εκβεβλίν* 
Βω. H λνφΒ 'sr,s tyjs ΠΚ ifiryff ry ΕΠ , ν χ %  ctvt 
τ<? Κ y ΚΡ πχ*«ΧΑνλcs ry ΨΙΙ , ry ΒΑ εχβλνΒν- 
σ.ι κχτχ r? P συμβοί/Αϋσα. Kgj ειληφΒω μεςα rr,s 
Ίϊαξ<χβ:Αης το ΒΙ παόσνε ScB&tvs καμπύλης ελαττ̂ ν, 
y&j ot7to m  I νχΒω η Ε1Θ ry ΔΒ 7ΐχξοοΑνλο$.

Δ Ε I Ξ I Σ.
& s  ΒΚ: ΒΠ :: ΒΡ : ΒΑ, *, «V ΒΚ : ΒΠ :: ΚΡ : ΠΑ (ο) 

*-< $ε ν ΒΚ διττΑχσΐχ tvs ΒΠ, ( 7r) οίξχ ^ y ΒΡ Αττλ*·· 
c χ tvs ΒΑ, κ, ν ΚΡ tvs ΠΑ· κ̂ ν όζΒίχ πλευξ* vis 
Πχ?Χ/3ολνε , e lm νη ΓΝ τΑχσΙχ tvs ΓΙΑ. ( ξ )  «£*# 
ΚΡ =  ΓΝ. ΐ7ί£* <$ε το ΒΚ2 =  Β?2 -t-κρ2 , (ff)fVjv*£tf τ· 
ΒΚ2 rrr 4ΒΑ2 ·+*ΓΝ2 , etTHv το ΒΚ2 =  4·ΜΧ2 >+* ΓΝ2 · *).<*
π** ccs ΨΧ. ΧΝ : μ χ 2:: ΨΝ : ΨΑ, ( τ )  ίςν & rj Ψ'Ν τε« 
ϊξαπλασίχ  tvs ΨΑ, (υ) α*κ το ΨΧ. ΧΝ τετ^απλ*· 
σιον t S MX2 ♦ το άίξοο ΒΚ2 =  ΨΧ. ΧΝ -ί-ΓΝ2 · #λ* 
λοβ το' ΨΧ. ΧΝ *+■ ΓΝ3 ==: ΓΧ2 · (φ )  το αξχ ΒΚ" — 
ΓΧ2. ώί«ν y ΒΚ =  ΓΧ , elmv y ΒΚ =ζ= ΔΜ. IV* $
ΒΚ : ΚΡ : :  Β Ι: ΒΗ , (%) ( e/̂ <cv 7«> το JJIH τ« 
ΒΗΘ , (ψ ) το <ίε ΒΗΘ τα ΒΡΚ.)  Αο Aj ^ air ΔΜ:

. ΓΝ-

( · ,  K*rit την ί. τμ f  ( *  Ε * rijs Κατχσχ. ( f )  Κ*»"* r,i 
Σνχίτ. τ*ί ί ,  >r̂ «r. τμ *. τμ ημ . ( σ )  Kotrec rjjy /*<? τ* *" 
(r  Κ «τ« rify Σι/*?«τ. rtft it. τμ ) t  τμ r/uru. (ν) u<*̂|
(<?) Κ*τ« raj» τ* /3’. ( χ )  Καη» τί}ν τμ e . (Ψ) ^***
τμ* μ· τ* s',. ί  y «f ΒΙ χβ«*νλ* *r*T)jr ΐΚνβ*** ,f(*’
lit ιν5Ζ* fK\otlu(}xrtTXf. icmau yxf χιμπίΧη oT*r ΚβΑνΤ*"1 
in *  , uwmgMf μ ί* τΖ  χξι$μψ , i\x%irott t i  τΖ  μ*·7& β 
f * t  {χβ*' ίι; tx*F j , _ Ίφ χ «το μ ί> ι * ΐ*
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Γ>ί :: ΒΙ: ΒΗ , ήτοι ως ΔΜ : ΓΝ : :  Β Ι: ΜΙ. το 
λ α  ΔΜ. ΜΙ =  ΕΝ. ΒΙ. «V» <5ε το ΔΜ. ΜΙ το οξ-
SsyJvicv ΔΜΙΚ , C7τεξ ως Ίσον τω  ΔΜ/wE %'*ξΙω ίκ· 
λαμβοίνεται, ολιγωξΧμίνΧ τη M/wI Τξίχωνιοίχ dice την 
σμικξοτητα. της γχξ  ΒΙ «λάσσονος χσης σιοόσης $ο&<=ί· 
σ·ή( καμπύλή, roe Μ , μ>1 σημ&οο εγγύτατοί άσιν «λ- 
Λ;;λΛ>ν. xxxv το ΔΜ^Ε uV?̂ /3:A;kov %ύοζ>/ον ίσον τλ 
«, θ-.γ» v<V ΕΝ. ΒΙ, Λα τα» αυτοί A? $&χ$Υΐσετ<χι, οτ* 
«κ.-3?ον τούτον Jor£̂ /3oA»coy χω̂ /ον τνν υττο ν5 ΔΜ- 
ΝΓ χω Λ·Ιχ πεξιεχομενων Ίσον ες·ϊν oô oywv-'a) τά> υ-το' 
τ»!»· ΓΝ Λ) μίξας της Π«̂ ο»/3ολ»ΐί ΝΒ ομοϊχ τω  ΒΙ, 
y. y ολον «·;οί το υστεξβολικον χωξίον ΓΔΜΝ r'ov ©’?- 
Βογωνίω τω ύτιο τη ο ΓΝ, «τ&ν T?f οξ&Ιοος ττλευξΧς 
τ?ί Ποοξοοβολης̂  ^  iuSttUf Ίσης τ% ΝΒ Π,ωζωβολ^ 7ft·. 
ξιεχομίνω.

Σ Υ Ν Ε ΠΕ Ι Α ? .

Α'. Ε’κ τάτχ $ηλον , οτ< ΐίκ ευΒυν§ησετομ η Πχξ«βο· 
λ>ί , &τχν αχ ευξε§ησετομ evSsfCO Ίση οουτη , fav 
f<n τετςχγωνι&η το άξημίνον υ7τεξβολιχον χωξίον.

Β. ’Eotv η'Ίστεξβολη Ισόττλευξος y, ήτοι εάν η ΨΝ ~π 
ΨΛ, ηομ ry άυτν οξ&ίοο στλευξοο ΨΑ , η ΨΝ γξοί· 
ψν η Πχξχβολη ΝΒ , εσ?τ«/ το ΰστεφβοΧιχον %ω- 
ξ*ον ΓΛ\1Ν Ίσον τω οξβογωνίω τω  ι/7Γβ ΤΧ ημισεως 
της ο'$1χς , έίτχν της Γ Ν , ευ&κας Ίσης τη 
ϊϊοοξαβολί/ ΝΒ 7ΐεξκχομίνω. εστε* γάξ το ΒΠ2 

■+* ΑΠ~, ( ω )  εV» <ίε το BA2 == MX2 , τβ <5ε
MX2 =Ψ Χ . χ ν , ( * )  το_£ ^ = = ™ S  r/3)W 

Μ2 =  *Χ · ΧΝ «+- ΓΝ* =  r x 2 =  ΔΜ* · Λ · 
Ν 5 Αί

C*) Κ«τ« τ,ν Μ<ν TJ ^ (V) β'* τ*?ί Σνν»*. rjri « . r# Λ  τ*
T(M,/U· (*) K«r« rjfv Γ , Σν/ίπ, rift τκ *. τμΐμ*
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J'tj tj ΒΠ =  ΔΜ. tirei 3) ωε ΒΠ : Π A : :  Β !: ΒΗ* 
(γ )  3η Wf ωε AM: I N : :  bl: MI. 8κ«?ντ· 
ΔΜ. Μ ΐ =  ΓΝ. ΒΙ. 3η\ον otjcc εκ των είςημεν^ 
( f) on το vnefiohtv.ov χωςίον ΓΔΜΝ i'acv e?< τα 
ντίο τ9  ημΐσεωε τηε cfilets 7t\eufis y &tmv t»jc 
Γ Ν , >(#/ tvS/iccs Ισηε ry NB 1*οοξκβολ$ πεξίιχο· 
μένω ofioytνν’ω.

Π P Ο T Α Σ  I Σ ΙΗ'

Έ άν'Τπεξβολης η κατά, κοξ^φην άπτοβί* 
νη τη ’ α συμπτάπν σνμπ.πτν)) άπο is της 
συμπτωσεως ευ&άα ά%&η t Jo * ϊ  ξονι *7ΓΛ· 
ξά/ληλος^ ταγβ-η i i  τ ις  έυ&βα την τε  αχ· 
§-άσαν παξα/ληλον χοή την * Τπ εξ βολήν $ 
την 1 Ασνμτττωτον τεμνχσα, χοή πεξίενεχΰγ 
πεξϊ τον Άξονα το  ύπο της ΆσνμπτωτΧ  
•πβξατχμενον τετοάτΐλευξον αυν τά  τξίγωνω 
Hf τν) 'Ύπεξβολν) ^  τυό οξ&ογχνάν, τοις νπ 
άυτχ πεξίεγομένοις, εως x αΊτοκαταςα^  
ο S'εν ηξξατο φέξε^α ), η μεν εκ τ η ς ^ ξ 0 
βολής γινόμενη Κωνοις ϊ&η έςοβ τψ  ίακτν* 
λι&ω τα> εκ τχ  τξ>γωι x γινομένω* το is &  
ξ?ον το εκ τχ  χοοξίχ τ χ  μεταξύ της *Τπε(* 
βολής χοή της Ά σνμ π τω τχ  Ισον τ γ  i * &  
ύξ&ογων·Χ ΐΜλινίξω,
" ' ?<pAf



ΠΕΡΙ ΥΠΕΡΒΟΛΗΣ,

Ε'φαπτε&ω της 'Χπεξβόλης ΛΡ V ΑΔ, (% . 2 .) 
συμβαΤλετω άυτη κοιτά Το Δ η ΔΙ Α σύμπτω 

τος. Η#1 από τδ Δ ηχ$ω τω  "Α<;ον< Λ ί I ποίζά/'λη- 
Λίί η ΔΗ. τετο ίχβω  τις  ευθεία ή ΠΡ1 τψνκσοο 
τήντε ΔΗ 7&f Τ*ν ΑΡ ΐ{£Η την ΔΙ. ?(<·:/
$ητω το τετξοίπλευςον ΑΙΠΔ π?$'ι τον A l l ' ’Αξονα σνν 
τω ΔΗΙ τ  ξίγωνω X) τη ΑΡ Υ π εκβολή Xj τω  ΑΠΗΔ 
οςΒογωνιω. λέγω Α\ οτι η εκ της ΑΡ ‘Ύπεςβολης γι
νόμενη KcovoJj· 'ίση εςι τω  Δ«κ τυλιίιω τω εκ τδ ΔΗΙ 
τ ςιγωνχ. Β*, οτι το ςεξεόν το εκ τδ μικτογςοΐμμϋ χω - 
ξΐΰ ΑΔΙΡ ίσον τω εκ τδ όςΒογωνιΗ ΑΠΗΔ Κυλίν^ξω.

Κ Α Τ Λ Σ Κ Ε Τ Η .

Έκβεβλη&ω η 111 επ\ τά  ετεζοι της 'Τπεξβολης μεςη. 

Α Ε I Ξ  I Σ  Τ  Ο  Τ  Α' .

Το πϊ2 —  ΠΡ2 —I— ΦΙ. IP. ( ί  ) οί/%ά το Φΐ. IP 
ΑΛ2, (ε) Το h  αδ2= πΗ2 · ( ζ )  τ ° ϊϊϊ2 =  ίϊΐ'2 t
ΗΗ2 . αφηςη&ω κοινόν το 1ΙΗ2 · δκδν το 1Ι12 - 1 Ι Η 2 =  

IIP2 . Xj ο κύκλος άςα δ ημιδιοίμετςος η ΠΙ, χφαΐξε$εντοε 
απ' αυτί τδ κνκλ&, τ »  ήμι^ιοίμετξον έχοντος r>jv Γ1Η, 
«τ«ν το βζαχιόνιον το εκ της HI ευθείας γινόμενον, ίσον 
ταί κύκλω δ ημιδιοίμετζος η ΠΡ. (η ) ομοίως $η ΰειχΒη- 
σετα\, ότι πας κνκλος β εν τη Κωνοίίι τη εκ της ΑΡ 
<σοί ε̂ ι τω επ' ευθείας οίυτω βξοοχιονΐω τω εν τω  
Δακτυλι&ω, τω εκ τδ ΔΗΙ τξίγωνΧ. $ιό $η χ- η Κα{- 
νοΐς η ικ της ΑΡ ίσ»ι τω  εκ τδ ΔΗΙ Αακτνλι^ΐω,

Δ Ε I S I Σ  Τ  Ο Τ  Β '.

Το ςεξεόν το εκ τδ τετξοιπλευζίί ΑΠΙΔ Ίσον εςι τ *  
Τ*Ι(  ΑΡ Κωνοιίι Xj τω ςεξεω τω εκ τδ μικτογξοίμ.

_ ___________________________ _____________ Η*

^ “τ“ Τν* τ .  τν β\ ( # )  0 'ζ *  τί,» κ. Σννίπ. τηί ί .  r id ·
ν* ν(*νμ. [ { )  Εκ της λ ί .  τ ϊ  « . Ι ϊ λ .  ( * )  ’Ε* Λ»
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μα ΑΛ1Ρ. εςι δε το άυτβ ζίξεον το εχ τα τεΤξαπλευξΧ W  
τω Τε ΚυλίνδξΛ) τ£  εκ τα A IIΗ Δ οφογωνίχ, αομ τω δακ·

y  ' \ Z T j  » W C  C  V  r  ·  V  C/V # ©  f A t ' V *  V / ς · » ^

ΛΔ1Ρ i’crcv r& ex τα οξΒογωνΐχ ΑΠΗΔ Κυλ/yJfw. 
Π P Ο T A Σ I £ I Θ'

Τώρ^ντώμ καμένων, ενθ-άας τίνος άγβτάσης 
τω της'ΎτΓεξ βολής Κζονι τναξαΤΧηΧχ, τψ 
άευτέξοεν Διάμετξον, χοή την V σύμπτωτον, 
χοή την κατά, κοξυφην άπτομένψ, χω την 
' έ'πεξ&οΧψ τεμνχσης, τχ ύττ αυτής τεμ·
νομίνχ μικτογξάμαχ τετξαπΧένξΧ συν τοΐζ 
ύστ άυτχ πζξίεγομέναζ <χβμασι π εξ) την Jet/* 
τέξαν 'κεξίενεγβτίντος $ιάμετξον, το μεν ςε- 
ξεον το εκ τχ μικτογξάμμχ ίσον ε<ςου\ τφ εκ 
τχ οξ$ογων'χ ΚυΧίνάξω, το άε εκ τχ μικτό- 
γξάμμχ Τξίγξάμμχ Δακτυλΐάιον ίσον τφ 
εκ τχ Τξίγωνχ Ιίωνιρ,

Δ»Ι%θα τμ τη ΐ ‘Ύπεζβοληί' Α"ζονι ποί£θέ/ληλβ( # 
HP » (%· 3· j  την δευτεξαν Διοίμετξον ΓΠ, Κ&Ι **ν 
Ασυμπτωτον Γ Ι, ^ την xoctoc χοξυφην οοπτομίνην ΑΕ> 
X) την 'Τττεξβολην ΑΡ τίμνασοί, χ, πεξίενεχ^ητω Ώφ 
Την ΓΠ τ<? μικτόγξοομμον τετξήπλευξον ΓΠΡΑ τυν rois 
νπ *υ τχ  7ΐεςιε%ομένοις %ημ»οτιν , εως χ cc'XOKCttttSfc

ίζξατο φέςε&Μ. λ «γ » Α ',  Jr# το ς·ξ"'*
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το εκ τκ ΓΙΡΑ μικτογξάμμ* ίσον *<r< τω  εκ τα οζ· 
Scyuviit ΓΠΕΑ Κυλΐνίξω' Β', οτι το εκ τδ μικτογξβόμ· 
μα Τξΐ'ΫξΐίμμΧ ΑΕΡ Δ«κτυλ/Λον ίσον τω ε’κ τα  ΓΠΙ 
τξΐ*/ωνϋ Κωνω.

ΚΑΤΑΣΚΕΥΗ.
Έκ/3λ>?$*7σ·« η ΡΓΙ, αυμ'ηΐ'πτ'ετω ry 'Αντικείμενά 'Τ?Γίΐ*- 

& λ ϊ κ«τοί το Ζ.
ΔΕΙ λ ΙΣ τ ο τ  α '.

Το ϊϊΐ* ~ Ζ ί. ΙΡΗ-ΠΪ2 . (θ )  U&ec το ΖΙ. IP=rrX*, 
( ; )  το αξΰί )7ρ2 ~  ΓΑ2 ΠΙ2 · κο̂ νον άφνξη&ω το 
ΠΙ2 . δκδν το πε2 — Π12 ~  ΓΑ2 , ε'ταν ΠΕ2 . Xj ο κύκλο: 
ΰξα α νμιΰιΰμετξο: η ΠΡ οίφαίξεΒεντο: U7t οουτα τα  
ν.νγ.λα ά ημιδιώμιτξο: ΠΙ > τ,τοι το βξωχιόνιον το εκ 
T>js· IP ίσον τω κύκλω , τω ημιΰιΰμετξον ίχοντι τ rjv ΠΕ. 
(κ) ομοΐω: $η $&%§ytTsTCtfi οτι πχν βξα,χιόνιον τω ip 
τω ςίζεω , τω ε’κ τα  ΓΙΡΑ ίσον ετί τω lit  ευΒεία: 
(όντα κύκλω, τω εν τω Κυλ/νδ^ω, τω εκ τδ ΓΠΕΑ 
•(Boywla. ί?κ£?ν το ςεξεον, το εκ τδ ΤίΓξαπλευ· 
ξ* Χ1ΡΑ ίσον τω in τα  οξΒογωνΐα ΓΠΕΑ Κνλΐνίξω.

Δ Β Ι 3 Ι Σ  TOT Β’.
Το εκ τδ ΓΠΡΑ ςεςεον ίσον ε?< τω τε εκ τδ ΓΙΡΑ 

τω κ̂ τα  ΓΠΙ Κωνω. cc/koi τω αυτω ςε- 
?ff  Τω εκ τα ΓΐίΡΑ Ίσο: ο εκ τδ ΓΠΕΑ Κυλ/ν^οί1 
ffyJ/ τω εκ τα ΑΕΡ Αακτνλιίίω. το' οΐςχ εκ τα  ΓΙΡΑ 
■̂ffsov συν τω εκ τδ ΓΠΙ Κωνω ίσον εί) τω εκ τα  

ΓΠΕΑ Κυλ/ν̂ ω συν τω εκ τα  ΑΕΡ Δοοκτυλ/λ'ω. <5ε- 
«κτα/ ^ το εκ τα  ΓΙΡΑ ςε̂ εον ίσον τω Κυλίν^ω.

*ξ°6 xgj το εκ τδ ΑΕΡ Δοοκτυλ/λον ίσον τω εκ τα 
ΓΠΙ Κωνω,

ΠΡΟ-

( * )  ΚΛ«τ« T?V /. τ;  ,g'. (,) Κκτκ rjy *, SwfoT τ»ί </»'. Tetl 
** TMt*' ( * )  S ’» r f *  /·’ . τ ϊ  <#'· /?λ.
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IT Ρ Ο Τ  Α Σ I Σ Κ\

Εάν άπότινος σημάχ ισοπλένξχ'Ύπεξβολης 
ευ&άα a,%3y9 r f  μεν ετέξά των Ασύμπτω
των παξαίίωηΚος ̂ τ?} άε έτε'ξα, συμβάϊΚα- 
σαψ ομοίως άέ χ, έτε'ξα, από τχ άυτχ σψάχ 
άγβτη έυ&αα, πεξΐενε%3-ρ to ύπ άυτάν
τε χ, των ’Ασύμπτωτων πεξίεγομενόν όξ&ο- 
γωνιον συν ττι *ΤπεξβοΧτ} ΐΐεξΊ οποτέξαν τών 
Άσυμπωτων έως οτχ άποκαταςα&ρ 0$εν 
ηξζατο φέξεΑου  ̂το εκ τχ άπ&ξομηκχς 
ξΐ* ,  τχ μετάζυ της ’Α συμπτωτχ %μ)τήζ 
'Τπεξμολης γινόμενον άπεΐξόμηκες ςεςεον ι· 
ccv tqajf τώ εκ τχ είξημένχ οξ&ογωνίχ Κν* 
Κίνάξω,

Ισόπλευρος (Λ) 'Τ  πεςβολη η ΠΓ, (τrlv. Κ. &  *·) 
*&} οότίότινος Λυτής σημεία Γ ηχΒοο η ΓΔ, rtj μεν ΑΖ Α- 
συμπτότω πχςοί?ληλος, τν  όέ ΑΨ συμβοόΐλασα. ψοΓ 
a>s όέ Λ7το τα Λυτά σημεία Γ η%Βω V ΓΕ. X&j 
ξιενεχΒητω τίεξι την ΨΑ το ΓΔΑΕ οξΒογωνιον σνν Τ5 
*Τπεξβολν Γ Π εοος ά ΛποκχτΛςοοΒΐί οΒεν ηξζοοτο φ*' 
ξε&<η. λέγω cTt το άπ&ξόμηκες ςεξεόν το γινόμενον &

Τ*

( λ )  I ffotiXtvgtv in Zyotf την tfctgfioXtjy y 7vtt »t>$V γ H$i # v** 
παν A ev/tirriuTuv ittgttyt>y.itt) yuvttt ΨΑΖ. rt)t yetg iftxkhp 
Yft) Ζσ* tj wXxyitt irXtvfx rjt igblec, Yet) Ix x r ifx  £vr»i fa
*&f t) itVTtgx AtxutTfO!. it» irt qcrf v ΔΕ ( Cf'f* %· I· TJf 
IZ. 1CIY j Yet) rjf itvrifM Aitt/ulrfu Bar, Yet) let ngj 
jf* i i  ΨΑ rtj EO. l£ * iyXiy on τ» ΦΔΕΟ rtTgitymtet 
Xj Ιχχτίξκ TUY ΕΓΟ, Ei Δ yttumr »/V·
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τ 5  (67ΤΒξομν*8ϊ χοοξίν ΨΔΙ Π W  fet r f  εκ τα ef$c-
yuyia ΓΔΑΕ Κυλ-'Λω.

ΚΑΤΛΣΚΕΤΗ.
Άττο τ «  οπαααν σημεία Β τής f  Π 'Τπεξβολής η χ - 

$ωσαν aj LP, BA T<m- ΓΔ , ΓΕ πχςχΑηλο». £ fw*- 
&ayoowctf ΑΓ»

Δ Ε I S I ί.

ΒΛ·* ΓΕ:: ΑΕ : ΑΛ. ( μ )  *Ά ’ «V ΑΕ: ΑΛ 
5τα»ί »j 7Xf £*$*£«<* τ «  κυκλίί, ά ήμιδιάμετξος ή ΑΕ, 
(ηης κχλήέ)ω % ) Tfoff mV πεμφίςείαν τα  κυκλ»,
8 ήμι^χμηξος )j ΑΛ. (καλ«<θα> be αυτή μ ) ( ν )  ως 
άξ» ΒΛ; ΓΕ:: χ  : y. το οΐςα, ΒΛ. y =  ΓΕ. %, (£ ) 
*V# if το ρ'ν BA.  ̂ ή t7Ti(pcevau τα  Κυλ/ν^β, τα  
εκ τα οςΒογωνία ΡΛ· το ie ΓΕ. % tj επιφάνια τά  
εχ τα ΔΕ. ομοίως το ΙΛ. y ή επιφάνεια τα ϊ.κ τα  
ΔΑ Κυλ'ν|ζ>8. (ο) ως άξα ΒΛ. y :IA . y::TE . χ :  ΙΑ. 
y. {π  a>is ως μϊν ΓΕ. χ  : ΙΑ. y ::  χ : y, (ς>) ως ie 
χ : y :  ΑΕ: ΑΛ, (σ) η&( ως ΑΕ: ΑΛ : : ΓΕ: ΛΟ, 
ήτοι ΙΑ : Λ Ο. ως α ζ« ΒΛ. y :  ΙΑ. y :\ ΙΑ: ΛΟ. επά ί )  
τατο «υτο <JWkvut«/ ο7Γ8 πεξ αν ληφ^ή το τής 'Υπερβο
λής σημείον b, πάτομ χςα «/1?7ηφάν&ομ cu εν τω ςεξεω9 
τω ΐχ τα χω ξΐα  ΨΑΕΓΠ, 7τξός πάσας τάς επιφανείας 
τας εν Τω Κυλ/νί̂ οο, τω εκ τα ος&ογωνία ΔΕ λόγον ϊχα - 
«ν  ον 7τασομ aj ευ$Ζομ cu εν τω άυτω οξ&ογωνίω ΔΕ, 
πςος πασας τα'ί ευθείας τχ ς  εν τω  τξίγάνω ΑΓΕ y 
t\rct ον a : ι. ncfi τό ςεξεόν άξα το εκ τα χωςία 
'έ'ΑΕΓΠ , στξός τον Κΰληδςον τον εκ τα  ΔΕ:: a/ it  

________________ __ __________________________ HSH

Ο*) Κ*ΤΛ T»r Υ . 2o»(x. -rut if'. τϊ it  rtt τμημ. ( i ) K«r« 
71!V Τχ» μ»τκ ttjy Λ>. tm φ', (/) K «r* r>)*> ir*. r*

v ) , vo y . Λιί'μ. r i  it ro~t ri *Κ{χ,ιμ $t*f -w) 
“T* , τ2 I K «r« τ*» « ,  » t  r ', ( r )  K«tm t it

T*' T#» <«'.
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Hey $iMe&}vrx , «is το ς$ξεοντ το εκ τ7 ΨΔΓΠ y«-
Ci’y , TT̂ -ef τον ίκ τ3 ΔΗ. c^cyoov;# KwA<vĴ ;v, ίττα* ι: t,
ο.τ?£ h'iv, crt το εκ τδ  ΨΔΓίΙ %ωξίϋ ςεξεόν ίσον τα 
«κ τ5 ΔΕ οξΒογωνΙϋ Κυλίν^ςω.

Γ Η Μ Ε Ι Ω Σ Ι Σ .

(Τ’ντύύί· Βχυμ χςον τδτο r r , i  ‘Τ πεςβοληε το Ιταμοί, 
( τ ) y%  ηττον »fnv« Τίον τ5 Κνκλ8  σνμτττωματα»ν 
o7cv , ΤΟ θλ>ίν T>JV «770 Τ* JiiVTf# OTf^fc (£<$«/ , ΥΪ 
« χ χ τ α  οόυτης τι>-*«τοί, τ 3 Ιν τ«  xtWfco η^εμδντχ' 
το την χυτήν '■ /ξχμμην, «τ»ν Tijv πε$ιφεξει*ν ^  
κυ*τ>ίν κχμπυλην t*v«/' το vVc yuijJV/̂ /ir s“ fy$J-
« f  Tijv yvvlotv την υττο της π εςιφ εζά χε :{gj τηε «77* 
τομΐνηε πεξίεχομίνην τ έμνε&οΐί. τ<&} αναγκάζει μϊν ί  
$είζιε ττ«9*;θα/, *ν«ντ/ον <5" av c/zoof <5οκ« τ« Acy®»
το ίσον ftvot/ Το άπείξόμηκετ ζ-ξεον τω 7Τε7ΐεξατωμΐ' 
>οο Κυλινίζο). a μόνον <$? την Ύ πεξβολην, u/Xci ?$/ 
« & « γ , λ «  τ» καλάμινα τηε 'Ολοκλπζΐχε λογισμέ» 
ίυ^ον ο 1 ΤεωμΙτξΧ{ κ ο ίμ π υ λα ς , εν cus το μετα^ν 
χυτών τε x&j των ’Ασύμπτωτων πεςιεχόμενον ** 
ά π etQov εκτπνόμενον χω ξιον, ίσον *<?) χω ςΐω πεττεξοί* 
τωμίχω , ^  το ικ τδ το/βτβ ot7ielξ8  ςεξεον Ισον ?f* 

πεπεζα-σμίνω. κοίντευ&εν $  εξελέγχοντα ι οι #Π(* 
·>οι > οι των $«'ων tjj? πίςεως Μυ?ηξΐων ολιγωξδνΐίί > 
Λ * το <!οκ7*ν (vxvTinQotj τω λόγω  , <5W Toy 
τ«λ»)·ψ/ν «υτ«ν Acyov. <<$a y « £  £w« , εναντία μ*ν 
κδντχ τω λόγ« ,  Λα Jo τ η ί an T o u sa d'noSetKWp*1* 
γεωμετξίκην επίσημης.

ί ΐ ΐ ξ ΐ

( Ο  Τ Α  infills $ In inliifnt Τ aftnlXKiH, t  7# Γκ λίλ ·»* * * f
•7**, * *«7* 7ρ* ι 647· 7·» #<'·*'
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Πβξ) τής h τόϊς Όπτικοϊς χξη/τεως 
τής 'Ύπβξβολής.

j i  Κάτοπτξα εκ μέταλλα 'Τπεξβολης ε'χοντα « λ *  not· 
τασκενάζασιν, εν ο.ς πάσα] αΐ εκ λαμπά& ς , ins 
της ετίξας των E'^wv τεβάσηε , εκπεμπομενα/ άκ- 
τ~ινα , :'&{ τω κνξτω τηs 'Τπεςβολης πξοσπϊπτα- 
cu j, ατωs άνακλωντομ, ω^ε μετά την ανάκλαση 
επί τά ετεξα μίξη εκβαλλομίνας, ίττί τ?ν ίτ ίξχ ς  
των Έίςιων άλληλοας συμβάλλειν. οΤον η παξά της 
εν τ% Τ Ε<!>ία C 7ΐίν. Γ. %- 2.) λαμπά^οε πεμπο- 
μίνη άκτιί ΤΜ , τω  κυξτω της ‘Ύπεξβολης Αλ| 
πξοσπίπτασα, «τα* ανακλάται την MSI φεξομίνή 
φοξάν, ως? ί’κβληδ'βσα* την Μί2 ί·'77< τα ετεξα 
μίξη κατά την ετίξαν των Ές/ων Φ συμπΐπταν. 
επά γάξ η γωνία τηε πτώσεως ΤΜΒ ίση f?< τη  
της ανακλάσεων ilM£, ω: η πάξα ί&κνυσΤ γΐ- 
vovTotf λ  ajTOf άΑηλα*ν ίσ«], εάν η Χ1Μ επ) τά  
ίτεξα εκβλη^άσα μίξη* κατά το Φ συμπίση' ίσης 
γάξ ασηςτης ΦΜΒ εκατίξα των ΤΜΒ , (υ ) ίΐΜ? , 
(φ ) ‘ίση εςϊ ^  η ΤΜΒ τη  AIMS’* η άξα ά\χ<λα- 
&άσα M il εκβαλλόμενη , λα τ5 Φ ηκ&. λα τον 
αυτόν λόγον εάν η λα μπας επί τα  Φ τεΒη, πά* 
Caf α< τω κοίλα τ 3 ύπεξβολο&$ας κατόπτξΗ πξοτ* 
πιπτασομ, μετά την άνάκλασιν in ) τά  ’ίτεξα με· 

εκβλ>ίθ«ο·α/, κατά την ετίξαν των Ε'ςιων Τ  άλ* 
ληλ«*ς συμπίπτχσίν. οΤον η ΦΜ μετά την άκακλα* 
Λν την ΜΖ φοξάν φίξεταμ ητ/ς επί τά  ετεξα ίκ* 
βλη&άσα μίξη, λα τα Τ  ηκα. ατω μίν γάξ η κα·

■ τα πτωσιν γωνία ΦΜΒ τ$ κατά ανάκλαση 2M?

(») Κ .,; ,j( ,·_ TJ ^  ( f )  W  r,·.

Λ/

£ ** * I#· T# «.
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ίση ylveTotf. hie) γάξ η ΥΜΒ =  ΦΜΒ , ή κύτη $ 
ΤΜΒ==ΖΜ£, >1 ΦΜΒ α ς » ίση τη ZMf. Uv 
b  ίπ ) Βατΐξχς των Ε' ι̂Γν λαμπας τεΒη , επ\ rijs 
έτέξας το {αυτή* 6φΒησετ«{ εί^ωλον.

Σ Η Μ Ε Π2 Σ I Σ.
iVtov, ΟΤΙ tu τοιαυτα* E’sitXf, (petVTCtgtJtaj h- 

Kcyws καλ^ντομ. αό"< yάξ πξαγματικως «V τα m* 
ξ<χ. μ*ξη eicietatv ou dvuxKxheic ocj φωτιζικα* ακτίνες, 
vdf α^>;λβ«ί πξχγματιχως συμβάΑασι. κατασκεύαζα·' 
τ Of <5* vthivuf φαν.οά 'Ύπεξβολη,ς ^ ο ς  έχασα], πασοη
ίϊ ou σΐξοσ άνταε πξοσπίπτασα] τα  φωτός ακτίνα 
παξά/λη.λοι τη Διαμέτξω, λ’ αυταν Λίώσατ/, οίληΒcoi
rs ygJ πξαγματιχχς κατα την έτέξαν των Έςιων συμ- 
βχ&ασιν α&ήλομς. όπως οέ ou τοιαυτο] φιλοτεχνώ- 
τα] φακοί), χ&{ Si αυτών οά ακτίνες Siiacaj α&ήλιΜ 
συμπίπτασι-, ξητεον.
b\ Έαν μεν η απ'; ΒατέξΗ «V ετεξον σώμα είσιασα 

α κτις , οΊον ή απ'; της νίλα «V rev αέξα, η τψ · 
πάλιν, οξΒχς πξοσβοίϊλ,η τη τα σωμαν*
h τιφανεία, ωσπ?ξ ή AM τ#ΑΜ , (πίν.1Α'-%- *·) 
αΒλατος διί'ησι την επ'ένΒείας φεξομένη φοξαν, 
Βάπεξ η Λ Μ Ο' εάν Se πλαγίως, ΒλατΧ] έν r? 
Aim*/, ετίξαν φεξομενη φοξαν, oTcv την Μ Τ*.·λ 

Γ . Έαν «Vo τ£ τ^ί- επιφάνειας σημεία Μ , κί<̂  ® 
y μη σΐξος οξΒάς Αλί αχτ'ις πξοσβάλλει, α%&$ J1 
ΕΜΡ καΒετος ήτοι τη επιφάνεια AM, ίαν 

• σίελος αυτή δ, η τη εφαπτομένη αυτής Μ^> ίΛ* 
καμπύλη, η μεν ΑΜΕ, η πεξιεχομένη νσιοτε I Is 
πξοσπιπτάσης ΛΜ, κ> της χαΒέτα ΕΜΡ, Γ^η'α 

ftT(V(TSW£ λέγεται' η ίέ ΤΜΡ η νπο της Βλώ' 
Βείσης ΤΜ , χ&) της αυτής χαΒέτα ΜΡ
μ™*ί, Τωνία Βλάφεως. &
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Δ'. Ο* λόγos ον ε% α το  ημίτονον τη ?  γωνίας τη ς  π τ'ώ - 
σενς , πξός το  ημίτονον τη ς  γωνίας τη ς  Π λάσεως 

ο αυ'νός εςι , καν όπαααν η η τη ς  αν.τϊνος π τ ώ -  

σις> η εν τη  α υ τή  επ ιφ ά νε ια . ε~ι <$ε ο λόγος έ το ς , 
της μ 'ν  από τ5  αεξος α ς  την  νελον ασεξ%ομενης 

nv/r.vos, ό λόγος ον ε% α  ό 3 * 2, αΤΗν & ι ' τη ς  

$ε από της υόλα α ς τον άεξα , ό λογος ον ε χ α  

ό 2 : 3ί vrci ι. τ έ τ ω ν  Ιε Wvricv jj Λ-
<J&Vx«:Aoi·. ^

Ε*. *Εαν η πξοσπεσδσα άν.τίς Λ Μ σνμβώ?λη μετά την 
Βλασιν τη της 'Υπερβολής Διαμίτξω κατα το Τ, 
ως η ΜΥ , αχό)η ό'ε από της πτώσεως Μ η Μ Ε 
πξός όξ$ας τη AM , τη Διχμέτξω ν.ατοό τό Ε συμ- 
πίπτασα , το ημίτονον τής πτώσεως ΑΜΕ , πξός 
τό ημίτονον τής Πλάσεως Ύ Μ Ρ λόγον εχα  , ον ή 
$λχ$ασα ΥΜ, πξός την ΎΕ την α πολαμβανομε- 
νην απο τής χχ&ετ8 πξός τώ  Υ  σημειω. επα γχξ  
ή μεν ΑΜΕ “ Μ ΕΥ, (% )  ή <5? ΥΜΡ το' αυτό 
ε%α ημίτονον , οπεξ ή ΥΜΕ , (ψ ) το' αξα ή 
μίτονον τής γωνίας τής πτώσεως ΕΜΑ, πξός τό 
ημίτονον τής γωνίας τής Πλάσεως Υ  Μ Ρ Aoyov ε- 
%«, ον το ημίτονον τής γωνίας MET, πξός τό τής 
ΥΜΕ. αλλα το τής MET ημίτονον , πξός τό  τής 
ΎΜΕ Xcyov ε%α, ον ή ΥΜ  πξός την ΤΕ. (ω ) τό 
αξα ημίτονον τής γωνίας τής πτώσεως ΑΜΕ , πξός 
ye τής Πλάσεως ΥΜΡ λόγον ε%«, cv ή Υ Μ : ΤΕ. 
εαν αν ή ΛΜ ακτ'ις από τής υελΰ as τον οίεξα «* 

ΤΜ : Τ Ε : :  a:  3· Ο )
H a .

(* )  Κ*τ"  r 'l* * ϊ .  τ ϊ  «\ ( 1 )  K'jctu. τον β\ οο ,σμ . τ* ί Ί> «-
ν<>>νομ,τξ (w) Κ«γκ τό  ί . Θ»ωβ, τ7;( Ύ ριγω.ομιτρ. ( « )  £* 
T*V " '"h *  ί?λ.
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ζ*'. Έαν ΚξΛ ''ΐ'ΠΐξβοΧη yqcctyy ι ys y πλάγιά πλευξχ 
Ήξοα Tyv ô 'Biccy λόγον *'%*/, ον ο 2 : 2 f J., αττο di 
τν%όντο£ σηράα, τ5  Μ τ εταγμΐνωο οό·χΒ% {π) τ̂ ν 
Ακχμετξον ri ΜΗ , r&j πεξιενεχΒν πεξ\ τνν ΛΗ, 
*W 8 cc7rcKocToî ocSy cBev ygj'ctro φες eSocf το AMH 
χωςΐον , η καθ’ ομοίωσή Τ& f£ ocvtS γινόμενα 9fξι* 
τοξνευΒ&σα υελίνη φοτ/.η, y φταμένη tqaf πξοί ην
JtjBtv πασοη eel 7i(>c(r7ii7iTii<T0tj ccktiV(£ τω'Α^ονι 71U-
ξοίϊλϊΐλΰΐ, μετού τ>jv tv τω  a l ξι Βλάσιν , κατα τι 
σημ&ον το Τ  , αλλ^λε^ϊ συμπεσαντοη. κείσΒω γχζ 
το  Φ τ»?ν ετέξβ,ν «να/ Των Έςιων. χοή επ& α>( 
ΨΑ : Τ Φ : :  ΤΦ ιϊξόε ryv συγχ&μίνην εκτηίττλχ· 
ytoes πλευξχε χοή rye όξΒΙαε, (/3) eV«/ $y vs a: 
ΤΦ :: ΤΦ : 4 Η -Ι. το ας* τφ»  = r  ρ. ( γ )  »ι οίξ* 
Τ Φ = 3 · «κ5ν*ί 2ΨΑ: Τ Φ ::  a: 3 . 
Τ Φ : :Τ Μ :  ΤΕ. ( ί )  «V «?<* Τ Μ : Τ Ε :: a: 3· 
*£ »  &jAov Το 'πξοκείμενον.

ΤΜΗ*

( · )  Κ«τ»ί τ?* ιί. Σ**ίπ, rt}e 5’. τ ϊ  4 · *Μ·νμ. ( y  )  K*r# ff* 
«^· τ ί  r '. ( / )  Κ·τ« tn* t \  Xvrtft, rtji d \  r* fi', */»!/*·
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O f f /  τ ω ν  τ η ς ’Ε Ά ά ψ ε ω ς  α υ μ α τ ω 

μ ά τ ω ν .

Π F Ο Τ Α I Λ'. ( * )

αν εν εν3άοα άγ^
3·ώ<τι τεταγμένως επ) την 
Διάμετρονy έςα] τα απάν
των τετράγωνα ως τα οξ- 

3ογωνια τα ύπο των απολαμβανόμενων 
νπ αυτών πξος τοις πέςασι της πλαγίας 
πλενξάς.

”ΕΑαψ/£ tf ΖΝΜΨ, χ&( ΤίΤ<*χΒωσεν ίπ ) την 
ΝΨ Διχμετςον cu ΖΦ, ΕΠ. λέγω , on rcc « V  οίυτων 
Ttr^ocymoc el σ tv ως rcc ofocymict ΝΦ. ΦΨ, ΝΠ. ΠΨ, 
« τ xvon t<r»v, us ζφ2 : επ2 :: ΝΦ. ΦΜ': ΝΠ. ΠΨ. 
* * , Β. %. 5.

Ο ςχ tjjv rJjf· πξωτηε πςοτχσεως rS τίξολαβόντοί 
τμνμχτοε είττων <5e etc re rS λόγϋ ον ττξόσ-
θϊϊ rcc$e eivr) των {%%£’ V ΔΦ : ΠΗ, yrot η 

Φ ς ΝΠ, gK r g £y η φβ : Ρ1Ι , elruv tf 
^Φ: ΤΠ. άξΧ το ζφ* ί Eli3 λόγον ε%« συγ·

( " )  Mtf, it;

Λ  3

τ** **. τί **. /Μλ. rί A’<r»XKt#y.

Κ«-
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χ&μενον sure τα λίγα ον £%« »ί Ν φ ^  ΝΠ , χομ «“* 
τα ον «%» ν ΦΨ : ΠΨ. ως αξχ ΖΦ2 : Εΐϊ2 :: ΝΦ· ΦΨ: 
ΝΠ. ΠΨ. φ )

Σ Τ Ν Ε Π Ε I A I,
Α'. Έ«ν ©£$;co της Έ^άψεως ττ.λίυ^ $ >ί ΝΡ, erav 

»j τετοόξτη ανάλογος τα  Νφ. Φ Ψ ,  τ 5  ΖΦ 2 ,  % της 
πλχγΐχς πλενξάς ΝΨ, (γ )  gWr«/ παν ετεςον 
οξΒογήνιον, οΤον το ΝΠ. ΓΙΨ πξος το άπο της Τ?· 
ταγμένης ΕΠ τετράγωνον, ως η πλάγιά πλενξΛ 
ΨΝ, πξ'ος την cfiiuv ΝΡ. έπά γχα ως ΝΦ. ΦΨ: 
ΝΠ. ΠΨ : ζ φ 2 :  ΕίΤ2 ,  ^  εναλλάξ ως ΝΦ. ΦΨ: ΖΦ2 :: 

ΝΠ. ΙΤΨ : εΤι2 , h i Ι ΐ ά,ς ΝΦ. ΦΨ : ζ φ 2 : : ΝΨ:
ΝΡ, »e *  ΝΠ. ΠΨ: ειι2 :: ΝΨ: ΝΡ.

Β\ Της ο»§Ιο6ς πλευράς ΝΡ ίσης τη π λα γ ’α ΨΝ ασης, ή 
£ ';λ ί;ψ ;ί «V κύκλον μεταβάλλεται, το γάξ ΖΦ2 
εσετοη τω  ΝΦ. ΦΨ. Λο η ΨΖΝΜ κύκλος h i, (ί) 

Π Ρ Ο Τ Α Σ Ι Σ  Β'.

Έν 'νΤΧ&ψει το dnro της Τεταγμενης τε· 
τ ξαγωνον ίσον Ις) τώ οξ&ογωνίω τω ντο. 
Της V7T αυτής anτοτεμνομένης κ, της τεταξ* 
της avaXcya της nrXaytag ττΧευξας, 
οξ&ίας ̂  τ£ Χοιπχ της nrXayiag ητΧβψ
ξάς τμήματος, περ:εχομίνω.

* % «

(* )  M*y/->»»■ η» τ»?ί Τπιζβι>\ηί jr«5» T»7f Ttff Ε
τ»» oy.otorjjra. λο Λ; ^ « AVoXXwv/ei σννημμΙνΛί
*** r* *por«<r«f jyc/ r«cr σ»φ*ινά(*ί χ*ξ*1 Μ ^
wotrurras δνηοηντ<μ , rets ii $et£ai ζητητεβν fa Τ(“{ Μξι ̂  
If π$ξβιΧ>ΐί, μιχξοντι ivtorr τίν »-ro$a$fuv 
(y) <Sjic ror *«'. φ  “ξ* τ?ί /, ^  <Γ. f t » »  r"
* · *» f .  ίίλ·χ.
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’'Ε/λνψις η ΥΝΜΨ, ης Διάμετρος μέν η ΨΝ, 
τετχγμενως $ϊ *7ΐ άυτην κατηγμένη η ΜΚ , ’Α τίοτε- 
τμημΐνηδε η ΝΚ, λοιστον $ε της πλαγΐας πλευξάς 
τμήμα »ί ΨΚ, οξΒία ό'έ η ΝΑ. λέγω , οτι το ΜΚ2 
’ίσον οξΒογοονΙω τω υπο τ » ί  ΝΚ, κ. της τέταρτης 
άναλόγα των ΨΝ, ΝΑ, ΨΚ πεξίεχομενω, τr/V. Κ. %. 2.

’Εχεις την εν τη όεντέξα τ$  πςολαβόντος
τμήματος ττ^οτάσεί.

2ΤΝΕΠΕΙΑΙ .
Κ\ Το αττο τη* τεταγμένης ΜΚ τετράγωνον ελατ- 

τον h i τ3 υπο της Ά στοτετμημενης ΝΚ v&f της 
οξΒΊχς πλευράς ΝΑ τϊεξιεχομένΧ o^Sroywia, τω  
ν7Το της άυτης άσιοτετμημένης ΝΚ κ, της τετχς - 
της άνχλόγα της πλαγΐας πλευξχς ΨΝ , της ος· 
bias ΝΑ , oictf της $η5είσης Άποτετμημένης ΝΚ. 
7ίξος οβχς γχξ h a  τη  ΨΝ η ΝΑ, κατά το 
συνεχές εκβλη&είσης της ΚΓ, ηχΒωσαν απο των 
A Γ σημείων οά ΑΛ, ΓΖ τη  ΨΝ πχξά/ληλοι. 
m  *ττά ως ΨΝ : ΝΑ : : ΖΓ : ΖΑ , ( ε )  «τβν ως 
ΨΝ : ΝΑ: : ΝΚ : ΖΑ , η οίξοο ΖΑ τετάξτη  άνχ- 
λογος h i της ττΚαγ'ιας πλευράς, της οξΒΐας, κ̂ της 
άτίοτετμημίνης ΝΚ. επά $ε το μκ2 :=  ΝΚ. ΚΓ , ( ζ )  
ήτοι τω ΝΓ* το & ΝΓ =  ΝΗ — ΖΗ* το χςχ  ΜΚ2 =  
ΝΗ-.ΖΗ,'τβτ#5#τβ mk*==NK. ΝΑ-ΝΚ. ΖΑ. Α* 
τά  χυτά ^  το ΪΠ2“ ΝΠ. ΝΑ —  ΝΠ. ΔΑ.

Β ♦ Τοί άτιο Τ£ν Τετοογμένων άξα ΜΚ, ΙΠ τετςχγω · 
να <σ*ο6 « σ)ν οξ&ογωνΐο(ς τοϊς ΝΓ, ΝΒ, πχξά την 
οξ&ιαγ πλευξάν ΝΑ παξαβεβλημένας, οφμ έΑεί- 
7ΐχσιν οξΒογωνιας το7ς ΖΗ, ΔΦ ομοιοις χομ ομοίως 
καμένος τω ΝΛ τω  υπο της οςΒΐχς σίλευξάς ΝΑ

2  4  W

(«) K*r«t Tjj„ £̂  r ~ ^  Keertt τ»}κ * (»χ α μ · * { ·Τ .
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itj της ττλαγίας πεςιεχομένω. κακτΒτϋ Τυχόν την 
πξοσηγοξίαν ειληφε το %ημα.

Τ'. *Ε?ίΐζευχ$ε*σων των ΝΓ, ΝΒ, h s r «f  το μεν μΪΓ* 
διπλάσιον τϋ  ΝΚΓ τξίγωνα, το 3ε Μ2 τΒ ΝΠΒ.

fik. Δο$άσης της πλαγίας σιλευξας Ψ Ν , ( τΐιν. Κ*. 
%. 3 · )  Xj της οξΒιας ΝΑ, ενε~ι συνεχή ποςίσα&η 
σημεία, 3i ων γξαφησετο^ η ’ E&.tfvJ/is*. ετω *γαξ ij 
ΝΑ σΐξος οξ$Χ£ τ rj ΨΝ , είληφ^ω άττο της ε%\· 
ζευχ^άσης ΨΑ σημϋά τινα t o o  Δ , Φ , xgif αλλ* 
εφε£Βς. χο/if ηχΒωσαν άτο αυτών cu ΔΜ, ΦΟ, rj 
ΑΝ τταξάΑηλοι. χοή είλήφ^ω η μεν ΒΓrr:BN, if 
3ε ZHrrrZN. χοή οοναγεγξαφ§·ω iji i  των ΔΓ, ΦΗ 
ημικύκλια την ΨΝ κατα τα  Κ, I σημεία τίμνον* 
τα . ειληφ&ω 3ε η μεν BErrrBK, η 3e ZArrZI. 
λέγω, on 3/d των σημείων Ε, Λ , χοή των εφε$ί 
ομοίως 7τοςι&έντων 1Ελ^εςφ/ς η£εί , ης ττλαγΐ» μ** 
σιλευξα η ΨΝ , οξΒΐα 3ε η ΝΑ. *ΟξΧ την 3αζ(* 
της Δ'. Συνεπ. της Β. πξοτ. τΒ πςολαι3. Τμψχ 
αντί 3ε Τ 8 , της ΨΒ της συγκείμενης , κτ. «V*, 
της ΨΒ της Άποτετμημενης.

Έί· *Ενετι & ί χοή 3ιοο κινησεως Κανόνων τα  α υτ» τη( 
Έ&άφεως 7roqiTuiduf σημεία. (%. 4·) *Οξ* W ** 
τ% Ε7. Συνετί. της πξοείξημ. πξοχ.

Π Ρ Ο Τ  Α Σ I Σ r .

Έ&μ ητε πλαγία, πΧενξά, τν)ς ΈΤλάψεΜ 
Ηέύ h οξ$π'α, <$ί%α τμη$ώ<τι., Αλ $ε τώ' Α* 
χστομιών 3ia%9-jj τις ευ&άα, Ύεταγμέν^**4 
να, τέμνχσα, έ&ετα! τ ο άπο της Tex<typ& 
νης τετξάγωνον AttA^W v τ ί τετξΛΦλ&
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ξΧ  τ 9  ύ π  α υ τ ή ς  r e  τ η ς  ^ α γ β τ ά σ η ς  π ε -  

ξ α τχ μ έ ν χ *

T fτμη£ω δΐ%α ητε τίλαγία τίλευζά ΨΝ , ή
efiicc ΝΛ κατά Γ, Ε σημεία , x&f δια%$ασα η ΓΕ, 
τεμνετω την εκβλη&άσαν Ύ εταγμενην ΒΚ κατα το Δ, 
λί'γοΰ, οτι το ΒΚ2 διπλάσιάν εςι τδ  ΕΝΚΔ τετξα - 
πλευξΧ. %, ζ.

Έπίζευίζον ταε ΨΑ» ΝΡ, ?(#/ οςα την δ&ΐζίν τη ςΓ , 
πςοτ. τδ  πξολαβ. Ύμήμ. )&} την μετ' χυτήν Σημεί-
ωαν,

Π Ρ Ο Τ Α Σ Ι Σ  Δ', (η )

Ά π ο  τ χ  ίο & έ ν τ ο ς  σ η μ ά χ  τ η ς  ΰ ο & β σ η ς  Έλ- 
λ ά ψ ε ω ς  Ιιj& e ta v  ά π τ ο μ έ ν ψ  a y a y e t v .

*Qfa τά  εν τη &!. πςοτ. t S πξολαβ. τμημ. άςνμενα, 
άνπ δε τδ άπ«ν» εν τη κατασκευή , άληφ&ω αστό 
τηε ΠΨ ( πίν. ΚΑ'. %. I . )  «V? , άληφ&ω αίτιο της 
Ψ1Ι εκβλη^άσης. οτι δε η ευξε§£σα Τξίτη otvoihoycs 
τΰν ΖΠ,ΠΜ, άτ8ν η ΠΤ μάζων ετ'ι τδ  λοιπδ της 
πλχγίχς τιΚευξάε τμήματος ΠΑ, δείξεις δτως' β γάς 
μη μ&ζούν, έλάσσων, ως η ΠΤ» ^ επεζευ%&ω ή 
ΖΎ. *, ίπάάςΖΥΙ :Π Μ : : Π Μ :Π Τ, τ'ο α ξ α ^ ^ η  
ΖΠ. ΠΤ. ($ ) fst δβ Te ΖΠ, ΠΤ &7ΐλάσιον τδ  ΖΠΤ 
Τξίγωνα, ( ι ) ^  το ΠΜ2 οο̂ οο διπλάσιαν τδ  ΖΠΤ, 
κ̂ οο το (Ι1Μ2 διπλάσιον χομ τδ  τετξχπλευξΰ ΖΠΑΡ, 
(κ) το άξοο ΖΠΤ —  ΖΠΑΡ» το μϊξος τω  ολ*>, 07Μζ 
βόυνατον. δκ άςχ η ΠΤ ελάσσων της ΠΑ·

a  5

* Ι Ϋ

ΣΤ-

^  ^  j Vi τ* * , βιβλ. τ μ *Α sr»XXwr. (A) K*r«* τ»» 
Τ*. Γ* νΟ  K«r* Tf» /μ»', τί «, ( * )  Κ«τ« r*r frf
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Σ Τ Ν Ε II Ε I Λ I.

Ε'ντενΒεν Kc/hcts ποξίζόμε&χ με§ό$8ς τ8 ίφχχ, 
-γ5//γ’. ην ay. tv dy;l τ$  ooBέντος της'ΐ.Τλάφεως σημάϋ.

<5c· αντχ-ς έν ταίς Σννεπ c-lcas r ης &ςημένης 
7τ·ζθΤ. ών η A' t  A'μι us πξοσΒηκης •χ̂  ηζα , η αφαι-
f ' t T S X S .

Έν & Ttj IY. ccvr\ t 8 « V kv r% ΑιευΒετΰσ# ΨΝ έκβλϊΐ- 
B.-ijy , «zre τη Αιε^Βετύση ΨΝ έττιζενχΒήση,

H‘ <5s Γ\ αναλλοίωτος άιαμενέτω.

Έν $έ τη  Δ. «ττων, cJ? ΪΙΤ : ΠA : : ΓΑ : AT j 
ττ?ο;θ«·, ^  άνάπαλιν ως Π A : ΠΓ : : ΛΤ : ΓΑ, Jij 
συντεΒέντα, ως ΓΑ : ΠΓ : :  ΓΤ : ΓΑ. το dqa ΓΑ2 =  
ΠΓ. ΓΤ. αντ\ όέ τ8  « 7r«v , της I IΓ  της εκ τ$ If**·, 
σεως ΓΑ  της πλα^/Ιας πλευξας y&j της αποτετα
μένης ΑΠ συ'γβίμΐνης, «V? της τετμημένης ΠΓ rris
απολαμβανόμενης απο τ8 κεντζΰ Γ της rtTcty* 
μένης Μ Π.

Er dt* τ# Ε . rs  <%£# ενατεςον τ&τ»?·
ei'/ΐέ, sdv απο τύτω ι κ.οινον αφελής το ΓΙΙ2 > κΤ·

Η* ζ'". μεταβοληζ & λίτ«/.

Έ-V Ζ\ jW?rot ΤΟ 6i7T«V , ?(£/ fc7T<£iU%9? ^
ΜΨ , 7ΐξό&ες , ί/τ<? εκβληΒ&σα , συμπέση τ5 Α& 
jccstco το Ώ.

Έν <5* τ? Η. 7Τ£οκ«οΒ<» , or/ ω ίΨ Τ· ΤΑ·» 
ΨΠ: ΠΑ. pfToo ίέ τ>}ν εκ« τ#τ& <$«£<ν 
Οσον /κ?ν >ί ΠΜ τον κίντ^ω Γ 7Τςοσπελάζ&» τ ο ν ^  

η ΓΠ έλαττ^τομ' έπ&^αν <Γ ογγιςού iyyl<r% » 7r* ê i 
7Γοσοτητος έλασσων ylvsTUj. Λο οοί *** 

λαμβχνετοη τη  ΓΑ παραβαλλόμενη. κ, ε?Γ«
ΓΛ ■ *
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f h : :  ΓΑ: ΓΤ, (λ ) η ΓΑ άξα τη ΓΤ συγκρνομένη, 
,̂ ς tJ'-v Koy’&tctf. l7tet $έ η ΓΑ μέγεθος teiv ώ^τμένον, 
όίπαξον αξχ η ΓΤ. Λ ο $rj 7ταςα/ληλος οίυτη yivsrccf η 
(φαπτομένη Μ Τ .  Κ) fc'7r« το  γ λ 2 — ΓΠ. ΓΤ, e v e r  μ  η 

. (μ )  έχν χν Ϋ\ ΓΠ =  ο , tV«/ ν ΓΤ  ~ ^ 2·
Γ Τ

1 · 2 
' Γ7Ϊ

tv. τ ΰ τ ϊ  ΰηλον, OTt παν ωςιτμίνον μέγεθος Aot τ» 
μν$ενιχ$ σημεία ^καξάμενον, αΐπείξον έμ φαί rc-t μΐγεΒος’ 
■L on r 5 υ 7Τξ>9ί r ; οοξίσμένον μέγεθος λόγον ?% «, ον 
το αυτό ωζίσμίνον μέγε&ος πξόε τ< άπ«(Όν. το ^  μη. 
ο'ν αν, απολυτωε νοητέ ον , ά'/λα %εηχως> ως ττξόε Τι 
μέγεθος ανχφεζόμενον.

Την $ί Θ\ εν η πξόκατοη <*££«/, οΤ( ως ΨΒ: Α Χ : :  

ΨΠ : Π Λ  , Ι '.ξ χ ς  8τως· ως Ψ Γ :  Τ Α  : : Ψ Β  : Α Χ .  

( ν )  oi/A η Λ Χ — Χ ί Ι .  ( ξ )  ως χ’ξα  Ψ Τ  : Τ Α  : :  Ψ Β  : 

XXI. χ%' ως Ψ Β : ΧΩ. : : Ψ Μ  : M i l  , ?($:/ cJi Ψ Μ : 

M i l : ;  Ψ Π : Π Α ,  £ ξ »  ως Ψ Β :  Α Χ : :  Ψ Ϊ 1  : JJA. ( ο )  

Εν <&- τη Γ. e;VoJv, σνμτ.’.ση τη ΨΚ, πξοοόες* τη 
«7ΐο τα πέξχτος ψ αχΒ’είση τοας Τεταγμένοας ηταξαλ- 
λϊ\λω.

‘Η 31 ΙΑ', ως ε%&, ατως χναγνω<&ητω. 

Θ Ε ί Ι Ρ Η Μ Α .  (ττ)

Ε& τον μεταζυ τ  οίνον της ΈΤ^είψεως Η ΛΒ 
TW κατά κορυφήν εφαπτομένης αυτής 

ΓΑ, ετέξα ευ$·Η& & παξεμπεσάτα}. 2 ,
'’Εχεις

1 ■> ■ — ■ .■ ■-»■- τ ■ ■ ψ * 1 "*"" “
( ) Κ*Τ« rqy 7ΐξο ,̂ Γ . Σννίττ. (μ )  Κ«*τβ το n‘. «£/»*· *■* '* 

( ν )  Κ «τ* T(*y τ ;  *·'. (  £ )  Κ«τκ rtf* ίτβολ. jf\

1 , âr“ rV> * τϊ <· (λ) Μ*f ο*. Ιγι τ?γ λ/3, τϊ Μ·
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’ F%«? T»jv εν τω  Θεκζήματι τω  μετά
1Τξθ3ΐΛληφ$&*Λν Δ'. 7ϊξότ.

Π Ρ Ο Τ  Α Σ I Σ Ε'. ( ξ )

’Εάν εν 'ΕΤΧ&ψα evS-eia άχ&η , εφ iaccn· 
ξχ τ£ κεντξχ συμπί'πτχσα τη τομή, ίίχα 
τμη^ησετομ κοίτα τ  ο κέντξον* al de άπο τά  
σημάχν της σνμπτωσεως άχ&άσομ εφατ- 
τόμενίμ της τομής, τη Διαμετξω <τνμ- 
7Γ.7ττατύθ} i'tTuuf τε α/ΧηΧοας xgi) παξΆψ  
Χοί εσοντομ.

‘Η η αντη i<?t τη  της Ε'. ΤΤξοΤ. τ5  7Τζολ*β·
τμψ. κ· 3·

S T NE  Π 1 1 A I.
Α’. ‘Η ίιά  τ£ ν.ίντζΧ Γ το5ί Τ ιταχμίναις ΖΝ, Μ® 

αγόμενη σταξάλληλος ΒΔ $1χα τίμν& τηάσας 7*( 
τη Διαμΐτξω ΗΤ αχομίνας 7ΐαξαΚΜ^(
ΖΜ, ΟΙ εντός της τομής. ϊΎίά χάξ 7τοοξ<χ?ληλ6γξ#11' 
μά άσι τα ΠΕ,ΓΖ , tmv ά!ςα η μεν ΓΓΙ^ΕΜ* 
η $ε ΓΦ~ΕΖ. (σ )  α&ί η ΓΠξτγΓΦ. ( τ ) ^
r  ΜΕ =  ΕΖ. η άξχ ΖΜ λ’%α τ ίτμ η τα/ Υ·ατα ** 
Ε. Λ* τα α’υτα' $η $&%$ησετα], οτ/ V ΟΙ *) 
τιάσα 7ταςά?ληλος τη  ΗΤ «ντοί της τομή* νΛο Τ̂ 1 
ΒΔ λ'χα τέμνεται.

Β. Η €ίςημ*ιη ΒΔ μίση άνάλοχόν ίζ ι  της τ ι  ΤίλΐΊ^*
πλενξάς ΨΑ, ^  της οξείας AT. ϊς ι μεν 7*ζν*

ψΓ.

*20

0J)  Τ. β . p i p .  » λ  . Ir« τ ί  β ,9 \ . ( σ ) Κ*τ(· ,,,,l 
">* μ . ( r j  " θ ξ α  r*y τ? ί 71 gtxm p. w ft r ·
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ψΓ. ΓΑ : γβ2:: Ψ Α : A T , (υ) ilrav ds ι α 2 · γβ2 :: 
ΨΛ: AT’ *?< ydq ΨΓ. Γ A =r γα2 * as μίν γα2 : 
Β 2: : ΨΛ2 : ΒΔ2 y d s  Si ΨΑ: Α Τ ;: ψλ2 : ΨΑ. AT, 
(φ) *£<* ΨΑ* : ΒΔ2 · · ΨΑ2 : ΨΑ, AT. (% )
το αξα βδ2 — ΨΑ. AT. (·ψ) &>$■ ΨΑ: ΒΔ::
BA: AT. ( a )  *#«' Ιν >) ΒΔ μίοη dvxKcycv ες* 
r*js 'ηKaylas -πΚευξας ΨΑ /0γ τ>/<τ οςΒΙας A T  wc 
SiSavLTott, ΰ ΐχα τε τψ νετα ) v.ard το Γ, ( a )  ?(g</ 
παξά/Κηλοϊ ετ* rats ετί\ την αςχικνν ^ιάμετςον τε- 
ray μίνα* s , (/3) dVur̂ ee ο*"# Διοίμετξόs ες; , (7 )  
$i%cc τΐμνχσα τα s ΰπ αυτήν Ύεταγμενας ΖΜ, ΟΙ.

Γ'. Η' ΒΛ »ί τ̂ /τ!? αναλογοί1 τ:κ ^υτ^οίί ΔιαμίτξΧ 
ΒΔ ^  w Kay las πΚευξάϊ ΨΑ ij ος&!α πΚευ· 
ξά έ^ν vs Tt̂ os την ΓΔ. ωτοε^ το ΨΑ. Α Τ =  
Βδ2 , £τα ;<#/ το ΒΔ. ΒΛ =  ψλ2 ·

Τα TtTfocyavu τα  απο των επ) την ΒΔ τετεγμε
νών Koyov εχχα πξος α?ΚηΚχ , ον τα  οξΒογάνια τα  
νπο των dyτοτεμνομενων υπ αυτών 7τςοε τοΊς πέξασί 
τη ί ΒΔ, έίτχν ες)ν as ΖΕ2 : οs1 :: BE. ΕΔ: Bf. £Δ. ε ι̂ 
μϊν ydq as βγ2 : ζφ2 : :  ΑΓ. ΓΨ: ΑΦ. ΦΨ, (<^) 
»jro* vs βγ2:"εΤ2:: ψ γ2 : ΑΦ. ΦΨ. ^  ν,ατα άναςςο· 
Φ^ν* v s Βΐ2: βγ2 - εγ2 :: ψ γ2 : ΨΓ2 — ΑΦ.ΦΨ. αΑοί 
ΤΟ μεν βγ* —  ir 2 =  BE. ΕΔ, το Si ΨΓ2 —  ΑΦ. 
ΦΨ =  ΓΦ2 ss ΖΕ2 . (* ) ως αςα βγ2 : BE. ΕΔ:: ψ γ2 - 
2ε2 . ygj ivot^ci^t as ΨΓ2 : ΒΓ2 i I ΖΕ2 : BE. ΕΔ.

St»

, "̂Τ* τ*Ιν *» Σννίχ. rtjt <*. ** h τμνμ, (φ) Kurn rn* 
* ’ Τ“ r * (*) Κ ttric rjy  *. rZ »« (Φ) Κχτ* rpy n. rZ $4 

, ^ * r“ r ** t f .  rZ r .  (k )  K *r*  rtr  όμσμ. ( f i )  " O f f  
*n* Zv»{*t (y j Kttru ror xl·'. *g‘<r. ( ί )  K*tm n)r tt,

* V* *>»»/*. (*) K»»ri· rifr t. rZ β', y r*r Kl'. rZ κ'.
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Acs ret αυτα <5>j iet%BnrerKf, on nft ως ψΓ1* 
ΒΓ2 :: Oi'2 · Bf. ζΔ. iic iri ^ a's' 7.E2 * BE. ΕΔ:: oi4: 
L?. ?Δ. { ζ ) JCj εικ& χξ ως ZE1· Ο?2 :: BE. ΕΔ: Ej. £Δ.

E\ To acTra rrjz T εταγμένης ZE TFT^ay^vov nfos η  
BE. ΕΔ Kcycv e%a , cv tj e f t ΐκ ΒΛ itξοε rrjrL ·· 
τίξκν Διχμετςον ΒΔ. in  ft γχ? ως ΒΔ : ΑΨ:: ΑΨ: 
ΒΛ , (w) κ ξ »  a>r βδ2 : α ψ 2 : : ΒΔ : ΕΛ. ($)

ΙΨ 2 . Ζκ5ν j{etf ΰί.··/ < Ο "οϊς< 0? ως ΒΛ : ΑΨ ΒΓ
ΒΓ2 : ηρ2 : : ΒΔ : ΒΛ, ^  κ\κηκλιν ως ί ψ 2: Ira: 
ΒΛ : ΒΔ. ctA' ως γψ2 · ΒΓ3 : : ζΐί2 : BE. ΕΔ. (ΐ) 
κ^χ ως ζε2 : BE. ΕΔ : : ΒΛ : ΒΔ. (χ)

Λ Η Μ Μ Α ,  ( λ )

Έαν Έ?&.&ψεως της TUFAS’ ευ&άα επιψάϋ*
Xffa η ΜΤ, τν) Διαμέτξω κατά το Τ
πίπτ?], y&) άπο της επαφής Μ καταχ&$
ευ&αα η Μ Π τεταγμένως επ) την ΜοίμεΤ·
ξον·> τη S i ιΜΠ Sia της κοξυφης παξάλλψ
Χος άγ&η η ΑΔ , Τη μεν εφαπτομένη ΜΤ
κ α τ ά  το ο, τ η  S i ΡΜ τ η  ά ιά  Τ Χ  κ έν τρ α  Γ
Κ&η της αφής Μ κατά το  ̂ σ υ μ β ά ^ ^
Κηφ3-έντος Si τίνος σημάχ επ) της Τομη$>
οίον ΤΧ φ, άνω a%3-(jc<nv ευ3·άομ οα ΦΗ, Φ?>
η  μ ε ν  τ η  ε φ α π τ ο μ έ ν η  ΜΤ, η  S i  τ η  Ί ε τ Α ψ

μί*

* Τ\ * 0 ) Viccru την ngo\. y. Σννίχ. (5) #■*
7 *  \, Γ \  T\ * " «  **> »’■ « ' · .  (,) "θ?« την ολ. W -
<*>*■ "· ^  (x) *h  ,u / ;V . '«· r :*\  t *
ΨΜ Axe'll»*,
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μενρ ΜΓί παξά/Κηλος^ το γινόμενον ύπ αυ
τών τξίγωνον ΦΗΓ foov εςνη τω τετξαπ- 
Κεύξω ΒΛΑΤ rev U7ro της 6'Μ , της Αα τχ 
κέντξΧ κ, της αφής άττοτεμνομένω. y. 4 .

Δ Ε I 2  I Γ.
Ώ ς τξίγ. ΜΓΠ : τξΐγ. ΔΓΛ : : π ι2 : γ λ 2 . ( μ )  

(7Ιη ίί ως ΓΙΙ : 1A : : ΓΑ : ΓΤ, ( ν )  ê otf ncy ως 
f j j2: Γ Λ 2 *. · ΓΠ : ΓΤ'  ( £ ) h i  <lf ως Γ Ι Ι :  ΓΤ :: 
ΜΓΠ: ΜΓΤ· ( ο )  ως <χξ«, Μ ΓΠ : Δ Γ Α : :  ΜΓΠ: ΜΓΤ. 
(π )  το ΔΓΑ =  ΜΓΤ. (ζ>) κοινον οοφζίξη&ω το 
ΜΓΠ. τ ο  α,ςοο ΜΓΠ τξίγωνον Ισον τω  ΜΔΑΠ τοτςα- 
πλΐΰςω . eV« $  ως φ τ 2 : Μ ΙΙ2 : · AT. ΤΨ. ΑΠ. ΓΙΨ* 
(σ) ώ  &  το μ1ν A T .  ΤΨ— 1 ~ 2_ - η τ 21 το & ΑΠ. 
Π ψ = £ Λ 2 — Τ Τ ι2 · ( τ )  ως οίξοο Φ Τ 2 : Μ Π 2 : ·* ΓΑ2 —

Γτ2: Γα 2 — ΓΤι2 . *& ’ «V φτ2 : ΜΠ2 :: Φ Η Τ  : Μ ΤΠ .
( υ )  ως olqci Φ Η Τ  : Μ  Γΐ I : : ΓΑ2 I ϊ 2 · 1 V Α Π  ·  

( φ )  χώ Ισιοι ως γ α 2 ; Γ Τ 2 · · ΓΔΑ . ΓΒΤ, (% ) 
IcufeBivTce ώς γ α 2 — ΓΤ2: Γ ϊ2 γ^ΓΔΑ—ΓΒΤ: ΓΒΤ, 

κ« ivooKct^ ίτομ  ως Γλ2 ' Γ ϊ 2 · ΓΔΑ -ΓΒΤ . 
ΓΤ2: ΓΒΤ. <W τω οΐυτω iie ως ΓΑ2 -  I Π2»
ΓΔΑ—ΓΜΠ :: fn 2 : ΓΜΠ. h i  & ως ΓΠ2 : ™ Ι1 : : 
Γϊ2: ΓΒΤ, (ψ) οίςοο ^  ως ΓΑ2 “ ΓΤ2 · ΓΔΑ -ΓΒ Τ : i 
ΓΑ2-ΓΙ12: ΓΔΑ—ΓΜΠ, ( » )  *) ΓΑ2 -
Γτ2: γ α 2— φ : :  Γ Δ Α -Γ Β Τ  t ΓΔΑ —ΓΜΠ. άςω

Η£$

0*) K«r«r>jy rip', (κ) K«w τ»» Γ. Συ»*». τ?5 τ* ί* r* 
W *  (ί) Kccrct τ* /S', riof· ri μtr* **)* τϊ ». ( · )  K*- 
τ* τ*ι* τ ϊ  r' / K «r« τ>/ν r* i. ( f )  KwT* vn* 
*’· T« ·· ( * )  tCocTtc τ** τ ϊλ  τϊ ( Ο  ’E* τ»/
·* .τ ϊ^· *?λ. (ν) K«r<t ryr rS r. (?J K »r» mf mfnfl··· 
\Xj K«r« T||, ,y t TJ  T| J.', (4») Kmtm rijy «vr, (*0  Kn«
*  **  « m
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W  ωε ΦΗΤ:  ΜΤΠ :: ΓΔΛ—Γ6Τ : : ΓΔΑ-ΓΐΜ  
(α) αΆοο το μίν Ι"ΔΑ — ίΊ>Υ ζτπΒΔΑΤ, ro $ε ΓΔΑ- 
ΓΜΠ =  ΜΔΑΠ. ωε ας* ΦΗΤ:  ΜΤΠ : :  ΒΔΑΤί 
ΜΔΑ11. afoot το Μ Τ1Ι ίσον &$&κτ#ι τω  ΜΔΑΙΙ, αξα 
7&1 το Φ Η Τ=βΔΑΤ. ( β )

Σ Η Ν Ε Π Ε I Α.

Έαν μεταξύ των Μ Κ3-{ Α σημείων ληφ&}} 7/ hi 
τηε τομηε σήμα ον το Κ , ;(«/ άτι άντ3 evBatq 
άχ^ωσιν otj IP, ΦΗ, η μεν τ% Ύετχγμεν^ ΜΠ, η 
TfJ εφαπτομένη ΜΤ παξά?λγιλοε, εσετομ το uV αυ
τών πεςατϋμενον τετςοίπλευςον ΡΚΗΓ ίσον τω ΓΜΤ 
τςιγοίνω» επά γοίς το ΚΗΙ^τΑΐΡΔ,  ( γ )  οτξ>οσχ«<8» 
εν.άτεξον τω  ΓΡΙ τςιγωνω, 8*8ν εσετομ το ΔΓΛ^γΡΚ- 
ΗΓ. «Α α  ‘το ΔΓΑ =  ΓΜΤ. α ς* κ> το ΡΚΗΓ=τΓΜΤ.

Π Ρ Ο Τ Α Σ Ι Χ  ς '.  ((Γ)

Έαρ Έ&άψαος ευ&άα επιφάνια, ανμπί· 
οττη τη ΔιαμέτξΜ) ygjj Sia της αφής ^ 
κεντξΧ ευ3·άα άχ&η επί ταυτα της τομ^ 
3ίχα τεμάτat τ ας αγομίνας εν τη τομή *Λ* 
ξά την εφαΊντομενην* τα $ε άττο των h%°‘ 
τομχμίνων ευ&βων τετξάγωνα Κογον ε%8Μ 
ττξος αΤλ.η\α, ον τα οξ&ογώνια τα νπο τ<& 
ύττ αυτών άττοτεμνομίνων πξος Τοις οτίξ^1
της ίιοί τ£  κεντξχ ^  της αφής αχ^αψ

. *£«0»

( « )  K«r« τ η* ivr. (β) K*r«e 
*«·.<*- Arif*. (ίΊ Το μι, μ, 
*A*roXX«r. τ· ii β\ *μ«ι<>ψ

τ»ν β'. τ μ *. (τ )
μίς. # μ ζ  tei r* Η · I
W 9 . μ > ~

tji ν . r# «ν η ·

τ » * r



'T.irr^ctvtTM τ%£ Α φ ψ ?  η Μ Τ ,  r y  Λ tot·
μϊτξ&> xstrc* τ '° Τ  'σ υ μ π ίπ τα σ α  , :&} Λ α  τ/\ΐ h tot- 
φ ϋ ί Μ  j(y:/ τ «  κ.Ττ£& Γ  Α »ί% 9 ,ΐθ tj Μ Γ ,\  ;\κ/ «7 * ο 

Φ  :■{'// Ε σημαων ηχΒ^τ χ ν  at Φ Η ,  Η Λ  r y  ϊφ α -  
nrcy-tvy ΜΤ ίToy ôoArXot. AJyoo Α\ rn  tj μ'ν ΦΛττ= 
Ali , /j Λ  E il ir r  Χ1Λ. I>\ or/ a;? κ λ Ή  Λϋα · i ?A. 

A M : f f t .  A IM .

H  p v  To' Λ .  μίζΧς d.;£/s‘ η α υ τή  t j t  τ /j τη A .  

μί·(. rils* Z . ττ^οτ. τ £  π^ολαβ . τμ ημ . d v r )  o'; r *
d/tdv, κ:/ι/δ αφΜ ζϊ$ΐντο£  rS  τ*τξ<χπλ?υζϋ Z ilA  N  ,

«7>\-, τη τ^Γ/ώνΰ ,Ω Α Γ .  Τ ο  Λ? Ε\ μ ίςος  $<ίζε*ς ΰτω ’ 
Ίο Δ Γ Α  ~  Γ Μ Τ .  ( ϊ ) kcivcv αφ%ξη<&ω το Π Γ Α .  

το « ; ο 4 Γ ΙΔ Α  ”  Λ Μ Τ Α .  7τ «λ / ν  τ ο  I Μ Τ  —  Ρ Κ Η Γ .  

{£) αφιιςηϊόω -/.οίνον το Λ Η Γ .  τ ο  οο^α Λ Ρ Κ — Λ Μ  Γ Η . 

ω? co^ci £ Ι Δ Α : Α Ρ Κ : :  Ώ ,Μ Τ Α  : Α  Μ  Τ Η .  τ ο  μ ΐν
Λ Μ Ί  Λ—Γ Μ Τ — Γ ί ΐ Α  , το Λ' Λ Μ Τ Η — Γ Μ Τ - Γ Λ Η .  

wV « ς»  Γ Ι Δ Α :  Λ Ρ Κ : :  Γ Μ Τ  -  Γ Λ Α :  Γ Μ Τ - Γ Λ Η .  Ι * «  

ή5ί Γ Μ Τ :  Γ ί Ι Α  : : m l '2 · ω γ 3 > (η ) ?(#/ Λ α / ^ θ Α τ#  
«V Γ Μ Τ  — Π ΙΑ  : Γ  Α Ί Α :: Μ Γ 2 — ΩΓ2 : ΩΓ2 , oi ίνχ/λα£
μ  ΓΜΤ—ΠΙΑ : ,μ γ 2 —  ω γ 2 '  · ΓΧΙΑ : j j r 2 · t~t Λ' ds  
ΠΙΑ : ωγ2 :: ΓΛΗ : γλ2 . (θ) οίςα β  ds ΓΜ Τ — ΓίΙΛ : 
Μι'2 — «Γ2: ■ ΓΛΗ : ι λ2 . (/) Λα τοί durd Λ} Λ-;%- 
Μσετ«/±  ίη ;<dj ds' ΓΜ Τ -  ΓΛΗ : η τ2 -  Γλ3 :: 
ΓΛΗ : γλ2 . ϋιο Λ) χ&ι ωί ΓΜΤ — Π ΙΑ  : Ml'2 — 
Ωΐ'2 : :  ΓΜΤ — ΓΛΗ : γλ?2 — 1'λ2 * ( » )  evctA.d£ dc 
Γ Μ Τ -Γ ΙΙΑ : ΓΜΤ ΓΛΗ : :  γ μ 2 -  ω γ 2: γ Μ2 ~Γλ3 .
ΐί„ο., ...Λ * Λ . . *■ __  ___„ ---ο ......---------

Π Ε Ρ Ι  Ε Λ Λ Ε Ι Ψ Ε Ι Σ .

ΜΙΛ _ 521' ΓΜ2 — ΙΑ 2**8ν ^  as- ίΐΔAT ΑΡΚ : : .................... ...
(λ) dAd το μίν ί ^ 2  =  ίΏ. ΛΜ, το ^  γ “ ι 2  ~

Ο Ι'Λ

* j . r(* Λιί,α. riff ίϋξι*. ( ζ ) Κητη τ*» Λ-οίλβ,ϊ. 5Γ· ν
\ Κλτκ ri/» iV, r'̂  K«r« TifV itvr ( t )  ) * τ *

Ύη'  *' T* *> (*) K«r« r*> «vr. (λ ) !<ατ*ί r,;t *twr.«*



ΤΜΗΜΑ ΤΡΙΤΟΝ.

ΓΛ* * =  ξλ. ΛΜ ,. ( μ )  εςι $έ ως Λ ΔΑ  : ΛΡΚ’.ί 
α ω 2 : κ λ 2 , ( ν )  ω ς οόξα α ω 2 : κ λ 2 : :  ? Λ .  Λ Μ  : $Λ, 
AM, n&j ανάπχλιν , ως κλ2 : λω2 ί : $Λ. ΛΜ : £& 
ΛΜ.

ΣΤΑΝΕΠ ΕΙΑΙ.
A'. At Γ Λ ,Γ Μ ,Γ Δ  συνεχώς ανάλογόν « Λ ,  *j τι 

ΓΜ2=  ΓΛ. ΓΔ. εχ&ς τ ψ  λ?£<ν εν τη  A'. Ivm , 
της είξημ. Ζ . ΉξοΤ.

Β'. Έ«ν αττο τδ πέξατος ζ  επ) της κοξυφης Α Ιίΐ$<ί· 
j| ?Α , weft έ*βλη$&ο·α συμπότη τη εφαπτο* 

μένη ΜΤ κατα ro X, το' απολαμβανόμενο? «υτ ί̂ 
μέξοε MX Λ%* τμη§ησετ<η κατα το Ο υοτο τ?ί 
κατ« κο̂ υφ'/jv απτομένης ΑΔ. cfc* -riiv λ*|. τ?ί 
Β'. Συν̂ ττ. της d vr. or̂ er.

Τ’. "Η £ΜΔ Δ?υτ?(Ό<οί Αιάμετξόε ε<ςι. iĉ yχζ & 
%χ τέμνα ταε επ αυτήν τε τα γ  μίνας ΚΦ, ΑΕ* X) 
έ?1ν ως κ,Α2: λω2 · * £Λ. ΛΜ : £Λ. ΛΜ ' η Μ* 
τ Λ κορυφήν λ  οίπτομένη Α Δ αυτήν μεν νΤω Tfp 
ve*y ωςε ταε ΓΛ, ΓΜ, ΓΔ συνεχώς ανοίλοψν SviXfi 
το ό'ε της εφαπτομένης μέςος MX $ΐχα κοίτα Ή 
θ' *λ τώς λοιπο7ε $ε συμπτωμασι της οίξχικηε Δ«** 
μέτξΧ ύποκατομ. λ ο λ} χοή η όξ&ία αυτής 
ξα η τετάξτη ανάλογός εςι των £Λ. ΛΜ» ΛΩ1» 
Η$ή $Μ.

Δ. 'Η λα τδ ν,ίντξΧ Γ τη Τ εταγμένη ΕΛ
σα παξάλληλοε ςμ , η $ευτέςχ Αίάμετξόε &  ^  
Αευτεξαίας ?Μ. κ&$ω γχς την της $Μ 
πλευξαν £v»f την PM. fcj ertd ως $Γ. ΓΜϊ 
5Μ : ΡΜ , (  £ )  αταν ως <τ2 : ΐΐτ2 : i ?Μ : ^

b

C“) Έ* rn* /. r* β'. /*Χ. (V) Κμτκ την ι&, «  ί .  (/) ^
*ξ*\. Σνίίχ.



r t f .η  Ελ λ ε ί ψ ε ω ν as?

fei j? ft)s' J C r 2 : i f 2 : : Cm2 · s>t2_» κ> «*_$ M : PM:: 
^ a : ίΜ. I’M, (o) «fee ^ <»£ £M2 : *>2 : : ς.νϊ* · 
SM. PM. (or) to «fee s>t2 rrr fM. PM. ( f )  <*>*■
£M : i/x :: sjk: PM. (<r) *i «f<* s>* πβφίλληAcc-

reeis· Tfr«V^t'Vc«i, ( r )  ?(«/ &X<* koctu το Γ 
τψνομίνη, (υ) j(ejy /«ίσον λογ^ έχασα τϊ?£ τε ίΜ  
yKcif τ?ι£ ΡΜ· Αο Aj dflAov, οτ< ifuTtfee Δκ*μεΤξόϊ· 
tV< rJji $M. (φ)

Ιί Ρ Ο Τ  Α Σ I Σ 7/.

Eety etsri ται/ πεξάτων των συζυγών &ί<χ~ 
ιετξων εφαπτόμενα] τήζ ^ΤΧάψεως αγ^ 
yfitrt) τα ύπ αυτών πεξίεγίμενα ηταξαϊΚψ 
Κογξαμμα ίσα dThqXoig έ'σοντεμ*

"Foftxrcev συ£υγ«4' Διάμετςοί Tiji ΙΑΚΨ ’Ε&βψεαί 
w ΙΚ, ΑΨ, ^  ΔΗ. ο<#/ ταίν πεξατων «υ* 
r»v χ̂θΰοσαν εφαπτόμενο^ riff τομή? tti ΖΠ, ΕΩ> ίΐίΐ* 
ΕΖ, ΧΟ, ΦΒ, Χφ, ΟΒ. λίγο) , or* το ΓΙΩΕΖ oroefoeA* 
Κηλόγςκμμΰν ‘ίσον ίς ι τω ΧΟΒφ 7ίαςαλ.ληλογς«μμ<»* 
t»V. ΚΒ'. %, ι ν

Κ AT A S K E T  Η.
Έ^^υχθα) « fA. jgc/ «Vo μεν τα  ζ  εττί fu'v ΪΚ 

Γεταχθοί »f TCA, «ττο <ίε τα  Α έπΐ Ttfv ΔΗ »j ΝΑΜ» 
KSty εκ/3λ/?9·βσα̂  «< ΚΙ, ΦΧ, ΔΗ συμβα/λίτχσαν κ«* 
** τ *  Θ, U σ ψ £*>

0  * ΔΕί*

(ο w v«. r; Λ  (*) κ-r- ; τ ; ;. ( ί )
τη> β. νϊ  »\ ( σ) Κ«τ* r»V *<f. ** Γ · ( ( * )  ν**
00 Κ«τ,ί T»r ζ, ;ft(rα. (ρ) ’gx ri »V^·



Τ Μ Η Μ Α  Τ Ρ Ι Τ Ο Νj j j  1 Μ  Π  Μ  Λ  1 Π  I U N

Λ Π 1 Η I Σ.
Τ ~ Π  ω ί Γ ί Ι : Γ Η  : : Γ Π  : Γ Μ  , ( % )  ύς 

Π ΐ :  I 'M : :  Γ ί Π Τ ί Γ ΐ ΐ υ ? ,  ωα ί )  Γ Η :  Γ Μ  : :  ΓΗ 0 {: 

Γ ιΜ Ν ? , ( ψ )  « ί  ά ξχ  I Ί Ι Τ Ρ :  L Η Ο >  : :  Γ ί  iOC : ΓΜ Κ?.1 

( » )  τ ο  άζ'ίβ Γ ί ί Τ Ρ ,  7Γ/·ον· τ ο  Γ Μ Ν >  διπλασίον»  λ;· 

yoy , ijT/^ τ ο  Γ Τ Γ Ι Τ ,  Trees' τ ο  Γ Η '·)? .  ( « )  I* 
τ »  α υ τ ά  S>], ϊ  π  & δον Γ Ρ  : Γ Ι  : : Π  : Γ Λ  , ^  τ« 

Γ ϋ Τ Ι »  7Τ^ον τ ο  Γ Λ Τ Λ  Λ / ίλασ/ον#  λογον  f%ety ·ήζ<ξ 
τ ο  t i l ' l l » ,  ot^cv τ ο  ΓΙ11 Λ ’ &  wv Γ ί Ι Τ Ρ :  J Μ Ν ^ ί 

Γ Λ Τ Ρ :  Γ Λ Τ Λ ·  ( β )  k t  yet*  το  Γ Μ Ν ?  =  ΓΑΤΑ* 

ty,x rc* :v y et*  ό ιπλασ ιον  τ δ  « Τ τ 3  Γ ? Α  τ*ιΛ/χ\α* (*/) 
« ξα  :<«/ W f Γ . α Τ Ρ :  Γ Β 0 £  : ;  Γ & Τ ί : Π ΙΤ Α , ( J )  

τ ο  I  H O C r r r  r i l J A .  (  f  )  « λ λ ο δ  τ ο  ju’ v ΓΗΟί 

T5T«?rjj/>t0^cv k t tS Χ Ο β φ ,  τ ο  ilfc Γ Ι Ι 1 A  tS lliltZ * 

τ ο  « ζ α  IUIEZ =  Χ Ο Ε Φ .

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α .

Τκ tht8 Stj Sfaev, cr< ?(#/ tt* τα  πίξχτα t®1 
συζ-jyvy Διαμίτςων ΙΚ,ΑΨ,  xctf ζΈ  , Δ Η  t7U&vyrJ‘ 
ca i  * υ θ « « /  Ίσα συνπ'χνι παξαΑηλέγςαμμα τά ΙΑΚ% 

ίΗΣ'Δ.
X Η Μ Ε I Ω Σ I Σ.

Τ ο  « υ τ ο  συμβαίνω  σύμπ τω μα  3(cy rou t σννίζ^Τ 
μίνιας 'Ύ πεφ ολχ ΐς  , tous tv r eu s  ’Ασύμπτωτοι > *  

® ί λ «  *κ r i jv  ΙΔ \  7ΤίΌΤ. τ5 τϊυόΛ. τμν\μ. ,
0 S ‘

, , #*(·
(%) r»>> Σι»/*. τ?( *τρ»λ *fei·. (ψ) Κ**’** ·

r . (« ) K«r* r»y Λ τϊ ί, (« ) K«f* £ j . ,
τ® (β) Κ«®4ί τ»» ' ί  .'· (r) J,

»ί * . ίί) Κ«ΤΛ τβ <̂ . ruf *,«*, r«y /Mf#f* ***A
** ft . 7Λ *m



ΠΕΡΙ ΕΛΛΕΪΨΕΛΓ. i 2 9
Λ Η Μ Μ Λ.

'V.cf.v άπο τχ γ \ αΑξονος της ΨΝΑΜ (%. ?.) 
*j λλάψεως μίξη ληφ&ν, πξος τσάς κοξυ- 
φοάς ψ, A, Tot f  Γ Α·!>, c w  το  ί>ττο έκατέ- 
ρχ 'λ ΤΧ λο: πχ της πλαγίας πλευξάς τμη-

f  > Λ '  ♦/ **ματ eg πεξίεγρμενον οξ<τογωνιον ίσον avaf τε- 
ταξτημοξίς τχ εκ της π λαγίας πλευξάς 
*Λ τ^' οξ&ζχς Λ Λ γινομενχ οξ&ογων.χ, 
« eap^τοXΓ .  Γ Λ ~ ^ ·  ΑΛ ’ ^ ^ Φ ·  3

ΨΛ· ΛΛ· από eft των σημείων Τ, Φ Tot Β,Χ,
4 „ ν

χαθ·’ ο/ η εφαπτομένη ΒΜΧ. Toctf κατα κο- 
ξνφην Ιφαπτομενοας ΨΒ, ΑΧ συμβάλλει 9 
tuS-ciocf Ιπιβυγ&ωσιν οά χΗ, ΤΧ, ΦΧ, ΦΒ* 
λέγω Λ' on οά ύπ αυτών ηχεξίεγόμενομ γα>- 
w«f) αί μεν ητοος τοϊς Τ, Φ σημάοις, tfTtfP ακ. 
V ΓΧ, Β >χ « 0 W, αΐ άε ύπο των Η Γ, ΦΧ 
νποτανομεν<ρ ϊσεμ άλληλοας > είτχν η μεν 
ΡΧΓ τη } ΦΓ, η άε ΦΓΧ τη ΦΒΧ* Β'. οτι η
J S KJ ^
απο της σνμπτωσεως II επί την επαφήν Μ 
επβϊυγβτειαα Η Μ πξος οξ&άς εςι τη εφαπ- 
τεμένη ΒΜχ.

, * * λ,ζα· χ£ Α'. μϊςχς »j άντη τ£ τδ A . μίζ· τ** 
Αημμ&Τί,α τχ πςο riji- Η*. 7i(;cT. τδ 7TfcA, τμ>\μ· £(7ΐΜ 
*> X£j jj ΛΥΧ-+-ί>Ύψ, TTfCtOffi· CV&Vi, <0Ή pH*

ο j ŝ y·



ΤΜΗΜΑ ΤΡ Ι ΤΟ Ν

έ/.Sy »j BTX «r>? μ*Μ ος$y. (£) Λα τα *V
τα , v.r. Εν it τ# τα  B\ μέξαε aVci«£ « μ?τα r# 
«TTrfv , a's>' a^a IB: IX :: ΨΚ : KA, «V t, *, συντ«. 
&vra, a·ST BX: ΧΙ::ΨΛ: KA. fei it a* ΨΑ:ΚΑ:: 
ΨΧ : AX , K9f « f  ΨΧ : AX : : BX : MX. ( „ )
?t*/ e* BX: X I · :  BX : MX. « «?<» XI =  MX. r« 
cAjv r:c , xr.

1 Ι Ρ Ο Τ Α Σ Ι Σ  H'.

Tav αυτών καμένων, εαν άπο των ληφ&ίν* 
των τ£  Άζονος σημαων επ) την επαφήν hl· 

Λλο ev&eiar, οά ύπ αυτών κ, τη$ 
εφαπτομένης περιεχομένου γωνίας fycy «λ*· 
ΚηΚοας έ<τοντομ,

ra Μφ&ντα τ5 *Αfyvcs σνμΖα rcc Τ>Φ- 
r&f ά π  αυτών t/r< τί}ν ίπαφην  Μ g7r?̂ 5t-,% -^»^v w 
Τ Μ , ΦΜ. λί-γω, cri ij yoivicc β Μ Υ  /σ>ι t?J τ*/

c1 av ’ "> '♦y *u  ̂ ^ /
νξχ  Trjy ο.-,ζη τ « ί  Η. 7Γξοτ. τα πξοΚ τμνμ. Η ' 

τ% it το Λττ«ν, >ί it ΦΜΧ , wfccStsr, /τί? τ-· Φ  ̂
e"< it jj ΦΗΧ ~Β Η Τ . α^α ngy >j ΒΜΤηπΧΜ1! 

ς τ ν ε π ε ι α ι .

Α'. Ό^σ^χ'τοιτα/ r «  Τ  «, φ σημ&ού , car *ξ*£ 
ί/as· τά> Â cvi SiCi'xSg rj ituTt^a ΑιάμεΤξοί Γ^* 
;($7 x.tvr̂ co /a v τω N , ^αςτήματι it fry ^  
χυχλο? Ύξοίφν , Λατίνον tjjv ΨΑ xocrol τα ^ ί 
Φ σ$μ&&^ ετ:εζευ%§οο γχξ y NT. t^ « το
jqp2 «t_ j^2 f (9· ) e~i it To NT2 r=s ΓΨ2 *
ΓΨ2 =  νγ2-Η^Τ2. αλλα TO F*2 =  ή 2 ■+■AT<

8 3 0



ΠΕΡΙ ΕΛΛΕΙΨΕΩΣ. 331

γψ. ( / )  το ά ξ » Νγ2 -+-ΓΫ2 =  ΙΎ 2 -Η  AT. ΤΨ .
m m v  αφνξύ&ω το ΓΥ2· το χξα  νγ2 =  AT. ΤΨ. 
ά* τά χυτοί fa  επ&υχ&είσης της ΝΦ, $&χ&η- 
eiTotj το ΝΓ2 =  ΨΦ. ΦΑ. «V# Ss το ΝΓ2 tcov τε- 
τχξτπμοξίω τ2  ΨΑ. ΑΛ , ( κ )  ίκάτεςον άξχ των 
AT. ΤΨ,ΨΦ^ΦΑ ισρν τεταξτημοξίω τα  ΨΑ. ΑΛ. 
τα οίξ» Φ,Τ σημεία εϊσι τά  ζητάμενα. (λ )

Ζ'. ‘A%5*j<rerxf $ε εφαπτομένη τη? τομής α πο τη <5ο- 
§ εντός h χυτή σημεία Μ , εάν επί τά  Τ, Φ fan· 
ζευχ&ωσιν sv$&Xf οά ΜΤ,'ΜΦ* της ε̂ έτέςχς αυ
τών επί το Ζ εκβλη$είσης , η ΦΜΖ γωνία λ’%« 
τμηΒη υπό τ*νος ευθείας, οίον της ΧΜΒ. «υτι? μεν 
γοίξ εφχφετ») της τομής, επεί γάξ η ΧΜΖ=ΧΜΦ, 
ry & ΧΜ Ζ=Β Μ Τ. αςα *, η ΧΜΦ =  ΒΜΤ. η 
«ξχ  ΧΜΒ εφαπτετο} της τομής.

S  Η  Μ  p I  Ω  Σ  I Σ .

Τα Τ, φ σημεία Ε ς ίΟ }, η Ό μ φ α λ ζ Η  της Έλ- 
λείφεως KiyovTotf.

Π Ρ Ο Τ Α Σ Ι Σ  Θ'.

Αί Λ7γο τ&τνγόντος της Ύϊ&βψεως <τημάχ 
f7r< τα? Ύςίας επιζευγνύμενα] <$ύω sv&aaj

βσ) rjj ηx\ayict %Κευξά.
τυχόν μεν σημάον της ’ΕΑείφ/εως το Μ,

« οά Τ, φ. «j έπεζένχ&ωσαν οά ΤΜ, ΦΜ. λέγω, οτί
V ΦΜ =  ΨΑ· %. 3.

Η ο«|/ί η αυτή εςι τη  της θ'. πξοΤ. τα  πξοΚ 
*Η·ημ. ΧξΧομενος $ε αυτής είπε., επεί η ΤΜΠ^=ΦΜΧ,
_____ Ο 4 «?

( )  Kwree rij, f> Tj  (* ) ’£* τ ϊ  xî . to toy,. ί?λ. (λ ) Εκ 
· "  *1*. f. J5x/
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tj de ΦΜΧ ·=  ΜΠΤ, ιΐ ά'ςα γ.τ. cevrJ <it' τ «  , kouj 
πγ&τχϊίΐάω tj Ψ1 X, λίγε , »| ΤΤΔ.  ^ κοοτωτ^ω 
«ντί τ «  , ΰ'·χ η 1 Μ — ΨΜ , «ΤΓε , »} ΤΜ -Η ΦΜ 
ώπλατ/βο ί ϊ ',ϊ  ΤΝ-4-ΚΓ, άτϋν τίΐ** I Γ. &πλοίσ}κ$ 
riji’ ΤΓ ^  *ί ΨΑ. » ς »  η ΤΜ-+-ΦΜ=^ΨΑ.

Σ Τ Ν Ε Π Ε Ι Μ .

Λ \  Έ ν τεν Β εν  π ονίζετοη  μ ί& :< ϊο ϊ τ $  γ ς » φ α ν  T ijV £AA «· 
, ό&άρηϊ πλαγΙας «υτ^ί πλευρά*· ?$/ τϋ 

TMi 'ν.ς/νν χποΐημχτος. ’Τοω /κνν γ«ζ> τιλχγΐχ πλε\ι· 
ξά τη·; γςαφ&7ΐμ*ν>j f  Έ/λ&ψεωί’ η Ε Α  ,  (  % ·  4 · )  

ά,ΐΰ’ Άμχ & των Τ\~ιων η ΦΤ. ?(££/ τό ν^ίίτβί 
ΦΜ ί , Γσ.'ί τ 5 ΒΛ , το /χ'ν των πεςοίτων ενί Τ« 
Φ, ΤΟ ί'· cVl το Τ  7Γ£7Γίί%θω. ί}λθ4’ <5c ό ΜΔ ίν» 
io5fV το v/7//« τ«νον, ê &oV Trios’ το υττοκ̂ /χενον h i  
TftJov 7?ί·γ}»«7^Λ). λ^/ω <J>j ότι ο ήλο$ ΜΔ ΤΡ
1:;λλ.4;ν -Λχτχγξάφ^ ίν παντ) γάς σψΖω τ«
υπ ctvr5 γξχφομίνω η ΦΜ “Η Μ Γ  =  ΨΑ. *·{ ί

 ̂ O/jAoV ΤΟ 7("CV,t'iy.pV0\>'

♦ Ιων «υτων λ ^ ’ντων %, συνεχή ττοξίσα^
<τημ„χ, d/ ων vj Ε/λ«·ψ<ί· if£«. Τμη&είσίΐε γάζ Μ 
*τυ%ε rifs· πλχγίας πλευςκς 13Α κ «τ «  το II, 
τ^ω ^ ν  Αοίτε̂ αί των Ε^ϊων, «τ&ν τω Φ, ϋ#?>ί· 
μ<χ·τι ρ  Τω h^a> των τμημάτων τω  BIT kvW  
y p y ωβΌΟυτω? κεντάω μεν τ% ετεξο& των'Ε&άϊ 
Τ ,  ̂όιχ-,ηματι h  τω Λο/ττω ΠΑ Ιίτεξο:'ψ·
ν,ίΟν w κύκλο? , τον πζωτον ’ ^χτεμνον xccTci Ή

*'~ν τ '° Μ* λέγω <JVj , οτ; Λω τ «  Μ * 
, ^ Γ , ^ ·  *π?&νχ$ωσ#ν y«>  e« ΤΜ,ΦΜ-^ 

 ̂ ί!)Μ =  ΒΠ , η J2 ΤΜ =  ΑΠ. « «V  
Φ Μ · + · Τ Μ = = Β ; ΐ - ί - Π Α  =  Ψ Α .  έ κ 5 ,  τ ο  Μ  
^ “ ί  ^ β «  έ;/. Τ£ ^ τ ~ $· τ · · £ # »  
Toiuurx OK̂ Sijoo-.Tctf omatt. ‘ . '

r.
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r'. ’Fccv άτιο της * τ ΐς »ς  των Ινδιών Φ (% . 3.) v.ec- 

$STi.s iy !φαντ<μ!-νι / ΧΠ ά%&$ η ΦΙ , ry άτι ο 
Ttj; t rt^oij 'ivrtots Τ  *πι την ίπχφην Μ ίπεζρυ· 
yμ ’.γχ -·:/ ίκβ<βλημ!·\'ΐ! ΤΙ κ «τ « το I συμβά/λα- 
ο χ , *<7 ncif V Τ ι ij άτι ο της Kv&hil άπολαμβοί. 
ν:μ!νη Ίση Π/ πλωγ'α πλ-υςά ΨΛ. χ/ω τ\\ Λ;- 

rlyi Γ. Συνε/ί. τ ης Π μ Θ'. 7ϊξοτ. άντ\ ο$
Ttf, ά)λα ή ΤΜ ΦΜ, άτά, ά?λ' η ΤΜ π -Φ Μ =  
ΨΛ. οο̂ οο η ΤΜ-4—Μ Ι» ατ&ν ή Τ ί =  ΨΑ.

Δ. II αυτίΐ τ# Δ. ττΐϊ,νςημ . Θ.
Ε\ T«V τ& κΐνΤζΰ Γ ( 71IV ΚΓ . %. I . )  hB’HOt 

ά/Jfy ή ?ΙΙ τη μ'ν νφοοσιτομ'νη ΓΚ 7ιαςάλληλος, 
ry cic ctfirc της Έ  ;ιας Φ *7Π την ίπαφην Μ hie· 
ζ(ν*/μ!νν ΦΜ κατά το Τ  σνμβά/λΰσα , eceruj το 
\)7ΐ ά-jrrji· άπ<λχμβχνόμevcv μίςοο Μ ΐ Ίσον τά  της 
7iKay'ai yiXeucά ι ημΙσ&. ΓΑ. άπο γάζ της ί τ ί -  
ξχς 'liyicif Τ  έντρ&υχ&ω μϊν η Τ Μ , ηχ$ω όϊ η 
ΤΗ οποτί^α των 1 Κ, £11 7ταςάϊληλος, ;&) *πά η 
yxvla TMKm(J>MP , ( μ  ) fc?< δί ή μ«ν ΤΜ Κη: 
ΗΪΜ, η & ΦΜΡ—Μ Η Τ, (ιό * <α ;1 η HTMrrr 
MliT. ο,ο η Μ Τ=ιΜ ΐ I. ( £ ) ίπά  L· ως ΦΤ ; 
ΦΙ «■ ΦΗ; ΦΤ, ( ο ) h t dt η ΦΤ διπλάσιά της ΦΓ, 
**('* ^ *ΐ Φ  ̂διπλχσ’.οο της ΦΤ, οίταντης ΤΗ. h i δ* η 
4·Μ-η_ΜΤ=γΦΗ·-η ΜΜ-η ΜΤ =  ΦΗ-ι-8ΗΜ . 
V u*tt ΦΜ 4- ΜΤ διπλάσιά της ΤΗ -Η Η Μ., ήτοι της 
ΤΜ. αλλ’ η ΦΜ-ΗΜΤ =  ΨΑ (π )  άξοο ϊΐίη ΨΑ ό\· 
πλχσίχ της ΜΤ. ά/λ' »/ ΨΑ διπλάσιο* ιΐ της Ι Α, η 

, “ ffMTasr-A,
Η Lt'-V J » ' » ~ *./ . t,u C, 7 · «υτ»; t-/ Ty Ε. της c-ΐζημ. Θ . πςοτ.

.  ̂ τ?; C. tfurijir· Λντί dt ^
0$CC4gs!yr~ ' - * * * - ^

( m) K«rc;

tVT« ,  «TTk-, ĉ/ άνάποολιν  ̂ ως J'A : Ι Φ : : 
Ο ς I T :

κ ^.Τ,Ιί η’ τ · ft rx Τ(Λ>;μ. (» J  Kxrw τήν x$'. r.~ »i.
»■ »  *  r>’ * * *  T *  <,,,· ( * )  K * 7"*  r»jy  i 1'.  r i  r·7. ( 0  K «ct»1
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Γ Τ :  Γ Α ,  ^  ν.ατά « ν χ ΐξ ο φ »ίν λ ό γχ  ως Γ Λ :Α Φ : :  

Γ Τ :  Λ Ι .  ;&j εια2λά%  ως Γ Α  : Γ Τ  : :  Α Φ : A T ,

«V* 3ε χτ. %. 2 .
Η '. Τ 3  Τ Μ Φ  τς ιγάνχ  ή Τ Φ  πλευρά  μάζων  ε?ϊ τ ί ί  

Φ Μ .  επά μ'ν yάξ «V Φ Α  : AT : : Βψ: ΒΤ, (ς) 
εζι 3c ή Φ Α “ Λ Ι , ( σ )  ως ά ξ α  Α Ι  : A T : :  ΒΦ: 

Β Τ . α7λ' >5 ΒΤ ^  Β φ . άξα ή A T  μάζοον τϋί 
Α Ι .  <-< &  A T :  Λ Ι : :  Τ Φ :  Φ Μ . ( τ )  »ξ* w  
»; ΤΦ μείζων της Φ Μ .

‘ Η  μεν Θ '. «ί α υ τή  & r fi  Η*. τη ς  Θ ', τίξοτ. τ 2
Τΐξολ. τμήμ.
*Η  3ε I*. τ #  Θ ', τ ϊ ΐ ί  «υτϊ?<Γ, άντ) 3ε τ 2  « V « v ,  τ^νΦ Μ  

μάζαν α  της  Τ Φ  , λ ί γ ε  τ>)ν Τ Φ  μάζαν α  της ΦΜ. 

χ&ί π ά λ ιν  α ντ ί τ χ  , ifr e  fcAcsW&v ΤΦ , άπε  > 

μάζων  Τ Φ «

‘Η  3ε ΙΑ', τ β  Γ . τ ί ϊ ί  χυτής . άντ) 3ε τ » ,  εν.βεβΜ* 
<&ωσχν οι Φίΐ, ΓΜ, (%. 3 .) «we β«ΦΛ»ΤΡ* Wf 
συμβχίλίτωσαν κατά rc Δ. μετ» <$ε το «w «v» *) 
ΨΡ. ΡΕξξζΦ,Ω.. IIP, «ττε, τϊξασκά&ω Τω μεν ΡΤ. Ρ£ 
τοφρ. ΡΕ, τω 3ε ΤΗ. UP το φίΤ- ΠΡ.* χχδν rc_PT

PE-i-ΦΡ. ΡΕ— τ η . ΠΙΜ-ΦΛ. ΠΡ, ά τχ ν  το  ΡΤ+φϊ>
ΡΕ— ΪΗ-ΗΜλ. ΠΡ. ά&ά ΡΤ^ΨΡξ γΨΝ. ( υ )το *ξ*

ΨΝ. ΡΕ— τ Π Τ φ ϊΓ  ΠΡ. επά 3ε, κτ. άντ) $  f  
χχχν η ΤΗ - ΦίΙ, λίγε , jj ΤΗ -Η Φ£Χ 3ΐ7ί^ 'Λ 
τής Γ'$-+-£Μ, «τ «ν  κτ. «ντΙ τδ « ί  έναϊλ&ζ* 
άπε ωί έκτο? τ# εντός. αντί <5* τ »  «V/ <ϊε ή Π^Ρ—“ 
ΪΓΖ , «are, ε<?< ίε η ΠΟΡ=:1ΜΓ.

ΙΒ-

( f )  K «r « ri}y ». Συ>Ϊ5ΐ·.τ?ί Γ. rt Ιι τϊ τμι’ιμ. 
*}ολ. S·. Σν***. J Kttr« τ#» ¥. rS e\ 
0ξ9κημ, *»tr.

w  κ" ; j ;
( * )  JUi* **
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J13\ Αί ΖΦ, ΖΙΤ, ΖΤ συνεχή αρμονικόν λόγον 7iqcs 
χ/ληλαs εχασιν, εόταν ετ)ν, ως 1ΙΦ : 1 IT : : ΖΦ : 
ΖΤ. t%«£ τ>)'ν S&£tv «ν rgf ΙΑ#: Συνε >r. τι?*· είςημ.
θ ' .  7 > ξ 0 Τ .

jj Έάν Χ7ΐο ίυω της ΨΡΑΗ Έλλε/ψεωΓ σημείων των 
Ρ, Η (7τι Toes’ Έ νας  Υ, Φ (την. ΚΔ'. %. ι.) ivStioq 
ίπ»ζευχ§ωαν οά ΡΦ, ΡΤ, Hcq ΗΦ, ΗΤ, άχΒωσι $ε 
ί» αυτών ττόμενομ ou ΡΝ, ΗΤ, άλληλοας
κατά τό Ν συμβοί%,ασοί]ι η ΰπεξοχη των ΰπο των 
είζημίνων ευθειών τι ενεχόμενων γωνιων ΡΦΗ , 1ΎΗ 
Απλασία εσετοη τ ns υπο των εφαπτομένων πεζίε- 
χομενης ΡΝΗ γωνίας. είταν esotj η ΡΦΗ—PTH 
aPNH. Ιτιά γάς η γωνία ΤΡΚ =  ΡΤΖ -Η- ΡΖΤ ♦ 
(φ ) εν & η ΤΡΚ =  ΦΡΖ, ( χ )  tj α ς* ΦΡΖ =  
ΡΤΖ-ΗΡΖΤ. v.civt} πξοσκεί&ω η ΡΖΤ. &κδν η ΦΡΖ-Η 
ΡΖΤ=:ΡΤΖ-ί-2ΡΖΤ. ά&' ti μεν ΦΡΖΗ-ΡΖΤ=: 
ΡΦΤ, (ψ ) tj ίε ΡΖΤ=ΤΖΝ . (ω ) ν *ξα  ΡφΤ=: 
ΡΥΖ-4-ίίΤΖΝ. Stοο t o o  αυτοί Sn $&χ$ησετο(/, cTt 
*i tj ΗΦΤ=ΗΥΦΗ-2ΖΤΝ. tj χ ξ »  ΡΦΤ-+-ΗΦΤ, 
hot η ΡΦΗ =  ΡΤΖ -Η ΗΤΦ-+- aTZN -+- aZTN. 
« * '  jj μ'(ν ΡΤΖ-ΗΗΤΦ =  ΡΤΗ , η St aTZN -Η 
2ΖΤΝ=2ΡΝΗ. ( μ )  η όόξα ΡΦΗ=ΡΤΗ-Ι-2ΡΝΗ, 
ν.ο,νη «φπξη&οο tj PTH. tj αξα ΡΦΗ - ΡΥΗ=2ΡΝΗ* 

ΙΑ. Εβν »ςχ  Stet της Έςίχς Φ Λα%3* τ is ευθεία η 
Ε-Η, Tj κατά τά  Ε y&j Η σημεία συμ-
βχϊλασα , άφ' ίκχτέξϋ <5ε αυτών εφαπτομίνη άχ$ϋ  
*>τε ^  ’ϊ) ΗΛ , η ύπ αυτών πεξιεχομίνη γωνία 
ΕΑΗ o£«<# επεί γάς eu ΕφΤ, ΗΦΥ 'ΐσα\ L·-

σιν

(?) K«r« την χβ\ τ “ £ 
(Ψ) Κ*τ« την

\ Λ* — 9

(  X )  K«ert* την η. τΓ ϊ* 
( κ )  Κ « τκ  την « {. τ£ « .

τ* τμήμ. 
( « )  Κ#τ*



ΤΜΗΜΑ ΤΡ ΙΤΟΝ
' '  ̂  ̂ / Λ ' α Λ * » > »  ** μ niU.CiV ο;■&:«», (,3 : αφο:<£?.:7.·<σΐ;ί· «7» 00 υ των Tljs'ΕΤΗ, 

το λ:<77ίν ίλαττον *?«/ duo -̂.jcov. d*o xgif το ri 
λατ;ΰ ϊ'Λΐ'τν tAccTToy ο^Οήί'. d/λα rot/ t£? Ac<̂ 5 if. 
ftiOVJ, C77f;> fV< T>7 υ7ΐ?; 0Χν , <7>J if Ε Λ Η . ^ y )  If 

ΕΛΗ ?'AocW#v c^Sifi'·, i .tsv o£.7oi.
IE . To τ.ον Έτιων απόδημα ΦΤ (zr.V. Κι'. %. 4 .̂  μ i. 

csv Aoyov *%« riji τzKocyloi: 7τλενςαϊ ΨΛ , κ, της 
νπίςοχης Ψ Ζ , xxS'ijv >j r.Kuy'.a, ΨΑ rijv o\d<«y 
ΑΖ υ;7? ϊ̂%«, «τ#ν *?ν &>£ ΨΛ: ΦΤ ::ΦΤ:ψΖ, 
»7xw yjî > το 'ΨΦ. ΦΑ =  ΨΑ. ΑΖ, ( ί )  ίχχτεξΧ #♦ 
(£ca^Sb.'Tcs CC7TC τ5 ΓΑ2, tcsrcif 4 Γλ2 — ΨΦ· ΦΑ — 
Ϊ α 2 - ψ α  λ/ . «\'λ* τό Fa 2 —·ψΦ. Φ Α =  Ϊ φ*. (?)
ΤΟ ά’ο« 4 ΙΦ2 =  ΓΛ2 — ΨΑ. Α7.. λο dVj ^ το ΤΦ2
ψ\2 -ΨΑ.  ΑΖ. «/&« το ψΧ2 4 — ΨΑ. ΑΖ =  ΑΨ· 
ΨΖ. (£ ) το' κςοο τφ2 =  ΨΛ. ΨΖ. ais' cô ef ΨΛ,; 
Ύ !>:: Τ Φ : ΨΖ ( « )

19'- Το dn'o rS οόπο?*ίμοοτο£· των Έ~ιων Τ(Τξ«γωνον, 
7?«'C? το «ντο rifs- dfuTt̂ coy ΔιοιμετξΧ λόγον (%& > 
«ν if 3̂;.̂ ό;σοο υττίζΌ%ί} ΨΖ, 77̂ οί τι;ν οςΒ'ιαν π λεν· 
ξοο ΑΖ. «τ£ν f '̂v ws' ΤΦ2 I ΕΒ2-ί ΨΖ : Α2Ε_ 
yao το //ίν ϊφ 2 =  ΨΑ. ΨΖ , ( θ )  το εβ2:== 
ΨΛ. ΑΖ , ( ι )  sXiv «coo &)? τφ* : εβ2 : : ΨΑ· ΨΖ; 
ΨΛ. ΑΖ. «'/λ’ « ί  ψ λ . ΨΖ : ΨΑ. ΛΖ : : ΨΖ : ΑΖ. 
(κ) cos· « ' ’os τφ2 : εβ2 ::  ΨΖ : ΑΖ.

ΙΖ'. *Εάν dr.Q των Έςιων φ, Τ  (π/ν. ΚΔ'. %. 2.) ?** 
το τυχόν τ?ί ’ΕΑ«ψί··Λ>7 σημ&ον Μ *7Π&υ%$"<Γ'κ 
*v§&uj di ΦΜ, ΤΜ , το ΰττ’ ocur<wv τϊεξίεΧ0̂ 01

ΟξΒο·

* 3 *

( * )  * * * * * i / ’ , r i  ( y )  >Ε* ^ , λ .  Ε ν » ί * .  ί ? λ .  (J )  Κ“;

τ* τ· Α**; τ* *f· T»7f ή. -ri if τ ϊ  τμχμ. (fj Έκ /· «  ^  
(€ ) ' Ε5· Τί »■ /ί. τ*  /?' Kt«r«» rv» * ζ · τ* f ‘

(5 )  Kttrcc r;;y >τ·»λ. Σν/iar. ( t )  K«r«c τ#> κ/. i f  icy.. ( * )
»» T?j» «c. τί r.



• J  «  * * *  * » *  - - t - M  ( * )  ' !  * *  < *X  * x W  ( Λ  . a  ^

*r *?* (*) y  «  *,{# «** **-m ( ο ι  v  .'»;*
( J . )  · »  X I  - f X  ΛU x  » Χ » χ  ( . )  ·  J  #X · *  , * χ  » 4„ y  λ χ

• » W x  f X , f  J X  -<f J<CX . ^ « « 2  - f  4ftx » X » M - » W 4 '

*JX V  *5* *^4Λ3 \f Λί“  "·ο„ (0  V  ίχ 7  4ί“  (χ)

5 ( 0

(η) -worlo stoyUyyx <* MWI *HIJ » *  <x (φ «φ
(*jH ‘QW szyU^oofau s*x «tp < jIH =χ0Η  

*f ί* -HJ‘>JZ s xy ^ rin u . svx »)p ‘ Hj i~ j\Z0 
^  p) 1 h i j  49fo^o o w z  ?a  f f  tea *m iva;

: HIJ ::  HI.I :OWZ ***  ™  Ή ΙJ=O W J—;|l\j 
ex » y y »  ( x )  *3i ^ 3  : 3VVJ - J W O  : OWZ »$ »  
5«  (x ) -xnx'j : HWJ :g j  Sm hftc ($) ‘
: :U : ; MW ♦ WZ <* ‘ M1V : ΙΛΙΖ -  JO : OZ ;,f
5>° O )  'jo  ; o z  ■·: j k o  - o n x  *? ?.f **» *m u

=  3WJ »oS»  ?■*· 5» ‘ HU =  fIV.I f-1
»YV» 'i!VJ —  3WJ ?·*■ f(f HI * 9.1 · ·* VJ 
.505 AOi /#xiX3 ‘ y j  : g j  :: a J : MI 5«  t*): ‘ HI 
• M.I :: VJ · W l sc,° ‘ {*p »x  55'p ‘iiKM
=  HU » * »  ?·*· (») W I  — ilVJ i f  ?■*> ‘HU — HH l 
Air! ox οοψοο ( 5 )  'M cohlbx  ί ΐ ν  T « X  aoli λΰΑ(θ/ν; ϊχ

JiHJ »P *  'I I I  i a j - V I  : HJ -5«  *  »-*  1Λ)
‘ H I : i l l  ::5fJ : <IJ ■*» ( ;//) -till ί Α V:i !*

sowyntou, (y ) .y j :fi j  :: \u : in  ^  Γ !'? 
AOf *7UV ‘OU ‘ va ‘ va ‘UH ‘ IK !» ΛνύχςΧν***
JV'n*! !  0̂5/,>r/«x iiopx ojkjo /rO; ‘ {ih p-
5 ltx U\*yhxu<v(£)* η  «x  c i i »  .*p ^-L si^ro^x
‘ a c c A0QX2 X ‘ ox cx .·»ρ »x^W ·ΐ9«ϋ  ’ 0

5Ux "JiSAn·̂  ·\\\ 5Ux λι^  p /Jpx

-%» i p.bxAM fix wo IV ^  ‘Jl'i
-n^y 5Ux χ)χ·;ιΊπι\] 5x>)fxr.3  ̂ 5//.X h i »̂ x̂ W»>f>-'«p
5tiX Old# 05X rt-.t«/v,»̂ XJX -WX Λ3Χ{ AHACo/vÔ f

ζ , εβ *2 U 1 / M a v v i  I J 3 U
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ως οΐξχ ZM O j_riH :: ΖΜ2 : ΙΉ2_^ Κ 9 ^ ς  ΓίΗ · 
Ε\1Κ :: ΓΗ2 : ΜΚ.2 . (φ ) «κ«ν ως ΖΜ 2 : ΓΗ2 :: π1*1 
μκ2 · (%) X) ΖΜ: ΓΗ : :  ΓΗ: ΜΚ. (ψ) 
Το οοξοο ΖΜ. ΜΚ— ΓΗ2 . (&>) «Λ α  το ΖΜ. ΜΚ=3 
ΦΜ. ΤΜ, ως <$s$etY.retf. το <*ξο6 ΦΜ. ΤΜ — η*2.

ΙΗ . Το υπο των ΤΡ, ΡΦ, των χπο των ‘Κςνων Τ, 
φ  ( πίν. ΚΓ\ %. 4· ) fTri το' τυχόν σημαον Ρ «τ*. 
ζευγμενων οσεςιεχομενον οξ&ογωνίον συν τω τετξω- 
γωνω ΓΡ2 ♦ τΛ «ττο της ημισεΐοος της ε̂υτεξοάκβ 
Διοομετς* ΡΘ, της οοπο τ $ Ρ &cc t S κίντξϋ Γ 
« χΒ'τίσης , ίσον τη  υπεςοχη xcS' ην το Λτλα-
<τ;ον τ «  Τετξχγων8^ τ «  oeVo' τ^ί ΓΑ, της ημισάας 
της πλχγΐχς πλευξοος ΨΑ , uV f̂ s%« το αττο τ$
ημίσεως τ3  χποςήμχτος ΥΦ των 'Εςιων τετςχyoi- 
vcv. «τ&ν το ΤΡ. ΡΦ-Η-ΓΡ2 =  2γ  \2 — τ τ 2. ««»
γα'ζ> ΤΡ*+·ΡΦ=ΨΑ , (oe) τό?ν ΤΡ, Ρφ εττ’ iv&etets 
χαμένων., εσετση Το ΤΡ2 -+ -ΡΦ 2 Η -  ςΥΡ. Ρφ—ζψΑ2* 
( /3) χχ$άσης <5ε «τ?ο τβ Ρ tJjs· ΡΚ TrfoV ο^«ί 
Τ2 ΨΑ , το /wfv ΤΡ2 =  ΤΓ2 -+- ΓΡ2 -+· 2ΤΓ. ΓΚ, 
(y ) το $ε ρφ 2 =  ΓΡ2 ·+- γ φ 2 — 2Γφ. ΓΚ. ( 8) τ· 
άξού  ΤΡ2 -+“ ΡΦ2 = ■  2Γ1>2 ■*· 2ΤΓ2 * *κ£?ν το 2ΓΡ2"Ρ' 
2ΤΓ2 *+“ 2ΤΡ. ΡΦ —  ΨΑ2 . Αο Λ) το Γ Ρ 2 ·*· ΤΓ2 Η- 
ΤΡ. ΡΦ=2ΓΑ2· ^  κο<ν» άψοαξε&έντος Τ$ ΤΓ1 » 
εσετομ το ΤΡ. ΡΦΗ-Γρ2 =  2ΓΑ2 — ΤΓ* <

I©’. Toe τετξχγωνχ Too duo Α/« συζυγών Διχμέτξ®* 
ομ8 ληφ$έντοο 7σχ «σ< το7ς τετξχγωνοις τοϊς 
ίυω συζυγών ΔιχμεΤξων ομ£ ληφ^ασιν, &τ& *9

ψα2*

(<?) K *r« rjjy <$’. τ*  V . ( χ )  K u r d  τ»ί> *· (Φ ) K*r* **
ζ .  τω» τ *  ». ( · )  Κατα τ#γ #£\ τ ί  S''. ( * )  Η**" Τ !
5 .  « λ  τί? τμί)μ. (< ) Κατ<* τ » »  Γ . τ *  /ΐ'· ( r )  κ · "
φ ’. τ ϊ  βΓ. ( ί j  Κ*τι» Tjf» (/ , τί? β ΐ .
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ψ\2 -ΗΕΒ2 =  ΡΘ2 -ΗΗΔ2 . f V «  γ α ζ  το Π>2 -Η  
γΐ«. Ι’ψζτζϊΓΛ2 — ΤΓ2 > (Ο  ^  $  το ρ'ν ΤΡ. ΡΦ == 
ή ΐ 2 » (Ο  το $  ΓΛ2 =_Γφ2 ·*·ΫΦ · Φ Λ , (η ) το οΐςοο 
~-2 _ i- rH2 ~  Fa ĵH- 1'Φ2 Η-ΨΦ. ΦΛ — ΥΓ2 . «λ* 
λ α  το  juev ΓΦ2 = = j i a ’  τ ® ^  Ψ Φ ^ Φ Α ^ Γ Ε 3 · ( 0 )  

τό « V  ΓΡ2Η-ΓΗ2= £ Α 2·Η~ ΓΕ2· $  «3 το 
^ 2  _+. ϋ 2 rrr ρ©2 - κ  ΗΔ2 .

ΠΕΡΙ ΕΛ ΛΕΙΨΕΙΣ .

Π ρ Ο Τ  Α Σ I Σ ϊ .

Ε'αν rjj αυτή π λ α γ ία  πλευξά, $ύω γρα - 
φώσιν ’FTk&tpeig, ών η αυτή όξ&ία ,Έλ-
λαψις, πξός "ΕΤλαψιν λ ό γ ο ν  έγα , όν η ό ? -  

$-ία π λ ε υ ρ ά  της ετέρας, *?rf̂  τ ρ̂ 
λι'ά λ ο γ ο ν  τ ω ν  ά ύ ω  ό ξ& ίώ ν *

Πλαγ/α /̂ ίν TrAfû co τρ ΨΝ, ος&ίοο τ% ΝΕ 
Ε”Α«Ψ«γ ysyqoc<p$& η ΝΓΙΨ* TiKooylct <Je τ ζ  οουτχί , 
K&f οξ̂ Ιοο ry ΝΑ, fj ΝΒΨ. ;(§y ■/.&'$&> ως ΝΕ: PK : : 
PK: NA. Atyoj, cr< βιίί^ΕΛβψ. ΝΠΨ, πςos’ Ε&βψ, 
ΝΒψ, 8τ« ΝΕ: ΡΚ ττ<ν. Κ*. %. 5·

Δ Ε I S  1 Σ.

Tpray/ximt· *·7π την Διοίμιτξον ΨΝ κο6τα%&&ση£ 
τη: ΒΖΚ , ntrctf ως ζκ2 : ΨΚ. ΚΝ :: HE : ΨΝ. ??« 
ie y^f ωι· ΨΚ. Κ Ν : βκ2 : :  Ψ Ν : ΝΑ. (<) «fe e  xcy $1 
<σ« , cJf ζκ2 : Βκ2 : : ΝΕ ί ΝΑ. ως ΝΕ: ΝΑ :: ΝΕ2 : 
ΡΚ2 * (κ) h i yας ως ΝΕ; ΡΚ:: ΡΚ: NA‘ ( λ )  ως <*ςα
_̂___ ζΐϊ2:

( * )  Karst τη> ΣννΙ*. K a ra  τη» Kfn’K. » ζ . Σννί*.
W , K ara τη» τ *  β\ ( | )  E’x r *  Αημ r *  x$o τη* if* 
Hfor. r* }, τ;  χμημ vgf r* a/'. »f<e·. Jj?X. (i) Kara τη» 
* · Σν»/*. rtjs *' T;;# y* τμχμ  ( * )  Kara t« /»'. «««.
«  «. 1λ) Έ* Ca»>.
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7K2 : bk2 - * \T·2: γκ2 . (μ )  A* <ki ^ «V ZK * BK:: NE: 
PK. (v1 ret <i)j ArVgSqVfrff/, ert 7ia7u Τι·
ταγμΐν^ >i t ;] ΝίΓΨ , ττασαν Toray.
fthsv *v τ $ 9 fa* iv & J x s  ci-JTij χ .·.μ !κ ν, λό· 
yev «% «, cv >i NK: PK. ;·;$:/ ij ”£;λ«ψ;ί etga ΝΠΨ, 
Trees' tjjv E’VAtrytv NuV :: jSE: PK.

Χ Τ Κ Ε Π Ε Ι Α Ι .
A*. Atae τ «  αυτ« <i>j ^ χ Β ιίτε τα ) , ert re / êvrixcy 

τμήμα ΝΥΛ , π  fee ra ΝΠΛ heyov ΐχ α ,  cv jj ΛΤ: 
/ML

B\ Ή«ν tj Ν3Ψ τ:μγ\ y/jzKcs y , tj 5 Ε^.«ψ/ί ΝΠΨ, ττζβί 
rev κύκλο? ΚΒΨ Acyav έ%« , eV *j $ίντΙξα Δ/*· 
μ??ζ:ί ΘΜ , r/̂ cV tj|v πλαγ'χν ΨΝ. h i y#f «V 
ZK2 : ΜΓ2 : .· ΨΚ. ΚΝ: ΨΓ. ΓΝ. ( | ) ώ α  re ρ’ν 
ΨΚ. Κ Ν ~ ρ κ * , το & ΨΓ. ΓΝ =  ΗΓ 2 . (ο) ·* 
«;<* ζκ2: Μι2:: iic2 * ΗΓ2 . ( # )  Αο A$y «V 
ΖΚ: ΜΓ:: ΒΚ: ΗΓ, (?) *, «>«&*£ α>ί ZK: ΒΚ:: 
Μ Γ: ΗΓ, h i οϊ ως Μ Γ: Η Γ : :  ΘΜ : ΨΝ. he 
Age/ oos ΖΚ: ΒΚ:: ΘΜ : ΨΝ. $ιοϊ τα χΰτχ  Jjj hn%‘ 
Bijertruf, ert τιχσχ Ύετχγμίνη εν ry ΈΑβψ« ΝΠΨ> 
ernes' πχσχν Ύ ετχγμ ίιyv ryv εν τω κΰ?.λ:ο ΝΒΨ > 
Age/ hs tvBeicis χν τy γ.αμΐνγ,ν λόγον ε , cv ij ©M? 
ΨΝ. », ”EA. ΝΠΨ: Κυκλ. ΝΒΨ :: ΘΜ: W*

Γ/. ’Εαν λ 77ο τ3 κΑντςα Γ ε77< τα Π, Τ <ΤΥΐμ&& 
ζευχΒοοσιν cq ΓΓΙ, ΓΤ, hfru f 6 hkeentms *(φ 
μευς ΓΝΠ, πξο: rev κυΥ.λικον Τομίχ ΓΝΤ, #ri* 
ΓΜ: ΓΗ. εττ« yteo ώς ΛΝΠ: ΛΝΤ:: A l l : AT, (*)

&

*4®

{ μ )  Κατα r,Jy-*', τ ϊ  f (yj Kstrtt r* τ»ν τ ί  /. Θ ·*Ρ *
{ i i  Kara rr,v a. r* τ*<3ί rjt τμη.'Λ. (o) Kara Tj;y β- ̂ v>' » 
r>i< η . r u  r . { * ; Kara r;/y i .  ri" r (fyKara r«
». $#«f. («r̂ · Kart. Λ»,X ar. Σ -..Src.

1*1 r>
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χ ωί ΓΛΠ: ΓΛΤί: ΛΠ i ΛΥ. (τ )  ΰ ξ *  jL ως ̂ ΛΝΠ ♦  
I  \Π ♦ ΛΝΤ-+-ΓΑΤ : .* ΑΓΤί ΛΤ, (υ) etrav «ί.ΓΝΠ  ί 
ΓΝΤ:: ΑΠ : ΛΤ. κ&*«V ΛΠ : A T :: ΓΜ: ΓΗ. (<$«%* 
Sr,fffT#t τ8το χΒ&ύίπ*ς δ ιώ κ τη  εν τη πξολ. συιτπ* 
cn ως ΖΚ: ΒΚ:: ΜΓ : ΗΓ.) uqa w j as ΓΝΠ: 
ΓΝΤ:: ΓΜ: ΓΗ. (φ )

Λ'. Έαν τ ό ,τ ε  ημικύκλιόν Ν ΗΨ κ> η η'μιί?λΆ·φιςΝΜΨ 
7τ?̂ ί rev ''Αξονα ΨΝ πεξκνεχ^γ,·, εως ora οίποκκ- 
rcctctSlf cS-fv η<£ατο φόξε&αι, re σφαίξο&όίός το  
U  της 7r(>oV r>jv σφ ίξα ν  την εκ τα
ημικύκλια γινομενπν λόγον f£ « ,  cv re τετράγωνον 
το από της όευτεξχς Διαμετςα ©Μ, ττ^οί re «ττο 
rijr τίλοογΐοις πλευξοός ΨΝ rfr^oeywyev. e#« yoŝ  
w? ΘΜ: ΨΝ:: ΖΚ: ΒΚ, ( χ )  j^ tT e c f j^  ως ©μ 2: 
ΨΝ2 ί .: ΖΚ2 : ΒΚ2 ν ( ψ )  β ^ λ ’ a>V Ζ Κ 2 :  ΒΚ 2 > β τ ω  κ ώ ί*  

λα\ α ημίόιϋόμετξοε η ΖΚ, 7ϊξός Κύκλον, α η μ ι$ΐοΙ· 
μετξοε η ΕΚ. οίξοο βΜ2: ΨΝ2 > ατω κύκλος ο 
ϊχων ημιόιχμετξον την ΖΚ, ΤΤξός Κύκλον Τον ημιό'ι* 
άμετξύν ε'χοντχ την ΒΚ. hot τά  κυτκ όη όαχΒη- 
trtreu, οτι 'nets κύκλος ο iv τω  σφωΐξοαόόϊ, τω  
εκ της ημιελλ&φεως, ττξός ττοόντοο κύκλον τον iv 
τη σφοαξοο , τη εκ τα  ημικύκλια , in  ivSetus 
tevreo Κείμενον, λόγον e%et, ον ®Μ2 ί ΨΝ2 » fcj ro 
σφαίξοet$$s όόξχ τό εκ της ήμίε/λ&ψεως, Ήξος την 
νφ&ςαν την εκ τα ημικύκλια λόγον e%«, ον τ ' 0 Μ2: 
ΨΝ2, η ον το ΜΓ2 : ΗΓ2 » *

ΕΑβψ«ί λόγον ε'χασι Τίξόε κ/ληλχς, ον rot 
Οξ&ογωνιχ τω υτχο της ττλαγΐχς πλενξχς nc$ της

Π δεν*

( )  K*r* rtiv u. τμ r\ (ν) *Εκ rt}S «Γ. τ 1 t\ ίηλον. (φ) Κλ* 
Τ* τ#» πμιμ. , . (χ) wO(*  riv κραλκβ, Λ\ Σνν»*, (φ) Κ*· 
*“ τ* ·1 1* <. Gt»f.



*342 ΤΜΗΜΑ ΤΡ ΙΤΟΝ

ίευτεςοκ Λ<*μί*γ* 7tep*X0,uevx. ϊΐω τχν  γάς ΐλ « .  
■φ:;ι «< ΛΒψ, «/3ψ, ( vr;V. ΚΔ . %. 3, 4*) ων πλκ.
'/Icq μΐν πλευζα} ομ ΛΨ, «ψ , λυ τε^ η  δε Ai*pr·
foi κ< ΛΒ, A3. λ ’γν  , eVi « ί  ΛΒΨ: <*/3ψ s: Αψ. 
ΔΒ : «ψ. A3. γε’/ςάφ&ωταν γοόξ * π «  των ΑΨ, 
«ψ ,  ημικύκλια τά  ΛΙ\Ψ, «κψ· J{Ĉf εκβλη^είση ια 
ΔΒ, A3, σνμβαΧλίτωσαν τοάϊ /τες*φεζι4οαΐ κχτά τ« 
Κ, κ σημόια. tire* ωί ΛΒΨ: ΑΚΨ:: ΔΒ: ΛΨ, 
(ω) ^  » f  ΔΒ: ΛΨ : : ΔΒ. ΑΨ : λψ2» ( μ) οίί 
«<;* ΛΒΨ: ΑΚΨ:: ΔΒ. Αψ.'^ψ2, (# ) *, ew*A«J 
ft!f ΛΒΨ : ΛΒ. ΛΨ :: ΑΚΨ : αψ 2. Act rcc αυτά Jij 
A<xO;;Vfr«/, ότι ώϊ α β ψ : A3, αψ : : «κψ : αψ2. 
α/λ’ αίΐ' ΑΚΨ: Α'4/2 · ’ ακψ : «ψ 1 . ( y )  ^
0)4' ΑΒΨ: ΔΒ. ΛΨ: : α/3ψ : A3. *ψ , ( ί )  ^  
$να?λάζ , ο)4· ΑΒΨ : α/3ψ :: ΔΒ. ΑΨ : A3. <*ψ·

«ψ τ οίς οπηκοις Χξησεως W  τίί 
Έ?&β̂ /£α>£· συμπτωμάτων.

Α\ ’F.otv *κ μετά&Χ H.*Toc<tKtvocS$y ςεςεόν e% Έλλ«* 
ψβο)£· 'γινόμενον, ^  μίξΗε μεν άυτ3 άποτμ$*Υ' 
ros, το λοιπόν γλυφόν, ν,οίλον ytvr\Tdj, cw τί 
το4 άκτϊνβε τ S hr) τ ηε ίτίςα ε των Έςιων Τ (*,Λ 
ΚΒ'. %. 2.) Tf^v-rof, cm rj? κοίλν ίλ&πτιΜ*,f,̂ ** 
* « *  πςοσπίπτασοη, μετά την άνάκλατιν fV 
των Έςιων Φ συμβαλΰση^ συ^εχΒη<τοντ»{. ΤΙξ^' 
•πτετω yecq οόπο re  tv τω  Τ  φωτόε ιτςόε την 
**ν κο/Α>(ν επιφάνειαν AM η άκτιε ΤΜ. #)

* * t(  » ) Κ*τ* τ»* *ρολ. Γι/ri». ( «  ) K*r* **' t+ 
(β) K«r« rnt ». τ* ·, (y) Κκηΐ T*r Λ'. Λ  Λ · ν ' 
τ* r*y ι·
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Ij ίφα-ητομίνη  B M X . H&f t V «  y rrj f  τίτωαεως yco· 
y'rc .ay tv T»iV ccvcwActaecoCy ως tv. r t ji πείςχς  $y· 
Aov’ iV< ft* yoivloc rys at τω as ως tj ΎΜΒ , ίσ»ί <J» 
r’ut  ̂ y Ttis UvctvKciasteς ΦΜΧ , ( e )  y &qcc TfM 
ctvxv.\ct&uacc, ryv τή ς  Μ Φ  φοοοίν φνζομίνη t7i\ r#  

ψ  nl/fTot. «  γ « ζ>  χϊΑοΒίπΰ aj tay  , >j πτωσ*· 
ως ytevlec ΎΜΒ, δκ α ν  <V>J ytvono tv t*}s ccvce· 
χΑοίσεως ΦΜΧ. ομοίως <JVj $ei%BiiaeTcei, oTt 7iec- 
cotf Cti axTiVSS, ui «7Γ0 τ2  tv Tte T  φύύΤΟς Ttj v.ol· 
Ay btAtrjiTtxij Ϊ7ΐιφχν<!χ τ ις ο α ν ίπ τα σα ι, koctco to 
Φ fAsTcc ryv ccvccxAccaiv συμπΗταντα). τ2ματχλιν <&, 
ίαν  το φως im  το Φ  T*Sy , ou πςοαχτεσϋσομ 
avxxAot&aacq ccy.t'ivss iv τω  T  avAAexStjaovrotf. tn 
τέτων  JijAov, οτί tv to':s Φ ,  λ  T  atifAttots μη·
yl~y της τ5 φωτός ου vet με ως y επ ίτχσ ις .

. Τ .αν ί *  το  * j* ’ ΐ :./&«ψία>? ytvofAsvov ςεςεον ύίΑίνον y t 
οσομ τ 5 φωτός άχτίνες Ty Χυζτ% οίυτ2 ΐττ ιφ χν&ot art* 
•πςοσαΐχτασιν, ωτε μ ετο ίτήν  ccvoixAuaui φοζχν φεςε&οη 
τχν *π\ τήν ίτ ίς χ ν  των Ί'.ςιών Φ ,  Α α  τη ς  ό λ λ « -  

πηκ ίν ; υ *λ «  άιϊζαομ, xctTct την ίτεςχ ν  Esictv Τ  α λ ·  

AyAcus ανμπιπτΗσι. π^οαπιπτέτω y οος τω  tTAeiatTi· 
χω ν.υζτω y /.Μ  2τως , ω~ε μ ε τά  τήν ccvciv.Axatt 
τ»}ν  ? Μ Φ  φοςοίν φίςε&ομ. Atyw Jyf οτι y Ζ Μ  Λ »  

Tys ν ίλα  λ ίδ σοβ , 1 ττ) το  Τ  ττ/ τττβ . s7tst yx(> Λ ί  

r yv  κ α τα  τιτωαιν y ωνίων Ζ Μ Χ  τ ?  χ χ τ χ  oivctxAcc* 
civ  ?Μ Β  ’/»>)ν tivctj’ ‘i c y  i i  ylvtTOt] « ielv y  Z M  « c- 

@Ay$acct ίπ\ το  Τ  7rtay'  (  ^ τ τ «  yciq  y  Φ Μ Χ ^ =  

YMB, *ςι j} μ}ν φΜΧΓϋ?ΜΒ » y ίβ ΤΜΒ^^ϊ 
Ζ Μ Χ  , αζΛ jigTj η Ζ Μ Χ  =  ί Μ Β )  y oiqct Ζ Μ  i t d  
της υ *λ «  Λ ί λ θ δ σ α  t7i\ το  Τ  arl7frc*. το  » υ το

Π a fy*

(·) Kara r*» V» *ϊ ί» τϊ r.avjM.
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φητεον :&[ τιεχί των ά/Κων αχτίνων των ομοίως τξ 
/Μ τω ί,λ&πτικω πςοσχκπτασών κυξτω,

Γ'. Τ.»ν η t>”otvs<j8tco οίν.τίs' AM (  %. 3 , )  παξχλμ 
Ass y ry 7;Acty’.a πΚενςα ΨΛ της ϊ&,έίττπκί/ϊ uVa»W 
φακή*', ί'νό'ον ί)'ΐ οίσάαα μετά την ΒΚχσιν «ττΐ τ>|»
irt'i-ccv r£  ‘Εΐ;*>ν Τ  7T^y , « ί  y Μ Τ, ^  «χ$5 
« 7X0 Μ y ΡΜΕ c^Sas^'v ry ΛΜ, σνμ·
βχ>λ8σα A* ry τιΚοογίοο πΚενξοο γάτοι το Ε, τί 
ημίτονον της κατοο πτωσιν γωνίας ΡΜΑ , τχζ>:ί τ» 
ημίτονον της κατοί Βκασιν TM E Key ον ε£& ον >ί 
Τ Μ  , ηξος την ΤΕ  , «τ£ν ον η $.\x&a<rcc οίκτίί, 
Tiros το οοηοΚαμβανόμενον an  ο της γχΒίτίΐ μέξβς 
τη, ΨΛ 77ζοε ry Έ^ΐα Τ . ŝ t μεν yaq η μεν ΡΜΛ =  
ΡΕΑ. ν£· ίχατεςα $e των ΡΕΑ, ΡΕΤ το «υτο *%« 
ημίτονον, ( η )  το  όι> ημίτονον της M ET, πξος τ« 
ημίτονον της ΤΜΕ λογον t%et ον ΤΜ  : ΤΕ. ($ ) 
oie ί)η το ημίτονον της γ.ατά πτωσιν γωνίας* κξ(ί 
το ημίτονον την Y.c*rd Βλασιν Koyov *%<·*, cv ΤΜ< 
ΤΕ

2Η Μ Ε I S3 S I S.

Το ημίτονον της γάτοι τιτωτιν γωνίας , 7ΐξ*ς τ« ϊ* 
μ ’τονον της γάτοι Βκάτιν της χν.τϊνος της &τ>° 
« ί*5 ί «V  ryv veKov eictzaas Koyov t% et, ^  0 3 · 
3 ; us η π&ίξχ ί&κνυσι. Ao ύεΚίνης ΰσης T il 
τιτίκης ψχκης, ><α/ τ*ί? «κτϊνοί «τχο Τ« cities «< 
«ΓΤίΐν είτμίσης, f«?)y oJs-TM: ΤΕ::  3 : 2· ?̂6,ί,
ΤΜ : Τί Ε , tfraiff y π Kay I α τιΚευςχ ΨΑ , ri 
ra;v απόδημα Τψ , sceTXj Ttj «V ψΑ:ΤΦ··
3 Σ  2. Δ.

(£ ) K «r « r»r «5 . τ ϊ  i*. Kar* r#V igtp. riff
(Λ) Κ ατ* το S. 0fua tj/« *ur, Ί'fiy m y o /u ,. ( « )  Rf*’’* ^
I, Σ̂  ί*. τ<< τί ί» τί τμίμ.



ΠΕΡΙ ΕΛΛΕΙΨΕΛΓ,

A'. ivcbl-vrcs τχ  λόγχ ον ε%& »? πλαγΐού ττλ*υ£* -
vj/fsor πζος re των ‘Ες-iiwy άυτης άπό^ημοο, X&f

ηειμ'νΧ τχ λόγχ τχτχ &νοη us 3 ·' 2 > κατασκευ,

α!)ησ; τ#/ fA«?rr/)»j νελ,-νη φακή , ττ^βί ην nctrctf

π'>οστ>\τ,τχσα] τχ  φωτός ακτίνες παξά&ηλοι τ α

A"£<w άυτης, επι T'/jv ετεξων των EV/ων /̂ fT«; Tij*
ivisv $Α*σ>ν συμπεσχντοη, επά 7«ς> wi ΨΑ ·’ Τ Φ :;
3 : ·<, *V< if a* ΨΑ: ΤΦ : ; ΤΦ, ττ?βί· την νπεξοχην,
mb'rjv η 7Thocyloi πλευξά ΨΑ t >jv ος&ίαν υπεςβ-

%«, (κ) tcfTO/ η $η$άσ» νπ έξοχη Ίση —,
3

«κέν κ&μΐνχ την ΨΑ “  3 > (σετοη η οζ&ΐοο πλενξ» 
to-η 3— 7j ertv | . *’αν Χν πλαγία μεν πλευςά

τη ΨΑ =  3 ) if Ά>7 |/ £^λ«·ψίί· γξαφν η ΨΜΑ,
Vff* if rev ΨΑ 'A^ovet πεξιενεχ$άσα , *W cr« 
άπον.ατxsctSij ο$εν ηξ£ούΤθ φέξε&οη , ςεξεον ποίη

ση, η ψοΐα Κ) Ίση άντω κχτασκβυα&άσα υελίνη 

φακή fectf »| ζητΧμενη.

τ  Η Μ Ε I Ω Σ I 5.

’i f̂oy or<, fo'y τ£ φωτός ακτίνες μετά την εν 

Τω Μ θλάσήν T»Jf υ?λ8 ε£ίλ&ωσιν, &κετ/ τ>?ν 
^oi«v ϊ  φύονται, ^λωντοη yu? πάλιν άπο της υελχ 
μ  τον οίίζζύ «σ·/?σ«/. Ίνα χ.ν μη uZbis $λχ&ωσι, σφ «4ξ(· 
Κοκοιλον ύε λινόν ςεξεον ύπο το κυξτον ΜΑ της ε/λεε-

πτι*

{*)  Κοίτκ i*fr Σν>»ιτ. riff *vr.
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τττ/κηϊ φακή? ιφχξμόζνο·* » χίντξον «χον «υτ« Tc Τ, 
μ*ν y « f  cu μτΓΛ τ>}ν *ν τα Μ θλάσήν ceurhtc 

i-rs\ τ ι  Τ  φΐξόμ*ν*1 > ο^θβί τ ι  *φα<£ΐκοκβΛ*
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