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ΜΡ·Σ Τ ·Τ Σ  ΦΙΑΦΓΕΝΕΙΣ Α ΓΑ Ο - 
ΤΟΤΣ ΜΟΙ ΟΜΟΓΕΝΕΙΣ ΚΑΙ 

ΦΙΛΟΚΑΛΟΥΣ!

Ε ?ς τψ  νυν διά τψ  Τξοσφιλα ημών Πατ$ι- 
οά ταξαμυμίαςτε κα) %αξάς πρόξενον κοινήν 
Α'μίλλαν των αγαπητών τν,ς Τέκνων υτεξ του 
Καλού αυτηξ , dev εΒυνη&ψ vet μείνω άδιάφο· 
ξθξ Θεατής μόνον, %ωξΐς να συνεισφέξω καγω 
τό κατά δυναμίν μου τξός Ευκολίαν τίνα τ$ς 
τό Καλόν τξομύμως στουδαζουσης 'Νεολαίας. 
Ευελτις ούν, οτι τούτο τό εκ του 9Αξιωμα­
τικού τξΐτόμου "Συγγξάμματος του εν ΤΙξάγη. 
σ'χολαξ'χ,οΰντος Διδασκάλου τν\ς Μα&ΐίμα- 
τικης κυξίου 2. Γκουντζ, έτιμελως ίξανισ&εν, 
και με τλείςας άλλας διαφόξους ΪΙξοσωάκας 
πλουτισμόν Πονψάτιόν μου, μέλει είναι ω­
φέλιμον ε)ς καμένα των Συνάδελφων μου,



εξαψτως δε ε!ς τους με' το έμτορχον *Εταγ· 
γελμα ενασχολουμενους, καί εμφορούμενος 
α τό  τάς τα  ξεκινήσεις διάφορων μου Φίλων καί 
φιλογενων ’Ανδεων, α’τεφα'σίσα rtjy δία του 
τυτου αυτού Ικδοσιν.*

Δέξασ3ε ουν καί αυτό , αγατητο) καί φι- 
λογενεςατοι Συνάδελφοί, με rjf'v συνη'$ησας 
Ευμενε/αν καί Γενναιότητα, καί ε*αν δεν #&ε· 
λεν αταντηση κα^’ ολα ενο'ς εκαςου τ̂ 'ν α$ε* 
σκειαν, ταρακαλω να' μοί αξιώϊητε της Συγ* 
γνώμες σας.

' Ο  Έ κ δ ο τ ε ς .
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Μ Ε Ρ 0 2  Π Ρ Ω Τ Ο Ν .

ΚΕ Φ. Α'.

'Σύντομος Πα^αςασις των ’Αριθμών, χα) του 
άξΐ&μΜw iv γένει.

$* ι*
ΤΓ* πό τήν λεξ'.ν ’Αριθμό? εννοοίμεν μίαν Ποσότητα , «rot 
iv  Πλή&οδ ά<ρ ενοβ χαί του αυτοί Πρά^ματο?. *0 τρόπον ούν 
το ί διορίζειν πόσον είναι αυτό τά πλή^ο?, ο εςί, πόσα κ’σί 
τά υπάρχοντα μέρη, λε?εταε Άρε&μείν, nroe Μετράν. Το 
άρι^μείν προϋπαντεί επομενωβ» α . ενα Άνπχείμενον, το 
οποίον μετρείταε* |3'. ore αυτό υπάρχει πλέον η άπαξ.

S* 2·
"ivas ου λοιπόν εν όποίονδήποτε Πράγμα δεν υπάρχει 

πλέον άλλ’ άπαξ, λε'^εται Μονάδ, ητιβ λαμβανομενη π ο λ - 
Xa'xts, αποτελεί επειτα ενα Άριδ 'μον, nroe Ποσότητα. 0/ 
A ‘pχάριοι λαμβάνουσιν όρ$ήν. πληροφορίαν περί τη? Movaoos, 
εάν ύπό τό απλοί» όνομα «νύβ Πρά^-ματοί, ^αντασθώσε την 
Μονάδα αυτοί * επειδή ευ ΙΙρά'/μα πρεπει νά υπάρχη τούλά- 
χεςον άπαξ, η τρεπί! νά το φαντασθώμεν ώ$ ύπαρχον, διά 
νά δοθη αΰτώ χαί ή ονομασία * άρα ύπό την απλήν ονομασίαν 
•νόδ Πρά^ματοί, εφανέρωτη ή Μονά$ αυτοί.

Τόμ. Α '.  1



§, 3 ·
Είμεν ουν εν Πράγμα, δ? έποιαβδηποτε μεταβολήδ, 

λάβει ετιραν ονομασίαν παρ ην είχε προ'τερον» τότε γίνεται 
Μονα'ς αύτηβ Tns vies ονομασία;, ε?ω καί συν$εμε'νον ex 
περισσοτεοων μονάδων ετε'ρων ονομασιών. Ουτω , φερ εΐπείν» 
ςαινουσι τεσσαρα'κοντα παράδεβ μόνον εν Γρόσι, ο εςί, μ/αν 
Μονα'δα ύπο rnv ονομασίαν Γρόσι, χαι'τοι αυτή λ  μονά;, η -  
γουν το Γρόσι, συνίςαται εξ ετε'ρων τεσσαράκοντα μονάδων 
ύπο rf.v ονομασίαν παράδε; ♦ διότι άνευ όλων όμού των τεσ­
σαράκοντα παρόδων, δεν ήθελε προκόψει ή ονομασία Γρόσ ι, 

καί επομε’νωί ούτε ώ ; Γρόσι ηθελευ υπάρχει. Ώσαιίτω ; ςαί- 
νουσιν εξήκοντα Λεπτά μόνον μιαν Μονάδα ύπο την ονομα- 
σίαν "Ωρα, καιτοι συνιςαμενη άπο εξήκοντα μονάδων, ύπο 
την ονομασίαν λεπτά, καθώί καί δώδεκα μηνεβ, μόνου μι'αν 
Μονάδα ύπο την ονομασίαν Χρόνο;» κτλ.

.. §· 4·
Ί ο  ίδιον νόημα άκολουθοΰντεβ, θεωρουμεν καί αυτου* 

τού; ίδ ιου ;’Αριθμού;, κατά την διαφοράν του μεγεθου; τω ν, 
cos διαφορετικά; Μονάδα;. Παραδ'. χ . ©’Αριθμό; δέκα δεν 
δεικνύει άπλώ ϊ, οτι τά Πράγματα, Suva μέτρούμεν, είσι δέ­
κα , αλλά φανερώνει εν ταύτω, οτι ούτε περισσότερα, άλλ’ 
ούτε όλιφωτερά είσί των δέκα, tout εςι, μόνον απαξ δέκα * 
άρα εν πληθοε άπο δέκα, είναι μια Μονά; ύπο την ονομα­
σίαν Δέκα, κτλ.

_ S ; 5 ·  _
Δ ί δ λε’γομεν, οτι η ίδε'α εκάςου ’Αριθμού θεμελιοίται 

είδ την έννοιαν rns Μονάδοβ ·  λοιπον επειδή ό ’Αριθμό; άρ- 
χεται εκ τηβ Μονάδοβ, και διά rns προσθεσεώβ περισσοτε'ρων 
τοιούτων τελειοποιείται, διά τούτο είναι άναγχαιον, πριν η 

όρισθη τΐ εςιν ’Α ρ ιθμέ;·, νά σαφηνισθη πρώτον τι εςίΜονά;.

2 ΠΕΡΙ ΑΡΙΘΜΩΝ, ΚΑΙ ΑΡΙΘΜΕΙΝ.



St 6.
KuptW λε'/εται, χαί ονομάζεται Movas εκείνο xh Πράγ­

μα , το οποίον υπάρχει, καί θεωρείται αυτό καθ’ εαυτό "Εν 
xai αδιαίρετον * φε'ρ είπείν, ε’ί  "Ανθρω ποί, εί> Λέων ,  εν 
Κάςρον, χαί τα τούτοΐδ ομοια.

§  7-
A t μονάδεί είσίν Ο μ« ειδείί, χαί Έτεροειδείί, 'Ομοεε- 

δείί μεν είοίν εκείναε, at t in s  δηλούτε Πράγματα, απεο 
εχουβιυ όνομα ταυτόν. "Ηγουν τρία Δε'νδρα. Έτεροειδείί δε 
ιΐοίν εκείν*ί* αΐτινεδ φανερώνουοι πράγματα, τά όποια εχου- 
« ν  όνΟρα διαφορετικόν. Οίον Γρο'οεα, παράδεί,άοπρα,κ.τ.λ.

§· 8·
Έ χ  των μέχρι τούδε λεχθεντων δκλούται ιταφώδ, ό'π 

τεθε/οκε Μονάδοί trrt 'Ομοειδεί Μονάδι προκύπτει ’ Αριθμοί ·  
βίρα ό ’Αριθμοί εΓναε Σωροί ,  κτοι ΙΙλκθοε Όμοειδών Μονά­
δων , άλλ’ ούχ* Ετεροειδών ·  Store us Atoyj, xai us Κΰων 
δεν δυνανται ν’ άποτελίοωοιν ’Αριθμόν, επειδό καί διαφερον<« 
κατάτε φυσιν καί ονομασίαν, δ« ην αιτίαν εν τώ άθροιζε tv ό- 
μοιουδ’Αρεθμούί, δεν δννανταε νά αυναφθώοιν ε’ί  Έ ν .

$ · 9 ·
0/ ’Αριθμοί διαιρούνται its ’Ακεραίους» καί ε’ί  Κ λ α - 

ορατίχούϊ. * Ακέραιοί ρέν Άριθμόδ χαλείταε ε’κείνοί, os τα  
είναι βυνθεμενοδ από μονάδων, αί'τινίδ παριςάνουίΐν* Ακέραιόν 
τι. Φερ είπείν , επτά Γρόοια ουνίςανται από επτά ρονάδων, 
εξ ων εκάςγι δικρκρε’νωί λαρβανορενκ ό/ιλοί άκε’ραιον Γρόοι. 
Κλαορατιχοί δέ λέγεται εχείνοδ, os us είναι βυνθεμενοδ άπο 
ρονάδων, αίτινεδ δεν φανερώνουν/τε ’Ακέραιον. Οίον revrs 
όγδοα τού Γροοιου είναι Κλαοματιχόί’Αριθμοί* διότι εχάςη 
ρονάί δεν φανερώνει άχεραιον Γρόβι, αλλά τό όγδοον με'ρos 
τού Γοοοεου.

* ΠΕΡΙ ΑΡΙΘΜΌΝ, ΚΑΙ ΑΡΙΘΜΕ1Ν* 3



$ · ^
Ο τ 'Ά ρ φ ζο ί δίαφουντατ -προσεu  ee’s '0 { io ym fs ,x«t Έ -  

tipoyjvifs. *0 [«y* v«s ρέν Ά ρ & ρ ώ  Xeyovrat εκείνοι, o?ttvs9 
evaipspovrai tis τήν «υτήν μονάδα. Π«ραδ\ χ . i t t m  , 
yj svvsa wp»e. 'Ertpoyeviis δε ονομάζονται εκεΓνοε, ot' ό - 
ίτοΓοε δεν ava^spovrae ε’β την αυτήν μονάδ». ΟΓον εξ "Α ν ­
θρωποί , καί τρία Πρόβατα.

$ · 1 1 ·
Έ ξ  απάντων ουν των ρεχοι τουδε λεχθεντων δίετάχθ» 

ότρόποδ του άριθρειν» Μετρουρεν δκλαδΑ από του evos ρεχρι 
των εννέα, άφ ου δε προςεθΑ έπ αυτοΓσ είσέτι εν, θιωρου- 
ρεν ολα τά νυν Δέκα, cos {Αίαν καί ρο'νην Μονάδα υπό τΑν του 
άριθρου ονομασίαν Δέκα (cos 4 ·)# Αύη$ν τΑν ρονάδα 
άνάΔ/κα ρετρουρεν επορε’νωε* δέκα καί εν ήτοι ενδεκα, δω- 
δέκα, δέκατρία καί έφεξΑε* ειτα άντε διε δε'κα, λέ^ορεν Ε ί ­
κοσι, Τριάκοντα κτλ*, παραλαρ(3άνοντεδ πάλιν τΑν ρονάδα, 
άχρι$ ου εξορεν δέκα ρονάδα* άνά δέκα, αι όπο/αι λ α ρ - 
βανορεναι ορού θεωρούνται ώ$ ρ/α Μονά* ύπδ τΑν όνορασ/αν 
Εκατόν* ίιατα τον ιοιον τροπον ρετρουρεν καίταυ'κντηνρο- 
νάδα · Εκατόν εν, Διακόσια καί ίβίζύς έω* των δε'κα εκα­
τοντάδων, actives αυθι$ ολαι όρου θεωρούνται (is ρ/α Μ ο­
νά* υπό τΑν όνορασ/αν Χέλια» Μετά ταυτα ρετρουρεν πάλιν ·  
χ ίλ ια  εν, ρεχρι των δέκα χιλιάδων, εκατόν χιλιάδων, καί 
χιλ/ων χιλιάδων , αι όποίαι χ/λιαι χιλιάδε$ όρου, θεωρούνται 
ώ$ ρ/α ρόνη Μονά* υπό την όνορασ/αν Μ ιλλιόνιον, τό 
οποίον ρετρειται ακολουθώ* επ άπειρον*

$ · 1 2.
Σ η ρ  ε ι ω σ ι s. ITpos άποφυ^Αν r Α* συ^χυσεω*, Α'τι* 

προξενειται εκ τη* επαναληψεω* του αυ:ου άριθρου, εφεύρε- 
θ/ισαν ίδια/τεραι όνορασίαι · δηλονότι αντί νά είπώρεν ό<$ δε-

* ΠΕΡΙ ΑΡΙΘΜΩΝ, ΚΑΙ ΑΡΙΘΜΕΙΝ,



κ χ , λε^ομεν Είκοσι* άντε’ rpefs δε’κα, Τριάκοντα* άντε τετρά- 
xis Six* , Τεσσαράκοντα ·  άντε' πεντάκιβ δε’κα, ΙΙεντνίκον.τα. 
άντε ίξάκι? δέκα» Εξήκοντα* άντε επτακιβ δικά, Έ βδομ η - 
κοντά ·  αντί όκτάκι» δέκα, Ό^δοηκοντα * άντί εννεάκΐδ δε’κχ, 
Ε ’ννενηχοντα * καί a m  δεκάκΐδ δέκα, Εκατόν. Έ π ε ιτα  άντί 
δϊβ εκατόν, Διακόσια* άντε reefs εκατόν, Τριακόσια* άντε 
τετράχιβ εκατόν, Τετρακόσια* άντε πεντάκιβ εκατόν, Πεντα­
κόσια ·  άντε’ «ξάκΐδ εκατόν, Εξακόσια ·  αντί επτάκΐδ εκατόν, 
Επτακόσια* άντε όκτάχιδ εκατόν, ’ Οκτακόσια·  άντε εννεχκΐδ 
εκατόν, Έννεαχόσια *'και άντε* δεχάκιβ εκατόν, Χ ίλ ια . Μετά 
σκότα άντε' χιλία? χιλιάδα?, Μιλλεόνιον* άντε χιλίαδ χ ιλιά ­
δα? μιλλιόνια, Διλλιονιον* εΓτα Τρελλιόνιον καί ε’φεξηδ.

ΠΕΡΙ ΑΡΙΘΜΩΝ, ΚΑΙ ΑΡΙΘΜΕΙΝ. «

/ι^| Μ  ί αW T W T  «

ΚΕΦ. Β'.

I l f ^ f  'Α ζ β μ η σ ε ω ς .

" Η τ ο ι  « ώ δ  γ ρ ά φ ο ν τ α ι ,  κα ι  π ρ ο φ ε ρ ο ν τ α ι  οί 
’Α ρ ι θ μ ό ι μέ  τά  λε*/όμενα  Ψ η φ ί α .

$. 13.

Η άρίθμησιδ διδάσκει τον τρόπον, καθ’ ον δια' λο/ου δυ- 
νάμεθα εκφράζειν την τιμήν τον διά ψηφίων παριςαμενου ά - 
ρεθμού ·  η προφερόμενον αριθμόν νά τόν ε’κθεσωμεν διά χα­
ρακτήρων.

"Οθεν δταν */ράφο>μεν, μάλιςα δε όταν λοχαριάζωμεν , 
δεν προφε’ρομεν τούδ άριθμούβ με λεξεΐδ, άλλά με' καποια Ση­
μεία, τά οποία ονομάζονται Ψηφία. Τό σχήμα, καί ή ονομα­

σία αυτών είσί ταντα* I , εν* 2, δνο* 3» τρία* 4> τεσσαρα.



5 , πόντε * 6» εξ* 7 , επτά * 8> οκτώ* 9» wvee. Τοντοίβπρο- 
ςιθεταε είοίτι καί to Μηδενικόν (xa i κοινώί ονομαζόταν 
ΙΝοΰλλα) ♦ βημείον o ( a ) , to όποιον αυτό καθ’ εαυτό δεν 
σημαίνει ονδέν αριθμού ποαόν, αλλά χρηβίμεύει μόνον its το» 

νά ^ανερώνη ενίοτε rnv κυρίαν τιμήν των προλεχθεντων Ψ η- 
«ρίων, 6Ϊ  ην αίτιον τό Ο, είναι εν άοήμαντον Ψηφιον, ο *ςί» 
βεν σημαίνει καμμιαν ιδιαιτέραν τιμήν* τά λοιπά ομω: 
etat καί ονομάζονται ποσότητο: σημαντικά,

$ · Μ*
Με τά ανωτέρω 9 Φη^ια, σΰν τω ο» δννάμεθα νά φα- 

νερώοωμεν εκαςον προκείμενον’Αριθμόν, διότι κατά τον ήμε- 
τερον τρόπον τον άρίθμειν, δεν δνναται νά όπερβη καμμ/α μο­

νά* τά 9 > επεεδή διχάχα 1» θεωρούνται ώε άπαξ δε'κα 9 ή­
τοι μία Δεκά« * δέκα δεκάδεβ , ιό: άπαξ Εκατόν * δέκα εκα- 
τοντάδεβ, ώ* άπαξ Χ ίλ ια  (ώβ 11.)* οθεν εκαςον ποοόν 
αυτών τών μονα’δων ^ανερώνομεν μόνον από τον 1 μέχρι τών 9 ·

$♦ 15.
Σ η μ  ε/ωσεί .  Τάνωτε'ρω Ψηφία άπό τον 1 με'χρι τών 

9 λε^ονταε άπλώβ Μονάδεβ* οI έξην ’Αριθμοί ομωε άπό τών 
δέκα t'ojs τών εκατόν ονομάζονται Δεκάδεε ·  άπό τών εκατόν 
με'χρι τών χιλίων Έκατοντάδεβ ♦ άπό τών χιλιών αχρι τών 
μίΛλιονίών Χιλιάδεβ, καί ε'^εξήδ.

*  16*
Δια νά χινώοκωμεν ομωβ, όποια: μονάδα: Φανερώνει εν 

όποιονδ/ποτε Ψ ,ψον, εάν, <ρερ’ είπεΓν, τό ψηφίον 5 παριςά- 

νη πεντάκι» εν, ή 5 δεκάδα:, ή 5 εκατοντάδαε καί ε’φεξή:, 
πρεπει νά παρατηρήσωμεν την τοποθεοίαν τον αριθμόν εκ τον
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(«J Τ ώνχϊρν Ψηρί» μεταχειρίζονται »χ«5ί> ελα τ« Γθνη, x«u 
λβνη«ί όΐ , »πι<5ιί εις -touj ατ.ιΖίϊμταιr. Cpioijαυτών.



δεξιού προς το άριςερόν p-spos τοιουτοτρόπως, ώςε νά προη- 
y m t αι *ν εκάςη τάξει άριςερως τοιαύτχι ρονάδες, at nvss ‘ 

tint ciυνθερεναι εκ δεκάκΐί υψηλότερα* τιρηί των δεξιωβ πα­
ρελθόντων ρονάδων. Λοιπόν εάν «ν ρόνον Ψηφίον , παραό*. 
χ .  4 > «  5 , η όποιονδήποτε άλλο, ίςαται ροναχόν, τότε 
θεωρείται Tins πρώτηβ τάξεωβ Ψηιρίον, καί δεικνύει άπλώ$ 
Μονάδας, xyovv w c a p a , πεντε χτλ, Έ ά ν  ίςανται ό'^ωε δυο 
Ψηφία ηυνάρα, τότε φανερώνει το δεύτερον άριςερώ» Δεκα - 
δαβ, θετεον 86* ενταύθα to ρεν 8 τιράται oxtaxts δέκα, 
«τοι Ό)>δβήχοντ«» το δε 6 * ώ» Tins πρώτηί τάξεωβ Ψηφίον, 
τιραται ρόνον εξάκΐί εν , όρου δε *0*/δοηκοντα εξ. "Οθεν είδ 
ρίαν σειράν Ψηφίων, φερ' είπείν 6 7 5 4 » δεικνύει τό πρώτον 
Ψηφίον δεξιώί 4 » τετράκΐδ εν ·  τό 5 , ώ ϊ Ψηφίον txs δευτε- 
pas τάξεω», πεντάκιβ δε'κα, ήτοι Πεντνίκοντά * τό 7» ώ» προη- 
youpsvov, καί ιςάρενον εν τη τρίτη τάξει άριςερώε, φανερώ­
νει πάλιν δεκάκις ρε^αλητερον άριθρόν ώ» πρόί τόν πλησίον 
5,  nyouv επτά εκατοντάδα»', τουτ’ ε-,'ΐνΈπτχκοαία* τελευταίου 
δέ τό 6, ώί προη^ούρενον, καί ιςάρενον εν τη τέταρτη τά­
ξε ι, δηλοί αύθιβ δεχάκίβ ρε^αλήτερον ποσόν ώ ί προβ τόν 7 » 
ήτοι εξ Χιλιάδας ·  άρα, ρετά τήν ρονάδα, προχωρουντων 
προς τό άρι^ερόν, δεκαπλασιάζεται εκαςον ψηφίον κατά τό 
ποβόν ώδ προ» τά παρελθόντα του δεξιοί ρερους. Δ ιά  τούτο 
λε^ορεν, ό’τι αί Μονάδες τίθενται εί< την πρώτην τάξιν* αί 

Δεκάδες ε«β την δευτεραν άριςερώ·* αί Εκατοντάδες εί$ την 
τριτην ·  αί Χιλιάδες ε?5 την Τετάρτην, καί εφεξής.

$· ί 7·
Πλην εςω προβ σηρείωσίν, ο τι αί ανωτέρω τάξεις δεν 

εχουσιν ιδιαίτερον */νωςον Σηρείον, άλλ' όνοράζονται διά τού­
το ούτως, ή δεύτερα, «  τρίτη τάξις καί εφεξής, επειδή καί 
ίζαται εν σειρά το' δεύτερον ήτοι τό τρίτον ψηφίον. Παραδ',
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χ . it's τόν αριθμόν 5 6 , to 5 είναι rns δεύτερα* τάξεω* ψη- 
φ/ον, επϋδή nponygfrae αυτοί δεξίώδ to ψηφ/ον 6 * «αν ομω* 
δεν προηγείτο αυτοί κάνεν ψτιφ/ον, tors δεν ώνομάζετο ψηφeov 
tns δευτ:ρα?, αλλά τηε πρώτηε τάξεωε, x*e έπομενω* δεν 
η&ελε φανερώνει πεντάκί* δεχα, ητοί Πίντηχοντα, άλλα 5 
μονάδκί, ητοί ajrX&Ss ΙΙεντε. Εντεύθεν επεταί* οτί δεν δύ- 
ναταί να ύπαρξη cure δεύτερα τάξε* χ(ορίδ δυο ψηφίων ·  άλλ* 
ούτε τρίτη ανευ τριών, καί έφιξην * άρ» ούτε δύναταί κάνεν 
ψηφ/ον νά λά(3η τον τόπον τη* δεύτερα* τάξεωε καί να φανε- 
ρώνη Δεχάδ**, εάν δεν tevae εν ταύτω εν ψηφ/ον καί εν τη 
τάξε» των μονάδων ·  ώίαυ'τω* δεν δύναταί κάνεν ψηφ/ον νά 

λά|3η τον τόπον τη* τρ/rns τάξεωδ, κα» να δεεχνύη Εκατον­
τάδα*, εαν δεν είναι εν ταύτω αί παρελθουοαί δύο τάξεί*, δη­
λονότι ή των Δεκα'δων » καί Μονάδων τάξίβ * πεπληρωμεναί 
με ψηφ/α * εν γίνει δεν δυνάμεθα νά φανερώοωμεν ουδεμίαε 
ύψηλοτερα* τάξεω* τό ποοόν δ/ ενόδ ψηφ/ον, εάν απαβα» α/ 
παρελθοίβαε κατώτεραι τάξείδ δεν είναι πεπληρωμεναt με 
ψηφ/α.

% >β.
Αοιπδν διά να δυνάμε$α νά γράψωμεν Δεκάδαν χωρ)$ 

μονάδων, Εκατοντάδα* ανευ δεκάδων καί μονάδων και ε<ρ έ­
ξη* , «τον άνα^καίον νά ε/ωμεν καί εν 2We*ov , τδ οποίον* 
μηδέν σημαίνον , νά άναπληρη tas τάξει** e& ras όποιαν δεν 
δίδονται σημανηκά ψ«<£ια, Αυτό το Ζημείον είναι τδ ο ,  το 
οποίον* cos ε λεχ*η * ούδέν σημαίνει, άλλα τίθεται άπλώ* tls 
τά* τάξει*, ίνα λάβωσε τον τε οικειον τόπον καί την τιμ^ν τά 
προηγούμενα αυτού σημαντικά ψ«Φΐα* *Οθεν τά Δέκα5 Ε ίκο­
σι* Τριάκοντα κτλ. προ^ερορεν με ί ο ,  2 0 , 3ο ,  επειδή το 
) , 2 , 3 ·  ΐ£*νται εν τη δεύτερα τάξει, και παριςάνουσιν άποξ 
Δέκα, δίε Δέκα 9 τρεί* Δέκα καί εφεξηβ ·  ούχί ομω* περισ-
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βότερα τών Δεχα,  Ε ίκοσι, Τριάκοντα καί xa ^ n s *  διότι ε/s 
τήν τα'ξιν τών Μονάδων δεν εύρίσχεται ούδεν σημαντικόν ψη- 
tflvj. ’ Ε ξ εναντία? ττροφίρορβν 1 1 , 2 2 ,3 3  και εφιξη;, εν- 
δ ίχ » ,  είκοσι δυο, τριάκοντα τρία, επειδή jurat τών Δεκάδων 
συνευοίσκονται και ε?; την τάξιν των Μονάδων τά σημαντικά 
ψ/ιφε'» 1 , 2 » καί 3. Ουτω προφέρομεν 4«0»  Τετρακόσια, ε­
πειδή εν τη τρίτη τάξει ιςαrat τό' σημαντικόν ψ/ιφεον 4 * κ« -  
θώ; και 6000, εξ Χ ιλ ιά δ α ;, καί ούχί περισσότερα δεότε τό 
6 ΐςαται εν τη τέταρτη τάξει» καί at πρώτοι τρεί; τάξει; ε ί- 
« ΐ πεπληρωμε'ναι με Ο ,  τά όποιο μηδέν σηααι'νουσιν,

S · *9· ,
*Ό3εν, onoti προηγούνται Ψηφία τού Ο άριςερώ;« είναι 

το Ο ovayxa'orarov, και δέν πρέπει, ώ ; άσήμαντον» va ά - 
φ ε$«· διόrt ολα τά άχόλου&α Ψηφία προχωρούσε μίαν τάξιν 
πλησιέςερον δεξιώ;, ο έ ' ί ,  τίθενται εν κατώτερα τάξει, xat 
επομένω; ελαττούται ή τιμή αυτών, Θετέον, ό άρι&μό; 760 
(επτακόσια εξήκοντα) άνευ του ο »  νίθελε φανέρωση μόνον ηβ 
(εβδομήχοντα εξ) ,  επειδή τό Ψηφίου 7 » τό όποιον πρότερον 
ιςατο ευ τη τρίτη τάξει, «δη τεδήσεται εν τλ δεύτερα, κα$ώ; 
χα; τό 6 , τό όποΓον ώ>; εξ δεχάδε; έπρεπε να' τεθλ εν τη δεύ­
τερα τάξει, τε^ήσεται «δη , άνευ του ο , εν τη πρώτη, καί 
επομένω; δεν $ ίλει φανερώνει πλέον ε'ξάχΐδ δέκα, άλλα μό­
νου εξάκι; ε ν  ώσαυτω; και το 7 » αντί έπτάκι; εκατόν, μό­
νον έπτάκι; δέκα, Έ ξ  εναντία;  είναι άχρηςον τό Ο, όταν προ 
θύτου άριςερώί δεν εύρίσκονται σημαντικά ψηφία, επειδή προ? 
τά πλησίον αυτού δεξιώ; ίςαμενα σημαντικά Ψηφία, δέν έχει 
ούδεμίαν ίσχΰν. Ουτω φίρ’ ε’πείν εί; 0 2 ,0 0 2  κτλ. μένει τό 
Ψηφίου 2 , τή; πρώτη; τάξεω; Ψηφίον, έςω xat νά προσ$έ- 
οωμεν προ αυτού άριςερώ; οσα ο $ελήσωμεν. Παραδλ χ . 
00200 μένουσι πάντοτε Διακόσια ,  επειδή τό Ψηφίου 2 ίςα -

Π Ε Ρ Ι  Α Ρ Ι Θ Μ Η Σ Ε Ι Σ .  9
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ται εν τη τρίτη τβίξεε ·  οτι ομω* τιμώνται Διακόσια , πρεπεί 
*ά όμολ ο^ώσι χάριτα* τοί* δεξ;ώ* ο* rot yap άριςερώ* κείμενα 
Ο ουδέ» ωφελούσε τά 2.

$· 20.
Η* άνά^νωσι* των κατά σειράν διά ψηφίων ^ετ'ραμμε'νων 

Α ’ριθμών άρχεται, κατά την συνήθειαν τή* προφορά*» από 
τη* άνωτάτη* τάξεω* άριςερώθεν, δηλονότι από row άριςερώ* 
κείμενου πρώτον Ψηφίου, προφερόμενον ακολουθώ* ί'καςον 
προ* τό δεξιόν μερο* επόμενον Ψηφίον, κατά την τοπικήν τον 
σημασίαν. ΟΓον τά* 586ΐ  προφέρουν ·  πε'ντε Χιλιάδε* ‘Ο ­
κτακόσια'Εξήκοντα εν* καί τά* aooS * δυο Χιλιάδε* πεντε, 
Επειδή είβ τόν τόπον τώντε Εκατοντάδων και Δεκάδων δεν 
εύρισχονται σημαντικά Ψηφία.

Έ ν  y m i προφε'ρομεν εκαςον Ψήφων κατά την σημασίαν 
τη* τοποθεσία* τον, χωρι* να άποβλεψωμεν ποσώ* εί* τα εν 
τη σειρά ευρισκόμενα λοιπά Ψηφία, καί ο. Ουτω, φε'ρ* είπείν 
τό Ψηφίον 9 » επεχει τόν τρίτον τόπον ει* άμφοτερου* τού* 
επόμενόν* δυο Αριθμού* 8932,  καί 5975,  nyouv Έ ννεα - 
κόσία, καίτοι τά προηγούμενα, καί επόμενα Ψηφία άμφοτε*- 
ρων των ‘Αριθμών εισ! διαφορετικά· διά τούτο δεν πρε'πει νά 
μά* συ^χίσωσι και τά ο ,  τά όποια εμφανίζονται πολλάκι* 
μεταξύ των σημαντικών Ψηφίων, άλλ’ ώ* πρ.οελεχθη» προ- 
φερομεν εκαςον Ψηφίον κατά την σημασίαν τή* τοποθεσία* 
του, χωρί* νά προφε'ρωμεν τά* λοιπά* τάξει*, αιτίνε* εισί 
πεπληρωμεναι με ο ,  ώ*.

5070  προφερομεν, πόντε Χιλιάδε* Έ^δομήκον τα.

6οο

803

'Εξακόσια. 
’ Οκτακόσια τρία.«
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520 # Π$νΓΑΧ9<Κα iϊχαοι.

333 # Tptaxoeta rpixxovra rpta

97°5 V tvvta XjXeafoe Έπτα χόβα  π ίν « .

6 οο 4 , 0 ΐξ  XeXta5ts τεβίβρβ.

|ο8 1 0 oyiorixovra εν.

—
A Ο ο NO 0 cvvia.

*060 0 εξ/ίκοντα.
$» 21.

λοίπδν to εν γλ  τέταρτη t £%tt χε/μενον Ψηφίον 

δείκνυε* Χίλίάδαε» «πορενωδ δε» προχωρονντων αρεςερώ$» 
δεκαπλαοίάζεΓαί λ ημήτου (ώ$ §. l 6. ) ·  άρα εν τγ περπίη 
τάξε* f  ανερώνεε Δεχάδα* χίλίάδοε * εν tn εχτη Εκατοντάδα* 
χίλίάδο*· εν τη ε^δόρη ιΜονάδαβ ρίλλίον/ου· εν τη ©yoo/i 
Δεκάί*$ ptXXtovtou xae εφεξ*Λ« ♦ ©$εν τούτων ©υτω* βροντών» 
δί ών ρά$ iiyevs ^νωςη η χυρ/α τοπο&αί'α xat <ropa*fa τών 
ψηφίων» είρε^α ήδη ικανόϊ> άνεν περαιτέρω οδηγία*, tva προ- 
φερωρεν όρίώ$ εχαςον διά ψηφίων yeypappevov\Api3pov*svv-· 
εςάρενον ά<ρ οοων δήποτε ψηφίων, ΙΙλήν  διά νά ρήν ε ιρε- 
5α φφασρενοε νά εν$υρώρε$α e’i  tnv avayvcoatv την toj·  
T.txM σηρασ/αν εν©* έκάςου ψηφ/ου* και διά νά δυνάρε-· 
5* επορενω* pc' την δυνατωράτην ταχύτητα νά προφέρω-· 
psv άρεscos εκαςον προτε$εντα \Αριθρον» πράττορεν ώε ά - 
κολουθωί. Διαιρουρεν δηλαδη τον προ* avayvcootv δο^ε’ντα 
Λ ρ?5ρον άνά τρ/α ψηφία διά ςι^ρών και ypajxpcSv̂  χατά τον 
ακόλουθον τρόπον* Μετρούρεν άπ© τήε Μονάδοε πρ©$ τδ άρι-

(α) ’Εν τλ itaoaSoVu Si'v «ρίπε* νά παρα^λιχητα' η άνωτ/ρω 
JtapaV**<5 ttfv 061,009*060,  αλλά πρ*'π« ν* Sfotuat άχρα προσοχ* 
♦V αϋτιίν· Si&tc faov fasciae «Xpn$$S, teacv e/vat αναγκαία άχολού· 

. tiutSr] 5υ>αταχ νά προξενιάτ» t& τοάς Άρχαρ:θι>ς 2:ά̂ ορα σ̂ αλ* 
oat* c($ τιί* άναγνωα̂ ν tJ v ormavTfcwV ψ«?ι«ν.



ςερδν (moos rpfa ψκ^ί'α (α ), xeu βάλλορεν its τον ΙΙροποδβ 
του τετάρτου ψ/itptou ρ'αν stypnv (  . )  ·  «ντευ&εν τρία ψηφ/α 
πορρωτερω* sts τον Πρόποδα του εβδόμου ψϊΐ^ιου» θίττο^αν 
μίαν ορθίον γραμμήν ( , ) ·  etr« μετά τρ/α ψχφί«, otoSts μ/αν 
^typirtv ·  επε'.τα μετά τρία ψηφία ποόρωτε'ρω» πάλιν δυο ^ραμ- 
μαε, x»t ουτωί εφες-ns «λληλοδίαδοχωδ, ώ^ε αί '/ραμμαί υά 
«ΰξάνωοί πάντοεε με μίαν* δηλαδή μετά την πρωτην ςί^μήν, 
μίαν γραμμήν ·  peri τΑν δευτε'ραν ςί^μήν, δύω ^ραμμάί * 
μετά' την Τρίτην ς^μήν, rpcts ypapjias, xat εφεξήβ, «xpts ου 
δεν μείνουοί τρία ψηφία να 6t«tpe5<citv, cos φαίνεται its 

tous επομε'νουδ άρί^μούί. 6/389*721 } 1.053,408.209 ] 
78,, 100.092,050.080.

I*  44·

Ή  ρέν seypv 7Tftpê avee t«v  λβξ^ν Χ ίλ ια , δέ ypapjAa γλ* 
λεξινΜ 'λλιδνιον ·  τοΰτ ϊςιν^οτ.Μον ψκ<ρίον εχει sis τον Πρδκοδα 
aur&5 μιαν ςι^μλν προφερεται Χ ιλ ιά $ , καί οποίον «χει {Λίαν 

ypajxjxiv, zp^epsrai Μίλλβονίον,ώ?· 7 ·  | 53* J 604 ·  επτά 

Χιλιάδες ·  53 Χ* λι«& δ#6θ4 Χ ιλ ιά δά  #κα$ώ$ καί 5, | 30,  | 
203 ,  ώδ 5 Μ ιλλ ιδ ν ια · 3θ Μ ιλλ ιο ν ια · 203 Μ ιλλιδνια ,καί 
€§εξΛ$· Έ ν  yevei ό *Αρώμο$ των γραμμών παριςάνει τό , ο - 
ττερ παριςανουτιν αι διά Xoyov ουλλα^αί A t , Τρι ,  κτΧ· δπ-
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(α) *θλαι at β«ρ«ί των ψτηρ&ν, τβ»ϊτ# £$■** · 2λβι ti ’Αριθμοί» 
5i«epovvtat t(f τάξκς, ε*ξ civ exet?*! TApiiyti Tp:'a ψηρδα* *H πρώτη 
(άρχομιντι αττό tn ;  μονάδος δφωθιν) περιέχω τάς Μονάδά;, AcxaSa; 
x*r * Εκατοντάδας· τί Spjtcoa τάς Μονάίας, Δεκάδας χα*‘Κκ/τοντα'δα» 
των χιλ'άδων* * τριττϊ τάς ΜΟνα'δας, Δι*αδας xar ‘Εκατοντάδας τωί 
|^λλ(θνί'ων* τί τιτα'ρτπ τα; Μονάδα;, Δε/.άδας χα* 'Εκατοντάδα; τών 
χΑιάίω* ρλλιονίων· η π/μπτη τάς Μονάδας, Δΐ/.άδα; χα: 'Εκατοντά­
δα; των δ?λλ:θν:ων ♦ π ίχτη τα; Μονάδα;, Δ'χάδας x«t 'Εκατοντάδα* 
Των χ<λ<άδων διλλεον/ων*, χα< βκ' anstpw*



λβνότ» | α;/ } δυο Α ιλλιόνια  ♦ J 5/// J πεντεΤριλλιόνια,χαί 

*φΐξ«8.
$* *9.

ΛΟταν πράκητβϊι ορωί evas Άριθρόβ ουνιςάρενοβ εκ πε- 
ρι*τοτε'ρων ψηφίων, τότε διαιρουρεν αυτόν κατά τον προλεχ- 
SsvT« τρόπον, είίίίτα άρχίζωρεν τήν άνάρωοιν εκ τλ5 τελευ­
ταία* τάξεωϊ άριςερώ»» εκφων'ουντεδ τά εν αυτή εύριοκόρενα 
ψηφία τοίουτοτροπωϊ όρου» cos νά noav aura ρόνον παρόντα, 
ρε' τήν προα^κην εκείνη? τή? τιρη?, τήν όποιαν φανερώνει τό 
ικε ι «ύριοκόρενον Σηρείον. Παραδ'. χ . ρα$ εδό$η νά προφε- 

ρωρεν τον άρ&ρόν aoo8 l 6 l l  , osti? διαιρεθείς, παρίςαται 
2 0 /0 8 1.6 11· Λοιπόν επειδή ε!$ τήν πρώτη·» τάξιν εύριοκεταε 
παράτοί? 2ο τό rou ριλλιονίου πηρείον^ δία τούτο άοα^ινώοκορεν 
20 Μιλλιόνια · eis τήν δευτε'ραν περιε'χονται τρία ψηφία ο 8 ΐ »  
tour εςιν, 81 (ώ?§. 20.) όρου ρε τό σηρείον τή ί χιλιάδο?» 
τά όποια προφε'ρορεν 81 Χιλιάδεε * c!s δ* τήν τελευταίου ρήν 
ευρισκόρενον ουδέν σηρείον, εκφωνοΰρεν ρόνον εξακόσια ενδεκα. 
O^sv o’Ap'Jpos 2 0 /0 8 1.6 11 προφερεται, είκοσι Μιλλιόνια, 
ό'/δοήκοντα ρία Χιλιάδεβ, και ε'ξακόσια ενδεκα.

S* ft4*
Κατά τον ίδιον τρόπου προφερορευ εκαςον’Αριθρόν, συν- 

ιςάρενον «φ όσων δήποτε ψηφίων, πολλά ευκόλως, ταχεω?, 
καί άνευ λάθουί. Πλήν εν ω προφερωρεν ρίαν τάξιν δεν πρέ­
πει , ώε προελεχθη, νά δώσωρεν οόδεαίαν προσοχήν ει$ τά των 
λοιπών τάξεων ψηφία, ούτε νά άνα^νώσωρεν περισσότερα, ή ό - 
λι^ώτερα ψηφία, άφ’ οσβ εύρίσκονται its τήν αυτήν τάξιν, άλλ* 
ούτε νά συναρι^ρήοωρεν ποτέ εν, ή περισσότερα ψηφία εκ 
των προπφουρε'νων, ή επορενων τάξεων* ε’φ’ ω πρε'πει νά 
προσε'χωρεν καλώ;, καί ράλιςα όταν ti’s ρίαν τάξιν τόχωσι psr 
ρικά, ή άπλώί ο ,  ώϊ τά πρόϊ άσκησιν επόρενα υποδεί/ρατα 
δεικνόουοιν.

ΠΕΡΙ  ΑΡ Ι ΘΜΗΣΕΩΝ U
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Π ρ ό β λ η μ α ,  Πώδπροφερονταε 7000050 ; Άπο'χρε- 

σεδ. 7 Μελλεόνεα, καε" Πεντηκοντα.
Έ ξ η ^ η σ ε δ .  Δεαερουμενοβ ο ανωτέρω άρε^μόδ, παρί- 

ςαται 7,000.050 . Ενταύθα tis την sjnstnv ταξεν αρεςερεοί, 
οπού αρχεταε ή άνά^νωσεδ» εύρεσχετβε μόνον to ψηφεον 7 ,  
όρου με to σημείου ro5 μελλεονίου, δεά route ποοφερομεν η 
Μελλεόυεα* tis την δευτεραν επειδή ευρίσκονταε άπλεοδ ο ,  
δεν προφιρομεν μηδέν, δεότε th o u  δεν σημαίνουσεν4 ε?$ δ* 
την τελευταίαν άνευ σημεεου ,εΰρεσκονταε ο 5ο , τά οποία ομοοβ 

<cVv ώδ 50 (ώδ <$. 20. ) ,  διά τοΰτο προφε'ρομιν άπλώϊ μό­
νον 5θ. *Οθεν ολοδ δ άνωτίρω Άρεθμόδ εκφωνείταε. 7 Μ ελ- 
λεόνεα καί 5θ.

Π ρ ό β λ η μ α .  Πώδ εχφωνείταε ό Άρεθμόδ 256ο8οοΐ ;
Λ υ σ ε β .  Δεαερεθεέδ παρε'ςαταε 25/6ο 8,ο ο 1 ·  άνα^ε- 

νεοσκεταε δε 25 Μελλεόνεα, εξαχόσεαε οκτώ Χελεάδεδ, καε εν. 

Π ρ  όβ λη  μα. Πώδπροφε'ρεταε ό άρεθμόδ 90350026417* 

Λ υ σ ε δ .  Δεαερου'μενοδ παρίςαταε 90.350 ,026.417  ♦ <> 
εςεν, 9 0 Χελεάδεδχαε’ 35ο Μελλεόνεα, 26 Χελεάδεδ, καε'417·

Έ ξ η  y n  σε δ. Έ ά υ  ό τελευταίο?’Αρεθμόδ δεαερεθη, ά­
νευ των προσηκόντων σημείων, tis τάξεεβ άνά τρία ψηφία, καί 
βχφωνηθη άπλώδ εχάςη τάξε?, δηλουσεν ·  εννενηκοντα* τρεα- 
χόσεα πευηίκοντα* εεχοσε εξ , καε τετρακόσεα δέκα επτά·  ό­
ταν ό'μωδ προςεθώσεν els εκάςην τάξεν τά άνηχοντα σημεία ,  
καε εκφωνηθώ μετ’ αυτών, ώδ προερε'θη, τότε παρεςάνεε, 90 
Χελεάδεδ χαε’ 35ο Μελλεόνεα, 26 Χελεάδεδ, καε 4 17 »

§ . 2$.
α . Σ χ ο λ ί ο ν *  Katroe τά εν τω μεταξύ τών στ,μα^η- 

κών ψ*/ιφ/ων ίςαρενα ο  δεν προγέροντα*, ώ$ ασήμαντα, ολο- 

τελώδ, j i  δλον τούτο (κατά τού$$· 19  καί 20*) πρεπε* νά 
τε$ώοί· δεό« άνευ τούτων των ο ,  δεν ηθελον λάβεί τον ©?-

Π Ε Ρ Ι  ΑΡΙΘΜΗΣΕΩΓ.



xstov τόπον τηβ rtfx/ΐ· τά προ αυτών αρεςερώδ επόμενα Ψηφία, 
«πε«δΑ ηθελον προχωρήστε τόσαβ τα'ξεεβ πληοεε'ςερον δεξεώβ» 
ova μηδενικά δεν ήθελον τεδώσεν.

& ι6.
(3/ Σ χ ό λ  t ο ν. ΛΟ η  ή ζιγμή δεν παρεςα'νεε πάντοτε 

τ«β auras Χελεάδαβ, τούτο εκαςοβ το εννοεί. Δεά τούτο λ ε -  
γομεν, οτι ή μετά το οημείον ( ; )  των Μελλεονε'ων ςε^μή» 

δεεκνυεε Χελεάδαβ Μελλεονε’ων* η μετά το σημείβν C / )  των 
δελλεονίων, φανερυίνεε Χελεάδεβ Δελλεονίων χαε ε’φεξηβ.

$ · *7*
Δεά τούβ Άρχαρίουβ εεναε μεχρά δυβχολε’α, όταν ^ε'λωα* 

να' Γράψωεχε με ψηφία ενα με^αλήτερον’Αρε&μον, επεεδή δεν δυ- 
νανταε νά εννοήσωσεν ευ^εωβ πόσα ψηφία χρεεάζονταε* χαε ε'ν ποία 
τάξεεπρεπεενά τε&ώσε. Φερ’ είπεεν* είβ 35 Δελλεόνεα θε’λουσ» 
δυσχολευ&η οί Άρχαρεοε, ενα εε'πωσε μέ βεβαιότητα εΰ$εωβ» 
χαε χωρεβ νά ε’μποδεσίώσε πόσα Ο πρεπεε νά προςε^είίσεν είβ 
Τον*Αρε3μδν 35.’ Ενταύθα μεταχεερεζόμεθα όμοίωβ ταβ ςε^μα'β 
χαε^ραμμάδ* κατά τον ακόλουθον τρόπον. Δηλαδή γράηομεν τον 
δο&ε’ντα Άρε&μον» κα!&ώβ λεχ$ ή, όμού με το σημιεον του ,  
επεετα γεμεζομεν εχάςην τάξεν μέ τρε'α ψηφία. Παραδ\ χ ,  μαβ 
εδό$η νά χατα^ράψωμεν 35 Δελλεόνεα* λοεπον ^ρα'φομεν 
πρώτον 3 5 ,, πλην ήξευ'ρομεν, οτεείβ με'αν τωοντε σειράν ψη­
φίων ,  δεν δόναταε νά nponynSn κάνεν σημείον με as α νω τε-  

pas τάξεωβ, εάν δε'ν προτε&ώσεν ολα τά σημεία των κατωτέ­
ρων τάξεων δεατούτο άρχίζομεν την δεάερεσεν εχ των 35/,

. προβ τά όπεσω * χαε οντω προχυπτεε 35 , ,  . ,  »
προσθεττοντεβ tis εχάςην τάξεν τρία ψηφία* είβ τδ εδεχόνμαβ 
Πρόβλημα» οπού, εχτοβ των 3 5 » δεν μαβ εδό$η ετερον ση- 
μαντεχδν ψηφεον, $εττομεν είβ εχάςην τάξεν τρία ο , χαε ούτε» 
προχυπτεε όζητηθεε'β άρε^μοβ 35//000.000/000.000

Π Ε Ρ Ι  ΑΡΙ ΘΜΗΣΕΩ I.



Π ο 6 β λ  η ρ. <*♦ Γραφ^ητωσαν (χε ψ*/ίφια ·  σγδοηχοντα 
τρ*α Διλλιόνια πεντε χελεαδε$ καί τρέχοντα ονο Μ ιλλιονια, 
επτακόσια* τεσσαράκοντα εννεα Χιλιάδες, καί τρία.

16 Π Ε Ρ Ι  ΑΡΙ ΘΜΗΣΕΩΝ

Αυσίξ 5 καϊ Έξηγησίζ.

*Ας τε^ώσιν εύ$υ$ διά τά δ^δοηχοντα τρία Διλλιονια* 
τά ψηφία 83 δ[χου ps τδ σηρκι'ον του Διλλιονίου επε*· 
τα άϊ y$vn η δια/peois προ* τά επισω· (off ωδε. 8 3 // 
f  .  (a t ^ραμμαΐ, καί ςι^μαΐ ιτε'$κοαν διά τούτο τό­
σου μακράν κεχωρισμένω*, διά να δυνάμε$α νά ^ράψωμεν είί 
εκνς/ιν τάξιν τρ/α ψ/<<ρία) · είτα as τι9ώβι τά λοιπά ψ/.^ι* 
τού δοθέντο* ’Αριθμού it’s τά* οικεία* διαιρέσει* * viyovv διά 
τά* 5 Χιλιάδαε Μιλλιόνια, as τεθλ τό ψιηβίον 5 tis τον τό- 

' πον των μονάδων, tout* έςιν, εν τλ τάξει των Χιλιάδων Μ ιλ- 
λιονίων έπειτα τά ψ/ιφι'οτ 32  εϊδ τον τόπον των μονάδων, καί 
δεκάδων, εν τλ τάξιι των Μιλλιονιων* μετίπειτα διά τά* 
επτακόσια* τεσσαράκοντα εννέα Χιλιάδα* τά ψ/.φία 749 *ν 
τλ τάξει των Χ ιλιάδω ν καί τελευταΐον το ψηΦίον 3 tis τον 
τόπον των Μονάδων τλ* έσχάτνιβ τάξεων λοιπόν, 8 3 // 5· 
32/749* 3, τελευταΐον as ^εμισ^ώσιν at ελλειπεΓβ τάξει* με 
ο ,  διά τά έλλείποντα ψηφία (επειδή έκάςη τάξι* πρέπει νά 
περιέχ-Λ τρία ψηφία), δηλαδλ εν τλ τάξει των Χιλιάδων Μ ιλ- 
λιονίων, as τεθώσι δυο ο ,  έν τλ των Μιλλιονιων εν Ο , και 
εν τλ έσχατη δυ'ο ο ,  και οΰτω προκύπτει έν τάξει ό δοθεί* 
Α'ριθμό*· 83/ /Οο 5.ο32/ 749·°°3 ·

$* 2,ί·
Πλέον ταχύτερου γίνεται μια ToiauVn κατάςρωοΐδ, εάν 

πράτερον ^ραφθωσιν αί διαιρέσει* oSs κατωτέρω* ειτα άφ ου 
^εμισθλ εχάςη τάξι* μέ τρία ψηφία, έπειτα γράφονται κατά



σειράν. Φερ’ t lz ih  · p is  *δόθ«σαν νά xaraypctyiopsv g X i-  
λιάδαβ xai 5 Διλλιόνι» t 3 Μιλλιόνια, xa? 25* λοιπόν yp«- 
cpopev rovs aptSpovs, όρον pi r «  σηρείά των, xa&oas λεχ- 
θώβιν, tiroc ·  8.

5 „
*

3/
*

25
ρετεπειτα διά τά ελλε/ποντα ψηφία, yepi^opev εχάςην δια ι- 
ρεσιν pi ο, psra raurα θετεοριν x « r «  σειράν auras tas διαί­
ρεσες , xai δι'δονσι rov προβληSevra Άρε^ρόν. 8.005/,

000.003/000.025.

ΠΕΡΙ  ΑΡΙΘΜΗΣΕΩ1.  j 7

T.

4 ^ r A A i jk iWWW*Ψ W r»*W w w »»T WWWWW



»»»»»»»»»»»»·»»»··» 1-4 -44 << +

ΜΕΡΟΣ ΔΕΥΤΕΡΟΝ.
Περ) των τεσσάρων Ε&ων τ%ζ *Αρώμητιχης.

Ρ fPP̂PP/'/P'PPPP̂

Ε Ι Σ Α Γ ί ί Γ Η .

S · 29·

Τ Γ  no t«v λεξ'.ν λο^ορίοζε'ν εννοοψεν τον τρόπον του <τυλ- 
λο^'ζεο^Λί, δκλονόπ Ttcos δυνάρεθα νά εΰρωρεν πόσον ρ$- 
yaXos* i) jAtnpos γεννάει at zh δο^είν* νί }νωςο$ Άρ&ρν$* 
εάν εΤ$ m oos izotosSnr.ots *Ap!$pos προςε$/ί επ' αντω, % 
CLfcuptS/ί ατί #υτού· Θετεον * εχορεν δυο I ’copous χρνιράτων, 
χ«ί ρά$ ttvctt γνωςον, otc 6 ε<$ mpuyjc  96 ♦ ό o' m pos 67 
Γρόσ*«* τά οποί* θελσρεν ν ί ουνοψορεν, δτά νά ττλκοοφο- 
ρτ&ώρεν ποσά ς?<νουσ«ν όρου αύ*ο* oc δυο £ωροί χρ>?ράτ<ον· 
Upos τόν rourov e m /e c u ,  roars* λ νά ρετρκοωρεν τά 67 
©νά εν* Xcyovre*· CS , 69 *** χ^ ζα * , »χρ*δ ου νά ρετρη- 
θώσ*ν ολα τά 67 I  ρόο«α επί τοώ 9 6* */! πρεπtt νά /.ξευρω- 
ρεν άλλον τρδπον, λ’ επεςκρην· δ*ά νά ^ανερώσωρεν εύ$ύδ 
τον Άρ*θρί-ν ♦ τον orocov ^ερονοεν* oy ου ένού$ο;αν ο* pr»- 
θεντεδ δυο'Αρ^ροί ορού. 'Ο  ρεν rpoStos τρόπο* τ,θελεν ονο- 
ραοθ/7 ρετραν* ο δέ δεύτερο.*» Υζ,γσαΐ'/^αν οθεν Xsyopev,ore 
το λο^αρεάζείν > δί ου δυνατό* νά ενερ;ν.3ή δ τελευταίο* τρό- 
οτοδ, Xe jετα* \Ap<vp7.t«cy,, άτο: τ*^« τοι λο^«ρε»ΰείν·



S- 3°.
To λοχαρίαζείν, viroe w Άρίθρητίκη επίςήρνι, in*-, * α­

τά πάντα τρόπον αναγκαιότατη, επειδή τά Πράγρατα ( r i  
Ε ίδ η ) , ήτο: at Movaoes, p i tous Άρίθρούδ των όποιων ρε- 
τε'ρχονται ot Άνθρωποί ras επίχείρόϊείβ ro,>v, olv δόνατα; νά 
ρετοηθωοιν ay* ε ν , orav ράλεςα δεν ύπα'ρχουοί πχοοντα, 
ΙΊαοαδ*. χ . Πραγρατευτήδ rts nyopxaev, n i~W  Mt ποαγαα- 
retas εν itaoopots xatpots, δεά Tpoota 5 8 6 » Tyo^a 452» 
5 παραδεδ, καί Γρό«α 831» 19  παράδεs ,  καί &sX«e νά n~ 
ξεΰρη πόοα ςαίνουαιν όρου, τούτ ε ς ί» νά <ρανερωθό η ολό­
κληροί Π οοογ/is των ρε ενα ρόνον Άριθρόν. Τούτο δεν δΰ- 
varae δί ουδενόδ ετερου τρόπου να ααφηνίίθη, ε’ρη δ.'ά r i s  
A 'pt^pnm ns ε πίς-npns · δεότε τα Χρηρατα ούκ είσι πορόντα 
ίνα ρετρηθώοίν»

Ταυτόν εννοητεον, orav a f  'Evos βλραίρεθητί, καί πρε- 
?:te να δίορισθ/ί τό 'Γπόλοίπον. Παραδ. χ . Ε «  χρεωςε? Γ ρ ό - 
ata 87° » *3 παράδεδ* δί αυτό τό χρεοδ του επληρωαε Γρ ό - 
cta 635,  Ι ο  παρόδεδ ·  αρα πόοα ρενεε επ χρεω^ηε; Καί 
ενταύθα ρήν οντα τά Χρηρατα πβρόντΛ tva ρετρηθώοί, δεν 
δυνάρεθα άλλωδ νά φανερωίωρεν τό 'Γπόλοίπον τού /ρεου?, 
etpw διά τ λ ϊ ’Ape5pnmn$ τεχνηδ·

"Οθεν 0ta νά δυνάρεθα νά λογαρίαζωρεν , πρε’πεί νά 
ηξευρωρεν αλ νά βυναπτωρεν περίβαοτε'ρουδ'Αρίθρον; όρον, 
καί νά φανερωνωρεν τήν Ποοότητα αυτών ρ ΐ ρόνον ενα Ά -  
ριθρόν· (3\ νά δυναρεθα νά άιρχίρώρεν ενα Άρίθρόν άρ ί -  
vos ετερου, καί νά φανερώνωρεν τό 'Γπόλοίπον. Τό ίπρώτον 
Xs'ysrat Ά θ ρ ο ι σ ρ ό β ,  καί τό δεύτερον Τ ^ ε ί λ ρ ό δ »  ( λ 
Π ρ ό ο θ ε σ ί δ ,  καί Ά φ α ί ρ ε ο ί δ . )

S> 31.
Ο ί Άρ 'θρο ί, τοΰδ οποίου? «υνάπτορεν όρού, η apatpov-

ΕΙΣΑΓΩΓΗ ΤΟΪ ΛΟΓΑΡΙΑΖΕΙΝ ΕΝ ΓΕΝΕΙ. 19



ρεν άφ «τερών, δυ’νανται είναι δροιοι, η άνόροtot κατά το ρε'- 
y&os· E 's  τό'Άθροισρα γίνεται Αΰξησίί ενοs καί τού αυτού 
Α ’ριθρού* eis την Άιραιρεσιν ορωβ γίνεται Αιαιρεσι® ε?δ ο - 
pota ρ/ρη* Stott evas Ά ρ ιθρ όδ , εξ ου αναιρούνται teope- 
γε$» ρερνι, ελαττούται tl$ όσα οροια ρε’ρη διαιρεθη. Εντεύ­
θεν πηγάζουσι λοιπόν ετι δυο Eton rns Άριθρητιχ/*ί· a, ο 
Π ο λ λ α π λ α σ ι α σ ρ ό δ *  (3’. ή Δ ι α ι ρ ε σ ί δ ,  ο εςΐ τό,  
διαιρειν ενα όποιονδηποτε Άρ ιθρον e?s όποσαδήποτε οροια 
ρε’ρη, καί διοριζειν, πόσον εςί το ποσόν εκα'ςου pspous.

$· 32.
Έ κ  των άνωηρω λοιπόν δηλούται, οτι ύπάρχουσι τε'σ- 

σαρα ΕΓδ/ι t»js Ά ριθρητικηϊ· α ,  ό ’Α θ ρ ο ι σ ρ ο ' β *  β'. ή 
A’ φ α ι ρ ε σ ι s · / .  ό Π ο λ λ α π λ α σ ι α σ ρ ό δ *  και δ', ή 
Δ ι α ί ρ ε σ ι ε ·  ta όποια διά τούτο ονορα'ζονται τα τε'σσαρα 
Είδη rns \Αριθρητικ£δ, επειδή διά t«s εργασία; «vis, η 
περισσότερων αυτών των τεσσάρων Ειδών επιλύονται πάντα 
τά Προ{3ληρατα ·  αυτά λοιπόν είσΐ τά ουσιώδη ρε'ρη* εξ ών 
συνετεθη ή Άριθρητιχη.

ao ΕΙΣΑΓΩΓΗ ΤΟΪ ΛΟΓΑΡΙ ΑΖΕΙΝ ΕΝ ΓΕΝΕΙ.
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ΚΕΦ. A'.

Πε^ ’Α&ξοκϊμον έν ανώνυμοι; ακέραιοι; 
’Αρι&μοΤζ.

S’ 33.
r vV-x rai) μετρώμεν rapewor/pous ’ApeJfyous * Sea va φανερώ- 
βωμεν twv ποσότητα αυτών μόνον με ενα *Αρ*$μον, αυτό λ ε - 
ysrae άθρο*ζε*ν· IlapaS. χ« αθρο/ζομεν τοί/s μονα&χουδ1 Α -



ριθρούε 2 ,  5 , 7 i  9* λ^οντββ · 2  *αί 3 φ£ρο\»<ϊΐν 7 , x*t ? 
ποιοΰσι 1 4 * καί 9 <s‘»tvou'ifV όρου 23* λοιπόν ό Άριθρόβ 
43 ««vote ή Ιίοσότ/is όλων rtov ρηθε’ντων Άριθρών όρου. Ttve 
δε τρόσω πρεπει να ενεργησωρεν αυτό τό'Άθροισρα ρε ολουε 
του* Άριθρουβ» συνίζαρενουε άφ όσων δήποτε ψκφίων, αυ­
τή ί;ίν  ή ύπόθεσίί του *Αθρ οι  ορού'.

Ό  Άθροισρόί λοιπόν είναι ρία oowyi* άριθρητικη, η -  
τ «  pas διδάσκει τον τρόπον, πώ ί νά εχφωνώρεν τλν όλόκλϊΐ- 
ρον ΪΙοσότητα περισσότερων ’Αριθρών (οΐτινεβ όνορα'ζονται 
Άθροισρού Προσθετέοι) ρόνον ρε' ενα Άριθρόν , ostis Κε­
φαλαίου λε^θησεται έξη*.

$· 34·
Εντεύθεν δηλον ε'ςιν, ό’η  ρόνον Άριθροί όροειδών ρο- 

νάδων δυνανται νά άθροισθώσιν όρου, ο εςιν , οι Ά ρ ιθρο ί, 
oitivss ρέλλει νά άθροισθώσιν εΐ* ενα καί ρόνον Ά ριθρόν, 
πρε'πει νά είναι evos καί του αυτού Πρ«·/ρατο?, καί t«s αυ­
τή* ’Ovopaoias. Ουτω παραδ. χ . 5 καί 4 δεν δυνανται υπό 
του όλοχλκρου Ά ριθρού 9 νά ίκφωνκθώσιν , εάν τά 5 εΐσ) 
5 Π κχαι, τά δε 4 είσι 4 Όχα'δεβ* διότι 5 Πηχαι και 4 
Ο’κάδεί, δεν δίδουσιν οϋτε 9 Πηχα*, «λλ* ούτε 9 Όχάδαδ. 
Ε ’χ ταΰτ/is tws ίδίas αιτία* δεν δυνανται νά άθροισθώσιν ό­
ρου ρητέ αύιοί οι svos καϊ τού αυτού IlpaypaTOs Ά ριθρο ί, 
«άν ει» έξ αυτών συνίςαται εξ απλών ρονάδων, οί ετεροι ό'- 
ρωβ ε’χ δεκάδων η εκατοντάδων χ. τ. λ. Φερ’ είπεΓν· 5 ρονά- 
δε* χαι 3 δεκα'δεβ δέν δυνανται νά άθροισθώσιν όρου καί νά 
εκφωνηθώσι διά τού Άριθρού 8 , επειδή 5 ρονάδε*, και 3 
δεχάδεβ δεν δίδουσιν ούτε 8 ρονάδα*, άλλ’ ούτε 8 δεκάδα*· 
άρα τά 8 δεν είναι ό Ά ριθρό?, ostis φερει τόσα, οσα φερου- 
«ν οί Προσθετέοι άθροιζόρενοι όρου.

Διά τούτο λοιπόν δυνάρεθα άθροίζειν ρόνον Παράδεί

ΠΕΡΙ ΑΘΡΟΙΣΜΟί ΕΝ ΑΚΕΡΑΙ. ΑΡΙΘΜ. ai



22
ρέ Παράδες * Γρόσία ρέ Γρόσία, ’Οκάδες ρε Ό Λ ? ί  Π η- 
χαίς ρέ 11>ό/αίς (εάν ώσεν ενός καί του αυτοί pr/κους)* καί 
εν) λό^ω , ρόνον Μονάδας ρέ Μονάδας , Δεκάδαν ρέ Δεκά­
δας , Εκατοντάδαν ρέ Εκατοντάδας * κ»τ·λ·* ώς προερεθη#

ί·  35.
*Οθεν* εάν ο! προς’Αθροίσρόν δοθεντες*Αρίθρο1 συν/- 

Savrae εκ περίσσοτερο>ν ψηφίων* τότε αθροίζονται ολα* α/ 
Μονάδες o/.ae α/Δεκάδες* ολαβ α/ Εκατοντάδες καί εφε~ 
ξ/">4 ών το "Αθροίσρα δίδε* την ολόκληρον Ποσότητα ,  ntoe 
το Κεφάλα'ον αυτών· ΙΙαραδ*· χ . pig εδοθησαν νά άθρο/σω- 
ρεν 1 11,123,321 * λοίπον άθροίζορεν πρώτον τάς Μονά- 
δα»,  «ίτίνες φ/ρουσί 5 * επείτα τάς Δεκάδας * οποίας ποί- 
οΰοίν όρο/ως 5 * κα< τελευταίον ολας τάς Εκατοντάδας, αίτί- 
νες ςα/νουσίν ωσαύτως 5 * οθεν αυτοί ο/ του Άθροίσρου 
ΙΙροσθετεοί συρποσουνταί, 5 Εκατοντάδες, 5 Δεκάδες * χα) 
5 Μονάδες, ητο* δίά χαρακτήρων 555 * τό όποιον* άνευ πε- 
ραίτερω έξη^ησεως* ε/να: φανερόν·

$· 36.
Δίά  νά εκτελνϊταί ορως ό τοίουτος Άθοίσρός εύκολων 

κα? εν τάξεε, καί δίά νά ρη τύχη εκ λάθους καί άθρο/σωρεν 
όρου ετεροίείδε/ς Μονάδας* εςω (οάσίς ό επορενος Κ α ν ώ ν *  
οςΓίς πη^άζεί εκ ιών προλεχθεντων·

ΠΕΡΙ ΑΘΡΟΙΣΜΟΧ ΕΝ

Γίνιχος Kaycoy του *Α&$οΐ(Τμοΰ.

Γ ρ α φ θ η τ ω σ α ν  ο /  π ρ ο ς  " Δ θ ρ ο ί σ τ ν  δ ο θ ε ν -  
τ ε ς  ' Α ρ ί θ ρ ο ί  εκ τ ών  άν ω π ρ ο ς  νά  κ ά τ ω  υ π  ά λ ­
λ η  λ ο υ ς ,  ω ς ε  α /  Μ ο ν ά δ ε ς  ν ά  έ ' ς ανταε  υ π ό  Μο ­
ν ά δ α ς ·  « /  Δ ε κ ά δ ε ς  υ π ό  Δ ε κ ά δ α ς ·  « / Ε κ α τ ο ν ­
τ ά δ ε ς  ύπ ό  Έ κ α  τ ο ν τ  ά δ α ς  · εν y ε νεε ο /  ό ρ ώ ν υ ρ ο τ



ΑΚΕΡΑΙΟΙΣ ΑΡΙΘΜΟΙΣ. *3
υ π ό  τ ούβ  ο μ ω ν ύ μ ο υ ς  Ά ρ ε θ μ ο us* ύ π ο κ ά τ ω  δε 
■πάντων,  ά ς ύ π ο ς ρ ω θ ' Λ  μ ί α  ε υ θ ε ί α  ^ ρ α μ μ τ ί *  ε- 
π ε ε τ α  ά ρ χ ί ζ ο μ ε ν  τ « ν  ά θ ρ ο ε ο ε ν  ε'χ τ ω ν  Μ ο ν ά ­
δ ω ν ,  ων τ ό ’Ά θ ρ ο ί ο μ α  θ ε τ τ ο μ ε ν  ύ π ό  τΑν γ ρ α μ ­
μ ή ν , χ α τ  ε υ θ ε ί α ν  υ π ό  ra s  Μ ο ν ά δ α ς *  μ ε τ ε ' π ε ί -  
τ α  ά θ ρ ο ί ζ ο μ ε ν  r a s  Δ ε κ ά δ α ς ,  κα ί  β ά λ λ ο μ ε ν  
τ η ν  Π ο σ ό τ η τ α  α υ τ ώ ν  υ π ό  τ η ν  y p a p ι μ ή ν »  τ ο υ τ  
$ ς « ν ,  ύ π ό  τ ά ς  Δ ε κ ά δ α ς *  μ ε τ ά  τ α υ  τα τ ά ς  Ε ­
κ α τ ό ν  τ ά δ as xa? όρεξης. Τέλο» πάντων ό δί αυτού τού 
τρόπου ύπό την γραμμήν προκόψας’Αριθμός, ci’vae ή ζητη- 
θείοα Ποσότης, δ έςί ,  τ ό Κε ι ρ ά λ α ε ο ν  πάντων των πρόβ 
Δ'νθρο'.σμόν δοθεντων ’Αριθμών*

Π ρ ό β λ η μ α .  Έ ά ν  άθροίσθώΐίν όμού οι ’Αριθμοί 
523,232,3ε ϊ  , καί 4*3,  άρα πόαον εςαε τό Κεφάλαεον
αυτών

Λ ύ β ε ε .  523 ’ Ε ρ μ η ν ε ί α .  Επειδή ε’τε'θησαν οί 
232 Προσθίτίοε ύπ «λλήλουςτακπκώς, καί 

ύπεςρώθη ή ευθεία ypαμμή κατά τόν 
Κανόνα ,  άρχίζομεν τον Άθρόεαμον

4*3

Κε·®. 14 7 '̂  * « . · * * »  ·, » _* εκ των Μονάδων , Xeyovws ·  3 xat I
ποιούσε 4 » *** 2 ποιούσε·; 6 , καί 3 ποεούσεν όμού g · τά ο­
ποία, ώ> όλόκληρο« Ποοόττι, όλων τών Μονάδων, τίθενται 
κατ’ ευθείαν ύπ’ αν ras κάτω της γραμμής, ώ» ανωτέρω* τάυ- 
τόν πράττομεν καί με τάς Δεκάδας, Xeyovrss ·  | καί i  ποε- 
ούσε 2 , καί 3 ποεούτε 5 , καί 2 ποεούσεν όμού η , ά'τενα τίθεν­
ται ύπό τάς Δεκάδας, επεεδή καί είναι ή όλοκληοος Ποσότης 
αυτών * ώοαύτωδ ά$ρoe^ojiev κα) ras Εκατοντάδα* » Xcyov- 
tfis* 4 *** 3 iioeewtv j  * 2, :Γθ«ου*«ν9, xac 5 noeouee 14 ,
τα οποία r&&vrae ώοαύτω$ ύπο rnv ypaptjAWV > κα) δίδουο* to

ζητ/&*ν Κεφάλαιον 1479 .



$ · 37·
Σηρε ί ' ωοε* .  "Οτε είναι τάυτόν καν άθροάωρεν κά­

τωθεν, ϋ άνωθεν, τούτο εκαςο* το εννοεί* ρ' ολον τούτο, 
ε ’ρεν, S 'i περιοοοτεραν άοφάλείαν , θελάοωρεν νά άθροάτω- 
ρε^ δί*, tors άθροίζορεν πρότερον κάτωθεν, καί επείτα ά­
νωθεν.

$ · 38#
"Οταν τυχ*/», ώ* πολλάκί* ουρβαάει* καί ύπερ^Λ τδ 

είθροίορα των ρονάδων, των δεκάδων, καί εφεξής* τον άρίθ- 
ρόν 9 ι *** περεεχεε εν εαυτωρίαν, λ καί ττερεοσοτεραε δε- 
κ*δ*$, τότε τίθετα* υπό τλν ypappwv δ κάτω των. δέκα ά - 
ρίθρο* ρόνον, at δε δεκάδε* αθροίζονται ps Tas άρ?ςερώ$ 
TtV/wov επορενα* ρονάδαδ, δί νίν αίπαν άρχεταε δ άνθροίσ- 
ρδί εκ των ρίκροτάτων είδών ·  <ό$ το επορενον ύποδεί^ρα 
δείκνυε?. Ι 1αραδ\ χ . ρα* εδοθκσαν νά άθροί'σωρεν rous ε πό­
ρε vous άρίθρου*.

Έ ρ ρ η ν ε ί α .  Το άθροί^ρα rcov ρο- 
νάδων ςαίνει ι6 *  δ/ιλονόπ, 4 κ5“ 6 ποί- 
ουοε ί ο ,  καί 5 ποίου^ί ι 5 ,  καί ι  ποίού- 
ci'j όρου ι6 ·  αυτά δίδουοίν ι  δεκάδα,καί
6 ρονάδα*· λοίπον θεττορεν τά 6 ύπο τά* 
ρονάδα*, το δέ 1 άθροΓζορεν ε;* τά* επορεναε δεκάδαν, λε- 
jovts*· I (δ  κατ/λειπον αί povaOss) καί 6 ποίούοίν 7» καί
7 ποίουσί 1 4 , καί 8 ποιουοίν 2 2 , καί g  ποίούοίν όρου 31 9 
δ εςί 3 δεκάδαν, καί ι ρονάδα· δίά τούτο θεττορεν 1 υπό 
τά$ δεκάδα* τά δε 3 άθρο/ζορεν εί* τάε επορενα* ρονάδα*, 
λε^οντε* ♦ 3 (  ά κατελείπον at δεκάδε*)  καί 5 ποίούοίν 8 , 
καί 2 ποίούοί ιΟ , καί 4 τ.οίοϋΉ 1 4 , καί 3 ποίουσίν όρου 
17  * αυτά τίθενται όλοκλκρα, επειδή δεν ερεινον ετερα ψ*Λ- 
<£<α δίά νά άθροίσθώοίν.

24 ΠΕΡΙ ΑΘΡΟΙΣΜΟΪ ΕΝ

39 ι
485
276

_______ 56^
Κε<ρΦ 17 16



Ή  α’π α , δί ή'ν άθροε'ζομεν τό περε'φβευμα τών μονά­
δων εεβ τάβ δεχάδαε, εκείνο τών δεκάδων εΐ$ tots έκατοντά- 
δχδ»’κα; εφεξήί, πηγάζεε ex τών, ών εΓπομεν ε?δ τον <$. ι 6. 
δηλαδή, ort έκάςη μονχβ μ'.α$ άρ?ςερώ5 επομενηί τάξεωδ, 
συν/ςαταί από Ιο  μονάδων τηβ δεξίώδ παρελθου'τηδ τάξεωδ· 
οθεν I ο μονάδεδ των μονάδων* ςαίνουοί μίαν μονάδα των δε­
κάδων , ΙΟ  μονάδεδ τών δεχάδων, ςαίνου« μίαν μονάδα τών 
εκατοντάδων, καί εφεξή®* δεά τούτο έκάςη άρίζερώδ επόμενη 
τάξίδ. θεωρείται πάντοτε, ώί npes την δεξ:ώ» παρελθοΟίαν, 
0)5 δεκάί πρόί μονάδα.

ί ·  39-
Έ ά ν  τό άθροίΐαα τών μονάδων, δεκάδων καί εφεξηδ, 

περίεχ/ι άπλώ» δεκάδας , μονάδαβ δ’ οΰ^<* φερ’ είπείν* ί ο ,  
3ο  , 40 *· τ· λ ., τότε θεττομεν μόνον τό υ  υπό τήν γραμμήν, 
txs δε' δεκάδαδ άθροίζομεν, ώ; πρότερον, ec's τα* έπομεναβ 
τάξείδ * ώδ.

Ess τό άπε'νανη υπόδειγμα ουνάγεταε 
τό άθροισμα τών μονάδων ί ο ,  δ(ά τούτο 
θεττομεν υπό τάδ μονάδαβ Ο, καί βαςώμεν 
1 δεά τάδ επομενχδ δεκάδαβ · αύταί, όμοΰ 
με·τό 1 , ποίούοεν 2 ο , δί «ν αιτίαν θετ- 
τομεν υπό τάδ δεχάδαδ αυθίδ Ο , καί (δαςώμεν 2 * τελευταίου 
ή έσχατη τα'ξεδ, ομού με τά 2 , ποίοΰσε 30  · αυτά θε’ττον- 
ταί ολόκληρα ύπό τήν γραμμήν, επειδή δεν εμεενον άλλοε 
αριθμοί δεά νά άθροεσθώστ, Τά μπδενεχά πρεπεε άφευκτωδνά 
τεθώσε , καί τοε μηδέν άλλο δηλουσεν, είμη , οτε είδ τό κεφά— 
λαεον δεν ύπάρχουσε μήτε μονάδεδ, οίκε δεκα'δεδ, άλλ’ ούτε 
εκατοντάδεε · άνευ γάρ τούτων τών μηδενικών, τό ψηφίον 3 , 
τό οποίον πρεπεε νά φανερωτή χελεάδαβ, δεν ήθελε λ?βη τήν 
είδ τήν τιμήν του άνήκουσαν τετάρτην τάξεν.

ΑΚΕΡΑΙΟΙΣ ΑΡΙΘΜΟΙΣ, a5
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« .  4 ».
*Οθεν, εάν αί των προ» "ΑθροΐΉν δοθεντων αριθμών 

Μονάδες* Δίί'άόίδ και εφεξήδ» αυυιςανταε απασαι άπλώ» εκ 
μηδενικών» τότε φχνερωνομεν και το’ Ηεφάλαιον αυτών διά 

του Ο. Θετεον·  340» καί 9°°
56ο 800
αιο 700

Κεφ, 1 1 ίο  Κεφ. 2400
Διότι το Ο δ/ιλοε εΐί έκάςην ποιότητα την ελλειψιν τών 

Μονάδων, τών Δεκάδων χ. τ. λ . άρα καί τδ Κεφαλαίου αυ­
τών τών ποσοτήτων δεν δύναται να περιέχη όλοτελώί μονά- 
δα5* δεκάδαδ χ . τ . λ .  μ’ δλον τούτο» ώδ ελεχθη, πρεπεε αυ­
τή μ ελλειψιβ να φανερωθη καί ε:$ το1 Κεφαλαίου διά του Ο » 
οπωδ τά επόμενα σημαντικά’ ψηφία ϊ.χβωαι την οίκείαν ταξιν. 
Ο'μοιώδ πράττομεν» όταν μεταξύ τών αθροιζόμενων ψηφίων 
εύριοχοντατ και ο · δ εςίν, άθροίζομεν μόνον τά ψηφία» χ ω - 
fis  νά δώσωμεν οΰδεμιάν προσοχήν ecs τά μηδενικά. Οιον* 

2 θ 3θ 5 λεχοντεδ * (άρχιζοντεδ εκ τών μονά- 
6 ί  09 δων) 4 και 9 Λοιοδίί 13» και 5 πο ι- 

3 *o l ° oujiv όμου 18 , θεττομεν 8 * και βχ-
ςώμεν 1 * επειτα, 1 καί 5 ποιουσιν 6,  

40950 ν < « « «
3<>ο Μι 3 9 > *** 1 ποιου*» oj/.ou

7  Κεφ. 10820»  Ι Ο ♦ to 'rnptv Ο» καί0αςώμεν 1 ·  με- 
t€r.£irst, ι *al 3 ττοδουσβ 4* *** 9 ******* 131 χαΐ 5 ποιου- 
c* 18» κα? 1 τ μ μ κ  Κ )  f  xc*i 3 ftocouoc? ορού 22>Serro- 
ji$v 2 » καί ^ςώ ^εν 2 Φ ριετα raora* 2 χοί 8 ποιουσβ ΙΟ *  
καί 2 ποίουσ* 1 2 » και 6 ποιούσαν οροΰ 18» $srtO[xev 8 » χαί 
βαςώ^αν i  ·  τίλευΓΛδον, I  καί 4 ποιουοδ 5* και 3 ποδουοιν 8» 
χνί 2 noeoutfcv ομου ίο  ,  τά οποία r&tvrat ολόκληρα υπο 

τχν ypappnv*

λ6 . ΠΕΡΙ ΑΘΡΟΙΣΜΟΤ ΕΝ



Α Κ Ε Ρ Α ΙΟ Ι  Σ  Α Ρ ΙΘ Μ Ο ΙΣ . a?

S· 4ΐ.
Ε ίμ ίν  επληροφορηθημεν καλώδ τά μέχρι τοΰδε, δεν δυ- 

ναται τα μαδου^χίσ/) ή περίςασιδ, εάν το όλόκληρον’Ά θ ρο ισ - 
μα μια* όποιαεδήποτε τάξεων» ώδ τών μονάδων, τών δ ιά ­
δων κτλ. , <ρθάση, η υπερώο τά Εκατόν* διότι μόνον at του 
όλοκλ/ίρου Άθροίσματοβ Μονάδεβ τίθενται υπό την ^ραμμόν, 
τό δέ περίσσευμα, δηλονότι* ocat Δεκάδεδ προκυψωσιν εκ 
του ολοκλήρου άθροίσματοδ των μονάδων, αθροίζονται είβ 
Τ«ν ύψηλοτεραν τάξιν, τουτ εςιν, ε’δ τά* Δεκάδαδ, καί ο ίί- 
τωδ ε<ρεξ«δ. ΙΙαραδ’.χ .  εάν άθροισωμεν τάδ Μονάδα*, δεκά­
δα* κτλ. περισσότερων αριθμών, καί πρόκυψη τό ολόκληρον 
Α ’νθροισμα αυτών ιο 5 ,  w 1 1 8 » λ 32 4 κ τλ ., θεττομεν 5 , 
καί βαςώμεν ι ο ·  η 8 , και βαςώμεν 11 ·  η 4 * κ^ί βαςώμεν, 
32* χ «ί εφεξηδ, ο εςι* 5 Μονάδε* τίθενται υπό την γραμ­
μήν, καί ΙΟ  Δεκάδίβ αθροίζονται εί* τάδ Δεκάδα* (ενταύθα 
ύποθετομεν τά 1θ5 "Αθροισμα Μονάδων), λ 8 Μονάδεβ 
υπό την γραμμήν, καί 1 1  Έκατοντάδί* ( ύποθετοντεδ τά 
118 “Αθροισμα Δεκάδων) είδ τάδ Εκατοντάδα;, χαί ουτωδ 
βφεξ««. Το επόμενον ’Γποδειχμα άδ χρησιμευση τόσον περί 
ών ελεχθη, όσον χαί περί τη* καταςρώσεωδ των ’Αριθμών 
κατά τον Κανόνα, ινα τίθενται πάντοτε αί σμοειδείδ Μονάδεδ 
κατ’ ευθείαν ύπ’ άλλήλαδ, ώδ*



198 Έντα&α προκύπτει τβ ολόκληρον ”Α -  
'6  fyotupct των Μονάδων loa* λοιπόν θετ- 

τορεν a , καί βαςώ^εν ΙΟ »  τό "ASpowpwc 
των Δεκάδων, όριου pit τα βχςαχ$ίντα ίο , 

5^6 πο«ί 111» ε&εν $s*rropuv I ,  καί βαςώ- 
6379 ρεν 1 ι ,  τά οποία ό&ροίζομεν εί$ την ίπο - 

98 [λίνην τάξιν, xot ουτωβ εφεξήδ.

2179
988

6
899

__________ 6_7_
Κεφ. Ι 2 7 Ι 2

§· 4*·
Σ λ ρ e { ω σ ι s. Ο ι τοιοδτοε ’A$poi<ipw’ , καί ϊ «  διεξο- 

δικωτεοοι, εχτελοΰνταε άβφαλε’ςερον, εάν διαιρε^ωρ-εν τούβ 
Προ oStrtVus άνά πεντε, η άνά Soous 5ελε« εκαςο?, διά ςψ -  
(εών, η ευθειών ypajxjAtov, καί άθροιαωρ^ν auras ras διαιρέ­
σει* κατά p^pos* εότα άθροισοψεν τά κατά jjtepos των διαι­
ρέσεων Κεφαλαία, τά οποία δίδουσιν επειτα τό ολόκληρον 
Κεφάλαιον όλων των ΓΙροσθετε'ων.

28 ΠΕΡΙ ΑΘΡΟΙΣΜΟΓ ΕΝ AKEPAL ΑΡΙΘΜ.

ονοματικών και μικτών ’Αριθμών.

§· 43·
Μέχρι τουδε δεν έδόθη χ ά ρ μ α  ο ν ο μ α σ ί α  i t s  t o v s  Ά ρ ιθ - 

{ious, vtyouv, δεν ελε’χθη, εάν «σαν Γρόσια, « Πηχα:, η ο,τι 
ετερον Ilpaypia, επειδή ό τρόπο? του άθροιζειν ριενει πάντοτε 
ό auros. "Οθεν, ά / o n  ου δεν διορισθει ό«τώ$ εϊ» του?'



jxous το , τί παριςάνουσι, λέγονται α ν ώ ν υ μ ο ι  ?Α ρ ι θ μ ο ι ·  
ίάν ομωδ προςεθή το αντικείμενου αυτών ρκτώδ, (ftp’ ε’πεΐν 
Γρόσια 53♦ Όχάδεβ 68 χ τ λ .,  τότε καλούνται ο ν ο μ α τ ι ­

κ ο ί  ' Α ρ ι θ μ ο ί .

$ · 44·
Έ ν  τουτω λοιπόν άπασαι σχεδόν αί όνοματικαι Μονα­

χέ $, κατ’ εξοχήν έκεΐναι των Χρκμα'των, των Μέτρων, του 
Κάιρου, του Zvyiou, χτλ ., εισίν ε’κ χατο>τε'ρων διαιρέσεων 
τοιουτοτρόπωδ συνθεμεναι (μ ’ δλον όπου διαφερουσι σχεδόν 
ti’s εχα^κν’Επαρχίαν}, ώςε εναβ διορισμε’νοδ Άριθμόβ τών 
μικροτε'ρων ε:’όών συνιςά μιαν μονάδα του Μεγαλύτερου Εί'δουδ. 
Ουτω βυνίςαται 1 Γρόσι εκ 40 ΙΙαράδων 1 Παρα'δ εκ 3 
Ασπρω ν* i  Xpovos lx  1 » Μηνών* l  M «v εκ 3ο Ήμερων* 
1 Ήμε'ρα από 24 'Ωρών* 1 "Ωρα από 60 Λ επ τώ ν  ι  Καν­
τάρι από 44 ’Οκάδων I  ’Οκά εκ 4 Λ ίτρ ω ν  I  Λίτρα από 
Ιο ο  Αραμιών, καί ού'τωδ ε<ρεξ/,δ. "Οταν λοιπόν, όμου με* 
τά τοιαυτα με/αλκτερα εί'δκ, δοθκ δί αριθμού καί εν με'ροδ 
του μικροτε'ρου αυτών εΐ'δουδ, φερ’ είπεΐν, Γρόσια 8 ,/ 13 πα­
ρόδιε* (τό του δεσμοί σκμεΐον( / / )  δκλοΐ τό, κ α ί), ήτοι Γ ρ ό - 
βια 9// 5 παράδεδ,, 2 άσπρα, τότε λε'γεται ο τοιουτοδ’Α -  
ριθμόδ ό ν ο μ α τ ι κ ό δ  μ ι κ τ ό β  Ά ρ ι θ μ ό δ *  διότι ασκεί­
ται εκ μεγαλύτερων καί μικροτε'ρων ειδών του ο ν ο μ α τ ι κ ο ύ  
αύτοΰ ’Αντικείμενου, ώδ είπεΐν, είναι μεμι^μενοδ εκ περισσό­
τερων ειδών.

$· 45.
Ε ίδ  τκν "Αθροισιν των τοιουτων ’Αριθμών είναι <Jvay- 

καΐον νά κξευ'ρωμεν μόνον, πόσαι μονάδεδ του κατωτέρου ε ΐ-  
δουδ συνιςώσι μιαν μονάδα του με^αλκτε’ρου εΐ'δοδ, «  δέ κα - 
τάςρωσίδ καί άθροισιβ εκτελουνται άπαραλλάκτωδ ώδ καί είδ 
τον Άθροισμον τών α’νωνυ'μων ’Αριθμώ ν, τουτ εςι ,  θεττο-
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ρ&ν ras έροεεδεεδ ρονάδα$ εκ τών άνω προ$ τά κάτω ύπ* ά λ - 
λνϊλαδ^ άρχ/ζορεν τον Άθροεσρόν έκ τον κατωτέρου ε?-
δουδ 9 ινα τάδ είδ το Κε^άλαεον αυτού τυχόν περεεχορεναδ 
ρονάδα$ του πλτ,σ/ον ρε·/αλ*Λτερου εε'δουδ δυνκθώρεν να τάδ 
4*υνάψωρεν όρου β?$ το επόμενον εΓδο«· ώ$ το ακόλουθον * ϊ -  
στοδεε^ρα δείκνυες ίτοε* * 2 * * * 6

30 ΠΕΡΙ ΑΘΡ0ΙΣΜ0Γ ΕΝ ΑΚΕΡ ΛΙΟΤΓ,

51 // 23  nasals'. t, 2 άσποα4

8 u »2 —  / / 1 —

3 9 2 n i 5  —  „ 2 —
8 6 t* 39  —  ■/ — —

5 3 9 / / ΙΟ 1t«£&9. „ 2 άσ π.ν *
Έ ρ ρ η ν ε / α .  Έ ιτα δ »  ενταύθα πρεπεε να ye'vtooi τα 

Α^σττρα Παράδεδ* οε δε ΙΙαράδε» Γρο'σεα» oca τούτο άρχε'ζο- 
ρεν τλν'Αθροεσεν εκ τών άσπρων, ώδ ρερη του ρεκροτάτου 
εεδουδ ·  το "Αθροεσρα αυτών ςα/vee 5 άσπρα ·  3 άσπρα δρω* 
ποεούσεν 1 παράν* οθεν τά 5 άσπρα ςαινουσεν ι  παράν * καί
2 άσπρα* λοιπόν θεττορεν τά 2 άσπρα υπό τά άσπρα* τον
δέ 1 παράν αθροιξορεν ecs τούδ επορενουδ παράδεδ, λε'/ον- 
τεδ* 1 (ό κατελεεπον τά άσπρα) καί 9 ποιούσε ιΟ ,  καί 5 
ποεούσε ι 5 ♦ καί 2 ποιούσε 1 η * καί 3 ποεούσεν όρου 20 , διό 
θεττορεν υπό τάδ ρονάδαδ τών παράδων τό ο  (διότι ο άρεθ-
ρό$ τών παράδων* εξ ών συνεςαταε εν Γρόοε» είσ?ν όλόκλη- 
ρ αε δεκάδεδ , τ,τοι Ο)  * και (3αρώρεν 2 * τά όποια άθροεζο-
ρεν επορενωδ * λε^οντεδ * 2 καί 3 ποιούσε S * καί ι ποεούσεν
6 * καί' ι ποεούσεν η , καi 2 ποεούσεν όρου 9 ♦ δηλονότι (  ό­
ρου ρέ τό ανωτέρω προτεθεν ο )  9 0 ·  επειδή δέ 4 δεκάδεδ* 

τούτ εςε 4°* ^αίνουσεν εν Γρόσε· άρα ό ’Αρεθρόδ9° περιε- 
χεε 2 Γρόσεα, καε ΙΟ  παράδεδ, δεά τούτο θεττορεν άρεςε- 
ρώ$ 9 πλησίον τού Ο (δ  έςεν, εν τλ τάξει τών δεκάδων)» 1 * 
καε^βαςώρεν 2* επεετα Xeyopsv 2 (ά κατελεεπον οε παράδεδ



a Γ ρ ό «* ) ,  καί 6 ποίουοεν 8 , .καί 2 ποιουφί" Ι ο , κ χ - β  -ο<- 
©ΰοι ι 8 , καί 1 Kotwen όρου 1 9 ·  λοιπόν θε'ττορεν υπό τάδ 
ρονχδχβ των Γροφίων 9 » καί βχςώρεν 1» e:r« Xsyoptv* ι  
και }l ποίοϋσίν y » καί 9 ποεουοε 18, καί 5 ποεουοιν όρου 
a3* δ$εν SirropTV 3» καί βαςώρεν a* τελευταίου λε*^ορεν4 
a καί 3 ποιοΰσι 5 , επεί5λ οε δεν ερείνον άλλα ψν, ΐ̂α νά ά - 
θροίΦωρεν, διά τούτο θε*ττορευ αυτά τκ 5 εν τλ τάζει τών 
Εκατοντάδων, καί ουτω τελείωνε* ό Άθροιορόδ του δο&'ν- 
tos 'ΐποδε^ρατοδ.

ΟΝΟΜΑΤΙΚΟΙ! ΚΑΙ ΜΙΚΤΟΙ! ΑΡΙΘΜΟΙ!. 31

Προς ύΖσχησιν Idoi) xct) ετεςκ *ΤτοΒε/γματα.

A *  Γροσ· 158 // 13 παραδ*. „ 2 ασπρ*·

—  20 „ 2 // — —

—  5 , , 27 “ * I —

Κεφ. Γρυσ. 184 ,/ 3 ΤΤλΟα̂ . , , — —

U'. Γροο. 244 // 35 jiapav· // 1 άσπρον·

—  529 ,/ 11 —  // 2 —
---  621 „ 33 // 1 —

$">  Γρσσ. 1386 ,, — —  // 1 άσπρον·

i v. i'pOff. 2059 f t 37 παραό'. „ 2 ααπρα*
---  120 f . »9 // 1 —

—  512 „ 25 ---  /> 2 —
ϊΐ.£̂ '· A 000· ^69*  ̂ // 2 πάρκο· η 2 άσπρα·

Δ '. Γροσ. S y l t , 34 παραδ*. η — άσπρα.

—  235 /, 22 —  // 1 —

—  9 * °  „ 23 // 2 —

Κεγ· Γροσ· 2043 „ " ~  // — —

Ecs το α\ συνάγεται το Άθροίσμα των άσπρων 3 f καί 

eniwv) 1 1ΙβΓά$ συνιςα;αε ix  3 άσπρων, δία το γ̂ο osv & e «



σαμεν ούδέν υπό τά άσπρα, άλλ* άθροεσαμεν τον 1 Παράν 
εε$ τούδ επομενου$ Παράδεδ, xa? oSrcos ε^εξίδ.

E?i το (3\ συνά/εταε το άθροισμά των 'Άσπρων 4 * δεό 
καε ε^ε’σαμεν 1 ·  υπό τά 'Άσπρα» τον δέ I Παράν ά^ροε'σα- 

, μεν tk  τούδ ΙΙαράδεδ ·  οί όποεΌε ε^ερον 2 οώα Γροσεα, δε 
»ν  αετεαν δεν εθε’σαμεν υπό τούε Παράδαδ ούδεν, άλλ* ά$ροε- 
σαμεν τά 2 Γρόσεα εεδ τά επόμενα Γρόσεα όμού.

Εε*> το y\ συνά^εταε τό "Α^ροεσμα τών "Ασπρων 5, δεά 

του:ο ε^εσαμεν 2 υπό τά "Ασπρα, τό δε I  άθροεσαμεν μέ τούδ 
παράδεδ, oc οποίο* ε^ερον 2 Γρόσεα, χα? 2 παράδεδ, δεό 
ε^εσαμεν 2 υπό τάδ μονάδα$ τών παράδων, τά δέ 2 Γρόσεα 
άθροίσαμεν με τά Γρόσεα·

Ek το δ", συνά^εταε τό’Ά&ροεσμα ,τώ*/'Ασπρων I · σώοδ 
Παράδ, χα^ώδ χαε τό ά^ροεσμα των ΙΙαράδων 2 σώα Γρό­
σεα · δεά τούτο δεν προεκυψαν εε$ τό Κεφ άλαεον ούτε παρά­
οε$, αΑλ ούτε ασπρα·

$* /*6·
Κατ αυτόν τον τρόπον λοεπόν ά^ροεζονταε ολα τά εε'δπ 

δποεωνδόποτε όνοματεχών μεχτών’Αρεθμών ·  πλλν με ταυτ»ν τάν 
διαφοράν οτε ecs εχεενουδ τού$ Άρε^μούδ, οε'τενεδ δεν συ#/χεεν- 
ταε εξ απλών δεκάδων, άλλ' εκ δεκάδων χαε μονάδων (φερ* 
είπείν τό καεσσαρο(3ασελεκόν Φούντε, ο εςε μετρον ζυ^ίου, 
χαε συνεςαταε εκ 32 λοτεων, δ/ίλονοτε εκ 3. δεκάδων καε 2 . 
μονάδων), δεν δυνάμε^α νά θε'οωμεν το "Α&ροεσμα τών μο­
νάδων, πριν ii ά^ροεπωμεν όμού καε τάδ δεκάδαδ* δεότε εκ 
του ολοκλήρου Ά^ροεσματοδ τών τε μονάδων καε δεκάδων 
φανείταε πόσαε μονάδεδ, δ εςίν Άκε'ραεα, τού πλησεον με- 
^αλητερου εεοουδ περεεχονταε εν αυτω, ωδ το επόμενόν 1πο ·  
δεε/μα δεεκνύεε.

32 ΠΕΡΙ ΑΘΡΟΙΣΜΟΤ ΕΝ ΔΚΕΡΑΙΟΙΣ,



Ά%ο!<τ$Λτωα«ν φουνκα ΐ5  // 3 λόπα ( « )  40 
Ενταύθα όντων »—  Ι Ο , , ι δ

■των λοπ'ων το p t - —  9 // 19
κρότατον ε'δοβ, άρ- Κεφ. φοΰνπα 35 , ,  8 λόπα 
χίζορεν τλν "Α$ροβ«εν, ώδ βννή&οδ» εξαντών,  λε^οντεδ* 9 
και 8 ποίoust 17 ,  καί 3 ποίουοίν όρον 2 0 * λοιπόν (3αςώρεν 
2 * τό O opws 3sv ovvarat νά τεθτϊ νπό των λοπ'ων ·  
Store μ ττλ'ΛΤί&ν υψηλότερα ρονάδ, δηλαδή το Φοννπ, δεν 
δνναταί νά ληφ$η άπλώδ εκ των δεκάδων των λοπ'ων (κα&ώί 
σνρ(3αί'νεί τούτο είδ τά ypoota καί παράδεδ) , άλλ* εκ τον ό - 
λοκληρον Άθρο/ορατοβ τώντε μονάδων, καί δεκάδων, επειδή 
εκ τούτων ovyxetrat, ώδ ερε'θη ανωτέρω. "0 $εν θεττορεν προ* 
το παρόν κατά pspos τό ο (ώδ άνωτε'ρω πλησίον του (α ) ) ,  
και «3·ροίζορεν επορε’νωδ καί τάδ δεκάδαί, λε'^οντεβ* α (τά - 
νωτε'ρω (δαςαχθεντα), καί 1. ποίοδοί3, καί 1. zotovotv όρον 
4 » τά όποια θε'ττορεν « ρεςερώδ πλησίον τον ο  παρά τω (α ), 
καί ον το) ςαίνεε To 'A S ’potopa όλων των Λοπ'ων 4ο* επείδη 
ορο)δ 32 · Λ ό π α  ποιονσίν ι ,  Φοννπ, άρα τά 40 Λόηα  πο ί- 
ovotv ι  Φοννπ καί 8 Λόπα  * λοιπόν 3άττορεν 8* νπό τά A o ­
rta , καί (3αςώρεν ι  Φοννπ 3ta τά Φοννπα, λε^οντεδ· I  
(ο  8(3αςάξαρεν), καί 9 ποίονσί ί ο ,  καίδποίονσίν όρον 15* 
λοεπόν Ss'rropsv 5» ώδ άνοκερω, νπό τά Φοννπα, καί (3α- 
ςώρεν ι  * είτα 1 (ο «3» ε(3αςάξαρεν), καί 1 ποίούσί 2, καί 
I  πο«ονσ:ν όρον 3 , τά όποια ετεθησαν παρά rots 5 , καί 
οντω προεκυψε τό Κε<ράλαίον ό'λων των Προσθετε'ων Φοννπα 
35// 8 Λόπα ,

$. 47*
α \ Σ  χ  ό λ t ο ν. Ο ί rotovTOt ρίκτοί άρ:5 ροί αθροίζονται 

ενχερεςερον καί πάνν ώφελίρωδ, εάν ά3 ροίσο>ρεν ρόνον το'σα 
εκ τον κατώτερον εϊδον$, οσα επίζητονντα: δίά ρίαν ρονάδα,
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5 ες?ν Άχε'ραιον , του πλησ/ον ανώτερου ειδου?, Παραδ. χ .  
tU τά Aorta* άθροιζορεν εωί των 3*» Χ « ΐ όσάχΐδ φ$άσο- 
ρεν είβ τά 3 2 » $εττορεν εν σηρείον, και ά$ρο/ξορεν περαι­
τέρω πάλιν εωί τών 32* και e<ftl>ns, άχρυ ου νά ι&ροισ^ώ» 
cvj όλα τά Λότια* λοιπόν όσaxis «&ροισωρεν εων τών 32 , 
τόσα Φουντια περιε’χονται είδ τά A o rta , τά όποια c&pofljo- 
ρ$ν ρε τά Φουντια όρου, Θετεον, οτι pas εδόθησαν νά ά - 
&ροισωρεν τά κατωπρω * ό&ροιζορεν λοιπόν τά Aorta  cios 
τών 32 (ρσνάδα$ xctl δεκοlias tB 32 η  g λότια.
εν ταυ'εώ), δηλονότι ·  31 καί —  13//2β —
1 (εκ τών έπορε'νων 28)  π ο ι- —  51 // 31 —
ούσι 32 , tout £<-ιν 1 Φούντι* Κ · ρ . tB 9®// 4 λότια,
τό Φούντε χαρακτηρίζεται ούτωοΐ JB )» διά τούτο θιττορεν - 
παρά tois 28 ριαν ςι^ρήν διά σηρείον, ο τι άθρο/σαρεν η -  
δη εν Φούντε, και άθροι'ζορεν τό περίσσευρα περαιτέρω, πά­
λιν εωϊ τών 32 * nyovv 27 (τά περισσεόσαντα εχ τών 28)  
καί 5 (εκ τών 9)  τιοιούσι 32, λοιπόν ε̂’ττορεν και παρά 
rots 9 P£®iV ?«yp»v διά σηρείον, ότι εω& εκεί ο&ροι'σαρεν αυ- 
Sts 1 Φούντε, τά δΐ περισσευ'σαντα 4 θεττορεν ύπό τώ ν Λ ο - 
τι'ων. "Ο&εν επειδή εΐδ τά Λότια εύρίσκονται δυ'ο s iyp a t, ή­
τοι σηρεία, δηλον εςίν, οτι περιεχουσι 2 Φουντια, τά οποία 
άθροιζορεν ρέ τά Φουντια ώ ϊ συνηθωί.

Ιδού χαι έ'τερον ύποδει^ρα ε?β Τάλληρα ·  τό Τάλληρον 
πρόδ 24 ypooi’x ia , και το' ypooixt πρόϊ 12 <j»evty.

Τάλληρα 135 „  18 ypooixta 9 'Jtvty.

— 98 // ι 9 — ίο —
___________ —  76 , ,  23 —  1» —

ht<j). Τάλληρα 2 1 1  // 14 ypooixia 6 «ρεviy,

$ · 48.
β\ Σ χ ό λ ι ο ν ,  Κατά τά περισσότερα άρ&ρητιχά Β « -

34 ΠΕΡΙ ΑΘΡΟΙΣΜΟΪ ΕΝ ΑΚΕΡΑΙΟΙΣ,



βλά  φαίνεται, ore έ'χπαλαβ ε*πίκρά™« ouvn&sta xoevnt "να 
■παραδίδωνταί τά τεοοαρα Είδη τηδ ’ApeSpnrexns προ'τερον 
εν ανωννροβδ, καί επεβτα iv  ovoparixo?s aptSpofs, εξ ουου- 
νά^ετα», ore ovrss oe' πλεΓςοε rcov ονοραπχών ’Ape&pcSvToeou- 
τοτρόπωβ ouv&ps'voe♦ δεν δυνανταβ oe' Άρχάρ'οί νά εννοη- 
owoe, χωρ’β την βοήθειαν τήδ Δ'.αίρεοεωδ» πο'ααβ ρονάδεδ* 
δ e t̂v ’Axepaea, τον πλη«δν ρε*/αλητερου Είδουδ περίεχον- 
tae sk ρίβν , εςω καί ρετρίαν ΙΙοαοτητα τον μικρότερου α ν - 
των Είδου»* δί «ν  αιτίαν» οπερ ε*ναβ πεβθανόν, παραδίδον- 
ταε τά τε'ίοαρα Είδη προ'τερον εν άνωνυροΐδ, sera δε ε’ν ό - 
vopartxots Άρεθροίδ» eva δυνανταε oe' ’Αρχάρεοε * p i την 
βοήθεεαν rns Aeaepsasws, νά â pot' ĉooev εν ευκολία rous 
rotovrous pexroOs Άρεθρουδ. Πλόν ή πείρα ά π ίδεφ ν, ore 
εκάςη παράδοαεβ άντελαμβάνεταε πλέον εΰαρεςωδ καί ευκό- 
λωδ, orav rJs κατανοήοη εν. ταΰτω την χρηοεν καί οφελο® 
aurns. Δία τούτο λοεκδν tevae πολλά ώφελερωτερον νά δ»-· 
Saoxnrae εκαςον Ε ’δοδ τήδ Άρεθρητεκήβ εν ταΰτώ καί ps δ - 
voparexous pexfovs Άρεθρούδ* Store oe αυτού του τρο’που e - 
ρεθίζεταε ή περίε'ρyea τών ’Αρχαρίων, καί yevovrae επβρελε- 
ςεροί» επεβδή ρετε'ρχονταε είδ rov ίδβον καερον καί νεωτερδν 
te* εν τουτω optos πρεπεε νά προσέχωρεν, καί νά εκλε^ωρεν 
roeaura ρίκρά καί εύκολα ΙΙρο|3λνίρατα» τά οποία, χωρίε την 
χρΛΟίν τήδ Δίαιρε'οεωδ » δυνανταε νά ε'πετυχηθώ« Sea rov 
voos. Τοεαύτα Προβλήρατα είοίν ικανά προδ πληροφορίαν καβ 
κατάληψίν τήδ βάσεωδ αυτών ·  ρεχαλητερα δε καί δίεξοδίχώ- 
τερα, προδ άπόλαυσίν περβοοοτε'pas erotpoV/iros, προβάλλον- 
rae ρετά την εντελή παράδοοεν τήδ Δβαερε'οεωδ. Πρόδ τουτοί* 
δεν πρεπ-e νά επιφορτίζωvrae oe' Άρχα'ρίοε ps ro'ovrovs cvo- 
parexous pexrous Άρίθρούδ, o*v ή αϋνθεβεδ etvae ayveocos st’s 
αντούδ* Score τά roeaura προ? aaxnoev άναρροςα ρε<τα, ξ η -
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μεεοΰσε τήν έτοεμότητα, την οποεαν ςοχαζόμε&α ν’ άπολαυ- 
βωμεν έχ τούτον , επειδή oc Δεδασχόμενοε δεδονσε περεσσοτε- 
ραν προσοχήν tis το* νά βαςώσεν tis τήν εν$υμησεν των τά 
et’s αυτού* άρωςα Εί'δη, χαε' τήν συνθεσεν έχάςη? Μονάδο* 
των αυτών Ειδών, παρά tls αυτόν τον εδεον Ά^ροεσμόν, os 
τεδ εεναε ή παρούσα χυσεα υπόΐύεσ/* μ«5, Ίχανόν that προ* 
το' παρόν εάν μεταχεερεσ$υ;μεν τοεουτου* όνοματεχοΰ* ρεχτούδ 
Α ’ρεθμούε, oi'nvts εε’σε χοενώί γνωςαι έχεε, οτίον παραδεδε- 
τα: ή Άρε&μητεχή, <ρέρ’ εε’πειν* τό Ζύγι, τό Μέτρον διαφό­
ρων Ειδών χτλ. επεεδή ή δεα/ρεσεε αύτεον των Μονάδεην εεναε 
χοενώδ ^νεηςή , χαε’ ερεθεζεταε ό Άρχάρεο* tis τήν πράξεν των 
τοεοντων λο^αρεασμών.

36 ΠΕΡΙ ΑΘΡΟΙ.ΕΝ ΑΚΕΡ. ΟΚΟΜ. Κ.ΜΙΚ. ΑΡΙΘ.

ΚΕΦ. Β'.

Π ε $ΐ 9Α φ α ί ξ έ σ ε ω ς .

$ · 49*

Η uyaiuats that Τρόπο* άρεθριτεχόδ, os tis δεδάσχεε, 
πώ$ δυνάμεθα νά ευρωμεν τήν Δεαφοράν eves μεχρού άρε9μού 
πρόδ ενα με^αλήτερον ·  δ εζε , πόσον με^αλήτεροϊ εεναε ό ιεβ 
του ετε’ρου,

$* 5ο ·
Ή  λεξε* άφαερεΓν δεεχνυεε, δτε μέλλεε ν* άφαερεσωμεν 

ενα Άρεθμόν αφ ένο$ έτερον, ε’ξ ον εννοούμεν, ό'τε e’xefvos ο 
Α ’ρεθμόε, έξ ου έ'τεροδ με'λλεε ν α^αερεδή, πρε'πεε πάντο­
τε νά εεναε με^αλήτεροε. Παραδ. χ . εάν άίραερέσωμεν τον’Α -  

ρε&μόν 4 «χ του Άρεθμου 7 » με'νονσε 3 * «ρα 3 εεναε ή Δεα-



φορά' μεταξύ fwv ’Αριθμών 4 χα  ̂ 7 > Tijv όποιαν ευρομεν διά 
fas Άφαιρέοεωδ του μικρότερου εκ του με^αλητερου’Αριθμού.

$* 5 U
Εντεύθεν δηλούται πρώτον, οτι th  rm  Άφαίρεαιν έπ ι- 

ζητούνται κυρίως δύο ’Αριθμοί* ό μεν, εξ ου μέλλει νά y£vn 
a άφαιρίίτΐδ, ονομαζετα» Άφαιρουμενος, ό δε» os ns άφαε- 
pstrat * λέγεται ’Αφαιρετέος ·  έξ ων προκύπτει καί xpiros Ά -  
peso's, os ns Διαφορά» ίΐ'ϊπ ό λο ιπ ο ν  καλείται. Δεύτερον, 
οτι οί irpos άφαίρεσιν διδόμενοι ’Αριθμοί πρέπει νά είναι Ο -  
μοειδείς καί 'Ομώνυμοί, επειδή άλλως δεν δυνάμ,εθα να τούς 

άφαιρέοωμεν άπ’ άλλήλων. Φέρ’ ε ίπε ιν  εάν ό ’Αριθμός 9 » 
δεικνύη 9 Δεκάδας, ό δε 6 , os ns εξ αυτού μέλλει ν ά - 
φαιρεθη, 6 Μονάδας, το'τε δεν δυνάμεθα ειπείν, 6 εκ των 9 
μένουιι 3 , έπειδή αναιρούμενων 6 Μονάδων άπο’ 9 Δεκά­
δων , δεν καταλιμπάνουβιν ούτε 3 Μονάδας, άλλ’ ούτε 3 
Δεκάδας * άρα τά 3 · δεν είναι a καθ’ αυτό Διαφορά μεταξύ 
των δυω ρηθέντων ’Αριθμών. 'Επομένως* οτι δεν δυνάμεθα 
ν άφαιρέοωμεν Πνί/as έξ ’Οκάδων, Μέτρα έκ Χρημάτων, 
κ τ λ .,  το δίδει ό ορθός i.oyos ·  διότι τό , δ,τι με'λλει ν’ άφαι- 
ρεθη έξ ενός Είδους, πρέπει νά είναι μέρος τού αυτού Είδους, 
άλλ* ούχ ετεροειδε'δ· οθεν ο,τι έλέχθη περί των ' Ομοειδών 
καί 'Ομωνύμων ’Αριθμών είς τον Άθροι-τμόν, ταύτόν έννοη- 
τέον καί εις την ’Αφαίρεβιν ·  έξ ου επεται, δη τό Ί ’πόλοιπον 
βΰ^κειται πάντοτε ώααότως έκ τοιουτων Ε ιδώ ν, έξ ων ουνι- 
ςανται καί οί ’Αριθμοί, otnvis άφαιρε'θηοαν άπ’ άλλήλων.

S* δ 2.
Διά τούτο ή κατάςοωοις των προς άφαίρεοιν διδόμενων 

Α ’ριθμών μένει ή αυτή, ώ ί και. εις τόν Άθροι-τμόν, πλήν 
αντί νά εΐπώμεν 3 παΐ 5 ποιούοιν 8 » λέ'/ομεν* 3 έκ των 5 
μενουαι 2.
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38 ΠΕΡΙ ΑΦΑΙΡΕΣΕΩΣ EW ΑΚΕΡΑΙΟΙΣ,
Δ η λ ο ν ό τ ι *  yciifotxiv τάδ όμο»ιδεί$ καί ομωνύμου; 

Μονάδαε κατ’ ευθείαν ύπ’ άλληλαε, και ςρώνομεν υπο­
κάτω αυτών μίαν γραμμήν4 επειτα άρχιζομεν εκ τών Μο­
νάδων, ώβ rns μικρό rarns τα'ξεωδ, κα: άιραιρουμευ πάντοτε 
τό κάτω Ψηφίου εκ του κατ’ ευθείαν άνω ιςαμε'νου, θε'ττον- 
τεβ το 'Γπόλοιπον , τουτ’ έςιν, δ,τ< καταλείψει τό επάνω Ψ η- 
«ρίον , κατ’ ευθείαν κάτω, υπό την ypap.jj.nv. ώδ ·

εκ 47§7 Έ ρ μ η ν ε / α .  Άρχόμενοι έκ
άιραιρεθήτωοαν 3256 τών Μονάδων, λέ^ομεν 6 (Μ ο - 

ύπόλοιπον 1531 νάδεδ) εξ η  (Μ ονάδων), ρε'νεε I  
(Μ ο ν ά ί) · ε'τα, 5 (Δεκάδεδ) εξ 8 (Δεκάδων), μένουσι 3 
(Δεκάδεδ)* επειτα, 2 (Έκατονταδεδ) έξ 7 (Εκατοντάδων), 
μενού» 5 (Έκατονταδεδ)* τελευταίου, 3 (Χ ιλ ίά δ ΐί)  έκ 4 
< Χ ιλ  ιάδων) , μένει I  (Χ ιλ ιά δ ) * λοιπόν μένουιτιν εκ του α­

νωτέρω’Αριθμού, I  Χ ιλ ιά δ , 5 Έκατοντα'δεδ, 3 Δεκάδεδ, 
και ι  Mavis Υπόλοιπον.

$. 53.
Κατά τον αυτόν τροπον άγα*ρουρΐδν καί τού$ ovojxamovi 

ρκτου* 'ApeSptoui, Θει> ore εδόθ^σαν ν ά^αφεσωρ-β* 

Γροσ, 2,4//3 7 1  άσπρον εκ Γροσ* 35,,39 π*ρ*ί·
2 άσπρων♦ λο*πόν Ssrropsv rovs ορωνυροικ ‘Apefyous ύπ 
αλλνίλου$, δ/ιλονότ* Γρόσ*α υπό Γροσίων, Παράσε$ ύπόΠ α- 
ράοων/'Ασπρα υπό "Ασπρων, καί ά^α<ρουρεν (κατά τον §. 
52,) | ώ$ επο'*£νω$·

εκ Γροσ, 35 , ,  39 ita p i i · n  2 άσπρων 

αφαβρε^ητωσαν —  2 4 ,/ 3 7 —  // 1 — ·
υπόλοιπον Γροσ.11, ,  2 παράό. ,/ 1 άσπρον. 

Xsyovres· ΐ(άσπρον)εκ 2 (άσπρων) ριενεε I (άσπρον)· 7 (τ:*ρά- 
oss) εξ 9 (παράδων)* ρενουσ* 2 (παράίε$)· 3 εκ 3 ριηδέν ·  (εν - 

ΐχ& α δ έν  t&erst ο,έπείδάς^ τού» παράδε^δεν ex^vrac m p*



ψη|:α)* τελευταίο·/ άφαιρούμεν καί τά Γρόαια an άλληλων, 
XeyovTts * 4 ex 5 , μενεε 1* eira 2 tx 3» μενεε ι · δθεν μέ­
νει 'Γπόλοιπον Γροο. II / ,  2 παράδ. ; /  l  άαπρον.

5* 54♦
Πολλάκΐδ συμβαίνει νά είναι εν, f  περι&σότερα ψηφία 

του Άφαιρετίου μεγαλήτερα, απ’ εκείνα τού Άφαιρουμενου. 
Παραδ. χ . ό Άριθμόβ 4/6 είναι κυρίω? μικρότερο? παρά ό 
564* λβιπάν άναμφιβόλω? δύναται εξ αυτού ν άφαίρεθη* 
άψ ου δμω5 τεθώσιν αυτοί oi ’Αριθμοί κατά τον κανόνα rns 
άφαιρεσεωδ ύπ’ άλλήλουε, τότε προκύπτουν διά ν’ άφαιρε’σω- 
μεν 6 εκ 4» **< 7 6 » οπερ οΰκ εςι δυνατόν. Et’s ταυ-
την την περίςασιν. εκλαμβάνομε·/ το τού ανωτέρω ’Αριθμού 
Ψηφίο·/(nyouv. τού Άφαιρουμενου) διά ίο  περισσότερον, ο 
εςί ,  δανιιζόμεθα εκ τού εγγιίs αυτού άριςερώδ κείμενου Ψη­
φίου μιαν Μονάδα, «res άναλυθείβα εί»* τά μέρη τού Ψηφίου, 
εξ ου μελλει νά yevn ή Άφαίρεσι*, ποιεί |ο  (πρόδηλον ε - 
ς ;ν , on εκαςον ψηφίο·/, εκ τηβ δεχάδοε άριςερώδ προχωρούν- 
των,  θεωρείται, ώ ϊ προ$ τά πλησίον αυτού δεξιώϊ κείμενον, 
cos Δικά* πράί Μονάδα, άρα ή Δεκάϊ δύναταε νά δανείση 
τη Μονάδι)* λοιπόν εκ τού Άθροίσματοδ αυτών τών Ιο  καί 
τού προύπάρχουτο» Ψηφίου αφαιρούμεν το κάτω Ψηφίο·/, δη­
λονότι τού Άφαιρετε*'//, κα· ουτω$ βφεξώιί. Πλην σημειωτέο·/, 
οτε εκαςον Ψηφίο·/, έξ ού δανειζόμεθα ,  ελαττούται δια’ την 
μονάδα, τήν όποιαν δανείζει τώ iyyue αυτού δεξιώί κειμε'νω 
Ψηφίω, δί ην α’τίαν τά τελευαίον- θεωρείται διά ίο  περισσό­
τερον, καί τά πρώτον δ: I  oXiyoirspov. Ονον.

εκ 564 Ενταύθα λeyoμe·/· (επειδή 6 δεν ά - 
άφαιρεθνίτωσαν 476 φαιρούνται εκ 4) 6 εκ 14 (προςιθε- 

ύπόλοιπον. 88 μενών τών ί ο ,  τούτ εςιν, »; εκ του 
Ψηφίου 6 δανεισθείσα μονά$, η τ «  άνιλύθη εί« τά μέρη ιού
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Ψηφίουι 4 )»  ρενουβιν 8* ε?Γ« 7 ** των 15 (επειδή τά 6* 
διά τό -προ μικρού εξ αυτών ληφ^εν δάνειον, ηλαττώ$ηβαν 
ρέ 1 , ά'υα εμεινον μόνον 5« εξ 'ων ρη δυναμε’νων των 7 ** 
φαιρε.3ηναι, δανειζόμενα auSts εκ των προηγουμένων 5 μίαν 
μονάδα, nns άναλυθεΓσ», ττοε*? ΙΟ μέρη του άφαιρουμενου 
Ψηφίου, καί οίίιω λε)>ομεν· 7 εκ των 15) ,  μενουοιν 8* έ­
πειτα 4 «κ /, (τά yap 5 δανείοαντα καυτά rots 6 μίαν μο­
νάδα, εμεινον μόνον 4) εξισούνται, άρα με’νει μηδέν.

Κατ’ αυτόν τον τρόπον γίνεται πάντοτε ή ‘ Αφαίρεσίβ* 
διότι το psye^ov Ψηφίον, το όποιον δυναται νά πρόκυψη με­
ταξύ των ψηφίων του ’Αφαιρετέου, είναι ρόνον g. Έ κ  τούτου 
πηχάζει καί ή αίτια, Si ην αρχεται ή ‘Αφαίρεσιε εκ των ελα - 
χίςων Ειδών, ίνα ό'ταν τυχωσΐ μικρά τά ψηφία, εξ ών μέλ­
λει νά γενγ ή Άφαίρεοι?, νά δυνάμε^α νά τά αΰξησωμεν, δα­
νειζόμενοι ρίαν Μονάδα εκ των eyyus αυτών άριςερώδ κεί­
μενων ψηφίων.

5 - 5 5 . ..........................................
Πολλοί συνε9ίζουσι νά όνομάζωσι την ανωτέρω πράξιν 

Δάνειον, επειδή δανείζονται ρίαν ρονάδα εκ του eyyOs προη­
γουμένου ψηφίου. Όροίωβ ουνε&ίζουοι» προε ένθυμησιν, νά 
ηημειώνωοιν αυτό τό Δανείου ρέ ρίαν siypnv, πληοίον του 
ψηφίου ε’ξ ου δανείζονται, δίά νά μη,ν έκλά^ωσιν αυτό εκπα-  
ραδρορηε ώ« σώου ·  άλλ’ επειδή αυτή ή «τηρείωσιβ είναι άπλώε 
πρβφΰλαξιε, καί ούδΐν τί ουοιώδεν, διά τούτο είναι προτιμω- 
τερον νά μη ουνη^ιοη rts αυτό όλοτελώδ,

56.
Σ χ ό λ ι ο υ .  Ε ίο ί τινέδ, οί'τινεδ εκλαμβάνουσι τό Ψη­

φίου, εξ ου δανείζονται, ώ$ σωον, καί λαμβάνουοιν άντ αυ­
τού τό μέλλον άφαιρε&ηναι δί 1 περισσότερον, enpsioivres αυτό 
ρέ ρίαν ς-7 ρην, ώ>.

ϋο ΠΕΡΙ ΑΦΑΙΡΕΣΕΙΣ ΕΝ ΑΚΕΡΑΙΟΙΣ,



O N O M V T IK O IS  H A I  Μ ΙΚ Τ Ο ΙΣ  Α Ρ ΙΘ Μ Ο ϊΣ .  41

Xeyovres * 8 εκ 17  ,  pi'vou«v t)* ex 5 6 4 7
eira, 6 εκ 14 (άντΐ 5 εκ l 3 ) ,  αφαιρεθήτωΊαν 4.7.5.$ 
ρε'νουοιν 8 ·  επειτα, 8 εκ 1 6 (ά ν - υπόλοιπον 8 8 9
τ ΐ 7 £* 15) ,  ρε'νουοιν 8 * τελευταίον, 5 εκ 5 (avt< 4 « 4 ) »  
ρενει ρηδε'ν. Καίτοι κυρίω* «να ι ταύτόν κάν ειπωρεν 6 εκ 
14 * η 5 εκ ΐ3  καί εφεξηβ, ρ’ ολον τούτο τα τοιαύτα τεχνα- 
ΐίρατα m b  ανωφελή, καί ράλιςα διά τούτο> insert άντικειν- 
ται είν την κυρίαν έννοιαν τη ί Άφαιρε'οεωί * ί.'οτι τό Δάνειον 
δεν αυξάνει ro ρελλον άφαιρεθηναι Ψηφιον, αλλά βρικρυνει 
ro κατ’ ευθείαν επ’ αυτού κει'ρενον Ψηφίον.

$ · 5 7·
Μηδενικόν εκ σηραντικοΰ ψηφίου άφαφείν δηλοί, οτιοΰ - 

δέν πρόκειται του «χαίρεσαι ·  άρα το επί τού ρηδενικοΰ κατ’ 
ευθείαν άνω κει'ρενον Ψηφιον ρε'νει άρετά^λητον, ώϊ.

εκ 5ο 632 Ενταύθα Xe'yopev* Ο ε’κ 2 , ρ ε - 
άφαιρεθητωοαν 3ο5οο vouot 2 ·  είτα, Ο εκ 3 ,  ρενουοε 

υπόλοιπον 20132 3 ·  επειτα, 5 εκ των 6 » ρε'νει I  ♦
ρετεπειτα, ο  εκ Ο , ρε'νει ούδεν (τό όποιον πρε'πει νά <τη- 
ρειωθη ρε εν Ο , επειδή ρετ αυτό επεται σηραντιχόν ψηφίον ·  
δί «ν  αίτίαν είι» τοιαύταδ περιςάσειβ συνεθιζεται τό , Ο εκ Ο , 

ρένει Ο)* τελευταίου, 3 εκ 5 , ρενουοι 2.
S* 58;

Έ α ν  opens τό Ψηφίου, εξ ου ρε'λλει ν’ άφαιρε'οωρεν, εί­
ναι άπλώϊ ο ,  θεωρείται ώ» ptxpcrepov βηραντικόν ψηφίου 
παρά τό του ’Αφαιρετέου, οπερ ζητείται άφαιρεθηναι εκ του 
αυτού ο ,  τό οποίον εχλαρβάνορεν διά ΙΟ περιβαοτερον, τό 
δέ i'/γύ; αυτού προη^ουρενον Ψηφίον δί ι  όλι^ωτερον. Δύ'τη 

»  αίτια πηγάζει εκ του §. 5 4 · Κ «ρ«δ . χ.



4a Π Ε Ρ Ι  Α Φ  Α Ι Ρ Ε Ι  Ε Ω Σ  Ε Ν  Α Κ Ε Ρ Α Ι Ο Ι ! ,

Έ δ ρ  λε̂ /ορεν* 8 εκ lo ,  ex ; 5θ3ο
ρε'νουοε a* lire , Ο έχ a , «φνφε^ιίτωιβν 467°8
ρίνουσε a* tnttta, 7 εκ ΙΟ ,  Im A O istv  48322
pevouci 3 ·  pira tavra, 6 ex ] 4, ρε'νουοεν 8 * τελευταίου, 
4 εχ των 6 ρενουσί 2.

$ · 59·
E tp iv  to t$tov Ψ «ytov, εξ ου εδανεί'«ι&«ρεν» «tvstc o  

ιχλαρ{3άνεταί hutra  cos 9, ro os perat to o eyyus itponyou- 
ρενον onpavrexov Ψ/i t̂ov δχ i  oXcyoiripov, ώ$ t i  ίπόρενα 
Τ 'ποδε/ypara δείκνύουα'ν.

εξ Ho4 εξ 7°»
ayacpe$wrcos«v 768 άφαίρε&ΛΤίοοαν 694
*ϊπόλοεπον ,36 Ίπ όλο ίπ ο ν  7

Έ ν  τώ « .  X^yopev ·  8 εχ 14 » pt'vouocv 6 ·  tcta , 6 εξ 
9 » (ε'πείδή εδόθη ι  δάνειον rote 4)  ρίνουαε 3 · επείτα, 7 
εξ 7 (Store τά 8 , cos eyyis npoviy&upevov α»ρανκκον ψηφίου 
τον Ο , rtparac δί 1 oXcycorepov), ptvse οΰδεν.

Έ ν  τώ {2\ Xiyopsv opoccos ·  4 εξ 1 1 , ρε'νουικν 7 ·  l i ­

r a ,  9 ΐ ζ  9 » ρ£<ν£ί ούοβν* επεετα, 6 εχ των 6 , ρε'νεε αυθίβ 
ρηδε'ν.

6ο.
Ή  atria T.rcyaQa εκ των, « ν  εί'πορεν περί Δανείου ρέ 

σηρανπχά ψηφία ·  Scott to ρηδεναον ρηοέν άφ* εαυτοί ση­
μαίνον, πρεπε« νά δανε«&» μίαν Μονάδα εκ τον s’y y is  αυ­
το ί «ponyoupe'vou σηρανηκοί Ψηφίου, δΐ ου τδ ρεν οηραν- 

rtxov Ψ-Λφεον iXarroirac ρε 1 , το δέ q yevgroce ί ο ,  εξ αυ­
τών δε δανείΐ&εν 1 , ρε'νουοεν 9 ·

§ · 6 ι .
Δ:α τοίτο λοεπον, όταν t'.s τον avco’Apc^pov ουνεπον-



rat μηδενικά εν μετά το άλλον , rots το μεν πρώτον (εξ ον 
δανειζόμενα) θεωρείται διά ί ο ,  τά δε λοιπά μέχρι τού s y - 
yus σημαντικού ψηφίου % θεωρούνται μόνον δι 9» ™ δε βη- 
μαντιχόν Ψηφιον δΐ l  oXtyoaTspov. Οιον.

β’.
εξ 6οοο6 εξ 9 °0 0

άφαιοεθητωσαν 47^28 «φαιρεθήτωσαν 3891

Ίπ όλο ιπ ον  12478 Ίπ όλο ιπ ον  5109
Έ ν  τώ α*. λίγομεν * 8 ε’χ 1 6 , με'νουσιν 8* ειτα, a εξ 

9 , με'νουσιν η ·  εττεετβ , 5  εξ 9 > μόνουοι 4 * μ«Γ» τ*δτα» 7 
εξ 9» με’νουσι 2* τελευταΐον, 4 ^ - 5  (ευειδή τά 6 ώδ το 
πρώτον σημαντικόν Ψηφιον μετά τά μηδενικά εκλαμβάνεται 
δ ΐ ι  οΛΓ/ωτερον, «yovv μόνον διά 5 ) ,  μενεε ι .

Έ ν  τω β’. λίγομεν ·  1 εκ ί ο ,  μενουσιν 9 * ε:τα, 9 
9 μηδέν * «ρα'Ο* επειτα, 8 ε’ξ y ,  μενεε 1 ·  τελευταΐον, 3 εξ 
8* με’νουσι 5.

ΟΝΟΜΑΤΙΚΟΙΣ ΚΑΙ ΜΙΚΤΟΙ1 ΑΡΙΘΜΟΙΣ. &

Π φ  Αχνείων εν ονομ,οιτΜοΐς μικτοΐς ’Αξί&μΰΐς,

$· 62 .
’Ενταύθα ουδε'ν άλλο παρατηρητεον, άλλ’ οτι ή δανει­

ζόμενη Movas πρε'πει να αναλυτή εΐβ τοιαόταε Μονάδαδ, ο?αι 
εΐσΐν εκείνα!, αιτινεβ με’λλουσιν άφαιρεθηναι, επειδή, ώ» 
yvoo^ov, μόνον 'Ομοειδιις χαίΌμώνυμαι Μονάδεβ δόνανται ά - 
φαιρεθήναι απ’ άλληλων. Του λοιπού μενεε ή πραξιδ άπα- 
ραλλαχτοβ ώ» ή μέχρι τ'ουόε εν άνωνυμοΐδ ΆριθμοΓδ. ΟΤον, 

Ε ρ μ η ν ε ί α .  Επειδή

εΐδ tov επα'νω’Αριθμο'νδένύ- εκ παρόδων 2 —  
παρχουσιν άσπρα, δια' ν άφαι- άφαιρεθήτωσάν —  2 άσπρα
ρεσωμεν εξ αυτών τά κάτω κε/μενα, διά τούτο πρεπει να δανειστώ-



44 Π Ε Ρ Ι  Α Φ Α ΙΡ Ε Σ Ε Ω Σ  Ε Ν  Α Κ Ε Ρ Α Ι0 Ι2 ,

ρεν ριαν Μονβία εκ των α παρόδων, νά τ»ν άναλυ’σωρεν tc's ά­
σπρα, καί ν άιραιρε’σωρεν έξ αυτών τά 2 άσπρα* δ ιό «ο ΐ2  παρά- 
δε? δυνανται νάθεωρτιθώσιν ώί 1 παράδ χαί 3 άσπρα · ό'θεν ά - 
εραιρουρε’νων των 2 άσπρων εκ των 3 άσπρων, ρε'νεε ι  άσπρον,

$ · 63.
’Ανωτέρω εδωκαρεν τό Ί ’πόδει^ρα χωριδ Άρ ιθρόν τον 

βλαχίςου Eioous its τό επάνω ps'pos , ίνα δείξωρεν σαιρε'ςερον 
ε τ.ορενωδ το ώρελιρωτερον καί εύκολωτερον τού τρόπου, καθ’ 
ον ά(ραιρείται ό κάτω Ά ρ ιθρ όδ , δταν δανειζώρεθα Μονάδα 
εκ τού πλησίον ρε^αλπτε'ρου Eioous του επάνω ρε'ρουε. Λ ο ι­
πόν, όταν εί$ τό ε’πάνωρερο? δέν (ύρισκηται Ό ρ ο ε ιδ / ΐίΆ ρ ιθ - 
po’s τού ρελλοντοε άφαιρεθήναι, γίνεται ή Ά·οαίρεσι$ πάν­
τοτε ώ$ ανωτέρω* εΐδί καί πρόκειται ρικρότεροδ τού ’Αφαιρε­
τέου, δανειζόρεθα ρίαν Μονάδα εκ τού eyyus ρεγαλητε'ρου 
Εί'δ ous, καί άιραιρούρεν άρε'σωδ εξ αύτδβ τον κάτω Άρ ιθρόν, 
«ίτα άθροίζορεν εί> τό ‘ Γπόλοιπον αύτήϊ τον επάνω ’Α ρ ιθ ­
μόν, επειδή δεν άφαιρεΐται εξ αυτού ρνιδέν, δΐ «ν αιτίαν ρ ε - 

νει κ£/· «ΰτόε 'Γπόλοιπον. Ώ δ .
Έ  ρ ρ ν ι ν ε ί α .

Ε ’νταύθα δέν δυν'.ά*

ρεθα ν «<$>αιρε'σωρεν 
τά 2 άσποα εκ τού

εκ παράδων 5 1 άσπρου
άφαιρεθητωσαν —  3 ,, 2 —
Υπόλοιπον παράδ 1 , ,  2  άσπρα 

1 άσπρου, λοιπόν δανειζόρεθα I  π*ρ«ν ,  τον θεωρούρεν ώβ 3 ά­

σπρα, καί άφαιρούρεν εξ αυτών τά 2 άσ,Τρα, λε'γοντεβ* 2 ε’κ 3, ρ ε - 
νει ι άσπρον, καί ι  (οεςί, τό 1 ά'σπρον, ες ού ουδεν αιραιρε'θη) ο­
ρού, ρενουσε αάσπρα, τά οποία τίθενται ύπο’ τ.ά «οττερα ·  περαιτέ­
ρω, 3 εκ 4 (επειδή ήδη ελνίιρθη εκ των 5 ενα$ παρ,άδ πρόδ αφαί- 
ρεσιν των άσπρων), ράνει ι  παράδ* συ'ρπαντα t»s ί  
•καί fl άσπρα 'Γπόλοιπον.



$♦
Σ χ  ό λ ι ο  ν. ’Α ντ ί να yevn π Άφαϊρεσιβ άρε’σωδ εχ 

δανεισνεϊσπβ Μονάδοί , καί επειτα ν’ aVpoiaVn εΐ$ τό Ά π ό -  
λοιπον αΰτηδ ό επάνω ’ApiVpos» ώδ επράξαρεν ανωτέρω ·  
βυνενίζουσι σχεδόν κοινώδ, πρότερον ν άθροίζωσι την άνα- 
λυ&εΓσαν Μονάδα tit τον επάνω ’ApiVpov, καί ειτα ν ά<ραι- 
ρώσιν εκ τουτου του’AVpofeparos τον κάτωΆρι^ρόν. E i’sto 
παρελθόν Ίπόδει^ρα, or.au εκ 5 παράδων ι  άσπρου ερελλον 
ν άφαιρενώσι 3 παράδΐί 2 άσπρα, συντν/ζουσι Xeystv* a 
άσπρα εξ ι  άσπρου δεν δυνανται ν’ άφαίρεθώσι, λοιπον δα- 
νειζόρεθα 1 παρόν, gstis ςαϊνει 3 άσπρα, καί τό επάνω 1 
άσπρον, ποιοΰσιν όρου 4 άσπρα, εξ ών άφαιρουρενων των 
2 άσπρων, ρενουσι 2 άσπρα, καί εφεξήδ.

Καϊτοι αυτοί δ τρόποβ είναι κυριωδ opVos, ρ’ ολον τούτο 
προτιμαται ό προλεχθειβ ενεκα τουτου, επιεδ/ι tls τοιαΰταδ 
Μονάδαβ, αί'rives σΰ^κεινται εκ Μονάδων καϊ Δεκάδων, φέρ* 
εϊπεΓν τά Φουντια καί τά τουτβίδ όμοια, είναι άσυ'/κρϊτωδ ώ* 
φελιμώτεροδ, ώδ τό επόμενον 'Υπόδειγμα δεικνύει. ΟΓον.

εκ «ρουντϊων 4 // 18 λοτιων
Ενταύθα εάν Ve- ά^αιρε&Λτωοαν -  2 , ,  29 —

λάσωμεν ν άφαιρε'σωμεν
κατά τον κοινόν συνη^/ι τρόπον, πρε'πει να' εϊπωμεν 29 λότια 
εκ ι8  λοτιων δέν αναιρούνται, λοιπόν δανειζόμενα επ' αυ­

τό is 1 15 * τό όποιον ςαίνει 32 λότια , καϊ ta 18  λότια 
ποιοίίσιν όρου 50 λότια , έξ ών ά^αιρουρενων 29 λοτιων, 
με'νουσιν 2 1  λότια, και ουτωδ ειρεξηδ. "Ο τι αυτόδ ό τρόποβ 
είναι δυ'σκολοδ διά τουβ άρχαριουδ, και διεξοδικόδ δϊ εκαςον 
εν yivti, παριςάνεται εκ ths ϊδϊαδ έρ/ασιαδ· διότι πρότερον 
πρεπει νά aVpoioVocioi τά 18  και τά 32 είδ ενα ‘Αριθμόν, 
καϊ επειτα εκ τουτου του ολοκλήρου ’Αθροισρατοδ ν a ja ip i-

ΟΝΟΜΑΤΙΚΟΙ  ̂ ΚΑΙ ΜΙΚΤΟΙΣ ΑΡΙΘΜΟΙ Σ. 45



46 Π Ε Ρ Ι  Α Φ Α ΙΡ Ε Σ Ε Ω Σ  Ε Ν  Α Κ Ε Ρ Α ΙΟ ΙΣ ,

βωμευ τά 29* Τβ υ» ysV/i τούτο διά τοΰ υοο$ είναι φορτικήν 
(πολλω  μάλλον e!s διεξοδιχίΰτε’ραδ πτωιείδ), και τδ να χα - 
ταςρω$ώοιν or Άρι&μοι «$ χάρτην είναι πάλιν βαρετόν καί 
βχτεταμε'νου» εξ εναντίαs (ώδ it’s §. 63» )  λέ/ομεν *uSu»‘ 
29 εκ 32 (δηλονο'τι του δανειο^έντοε Φουυτίου), μευουαι 3 » 
καί τα 18 ποιοΰοιυ όμον 2 1 , το οποίου είναι ευχολώτερον καί 
ταχύτερου, επειδή ει’οΐ πρό οφθαλμών ολοι οι δο^έυτεβ ’Α ­
ριθμοί, και δεν προκύπτει ποτέ με^αλήτερο* Άρι&μδδ έξ ου 
μέλλει να γεν/ι ή Άφαίρεοΐδ, είμή το'οαι Μονάδεδ του μικρο- 
τε'ρου Ε ’ίδουδ, οσαι περιε'χονται είδ τήυ δανεΐ'τ&ίίαυ Μονάδα 
τον μεγαλητερον Εΐδουε.

§. 65.

'Υποδείγματα πξος οίσκν,σιν.
t

α ♦

Γροσ* 56 „  15 π«ρ*5· f f  ι  «κίτρον·
33 Ρ Ρ 26 — // 2 —

Γρο$. 2 2  9/ 28 π«ρ*δ* 2 άσπρ«·

£
Be&ww Φίορ/vta 108 , 9 24 xp«Vr£apea f f  —

—  —  9^ // 45 —  /, 3 φε'νι/.
Φιορ'. 9 η  κραϊτζάρια η  ι  φένΐ}·.

Σαξωνίαδ Τάλληρβ 115 /, — -  η  —

— ______—  89 // 19  ypowxca , ,  g ψε’νιγ.
Τάλληρα 25 „  4 7po<7«xt« „  3 φενι/.

Ε ρ μ η ν ε ί α ,  Et’s το λε^ομεν, (επειδή 2 έξ ι  δεν



wpatpouvrae) 2 εκ 3t ftsv*e 1, καί 1 (εξ ou ούδεν a<faeps$n) 
notofotv opLoi 2 άσπρα* έ'πείτα 6 c* 14 (δ«ο'« εχ τών i j  
παράδων ελ«<ρ9« ι  navis' ) , μίνουυιν 8 * £δη uevtt ν' dfxt~ 
pt<τωμεν 2 δεχάδαί παράδων, πλην έπείδή ανωτέρω δεν έρα­
νον πλε'ον παράδεί, πρεπεε να δανεεσθώ/εν 1 Γρόσε, καί να 
to άναλυ'σωριεν είβ δεκάδαβ παράγων (επειδή δεκάδα? καρά­
δων μ ίλλα  ν άφχιρεσωριεν), το 1 Γρο'σ« oJyxctrat εχ 4 £ε* 
κάδων, οθεν Xsyopsv, 2 (δεκάδε.) εχ 4» μενουβί 2 δίκάδεβ· 
τελευταίου, 3 Γροσία ex 5 Γροβίών (επεεδη ε’κ των 6 ελ/,|» 
Sn ϋδ'Λ εν) , μενουσί 2  ♦ καί 3 εκ των 5 » [cevouec 2#

Ets τδ β \ "ktyoptv όμοίν>% ·  3 cx 4 (cvos δανείβ^ίντοβ 
Κοαίτζαρίου) μίνει 1 ·  ctra, 5 εχ ι3  (επεεδη cx των 4 εδα- 
vctoS/mv ηδη sv) ,  ριε'νουσιν 8 * επείτα, 4 cx royj 6 (evos 
δανεί<χ$ε*ντο3 Φίορίνίου iirot 6 δεκάδων, εττετδνί t!$ τον επά­
νω Ά ρβμον εμίΐνε μόνον ι  δεχαε, εξ ns δέν δυνανταε ν ά - 
ιραφε^ώσί 4 δεχάδεβ), {ΐε'νουσι 2 καί ert 1 δεχάβ ή ανωτέρω, 
ποίθΰσ<ν όριου 3 δεκάδαε χραίτζαρίων, αιτενεβ τ&ενταί εν τη 
τάξει των δεκάδων κραϊτζαρίων * ρετεπεσα, 8 εχ 17  («ττεεδ» 
εκ των 8 ελή^&η ηδη 1 φιορίνι), μενοναιν 9 ·  καί 9 εξ 9 («8 
«»’* $ . 5 9 ·) ,  μινεε μη$$ν,

fit’s to 7'.  δεν ύπαρχουβεν ε?β τον επάνω Άρθρω ν ούτε 
Γροσ/xta, άλλ* ούτε Φενεγ , δεά ν άφαερεσωρεν εξ αυτών τα 
του κάτω άρθρου Γροσίκεα καί Φίνιγ. λοεπδν δανιεζόρεθα 

εν Τάλληρον» τδ δεωρουρεν cos 2 4 Γροσεκεα, καί l a i ^vc y ,  
χαί άφαίρονρεν εξ αυτών τά Γροσεκεα χαί $cvcy.

S· 66.
Καί ετερα ΖυγΙον·

To Koevrifc rtfs roJjxke  πρέ* 44 *Oxa$$s# w Ό χ ί

ΟΝΟΜΑΤΙΚΟΙΣ ΚΑΙ MIKTOIE ΑΡΙΘΜΟΙΣ. 47



48 Π Ε Ρ Ι ΑΦΑΙΡΕΣΕΩΝ Ε Ν  Α Κ Ε Ρ Α ΙΟ ΙΣ ,

πρό» 4 A irpas, και η Λίτρα -ηpis ΙΟΟ Δράμια. Τό Καν­
τάρι τήβ άουςρίαβ πρόϊ lo o  και' τό t& προ? 3 a Λότια.

*α«

Καντάρια 5o  f , 3 ο Ό χά δε? ,, a Λ ίτρ α ΐδ ,,δ ΐ Δράμια.
"— 3 5  / /  43  “  i f  3 ■“  / .  9 ^ m

ϊ'π ό λ . Καντ. n  , ,  3 0  ’O x aS es^a  A irp a is ,, 5 5  Δράμια.

J L
Καντάρια 9 3  „  a  7 / /  * 5  Λότια.

__________ *---------75  // 3 5  —  „  28 —
Χπόλοιπον ♦ Kavrap. 17 t /  41 JJj 7/ 19 Λότια.

Ε ίί to a .  λε^ομεν· 96 εκ των ΙΟΟ (μια? δανειβθεισηί 
X itpas). μένουβι 4 , καί τάνω 51  (τά  όποια με'νουσιν ώοαυ- 
τωβ*Τπόλοιπον) ποιουσιν όμου 55 δράμια· είτα, 3 εκ 4 
λίτρων (μ ιά ί δανειοθείσ»? όκάδοε), μενει 1 , καί ι  (επειδή 
εκ των a λίτρων έλήφθη ΐ )  ποιουσιν όμου a λίτρα?· έπει­
τ α ,  4 3  5Χ 44  οκάδων (svos δανεισθίντο? Κανταριού), με'νει 
1 , καί a9  (επειδή εκ των 3 0  έλ«φ$η ΐ )  ποιοΰσίν όμοιϊ 3ο* 
με-έπειτα, 5 εξ 9 (επειδή έκ των 5 0  έλήφ$η 1 , δΐ ήν αι­
τίαν τό Ο θεωρείται ok 9 )»  μενουαε 4 . καί 3  εκ 4 (επειδή 
τά  5 , ok τό syyus προηγουμένου ψηιρίον, τιμάται ήδη διά 
4) ,  μένει I .

E ts τό $ .  \ ί γ ομεν· a 8 εκ 3 a (evos δανειβ&έντοβ 
Φουντίου), μένουοι 4 » καί 15 (τά όποια μίνουσιν όμοι'ωί 
Xπόλοιπον) ποιουοιν όμου 19 λότια· ειτα, 8 5  εξ ΙΟΟ $  
(ivos δανειοθέντοε Κανταριού), μένουσε 15  ♦ καί 26 (ε­
πειδή έκ των 27 έλήιρθη 1) ποιουοιν όμου 4 1 ΐΐ}* έπειτα, 
5 έκ των l a  (επειδή έκ των 3  έληφθϊϊ ΐ ) ,  με'νουσιν y  τε-



λευταεον, η εκ τών 8 , (επειδή τά 9 » ώδ to  πληβεσν προη­
γούμενου ψ»'̂ .·/ον ι’χλαμβάνεταε δί 1 όλε)>ώτερον), μ$νεε j ,  
βύμπαν δε 'Γπόλοεπον 17 Καντάρ» 41 ΐδ  1 9  Λβ««*

ί ·  6 7 .
Σ  χ  ό λ  ε ο ν. Et’i  τον §. 48. «επομεν, ore ή Sea ζώσηδ 

$>οονη» παράδοσεβ δεν ττρεπεε νά χενηταε etV ξένα Χρήματα, 
Ζύ^-εκ χτλ . ,  άλλ* tls τα του τόπου*ων ή σΰνθεσεβ εεναε y νω- 
ς·Λ ei’s  tous Δεδασχομενουϊ · ε’ν τη δεά γραμμάτων παραδόσεε 
ομωε «χρεθη εύλογον, ενα τεθώσε δεα'φορα Ί'ποδεε'τ'ματα πρόϊ 
πληροφορε'αν περεσσοτερων.

$ · 68.
Π ρ ό β λ η μ α ,  "Ανθρωπό? τε« χρεωςε? δεά λτιφθιντα 

δάνεεα Γρόσ, 7105/ / 1 8  παρα'δ.//! άσπρον, δεά τά οποία 
«πλήρωσε κατά καερούδΓρόσ. 3055 / 3ο  π«ράδ.;/ α άσπρα, 
Γρό-τ. 19 0 Ι/ /  39 παράδ., χ«ε Γρόσ. 520  n  8 παράδ. άρ* 
πόσα μενεε χρεώςη? βτε;

ΟΝΟΜΑΤΙΚΟΙ! ΚΑΙ ΜΙΚΤΟΙ! ΑΡΙΘΜΟΙ!. 49

Ανσίζ μ ) ‘Ερμηνεία.
Πρώτον άθρο/ζομ«ν τά πληρωθε'ντα χρήματα όμου, ενα 

ίδωμεν πόσα ςαενεε ή Ποσότηδ αντών , είτα άφαεροΟμεν αυτήν 
ex rfis ολοκλήρου Ποσότητοδ τών δανείων, καέ οΰτω προκνπ- 
τεε το Ζητουμενον. Οεον.
«πληρώθηκαν Γρόσ. 3ο55 // 3ο παράδ. , ,  a άσπρα.

—  1901 „  39 —  ~  —

___________  —  SaO „  8 —  —  —
όμον Γρόσ. 5477 // 37 π«ρ«δ. // a άσπρα.

Τόμ. Α '. 4



5 0  ΠΕΡΙ ΔΟΚΙΜΗΣ ΤΟΪΤΕ ΑΘΡΟΙΣΜΟΤ,
ίά δάνεί» Γρόσ. 7105,» !8 παρδ. ι ά α τ . ρ ο ν  

τ* υλϊίρω&εντα — S477//37 — 2 — ώί o i t c a ^ e f

«it χρε’οε. Γροσ. 1 6 2 7  / / 20 ~αράδ. 2 άβπρβ.

Κ Ε Φ .  Γ .

Περί Δοκιμές το ντε Άΰροισμοΰ > mi 
’Αφαιρε'σεω:

$♦ 69.

ερευνά, ritis y/vtrae ενα ί’δωμεν , εάν δέν εσφαλαρεβν 
ι Ι $  τ ο ν  9 Α θ ρ ο ι σ μ ά  9 κ#ί είδ τ η ν  Ά γ χ ί ρ ί σ ι ν  ,  λ έ γ ε τ α ι  Δ ο κ ι μ ή ,  

Αν τ η  γ ί ν ε τ α ι  ε π ά ν ω  ets τ ο ν  Ά θ ρ ο ι σ μ ό ν  S e a  τ η ε ' Α γ α ι ρ ε σ ε ω ς ,  

κ α ι  ε π ά ν ω  ε ϊ$  τ η ν  '  A y a t p t o i v  S e a  τ ο ν  Ά θ ρ ο ι σ μ ο υ *  ε ν τ ε ύ θ ε ν  

ο υ ν  δίλον, ore ecCroe oe δυο α ρ ι θ μ η τ ι κ ο ί  Τ ρ ό π ο ι  χ ρ η σ ι μ ε υ ο ν -  

c i v  α λ λ ή λ ο i s  T p o s  Δ ο κ ι μ ή ν ·

Περί Δοκιμής τον 9Α$ξθΐ0 μον.

$· 7Ρ·

Περί ορ&οτητοδ rou Ά^ροιομου βεβαιονμεθα , έάυ 
εκ δευτέρου ώ&ροώω(λεν ολουδ τούδ Προσ^ετεουδ * πλόν ένοδ, 
καί άφαφαώωμεν αυτό το δεύτερον Άθροισμα έκ του ftpti- 
του · εψεν ουν ο *Α$ροίβ[χοδ εγινεν δρ3ώ$, πρέπε* νά είναι 
eoapefyov το 'Υπόλοιπον ρ.έ τον καταλϋφ&ντα Προσθετέου. 
ΟΓον.
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β Λ Π Ε Ρ Ι  Δ Ο Κ ΙΜ Η Σ  Τ Ο Τ Τ Ε  Α Θ Ρ Ο ΙΣ Μ Ο Γ ,

Ή  άνοροιότηδ άριροτε'ρων των Ποσοτήτων προέρχεται εκ 
τουτου, επειδή ή πρώτη περιεχει περιββότερον εν* Προβθετε'ον, 
παρά «  δεύτερα· διά τούτο ειμέν}»/νηό’Αθροΐ5ροβ δρθώβ, πρέ­
πει ν* είναι ή Δι*<ρορ* avros ό Προοθετε’ο?.

’ Εντεύθεν επεται, οτι είναι τα ν τον οποίον άφηοωρεν εκ 
των Προαθετίων· δίά την ευκολίαν είναι συνήθεια νά εκλε’^ η - 
ται ό πρώτοί, επειδή χωρίζεται εύκολώτερον διά τηβ ypappns,

71.
Σ χ δ λ ι ο ν .  Είσΐ κα; ετεραι τετεχνευρεναι συντοαώτεραι 

Δοκιραΐ, τάί όπβί'αε ορωί παρατρέχουν εν σιωπή, επειδή 
ύπο'κεινται άπασαι its λα'θη, δΐ «ν atri'av εισί και πεοιτται, 
Η* ώφελιρώ repos και συνήθη? Δόκιμό τού Άθροισροΰ είναι, 
ινα αθροίζωρεν Ois* δ εςίν, άπαξ κάτωθεν, καί άπαξ άνω­
θεν, καί είρίν πρόκυψη τδ αυτό Κειράλαιον, δρθώί ε^ινεν δ 
Αθροισμά?.

Π ε ρ ί  Δ ο κ ιμ ή ς  τ η ς  ’Α φ α ι^ 'σ ε ω ς .

S· 7 a.
Έάν* μετά την πρϊξη  t is  Άφοαρεσιωε* c&pofeeejxcv 

το 'Τπόλοδπον xa? τον'Αφ$δρετ«ον ο^ιου, καί πρόκυψη Κε­
φαλιού eoov του Άφαδρουμενου * όρθώδ π«πραχτ3Ν η *Αφ«/- 
ρεσδ$, ίί δίφαδρε'σωυεν το Ίνόλοδπον εκ του Άφαίρου^ενου> 
xnl προχυψρ ό ’Αφ^δρετεοδ. Ο?ον·

έξ . ·  ·  ο κ ί· 135 // 218 δρήχ· 
αφ*δρε$>ίτωο*ν —  67 // 309 —
VroXotnov . Ό χ ί .  67 „  309 Δρ'#
φιρουαιν αυ$δ$ Οκ$. 1 35 // 218 Δρ\ τον \Αφαδρουριενον.



i*  τοδ ’ Ayaweyjttvo# . ι3 5  „  a t8
«φα«θεθητω τό ύπδλοίπΟ» 67 n  309
0 A yxipicsoi . . , 6? // 309

*Η βάιιε «urns rns Aoxcpns xtttxt εν τη $!x  Ά φ α ιρε- 
ctt * Score to δ«α rns ’A^aesmcoe *ύρε$ε» 'ϊπ ό λο ίπ ο ν , etvac 
to t oiov xupfW Siocfcptt ό ptya/nrspos ap&pos «no rov p t- 
xporcpov* So$tlan$ δε return? rns Atetfopas τω pexpore’pw* 
ytverat opotos ps το» ρί^αλήτερον» n «<patp8$ivros το ύ 'Τπ ο - 
λοί'ηου ex του Άφοκρουρένου, yi'vstst ό *Af atpoupcvos opoios 
pc το» *AyaepcreVv.

ΚΑΙ ΑΦΑΕΡΕΣΕΩΣ, $3

ΚΕΦ. Δ'.
Πε^Πολλατλοισ<ασμου εν άχερχίοΐζ ’Αζΐ&μοΐς.

S* 73.

Κ  να aptSpov πλεονάχίβ λαρβανείν * λέγεται πολλαπλα- 
Αίάζεί» αυτόν. Ttve ου» τρόπω ρελλεί νά εύ’ρωρεν τό πολλα- 
πλαοίαο^εν , ε?ν«ί το avrtxccpeuov rns του Πολλαπλασίασ- 
potTTynynoettiS, etrouv 6 II ο λ λ α π λ j  ( α σ ρ  ο s.

$« 74·
Έχαςο$ εννοεί χαλώ$ ay εαυτοί, ore its την πραξ:ν 

το ί Ιίολλαπλασιαορου «π<ζητοίν?α{ xupecos δυο 'Apt^pot ·  tist 
osres πρεπεί νά λη'χθη πλεονάχ:?, και rrgpes, osrts δείκνυες 
noiixis λη^θήοίτae ό πρώτο?. Φερ" ecnstv ·  δοθεντοί τοΰ 
Α ’ριθροδ 5 ?»» «υξην^η rerperxts, «♦ κατά την κοινήν συνη- 
3 « « ν ,  5 να πολλαπλάαιχαΖύνι p i 4> X iyo p s» · ore τα 5



εϊναε δ \Ap&post ο$π$ μέλλει νά πλεονάκίδ* τά δε 4
ώ * ι δ*Αpc$pos, Ssus δεδκνυε* > nocuKts αυξπν^Λσεταδ δ 5» 
τούτ ϊς ίρ  τετράκ*?.

ί· 75.
'OSev ο jχελλων πολλαπλαοδαοθίναί \Αρ*$ρό$, ονορά^ 

ζεταί Πολλαπλασιαςεοδ * ο δέ * Ape^pos * ρε τον οποίον πολ~ 
λαπλαο*άζορεν, tour εςεν execvos, osns δεορ/ζεε* ποσάκεβ 
λκγ$ησεταε δ Πολλαπλασίαςέοδι Χέ^ετα' ΙΙολλαπλασίαςκ*· 
τελευταΓον τό ο,τ« προκυψε* εξ αυτου του Πολλαπλασεαορού, 
καλείταε Παρα^ορενον. ΙΙαραδ\ χ . πολλαπλαο'αζορενο* δ 
ctp'^pos 5 ps 4 > δίδε: 2 0 , λοδπον τα 5 ε*ναδ δ ΙΙολλαπλα - 
σίαςεοδ· τά 4 έ Πολλαπλαοιαςιίδ ·  καί τά 2 0  to Παρα- 
yopivow

$ · j6 ,
Πλνίν εςω πρδ$ σκρε/ωσίν, οπ πολλ*πλ«0ίαζορ$νοε δυω 

A'ptSpo?, προκύπτει πάντοτε το αυτό χεφάλαεον^ κ£ν λ*£ω- 
ρεν τον ενα, είτε τον ετερον oca Πολλαπλαοιας/ιν· Φέρ’ ε ί- 
πεΓν ·  5 νά πολλαπλαοίαο^ώσι ρε 4 ι w 4 ρέ 5 , διδουσε 
πάντοτε 2 0  ·  περί ου πλκροφορούρεθα o'fSotXpoyavws > εάν 
θεοωρεν πέντε ο τετράκΐδ ύπ άλλ/ιλα, ώ$ κατωτέρω »

δπου ορφανίζονται 20 ραδενικά» καν θέοωρεν 4 
σειράδ άνά 5 ρνιδενικά, είτε 5 σειράδ ά*ά 4 ρη- 
δενικά.
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$· 77.
Πριν ί) προχωριίοωρεν ορω$ e<s τκν έρρηνειαν του Π οΧ - 

λαπλαοίαορου, εΓναε άνοτ/καιον νά ^ξευρωρεν έκ ςτ&ουδ ολα 
τά ΓΙαρα^δρενα, τά οποία φερουσεν οι ροναδικοί *Αρι$ρρί 
πολλαπλασιαζορενοι ρετ άΧληλων.



ΕΝ ΑΚΕΡΑΙΟΙΣ ΑΡΙΘΜΟΙΣ. 55
E?s τον επόμενον Πεν«χ* > os«s xaXeirstt Ilu&ayoptxo?, 

χοίνώϊ δε Μ  ία λ  Μεα» περεεχοντβε 2λα τά n«pay<j*sva ex 
των 2 ρ-εχρε τών 9 (δεότε evas ’Ape^pos «παξ Χβρ(3ανό|εε- 
vos δεν ποΧΧαπλβιεόζίταε, ά λλ» ρενεε apsra^Xnros), τον ο­
ποίον πρεπεε νά άποζ/ΐ^Λοωρεν καλώε. (α )

απ*ξ 1 ποεεε 1 4 —  7 —  2 $
2 (δ« ) 2 ποεονσε 4 4 —  8 —  3 2
2 —  * 3 — 6 4 —  9 —  3 6
2 — 4 — 8 5 (πεντο/.ts) 5 ποεονσεν 2 5

2 — 5 ί ο 5 · —  6 —  3 ο
2 — 6 — 12 5 —  7 —  3 3

2 --- * 7 Μ 5 —  8 —  4 0
2 — 8 ~ 16 5 —  9  —  4 5
2 — 9 — 18 6 (εξοκεε) 6 ποεοντε 3 6

3 (rp?s) 3 ftototfoev 9 6 —  7 —  4 2
3 — 4 — 12 6 —  8 —  48

3 — 5 — 15 6 - -  9 —  5 4
3 — 6 --- ’ 18 7 (έπτάκεε) 7 π&εοΰοε 49
3 — 7 — 21 η —  8 _ 5 6

3 — 8 — 4 4 7 , —  9  —
3 — 9 — 2 7 8 (οκτάκεε) 8 ποεοδοεν 64
4 (τετρακεε) 4 ζοιουη ϊ6 8 , “  9  —  7 2
4 — δ — 20 9 (εννεόκεε) 9 ποεοδοεν 81
4 — 6 — 2 4

Σ «  ρ ε / ω <τ ε s. Χχρεν εύχερεςεραε χχταλκψεωβ, κατε- 
ςρο&η ο προκεερενοε Π/ναξ κατά τον τρόπον, κ«$’ ον πολ- 
λαπλαδε*ζοντ«ε ρετ άλλκλων δόω ρονχδεκοε «ρε^ροε'· οεοτε 
προκνπτουοίν εν τη litx ευθεε'χ ypotppp, οετε δυω *Ape5ao« x*t

(a) Et; τιΐν Std ζώί»; φ»ντϊ; izctpUZoact, *Γ»α< ωοελιαον, «ρέβω; 
t’v άρχ-ρ τβ3 ’ΑθρΟιορΟυ , > aê tJuffiV 0< AtSaftrftuvs* το ά*0·7ι3 :ζί·.» 
το» «νυτίρυ tlfraxa, «ς-ί ςώώηντε;lje.% tcv Πολλαπλβ'ηβσρόν, νά p*
OuexoXiuDSias ολβτ«λν7;.



τό Παρα^όμενον αύτών, διά του όποιου τρόπου δυ'νανται οι' 
Α ’ρχάοιοιν άποςηθίσωσι τόν Πίνακα εν ταχύηιτι καί ευκολία.

$ · 7 8*
ΛΟταν λοιπόν ενα$ εκ περισβοτε'ρων ψπφίων συνιςάμενοδ 

A ’ριθμόδ, φε'ρ* εΐπείν 485a πρε'πει νά πολλαπλασιαστή με 
εν» μοναδικόν Α ρ ιθ μό ν, παραδ\ χ . με 7 » tore θεττομεν του 
Ιϊολλαπλασιαςήν ύπό τον Πολλαπλασιαςε’ον, και πολλαπλα- 
σιάζομεν εκαςον ψναίρί'ου του, κατά τον Πίνακα, ώ ί Ιπομενωδ» 

ΙΙολλαπλασιασθήτωσαν 4852 λε/οντεδ* (άρχίζοντε® εκ 
με . . . .  . γ τ>}$ Μονάδοδ) 7 φβρ*&

Ιίαρα^όμενον. . . 339*>4 2 , **** 2 φοραίβ 7 ^Ο ί-
ούοι 1 4 , λοιπόν θε'ττομεν 4 ♦ κα) βαςώμεν ι  ♦ ειτα, 5 <ρ- 
ραίδ 7  ποιούσε 35» καί ι  ( τ ό  εκ τών μονάδων βαςαχθέν) 
ποιούνε 3 6 » διό θε'ττομεν 6» καί βαςώμεν 3 * επειτα, η 
φοραίδ 8 ποιούσι 56, και 3 τά βαςαχθεντα, ποιούοιν όμού 

59» οθεν θε'ττομεν 9» x « ‘ βαςώμεν 5 * τελευταίου, 4 <pop«?s 
7 ποιοΰσιν 2 8 , και 5 τά βα^αχθε'ντα, ποιούσιν όμοΰ 3 3 , 
τά οποία τίθενται όλόκλϊίρα ύπό τ«ν Γραμμήν, επειδή ούδέν 
πρόκειται πλε'ον διά νά πολλαπλασιασθύ.

Ή  βάσιβ m  άνωτε'ρω πράξεωδ είναι φανερά· διο'τι ο 
Α ’ριθμόδ 4852 περιε’χει εν εαυτώ 4 Χιλιάδαβ, 8 Εκα τον­
τάδα?, 5 Δεκάδαδ, καί a Μονάδας ·  άρα διά νά προκύψϊΐ ό 

όλόκλπροδ Αριθμό® επτάκιβ, είναι επόμενον νά λάβωμεν η 
φοραίδ 2  Μοναδαδ» η φοραίε 5 Δεκάδα?, 7 φοραί$ 8 Έ κ α -  
τοντάδαδ, και η φοραίδ 4 Χιλιάδα®. Λοιπόν η φοραίβ 2 
Μονάδε?, ποιούσε 1 4  Μονάδα®, δ ές ι, 4 Μονάδα?και ι  Δε­
κάδα, διά τούτο θεττομευ 4 ύπο' τήν τάξιν τών Μονάδων, 
τ»ν δέ ι  Μονάδα προσθεττομεν (ώδ είδ τον Άθροισμον) είδ 
τό Κεφαλαίου τών Δεκάδων, νίβουν♦ 7  φοραίδ 5 Δεκάδεδ» 
καί ι  Δεκάε, «ν ε’βαςάξαμεν εκ τού κεφαλαίου τών Μονά*
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So>ν« r.otoutrj όμου 3 6 , λοιπόν θε’ττομεν πάλιν μόνον 6 υπό 
την τάξίν των Δεκάδων, χα) (δαςώμεν t is  3 Έχατοντάδαβ 
St* το Κεφάλαίον των ‘ Εκατοντάδων, καί ουτω$ εφεξ^ * δ? 
■fjv αίη'ζν ο Πολλαπλαοεαυμοί αρχεταε εκ t«s κατωτάτηδ τά- 
ξεωϊ ,  ?ν» τάί ε!$ το Κεφάλαίον t« s χατωτε'ρχί τάξεωε περ«ε- 
χομε'ναϊ Μονάδαβ τηε πληοίον άνωτεραβ τάξεωί, δυνηθώμεν 
να τάί προσθεσωμεν είί τό Κεφάλαίον τηβ eyyis προηγουμε- 
vns τάξεωί, χαθώϊ πράττομεν καί f ’s τον Άθροίομον (α ).

S* 79·
2  χ ό λ ε  ον, E ;’s τον j .  76. ελεχθη, on πολλαπλα- 

σια'ζόμενοί δυο ’Αρ ιθμο ί, προκύπτει πάντοτε τό αυτό Κεφά- 
λοίον,  κΐίν πολλάπλασεάοωμεν με τον με*/αλ«τερον τον με- 
χρότερον, είτε με τον μεχρότερον τον με/αλήτερον ‘ Αριθμόν* 
μ’ ολον τούτο εν τω πολλαπλαοεάξεεν με^άλον Άρεθ -ον δε» 
μοναδικοί, είναε ώφελεμωτερον νά πολλαπλαοιαζωμεν πάν­
τοτε μέ τέν μοναδικόν, επεεδή εκτελεεταε ό Πολλαπλαοεαο·· 
μόί εν ευκολία, y'rts πη'/άζεε εχ τού προδοθε’ντοϊ Iiivaxos.

§. 8ο.
"Οταν ouyxnrat καί ό ΙΙολλαπλαοεαςήί ε’χ περεο'τοτε’-  

ρων ψηφεων, τότε πολλαπλαοεάζομεν με εκαςον ψηφίου του 
κατά τον παρελθόντα τρο'πον, τα δε προκύπτοντα Ιίαρα^ό- 
μενα τίθενται τοίουτρο’πωί υπ άλληλα, ώςε ε/.αςον αυτών νά 
λαμΡάνη την αρχήν εκ τήί εδί»8 τάξεώ του, ε’ξ ή» προκυ- 
πτεε· εετα άθροεζονταε ολα αυτά τά ΙΙαρα^όμεν» όμου, καί 
δ/δουοε τά Ζητούμενου.

ΕΝ ΑΚΕΡΑΙΟΙΣ ΑΡΙΘΜΟΙΣ. g7

(α) Τό ΤΟ·ϊ Πολλαττλαίίασμίυ οΠ'ΐΐ(4ν $υβ Άοιθμιίν , ί'ςν tt{ to 
«ξηε τοντο (χ ) · το ϊβ δια τό Ποοαγ'ίμ«νβ» £·,β ίτβλλβπλασιχ'τθίκτων 
μο^διχοίν ’Αρίθμων τόδε ( — ). οίον a>Tc νχ ι ’π ΰ ρ ιο , 1taox%, χ. 4 
γθμχΐς 5 ποιοίαρ 20,λιρμε*,δ{ά τΰϊ δοθεντων ατιμιών· 4 X ο —  «:0.



ΟΓον ♦ πολλαπλασία-
βθδτωσαν * 689 

με ♦ » ·  4*5
* 3445 Παρα7δμενον τών 5 μονάδων.

ΐ 378 Παραγο'μενοντών 2 δεκάδων.
2 756 Παραγόμενον των 4 εκατοντάδων· 

κεφαλαιώδες 292825 Παρα^όμενον.
Έ ρ μ η νεέα . *0 Πολλαπλασ'αςλς 425 τ/θεταε κατ 

ευθείαν υπό τδν Πολλαττλα/παςέον 6S9> ε'τα ςρώνομεν μέαν 
ευθείαν Γραμμών, ί'να τεθώοίν υπ αυτής τά Παροτ/ομενα, 
έπειτα πολλαπλασιάζομεν τά 689 με τάς 5 μονάδας, λέον­
τες ♦ 5 X 9 — 45» λοιττον θεττομεν 5 , καί βαςώμβν 4 * 
και εφεξής* Όμο/ως πολλαπλασιάζομεν τα' 689 Ηε' r*s 2 
δεκάδας, πλδν επειδή τά 2 eei-ae ψκφ/ον της δευτερας τά-. 
ξεως, δία τούτο τδ Ιίαρα^ομενον αυτού ίρχετα: εκ της δευ­
τερας τάξεως· ώταύτωβ πολλαπλασιάζομεν τά 689 κα< μέ 
τάς 4 εκατοντάδας, ών τδ ΙΙαραγόμενον άρχεται εκ r>Js τρί­
της τάξεως, διότι τά 4 *£*νται εν τλ  τρίτη τάξει· είτα ά- 
θροίζομεν ολα αυτά τά Ι1αρα*/όμενα ώς ιςανται, καί δίδουσι 
τδ Παρεπόμενον τών 689 425 πολλαπλασιασθέντων.

Ή  ιτοδς τά άριςερά προχώρηοις τών μετά την μονάδα 
κρατουμένων ψηφίων τού Πολλαττλαοιαςού γίνεται διά τούτο, 
ίνα τεθώςι τά ΙΙαρα^ομενα τοιουτοτρόπως, ώςε νά δυνάμεθα 
διά νά τά άθροίσωμεν όρθώς· διότι είναι προφανές,ore ένας 
Α’ριθμδς λαμ^ανομενος δεκάκις, με'/αλυνεται δεκάκις, παρ 
όταν μονού απαξ ληφθή ♦ διά τούτο τδ έκ τού ψηφίου της δευ- 
τέρας τάξεως Παρα^όμενον πρε’ττει νά είναι δεκάκις με^αλ/ί- 
τερον, παρά τδ έκ τού ψηφίου της πρώτης τάξεως, εξ ου ηυ- 
vaysrai, ore τδ Παρεπόμενον έκάςου φηψίου (μετά τδν μο­
νάδα), πρέπει f ώς δεκάκις μεχαλήτερον, νά tfoonynin ape-
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ςερώς μίαν τχζ ιν , hot τεθώιι ra ομώνυμα ψ/ιφί'α ύη άλληλα,. 
καί άθροιοθώοιν έπειτα ορ&ώί.

| · 81.
*Or»v μεταξύ των «κμαντιχών ψηφίων τον Πολλαπλα- 

αιχςου τύχωσι καί μηδενικά, τότε πολλαπλαοιάζομεν μόνον 
μέ τά ψηφία, w  τχ  ΪΙα ρα γίμ ινχ  θε’ττομεν ώ$ πρότερον εν 
εκείνη τλ τά ζει, ευ λ άνήκουοι τ'* ψηφία, με τχ  οποία ποΧ- 
ΧχπΧασιάζομεν, ώς επομένως,

Γνωςόν ες ΐν , ότι τά μηδενικά οόδέν οημαίνονιιν, αρο 
εχνςον ίίχρχγόμενον εξ πολλαπλαβιαοθήτωοαν 53812

με . . . 6094

ΕΝ ΑΚΕΡΑΙΟΙΣ ΑΡΙΘΜΟΙΣ 59

2 1 5 2 4 8

4«43ο 8
322*7^

αυτών δηλοι ωσαύτως 
μηδέν. Six τούτο πολ- 
Χαπλαοιάζομεν μόνον
τον ΙΙοΧΧαηΧχσιχςεον ____
με τχ  σημαντικά ψηφία ΙΙχρχγόμινον i x p y S o S z S  
4» 9*  6 , “V τ* ΧΙαρχγόμενχ Χχμβχνουσι την αρχήν, ώς 
προϊλεχθη, εχαςον έ κ τη ς  ίδιας τάξεώετου, εξ ns προκύπ­
τει · τό ψηφίο ν 6 ιςχ τχ ι εν τλ τέταρτη τά ζει, άρχ όρθώϊ αρ­
χεία: · χχ ί τό repayόμενον αυτού εξ aurns τήβ ιδίας,

§· 82 .
ΚαίΥο: δύω ’Αριθμοί (κατά τον η6.) φε'ρουοι τό 

αυτό Κεφάλαιον, καν Χχβωμεν τον ενα, είτε τον έτερον ε’ξ 
χυτών διχ ΙΙολλαπλαοιαςήν,  μ  ολον τούτο χάριν συντομίας 
είναι ώφελιμώτερον, νά έχλε’̂ ωμεν πάντοτε τον μικρότερον εξ 
αυτών διά ΙΙολλαπλαοιαςήν. Θετέον · βδόθησαν 584 ένα 
τοΧΧχπΧαοιαθώοι με 8675» οπού έδει νά ποΧΧχπΧχσιχσωμεν 
με 5 ,  7 , 6  και 8* έν τούτω ποΧΧχπΧχσιχζοντχι εύχοΧώτερχ 
8675 μέ 548, επειδή με'λλει να ποΧΧχπΧχσιχσωμεν μόνον 
με' 4 , 8 5 , καί προκύπτει τό ’ίδιον Κεφάλαιο», ώς φαίνεται 
κατωτέρω.
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Ο»

584
3675
2920

4<>88
3504

4672
5ο662οο

J L
8675

584
34700

69400
433?5
5o66aoo

|* 83.
Ή  «urn συντομία προχόπτ«, όταν εί« των Παραγόντων 

(Παρ»γοντε«λεγονταεο*τεΠολλαπλαο(ας{σβ χαί β Πολλαπλά* 
αιαςης) ϊίχη περισσότερα μηόενιχα, παρά ό βτεροε» η ό tTs 
ε χ « ,  ό δ* ετεροβ ουχ/. Παραό. χ .  έδό$« ό Άρί$μ5β 5ο 6θ 3
να πολλαπλάσια*^ με 6ο5 48» καί ό 5 0007 ( is y 6 8 5 4 ‘
ενταύθα ttvat ώφελιμώτερον νά ληρ^ώσι Sea Πολλαπλασίαζα? 

ό 5ο6ο3, χαί ό 60007 * Store ete «μφοτε’ραβ τάί πράΙ-ειδ 
πολλαπλασιάζομεν μόνον με 3*6*5 , καί με η χαί 5 * ώδ τα 
επόμενα 'Τποσείγματα oetxvuouetv.

A'. 5ο6ο3
6 ο 5 /, 8 

404824 
202412 

253ο ι 5
3ο3 6 ι 8

Β'. 60548
5ο6ο3

181644
363288

302740

3063910444
3003910444



ΕΝ ΑΚΕΡΑΙΟΙΣ ΑΡΙΘΜΟΙΣ. 6 ΐ
1* *. 5οοο7 

96854 
200028 

25οο35 
4οοο56

Δ'. 96854
_______5οοο7

677978 
4 « 4270 
484337797»

3ooo4a
45οο63
48Γ3377978

ί ·  84*
Έ ά ν  cl Παράγοντες εχω<τε μκδενιχά εν τω τελεί, π ο λ - 

λαπλαβίάζομεν όμοίω* μόνον τά απμαντεχά ιΡπ<ρία, ων τά Π α - 
ρα^όμενα θε'ττομεν τοιουτοτρόπως ύπ’ άλληλα» ώβ νά μ ίν  
πβαν παντελώδ μχδενιχα παρόντα* «era, ay ον άθρο^ωμεν 
τα μοναδικά Παρα^όμενα, ζροοθεττομεν ε?β το χεφαλαιώδες 
ΙΙαρα^όμενον τόβα μπδενεχά, οβα «v'pwxovrat ε«8 άμφοτε'ρους 
τούς Ilapstyovras.

‘Ιδού υποδέρματα τοεαΰτα.
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*0 άνωθεν τροnos προξενεί δβπλονν όφελος * clou πρώ­

τον μας αναχουφβ'ζίί ras περιττάς θ ««ες  των μπδενεχών, χα?



62 ΠΕΡΙ ΠΟΛΛΑΠΛΑΣΙΑΣΜΟΙ*.
δεύτερον δέν pas άφε’νεε νά πρα'ξωρεν tts τ«ν άρεςερώδ r.po- 
χ'άρΜίν χανέν λάθοδ * το οποίον οε' Άρχάρεοε δυναντβε νά 
πράξωβε πολλά ευκόλωδ. Ή  όρθότηδ καί w αίτεα ελεχθ/ΐσαν 
εν νώ β. 8

J .  85.
"Ο θ εν, όταν ό Πολλαπλαοεαςτ,δ βυν/ςαταε άπλώδ ΐχ  

τον ψερεου ι καί ρτιδενεκων, tout εςεν, όταν ρελλρ νά πολ- 
λαπλα<τεα<ϊωρεν ρε' 10* ιο ο ,  ΐο ο ο  χτλ. * τότβ ουδέν εχο- 
ρεν ποεδσαε περαετερω, ecpw νά itροσθεσωρεν ε’β τον Π ο λ - 
λα πλαοεαςε’ον ρόνον τάρ/,δενεκά. ΙΙαράδ. χ . εδόθηό άρεθρόδ 

6952 δεά νά πολλαπλασεαοθη μέ Ι ο ,  ρέ IC O , ρέ ΐο ο ο
χτλ., λοιπόν προοθεττορεν εε$ τον Άρεθρόν τά ρηδενεκά,κα} 
προκνπτουοε τά Κε^α'λαεα 69520* 695200* 6952000* 
καί ούτως ε^εξ’Λδ»

$. 86.
Σ  χ ό λ  εον. Έ κ  των προλεχθιντων, καί εκ του ανώτε­

ρου f .  ε·/νωρεν, οτε πολλαπλαοεα'ζορεν ρόνον ρε τά oyipavri- 
κα Ί κ ϊ ί 'α ,  τάδε μηδενικά προςε'θενταε * τιλην επεεδκ τό ά - 
νωτε'ρω σπραντεχόν ψκρε’ον ε?ναε ι  (τό οποίον πολλαπλασεα- 
ζορενον ρε όποεονδκίποτε Άρεθρόν, προκυπτεε πάλεν ο αΰτόδ
Α’ρεθρόδ» <p»y είπείν ό Άρεθρόδ 5 » εςο> καί ετεροβ ίποεοδ- 
δόποτε, νά πολλαπλασεαοθη ρε 1 , λέγομεν ι Χ 5  ποεοΰ- 
βεν av ^s  5 * δ εςίν , εκαςοβ Άρεθρόδ πολλαπλαοεαζόυενοδ 
δεά τον 1 , μένει άρετάβΧτητοε), δεά τούτο δεν επολλαπλα- 
βεαταρεν, άλλ’ έπροοθε’οαρεν ees τον δοθεντα Άρεθρόν 69 5 2  
ρόνον τά ρηδενεκά. Πλε'ον βαρεςερωδ πληρογορουρεθα περε 
τουτου , ά<ρ ου ςοχασθώρεν, δτε ρελλοντεδ νά πολλαπλαοεά- 
σωρεν ρέ Ιο , ι ο ο ,  ΐο ο ο  κτλ * πρεπεε νά αυξ/(νθή δ Πολ- 
λαπλαοεαςεοδ ί ο ,  ι ο ο ,  ΐο ο ο  φοράει χαί ε<ρεξ«δ* ή όποεα 
αϋξϊΐσεε γίνεται * ε’άν ό Πολλαπλασεαςεοδ προχωρόσ-ρ πράδ



τό άριξερόν μεροδ μίαν, δυο» rptfs τάξειβ καί εφεξτΓβ·  οπερ 
εκεελεσθη διά τήδ προσθήχηδ τών μηδενικών ·  διότι μέλλον 
ό* Αριθμόδ 695* νά πολλαπλασίασθη με ί ο ,  προσετεθη 
αυτώ εν ο ,  δί ου έπροχώρησε μίαν τάξιν Ttpos το άριςερόν 
με'ροδ * άρα ήυξήνθη δεκάχΐδ , επειδή πρότερον ετιμάτο δί 
6 g 5 i ,  ήδη δε' δί 69520 , καί ουτωδ έφεξήδ.

»  «7·#
Ταυτόν πράττομεν καί όταν δ Πολλαπλασιαςεοδ αυγκΛ- 

tat άπλώδ εκ τον ψηφίδα 1 καί μηδενικών, ό δε Πολλαπλα - 
σιαςήs εκ σημαντικών ψηφίων* διότι κατά τον §. 76. π ο λ - 
λαπλησιαζόμενοι δυω ’Αριθμοί προκύπτει πάντοτε τό αύτόΚε- 
φάλαιον καν λββοψεν τον ενα, είτε τον ετερον διά Π ολλά - 
πλασιαςήν. "Οθεν δοθε’ντοδ ενόδ ’Α ρ ιθ μ ο ί, φίρ είπείν 
10000 διά νά πολλαπλασίασθη με *5 , προσθε'ττομεν ε’δ 
τά a 5 τά μηδενικά το ί Πολλαπλασιαςοί, καί προκύπτει 
Κεφάλαιον β Β οοο ο , καί ουτωδ εφεξής

§ · 88 ·
Έ κ τ ώ ν § . § . 8 5  καί 86 ε^νωμεν, οτι προκειμε'νον’Α ­

ριθμοί ?να πολλαπλασίασθη με 1 ο ,  προςίθεται αντώ εν Ο , 
καί ουτω με^αλύνει δεκάκΐδ, επειδή προχωρεί μιαν τάξιν 
πρόδ το' άριςερόν μέροδ ♦ πολλαπλασιαζόμενοβ δέ μέ ι ,  μένει 
αμετάβλητον. "Οθεν δοθε'ντοβ ένόδ ’Αρ ιθμο ί ινα πολλαπλά- 
σιασθη μέ 1 1 , δέν πολλαπλασιάζομε*./ αυτόν ποσώδ, αλλά 
προσθεττομεν ύπ’ άντοί τόν ί’διον ’Αριθμόν, άρχίζοντεδ τήν 
προσθήκην εκ τήδ δεκάδοε πρόδ τό άριςερόν με'ροδ, δί ον 
αυξάνει ό προςεθεΐδ Άριθμόδ δεκάκιδ, διά δέ τό υπόλοιπον 
1 , ί'ςαται άνωτε'ρω ό άμετάβλητοδ άριθμόδ, καί βυ'τωδ «κ - 
τελέσθη ό Πολλαπλασιασμόβ μέ H .  0 ?ον,
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ιτολλαπλασιασθήτωιαν 532 ρέ 11» «τοι 53ft
( χ )  προοθϊίχη 532 pc 11
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5852

ΔεΤξίζ.

6 4 ΠΕΡΙ ΠΟΛΛΑΠΛΑΣΙΑΣΜΟΙ

532 νά πολλαπλαοιαοθωΛ με 10»
προςιθετβι το ο ,  χαί προχυ'πτουβι 5320

532 όμο<ωί με 1 ,

μενει «μεταβλητοί ό ’Αριθμοί 532

5852
χαιάνάπ. 532 ώ?αότωί με* I ,

προκύπτει ό αυτοί ’Αριθμοί 532

532 όμοιωί με 1 0 »

με^αλυνουαι δεχάχΐί διά του ο. 

ξ .  89·

5520

5852

Otfaurws πολλαΛλαβιάζομεν εύχόλωί χαι rows μιχτούδ 
Α ’ριθμου'ί μόνον με ενα άπλουν ’Αριθμόν. Παραδ. χ , Γρόσ. 
25 // 36 „  παράδ. 2 «βπρα νά πολλαπλασιασθώ?! με η ,  
δηλοΓ νά αύξηνθώσι τά 2 «βπρα> οι 36 παράδ,, χαΐ τά 25 
ypoi. 7 φοραΓβ > οθεν θε'ττομεν.

(β) Το ο διν ιτ/θπ c/ς τίν  ΙΤροοθτίχτιν διά το>το, »π«ιδη προχω· 
ρ¥,σας I  δ«·ίηρος *Αρ£μ£ς u  τ*ς δίχάδος TOu βρωτον προς το 
cipt?epcv αι'οος. ηυξτ>ν3η δί αντ£ς τη; προχωριίοιως $txa'xt$· δ**· 
Tt τδ ψτΐγΐ*> 2 ίτ£$*| Λ  Τγ? τάξ*ι των δ<χάδων, το 3 ίνττί των 
ιχατο/τάδων, χαΐ το 5 ί» τρ των χιλιάδων , χαΐ ΐδη τιράτα* αυ· 
τδς δ ’Αριθαος διά 532ο, tv ω πρότιρον ίτιράτο j&cvov διά 532» 
άρα τδ ρτ£ιν:χ:ν, ως άβ/ρανχον % €?>αι mawSe πα'ντιι π«ρατο'ν# 
& fa.'veiai χαΐ £ν τυΓ ανωτέρω Δείξει·



Γροσ. a5 // 36 παρα'δ. η  2 άσπρα.

__________________7_________________
Γροσ. 1 81 ,, 1 5 παράδ.,, 2  άσπρα · 

υ,roe a X 7 — 14 «βπρα, 2 εςε 3 παράδ. χαε a ασπρα» 
λοεπον $ε'ττορευ a όίσπρα, χαε* βαςώρεν 3 παραδ\ επεετα, 
6 χ   ̂— 4^ *αί 3 f« βαςαχ$*ντα «οιουσεν όρου 45 πα­
ρά#. διά τούτο θε'ττορεν 5» χαε βαςώρεν 4* ρετε'πεετα, 
3  χ  7 —* 41 , καί 4 (3αςαχ$ε'ντα ποεοδσεν όρου a5 δε- 
χάδεβ, αετενεβ (επειδή 4 δεχάδεβ ποεοίσεν ι Γρόσε) ςαίνου- 
σεν 6 Γρόσεα καί ι δεκάδα, οθεν θε'ττορεν την 1 δεκάδα, 
καί βαςώρεν 6 Γρο'σεα· ρετά ταίτα, 5 X 7  — 35 χαε 6 τά 
(3αςαχ3ε'ντα Γρο'βεα, ποεοδσεν όρου 41» δεό θεττορεν ι ,  
χαε βαςώρεν 4* τελευταεον, a X 7 — 1 4 » καί τά βαςαχ- 
&ε'ντα 4 ποεοδσεν όρου 1 8  ώβ ανωτέρω,

Τό άνωθεν 'Γπο'δεε^ρα δυναταε νά θεωρητή ουτωβ/Έναβ 
χρεεάζεταε 9 πήχαεβ ρεταξωτον* του όποεου η πήχη τεραταε 
Γροσ. 1 9 //15 παράδ. a άσπρα* άρα πόσα ρε'λλεε νά πλή­
ρωσή δεά τάς 9 πήχαβ;

Γροσ. 1 9 // 15 παράδ. η  % άσπρα.

_______________________ F  9
Γροσ. 174//21 παράδ.—  —

Έχαςοβ εννοεί ά<ρ εαυτοί, δτε g  πήχαε τερώνταε εννεα- 
χεβ τόσον, οσον τεραταε ρ(α πήχη* ο$εν δεά νά πρόκυψη νί 
ολόκληροί τερησες των 9 πηχών, πρε'πεε νά πολλαπλασεασ$» 
q άξε'α τής ρεαβ πήχηβ pe g .

Έ να β  χρεωςε? Γρόσεα 200 δεά τά οποία εδωκε 
τώ Δανεεςητου g  πήχαεβ ροδχον, πρόβ Γροσ. ΐ 6 7/ ia  πα­
ράδ. ι  άσπρον εκαςην πήχην, άρα πόσα ρε'λλεε νά ρετρήση 
ετείπρόβ άποπλήρωσεν των Γροσε'ων 200}

ΕΝ ΑΚΕΡΑΙΟΙΣ ΑΡΙΘΜΟΙΣ. 65
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Α ίσ ΐζ και 'Εξμψεία*

Προ'τερον λο'/αρεαζορεν -πόσα ςαε'νουοεν αε*9 πηχαε* κα­
τά τον Γόεον τρόπον ο'ί χαε ρε'χρε τοΰδε. Οεον*

Γροσ. 16  „  12  7ταραδ· 1 ά'σπρον»

________________________ μ» 9
Γροο. 14 6 , ,  3 ι παράδ. —  —-  

Αυτά άεραεροόρενα εκ των Γροσεων 200 , ,  —  % 7τρεπε* 

νά πληριόβη Ίϊροβ άποπληρωβεν Γροσ. 5 3 „  9 »*?*$♦

$ · 9° ·
Σ  χ  ο λ  ε ο ν. Κβε'τοε οε* παρελθοντεβ πολλαπλασεασροΙ 

των ρεκτών Ά ρε^ρών γ/νονταε ρόνον p i ενα άπλοΰν *Αρεφ­
ρέν , ρ’ δλον τούτο προξενοΰσεν tls τούί ‘Αρχαρεουβ ρε^άλον 
οβελοί. Αΰτοε δεδάσχουσε την συνήθειαν χαε την χρησεν του 
Πολλαπλασεασρού» εε’σε’ν εν ταυτω χαε ελρελεροδ προπαρασ- 
χευη t!$ την Δεα/ρεσεν, επειδή εχ τούτου δεδασχόρεθα τον 
τρόπον του νά χαταλά{3ωρεν, εάν, χαε ποσα'χεβ τούτοβ η ε’χεΓ- 
νο$ ό Ά ρεθρόβ, ρερεχώε λαρ^ανο'ρενοε * εΤναε piyaXnwpos η 
ρεχρότεροε,παρά εΤβ όποεοεδήποτε άλλοε.

Τού λοιπού δε πώε πολλαπλασεάζονταε εύχο'λως χαε 
βυντόρωβ οε' ρεχτόε Άερθροε ρε ενα εχαςον Άρεθρόν βυνεςά- 
ρενον εχ περεσσοτε'ρων, παρά αψ εν os ψηερε'ου, χαε πε ρε* δια­
φόρων χρησερων ωφελειών, αετενεβ προχύπτουσεν :ν τώ λ ο - 

^αρεάζεεν, ρηθησεταε ρετά την Δεαερεβεν ει« χωρεςον Κεφα'- 
λαεον.
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ΚΕΦ. Ε'.
67

Π ε ρ ί Αιαίξέσεωζ εν αχερα/οις ‘Α ρ ίθ α ο ΐς .  

ξ .  9 t .

I T *  Διαιρεοι? μάε διδάβκει να διαιρώμεν εχαςον Άρι&μον ε?? ό - 
ποσαδ/ίποτε όμοια μέρη, καί να φανερόνωμεν το ΪΙοσδν evos μό­
ρου? , tout εςιν ,  όοάχι? εΤβ ’Αρι£μδ?, εξαιρούμενο? εξ’ ε­
τέρου, εμπεριείχετο έκείνω.

» 9* ·
Ε ί ί  την Διαίρεοιν ουν επιζητοδνται κυρίω? cue ‘Αρ ιθ ­

μοί * ό πρώτο? ονομάζεται Διαιρέτη?, η Μεριςης* ό δεύτερο? 
Διαιρετέο?, η Μεριζόμενο?, καί Διαιρέτη? μεν καλείται ό 
Αναιρούμενο?, «rot ό δεικνύων εί» πόοα ισα μέρη μέλλει νά 
διαιρε&η εΤβ ’Αρ ιθμό? · Διαιρετέο? δε» δ ;ns μέλλει νά δι­
αιρεθώ, ήτοι εκείνο? ό Άρ ιθμό?, «<ρ ου ή εξαίρεοι? γίνεται. 
Ε* κ τούτων των δύο προκύπτει καί τρίτο? * Αριθμό? * ο? τι? λέγε­
ται Πηλίκον, τδ οποίον φανερόνει, ποαάκιςό Διαιρέτη? οξηρέ^η 
τού Διαιρετέου, εΐ'τουν όσάκι? έμπεριείχετο εί? εκείνον. Παραδ'. 
χοριν ο ’Αριθμό? 48 διαιρούμενο? εί? 6 ομοια μέρη, δίδει εί? 
ε'καςον με'ρο? 8 * λοιπον ό 48 ενταύθα είναι Διαιρετέο?* δ 
6 Διαιρέτη?* καί ό 8 Πηλίκου. "Ιδε εί? τον 75 ·

§ · 9 3 ·
Διά νά βάλλωμεν λοιπον εί? πράξιν ταύτην την Δ ια ί- 

ρε«ν, ζητουμεν μόνον ινα μάθωμεν ποβάκι? εμπεριέχεται ό 
δοθε'? Διαιρέτη? εί? τον δεθίντα Δίαιρετέον * ό δί προχύψα? 
Α ’ριθμο? είναι τδ, οπερ λαμβάνει ε’καςον μέρο?. Φ/ρ* είπείν, 
μα? έδόθησαν νά διαιρέαωμεν 48 με* 6* εν ταυθα ζητούμεν 
μόνον, ποοάχι? εμπεριέχονται τά 6 εί? τά 48* καί επειδή

5 *
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εύρίσκορεν, ore τά 6 ciV τά 4 8 * εμπεριέχονται όκτάκις, opet 
λαμβάνει εκαςσν pspos 8 , καί ούτως ΙλυΖη το Πρόβλ/,μα·

Α ε ϊ ξ ί ζ .
Διότι διά νά δυνάμε^α νά δώσωμιν εις εκαςον ρερος 

1 * ίπιζητεΐται τοσάκις l  , οσα ewe τά διαιρουντα ρερ/· εις to 
έδικόνμας'Τπο'δειχρα, οπού πρεπει νά yivm tv 6 οροί* ριρπ* 
Mat άνα^καίον νά εχωρεν πάντοτε 6 , διά νά δυνάμε^α νά 
δώσωρεν ει$ εκαςον ρερος 1, άρα εκ των 48 λαμβάνει εκαςον 
pep0$ τοσάκις 1 * δσάκΐδ εμπεριέχονται τά 6 εις τα  αυτά 48·

§· 94*
Η* Βάσις ουν ris Διαιρέσεων θεμελιοΰται κυρίως tU  

TOf πώς δει ερευνάν, ί’να ίδωμεν, ποσάκις ιΓ$ ‘Αριθμός εμ­
περιέχεται «ίς ιτερον, εκειδά, ώς προΐίομεν, διά μέσου τού­
του αποτελάται ό ζητ^θεισα μοιρασιά·

5 . 95 .
Πρίν ορως νά 7τροχωρτ!σωρεν είς τον ίδιον περί τουτου 

προσδιωρισμε'νον Κανόνα, as προειπωμεν προς θεμελιώδη κα- 
τάληψιν αυτου τάς εννσίας * εξ ο*ν επτγαοεν ο αυτός Κανών·

Όοάκΐδ ε?$ ’Αριθμός εμπεριέχεται εις ετερον, τοσάκις 
δε? άφαιρεθηναι όμο/ως εξ αύτοΰ. Έ ά ν  είναι αληθές* ote τά 
8 εμπεριέχονται εις τά 45 πεντα'κις, είναι επόμενον* δ η  αυ­
τά τά πεντάκις 8, ήτοι 4<>* δυνανται ν' άφαιρεθώσιν ωσαύτως 
ςκ των 45* άλλως δεν έμπεριείχοντο τά 8 εις 45 πεντάκις· Δ ε -  
δοσθω, οπ εξελή5ορεν τά 8 ως περιεχόμενα εις τά 45 έξάκις* 
άλλ’ όμως το σφάλμα φανερούται ευθύς ·  διότι έξακις 8, ήτοι 
48 * δεν δυνανται ν οφαιρεθώσεν εκ των 45 > άρα τά 8 δεν 
ερπεριεχονται έξάκις είς τά 45.

$ · 96.
Έ ν  τουτω εχορεν ηδη ασφαλή δοκιμών * αν δ προβλη­

θείς Ά Ρ t ^ c s , 2 , Tfcoo.>cis i  Atatpexxs tts



τον Δεαερετε'ον, δϊν είναι πάνυ pi&ysftos * inλονότι, SOV πο/.λα- 
πλ»<τίά<ιωμεν το'ν προ,3λ«3ενΓ« Άρί&μδν μετά row Διαιρέσου, 
ί'να.'ίδωμεν, άν το Παραγόμενου αυτών δυναται v ayaictS/i 
ε κ  του Διαιρετέου η ουχί.

§- 91-
Π λ«ν  ota μίτου τούτου μόνου ου/. έομεν είοέτι πληρο- 

φορημενοί, «ν  ό ηρο^λϊΐθ ί« *Αρίθμδ?, tout εςι, ποοάκιβ 
εμπεριέχεται 6  Διαιρέτης e i s  τον Διαιρετέου, δεν that πάνυ 
μικρό*4 διότι δεδόο^ια, ο τι ειπομεν4 8 βίβ τα $7  εμπεριέ­
χονται πεντάκις, τό οποίον* κατά την άνω «ρ ω  Δοκιμήν* η- 
θελεν είναι άναντιρρήτω? βλχ&εδ, επειδή πεντάκίί 8 » viroe 
4 0 , δυ'νανταί ν* αφαιρζ$ώτιν εκ των 57 4 μ ολον τούτο ο -  
μω« auros ό προβληθεί* Αριθμός ϊ&ελεν είναι ψευδήί* καί 
πάνυ μικρό*4 επειδή τα 8 εις τα 57 εμπεριέχονται επτάκις. 
Α  λλά καί τούτο τό λά^Οϊ βλε'πομεν εΰ^ύβ ·  διότι, εάν άιραι- 
ρέσωμεν τό Γινόμενον καί τον Διαιρέτην εκ των 5 7 $έλει μεί­
νει τότον μεγάλον Υπόλοιπον, εις τό όποιον εμπεριέχεται ό 
Διαιρέτης ετι άπαξ * «  και πλεονάκις, εξ ου τυνάγεται, ore 
ό προ|3λ«$εί$ αριθμός είναι πάνυ μικρός. Έ ά ν  λοιπδν ε’ίπω - 
μεν4 8 είς τα 57 εμπεριέχονται πεντάκις, καί άηαιρίοω^ 
μεν πεντάκις 8 , ητοε 4° * ** των 5 7 » μενει υπόλοιπον 1 7 » 
it’s τά οποία εμπεριέχεται ό Διαιρέτης ετι δ?β» ορα ό προ­
βληθεί* αριθμό* είναι πάνυ μικρός.

- S* 98»
"Όθεν διά νά εΐ'μεθα κατά πάντα πληρογορημίνοι, οτι 

ό προβληθείδ’Αριθμό* (δηλαδή ποοά/.is εμπεριέχεται ό Δ ί -  
αιρέτης εις τον Διαιρετέου) ,  δεν εληφθη οϋτεπάνυ μεγάλος, 
cure πάνυ μικρός, άλλα δρθώ* * π ρ ε π ε ε  νά π ο λ λ ά -  
π λ α β ε ά ο ω μ ε ν  τ ο ν  π ρ ο ^ λ ν ι & ε ' ν τ α  Ά ρ ε θ { χ ό ν  με­
τ ά  τ ο υ Δ  ε α ι ρ ε* τ ο υ ,  ίνα ίδωμεν αν τό Γινόμενον αυτών

ΕΝ ΑΚΕΡΑΙΟΙΣ ΑΡΙΘλΙΟΙΣ. 69



ίυναταε ν ρ.φαφε$Λ εκ του Διαιρετέου« εΓ τα  π ρ  ε its ε ν' 
β φ α ε ρ ε σ ω ρ ε ν  e u r o  t o  Γ ε ν ο ' ρ ε ν ο ν  τ ω  δ ν τ ε ,  ?ν« 
είωρεν, αν τό'Χπο'λοεπον (εάν teike  ρεεν«) εεναερεχρότερον 
»οΰ Δεαερε'του, χαί επορε'νωβδενπερεε'χεταε πλε'ον εν άυτω(α).

§ · 9 9 ·
Ποσβκεβ ορωβ εν ροναδεκόν ψn f/ον ερπερει'χετβε tt’s εν » 

»  το πλεΓςον εε’β δυο ψνερεα, φερ* είπείν, 8 είβ re  75» 6 t?s 
re  26 κ τ λ ., επεηιχαενορεν άνευ δυσχολ/as δεά του Πε'ναχο?» 
βξ ου p is  είναι yvws« τά παραρ'ρενα εξ όχτβ'χεβ g » τετρο- 
xss 6, τα όποεα παρεςβ'νονταε εύ$ύβ πρδ ό^&αλρών. Δεό (3λι- 
τορεν άρεσωβ, οτε τά 8 ε ίί τά 75 ερπερε/χονταε ίννεαχεβ, 
Ιπεεδδ κξευ'ρορεν, δτε δκτάχεί 9 ποιούσε ρο'νον 7** πλε'ον 
ταχυ'τερον έπετυχαε'νορεν, δτε τβ 6 t'.s τβ 26 Ιρπερεεχονταε 
τετρα'χεε» δεο'τε παρεςα'νεταε εύθ/cos ε/s τον νοΰνραβ, οτε τε - 
rpexis 6 ποεοΰσι ρο'νον a 4 » τά όποΓα δυ'νβντβε ν’ άφαερε^ώ- 
σεν άπο 26 ·  δΐν δυναρεθα opws να φανταβ^ώρεν, καί να δεο- 
ρεσωρεν 6 είδ 26 πεντάχεβ, επεεδκ ex του πενακος peg εενα» 
γνωςον, οτε πεντα'κεε 6 ποεοδσε 3ο» τά όπο?β δεν ερπερεε- 
χονταε εε’β τά 26 ·  Ταΰτα ρ#ν περί τούτων ε'χανά * επορενωβ 
δ ί as δεε'ξωρεν ,  πώδ δεαεροΰντβε ρε^αλητεροε Άρεθροε·

§ . ίο  ο.

Γενικός Κανών rvj; Αιχίξέσεως.

Ή  Δεαε'ρεσεβ αρχεταε πάντοτε εκ t» s άνωτάηιβ τβ'ξεωβ 
α’ρεςερώί, λαρ(3άνορεν δΐ εκ του Δεαερετ/ου το'σα ψνιφ/α, ο -

yo ΠΕΡΙ ΔίΑΙΡΕΣΕίϊΣ

(a) #£ντα53α S jm a t e Ac$cf<r*«X©;, *0c* v* itpoyupnari itMouttpu, 
νά προβάλλτρ ωφδλέρονς, tp u tifc tt;, £/ civ oi &3ατχ$μΐνθ{ λαρ.· 
βών*7tv tto ttm n ra , xai ·νΑθλ:«χ tv  τ λ  Am m u , ΈρωΐΠσάτω,

. f t /  i t t tb ·  ttyai 0 άο&μος 93 «fe ιδ ο  ώ$ ««νταχις



Ε Ν  Α Κ Ε Ρ Α ΙΟ ΙΣ  Α Ρ ΙΘ Μ Ο ΙΣ . 7ί
β« ιίβιν avayxafa tvs ίμπίρ:ε'χΛτα« tv «ύτοίε ό Awtosms* 
tira άναζκτώμεν δεά του πυ^αχορεχου Π ό »χ ο ί,  floeoxtg εμ - 
τκριεχεταε tv aurofe o Atatptrns * δοχίμάζομεν opcos (κατά 
τον §. 98. )  δίά του ΠοΧλαπλαοιαομοί xat rxs Άιραίρίσεωτ, 
αν ό rrpofiXvStis 'Apt&pos δεν ίλήψ9η ours πάνυ ptyaXos, 
βλλ* ούτε πάνυ μίχρόν. Ete το 'Γπόλοεπον* οπερ προκυπτιε 
tx  r«s Άφβίριβίωβ ( «  tTvae O , v! βημανκχόν ψηρ/ον), x * rt - 
|3άζομεν το επόμενον ψηφίον εκ του Atatptr;ου, xs i δ*αίρου- 
μεν πάλιν m  πρότιροv. Τοιουτοτρόπως εξαχολου^οδμεν txv 
Atstlptnv χχηβάζοντκ όλ/yov xar oXtyov όλα τά ψτκρώι τού 
Διαιρετέου t οπού <mat!»rtov, on xxScos προχωρώ ή Δ ια ι- 
psots δεξιωβ, ουτω vs r Idtvrxt zpos το* δεξιόν xs2 τά προ- 
χυπτοντ* Qapayousvs, Sta r«s etnas, rss όποίαβ διλομεν 
σχγην’ΐ ι ι , ap ου δί tvos Uspsotiyasroe ίξτιχχσωμεν πρό- 
tspov την χατα'ςρωσιν xa< txrtXsotv του ηδη δο^ιντοβ Kavovos.

§. 101.

Περί ατλ?ς Διαιρέοΐως.
Ά π λη  Stotiptns ονομάζεται, δτ«ν ό Διαιρε'τχδ εχ/ι μό­

νον tvs Xspaxrxps (ψχιριον), ouv^tros δε, Srav εχ« δυο, 
«  xat πςρεοβοτίρουτ. *03εν, όταν ό A'atptrns euyxwrai εξ ε - 
ν05 ψηρίου, διαιρουμεν εν ευκολία χατά τον ίπο'μενον τρο’πον.

Πρ ό βλήμα . Ποσάχιε ίρχψ ίχιttac ο 'Aptfyos 7 
τον Άρώμον 8596}

«Λν {χείλος, £ it«r> uttpjgi itcdat iur/trJtxit*t 
TO?to; Sr«T< o jt^ i Boat ίξάκις ριγηλός; κα* ΐώβ* ι·τ ^ β · 

«ς psftfOS* πό^ο» StajcsJey.etcu τοίχο; χτλ.



βηζ ΠΕΡΙ ΔΙΑΙΡΕΣΕΩΣ

Λ ό σ ι ς.
Μερες»?. η 8596 Μερεζο'ρενοδ* 
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1228  Πηλί’χον.

Έ ρ ρ χ ν ε ί  α. Δίξίώδ καί άρεςερώδ τού Διαερετεου συ­
νετίζεται διά νά σε/jpviroce ρία ορθεοβ ypappri* άρίςερώδ τίθε­
ται ό Δίαερετ»®♦ δεξίώ> δε τά προκυ'πτοντα napayo'piva ( χ -  
τοί τό Π'/ιλίκον)· είτα άρχίζορεν νά δεαφώρεν «ρ«ςερώδ εν 
τλ  ανώτατα τάξει, λε^οντεδ ·  τά 7 νά διαιρίαωσι τά S λα ρ - 
βάνουσίν ανά 1 , το οποίον 1 τίθεται πρόσω τ«δ ypappfc δε- 
ξίώδ, καί πολλαπλασίαζεταε ρετά του Δίαφε’του η ,  δηλονό­
τ ι ·  1 X  7 —  7» τ * δποία άφαίρουρενα εκ των 8 (δ : «V 
αίτίαν ετεθεσαν «νωτερω τά 7 ΰπο των 8)  ρ.ενεε 1 . 
αυτού του υπολοίπου ι   ̂ κατεβάζορεν τά έπόρενα 5 > καί ού- 
τω προκυπτουσιν «να δεαίρεσωρεν 1 5 * τά οποία δεαερούρεν 

ώδ προ'τερον, λε'ρντεδ * 7 *’$ 7“  15 ερπερεεχονταε 2 * τά ο­
ποία 2 τε'θενταε δεξεώδ πλησίον τού «δη προκυψαντοε ΐ,το ΰ τ 
«ςε 2 X  7 —  1 4 » «κνβ  βτραεροόρενα εχ των ι5* ρενεε 1. 
Δεξεώδ αυτού τού υπολοίπου 1, χατεβαζορεν τδ επόρενον ψη- 
ερεον 9 εχ τού Δεαερετε’ου, καί προχυπτουσεν ε"να δεαερεΥωρεν 
19» τά οποία δεαερούρεν ώ$ πρότερον, λε^οντεβ* η νά δε'αε— 
ρεσωσε τά 19  λαρβάνουσεν άνά α , ατενα τίθενταε δεξεώδ 
πληοεον των ίίδη προκυψάντων 2 ,  τά οποία πολλαπλα- 

«εάζορεν ρετά τού Δεαερε'του η , καί ποιούσε 14 > «  άφαε-

Δεξεώί



ρουτίνα εχ των 1 9 * μενουοι 5 * μετά ταυτα χατεβάζομεν 
χ »  τό τελευταίον ψηφίου 6» χαι προχύπτουοι 56» Suva διαε- 
ρούαεν πχ*λιν, λε^οντε? ·  f  νά διαιρίσωσι τά 56» λαμβά- 
νουοιν άνχ 8, τά οποί* τίθενται δεξιώ? πληβίον τών ήδη προ- 
χυψαν των Λ » είτα πολλαπλασιάζομε? αυτά μετά τού Δ ια ι­
ρέτου 7» ποίουσι 56 , ατινα άφαιρουμενα εκ των 56>» 
με'νει μηδέν, καί ουτω τελεeovee ή διαίρεσή» επειδή δεν εμεινε 
νά χατεβάσωμεν ετερον ψηφίον εκ του Διαιρετέου.

ΕΝ ΑΚΕΡΑΙΟΙΣ ΑΡΙΘΜΟΙΣ.

Δ sT)£ ι ς.
Ή  αίτια δί «ν  άρχεται ή Διαίρεσε? εκ τη? ανώτατη? τά - 

ξεω?, χαι δί ήν χατεβάζομεν τά ψηφία είναι ή ακόλουθο?.
Δ ιά  νά μείνωμεν εί? τό εδιχόν μα? υπόδειγμα (επειδή 

ο,τι αποδείξομε? περί τουτου τούτον εννοείται του λοιπού 
χαι εί? όποιονδήποτε άλλον’Α ρ ιθ μ ό ν ), λέ/ομεν’Ι προκειμε- 
νου τού’Αριθμού 8696 ϊνα διαιρεί» διά των φ » δηλοϊ» οτι 
at' 8 χ ιλ ιά δε$ »( εχατοντάδε?,^ δεχα’δεβ χαι 6 μοναδεδ, μέλ­
λει νά διαιρεθώσιν els 7 ομοια μέρη. Λοιπόν επεται ί'να ίδω­
μεν πόσα? χιλιάδα?, πόσα? εκατοντάδα?, πόσα? δεκάδα?, καλ 
πόσα? μονάδαε λαμβάνει εκαςον μεροβ, δ εςΐ, ποσάχι? εμπε- 
ριε'χεται ό Διαιρε'τη? (ενταύθα ό ^.) els εκάςην αυτών των τά­
ξεων. ΛΟθεν διαιροΰμεν πρώτου την άυωτάτην τάξιν (εί? τό 
εδικο'νμαδ υπόδειγμα τά? χιλιάδα?), έξ ή? προχυ'πτει παρα- 
yoaevov 1 ·  διότι τά η εί? τά 8 εμπεριέχονται μόνον άπαξ, 
άρα με'νει υπόλοιπον 1 χ ιλ ιά ? , ή όποια ώ» χιλιά? δεν διαι­
ρείται πλε'ον εί; 7 ομοια μέρη (ωε $j. 93. Δείξι? .), δϊ ήν αίτιον 
άναλυ'ομεν αυτήν είβ εκατοντάδα?, εί? τά? όποια? προςιθεντων 
καί τών επομε'νων πρό? διαίρεσιν δοθε'ντων 5 εκατοντάδων (επειδή 
εκατοντάδα? μελλει νά διαιρ ε'σωμεν), προκόπτουσι πρόίδιαίρε-



cw 15 cxarovraSis Ίνα διαιρείώαιν tie 7 οροί* μίρη4 λοιπόν τά 
7 διαιρouvra ra 15 λααβάνουσιν άνά 2 , βρ« λαμβάνει ε -  

χαςον pe'pos xa) 2 ixarovra0a s · 2 X 7 δρω» ποιούσί 14  
«xa rovr^a s , atrtvis βφβερονρενβι εχ rcov 15 εχβτονβίδων» 
pevet υπόλοιπον ere l  exarovras, «  οπο/a cos sxarovras δέν 
διαιρείrat its 7 opota ρε'ρη* ita  rouro avaXuopev aurnv tie 
την πλησίον aurns xarcore'pav τβ'ξιν , etrouv eis δεχβδββ» 
xae ©urco προκυπτουσί* pera rtov 9 δεχβδων (επείδη δεχβ'δβε 
ρελλει va διαιρεσωμεν), ig  δεχβδεβ ?νβ διαιρε^ώσιν its 7 
opota ρε'ρη, κβί επειδή ra 7 its re 1 9 εμπεριέχονται 2 , διά 
rouro λαμβάνει εχβςον pipes xat 2 δεχβδββ * 2 X 7 ορωε 
ποιοΰσι 14  δεχάδβε» atreves atpatpoupevae εκ row 19  δεκά­
δων, μενει υπόλοιπον i're 5 δεκάδεβ» a? uvts cos SexaSts δεν 
dtatpouvrae els 7 opota ρερη , δίό avaXuoptv auras its την 
Ισγάτην πλησίον αυτών τάξ'.ν, tour εςιν, e?s ρονάδαβ, xaJ 
curio προχυπτουσι,  pera τών όο&ε’ντων 6 ρονάδων (επειδή 
ρονάδαβ ρελλεε va διαιρε’σωμεν) ,  56 ρονάδεε tva ρερισ^ώσιν 
it’s 7 opota ρερη, αι rives δ'αιρουμεναι ρέ 7 * Xap(3avouat 
xat άνά 8 μονάδαε, επειδή ra 7 sis ra' 56 ε'ρπεριεχοντβι 
oxraxes εξ ίσου. "Apa λαμβάνει εχβςον pi'pos 1 χιλιάδα ,  2 
ίκατοντάδαε. 2 δεκάδαε, xat 8 ρονάδβε, «rot διά χαρακ­
τήρων 12 2 8 .

* A t  auro rouro λοιπόν άρχεται η Διαίρεσα ex τήβ άριςε- 
ptos avcorarns τάξεωε, xat προχωρεί δεξιώβ, διά να δυνάμ&α 
va άνβλυσωμεν ro βρεριςον υπόλοιπον rns avcoripas τάξεωβ 
its ra μέρη rns πλησίον aurns xarompas τάξεωβ, xat ώ ϊ 
rotaura va δυνάρεθβ επειτα νά· ra διαι^ίσιομεν εξηβ. Αυτή ή 
avaXuets ομωε ενεργεΐται άπλώ? με ro κατέβασμα του πλη­
σίον επομένου ψηφίου , επειδή διά με'σου rourou τό υπόλοι­
πον rns avcoripas τβ'ξεωδ γίνεται ψηφίον rns κατωτε'ραε ra -

Η  ΠΕΡΙ ΔΙΑΙΡΕΣΕΩΣ



ξεωβ (ώβ 1 7 ·)»  «ρα από μονάδων τηβ άυωτε'ραβ τάξεωβ* 
γίνονται δεκάδες m  πλησίον χατωτε'ρας τάξεωβ. Επειδή δ! 
τό επόμενον παρατημένου είναι πα'ντοτε το παρα^όμενον τηβ 
χατωτε'ρας τάξεως« διά τούτο εχαςον επόμενον παρα)»όμενον 
πρεπει να τεθη ε?β μίαν προ'βω τα'ξιν δεξιώβ * δηλαδή τοιου­
τοτρόπως* χα9ώβ προχωρεί «  Διαίρεοις από τδ άριςερόν πρδβ 
τδ δεξιόν pipes.

§ . 102.
Έ κ  τούτου δηλουταε εν ταΰτώ, οτι κάνεν όπλουν Π * -  

ρα^όμενον δεν δΰναται νά ληφ$η ύπερ τα 9* διότι εκαςον 
άπλοΰν Ηαραφόμενον δεικνυ'ει, πο'οα ληφ^ήβονται εξ εκάςηβ 
τάξεωβ δί εκαςον μίροβ ♦ κάμμία τάξις όμως δεν δυνατοί νά 
υπερ{3η τδν αριθμόν g (ώβ §. 14 .) .

ιο3·
Σ χ ό λ ι ο υ ,  Πάνυ ωφε'λιμον και αναγκαίου είναι νά 

βυνε&ίοη τιβ ευθύς απ’ άρχήβ Γνα διαιρίϊ διά του νοός μέ &ν 
ψηφίον * δ ες ΐ, νά μή τ'ράφφ ύπδ του Διαιρετέου τδ εκ του 
παρα^ορε'νου καί Διαιρετού προς αφαίρεσή προκΰπτον Κεφα­
λαίου, αλλά νά τδ άφαιρνί διά του νοός ευθύς, το όποιον εί­
ναι πολλά εΰκολον. Διότι διά νά είναι τδ Παρα^όμενου πάν­
τοτε μόνον μοναδικόν ψηφίου (τδ όποιον * κατά τδν ανωτέρω 
($, δΰναται νά είναι μόνον 9)  > διά τούτο (όταν και ό 
Διαιρίτηβ είναι μοναδικόν ψηφίου) προχΰπτουαι πάντοτε Γνα 
πολλαπλαοιάοωμεν μόνον με δυο μοναδικά ψηφία, ων τδ υψι- 
ςον Κεφαλαίου δΰναται νά είναι μόνον 81 * τδ όποιον δΰναται 
ν αφαίρεση ευκόλως διά του νοδβ β*κ του με^ίςου Διαιρε'του, 
ος τιβ είβ τοιαΰτην περίςαοιν δεν δΰναται νά είναι με/αλήτεροβ 
των 89·  Προβ τοΰτοιβ δεν πρε'πει είβ τοιαΰταβ περιςάοεις νά 
υποτελή οΰτε τδ υπόλοιπον, άλλ* οΰτε τά επόμενα ψηφία. Τό 
επόμενον'Χπόδει^μα θελει <χαφηνίοει τά λεχθίντα, ΙΙαράο. 

χ . τά 9 νά διαιρεοωοι τά 78876 , ήτοι,

ΕΝ ΑΚΕΡΑΐΟΙΣ ΑΡΙΘΜΟΙΣ. 7$



7* Π Ε Ρ Ι  Δ Ι Α Ι Ρ Ε Σ Ε Ι Σ

9 «ί* 7SS./6
8764 Πηλίκου.

Δηλαδή · τά 9 νά διαίρέσωσι τα 78» λαμ{3άνο«σΐν άνα 
8 , λοιπόν d X  9 ’ - ; » ·  «* των 78 μένουσιν 6 · (ταύτα 
οτάντα ί'μωδ διά row νοόδ, χωρίβ νά τεθώσι τα 7* ύπο των 
78) .  Πλησίον αυτού τού υπολοίπου 6 (τό οποίον βαςώμεν 
*<ϊ τόν νουν), ζοχαζο'μεθα, οτι ιςανταί δεξιώδ τά επόμενα 
8 » καί ουτω ποιούσιν όμού 68* λοιπόν τά 9 νά διαίρέσωσι 
τά 68 ,  λαμ^άνουσιν άνά 7 (τά οποία η θέττομεν εύθύϊ ύ - 
χό την '/ραμμήν πλησίον των 8 δεξιωδ), είτα λε'/ομεν ·  7 X  9 
63 > εκ των 68 μένουσι 5 » τά όποια βαςώμεν ωσαύτωδ είδ 
τον νουν, ςοχαζόμενοι τό επόμενον ψηφίον ώε πλησίον ίςά - 
μενον, καί ουτω λε^ομεν* g t!s τά 57 εμπεριέχονται εξά- 

κΐδ, ήτοι 6 χ  9 —  54» εκ των 57 μένουσιν 3* τελευταίου· 
9 ε:« τά 36 (ςοχαζόμενοι, on τό ψη^ίον 6 Γςαται πλησίον 
των 3 ) ,  ε’μπεριέχεται τετράκιδ, ήτοι 4 X 9  —  3 6 , ε’κ των 
36 μενει μηδέν, καί ουτω λαμβάνει τέλοδ.

Αυτά τά γυμνάσματα είσί πολλά εύκολα· πλήν μ’ δλον 
τούτο δεν πρε'πει νά παρατρεχθώσιν, επειδή αί έπόμεναι συν­
τομία' ,  καί εν yjvet αί τού λο/αρίάζίι/ ώ'ρέλειαι, κρέμανται 
εκ ταΰτηί τns ετοιμότητοδ. E:’s τό Θ '. Κεφαλαίου τού παρόν- 
tos Μέρουβ, τό οποίον πραγματεύεται περί των ωφελειών εν 
τω πολλαπλασιάζειν καί διαιρείν, θέλει εΐπώμεν περί τούτου 
περισσο'τερα,

5* ι° 4 ·
Έ ά ν  συμ,δη, ώδ ακολουθεί πολλάκΐδ, και το’τε δηλαδή 

» φ ου κατεί3άσωμεν καί τό επόμενον ψ/ιφίον πλησίον τού υ­
πολοίπου, νά μήν έμπεριέχηται μ’ ολον τούτο ό Διαιρέτηδειβ 
αυτόν τόν ’Αριθμόν, οδτιδ σύ^κειται έκ τού υπολοίπου και 
τού κατεβασθέντοδ ψηφίου, τότε, πριν νά κατε^ασωμεν ετε-



ρον ψηφίον, ττρίπει να' βάλλωμεν sis τό Π ηλίχον εν Ο. Έ ν  
yt'Jtt ειναι άπη^ορευμε'νον to , va κατεβάζωμεν διά μια* δυο 
ψηφία, άλλ* εκάςην φοράν μόνον εν, καί εάν δεν δυνάμεθα 
να δία'&ε'οωμβν, θε'ττομεν its to Πηλίκου tv ο ,  ε?τα χατε- 
βα'ζομεν to επόμενον ψηφίον, και διαιρουμεν εξηβ * εάν δε, 
άφ ου τείη  τδ ο, επειτα κατεβα«$η καί to επόμενον ψηφίου, 
καί μ’ ολον τούτο δεν ε’μπεριεχεται ό Διαιρέτης sis τον προ- 
κε/μενον άρι&μόν, πρέπει νά βάλλωμεν εί$ to πηλίκου πάλιν 
εν ο ,  καί μετεπειτα νά κατεβάσωμεν τδ επόμενον ψηφίου, καί 
ουτωβ εφεξηβ, αχριβ ον νά δυννΰτώμεν νά δεαίρί'αωμιν. Θ ε -  
τε'ον ·  8 νά διαιρε’βωβιν 856 λε/ομεν 8 sis τά 8 εμπεριέ­
χονται απαξ,ητοι 1 X  8 —  8 , ε’κ των 8 μένε: μηδέν, λβ ι- 
πδν κατεβάζομεν τά επόμενα 5 καί λε^ομεν* 8 sis τά 5 δεν 
ε'μπεριε'χονται, πλην μ’ ολον τούτο δεν δυνάμεθα νά κατεβά- 
βωμεν εΰ$ΰς τδ επόμενον ψηφίου 6 , xat νά εΐπώμευ 8 sis τά 
56 , άλλα πρότιρον λε'^ομεν 8 είβ τά 5 δεν εμπεριέχονται 
ούδ’ άπαξ, διά τούτο θε’ττομεν tie το* Πηλίκου τό Ο, ώ$ νά 
ητον εν βημαντικον ψηφίου, επειτα κατεβάζομεν τά 6 και λε'- 
j -ομεν* 8 εις τά 56 (διότι τά 5 , εξ ών μκδεν λαρβάνεται, 
με'νουοιν υπόλοιπον) εμπεριέχονται επτάκις ίσα* ο$ενπροκύπ­

τει Πηλικον 10 7 .
Δ ε ί ξ ι ς .  Ή  αίτια, δΐ ην θεττομεν ο όταν δεν δυνά- 

μεθα νά διαιρε'σωμεν, πηγάζει πληρεςατα εκ του ξ. 102., 
οπού έλεχθη, οτι εκαςον ψηφίου εν τω Πηλίκω δεικνύει, 
■πόσα λαμβάνονται έξ έκάςης τάξεως δι’ έ'καςον pspos * διά 
τούτο εν εκάςη τάξει του επακολουθούντος πηλίκου πρεπει 
νά τεθκ εν ψηφίου η εν μηδενικόν, Γνα τδ προηγουμένου πη­
λίκου λάβη την οικεΐαν τάξιν. Eis τό εδικόν μοβ υπόδειγμα 
πρε’πει νά διαιρε’οωμεν 856 διά των 8, τβδτ εςιυ, 8 εκατοντάδες, 

5 δεκάδες, καί 6 μονάδες νά διαιρε^ωοιν εις S όμοια με'ρη, καινά

ΕΝ ΑΚΕΡΑΙΟΙ!* ΑΡΙΘΜΟΙ!.
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λαρβκνε* Ιτί ευθύ 6 χεΧεάδας* εκατοντάδα, δεκάδα* καί|*ο- 
νάδα 0{χωε ουδψ/αν > επ«ίδλ teg tag εν τώ Δδαφετιω τάξε<8 
τώντε εκατοντάδων> δεκάδων, κα? μονάδων εύρίοκονται 

βπλώε ρ^δινικα»

§♦ ΐο 6 .

Πε̂ ι συνδίτον Αικψσεως,

Άπαραλλάκτωε (ώε εδε<χ$η εν τώ φ. ι ο ί . )  ίττίτ*— 
λβΓτβί ή Acatpsois, όταν ό Δίαιρε'ττε oiyxmatix πψβσοτί» 
ρων ψηφ«*>ν· πλλν επειδή ενταύθα δέν προχυπτεί εΰθύε προ οφ- 
Παλμών, ποσάχιε «ρ.7Γβρίεχεταί ά'παε δ Αιαιρίτχε είε τον ε -  
χάςπν φοράν προκυπτοντα Atcupsuov, διά τούτο δεαιρουμεν 
μόνον ρ.έ το άριςερώε πρώτον ψχφιον τον Δίαιρετε'ου, ώε νά 
ύπηρχεν αυτό μόνον παρών, χαΐ πολλαπλαβιάζομεν πρόε το 
παρόν με τόν προ*3λ/ιθεντα αριθμόν όλον τον Διαιρέτην, Γνα 
δοχιμάσωμεν χατά την παραδοσιν» εάν άπιτυ'χωμεν τό χα9ί 
αυτό Πηλιχον» η εξελα'βομεν αυτό πάνυ μιχρόν, τό οποίον η 
ourws η άλλωε δυνάμεθα εύχόλωε διορθώβαι, ώε.

43 «fc 9*7166  I Πηλόεον 21562,
86 I

67
43

241
215

266
258

86
86

ΕΝ ΑΚΕΡΑΙΟΙ!' ΑΡΙΘΜΟΙ!.
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8 Ο
Έ  ρ ρ η ν ε i α. Έ υ  πρώτοίδ λαρβα'νορεν ε'κ του Διαιρε- 

«ο υ  τόοα ψ-Λίρ/α, οοα είσίν αναγκαία ίνα ερπεριεχοτα» εν 

αύτοίδ ό Διαιρεί»? 43, SnXaSri 92 * δεν λε^ορεν ορωδ* t « 4 3  
νά διαιρε’βωσι τά 92, άλλ’ άπλώδ, 4 *‘S r«  9» xa‘ «π ίί^Λ τά 4 £ί’® 
τά 9 ερπεριεχονται Sis, Sea τούτο 9ε'ττορεν είβ τό πηλίκου a, *π 
ελπ ίδ ι, ότι κα: τά 43 ε:’δ τά 94 ερπεριε'χονται ιόταύτωβ δίδ, 
και πολλαπλασιάζορεν πρόί το παρόν διά του 2 ολον τόν 
Διαιρέτην 43* Xtyovres* 2 X 3  —  6 (υπό των 2 ώ ϊ ανω­
τέρω) ·  ειτα , 2 X 4  —  8 (υπό των 9)  * επειδή λοίπόν Sis 
43* ποιούσιν 86* άτιυα άφαιρουρενα ε’κ των 92 ρε'νει υπο­
λοίπου ρόνον 6 * δεά τούτο ό προβλη&ίβ α’ριθρόδ 2 ίλ »φ $ « 
ορθώϊ. Πληοίον τού υπολοίπου 6 , κατε{3άζορευ τό επόρενον 
ψηφίου 7 » *«< προκυπτουσιν 67 ♦ οπού πάλιν δεν λε/ορεν 43 
ειβ 67 * «λλά  4 είδ 6* καί ε’πειδη τά 4 *<V τά 6 ε’ρπεριε- 
χονται άπαξ* δίά τούτο θε'ττορεν ι  δίά τό πηλίκου των 4 scs 
6 (δηλαδη οτι τά 4 ε?δ τά 6 ερπεριεχονται άπαξ), κα ίπολ- 
λαπλαοίάζορεν τό 1 ρε τά 4 3 , λε'^οντεδ* 1 X  3 —  3 (υ ­
πό των 7 )»  κα* 1 X  4 “ “ 4 (υπό των 6 ) ,  ποιούοι 4 3 , τά 
οποία άφαιροΰρενα εκ των 6 7 » ρενεε υπολοίπου 2 4 » ε?δ τά 
οποία προςίθευτοδ τού επορενου ψηφίου ι » προκυπτουοιν ί'να 
διαιρε’σωρευ 241 ρέ 43» διό Xeyopev* 4 είδ τά 24 ερπε- 
ριεχουται πεντάκιβ ( α ) ,  νίτοβ, 3 X  5 —  15» λοιπόν θε'ττο- 
ρεν 5 (ύπό τού ι ) ,  κα) βαςώμεν ι ·  ειτα, 4 X  5 - — 20, 
καί τό βαςαχ^εν ι ,  ποιοΰσιν όρου 21 ·  λοιπόν πεντα'κΐδ43, 
ποιούσιν ορού 215* τα οποία άφαιρούρενα εκ των 241» ρε -

ΠΕΡΙ ΔΙΑΙΡΕΣΕΙΣ

ία) ’Εάν ίΑάβαμε» ίνταυθα, οτι τά 4 ι’ϊ τά 24 ί^περαχονται I. 
ξάχις , TOvT ££«, τά 43 <’ί  τά 241 ίξάχιί, fiXtKOpl·» Ιιίθνί, ΟΤΙ 
ο άριθρ,ίς 6 *’να* πάνν ργα'λο; · ί(®τ« ίξαχις 43*
π«ίθ5σί 258, τά οποία Sty ερπιρίεχονται *t’j τά 24l·



νει υπόλοιπον 2 6 . Είβ αυτά κατεβάζομεν τά επόμενα 6 , καί 
προκύπτει Διαιρετε'ο? 2 6 6 ,  ειτα λε^ομεν* 4 είί 2 6  εμπεριέ­
χονται ε,ξα’κ ΐί * ήτοι 3 X  6  —  18 * 8  (ΰπό των 6 ) , καί 
βαςώμεν ι  ·  επειτα, 4 X 6  —  24» **« I  ποιοίσιν 25» δη­
λονότι, έξάκιε 4 3 » ποιουβιν όμού 258» τά όποΓα αναιρού­
μενα εκ των 2 6 6 » ρενεε υπόλοιπον 8 , είδ τά όποια προςι- 
θεντοβ του τελευταίου ψηφίου 6 » προκυπτουαιν 8 6 » καί ου- 

τω λε'ρμεν. 4 εί’« *<* 8 ε’μπεριε'χοτται δ?5 » r jo i  , 2 X 3  —  
6 » καί 2 X 4 —  8 » ποιουτιν 8 6 ,  ατινα άφαιρουμινα εκ 
των ανωτέρω 8 6 , μενει μηδε'ν. "Οθεν τα43 t!s τα 1)27166  
εμπεριέχονται 2 1 5 6 2  φοραΐδ, δηλονότι, δπερ ταυτόν εςί, τά 
9 2 7 1 6 6  διαιρούμενα είδ 4 3  όμοια μέρη, λαμβάνει εκαςον 
μεροδ άνά 2 1 5 6 2 .

§. 107.
Ώσαΰτωδ πράττόμεν, όταν ό Διαιρε'τη; βυνίςαταε εκ 

τριών, τεβοάρων, πε'ντε ψηφίων, καί εφεξηβ, ώε.

5 0 7  «ΐβ 2479*3
ΙΙηλίκον 4 8 9  2 0 2 8

4512
4ο56

4563
4563

ο
Επειδή ενταύθα τά 5θ7 δεν εμπεριέχονταιείδ τά 247» 

δια τούτο λαμβάνομεν εύθΰε εκ του Διαιρετέου 2479» 
λε'/ομεν ·  5  ε ίί 2 4  ε’μπεριε'χονται τετράκΐδ, μέ τά όποια 4 
πο/.λαπλαβιάζομεν ολον τον Διαιρέτην, λε^οντεβ* 4 X 7  
—  2 .8 , θεττομεν 8  (ΰπό των 9  «ν τη τέταρτη τάξει), καί 
βαςώμεν 2  * ειτα , 4 X  ο— ο ,  κα: 2 , ποιούσι 2  (ύπο των 
7  εν τη τρίτη τάξει) * επειτα 4 X 5  —  2 0  (ΰπό των 2 4 )  » 

τόμ! Α '.  * ,  6

ΕΝ ΑΚΕΡΑΙΟΙΣ ΑΡΙΘΜΟΙΣ. 81



λοεπόν άφαφου’μενα 202$ εκ των 2 4 7 9 » p-όνεε όπόλοιποι) 
^ 5 1 * μετε'πείτα κατεβάζομεν τά επόμενα 2» καί προκύπτει 
Δίαφετεο$ 4 5 12 , καί λε^ομεν♦ 5 είδ 45 εμπερεεχονταε όκ- 
τάκεβ (εάν εκλάβομεν 9 χθίλεν εΓναε με^άλοδ ό άρ#μ08* δίό- 
τε εννεάκκ 507» ποεονβε 4563,  τά οποία δεν δυνανταε ά - 
φαφεθκναε εκ των 4 5 1 2 ) ·  αυτάτά 8 τίνενταε δεζίώ» πλνντίβν 
τον προτεθεντοβ πηλίκου 4 , καί επεετα πολλαπλαβεάζομεν με 
8 ολον τον ΔίαερεΥην 5ο7 , θε'ττοντεδ τό Παρεπόμενον υπό 
τον Διαιρετέου *512,  ά^αερεοεωδ δε γενομενπ'ε, με'νεε υπό­
λοιπον 456* πλκοίον αυτών κατεβάζομεν το τελευταίου ψν»— 
^ί'ον 3 , καί δίαφοΰμεν πάλεν, λε'^οντεδ * 5 είδ 45 εμπεριέ­
χονται εννεάκίδ, εννεάκίδδέ 507, ποίούοε 4563, ατενα αναι­
ρούμενα έκτων 4563,  με'νεε μηδε’ν.

«2 ΠΕΡΙ ΔΙΑΙΡΕΣΕΙΣ

Π ρ ο β λ ή μ α τ α .

Α .

6283 eis 25163415
2 5 1 3 2ΙΙη λ . 4ο ο 5·

Β'.

54 ·?« 378000
11/,Λ. 7 θο ο . 3 ? 8

οοοο314*5 
3 1 4 1 5  

ο

Κα/τοί t's το Α \  κατεβάσαμεν πληοίον του υπολοίπου 
31  τό επόμενον ψηφίον 4 » μ·' ολον τοΰτο δεν εμπερεε'χεταί ό 
Δίαίρε'τ’/ίδ εκ τα 314» τούτο εθε'οαμεν εκ τό πηλίκου ο .  
είτα «ν ’ &υ κατεβάοαμεν καί τό ετερον επόμενον ψηφίου ι ,  
δεν εμπερεείχετο πάλιν ό Δεαερε'τηε 6283 εκ 31 4 1 » διό, πριν 
χ κατεβεβάοαμεν τά επόμενα 5 , είόεοαμεν its τό ππλίκον καί 
ετερον ο (ώ ί Ι 04. )  * εΐτα κατεβάσαντε? τό τελευταίου



ψη<ρ/ον 5 , προεκυψε Δία«ρετ*ο$ 3 14 * δ * τά οποΓα εμπ ε · 
pcs/ovrac τα 6283* λοε^ον εί'πομεν· 6 εε$ 3 l έμπερ'εχον- 
t « t  πεντακί* * £τ*ι 3 X  5 —  15* Sto ε$/**μευ 5* καί εβχςά- 
ξαμεν I * υμ εφζζύϊ* χ*? ουτα> προεχυψχυ 31415* τών ο­
ποίων J f  atp&mcov εχ τών 3 ι 4 * 3* εμκνι μηδέν, Ee$ to Β\ 
δί εχαςον χατε·3αο?εν ο> &ε*αμεν ε’$ το πηλίχον ώοαυτω* 

ϊν Ο (W i^. lO j.).
§. to ft ·

Σ χ δ λ ε ο ν *  *Oe ν \οχάριοε έπε^υμούο'ν ενα δωρ'^μ/νον 
x*e άοφαλη Κανόνα·  St ου νά ererv/aeWoev άμεσων («?s ο - 
πο',ανδ/ίποτε Δεαερεοεν) το ορθόν Πηλίχον* περί τούτου ομω$ 
δεν ύπαρχε* γενεχο» ϋανύυ » αλλ* ή ασχησε* πρεπεενά τελεεο· 
ποewtf/i το παν. Κοενώ» δοχεμ&ζωμεν μέ το δεύτερον ψηφίου του 
δ***ρετον9 βπανίωί δε χα? με το τρίτον, Σ'να ίδωμεν , εάν το 
I !  αναγόμενου αυτών προ^εθευ e?sj τδ τού πρώτου ψηφίου πα - 
ραγόμενον* δύυατα* τδ δλου αύτδ ν' ά*α*ρεθη έχ τού προ κεί­
μενου Δεαερετέου. ΦεΥ tersfv, μά$ έδοθησαν νά δεαεοεοεουεν 
534 5ία τών 68* ενταύθα ($λεπομιν εκ τού δευτέρου ψκαίου 
8* ore τά 6 ets τά 53 δ*ν εμπεοεεχοντα* όχτάχε*· orote άπο 
δχτάχε^ 8» προςίθεντα* 6 tU τά ίξ* χ '· 8, κα? ποεούσ'ν όμού 54 ·  
τά οποία δεν ά^αερούνταε εχ τών 53* εάν ομο>$ το δεύτερονψκ- 
φίουτουΔεαίοετου είυα* Ο» τότε λαμβί>ομεν* ώ< \τλ τδ π λε ί- 
ζον , τ Υ  πλέον μεγαλύτερου άρεθμνν διά πηλ/κον. Θ*τ·*ον * 

3c>7 ε*$ 1 2 4 3 * ητο* 3 ε?$ 12  ά>*μ£',3ύ/ω* εμπ:ο'*/ο>·*ε 
τετρ.χκε$« srieSn 4 X  7 τελευταίου ψη;ίον τού .Λ 'α ',ε - 
του)* πο*ου;*ν 2 .8* τά όποια o^epovvroe εχ τών το) ^ " / ί -  
ρ&τέου 4$* πλλν καε τούτο δ*ν *πετυ/αίνετοε πάνοτε Ιί^ο. 
χ*ρεν. 307 1227  « *το* 3 ε?·* 12  δεν ε;χπ·ρ5?/οντ>ε
τετράκις· Store 4 X 7  —  28 , δεν ί^ ίρ ν ιντα ε  εχ τών

ΕΝ ΑΚΕΡΑΙΟΙ! ΑΡΙΘΜΟΙ!. 83



S7 * *p* -πρε-nee νά δανεισ^ώρεν εχ των 12  εν, και οδτω ρ ε - 
νουσι ρόνον 11, είδ τά οποΓ» τά 3 δεν ερπεριε'χονται τετράκις. 
Ε ’ντεύ&ν ουν δηλβν, ό'τι οΰχ άλλωβ» αλλά ρόνον διά τΑβ 

-̂υρνάσεωδ αποκτάται μ τοιαυτη ypviyopos ετοιρότιν.

$ · 109·
Ά<ρ ου κατε^α'σωρεν κα? διαιρε'σωρεν ολα τά ψη<ρΙ<* *ού 

Διαιρετέου, και ρε/νιι ΐν τω τε'λει ύπόλοιπόντι, τότε δηλοε, 
ότι δεν y /νεται «  διαιρεσίδ ίξ  ?σου, «XXά ρε’νει τοσαυτκ πο - 
eorns (όση δηλονότι παριςάνεται διά του υπολοίπου), ητιβ 
δεν δόναται νά διαιρεθώ είβ τόσα όροια ρερη, ε?β οσα δεικνύει 
ό Διαιρε’τηϊ. Ιδού τοιούτον υπόδειξα.

______________ 3a3 ει’β 79758
ΙΙηλικον 245·  65ο

1475 
ΐ 3 ο ο  

1758 
1025

133 ρε'νουσιν υπόλοιπα, τά ό - 
ποΓα δέν διαιρούνται tit 325 οροια ρε'ρη, ώςε νά λα'|2η εκα- 
ςον ρε'ροδ εν Άκε'ραιον. (ώ ϊ §, 93 · Δ ε ίξ ΐί) .

§. 110.
Έ ά ν  εν τω τελεί τού Διαιρέτου δεξιών εύρ/σκωνται ρη - 

δενικά, διαιρούρεν άπλώδ διά των σηραντιχών ψηφίων, 
άφινοντεδ εκ τού Διαιρετε'ου τόσα ψηφία δεξιώβ, οσα ρηδενι- 
χά εύρΙσκονται tit τον Διαιρέτην, τά όποια δέν κατεβάζορεν 
«οσών εν τη διαιρέσει, ώδ τά έπόρενα ύποδεφρατα δεικυουσιν.

84 ΠΕΡΙ ΔΙΑΙΡΕΣΕΩΝ



A ', a 3(ο tie a  146(8
ϋηλεχον 93» 207

76
69
7 Υπόλοιπον των διαιρε- 

$ε’ντων βρομών ♦ tourw προς&ενται τά διά to ο άποτμπ&εν- 
τα 8 , χαι oura> με'νει Υπόλοιπον 78.

Ένταυ&α διαιροίμεν άπλοοδ δια των 2 3 » «<ρtwovres δια 
το ο to roii Διχιρετε'ου τελευταίου ψηφίου 8 * δί λ'ν «W av 
χωρίζετε ώ$ «νωτίρω,

Β*. 35(οο εί* 3581(52
ΙΙηλίχον 10 2 » 35

η  8*
70
1 1  Τπολοιπον τών δια ι- 

ρεθεντων «ρι$μών* αύτώ προς&ενταε χαΐ τ* τμν&εντα 52» 

χαΐ μ ίνη  'ϊπόλοιπον ι ι5 2 .
Ένταύ&α διά τά δύο μηδενιχα, χόπτομεν χαΐ τά τελευταία 

δύο ψηφία τοΰ Διαιρετε'ου» εί'τουν rat 52» ra οποία δεν χατε^αζο- 
μενέντ» διαίρεσα» χαΐ διαιροδμεν μόνον διά τών 35 tot 3581*

Γ .  < 9 6 ( 0 0 0  els 2591655(438
Πηλίχον 3729 ·  2085

5ο66
4865

2015
1390

6255
6a55

ο  λοιπόν μενουσιν

υπόλοιπον τά τμηθε'ντα 438.

ΕΝ ΑΚΕΡΑΙΟΙΣ ΑΡΙΘΜΟΙΣ. *5
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ΠΕΡΙ ΔΙΑΙΡΕΣΕΩΣ

ύϊϊόλ otnov
nXwifov w v i'jw iya  ’Ύτ.ΆΆζν} 3« rfttvrae r i  ift·»  

Βΐντν iu> y./.'Jivwi > K3t? ϊτοιχυίίΓϊί i  no/.t>tnov 8 0 0 .
Έ νΓκυ ί*  ijlsv xcu’ r? unlive*? του Δ'.'/ίοίΓίΛυ, χ·χί

i  * * *
δ'αίρουμεν μόνον ue 42 VA* 1 29S 1 * «λην i πΐίδλ ro 1  ni** 
λοίπον 3 άνκκκ sv γλ T&e'rn ταξί?* oei τούτο πρεπε* v i τώ 
*po?&c0?e πάλβν r i  δύο μηδινι**» έίά v i  Μβη τον ocxttov. 
τόπον sv r λ rocr/j τάξεε·

$ · M i .
Σ χ ό λ ' . ο ν .  T i  a/.5svix*» ώ,* γνωςον* δνχ titty aseS- 

μο» oe ων «πίτελεεταε λ πράξβ$ των λογαριασμών* άλλα 
χο/,σίμεύουτίν ώ» άπλά otextexi. 1 »μεέα* 2ί. ^  ♦γνωρίζομεν 
cocoes τάξεω$ tM  r i  ακμαντίκα Ψν>|ία, με r i  oirofr κυρί'ω* 
}o y  αρίάξομεν o&vce$ rous Δίαίρετα* 23ο» 3500* 695000* 
κτλ. δε'κνύουσε r i  μκδεν'κα μόνον* ore μελλεε v i δίαίρεσωμεν 
2 ei των 2.3 δεκάδων* δίά τών 35 εκατοντάδων, Sea των 6y5 
χίλίάδων * xae εγ·:ξΛ»· Έ ν  τοσούτω ομω* ε «  τον μερεςσν * Α - 
ρ.^μον τών μονάδων* ο» res δεν δύναταε v i t*vae μεναλκτερο* 
τών 9 ,δέν εμπεοβί/ετα'. κάμμ'α Δέκα?» ·  εί* τον με}'ςον’Αρε$-» 
μον τών μονάδων xae δεκάδων« ο»τ«$ δεν eev&e με^αλητερο$ 
τών 99 ♦**' £;;Z2pi£/srae κρ-ψί* Έκατοντα*·  ε*$ τον με^ε- 
cov ’ Λρε^μόν τών μονάδων καί δεκάδων* xac εκατοντάδων, 
δ* res δεν eevae με^αλότερο* τών 999» έμπερ'εχεταε κάμ- 
μία Χ«)ε?$« (ώ> ε:$ τ«ν *Αρ&μα?βν ελεχθχ περί τούτου)·  
oisv άφ ενδ$ Δταεοετου εξ απλών δεκάδων* μενεε ύπολοεπον 
Δ*κάδε*# a j  ένδ* A.xtzlzrj εξ i r /λών εκατοντάδων» μενεε



Τπόλοιπον Μονα'δεβ χαι Δεζάδεί ·  άφ ένό$ Δ ι«ιρ ίτου , έξ 
άπλών χιλιάδων, ρεν«'Γπόλο ιπον Μονάδεδ, Δεκαόεδ, και 
Ε'κατοντάδεδ. διά τούτου λοιπόν, πριν τηβ διαιρέοεωδ, δυνά- 
ρεδα tv ytvtt,  δί οβα ρηδενιχά ύπάρχουαιν εν τω Διαιρέτη » 
άφηοωρεν έκ του Διαιρετε'ου τόοα ψηφία δεξιώδ, xae νά τά 
ςοχαο^ώρεν έν τω μεταξύ ώδ 'Γπόλοιπον.

§ . 1 1 2 .
’Εντεύθεν επεται η ώφε'λεια, όταν ό ΔιαιρεΥηδ βυνι'ςα- 

ται άπλώδ εχ τού ψ«φε'ου 1 και ρηδενικών, ώδ ΙΟ , 100, 1000, 
και έφεξηδ * διότι δεν διαιροΰρεν παντελώδ, αλλά δι ο«α ρηδε- 
νικά εύρισκονται έν τω Διαιρέτη, τόοα Ψηφία κόπτορεν από τόν 

Διαιρετε'ον δεξιώδ, καί ουτω τα ρέν άριςερώδ τ»$ τορηδ Ψη­
φία οιδουοι τό ΙΙηλι'κον, τα δε δεξιώδ τηβ τορηδ ρενουβιν 'Υ ­
πόλοιπόν, Θεδ* on ράδ έδό^ηταν ινα διαιρέοωρεν 64573 ρέ 
ί ο ,  με ι υ ο ,  ΐ ο ο ο ,  xae έφεξηί· αυ'τη ήδιαιρεσίδ γίνεται ώδ 
«πορενωδ.
Πηλικον Υπόλοιπον. Πηλικον 'ϊπ ό λ .  Π ηλ. Ύ π ό λ»  

6457 3. 645 73. 64 5?3·

Λ ε 7 ξ ι ς .

*Η αίτια τηδ ανωτέρω διαιρέ«ω8 φανεροΰται ρέν έχ τού 
άνωτε'ρω § , έπειδη τό σηραντιχόν ψηφι’ον 1 δεν διαιρεί, ο 
έςί'ν, άφινει aptτά|3λ/ιτα τά δεξιώδ τη»· τορηδ ρέλλοντα δια ι- 
ρεδηναι ψηφία ·  έν τοοουτω ορωβ δυνάρε^α σαφε'ςερον π λη - 
ροφορηθηναι περί τούτου άφ’ ου ςοχαοθώρεν, ο η  ενα$ Ά -  
ρι9ρόβ σρικρόνεται ί ο ,  100, ΐ ο ο ο  φορα?δ και έφεξ^δ» ε­
άν τά ψηφία του προχωρήοωοι ρ/αν τάξιν πρόδ τα δεξιά (ώδ 
§. 16 . ) ,  τό οποίον έχτελείται διά τ^δ τορηδ τών ψηφίων, 
επειδή διά ρεοου τούτου ολκ τά άριςερώ» τηδ τορη» ψη; ίζ

ΕΝ ΑΚΕΡ1Ι0ΙΣ ΑΡΙΘΜ0Ι2 g7.



ποοχωοοΰοί toixs  τα'ξΐίδ ποό£ τά ό πίσω, οαχ ψηαώι tofs ά* 
yaioiSm xv  δε'ξίώί. (ώ ί §.  1 7 ) ·

§. 113*
Έ  πρχξίϊ t«s oixtpeaiias επίτελεΐταί πλέον euvropws# 

εάν ε’ν τω δίχερείν δεν |3χλλορεν υπο του Διαιρετέου το ex 
του παρα^ορενου καί Δεαιρίτεου προκΰπτον κε^άλαιον, άλλ* 
άφαίοε'σωρεν αυτό διά του voos άρε’βωδ» καί θεβωρεν ρόνον ro 
Τ  πόλοιπον, ώ?«

ss ΠΕΡΙ ΔΙΑΙΡ. ΕΝ ΑΚΕΡΑΙΟΙ!. ΑΡΙΘΜΟΙ!.

_________ 356 els 301532

Πηλίκο ν 847* 16 7 3
,,2492

δ·/ιλ«δ«· 6 X 8  —  48 * εκ των 55 » ρε'νουοεν 7 (όπό των 5 ) , 
καί βχςώμ'.ν 5 * ειτα, 5 X 8  — 4°* καί 5 τά βχςχχ^ίντχ% 
ποιούνε 45» εκ των 5ΐ»ρε’νου<πν 6 » καί (δαςώρεν 5 * επειτα, 
3 X 8  — 24 * καί 5 » ποίοΰ«ν 2 9 » εκ των 3ο » ρε'νεί I ,  ο­
ρού υπολοίπου 167» κατε^άζοντεβ δε τά επόμενα 3 » γίνονται 
όρου 1 6 7 3 » οθεν λε^ορεν‘ 4 X 6 —  2 4 » εκ των 3 3 » ρ ε - 
νουοίν 9 » καί (δαςώρεν 3* ρετε'πείτα, 4 X 5  —  20 , καί 3 » 
■ποίούβίν 23» εκ των 2 7 # ρενουοί 4* βαςώρεν 2 * ε’τα» 
3 X 4  —  1 2 , καί 2 » ποιούοί 14 » εκ των 16 » ρε’νουσί, 2 * 
όρου υπόλοιπον 249» ®ν ote προςίθε'ρενα καί τά τελευταία 2» 

«βεου«ν όρου 249** επειτα, 6 X 7  —  4* ♦ ®* τ“ ν 4*» ρβ- 
νεί ρ/ιδέν, βαςώρευ 4 » ρετε'πειτα, 5 X 7  —  35. καί 4»ποιούσε 
39 * ττάλεν ρηδευ, βαςώρεν 3 * ρετά ταυτα 3 X 7  —  21» καί 
3 ποιουοιν 2 4 » εκ των 2 4 » audts ρκδεν.
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Πεβ) ονοματικών μικτών *Αζΐ£μων.

5* 144·

ΆτιαραΧλάχτωδ Seatpoipsv καί rows ©νοραπχου'δ p tx- 
τούβ Άρίθροΰδ ♦ εχτοβ ρόνον, ou to 'Τπόλοίπβν tins psyaXui- 
tspas τάξεωδ πρεπεί νά αναλυθώ t?s τά ρερ« t«s  πληνίον αύ- 
tiis pexporspas τάξεωδ. Παρ. χάρίν* pas εδόθ/ιοαν να Sear- 
ρεσωρεν Tooata 6977 // 24 παράο., <ρε’ρ’ εΐπείν, Sta τών 
56* ενταύθα Statpoupiv ττροτερον τα Γρο'<κα cos βυν/ίθωδ» 
το Si 'Γπόλοίπον αυτών άναλυορεν ct’s παράδεδ, άθρο/ζοντεδ 
όρου καί roug ανωτε’ρω δοθένταβ 24 παράS., ε?τα Statpour 
ρεν πάλιν Sea των 56, χα? ου'τω προκύπτει to' Ζητούρενον, 
πο'αα Fpo'ota xat Παράόεδ Xap|3avst εκαςον pspos * ώδ.

____________________ 56 ets Γρ . 6977 // 44 «*ρ.
ΙΙ/ιλίχον Γ ρ . la 4  // *4 παρ. *37

- 4 57
- 3 3  Γ ρ . 'Χπολοί, 

4Q
56 sts 1344 

-  224
♦ ·  4

Έ π ε ιδ » το άνωθεν υπόλογον cos Γροθιά δεν διαιρείται 
εί$ 56 ομοια μέρη· Stic τούτο αναλύεται efc Ηαράδε?» 
o e?ff πολλαπλασιάζεται με 4°* trρος&ενται καί οί a 4 
παράδε$, καί ςαίνουοιν όμου |344 Α#ράδ. οι οποίοι διαιρε- 
Sevres πάλιν διά των 56» $λ*βεν εκαςον μεροε κα) άνά 24 
παρα'δ., ί^τοι άνά Γροσ · 124/ / 2 4  π*ρ*δ*

Τδ άνωθεν'Τποδει^μα δννάμεθανά τδ πληροφορνιθώμεν 
<τα̂ ρεςερον κατά τον ^νσικδν λο^ον, ά^' ου ςο^ασθωμεν δη­
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λαδή, δτι ρια Ποσο'τη? Γροσίων καί Πυράδων ρε'λλει νά δια- 
ροιρασθλ ces 56 'Ανθρώπου*, κτλ. Εί$ τοιαύτην περίςασιν 
δίδορεν εκάςω πρώτον οσα Γρόσια δυνάρεθα, καί εάν ρει;.ωσ« 
ρερικά Γρόσια , τά οποί* ούκ ει'σίν /κανά διά νά δώσίορεν 
εκάςω εν , τά άλλάζορεν, καί λαρβάνορεν δε’ εκαςον Γρόσι 
4ο ΙΙαράόε?,rous όποιου?, όρου καί του? a4 παράδ. ούί 
εχορεν, όιαροιράζορεν πάλιν ε:? αυτού? , καί δίδορεν εκάςω 
τόσου? ϊΐαοάδε», όσου? ου/χωρεί ό άριθρό? Λυτών, ώ» ελο - 
^αριάσα^εν ανωτέρω» 1

§. ι ι  5.
Έ ά ν  ρείνη Υπόλοιπον καί εκ των Παράδων, πρέπει νά 

πολλαπλασιασθη ρε 3 » ίνα ί'δωρεν, πόσα άσπρα ςαίνει, τα 
όποια, όρου ρ ί τά δοθε'ντα άσπρα, διαιρούρεν πάλιν ό'σον 
δυνάρεθα, ώ» επορε'νω?.

34 ει’δ Γρ. 3369,/4  «ρ\ ,,2  άσπ. I Πηλ. Γρ . 99 // 3 fip\ 2 άσπ.
: , r3o9
: 3 Γρ. Γπολοιπον1
; p i 4° πολλαπλασίαζ*., καί άθροιζορενοι καί οι 4

.......... 124  πρ.) παράδ., προκύπτουσιν 124  παράδ.
ί  ,,2 2  παράδ. 'Γπολοιπον
: ρε 3 πολλαπλασιαζόρενοι, αναλύονται tis άοπρα,
ί ............68 άσπ.) άθρσιζόρενα δε καί τά 2 άσπρα,

. . προκύπτουσιν 68 άσπρα.

λοιπόν λαρ^άνει εκαςον ρε’ροδ άνά Γρόσ. 99 // 3 παράδ. 
, ,  2 άσπρα, ώ ί ανωτέρω.

Διά τούτο πρε'πει νά άναλύσωρεν εκαςον'Γπολοιπον rns 
ρε^αλητε'ρα? τάξεω? εΐ? τά ρερη τη? πλησίον αυτή» ρικροτε- 
ρα? τάξεωε, καί νά διαιρεσωρεν επορε'νω? οσον δυνηθώρεν ·  
το τελευταίον ορω? 'Γπολοιπον, τό όποΓον δέν αναλύεται πε- 
ραιτε'ρω, θεωρείται εξή? ώ» άρε'ριςον.'Γπολοιπον.

9ο ΠΕΡΙ ΔΙΑΙΡΕΣΕΩΝ ΕΝ ΑΚΕΡΑΙΟΙΣ,



Ο Ν Ο Μ Α Τ ΙΚ Ο Ι!  Κ Α Ι  Μ ΙΚ Τ Ο ΙΣ  Α Ρ ΙΘ .  9 ι

§. η  6.
Έ »  ομω* U r fo  άνωπ'σα* ταξίω* δ*V μ*/ν« "Γπο'λοι·* 

ΐΐον S 'i να άναλυ^Λ «< t i  uion frt* πλησίον αυτού μ*«50Τ ί -  
ρα$ Γχςίω$, tot* προ^ωσιί «  διαία*σ(5 *ί< τον‘ Αριθμόν rn j 
μΐΧΟΟΓίΟα» τάξΐΟ)». X T  t<*> SiV δίΧίΟΛΤΟί αύτβ$ ό* Αριθμό*» 

τον avaXtiousv tss r i  μίρή t '<  πλησίον αυτού μίχοοτεραί τά- 
jji'os xm  i f i ’ /ifi» t<a? ου f  θάσωμϊν tU ra άμί’ο'.ςα uson tns 
pexoorspxs r«£ i»s » ra οποία μίνουστν ί’π«τα Ί'πΟΛΟίΠον» 
Κχτωτίρ*» ίπονΓ^ί T.ioOii'yjiara rouvra.

A .

16  * ί·Γρ .3 8 4 , ,  37 πο. 1 άτπο.|Πηλ.Γο. ί ζ , , ί  πρν / 1 
, , 64, ,  5 -  ύπολοίί.

μι 3 χαί 1 άσπρον ro ανωτέρω 
δίδουοί 1 6 ά'σπρα

Β \

1 4 ί'\ Γρ .4 4 8// 4 ,/ a άσπρ. Πηλ.Γρ. 3 Χη  -  π»?. / , 1  άσπ.
,/ 28 «3

I 4 άσποα.
• ·  1

Έ ο μ τ ^ ε ι α · E?s to i .  Giatos'$tt9*v ra T^ini*  εξ 
ίβου · λοιπόν εξ/ιχολουθνισχμεν tr*v Stotccttvw τών 3 7 
©ί όποιοι διαίρεσεvre; Sti των l 6 f cjxsevsv 'Τπολοιπον 5» 
«vro ©s αν*λυ&ν as 3 tU ό'σπρ*, Xn f& v xa! to l a*spovf 
ττροεχυψχν ι 6 αακρα* Srcvoc $i«ipe$gvra Sci των ifc , sXx- 
(3sv 6χ*ς©ν pit©o$ l  αβπρον, σψπχντα δε Γροσ. 24 n  2 π « · 
pM. , ,  I  αοπρον.

E?$ ro SiwASrrtTj r i  Γρο<ιι* w>xvtG09 εξ ίοον# ο'ίβν
ίξηχολου^όσαμεν ri.v Sitiotw  tcov zrja iw v*  ομω$ ir.uSn
©1 ©οθίντεβ παρχδεε tiri μόνον 4 , οί όποιοι δεν δίΛίροόντχι



«ts 14 ορ-οια ρε'ρη, διά τοΰτο τούδ άνελυσαρεν ρε 3 tls ά­
σπρα, λαβόνπβ όρου xai τά 2 δο&εντα άσπρα, xai ουτιο 
προε'χυψαν 1 4 άσπρα, τά οποία 0tatptaavus διά τών 14 * ε - 
λα(2εν ίχαςον p e p o s  xai άνά 1 άσπρον, όρου δί άνά Γρόσ. 
3 2 ,,  —  παράδ. η  1 άσπρου ώ$ ανωτέρω.

ϋ ρ ό ^ λ τ ιρ α .  Δίαιρουρε'νων’Οχάδων2629079// 390 
οραρίων, p i 3749°» λαρ(3άνεί εχαςον pepos9

3749(ο 262907(9// 39θ|Πηλ(χ. Ό χ . η*η  51 δράρία.
; 4779°*. ύπ.Ι
: ' ρε 4°ο tig δράρία, xai τά 390 δρ. όρον.

• ............ 19» 199(°
-3 7 4 9

♦ ♦ ♦ ·

Έ ρ ρ η ν ν ε α .  Ά φ  ου πολλαπλασίάσαρεν ρε τά η τόν 
Δ'.αίρεηιν, xai άφ ου ε&ε'σαρεν είβ τό ππλί'χον χαί τό ο, 
ϊρείνεν 'Γπόλοίπον 47 7 » *(’s t «  οποία επροσθε'σαρεν, διά τό 
άφεθεν ο του Διαιρέτου, τά τρτ&ε'ντα 9 του Διαιρετέου, χαι 
ouro) προε'χυψεν Υπόλοιπον 4779  όχάδ., τάί όποίαδ άναλυ- 
σαντεδ t l i  δράρία ρε 4θό, προσθε'σαντεβ xai τάδοθε'ντα 390 
δράρία, προε'χυψαν 19 119 9 ° V*» *r£va διαιρε'σαντεδ διάτων 
3749°» ελαβεν εχαςον pepos άνά δράρία 5 ΐ > 'Γπόλοίπον 
δε ερεινε ρο'νον το Ο , δ εςι, ρπδεν,

$ · “ 7 ·
Όροίωδ πράττορεν xai ρε τό'Γπόλοίπον, όταν διαιρώ* 

ρεν δεά τών Ι ο ,  100, 1000 , χαι άρεξώβ (ώ ί $ · 112).
Κατωτε'ρω επονται 'Γποδει'^ρατα τοιαυτα.

Δ ’. Πόσον Πηλι'χον γενήαεται ε’χ Γρόσ. 5877// 2° παράδ. 
δίαίρουρε'νων δία τών 100;

92 ΠΕΡΙ ΔΙΑ1ΡΕΣΕΩΣ ΕΝ ΑΚΕΡΑΙΟΙΣ,
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Λ ν (Τι ς.
.Γρόσ. 58 77 „

Πηλίχον J ‘ 40
1 παράδ. 31 00

Ε ρ μ η ν ε ία ,  Κατά τον 11 2 . χόπ ΓΟμεν δυο ψηφία 
Status, χαί προκύπτει Πηλίχον Γρόσια 58» ‘Υπόλοιπον δε 

Γρόσια 7 7 * αύτα' πολλαπλασιαζόμενα pie 40 * **< »ρβ?<9ε- 
μενοι χαϊ ο/ δοθε'ντεε 20 παράδ. προχύπτουσι παράδ. 3 ΐο ο , 
εξ ών χόπτομεν πάλιν δυο ψηφία δεξιιοί, χαί προκύπτει Πη­
λίκου χαί παράδ, 31 * ε'πειδη δε διά τά του Διαιρέτου δυο μη­
δενικά ετμήθησαν δύο ψυφια χαινάπο' τον Διαιρετε'ον, Suva είσίν 
ώσαύτωε μηδενικά, διά τούτο δεν εμεινεν Υπόλοιπον μηδέν. 
Β \  Έ ά ν  διαιρεθώσι Γρόσ. 5 6 ο ,, 6 παράδ.,, 2 άσπρα με ίο ,  
πόσα λαμβάνει εχαςον με'ρον*

Λ ύ σ ι ς.
ιΓροσ, 56

ΙΤηλιχον
Ο , ,  6 παράδ, „  2 άσπρα. 

3

ασπ. 2(0
Ε ρ μ η ν ε ία .  Άφ* ου διαιρεθώσι τά γρόσια διά των ίο  

(δηλονότι τμηθεντοε τού Ο ) , δεν μενει Τπόλοιπον μηδέν· 
επειδή δε οι 6 παράδ. δεν διαιρούνται εϊβ ΙΟ  όμοια με'ρη, 
διά τούτο άνελυσαμεν αυτούδ eis άσπρα με 3 « εν o?s εμπροσ- 
θε’σαμεν χαι τά 2 δοθε’ντα άσπρα, χαι εςησαν όμού άσπρα 2ο» 
ατινα άφ’ ου διαιρεθώσι διά των ΙΟ ,  λαμβάνει εχαςον μεροσ 
χαι 2 άσπρα, ο ε’ςίν άνά Γρόσ. 5 6 „  —  παράδ.,, 2 άσπρα, 
ώί ανωτέρω.

Ι λ ί ϊ .
Κ α ί οί ριχτοί ’Αριθμοί διαιρούνται ευχόλωε διά τού νοΐ?
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St svo$ απλού ψκφ/ου* rrot Δ'αιρε'του· δκλονόπ » orav κατά 
τον £. 1ο3· δεν άναλυοψρεν το τών Γροο/ων #Γπολοεπαν p i 
40 its παράδε*· αλλά προαρον ρε 4 *«* δεκάδα*9 καίεπεβτ* 
το τών δεκάδων 'Γπάλοί-ον ε'* παράδε** καί *c$ άοπρα# ώ$· 

7 ε<$ Γοάτ. 25ι , 33παρα'$.

Πηλίκον Γρό?φ 35 // 39 παράο. 
ie y o v m · 7 25 ερπεο'εχοντα* 3 (τά οποία θ/ττορεν υπό
την ypappnv), ίίτο'* 3 X 7  —  21 , εκ τών 25 , ρίνουτ* 4 # 
ετα , 7 4* ( f* τελευταίου I Γρο?ε προςίίεταε εί$ τ δ 'Γ -
πόλοίπον 4 * **< τ.ά μ ι  41) ♦ 5 ♦ ο?ον 5 X  7 —  35» εκ τών 
4 1 1 ρενουοιν ' l  rroXoenov Tpooea 6 4 αυτά ςαάουοεν 24 δε­
κάδα* (επειδή εκατόν Γρόοι ερπερ'εχεε 4 δεκάδα*)♦ καί 3 
δεκάδες (εκ τών 33 παράδων), ποεουοεν όρου 27 δεκάδαν·  

λοιπόν 7 *?* 27 ♦ 3 ·  ϋ 3 X  7 ~  21 ♦ εκ τών 27 ♦ ρενουοιν 
6 δεκάδες* ίίτοε 6ο παράδ. , καί 3 παράδ* (store κ̂ τών 33 
παράδ. δ«α«ρεοαρεν ρόνον ra* δεκάδα*)* ποιου.™/ό^ ου 63 πα­
ράδ., οί revet; ρενουσ'ν επ v i  δίαβρεϊώνί δίά τών η ♦ ο$εν 7 
«(V 63 * 9 *5 ♦ ώ<; ανωτέρω.

Ό ρο ίω * · 8 εί* Γράο. 5y*9 // 34 **ρα'δ. , ,  2αοποα.
Γίκλίκον Γράο. 739 // 39 T.'lfpiS. n  1 άοπρον. 

λε^οντε*· 8 cfc 59 » 7 ♦ ^toc 7 X 8  —  56 ♦ εκ των 59 ·  ρ*- 
νουοε 3. ε/ra 8 31 , 3 * νίτοε 3 X 8  — 24 εκ τών 3 1 ♦ ρ ε -
νουσιν 7 » επείΓα 8 εί$ 79» 9» ‘̂ ΓΟί 8 X y —  7 2 » εκ τών 
79 9 ρενουσεν #Χπολοιπον Γροοια 7 ( r * οποία βαςώρεν εί$ 
τον νουν, κα? πολλαπλαοιάζορεν αυτα ρε 4 διά νά άναλυ^ώ- 

oev ec* δεκάδα*) λε^οντε*· 4 X  7 —  28 δεκάδες* καί 3 δε­
κάδες (εκ τών 34 παράδ.)* ποεούοινόρού 31 δεκάδαν·  λοιπόν 

8 ε?* 3 ΐ ,  3 , iiroe 3 X 8  —  24 » εκ τών 3) f ρενουοίν 7 
δεκα'δε** yiroe 70 παράδ. 5 καί 4 παράδ. (Score εκ τών 34 
7ΐαράδ* εδίαίρεσαρεν ρονον rss δεκάδα*), ποιούοιν όρου 74



παράδ., ο&ν 8 ειδ 74* 9  «ΓΟί 8 X  9 ”  72» εκ των 74 *  
μενουσι a παράδ., οι oitotoi άναλυθε'ντεβ μέ 3 ε’-s άσπρα, 
ποιοΰσιν 6 άσπρα» καί τά δοθε’ντα a άσπρα * ποιοΰσιν όμου 
8 άσπρα* λοιπόν 8 ει$ 8 άνά ι  άσπρον, ώ$ ελοχαριάσαμεν.

Ώσαυτωβ» 9 ί£'δ 473 „  ! λιτραν, ,  η% δράμια.
Ηηλίχον Όκάδ. 5 2 „  —  λίτραδ , ,4 2  δράμια, 

λεyovres * 9 4 7 » 5» «tot 5 X  9 “ “  4 5 > εκ τών 4 7 » μ**·
νουσι a ·  είτα 9 its a3, a, ήτοι a X  9— 1 8> εκ των a3* μενου- 
σιν όκάδ. 5 at όποιαι άνά 4 λίτρα?, ποιοΰσιν 2ο λίτρα?, καί λ 
δο&Γσα 1 λίτρα , ποιοΰσιν ομοΰ a i  λ /rpas * λοιπόν g εϊ$ a i , 

a » ήτοι 2 X 9  —  18 » ex των a I  * μενουσι 3 λ ίτρα ι;» εκά- 
ςη άνά δράμια Ιο ο ,  πβιοΰσι δράμια 3οο, καί τά δοθεντ» 
78 δράμια, ποιοΰσιν όμοΰ δράμι» 378* β&εν 9 £!'s 3 ; ,  4 * 

ήτοι 4 X  9 “ ” 3^» «  tcSv 37 » ρ-βνει ι ,  είτα g είδ 18 άν*

ΟΝΟΜΑΤΙΚΟΙ! ΚΑΙ ΜΙΚΤΟΙ! ΑΡΙΘΜΟΙ!. g5

a δράμι» εξ ίσου.
§. 1 19·

!χ ό λ ιο ν ,  Τάνωτε'ρω γυμνάσματα εισίν ώιρελιμωτατα· 
διότι επ’ aurofs θεμελιούται τό, συντόμωε και ευκόλωε λο- 
^αριάζειν είε ολα τά Είδη τ«δ Άρι&μητικηβ · διά τούτο σί 
Α’ρχάριοι as εκλεχωσιν ιδιαίτερα Παραδείγματα, καί άβρμ- 
νάζωνται επί τοσοΰτον τον ρηϊε'ντα τρόπον τηβ Διαιρε'σεωδ 
με ολουε τοΰε μσναδικονβ Άριθμούϊ εκ των 2 μέχρι των 9 , 
εωε οτου να φθάσωσι τήν άνωτάτην ετοιμότητα, ά]ν εόκόλωε 
θελονσιν απολαύσει.

Ε̂τε̂ α Πα^αδε/γματα τ$ος οίαγ.ησιν.

Α '. Πόσον Πηλίκον δίδουσι Γρόσ. 267082 διαιρούμενα διά 

των 4 5 7 2 ;
Άπόκρισιε * Γρόσ. 6ο η  6 παράδ. (/ a άσπρα.



Β '. Διαιροόμενα Φιορίνια 37272 4354// 4 χραίτζάρια διά 
των 6 θ ο 8 ♦ πόηον εςαι το Πηλιχον;

Άπόχριοιε · Φιορίνια 6 a o 3 8 „— χραΐτζάρια», 2 <ptvty. 
Γ '.  Διαιρούμενα Φλωρια 5239**2 „  6 Γρο'α.,, 5 παρα'5. 1 

ά'ιπρον (το Φλωρ/ον άνά Γρόσ. 12)» διά των 5236» πόσα 
λαμ^όνει εχαςον μεροβ;

Άπόχρισιε * άνά Φλωρ/a 1000,»  7 Γ ρ .,,δ π ρ .,,  1 a ir .  
Δ . Διαιρούμενοι Χρόνοι 824397» Μ «νίβ 9 » Ήμε'ραιε 6 » 

"βρ α « 7 » Λεπτά ι5  διά των 825» πόσον εςαι τό Πηλι'χον· 
Άπόχρισι® ·  Χρόνοι 999» Μηνεβ 3» Ήμε'ραιβ 7 » 

"Ωραΐδ 4» Λεπτά 59·
§. 121·

Σ χ ό λ ιο ν .  Προσεπ με'νεε Γνα δε/ξωμεν, τ/νι τρόπω 
διαιρούμεν, όταν xai ό Διαίρε'ηΐί oJyxnrai εξ όνοματιχών μ ιχ - 
τών Αριθμών, ήτοι έχ Γροσιων 5 „  25 παράδ. «  ε’χ Φιορι- 
νιων 2t /, 19 χραϊτζαρίων,, 2 <psviy, ή ε’ξ Ό χάδ. 9 ,»3  λ ι -  
τοιον», 60 δραμ/ων, χτλ. άλλ’ επειδή δεν δυνάμεθα ενταύθα 
νά εννοήσωμεν εισε'τι χαλώε» πώε δύναται νά ύπαρξη» χατά 

την έννοιαν τήβ Διαιρεσεωε» ό toiovtos Διαιρε'τηβ» διά τούτο 
χρινομεν ouXoyov?va όμιλήσωμεν περί τοιοότων'Γποδει^μότων 
τότε» δηλαδή» όταν προχύψωσι τω όντι.

f)6 ΠΕΡΙ ΔΙΑΙΡΕΣΕΏΣ ΕΝ ΑΚΕΡΑΙΟΙΣ,
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ΚΕΦ. ΣΤ'.

Πε̂ ϊ Δοκιμές του ΙίοΧΧατΚα<Τΐα<7μου m\
Δι&ΐξέσεω;.

§, 121.

Ε  χ ?ών μεχ&ί τοΰδβ t^yipo^epn^njiiV «radios» ο«  T9 Stott- 
ρε?ν swat η Επάνοδοί εκ του πολλα πλα σ ίω ν,. καί το πο\~ 
λαπλαβίάζε&νswat* εκτου διαφειν* οθεν αυτοί of δύο αριθμη­
τικοί τρόποι χρησεμεύουσιν' άλληλοι? πρ’δί Δοχεμην. Δ(οτι, άν 
πεντάκ« 7 , ποεούσΐ 35 9 πρεπει νά εμπερίεχωντα* ομο/ω$τα 
7 i?s τά 35 rm axegj καί τά 5 tls τά 35 ιπτακεβ» #Ωσαύ- 
τω$ καί άνάπαλεν* εάν ε?ναε άληθεβ, o «  τά 5 *& τά 35 εμ - 
TApu/p'JTat επτάκε$, πρεπεε νά ςαί'νωσε πεντα'κ<$ 7 ομοίω* 35 .

§. 123.
Περί τη$ όρθότητο* ούν του Πολλαπλασιασμού πληρο­

φορούμενα δεά rns Δεαερεσεωε, δηλαδή, εάν δεοερεσωμεν το 
Κεφαλαίου δί ενοβ των Παραγόντων αυτού ( λ δ:ά τούΠολλα- 
πλασ«ας$ου, η δίά τού Π ο λλα π λα σ ίο υ ), icai αν δ Πολλα­
πλά σ^ασμόδ that ορθό;, πρεπεε νά πρόκυψη ο moos Παρά­
γων. Φερ% εεττεΖν̂  534 επολλαπλασίάσθησαν με 28 6 , καί 
προίκυψε Κεφαλαίον 16 2 7 2 4 * >1 επί τούτου Δοκιμή ε*ναε 
νά διαφεσωμεν τάε 152724  &ά των 534 > ί  των 28 6 , 
οπού εν μεν τη πρώτη Station  πρεπεε νά πρόκυψη Πηλ;κον 
286 , εν δε τη δεύτερα 534♦ ώ* κατωτέρω faberac.
534 εε$ 152724  1 286. ητο: 286 els 152724  | 534* 

//459^ η  972
// 3 20 4 1144
• . . 4

Το>. λ ; 7
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ITtsf rrs avurcsu £a«ois Vt.iySr. r .in  t ' i  τον Zr.t&vl 
ξ .  iton tav trvaj a/.r.5is ,  art 2S6 <psa& 534 , wtoustv 
1 5 2 7 2 4 ,  c s i';< t  » t j t ^ S i i ^ w r »  ijjLOtus t a  5 3 4 » T* *s 

15 2 7 2 4 , 2S6 <f«ats, xaSow xai ta 2S6 s i i  xas 152 / 24* 

534 <p?»&·
? ·  124·

Όρο/ωδ «λκρο^ορουαε^α καί ns? t£s opSoTr.ros r is  
Δίαιρεοεωδ ? i i  του Π ο λ λ α π λ α σ ίο υ · δκλαδκ* civ  Γολλα - 
τ:λαο£θοω{*εν to Πκλικον (ΐε τον Διαιρέτην f καί χροκυψη ο 
Δ η ^ ιη ο ε »

Αιχίξεσίζ, ομου και Δοκιμή.

653 its 240304 I 
U x L  363 ,,4440

ζ/5224

Π/./.{'χον 368
raX/.an/.aatac. 653 xovAeatp*.

1104
IS  40 

220S
240304 oAtatsit.

U  ανωτέρω 15 aciscrvae γ. αυτή ·  οιοτε εον τα 653 cjxzt-
ρεχωνταε c?$ τά$ 240304 εξ Γοου 368 <ροραΓ$, avayxaiW
Kpizu νά <ρερω?£ 368 $opae$ 653 sa/.ev 240304. Έ ν  eve
λο^ω, κα&ώε ζλκροεορούαενα Ο'ά τού ΓΙολλα-λασεαορού
trip? τη* opSor/.ros εκατου ριοναδ'κού Ηαρα^οαενου , ώοαυ-
τω* r/.xpojopovpLs^a καί repe xr.s opSonr.ros τού ολοκλήρου
ΙΙκ λέ ιο υ · oea τούτο καί το εκ τού Aeacosrov καί Μηλικού*
Κεεόλα?ον* χρεπεε νά επ/ae Γροίον τού κυρίων SeaepeS/vTOS 
Α'ρώριού. *Οθεν, εάν {χετάτκν &α'#ρεο£ν jxcevn 'Υπόλοιπόν T£f 
cv ω oiveunptejrer» πλέον όΔεα'ρετη*, τότε Ο'ά νά προκνψα 
ο ολοκλκροδ Διαιρετεοε, πρ$#πεί νά προςε$/ϊ το Υπόλοιποι* 
ε:$ το Ιίε^κλαεον καί νά aSpocoS/i, ώ* κατωτέρω·
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Δηί?εσΐζ εξ  %; μένει *Ττολοιτον, ομοΰ καί
Αοχιμη.

S56i?s79548a Διαιρε’τη» 856
Πηλ. 929·  / / ί5ο 8 π ο λλα π λα σ ιχ σ ο ν ^ χ ε ί^ τό  πηλό.

//796a 7704
/#a58 υπόλοιπον. 1 71 a

7704
x»? to υπόλοιπον. .258 όμου

δίόονοιν 79548a, ολ. τόν Δ .

§. 125.

Α*. Σ  χ  o'λ  t o V. Kata to» ίδιον τρόπο» γίνονται χαία/ 
Δόκιμα/ τών ονοματικών μικτών’Αριθμών, ών τά υποδείγμα- 
τα δοθήσονται τότε, όταν δειξωμεν ττνι τρόπω πολλαπλάσιά- 
ζονταε καί διαιρούνται οι totovtot Αριθμό/.

$. 12 6 .

Β*. Σ χ ό λ ι ο  ν. "Οταν μελλη να πολλαπλασιάοωμε» 
τον Διαιοετην μετά τον Π ηλίκο», εσμε» ελεύθεροι νά εκ - 
λ*ξ·Λμε> διά Πολλαπλασιαςήν οποίον ’Αριθμόν θέλομε» 
εκ τών δνο (ώ* §. 76)* δ ιό ,ε ί μεν επιτνχωμεν την εκλογή» 
δοθώε, προξενεί ε’$ πολλά» πτώοει» μεγάλη» συντομίαν, οπερ 

άποδειχθήσεται επομε’νωί.

7



ΚΕΦ. Ζ'.

Π ε$ϊ *Αναλ«σεως.

5 · ι^ 7 .

T f  s i  t f s  Άνβλυσεωδ εν τω λογαρίάζε» twooupty to ava- 
: i j  Movaoas m  |uyaX% r»is τά ξ ·ω «, ε ΐί ρονάδαε 

too* alzr.i ρεχροτερων τάξεων. Παραο. χάρη»* sooovs sapa- 
Ο ϋ , 5 5j S5* r* «a  pta r e ia i i s o f i  Hooo'rar.j Γροβίω ν· SO- 
cae Jirpas > i  2papta p/a Qocorr.s ’υχάοων, xai έ^εξ»;.

§. 128 .
Ή  Άνά λυ ο ί».  ws « «T o u jjjn , evtji'/siriti ota τού Ο ο λ - 

/.asXactaopov, ο Ιςΐ, soXXasXattst^oucv το οοθέν άναλυ^η- 
vat Π ρ Ι·/α ΐ ρέ εχεΓνον tea ’A p S ji iv ,  ostes 2«x>v« t  usd 
soocov ρονάοων toS ρίχροτερου etoovs βυνί'ςαταε έχάςχ pevas 
rod sXxocov αυτοί ρε^αλχτερου elcous. Φίρ’ εεπείν ·  εχαςον 
Γ ρ ν κ  ey/xCT® aso 40 sapxoojv, apa ooa Γροβία οο^ώΐί» 
τοβάχε» s p o « » r 2{ 40 r « « s s  ·  oJsv 2i i  va ζροχυ'ψη r, l lo -  
βότi s  των saραίων» soXXas#.aota£opcv τον ’AotSpov τών 
rp o n tn  ρε 40. *Οροί'ω» αναλύονται xai at οχάοε; i?s 2pa- 
p ja , t n  sox/.asXaetaocapTV r«v  Jloeor/.ra αυτών p i 400 ,  
επϊίοκ έχά'Λ O x a  ανγζν.ΤΛΐ ε’χ 4oo οραρίων» xai έ^εξΑε.

§. 129 .
Λοίκόν ό ’Apropos» 2ί ου yrverat χ Άνά/.υοίβ, εΓτουν 

εκείνο; * c s t k  2«χνυεε sooa/.:s ερχερ'.εχεταε το ρίκρότερον 
Ε ίοο ϊ εΐϊ το τλτΛί'ον αυτού ρε/αλιίτερον Eioos, ονομάζεται 
Α ’ναλυτεχόε. Θ ετεον ό ’AptSpis 4°» Μτεβ φανερώνει» οτε 
ό Ι Ι ι ρ »  ερχερίεχεταί ε?ε το Γρόοε Ttoeapaxovrax's. ε:ναί’Α ~  
ναλυτεκόε των γοοσίων tig zaodits. 'ϋσαότωσ ό ’Ap& p is

ιοο ΠΕΡΙ ΑΝΑΛϊΣΕΛΣ.



4 0 0 ,  05 «5 δχλβί, 6« ΤΟ δρορί ίρπίρκχίΤαί t ’i  τ/,ν Ό χάν 
TiTpaxovcats φοραΰ» (ΐν3! 'AvaXurtxos των Όχάδων its δρ ά­
ρ ια , xat ίρ ζ κ ί »

ξ. 1 3 ο.
Ή  πρίΐ- 's , 5·  τ »  avaXutrat to ptyaXxrtpov E*oos t ’i  

to ptxporipov, ymras cos ιπορίνω$. ΙΙρώτον πολλβπλβϊίάζο- 
psv τον ’Ape^pov row piyaXxripou Etious its Tas povsioas 
roo πλχίίδν αυτού ptxporspou Etoous, xat αν to ιντιύ& ν 
Hapayopevov πβριςάνχ ptyaXriripov Etoos από row ζκτουρι- 
νου, πολλαπλαοιάζοριν πάλη aOro to Παραγόρινον pt tas 
povaoas τού πλχοιον αυτού ptxporipou Etious, xat ourtus t -  
5 (ξ «β , tcos orou va προχύψτι το Hapayoptvov του ζτ,τουρίνου 
Etoous. Φίρ’ itntf»* pas ΐίό^χβαν va άναλύνωριν Γρόσ. (jZ 
its aorpa ·  EvrauJa πολλαπλα-κάζοριν πρώτον τά TpoV.a93 
ρέ 40 xat προκύπτουν! Παράδιε» ων το κεφάλαιο ν πολλαπλά* 
«(άζοριν πάλη p i 3 , xat προχύπτουαη’Ά β π ρ α , ώ ί.

Ι ’ρόν. 93

p i . .  40 s?s παράδεε.
Ιίαράδ. 3720

p i .  . 3 i?s ββπρα.
"Λαπρ*. i n  6ο.

§. 131·
"Οταν δο&ώκ πιρίονοτιροί ’ AptSpot o:aφόρων Είδών διά 

νά άνβλυίώνη it's τό pixporarov Etoos, tots πριπκ vaysvn 
ή πράξΐί τη» Άνχλυσιωβ ώ» axoXouSas.

Πρώτον πολλαπλακάζοριν τον Ά ρ φ ρ ό ν  του p tyaXa - 
τβτου Etoous, as πράτιρον, p i ras povaoas του πλχο/ον αυ­
τού ριχροτιρου Etoous.

Αεύτερον προιθεττορεν ε:ί τό ιχ  τούτου του πολλαπλα- 
«αβρού προχυψχν Uapayopnov τον ίπόρινον ’Αρ& ρόν, os

ΠΕΡΙ ΑΝΑΛΓΣΕΠΣ. ,ο ι



us  δαχνυεε το αυτό Ε?δοε, tls ο ανελυ$π ο προ αυτου, χχί 
πολλαπλασίάζομεν παλβν μέ τά> ρονάδαε του επομένου ue- 
χροτερου EtSous to προχυψαν Κεφάλα'ον, ε'τα προτ3ώτ- 
τομεν c:s αυτό xae τον. ακόλουθον *Αρε&μδν, os res φανερώνει 
το αυτό Ε?δο$, ε?$ ο ανέλυσα το δεύτερον Παραγδμενον, καί 
ουτω$ εφεξίδ > a^pes °ν να πρόκυψη το Παροφόμενον του pe · 
xporarov ζητούμενου Είδους. Παραδ\ χάρεν. pas έδό^ηταννά 
άναλυσωμεν Γ οοογ·  825/, 35 παράδ ·,, 3 άσπα, ει* άσπρα.

Γροσ · S25
μέ 40 wvapeSjx* xae των δο^εντων 35 παρφ 

ίίαράό. 33035
με 3 ttivapdpu χαιτών δο$εν των 2 άσπρων* 

ζαίνουσ. άσπ. 99107 ·
Καί έτερον. Άναλυθότωσαν Χρόνοe 15 > Μ%νε$ 9» Ή *  

pipac 25*&oae 2 0 , xae 5ο ΛεπΓα, ς& Λεπτά.
Χρόνο* ι5
μέ . 12  συναρβ&μ. xae των δο^εντων 9 μ*Λνών.

Μηνεε . 1.^9
μέ . 3ο ouvapeSu. χαιτών δο$ε^των 25 ημερ* 

Ήμερα* 5695
μέ 24 συναρ&μ* xae τών δοθεντων 20 ωρών·

*Ωρα*. 136700
μέ 60 cvvape&a. xae τών δονόντων 50 λεπτ*

Λεπτά 8202050 τδ ζητηθέν είδο$.
Ενταύθα , cos xae ανωτέρω , άναλυσαντεε τού$ Χ ρ ό - 

νουε είε M fvas, άντε νά προσ$εσωμεν του$ 9 μ'Λναε, έλά|2ο - 
μεν αυτοΰε α,ε'σωε εν τώ πολλα πλα σ ίω ν xae ουτω$ εφεξηε* 
το όποιον είναι συντομώτερον*

102 1ΙΕΡΙ ΑΝΑΛΤΣΕΩΣ·



Π Ε Ρ Ι Ε Π Α Ν Α Γ Ω Γ Η Σ .

ΚΕΦ. Η'·

10?

Περί ’Eirctvcty ωγηζ*

§ · 132.

Τ '
zb ths *E*av*ya>yiIs swootSpisti τδ, p«ra<psptev τάε Μ ο - 

vaSas των μεχροτέρων τάξεων ε?$ Μονάδα$ τί$ peyaXercpas 
τάξεω* αυτών. Φερ cίπ ε ίν  πάσα rpo'oea ςαΐνεε pea Koeorns 
Παράδων ♦ πο'οαε 'Oxanas pea ΠοσδίΒδ Δραμ<ων χτλ.

§. 133.
Ή  ’Er.avaycoyn svspyserae Sea τί$ Δεαερεβεωδ, o e;2| 

Seaepovusv την zooxsepsvav Ποοδτητα τού pexporc'pou ΕΓδουδ 
με εκείνον τον’Αρβθμόν, Sens Ssexvuse απο πόοων Μονάδων 
του μ'κροτερου EeSovs auve^arae pea Movas του π λ/iaeov αύ- 
του psyaXvirepov EeSous. 0ss* ρα$ ευόθη νά Xoyaoeaocopsv 
ποοα Fpooea <ρερεε pea οπουδήποτε Ποοότηδ Καράδων* εν­
ταύθα oeaepoipsv ταυτην την ΙΙοσο'τητα δβά των 4 0 » επειδή 
εχαςον Γρδ*ε ouyxserae άπο 4Ο Καράδων, xae ουτω προ- 
xvJtrs: ο Άρ ίθρδε των Γροσεων. 'OpoeW ρεταφερονταε xae 
τα Aorea ε:$ Φουντεα, εάν λ Ποσοτηε των Λοτ/ων Seaeps^n 
Sea των 3 2 ) xae εφεξηδ.

• §· 134·
Καθώδ η Ά νά λυ^δ  μεταφερε* τά psyaXnrspa EeS/ι e?s 

τά pexporipa, ουτω xae λ 'Enavayeoyn psTayse τά pexpoTS- 
ραΕί'δη ειε τα με'/αλ/ίτερα.'Όθεν όταν δοθ/.Άρβθμοε res p e · 
χροτερου EeSovs ίνα ρετα^ερωαεν αυτόν ees τούε *Αρτθαούδ 
των βαθμηδόν αυ:ού psyaXnrspcov Ειδών, Tors SeaepoOpcv τον 
δοθεντα 'Αριθμόν του ρ«χροτερου Είδουε ρε το Κε^ά- 
λαεον των ρονάδων, τδ οποίον αποτελεί peav Μονάδα του



πλκο/ον αυτού μεγαλύτερου ΕΓδουδ, titter* αυτό το προ- 
χύψαν Παρα^όμενον Stαιρουμεν παλεν μέ το των μονάδων Κ ε - 
^•άλαιον, το οποίον αποτελεί μιαν Μονάδα τού iyyus αυτού 
μεγαλκτεοου Είδους, καί ουτωδ εγεξσ$, εω$ δτου νά προχύ- 
0>λ το ΙΙ/ιλικον του ζητούμενου μεγαλύτερου Είδους ·  καί εάν 
μείνρ 'Υπόλοιπον τι εκ τού Είδους, τδ οποίον μετα^ερεται, 
τδ μεν Πηλίκον φανερώνει τδ ζητούμενου Είδος, το δε Υπό­
λοιπον φυλάττει την προτεραν ονομασιάντου* Φευ* είπειν* πό­
σα γρόσια ποιούσε 233685 παρόδια;

4^0 ελ. 23368'5 παραδ*
Πηλικον Γρότ. 5542/,δ ^ράδ, 

δηλαδη, διαιρουμεν διά τών 40 , ο. εςίΛ κοπτομεν otic το ο * 
τό ψηφίον 5 (ώ$ ΙΙΟ .), ειτα διαιρουμεν διά τών \ (ώς 

103.)* οπού γίνεται η Statutes εξ ίσου, καί ού'τω μι- 
νουοιν'Υπόλοιπον απλώς οι /ωρισθεντες 5 παραδ.

§. 135.
Κα$ώ> ο Πολλαπλασιασμός καί Λ Διαίρεσή χρησιμεύ- 

ουσιν άλληλοις προς Δοκιμήν, ουτω καί λ 'Ανάλυσή καί >ί 
Ε'πανα γωγτ,.
0*$εν άς κάμωμεν την Δοκιμήν επάνω t& το τελευταίου υπό­

δερμα τού $ · 131.
ΙΙόσους Χρόνους, Μήνας, Ημέρας, *Ωρας και Λεπτά ποι- 

otbiv 8202050 Λεπτά ;
\Αποκρισις· Χρόνους ι5 ,  Μήνας 9 > Ημέρας 2 5 ,* Ω - 

ρας 2 0 , καί Λεπτά 50.
Ϊ Γ  ώρα πρός 6θ λεπτά, λ Ήμερα πρός 24 ώρας, δ Μη*/ 

προ» 3ο ημερas, καί ό Χρονος πρός 12 μήνας.

ιο4 ΠΕΡΙ ΕΠΑΝΑΓΩΓΗΣ.



ΠΕΡΙ ΕΠΑΝΑΓΩΓΗΣ. ΐο5
6 (0 t k 8 40 20 5 Ό  Λεπτά. | ύπολοίπον 5o Λεπτά.

. 24 StS 136700 "Ωραί. 1 „ 20 *Ωραι.
3(0 t k 569*5 'Hjispsti. 1 / / ' 25 Ήμ/pac.
12 Sis 189 M«vs«, 1 „ 9 Μηνεε.

Χρόνο* 15
Έ ρμ κνε/α . Πρώτον εδ*α(ρε'σ*μεν τά 8202050 λεπ­

τά δ*ά τών 6ο , καί προεκυψαν 136700 ώραε, καί υπόλοι­
πον 5ο λεπτά· ειτα εδίαιρεοαριν τά$ ώρα$ δία' τών 24* καί 
προεκυψαν 5695 /.μεραί, καί υπόλοιπον 20 ώρ«ε· επεετα ε- 
δ:α'ρεσαμεν τά$ κμερα$ oca τών 3ο, καί προεκυψαν 189 μ%· 
Vis, καί ύπόλοίπον 25 ήμερα*· τελευταίον εδία*ρ/σαμιν τού$ 
vivas δ*ά τών 12 , καί προεκυψαν ο/ ζκπ&εντεσ χρόνο*, νί- 
toe 1 5 χρόνο* , καί υπόλοιπον 9 pwvis, νίβουν Χρόνοι 15 * 
Μ κνε$, 9 > Ήμερα* 2α>*Ωραί 20 καϊ Λεπτά 50 , ώ$ ανω­
τέρω.

§ · 136*
Διά μέσου τκ» ' Αναλύσεωε καί Έπανα^ω^κσ εσμεν κ­

οκ /κανό), άνευ άλλκ$ oSay/as, oca νά πολλαπλασιάσωμεν ενα 
ονοματικόν μικτόν Αριθμόν με ετερον Α ρ ιθ μό ν, συνιςάμενον 
i f  οσωνδκ’ποτε ψκφ/ων. Παρ. χάριν ·  μά$ όδόθκσαν δια νά 
πολλαπλασιάσωμεν Γρόσ. 325 , ,  35 παράδ. „  2 άσπρα (τδ 
-πρώτον υπόδερμα τού Ι 3 ΐ ·)  μέ 33α* ενταύθα εδυναντο 
νά άναλυθώσι τά Γρσσια, ο/ Παράδεε, καί τά Ά σ π ρ α , εί$ 
Α 'σπρα, ων κ ποσότκσ νά πολλαπλασιασθκ με 33α* ειτα λ 
εκ τούτου τού πολλαπλασιασμού προκυψασα πασότκε τών 
άσπρων, νά μετα^ερθκ πάλιν εί$ Παράδε* καί Γρόσια και 
ούτω να' πρόκυψη τδ Ζκτούμενον. Φ/ρ' είπείν· πόσα Γρόσ· 

Παράδεε καί "Άσπρα οϊδουσι τά Γρόσ. 825,/35 παράδ. ζ  
άσπρα πολλαπλασιόζομενα μέ 332;



ΐο6 Π Ε Ρ Ι  Ε Π Α Ν Α Γ Ω Γ Η Ν

Αυσις .

Γρο*. 8 25 /, 35 π«ρβδ, „  a «<τπρ*.
Πρώτον πολλά. τ* Γοόο. με 4°« λβμ^άν. ©μου κ*ι revs 35 its.
*»ί δίίουα ΙΙαράί. 8 J6 3 5 , αύτούδ

ps ♦ 3 % άν«/Λ tl$ ασπ., r «  a ασπ. ojx·
Stb'jjci'j 'A-irrsa 9 9 1 °7 ♦ t* ©Jtofa 
^ολλακλασίζζορν μί ·  33a

xae γ£ρου<η 3^903524 νΛσ??·» arevot $2» των 3 &«φε-
3 iv ra , x»e sis πα&άδ» ετταναχ*

οΛου^ν 10967841 Πρ. , 51, 1 «σπρ· είτα με 4Ο εΐί ypo.
ςκνονσε 2 7 4 1 96 Γρ. „ i  π*ράν, ©μοΟ δ ί
ποιούοί Γύόαιχ 274*96 ft  ι  π»ράν η  ι  άσπρον.

Δ ο κ ι μ ή .

Δ:ά ν» πληρογορπθώμεν περί t« s ορθόηιτοδ τον άνωτερω 
λο^β&ίαβμον, Stxiaουμεν ro Π«ρ^ομενον Γροο. 274*96 , ,  I  
π*ράν , ,  ι  aonpov πάλιν δια των 332 (ώ ί §. Ι ι5 ·) >  κ** 
ίί’μεν ή πρ«ξ'.ε syevsv ορθώ», πρε'πεί νά προχυψωβε Γρό<τ. 

825 , ,  35 παράδ.,, 2 *ίπρα(ώ* §. 123·)» ώβ »χολου$»β · 
332εί>'Γρ. 2741.96 , ,  1 π*ρν / ι  «οπ.|Π/).Γρ. 825 ,,3 5  πρ.

: ,,859 , ,  2 β«πρ».
•• 1956
•♦ ,,296  Γρόσ. υπόλοιπον, 5τ'νχ
: με ♦ . 40 ee* ττρ* άν»λυθ\, κ*« ο 1 παρά$ ojZ5uf

:. iiiwtst'j 1 1 8 4 1
•♦ , ,  ι  SS ι * '> />/♦♦ /72 2 1 ftapaoss υπόλοιπον, ο: Γίνε*
: με ♦ . 3 εί* 2 ιτ:ρα2ν3Λυθ·, ro 1 α$π. ορίου*

·.  δίδουκν 664 Ααπρ»



§. 137·
Πλήν avros ό rponosrou πολλαπλασίαζαν ρέκτου* Ά -  

ριθρούε tivat δεεξοδεκόδ, καε o/j τόσον χρήοεροδ sis τον χ7.οβ- 
λε’ποντα αχοτ.όν pas, otic τούτο παραετούρεν «ν τον» καί προ- 
χωρουρεν sis άλλον συντορώτερον, καθ’ ον «δη λο^αρεάζουσε 
χοενώδ.

ΠΕΡΙ ΕΠΑΝΑΓΩΓΗΣ, %01

ΚΕΦ. Θ'.

Συντομ/αι ωφέλιμο» εν τω τολλχτλχσιχ· 
ζειν m) διαι^είν.

§♦ 138.

Τ α υ τ ό ν  ες ΐ, καν πολλαπλ^σεάσωρεν, «  δεαεράτωρεν ολε- 
yov κατ’ ολίγον ρέ περεσσοτερουε αρεθρουί, η ρε το κεφά- 
λαεον αυτών. Παρ. χαρεν* εάν πολλαπλαοεαβθη ♦ «  δεαερεθη 
svxs όποεοδδηποτί Άρεθρό$ ρ ΐ 6, επεετα το Παρα^όρενον 
αυτών ρε 8 ( «  ρε' όποεουίδήποτε α>λουί απλού» Άρεθροΰί)» 
-προκύπτει τδ εδεον Πηλεκον, ώ ί να επολλαπλαοεάζεεσ, «  ε -  
δεαερεέτο, θεά ρεα$ ρέ τό Κεράλαεον αυτών 4$> ώϊ sis το a . 
καί β'. φαίν&ται κατωτε’ρω.

Α '.  672 Π '. 6ο 2
ττοώτον ρε 6 πολλαπλασεαζόαενα ui 48
δε'δουσε 4°42

εΤτα ρε . 8 ώταυτωδ
ίΐοεούίε 32256 .

5 376 
268S

ό-χοί'ωε 3 2 2 5 6 ώ ί α π εν.



re λαρβανονενος ένας Άρίθρός πρώτον έξ*κ!$5 ε?τα αυτδ τά 
εξοίχΝ Παρα^δρενον* επ o x t * x <$9 προκύπτει άναρφίβδλλως 
to g o v ,  δοον νίθελε προκυ'ψε! λαρβανδρενοςδίά ρίά$48<τ^α?$·

To toeov h'j'siix'xi καί εις τκν Δία/ρεοίν· δίότε δίαίρου- 
psvo? sva? %Αρίθρό$ είς 6 αβ&·Λ$ καί εκαςον αυτών των ρε- 
ρών na'Xev ε*$ 8 pewo $ προκυπτου^ν άναρφ^όλλως εξ^κεδ 8 
cpota pspn, το onotov npoxv'nrse ώταυτως* εάν ο δοθείς Ά ·  
ρίθρος δίαίρεθ/ϊ ευθύ» εις /, 8 psV/i* ο εςί, δίαίρεθί δ*ά των 48·

§ · ΐ* 9 ·
*Οθεν  ̂ είρέν δ Πολλαπλαοίαςχς * £ ο Διαίρ/τκδ ε?σϊ 

σύνθετοί Άρεθροί (σύντεθος Άρ 'θρός είναι καί λε'/εται εκεί­
νος $ os τα  παραπέτα* εξ απλών Άριθρών* <fio είπείν 9 τα 
14  napayovTat από 2 xa? 7 9 δίοπ 2 X 7 ποιούσε 1 4 * ωσαύ­
τως napayovrai καί ra 15 εκ 3 και 5 > êore 3 X 5  ποιούσε 
i  5 κτλ* ΛΟθεν τά ι 4 καί 15 ονοράζονται σύνθετοί (Παρα- 
yopsvoi) Άρεθρο*, τά δέ 2 f η % 6 καί 5 Ιίαρα'^οντες (Π ο ικ - 
τ?<) καλούνται* επειδή αυτοί πολλαπλασιαζόρενοι άλλ£λot?t 
παρδ^ουσι (φερουσί) rar 14 καί 15  ως ανωτέρω, καί ούτως 
ί^εξ/ .ς ·), τότε διαιρούρεν αυτούς είς τούς Ποικτάς αυτών 9 ε - 
πειδκ διά ρεσου τούτου πολλαπλασιάζορεν 9 λ διαιρούρεν ρδ 
απλούς (ροναδικούς) \Αριθρούς 9 Si ών εκτελείται ευκόλως 
καί ταχέως εκαςος λο^αριασρος, καί ρύλιςα εκείνο! ρε ριχ­
τού? *Αριθρούς. II* χ . ράς εδοθ/ισαν νά πολλαπλασιάσωρεν 
Γρο7. 3 5 /, 21 παοαδ* n  2 άσπρα ρε 35 ·  ενταύθα διαιρού- 
ρ·:ν τά 35 είς 5 καί 7 (δ ιό τ ι· 5 X 7  «οεοδσε 35)>καίπράτ- 
τορεν κατά τον όπισθεν § · ώς.

Γρ  53 „  21 πρ#, ,  2 ασπ* νά πολλάπλασιασθώσι ρε 35
1 ♦ _________ *■— **—

XI ·., ·· ·· Κ
2 «χ* 267 ,/ 23 πρ· j t 1 ασποον

2 oft ΣΓΝΤΟΜΙΑΙ ΩΦΕΛΙΜΑ!

Γ » ·  *873./, 38 .Τ5ν /  1 * «««.0'4 7
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Πρώτον 7!θ λ λ «π λ « Ίί5ιζθμίν τά Γοό<τ. 53 ,/ 21 πχρ»δ« , ,  
a αβπρα ρε 5 (κατά .τον §. 8 9 ·) λ«>οVTts* 5t X  5 —  ίο  
ά^πρα, θε'ττβρεν 1 άβπρον, κβέ (3χςώρ«ν 3 πβρχ'δ., &η% 
1 X  5 —  5 » κ*ε 3 τά (δβςχχθεντα, ποεούοεν 8 παρα'δ. , 
&ε*ττορεν 8 * e"t»ra 2 X 5 —  I ο δεχάδεε, virot a Γρόοε*, 
χαέ a δεκχδε»» ‘Aotrov $ε*ττορεν 2 , καε βχςώρεν 2 ·  ρετε'· 
πεετβ 3 X  5 —  1-5 * καε 2 τά βχςαχΖΰπχ f  ποεού-τε 1 7 , 
$ε'ττορ*ν 7 , xal (3αςώρεν 1 ·  τελευταΓον 5 X  5 —  2 5 » καε’ 
1 το βας*χ$εν 2 6 , τά όποίβ τε'&ντχε, επεεδκ δεν ϊρεενεν 
άλλο ψϊκρεον νά πολλβπλ«ίεββ5·Λ. To Hapayopivov Γρόο. 
267 // #8,,,ίίί*ρβ$«>/ I  άαπρον πολλαπλββεα'ζορεν άχολοΰ^ωε 
ρέ τον mpov Παρχ^οντα 7 , XeyovTiS* 1 X  7 —  7 
θεττορεν I  άαπρον, καε βαςώρεν 2 παράδ., επεετα 7 X 8 
—  56, καε 2 τά βαςχχ^ε'ντα 58 παρχδ., θε'ττορεν 8 * κχε 

βαςώ/εν 5* εετα 2 X  7 *—  14» κα! 5 τά βαςβχ&ε'ντχ, 19 
δεχάδεβ, ποεού-τε Γρο'σεα 4 » καί 3 δεκχ'δαε, 3ε'ττορεν 3, κχ} 
βαςώρεν 4* ρετεπεετα 7 X  7 —  49» κχ) 4 r* βαςχχ^εν- 
r a ,  ποεού-τε Γρόσεα, 53» θε'ττορεν 3 , καε βαςωρεν 5 χαί 
εερεξηδ, ωςε δε αυτού τού τρόπου προκυ'πτέε τό Ζητουρενον 
εν ταχότΛΤί καε’ εΰκολε'χ,

Δ ο η ιμη.

35 t?s Γρ '. 18"3 // 33 πχρχδεδ ,,Ι ά-ιποον.■»«k» ____ ·

5 Γ * . 3 74// 3 1 *:***£·*,, 2 i'T*osc.

3 Γρ '. 53,/21 ttapa£$s„2 «οηρα.
δηλαδή, άντε νά δεαερε'βωρεν ρε το κεερχλαεον 35 δεχ ρεχ$, 
δεχερούυεν oAtyov κατ’ ολίγον ρε τού ίIlxpxyovTas αυτού, ε?- 

τουν δεά τών 5 κχε η (ώ ί §. 138· ) »  Ai'yoviis* 5 ε:ε ι8*
3* είτ* 5 «έδ 37 ·  7» Ρ*>ουσε 2 ·  επεετα 5 ε«β 23» 4» ρε-



νουσί 3 Γρο’σία, ίτο ί 12 δεκάδεδ, καί 3 δεκάδε$ (εκ τών38 
παρο'δ.), ποίουσ' 15 δεκάδεε* λοίπον 3 t k  15 * 3 4 p m -  
πείτ-α 5 ε?δ S (ot ρε/ναντεδ 8 παράδ.) , l » ρε'νουσί 3 πα­
ράδ ·, Y .rot 9 αο~ρα# καί τδ l  άσπρου, ποίουσίν ορού 10 ·  
οθεν 5 ε?$ 10, 2. *Ορθί'ωδ SeaepoCp-sv καί το Παρα^όρενον 
Γρόσ. 3 7 4 // 31 παράδ*„  2 άσπρα δίά του 7* καί ουτωπρο- 
xu.Ttse ο ε?9 τά παλλαπλασίασθίναί δοθείδ ’Αρίθροδ Γρο'σ· 
5 3 „ 2 ΐ  παράδ. /7 2 άσπρα, εξ ου δτιλουταί, ο «  δ Π ο λ λ ά · 
πλασίασρόδ έ^ίνεν όρθώδ·

§ · 14®*
Σ χ ο λ ί ο υ *  Του λοίπού ταύτδν έςί ,  ρέ οποίον εκ των 

δυο Παραγόντων πολλαπλασίάσωρεν, w δίαίρεσωρεν πρώ- 
τ ο ν  δίόπ ervae πρόδκλον, οπ πολλαπλασίαζάρενοί δυο *Α- 
ρίθροί φέρουσί navrors οροίον Κεφαλαίου , καν λά^ωρεν του 
ενα* λ rov ετερον δίά Πολλαπλασίαζαν (ώδ§. 76 ·)*  Ρ* ολον 
τουΓο η ορθέ, εκλογή p i ποιον εκ τώυ Ποιητών πρέπει νά y$V/i 
η άρχη ·  δυναται ενίοτε νά εύκολυνη την πράξιν του λοταρία- 
σρου. Φέρ είπείν· ρίδέδόθησαν νά πολλαπλασίάσωρεν Γρόσ* 
48 „  27 παράδ. „  2 άσπρα ρέ 72 , η δίηρηθέντα, ρέ 8 καί 
9 ι οπού έσμέν ελεύθεροί, χωρίδ βλάβην της όρθο'Γητοδ, προ- 
τερον νά πολλαπλασίάσωρεν ρέ 8 , καί επειτα ρέ g , τη πρό- 
τερον ρέ 9 * καί ρετά ταυτα ps S ·  ενταύθα ορωδ είναι ώ - 
φελίρωτερον πρότερον ρέ 9 » δίότί ·  2 X 9 ποιοίίσι 18 ά­
σπρα , κτοι 6 σωςούδ παράδεδ, καί ου?ω δεν ρενουσιν άσπρα 
δίά νά πολλαπλασιασθώσι ρέ τον ετερον ποι»Γην 8 , το ό­
ποιον προξενεί ευκολίαν*

110 ΣΙΡϊΤΟΜΙΑί ΩΦΕΛΙΜΑ!



Ε Ν  ΤΩ  Π Ο Λ Λ Α Π Λ Α Σ ΙΑ Ζ Ε ΙΝ  Κ Α Ι  Δ ΙΑ ΙΡ ΙΕ Ν . η ι

§ · Η » .

Κα) ετε$οί Παραδε/γματα Τζος ασχησιν.

’ Εάν ή πήχη υ^αοματο'δ τενοβ τεμάταε Γρδιτ, 9// 36 
παράδ. a αοηρα* πό*α αρα αε* 63 πηχαε;

Αν<7ΐζ.

Έπεεδή α£ 63 πήχαε τεμώνταε 63 φοράει? τόσα, ο*α 
τεμάταε με'α πήχη, that επόμενον νά πρόκυψη ή ζητούμενη 
ττοοο'τηί 63 fopafs Γρο'<τ. 9//36 η  2 άοπρα· λοιπόν.

Γρό*. 9//3^ παράδ.„  2 άσπρα, πολλαπλασ. με 63

Γρο'σ. 8 9 / / I Ο  παράδ. „ —  —  9

ςαενουσ.Γρ.6 24 //3 0  παράδ.,,—  —-  * 7

Α  ΟΧΙ μη.

Έ ά ν  δί 63 πήχα? επληρώ^ησαν Γρο'σ, 6a4// 3ό πα­
ράδ. , άρα πο'σα τεματαε με'α πήχη;

Α ν σ ι ς .

Ενταύθα πρεπεε χυρεωί νά δεαερε&Λ ή ποσο'τη? των 
πηχών it’s 63 ομοια με'ρη, ο εςέ, νά δεαερεθη δεά των 63. 

Ο'ον.
63 ·?* Γροε. 624 //3ο παοάδ.Γ _ ♦ * ___  _

7 ’ Γροσ. 89// ί ο  παράδ.

9 ’ * Γροσ. * 9 // 36 παράδ. 2 άσπρα.



J 12 ΙΎ Ν Τ Ο Μ ΙΑ Ι  Ω Φ Ε Λ 1 Μ Α Ι

Π ρ ό β λ η μ α »  *Εάν 1 ’Οκά ενοδ Πρζγμχτϋί ttpztat 
Γρόα. 10 ,ρ 18 ^αραό. t,  2 asrpa, ipa  τ.ίυ» at 7 2 '0 χάδε$»

Αυ&ις.

Γρό*. 15 /, 18 παραδ. 2 α<πτρα ρ.ε 7?·

..................9Γρόσ. 139// ^ ιτ»ρα§.

ςαί'ϊουσ.Γρόσ. 1 H 3 / / 2 4  *αρ»δ.

Δ ο κ ι μ ή .

72  ε?δ Γρόα. 1 Π 3 . / 24 ζαρβδεβ.

8

· ·  ** /** * , 
Γροσ* 139// 8 παράδ*

4 Γροσ · 15 //18 παράδ* η  2 άσπρα.

§. 14*·
Σ χ ό λ ι ο ν ·  #Η  διαίρεσή των σρε&μών see Τθύ$ αυτών 

D ft^ o v ra $  απόβλεπε: άπλώ$ ε?$ το* ν απολαύσωρ* εν μο­
ναδικού» (άπλού$) ΙΙολλαπλασιαςάε» η Διαιρετas* ώ$ τ% 
ανωτέρω 'Γποδεφματα δεικνύουσι* πλΛν δπου δεν δυνά- 
με&α ν' άπολαυσωαεν τον άνωθεν σκοπόν μα$* w διαίρεσή 
sevae πάνηρ ανω<£ελά$ χαί περιττό* Π · χ . εάν τά 39 δ ια ι- 
ρεθώσιν εί$ 3 καί 1 3, δεν ώρελουμε^α ποσώ$ εκ τούτον δεο— 
τ ι ο Άρ ι^μοε ι3  συ^κειται ώσαυτω? εκ δυο ψκφί'ων, ώ$ 
καί δ 39 · 'Ομο/ωσ et ναι περιττόν· νά διαιρετό ενα$ μοναδικοί 
Α'ριθμοε* os ns προ/κυψεν εξ ενοσ συνθέτου Άριδμου. Φερ 
ε ίπείν 6 άριθμοε 54 διαιρείται see 6 καί 9 · βπομενω$ διαι­
ρείται ο 6 εί$ 2 , χαι 3 » δ δέ 9 3 καί 3 # αύτδ δμως
that περιττόν καί διεξοδικόν διά τον προκείμενον σκοπόν μαε· 

διότι τά 6 καί 9 είσίν ίίδ·/) μοναδικοί Α ρ ιθ μ ο ί; περί ών έ - 
ξίν δ Xoyos·



Ε Ν  ΤΩ  Π 0 Λ Λ Α Π Λ Α Ι ΙΑ Ζ Ε 1 Ν  Κ Α Ι  Δ ΙΑ ΙΡ Ε ΙΝ .  m

§. 143·

Kara τον ίδιον τρόπον δυνάμεδα νά πολλβπΧαοίάσω- 
jisv χα· μ ΐ roeovtous 'ApiSpous, oi revss oux εισι συνδεμένο; 

από μοναδίχούί Άρι$μου8, ώί μί 11) 13* 17» *9 » 23, x«I 
jts τού» ε<ρίξ«3. E is  tosaJtas πτωτεις λαμ^α'νομεν άντ ανιών 
τών ’ Α ρ ιδ ώ ν  rov πΧ«<Ηε'<;ερον με^αλτίτερον) w μικρότερν/Α- 
ρ*?μόν, oj rts ieaepsfrat εϊβ μονβ&χούί Άρι$μού$, re δε ~s- 
peoeorspov, λ oXtywrspov λ«|θτν» διορ^ωνομιν διά r « j  αοαι- 
p/eiws, -Λ προι^εαεωδ Π . χ . μ5»* sSoSwas Γρο'σ. a i  n  25 
Τ.Λρ'ίδ. ,,  a α<ιπρα va τ »  πολλαπλα<}£α'ΐϊωμεν μ ί 1 7 ·  mauvSt 
avri va πολλαπλα-ιιασωμεν με 17 , λαμ|3ανομεν avr aurwv 
r «  1 8 » ra όποια 0eapovvrae si’s 3 χαι 6 , xae βφα'ρούμιν sa 
t»js ποαότ«το» tmv 18 τά eta τον πολλαπλασία^μού άπαξ 
Xx^3/vr« zspwaeripa Γρόα. 2 1 /, 25 παραδ. 2 β ϊπρα, ώ» 

axoXoviws.

Γ ρ ♦ 6 l\ f j 3 7 "3*ρ · ’ 3

Γρ'. 389 // 22  πρ'. ................6

λ«φ. 21 // 25 π ο '.,, 2 a'trca
ΤΛ » - - » 1 '. U

τού Πολλαπλασίβςού 17 ·

"Ετερον. Mas ε’δόθησαν Γρό<τ. 12  „  8 πβραδ. 1 άσ­
πρου να τα πολλαπλβαία'οωμεν pis 26 , «roe με 5 χαι 5 » 
λοιπόν διά τά 25 πολλαπλαιτιάζομίν μ£ 5 xae’ 5 , xae' διά 
τό ι  β&ροίζομεν είβ το' x«<paXaeov απαξ Γρο'ν, 12 „  8 πα­
ραδ.,, ι  άβπρον, ώί.

Το'μ. Α'* 8



Γρ '. 1 2 , ,  δϊτρ' . , / 1 £βπ. μι 26
* 1 1 1  *  ̂ ♦ ·* ·· ♦· «« ^

Γρ '. 6 i  „  I  π ρ . „  2 «51:* »

Κίφάλ. των 2 .{. Γρ '. 3θ5 t t  8 r/ 1 ασττρον 5 %, 1 «ρ»

εωδ 26» βπ. προσ.·—  1 2 ,»  8 αρ'. „  1 ασίτρον.
Γρ*. 3 17  //16 πρ . „  2 a<nr. Ki^cfX. των 26*

$ · 144.
2  χ  ο λ  e ο Η* μέχρί τούδε ε?ς Παράγοντας δία/ρε- 

ο<ς, χρποίμε'υεί μο'νον εις μίκροτέρους ’Α ρ γ ο ύ ς ,  δκλονόη 
εως των I o o , επείδ/, λ δία/ρεσίς αυτών y/vttat Sea τού π υ - 
Sayopcxou Π/νακος ευκόλως * εις με^αλνκε'ρους *Αρ'&μούς ό­
μως , οπού πρε'πεί να δοκίμάοωμεν προτερον αν δίαίρίονταί οί 
τοίούτοί Άρ 'θμο?, και ποΕοί ζίσα οί Παράγοντες αυτών, αν­
τί νά εύκολυν^ύ λ πραξ'ς τού λογαριασμού, θέλε* δυσκολευ- 
θ ί  μάλλον·

*0 $εν δίά ν άποψύ^ωμεν αύτάς τάς δυσκολίας, μεία - 
χείρ'ξομε^α τκν άναλυτίκκν Μέθοδον, δ ές'ν, άναλύομεν το 
μικρόν Είδος τού μίκτοΰ Άρί9μού ζι$ μ/pyj τού μεγαλύτερου 
αυτού Είδους, τά οποία λαμ(3ανομεν δλ/yov κατ ολίγον εκ τού 
Πολλαπλασίαςοΰ, ώς σαφεςε'ρως λεχθησεταί περί τούτων ε­
πομένως·

§ · 145.
Έ ξ  ών είπομεν ε?ς την Έπανα^ω^κν (ως §♦ 134· )Ρ®5 

ε?ναί ?νωςόν, on δίά νά μεταφέρωμεν μίαν ΙΙοσοΥ/ιτα μικρό­
τερου Είδους είς Μονάδας τού πλυσίον αυτού μεγαλύτερου 
Είδους, πρέπει νά διαιρέσωμεν τκν Ποσότκτα του μίκροτέρου 
Είδους με έκεΓνον τον Αρ ιθμόν, δςτίς δείκνύεί άφ όσων μο­
νάδων ου^κειτα! το πλκσίον αυτού ρε^αλνίτερον Είδος. Φέρ* 
ε?πείν· δίά νά μετα^ερωμεν Π  αράδες είς Γρόσία* πρέπεί νά 
διαίρε\7ωμεν δίά των 40 ,  έπειο/ι 4° Παράδες ςαίνουσιν εν
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Γρο*ε·  λοιπδν διά νά μεταφερωμεν st$ Γροίκα uuv Ποσότητα 
Μονάδων, εκάςην άνά 20  ̂ (εξ (ον 2 Μονάδε$άτ:ο-
τελουσιν εν Γ^δσ:) $ κρΙτΜ νά τ*Αν διαιρεσωμεν διά των 2 ♦ 
μ/αν Ποσότητα άνά ίο  ;:αράδ· (εξ ων 4 Μονάδε* ttoeoû ê  
tv Γρό^ ί)) διά τών 4 # μ&ν Ποσότητα άνά 8 παράδ· (εξ ων 
5 Μονάδες ςαινουσιν εν Γ pout)  ̂ διά τών 5·* καί μιαν Ποσό­
τητα άνά 4 Α^ράδ, (?ξ ων Ιο  Μονάδε?άποτελούσιν ενΓρό - 
σ ι ) ,  διά των ι ο · Όμοιωε διαιρουμεν και μίαν Ποσότητα Μο­
νάδων άνά 200 δράμια διά νά την μετα<ρε#ρωμεν εί$ όκάδα?, 
διά τών 2 1 επειδή 2 τοιαυται Μονάδε* ποιουσι 40ο δράμια, 
aroe μιαν *Οκάν· ώσαυιωε καί μίαν Ποσότητα άνά 8ο δρά­
μια διά τών 5 ♦ διότι 5 τοιαυται Μονάδες ςαίνουσι μιαν *0 -  
κ ί ν ,  καί εφεξη$. Τά τοιαυτα είσί τοσούτον φανερά, ώ*$ κά­
θε άλλη εξη^ησίδ είναι πάντη περιττή*

§ · 146 .
#Γ π ο  δ ε ί γ μ α ·  Δεδόσθω, ore θελομεν νά μάθωμεν 

πόσαΓρόσια ςαίνει Α Ποσά™* 13S4 άνά 1° ΐΓΛράδα$* εν­
ταύθα ητον περιττόν νά πολλαπλασιάσωμεν τά 1384 Εροτερον 
με ί ο ,  ινα ίδωμεν πόσου$ παράδα$ γερουσι, καί επειτά νά 
διαιρεσωμεν αυτού$ τού$ προκυψαντα$ παράδα* 13840 δ'.ά 
τών 40, διά νά πληρο^ορηθώμεν πόσα Γρόσια εμπεριίχον- 
tae εν αυτο&, επειδή μάδ ε/ναι γνωςον, ore Α Ποσότη; ι 3 8 {  
εμ7ί$οιεχει Μονάδαδ εκάςην άνά ίο  παράδα$, εξ ών 4 Μ ο - 
νάδε* ποιούσιν εν Γρόσε ·  δθεν δίά νά προκυ’ψωσι τά ζητου- 
μενα Γρόσια, διαιρουμεν την ποσότητα 1384 μόνον διά τών 
4 , καί ουτω προκύπτει άμόσωσ τά Ζητουμενον Γρόσ. 3/, 6 , ,  
— ,ο  i<?., to t itz fto -j pspss lr. tA i llojornros 1334» ώ» 
τ «  inepsvx Τ π ίέ ΐ:) ·ρ * Γ «  isizvyoujcv*

ΕΝ ΤΩ ΠΟΛΛΑΠΑΑΣΙΑΖΕΙΝ ΚΑΙ ΔΙΑΙΡΕ1Ν. η  5



Ι ι 6  Σ Τ Κ Τ Ο Μ ΙΑ Ι  «Φ Ε Λ ΙΜ Α 1

§. Μ ? ·
Έ ά ν  1 *0x5, Ivos oitotov$r*itort Π ρ ιμ ά το?  * τ<μ£τα* ·

Sti 20 irapcrJ·* Spot ποαου α ί 86 Ό χβifc$;

Α υ ο Ί ς ,

a t?s 86 Έ ρ ρ η ν ε ι β .  ’Επειδή εχνςη οχδ
ςαινονν Γρο'σ. 43,/*—  ttparoit δ ί 2θπ* ρά δ., «ρ «  « ί  
86 οχάδεβ τιρώνται 86 cpopafs άνά 20 παράδ., «roe 86 η - 
ριβυ Γρο'βια, εξ ων 2 iro'ouetv tv Γρο'οι ·  διά τούτο λοιπόν 
διαιροΰρεν τά 86 ρόνον διά τών 2 , και προκύπτει τό Ζ π - 
τούρενον.

Β*. Πόβα Γρο'σι» πληρωδήοονταε διά 131 5 π κ χ α ϊ, εξ ων > 
1 πήχη τιράτβι &  8 παράδ. j

Λ υ σ ι ς .

5 c?s Ι 3 ΐ 5  Έ ρ ρ η ν ε ι α .  1315 πηχαι
ςβίνονσι Γρόσ. 2 6 3 , , —  τιρώντat l 3 l 5  <ρορ»ιβ άνά

5 παράδ., 5 fopefs δε «ν* 8 παράδ. ποιοδοιν ενΓρόοι* άρα 
1315 φοραιβ άνά 8 παράδ, ε’ρπεριεχοοσι τόοα Γρόοια, όοά- 
xte ερπεριεχονται τά 5 ε«8 τά 1315.

Γ .  Πο'οαβ όχάδαβ ςαινουοιν 815 φόραίί άνά 80 δράρια ;

Λ υ σ ι ς .

5 eis 8 l 5  Έ ρ ρ η ν ε ι α .  Επειδή εκάςη 
ςαι'νοναι οχάδ. l6 3  Moves εκ των 815 ερπεριι-

χει 8ο δράρια, 5 .«fopafs δε άνά 8ο δράρια ποιοΰαι ρι'αν 
Ο ’καν, διά τούτο διαιρούρεν τά 815 ρόνον διά τ «ν  5 » x « ‘ 
προκύπτει το Ζητούρενον.



Α \  Έ ά ν  ι  πηχη πραται διά 4 π «ρ «δ .» Spar πόβα Γρόοι*· 
πληρ ώ νοντα ι διά ia o 5  «ηχαβ i

ΕΝ ΤΩ ΠΟΛΛΑΠΛΑΣΙΑΖΕΙΣ ΚΛΙ ΔΙΑΙΡΕΙΝ ι ι 7

Λ V 0* 1 ς.
|Γρό<χ. ι  ao 5

?aivouei I  4°

•παράδ. 20

' E p p n v t t a .  i a o5  Μονάδε® εχάςη άνά 4 παράδ. (εξ 
ων ίο  Μονάδεβ ποιουοιν sv Γρόαι) διαιρούνται διά τών ίο ,  
χαί ρεταφιρονταε sis Γρόσια * αυτή ή διαίρεοιβ εχτελειται « -  
πλώ ί διά τη* ropns evosψ/ιφί’ου δεξίώί. (ws §. 1 la ) ,

§. 148·
*Etp* οαον λοιπόν t o  ριχρότερον Ε?δο$ είναι toioutos’A- 

ριθρόβ, ©s τιβ, λαρβανόρενοβ οσάκις δ*?, αποτελε? ρ/αν ολό­
κληρον Μονάδα τον ρε^αλητερον αυτού Ει'δονβ, ώδ 5 παράδ. 
(otrtvcs λαρ^ανόρενοι όχτάχιβ άποτελούσιν εν βώον Γρ ό σ ι), 
εχτελειται ή πραξυ τον πολλαπλασιασρού ανευ δυσκολίας κα~ 
τα τον παρελθόντα τρόπον (ο:’ τοιούτοΓΑρι^ροί είσίχαι λέ­
γονται οροια ρερη τον πλησίον αυτών ρε*/χλητίρ©υ Είδου®, 
χα^ώϊ φαίνονται ερπροσ&ν sis την διαίρεσιν τών 39 παράδ» 
του Γροσίου, σηρείωρινοι pis ^  (ώβ §. ΐ 5 ΐ · ) ·  Ξαντόν εν- 
νοη'εον χαί δί ολους rovs άλλον; opotovs apidpovs τών ετε- 
ροϊΐδών Χρηράιων, Ζυ7ίω ν, χαί λοιπών ·  όταν δρω; πρόχη- 
ται νά πολλαπλασιασ&η ρία Ποσότη; ρικροτε’ρων Μονάδων, 
εξ ών, οσαι και αν ληφ^ώσι δεν αποτελούσε ρίαν ολόκληρον 
Μονάδα του πλησίον αυτών ρε7αλητερου Εί'δουε, φερ ε ίπ ιίν , 
12 , 1 4 » 16 παράδ. καί εφεξηβ, τότε ρεταχειριξορεθα την 
αναλυτικήν Μέθοδον, χαΐ διαιρούρεν avras sis τοιαυτα ρε'ρη, 
Τ* όποια δυνανται να* ληφ^ώσιν εΰχόλωβ εχ του Ιίολλαπλα -



βιαςού» Π . χ* p is  εδόθκσαν να λο^αρίάσωρεν τόσα Fpowa 
^ερουπ 495 φοραί? άνά ΐ6  Ήαραδ·, ίνταυ&α oeaepov{xsv τού? 
16  ταράδ. ε:$ 8 ταράδ. καί 8 παράδ., δ,τ* δε τροκύψεί εκ 
των 495 «να 8 *:αράδΜ to λαρβάνορεν ois* καί δίδονσ: τκν 
ξϊϊτονρενκν Ποσοτπτα τών 495 άνά ι6  παραδα?* ω$ ακολουθώ?· 
8 ταράδ* είσίν .opoeov ρερos τού Γροσίου* ο εςί» τ$ρπτον εκ 

τών 4° π*0*δ., άρα 5 495
ςαόνουσί Γ ρ \  99//“ * 

κα: διάτούεετερονε 8 ταράδ* αλλα τόσα —  99// —
^ερουοίν ορού Γρ* 19 8 // —

% 149·
Οι ι 6  ταράδ#* εδύναντο νά ζίχφ & ώ α  το<ουτοτροπω$ 

ώςε τα ie/ipeSmoe ρερτι νά λΐϊ<ρ&ώ<χιν εν εκ τού -ετερου* φέρ 
ζ:τ.ΐίν , its 1 0 , 5 , καί 1 · καί διά ρεν τού? 10 ταράδ. νά 
διαφεσωρεν τον ΕΙολλαπλασιαςεον δ*ά 4 1 δεά δέ τού? 5 ττα- 
ραδ* νά λαβωρεν το rptov άφ βίων fspouoev οί ίο  ταράδ, 
( δίοιτ* τά 5 είσί το κρίου ρε#ρο$ εκ τών ίο  ταράδ.)* καί 
& »  τον 1 ταράν νά λάβωρεν to ττερΛτον * άφ όσων ^ερουσιν 

ο: 5 ~αράδ·* επείδά το l  είναι περιττόν ρερο? εκ τών 5 παράλ» 
καί ου:ω προκύπτει ί  ζητουρένη ΙΙοσότη* τών 16 παράδ·> οΓον· 

16  παρα'δ. * ,  ♦ ·  its 49$

Stxtz. ees 10 rap*., καί δίαιρ. δίά \ τά * Γρ '. 123//30 παρ'.

»  »  5 παρ’.» »  j) 2 τά · 6 1//35 —♦ Μ ·· ·♦ ·
»  »  1 παράν, »  »  5τά*

118 ΙΪΝΤΟΜΙΑΙ ίίΦΕΛΙΛΙΑΙ

f
* t

1 2 „ 1 5 —

ςα/νουσί Γρ\ 1 9 ̂ //—  “ s 
ανωτέρω.

*Επ«δ« οί ι6  παράδ. ουκ eietv ό'ροίον p$pos τοΰΓρο- 
c/ου, ώςε νά λνχρθώσίν, οοα τοίαντα ρ,ε'ρτι δεί, καί ν’ αποτε- 
λ ί α ω α ι ν  εν σώον Γροσε, δίά τούτο. δί/ιρεοαρεν αΰτονδ ts’s io



παράδ.> tis 5 παράδ., καί ε& ι  παράν, οί οποίοι οντε$ ηδη 
ομοια μέρη τον Γροσ/ου, δυνανται νά ληφ&ώσιν δλοι εκ τον 
Πολλαπλασιαςε'ου ,  το οποίον, εί μεν πράξωμεν, -cp.ε'πει διά 
μέν roiis 5 παράδ. νά διαιρεσωμεν Scot των 8 , επειδή τά 8 
είναι το όγδοον με'ροβ εκ tvs  40 παράδ,, διά δε τον 1 πα­
ράν νά διαιρε'σωμεν διά των 4°» διότι τά 40 εινατ τό τεσσα- 
ρακοςόν uspos εκ τών 40 παράδ., καί ουτω προκυπτονοί το­
οον διά τού» 5 παράδ., δοον καί διά τον 1 παράν πάλιν τά 
ίδια Κεφάλαια, ώδ άνωτε'ρω. · . . .

*Δλλ* επειδή 6ί,- την τοιαυ'την διαι'ρεσιν προκυπτουσι με­
γάλοι Δεαερεταε» δ ίς ι ,  διά rovs 5 παράδ. 8 * καί διά τον 
1 παράν 40, ώ» έδρε-η, δ δ» iStxos μ as βκοπόδ αποβλέπει, 
ίνα πρόδ ευκολίαν προκόπτωσι πάντοτε μικροί Διαιρόται, διά 
τούτο ελά^ομεν τού* 5 παράδ. ε’κ τών ίο  παράδ., και τον 
1 παράν εκ τών 5 παράδ., καί ου'τω προε'κυψαν άντε τών α­
νωτέρω Διαιρετέων 8 καί 4ο> μόνον 2 καί 5. *0.ίεν διά 
roiis 10  παράδ. εδιαιρε'σαμεν,τά 495 διά τών, 4 (επειδή *«- 
τράκΐδ ΙΟ  παράδ. άποτελούσιν εν οώον Γρ ό ο ι), καί προε'κυ­
ψαν Γρόο. 123 //3ο παράδ., ο εςϊ ,  το τέταρτον μεροδ εκ 
των 49*5* **τα διά τούδ 5 παράδ. εδιαιρε'σαμεν ττ/ν ποσότητα 
τών ίο  παράδ., vjtoj τά Γρο'ο. 1 2 3 //3ο παράδ. διά τών 2 
(κατά τον §. 1 1 8 . )  είπόντεδ* 2 sis 12  άνά 6 εξίσου, έπει­
τα 2 ειβ 3 άνά 1 , εμεΐνεν 1 Γρο'σι, ήτοι /, δεκάδε$, καί 3 
δεκάδεβ (εκ τών 3ο παράδ.), ποιούσιν όμού η δεκάδαε·  λοι­
πόν 2 sis 7 «νά 3 , μενει 1 , ήτοι ίο  μονάδεδ» ό'3εν 2 ει»· 
Ι ο  άνά 5 εξ ίσου, ο εςϊν,  ελά^ομεν τήν ήμίσυ ποσότητα εκ 
m  ποσότητοδ των ίο  παράδ.,νίβουν εκ τώνΓροσ. 123// 3ο 
παράδ., μετά ταύτα διά τόν ι  παράν ελά^ομεν τό πε'μπτον με'- 
ροβ έκ t«s ποσότητο* τών 5 παράδ., ήτοι εκ τώνΓροσ'. 61 /χ 
35 παράν., τά όποια διαιρs'iavrss διά τών 5 , ειπομεν·  5 εΐ»

ΕΝ ΤΩ ΠΟΛΛΑΠΛΑΣΙΑΖΕΙΝ ΚΑΙ ΔίΑΙΡΕΙΝ. η 9



120 . Σ Γ Ν Τ 0 Μ 1 Α Ι « Φ Ε Α ΙΜ Α Ι  

6 σνα 1 * ejwevev ι  ♦ ειτα 5 see 1 1 ava a , £ρε«νεν 1 Γσοσι % 
£roe 4 δεκάδες* xae' 3 δεκάδες (εκ των 35 παρα'δ*), ποιού- 
c c j  ο μ ο δ 7 δεκάδας * λοιπόν 5 s?« 7 άνά t * εκείνον a δεκά­
δες* virot ao μονάδες, xae 5 μονάδες (εκ των 35 παράδ.* 
ιξ  ών ίοιαιρεσαρ,εν povov τάς δεκάδας), ποιούσιν ορού a 5 
ρονάδας, c&ev 5 εις a 5 άνά 5 *ζ ίσου* Λοιπόν 495 
άνά Ιο  παράδ. ίμερον* Γρόσ* l a 3 //3o παράδ*, 495 φ&ραίν 
άνά 5 παράδ. Γρόσ* 6 ί,/ό 5  παράδ*, 495 <ρ&ρ*ι$ άνά ι  π κ - 
ράν Γρόσ* l a , ,15 παράδ., ορού δε Γροσ* 198 , / -— ·

'  §. ι5 θ .
Kara τον ανωτέρω τρόπον Xocttov δυνάρε&α να διαιρε- 

<ιωρεν sxa$»v llooornra των ρικροτερων Ειδών τοιουτοτρό­
πως > ώςε να προκυπτωσι πάντοτε ροναδικοι Διαιρε'ται* οπού 
εσρεν ελεύθεροι νά λά^ωρεν ολα τα διαιρ&ε'ντα ρερπ εκ τον 
Ιϊολλαπλασιαςεου (ώς § . 148· ) »  * τ* διαιρούρεν τοιουτο­
τρόπως, ωςε τδ ρεν πρώτον ρε'ρος να λάβωμεν ex του Πολ­
λαπλασιασμού, τά δέ λοιπά το εν ex τού ετερου* ev eve λο^ω 
ποιούμεν τοιαυτκν δια/ρεσιν, νίτις όδ/τ/ει εις τον σχοπον εν τα- 
χύηοτι xae ευκολία* Έν yevee εκλύεται ο δεύτερος τρόπος, 
izuoA ol αυτού σμικρυνονται πάντοτε τόσον οι# Διαρεται, ο- 
gov xae δ Διαιρετέος. Προς περισσοτε'ραν σαφήνειαν xae ά- 
σκκσιν επονται Παραδει/ματα; αυτού τού τρόπου* 
ΙΙμόρλπμα .  Έάν ηπηχηύρ α'σματοςτίνος τιμάται ι a πα- 

ράό* πόσα πλπρωθχσονται διά a45 πχχας}

Α ν σ  ις.

ττοιράί. 12 ε& 2^5

8 · Γρ  ♦ 49// —
4 ·—  2 4 //2θ «* ρ ίδ . 

ςα < νο υ«ΐγ . 7 ^/ /ao π»ρκό\



Έ ρ ρ κ ν ε ε α ,  Ένταυ&α δεαεροΰρεν tovs la  παράδ. 
τοεουτοτρόπωε, ως* τό πρώτον ρε’ρο* νά εεναε δροεον pt'pos τον 
Γροσεου» τό δε υπόλοιπον νά λά^ωρεν εΰκόλωε εξ αυτού, δη. 
λαό«, είβ 8 καί 4 * x*‘ 3εά ρεν τούε 8 παράδ. δεαεροΰρεν τά 
245 eta τών 5 (όεοτε 5 X 8  ποεονσε 4° πβράεΓ., «rot ?ν 
Γράσε), καί φερονσεΓρόσ. 49// — » όε τούβ /, παράδ.* 
ώ ί τό «ρεσν pt'pos τών δ  παράδ. , δεαεροΰρεν τά Γρό*. 
49// —  δεά τιον 2 » καί δε'όονσε Γρόσ. 24 // 20 παράδ., ό­
ρου δε Γρόσ. 73,/20  παράδ.

2  η ρ ε ε' ω σ t s. Ot 4 παράδ. έόυναντο νά λκφ&ώσεν εκ 
του ΙΙολλαπλασεαςε'ου, καί νά δεαερε̂ εοσε τά 245 δεά τών 
ΙΟ  (δεότε όεχάκεν 4 ?*tvotwtv εν Γρόσε), οπού προε'κυπτον 
ώσαυτων Γρόσ. 24//20  παράό., πλην επεεόη ό Δίαίρε’τ«$ 
καί ό Δεαερετε’οδ scat peyaXot Άρεθροί, δεά τούτο εεναε προ- 
τεροίτερον νά λάβωρεν τά ίίρεσυ εκ τοΐν Γροσ. 49//— ♦ *πο« 
οτε Δεαερε’τη$ καί Δεαερετεοί είσί ρεκρότεροε Άρε^ροε'.
II ρ ό β λ κ ρ α. Πόσα Γρόσία πλκρωθ/ίσονταε ot ο’κάάαί 849» 

εάν I .οκά τεράταε 15 παράό. ;

Λ ι; <η ς,
παράό. 15 είί 849

1 ο. Γρ'. a 1a„ > Ο παράό,
____ 5. — *°6// 5 —
ςαε'νονσε Γρ'. 3 1 1 5 παράό. 

Έρρκνεε 'α .  Οε 15 παράό. δεαερ&κσαν ε« 1θ  καί 
5* επεεδη δέ τετράκεδ Ιο παράδ. ποεούοεν εν Γρόσε, δε» 
τούτο δεαερεσαρεν τά 849 τών 4 (ο εςί* ελά^ορεν το
τε'ταρτον ps'pos εκ τών 849)»  κα* *ό»χ*ν Γρόσ. 2 1 2 , / ΐ σ
παράό., όεά δε tous 5 παράδ., ώδ τό κρεσυ ρεροδ τών 
ίο  παράδ., ελά^ορεν τά κρεσυ εκ τών Γροσ’. 212^10 πα-

ΕΝ ΤΩ ΠΟΛΛΑΠΛΑΣΙΑΖΕΙΣ ΚΑΙ ΔΙΑΙΡΕΙΣ, m«



ράδ»,χαι εδωκαν Γρόσ. Ι ο 6 / ; 5 παράδ*, ορού &  Γρόο*

3 1 8 , ,  15 παραδ*
11 η ρ ε ιω σ  ι s* Tovs 15  παραδ. είυνάριθα νά toys ί ια ι -  

ρεοωαεν καί ε& 8 > 4 1 a χ « ί 1 # καί διά pcv τού$ 8 παρόδ* 
νά λήόωρεν ro περπτον pspos ex των 849 ·  ê4 δέ τού$ 4 
παραδ., ώ> to Αριου pepos των 8 παρα'δ., νά λά(3ωρεν ro 
ίρ ίου ε'κ txs ποσότητοε των 8 παραδ., διά toys 2 παραδ·, 
ώδ to κριού p/pos τών 4 παρα'δ· # νά λήόωρεν to κριόυ 
εκ τών 4 παραδ> καί διά rov 1 παράν, ώδ to κριού pspos 
των 2 παραδ·* νά λαρ^ωρεν το κριού ex t is  ποοότκτοδ 
τών 2 παράδ. πλκν καιτοι καί ayros ο τρόπο $ φαίνεται ευκο- 
λο$, ρ' ολον τούτο ε*ναι εύκολώτεροδ καί ταχυτεροδ ο ανωτέρω·

§. ι 5 ι ·
Έ ν  ^ενει κ Δια/ρεοιε τών ρικροτερων Ειδών χρεραται 

εκ τκδ θελκοεω; ενό$ Ixacου » φθάνει ρονον νά ρκ yiV/i δ- 
πιοφαλκδ Λ όρθότκδ του ολου· Έ ν  τοοούτω λοιπόν πριν λ όοί- 
σωρεν περιοοότερα flapaSecypara αυτού του τρόπου # as κα - 
ρωρεν, npos ευκολίαν τών 'Αρχάριων , τκν Διαίρεοιν τών Πα­
ρόδων ρεχρι τών 39 ♦ *α< toy $aiooapOj3αοιλικού Φουντιου 
(το οποίον oyyxsirat εκ 32 λοτίων) εωδ τών 3 I ,  (α )  τοΰτ εςι* 
πώδ διαιρούνται ώδ επί το πλεί^ον εύκολώτερa , καθ' ον τρό­
πον δυναταιτιδ νά διαιρεσκ ολα τά ριχρά Εί'δκ τών λοιπών 
Χοκρατων > Ζυ^ιων κτλ. χωρίδ ορωδ νά προοδιοριοωρεν ταυ- 
τκν τκν Διαίρεοιν ώδ Κανόνα· διότι εκαςο$ δυναται άνερπο- 
3/ςωδ νά κάρκ τκν Διαίρεοιν καθ' ενα, κ κατ' άλλον τρόπον, 
2 εςί » καθώδ τώ φανκσεται ώφελιρωτόρα·

142 ΣΧΝΤΟΜΙΑΙ ΩΦΕΛΙΜΑΙ

(α) To (fC 'jrZ i α ; υπ^τεθ/Τ ενταύθα ως ρία , Α 0πθ:'α t/pj ρο-
>ο> 33 S o a ii ta , 1:ά ·  λ> καταλκψυ» τω* ε;» γθνντια Joθεντων 
OKtt2$iiyua'Tc*v.



ΕΝ ΤΩ ΠΟΛΛΑΠΑ.ΑΣΙΑΖΕΙΝ ΚΑΙ ΔΙΑΙΡΕΙΝ. ia3

Αιαψσις τωυ Παναδών άτο του 1 μά^ ι 
τωι> 39 Π ty c to w .

1, Παράί* είναι τδ τεββαράκοςδν ρ.ερο3 του Γροβιου, 
δίά τούτο Ssv διαιρείται sts μιχρότερον με'ροδ 
Γροοίον· λοιπόν διά νά προκόψωοι Γρόσια 
τιρεττεί νά διαιρε’σωμεν δια' των 4°·

♦J· a, j) είναι οποίον μεροβ row Γροτιου, δ ες'ν, εί- 
κόςδν* λοιπόν διαιρόυμεν δεά των βο τον 
Πολλαπλββιβςίον, τδ οποίον γίνεται τόνον 
εΰκάλωί ώί jas ενα μοναδιχο'ν άρι&μόν · Stott 
ώ» γνωςόν, δεαίρουρβν μόνον δια των 2 , τδ 
δί ο άφαιρείτβι.

3. χ διαιρούνται sis 2 καί 1 , κα: διά μεν tovs 2 
παράδ. διαιρονμιν διά των 2ο ώ> ανωτέρω, 
διά δέ τδν 1 παράν λαμβάνομεν τδ «μιαν τίβ 
Ποοότκτοί, «ν εΦερον οί 2 παράδ. 

f  4· » δμοιον, δ ε'ςι, δ ’κατον τονΓροσίον· διά τού­
το διαιροδμεν διά,τών ίο  (ώ ϊ §. 147· Δ'* 
‘Χπο'δει^μα).

•J* 5. » ομοιον, είτονν ο̂ δοον τούΓροβ?ον· λοιπόν
διαιροδμεν διά των t> (ώ ί §. 149)·

6. χ διαιρούνται εΐδ 4 κ*< 2» καί δίά μεν tovs 4
παράδ. διαιροδμεν δία* των ί ο ,  ώ» ανωτέρω, 
δ(ά δε τοΰν 2 παράδ. λαμ^άνομεν τδ Λμισν 
εκ tws Πο<τότ«το8 τών 4 παράδων.

7. » διαιροδνται εΐ$ 4» 2 καί 1, καί δίά μεν
τούί 4 κα* 2 διαιροδμεν κατά τδν τρόπον 
των 6 «αράδων, δίά δε τον ι «αράν λαμ- 
βχνομεν i  εκ τί$ ϋοσο'τ/.το» των 2 «αράδων.
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f  8. 

9-

■f ίο .  

11.

1 2 .

13 .

14

i5 .

Σ Γ Ν Τ Ο Μ ΙΑ Ι  0 Φ Ε Λ ΙΜ Α Ι 

Παράδεε. op£tov, «tot rspitrov too Γ poo/ot) ·  διά τού­
το διαιροδρέν διά τών 5 (cos §. 147· B ' · 
’Χκόδει^α ).

s διαιρούνται tis 8 καί 1, χαί διά utv roue 
8 καράδεεδιαιρούρεν διά τών 5,ώ$ ανωτέρω* 
διά δε τον 1 τϊαροίν λαρι.βάνοριεν to όγδοον 

• εκ t«e Πο®ότ«τθ8 τών 8 καράδων, ο εςι, 
διαιροδρέν διά των 8 * διότι 1 καράδ είναι 
to ο̂ ’δοον εχ τών 8 καράδων.

<ο ojaoiov, «youv τέταρτον του Γροαι'ου* διό διαι- 
ροδρεν διά τών 4.

»  διαιρούνται εϊ ί ο  χαί 1 , και διά ρεεν roue 
ΙΟ καράδ. διαιροδρέν διά τών 4» ώδ ανωτέρω, 
διά δε τόν 1 καράγ λαρεβάνορεεν το δεχατον 
εχ τηδ Ποσότχτοβ τών ΙΟ καράδ., δ ες ι, 
διαιροδρ,εν διά τών ίο .

»  διαιρούνται είδ 8 και 4» καί διά ριεν rovs 8 
καράδ. διαιρουριεν ώδ ε?ρ«ται διά τυ>ν 5 , διά 
δ» rous 4 καράδ. λαμβάνουν τδ «ριισυ εκ τής 

Ποοόττιτοδ τών 8 καράδων.
«  διαιρούνται εί» 8» 4 χ*< ι,κα ί διά ρεν τού$ 

8 χ*ΐ 4 καράδ. διαιροδρέν χατά τον τρόκον 
τών 12 καράδ., διά δε τον 1 καράν λαρι|3ά- 

, νορεν τδ τέταρτον εκ τών 4 καράδων,
7> διαιρούνται cts 8, 4 χαΐ 2 , και διά ριεν rove 

διαιρούνται είε 8, 4 καί 2, και διά ριεν rous 
8 και /, διαιρουριεν κατά τδν τρόκον τών 12 
καράδ., διά δε τούί 2 καράδ. λαρχ{3»νορι*ν 
τδ «ριβυ ε’χ t« s Πο<τάτ«τοδ τών 4 καράδων. 

* διαιρούνται ε& ΙΟ καί 5, καί διά ριεν τοιίβ ί ο



ΕΝ ΤΩ ΠΟΛΛΑΠΛΑΣΙΑΖΕΙΣ ΚΑΙ ΔΙΑΙΡΕΙΣ. ia5
χαρα'δ. δεαεροδμεν δεά τών 4 , δεά Si rois S 
καράδ. λαμβάνομεν ro κμεαυ tx  t ns Ποσό- 
tnrog τών ίο  χαράδων.

16 . Παρα'δε». δεαεροΰνταε t?g 8 καε' 8 » καε δεαερουμεν (ws 

§. 148)·

17· διαιρούνται tie 8, 8 xai 1* xai διά tovs δ?ς 
8 καράδ. (as ανωτέρω, διά δε τόν 1 χα­
ράν λαμβάνομεν to 'όγδοον εκ tws ΙΙοετό- 

tnroe τών 8 καράδων.
18. λ διαιρούνται t!s 8 , 8 καε a, χαε δεά μεν τούβ 

δε« 8 δεαεροίμεν ώί εερχταε» δεά δέ rois a x a - 
ρα'δ. λαμ|3άνομεν to τέταρτον έχ txs Ποσδ- 
τχτοβ τών 8 καράδων.

1 9 . διαιρούνται tis 8 » 8 ♦ a χαε 1» χαϊ διά μ ίν 
τούδ 8 > 8 καε 2 καράδ. γίνεται ή Slaloms 
ώδ χ τών 18 χαρβδ. , διά δε τον 1 χαράν 
λαμβάνομεν τδ ημιαυ εκ τχδ Ποβότχτοβ τών 
a καράδων.

f  ao . 3 ομοεον, χτοε «μέσο Γρο'σε * δ$εν δεαεροίμεν 
διά τών a . *

a i . 3> δεαεροΰνταε εε’δ aO καε 1 * χ μεν Stafptats 
τών ao  εόδ χ τών ao  χαράδ., τον δε ι  χα­
ράν λαμβάνομεν εκ τχς Qooo'mos τών ao  
χαράδ. ώδ είχοςον t StatpoCvrts διά τών ao .

a a. * δεαεροΰνταε εϊβ ao  χαε* a ♦ τών ao  καράδ. 
χ Stat'pms (as ανωτέρω » τούβ δε a καράδ. 
εκ τχν Ποαότχτοδ τών ao  χαράδ. ώδ δε'κατον»

a3 , δεαεροΰνταε tis aO*a καί |» τών 22 ή δεαε- 
ρεβεβ ώδ ανωτέρω , διά δε τον 1 χαράν τφ 
χμεαυ εχ τλ» ΓΙοοοΓΛΤοδ τών a καράδ.



4 a6 Σ Γ Ν Τ Ο Μ ΙΑ Ι Ω Φ Ε Λ ΙΜ Α !

24 Παράδιβ. διαιρούνται us  20 καί 4 · x ρέν Sta/ptots τών 
20 «αράδ. ώβ ειρχται,  ot δε 4 «αράδ. ttai 
το «έμ«τον εκ τών 20 «αράδων.

a 5 3) διαιρούνται it’s 20 και 5* λ  ρέν διαΐρεοιβ τών 
20 «αράδ. ώβ ειρχται, οι δε 5 «αράδ, εΐοι 
το τέταρτον έχ τών 20 «αράδων.

26. j) διαιρούνται εΐβ 2 0 , 4 **ΐ 2 ·  ώβ η διαίρεοιβ 
two 24 «αράδ., διά δέ toys 2 «αράδ. τδ 
χ (..ιου εκ τχβ Ιίοοότχτοδ τών 4 «αράδων.

27» a διαιρούνται εΐβ 20, 4» a χ*ΐ 1 . ο» ιί διαιρε- 
βιβ το*ν 26 «αράδ. 5 διά δέ τον 1 «αράν τδ 
χρισυ εχ τχβ Ποσότχτοβ τών 2 «αράδων.

28. » διαιρούνται εΐβ 2 0 ,  4 *** 4·  ώβ χ διαΐρεοιβ
τών 24 «αράδ., διά δέ τούβ έτέρουβ 4 «* - 
ράδ, «ροσ&ε’ττορεν'τχν ίδιαν Ποαότχτα, χν 
«φερον οι «ρώτοι 4 «αράδ., χ its 20 χαΐ 8* 
διοιρούντεβ το'ν Πολλα«λασιαςέον, διά τούβ 
δ «αράδ., ρέ 5.

29» 3> διαιρούνται ώβ ο: 28 «αράδ. τον δέ I  «αράν
λαρίδάνορεν χ ώβ ίε’ταρτον εκ τών 4 «αράδ., 
ί) ώβ oyooov έχ τών 8 «αράδων.

3ο» j) διαιρούνται είβ 20 και ι Ο. ο» χ διαιρεοιβ τών 
20 «αράδ., δια' δε rove ΙΟ  «αράδ. τδ χ ρ ι · 
βι> έχ τχβ Ποοο'τχτο; τών 20 «αράδ.

3 ΐ »  »  διαιρούνται εΐβ 2 0 , ί ο  χαΐ ι ,  ώβ χ διαΐρε-
<τιβ τών 30 «αράδων, διά δέ τον ι  «αράν 
τδ δε'κατον έχ τών ίο  «αράδων.

3α. 3) διαιρούνται εΐβ 20 , ίο  καί 2 , ώβ χ διαΐρε-
σιβ τών 30 «αράδ., διά δέ τούβ 2 «αράδ. 

τδ «ερπτον έχ τών 10  «αράδων.



33. Παράδε?. δια(ροννται t's no, j o , 2 καί 1 .
pscis των 32 «αράδ. διά δε τδν 1 «αράν to 
£μιβυ «χ των a «αράδων.

ΕΝ Τίϊ ΠΟΛΛΑΠΛΑΣΙΑΖΕΙ ΚΑΙ ΔΙΛΙΡΕΙΝ. ι 2?

•CO Τ) β διαιρούνται sts 20, 10 καί 4* ώ ϊ «  διαι'ρε-

35. »

βιβ ίων 3θ «αράδ., διά δί τού? 4 «αράδ. ro 
«ε';/«Γθν εχ των 20 «αράδων, 
διαιρούνται eis 2 0 ,  ΙΟ  καί 5. ώ* ή διαι­

36. 3)

ρ ε ί  των 30 «αράδ., δίά δε τούί 5 «αράδ. 
το τε'ταρτον εχ των 20 «αράδων, 

διαιρούνται its 2 0 # ίο ,  5 χαί 1. ώ$ λ δ ια ι-

37 · λ

ρεοίί των 35 «αράδ., δίά δε τον 1 «αράν το
«ερπτον εχ των 5 «αράδων.
διαιρούνται είς 20, 10, 5 καί 2. ώ ίχ δ ια ί-

38. 3)

psois τών 35 «αράδ., δίά δε' rous 2 «αράδ. 
τδ «ερχτον ε’χ των ίο  «αράδων, 
διαιρούνται εί$ 2 0 , 1 0 , 5 , 2 xat 1. (os ή

•

39*

διαίρεοΐί των 3 7 «αράδ. δίά δε τον 1 «αράν
τδ iptiou ε’χ των 2 «αράδων.
δίαίρούνται see 20 , 10 ,  5 χαί 4 · ώ ί «. δ ια ί-
ρεοι? των 35 «αράδ., διά δε του’;  4 «αράδ. 
τδ πψπτον εχ των 20 «αράδιον. 

*Ω(ρελί{ΐω«ρον είναι, εάν ^εωρκσωρεν τοΰ« 39 «αράδ. ws
ακέραιον Γρο'σι , «λην ένδβ «αρά, χαί ε’κλά^ωαεν τδν Π ο λ -
λατλασιαςεον δ'άτόαουϊ «αράδα? δλι^ώτερον,

152.

Αι&Ιζεσίζ των Αοτίων άπο του ι μ ε^ ι των
3 1  Αοτίων.

1. Λ ό η , είναι τότριακοςδν δεύτερον ριερο? του Φουν- 
τ<ου , καί άνεχίδεχτον διαιρέσω? * διά τούτο
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διαιρουρεν τον ΤΤολλαπλααιαςεον διά των 32 
χ»? χροχυ'πτουβι Φούντε».

2. Λοπα • ttei to osxarov sxtov pt*pos του Φοιτντιοο·  
διο και ανεπίδεκτα διαιρεβεως.

3. 3> διαιρούνται t:s 2 xal 1.

f » οροιον, mot to oySoov tow Φουντιου, xal
διαιρουρεν διά των 8.

5. » 5i»ipouvrat tis 4 xal 1 ·
6. 3) διαιρούνται ε’ς 4 xat 2.

7* Λ διαιρούνται sis 4 . 2 xal 1 .

8. 3) opotov, iyowv τέταρτον tow Φουντ/cu, καί 
διαιρουρεν ps 4·

9 · 3> διαιρούνται sis 8 και l .

10 . Τ, »  τι 8 x*< 2«
1 1 . >/ 7> 7) 8 » 2 xat 1 .
1 2 . 3> t> 7) 8 xat 4.
13. 3) 7) 7) 8» 4 **{' 1 ·

Μ ­ 3) »  7) 8| 4 W f 2.
ι  5. 3) 7) 7) 8 , 4» 2 X »  1*

•J· ι 6 · 3) οροιον, τίτοι rpiow Φοδντι ·  οθενδιαι. ps 2*

1 7· 3) διαιρούνται sis 8 » 8 xat 1 .
18 . 3) »  »  16  και 2 .

1 9 · 3) 7) τ) 1 6 , 2 xal l .
20 . 3) 7) 7) 16 χαι 4.
21. 3) 7) 7) 1 6 » 4 xat 1 ,
22 . 3) 7, 7) 1 6 , 4 xa i 2.

23. 3) ts τι 1 6 » 4 # 2 xat 1 .

24 · 3) τ» 7) 16 xat 8.

25. 3» τι * 1 6 , 8 xal l .
26. 3) τ» 7) 1 6 , 8 xal 2 .
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27. Aorta · Saepouvrae CCS 1 6 , 8 , 2 καί 1.
28 . » D 1 6 , β καί 4.
29. 7) 1 6 , 8 , 4 κάί 1.
3ο. λ 5) 1 6 , 8 , 4 καί 2.

31. 7) 1 6 , 8 , 4» 2 καί 1.

Τ?ς Διαψΰεωζ 'Υποδείγματα τινα.

153*

Π ρ ό β λ η μ α .  Πολλαπλαοίβζόμενα 525 μ ι 23 λόπα, 
πόαΛ Φου'νκα εξομβν ;

Α ν < τ ι ς .

23_λότία X  525. 
διαιρούνται its l6

4 
2 

1

15 2 0 2 / / l 6  λότίά 
65 // 20 —  
32 , ,  26 "■■·
16,/13 —

ςαίνουαε t5 3 7 7 //11 λόπα.
Ε ρ μ η ν ε ί α .  ’Αντί νά ττολλαπλαοασωμεν τά 525 με 

23 λόπα ,  καί επείτα νά δίαιρεοωμεν τόΚεφάλαίον αυτών διά 
των 23* διά να ττροχυψωσί τά ζητούμενα Φουνπα, διηρεοαμεν 
τα 23 λόπα είδ 1 6 , 4» 2 καί 1 , καί δίά μεν τά 16 λόπα 
(τά  όττοία ποίοΰοίν ημίσυ Φ ουνπ), εδίαίρεσαμεν τά 525 δίά 
των 2 , καί ττροεκυψαν 55 202 „  16  λόπα* δίά δε τά 4 λό - 
τια * ελα'βομεν το τέταρτον εκ τηβ IloooV/.ros των 1 6 λοπων * 
δ εςίν * εκ των $ 2 6 2 , ,  16 λοπων, δα δέ τά 2 λδ τα , ε λ « -  
(Joaev to εκ η $  nooornros των 4 λ  οπών , yiroc ε/. τών
tv  65//20 λοπων, και δα τδ 1 λοπ> i/slfiopev οροίω* τδ

Τό? . Α #. 9
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κρεου ix r«s Ποβο'τχτοδ τών 2 λοτεών, vjyouv ε’κ των {ft 32/ /
26 λοτεων» καε ουτωδ ίερερον ορίου 377// *1 λότεα»

I I  ρ >ί β λ  λ |* α. Έ ά ν  1 7ΐ«χ« ύ<ράβρ.ατείδ τενοδ ίεραταε
27 παράδεδ» πόοα ΓρΟοεα πλν,ρωθκσονταε δεά πνΐχα* 638 ♦

Λ ύ  C I ζ.

27  X  638
20 Γρο'ο. 3 1 9 / /“***

4 —  6 3 „  3a παράδεδ
2 31 // 36 ---

________ 1 ι 6 „ 3 8  —
ςαένουβε Γροβ. 43°//26 παράδεδ.

' E p p v t i * .  ΔεαεροΟρχεν τούδ 27 παράδεδ ε?δ 20 , 4* 
2 καί 1 , καί δεά ρ,εν τούδ 20 παράδεδ, ώδ κμεβυ ypo'et, 
δεαερούυεν τά 63S eta των 2, καί προκΰπτουσε Γρόο. 3 19/,—» 
δεά δε τούδ 4 παράδεδ, ώδ itsp-Ttrov με'ροδ των 20 καρά­
δων, δεαερούρεν r/.ν ποσείτνιτα αυτών, νίβουν τάΓρόα. 319//"“ * 
δεά των 5 > καε* προκυπτου«ε Γρο'οεα 63//32 παράδεβ , δεά 
τούδ 2 παράδεδ, ώδ χρεου ρεε'ροδ των 4 παράδων, δεαερού- 
ρεν τ/,ν ποσότητα αυτών, ή'τοε τά Γρόσε» 6 3 / /3 2 παράδεδ, 
δεά τών 2 , καε προκυπτουσε Γρόσεα 3 1 //  36 παράδεδ, καε 
δεά τον 1 παράν, ε»)δ ίρεσυ ρε'ροδ τών 2 παράδων, δεαε— 
ρούρεν ώοαυτωδ την ποσότητα αυτών, τοΰτ εςε, τά Γρόσεα 
3 1 / / 36 παράδεδ, δεά τών 2, καε προκυ'πτουσε Γρόσεα 15//38 
παράδεδ, τά όποεα ά$ροεζόρεενα ριετά τών λοεπών, δε'δουσε το 
Ζητοΰρενον, ώδ ανωτέρω.

§· 154*
*0[xo/cos zparrojisv και όταν So$ώσιν Itt μικρότερα Eton* 

yip είπειν, π*ρά5ε$ και άσπροι, χαί έ'τερα τοιαυχα, ώ$ er.opivws*
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Π  ρ β β λ  >» ρ a. Έ ά ν  1 -οχ» tv os Πρ ayparos τεράτ αε δ»ά 
17  παρα’δεδ καε I  άσπρον f  πόσα Ι'ρόσεα πλ/ιρωθήσονταε Sc 

oxa'oas 625;

Λ ν Ο Ί  ζ.

παοαδεβ 1 7 //1 ασπρον X  625
8 Γρόσ. ι α δ , / —

8 —“  / » *~
ι  —  ι 5 „ 2 5  παράδεβ
t άσπρον 5 , ,  S —  , ,  1 άσπρον.
ςαενουσε Γρόσεα 270  „  33 παράδ.,, ι  άσπρον. 

Έ  ρ f t «  ν ε ε « .  Ot ι  7 παρ α'δε* δεΜρε'θκσαν tfc 8» 8 * 
κ » ί ι  παράν, δεά rous οποεουί εδεαερεσαριν tasaivi&ts· δεά 
δε to 1 άσπρον,ελά^ορεν το rptrov pipes ε'κ rtfs Ποσόποτοβ 
του 1 παρά, καε ουτω προεκυψε το ΖηΓουρενον.

§ · 155.
Π ρ ό β λ π ρ α .  Έ ά ν  1 πήχη τερά:άε δεά παράδε$ 3 9 » 

πόσα πλϊίρωθ/ίσονΓαε δέά 39 «»X*s;

Αυ σ ι ς .

Γρόσεα 39 // —
αφαεροΰνταε —  » . , ρ 3<) παράδε8 

ςαενουσε Γρόσεα 3 8 , ,  1 παραν.
Έ ρ ρ κ ν ε ε ' α .  39 πηχαε, έκα'ς/ι άνά 39 παράδαί ,ςαε- 

νουσε Γρόσεα 39// — » πλ«ύ 39 παραδων* λοεπον άφαερου- 
ρεν εχ των 39 Γροσεων άπλώί 39 παράδεε ( « »  §. 151· 
παρά rofs παράδοεδ 39»)

§. 156.
Έ ά ν  ρετά tojv ρεκοοτερων Ειδών δο$« καί τό ρε'/εςον

9 a
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Etoos (εφ ω χυρεωβ το Γενόρενον ζτ.τεεταε), τότε π ολ - 
λαπλασεάζορεν πρότερον ρέ το ρε^εςον Ε?δοβ ώ$ συνχ&ωδ» 
ε?τα δεαεροδρεν τά ρεχρότερα εεδη, καε πράττορεν ώ« καε’ 
ρεχρε του δε. Παραδ*. χ . pas εδόθκσαν νά πβλλαπλασεάσω- 
ρεν Γρόσ. 32 // 32 παράδ./7 2 άσπρα ρε 256, ε’νταδ^α 

πράττορεν ώδ έπορενωε.
Γρόσ. 32// 32 παράδ. 2 άσπρα X  256

20 32

ΙΟ 512

2 768
ααπρα 2 128 „  — 

64 , , — ;  
15 , ι  32 παράδ.
4 // 10— „  2 άσπρα.

ςοκνoust Γρόσ. 8401 „  παράδ. , ,  2 άσπρα.
Έ ρρηνεε'α . Πρότερον πολλαπλασεάζορεν τά 256 ρέ 

τά^ρόσεα 32 (ών τα Παρέδρευα δεντά α^ροεζορεν etos οτου 
νά προςεθώσε καε’ τά των «αράδων), επεετα δεαεροδρεν t o u s  

32 παράδ. ε?5 20, 10καε 2, καί δεαεροδρεν ώδ ρεχρε τοδδε· 
δεά δε τά 2 άσπρα, λαρβάνορνν το τρετον ρε'ροδ εκ r^s ποσό- 
TTiros των 2 παράδ., δεότε 2 παράδ, ποεοδσεν 6 άσπρα, τα δε 
2 άσπρα, είσε το τρετον ρε'ροδ των 6 άσπρων.

§. ι57*
’Εάν δόλωσε, φε*ρ’ εεπεεν, ρόνον Γρόσεα καε* άσπρα, πα- 

ράδεβ δε οδχί, εξ ών εδυναντο νά λ/,ψθώσε τά άσπρα, τά ο­
ποία, εάν λτιφ^ώσεν, tos ρερπ Γροσεου, προκυπτεε ρε^άλοδ 
Δεαερε'τχε, τότε y/νεταε νί λυσες εύκολώτερον κατά τον ακό­
λουθον τρόπον.

Π ρό{3λ·/ιρα. Έάν 1 Καντάρε τεράταε δεά Γρόσ. 25 „  
— 1 άσπρον, πόσα πληρω&ίσονταε δεά Καντάρεα 253 ;



Κ ί σ ί ζ .

Γρόσ. 25 ,/ —  1 άσπρον X  253
25

1165
5ο6

2 Γρόσ. 4 παρ'. ι  άσ*.

ςαενουσε Γρόσ. 6227 // 4 ^ αρ ·  // 1 άσπ. .

*ί*. 3 εεδ 253
4'ο sis 8(4 παράδ. 1 άσπρον. 

ςαε'νουσε Γρόσ. 2 η  4 παράδ. η  ι  άσπρον.
Έ ρ ρ « ν ε ε' α. Πρώτον πολλαπλασεάζορεν, ώδ σνν/ι&εδ, 

τά 253 ρέ τά Γρο'σεα 25 > επεετα, δεά το ι  άσπρον, ρετα- 
φερορεν τά 2δ3εΐδ παράδεδ, τούδ δε παράδίδ εε’δΓρόσεα, ώδ 
ανωτέρω *j\, καί προκυπτουσε Γρόσ. 2 „  4 ΐϊ*ρ*δ· , ,  1 άσ­
προν, τά όποεα άθροε'ζορεν όρον ρέ τά παρα^όρενα των 25 
Γροσεων, ώδ ανωτέρω. Ή  πράξεδ του I  άσπρου εννοεεταε 
ουτω· 253 Καντάρεα άνά 1 άσπρον, ποεουσε 253 άσπρα, 
τά όποεα δεά τίδ Έπανα^ω^ηβ ρετα^ε'ραρεν tls τά psyaX«- 
τερα αυτών Ε ’ί'δ/j, Έ ά ν  τό 1 άσπρον ελαρ^άνετο ώδ ρε'ροδ 
Γροσε'ου, έπρεπε νά δεοεερε'σωρεν τά 253 δεά τών 120, έπεεδό 
εν Γρόσε συνίςαταε από 120 άσπρων, καί ν&ελον προκΰψεε 

Γρόσ. 2 , . — 13 άσπρα, ο έςί, /, παράδ καί ι  άσπρον, 
ώδ ανωτέρω.

§. 158.
’Εάν οτε ΙΙσλλαπλασεαςήδ καε' ό Πολλαπλασεαςε'οδ εε’σί 

ρεκτοί Άρε5ροί, φερ’ειπεεν, νά πολλαπλασεασ^ώσε καεσσα- 

ρο,δασελεχά φεορενεα 5 καί.2 4 κραετζάρεα ρέ Jjj 2 2 „  Ι 2 λότεα 
κ τλ ., τότε yt'vεταε «  Ipyaat'a ευκολώτερον, ώδ τά επόρενα 
ΙΙαραδεε'^ρατα δεεκννονσεν.
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ύ -'t ΣΪΝΤΟΜΙΑΙ ΩΦΕΑΙΜΑΙ
Π  ρ ό β λ  λ [ΐ α. ’Εάν 116 npayfA*ros τινο s τιμάΓβι διά 

5 ;/ 2 4  χρΜζνριχ, πδβα πληιω^η'ίονπχι διά Π) 22 „Φιορ 
12  λότια;

Α ν  ff ι ς·
ΦίΟθ\ 5 // 2/| ΧΟΛΪτ£ · X  $  22^ 1 2 λθΓ»

εκ των 2 2 $  | 12 ,_____ !L Η  ιχτών^εβρ· 5 „ 2 4
Ι ΐ2  Φ<ορ· η ο / / : 4  Xicccfv

4 „*4*?**Γ 
4 // *4

αϊτζάρί».^

ί ι / / 2 ι ------------ ,
ι -  „  4 0 ------------ ,,4  fflsviy.

Ε ρ μ η ν ε ί α ,  Πρώτον ίτολλαπλαΊίάζομεν τά $ 2 2  
μέ 5 <p.rop\ , ώοπερ νά μη ηοαν τά 12  λοτ. παρόντα» και 
φερουοι Φιορίνια, 11 ο / , — , επειτα διαιρουμεν τά 24 κραϊτ- 
ζάρια εί$ 1 2 και 12 (12 κραϊτζάρια ειοι το πεμπτον μεροε του 
Φιορινιού, το οποίον ffvyxserai άπο 6ο κραίτζαριων) (α ), καί δία 
μέν τά o s 12 κραϊτζάρια διαιρουμεν τ ά 2 2 $  οι» των 5» καί 
^ροχυχτουη o:s Φιορίνια 4//^4 κραϊτζάρια, Τελευταίου δ 'α ι- 
ρούμεν κα) τα ι  2 λοτ* εί* 8 και 4 * καί λαμίδανομεν αυτά 
εκ των Φ:ορινίων 5 „ 2 4  κραϊΥζαρ'ών, ο εςί, διά τά 8 λοτ., 
τά όττοια είσί τό τέταρτον τού Φουντίου, οιαιρουμεν τά <jio- 
ρ/ν:α 5 ^ 2 4  κραϊΥζ#, οια των 4 > καί ττροκύτττουοι Φιορίνια 
1 , ,  2 1 κραϊτζ\, διά δέ τά 4 λότ · ,  οντα το ημιου μεροε των 
$ XonVv, λαμ^άνομεν το κμιον εκ γλ$ Ποοογλτο* αυτών, τούτ 
εςι> διαιρουμεν τα Φιορίνια ΐ /; 21 κραίτζ'· διά των 2 , και 
προκυπτουοι 4^ κραϊτζ\ καί 2 <pevey, ώ$ ανωτέρω·

§ · 1δ9·
Σ χ ό λ ι ο ν .  Τά 12 λοτ* δεν ττρεπεε νά μά* ον^χύσωοι

(a) To QitoCvt ας υί?οτεθ* ε*ντα·7θ2 «ς  ev γρότί , τό ςποΓον ?χίί 6ο 
τ.αοΐίΐς} 0:ά τ/> ζαταλτιψίν τω* fioprvia ^o î'vtwv ύπνίιι)- 
ρ«των*



ττοσώ$ ·  as ύπο^ί'τωριεν, ore ιίό&ησαν μονον |Β 22 &ά νάττολ- 
λαπλα^αβ^ώ?* μ| Φιορίνια 5 ^/24  xpaet£\,ra οποία, πολ- 
λαπλατιαζομενα cos mJvyiS'ws  ̂ <ρίρου*ι τάνωτερω παρα^ομενα 
Φιορίνια 1 1 ο // —  > Φιορίνια 4 // 2 4 χραϊτζ’· ,  και Φιορίνια 
4 /, 24 κραΪΓζ\,καιουΓωλαμ|3αν*ι tc'Xos at>ro; ο λο^αριαομοε. 
1? rroasveos as ύπο^εοωμεν, ore t£&tt?ay i  a Xor· eva πολ- 
λαπλαο'αο.θώ'Τΐ p.s Φιορίνια 5 n  24 xpaVr£\, τά οποία, ώ$ 
eSiaerepov Ilapaiseyjxa, πολλαπλασιαζομινα ώ» ouvr&ss, <ys- 
ρουοι φιορίνι** 2 / f 1 κραίτζ’·  2 ytvty* apa ta 12  λότ. op&cSs 
ίλΛ^Λβαν ex τωνΦtoοινίων 5 // 24 xpatr£’.>wv λ λ ’ί ικ ί επετα» 
κατωτέρω.

12 λότ. χ  Φιορίνι* 5 / /2 4  xp iirtf.
8 Φιορίνι* i  // 2 1 κραϊτζ'.

4 —  —  //4o —  si 9 « « y- --- --I I ----  ■
Φιορίνι* 2 tt  i  χροίίΐζ. n  2 fivty·

§. 160 .
Διά νά $(ίξωμεν Si εΐοετι σχψεςερωε, ore ό Si* μι*s 

πολλαπλασιχομο5 των μικτών 'Αριθμών εγινεν ορ^ώί» ‘δον 
πολλαπλασίαζαμεν ακολουθώ? δυο αν* δυο Άρ{θρού$, ώσπερ 
ν* έδόθρ έχαςον ΙΙαράδε'^ρια ίδιαίτέρω», καί έπειτα άθροέ- 
ζομεν τά Κεφάλια  αυτών.
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Φίορ'. S χ  22 16.
___________ 5
Φίορ'. Ι Ι Ο , ,—

24 xp. X  22 tfc.
12  9>top'. 4 // 24 *p< 
12 —  4//2 4

Φ<ορ. 8 , ,  48

12 λότ. χ  5 φ'.ορ'.
8 Φίορ'. ι „  15 κρ.

λότ. 12 χ  24 κρ· 
8 6 κρ.

η  37 —  // 2t?£v£y.
Φίορ'. 1,, 52 κρν/ 2 ̂ ΐνιγ. 9*1

8
4
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*Α & g ο ι σ ι ς.
Φ. 1 1 0 , ,—

8/^48
-------- ι „ 5 2  — a f .

*Ρ. 120 ,, 49 *· 2 <?'.
§. τ 6 1 .

Πρόβλημα .  ΠολλαπΧχσχαζορε'νων Γροσχων 9// 20 
πβρόδ. ρέ Γρόσ. 6 „  16 ποράδ.,, α  άσπρο, πόσον εσεταχτο* 

όρενον;

Αυσι ς .

Γρ'. 9//2θπρ'. X Γρ'. 6 „ ΐ 6  πρ'.,,2 άσπρο.
πρώτον ρ ε ......................... 9 (*ar* τον §. 89·)
δχά t«s 2οπρ'. τά * ε* των ςαχνονσε Γρ*. 5 7 / /  30 πρ'.
Γρ. 6 , , ΐ6  πρ'. 2 άσπρων. —  3 ,/ 8 —/,ίάσπο.

όρου Γρ'. 60 , ,  38 πρ'.,,ίάσπρ.
Ε ρ μ η ν ε ί α .  Δια νά ποΧλαπλασχασ$ώσχν οχ ονωτε'ρω 

Α’ρχθροί, δ/ιλοχ, νά αύξ-Λν̂ ώσχ τά Γρόσ. 6 „  ΐ6  παράδ.,,.2 
άσπρο έννεάκχ$ καί ημισν, Stic τούτο πολλαπΧασχάζορεν αν- 
τά πρώτον ρε 9» καί δχδουσχ Γρόσ. 5 7 //3ο παράδ., διά δε 
τούδ 20 παροδ., οντεετό ημκηι ps'pos τον Γροσχου, δχβχρρν- 
ρεν τά Γρόσ. 6 „  ΐ6  παρόδ. , ,  2 άσπρο, δχά τών 2, καί δχ­
δουσχ Γρόσ. 3 , ,  8 παράδ.,, ι  άσπρον, τά οποία ο&ροχζόρενα 
ρετά τών άνωτε'ρω, ποοκυπτεχ τό ολόκληρον Κεφα'λαχον.

Πρ όβλη μ α. Έβν ποΧΧαπλασχασ^ώσχ Γρόσ. ι8  , ,  25 
παράδεί ρέ Γρόσ. 35 , ,  24 παράδεε9 πόσον εςαχ τό Παρα- 
j -όρενον ;



Λυ'σις.
Γρόσ. IS ,,2 5  παρόδ. X  Γρο'σ. 35 , ,  24 **ρ^$»
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3. 20 
6. 5 Γρόσ. ΐο 6  /; 32 παρόδε$

___________ 6
Γροσ. 64Ο „ S i  napciSte

17  /, 32 —
4 // *8

όρου Γρόσ. 663// 2 παρόδεδ
Ε ρ μ η ν ε ί α .  Δία va yivn ή εργασία κατά τον arrj- 

vavrt § ,  δηλονότί, πρώτον νό πολλαπλασίόσωρεν τα Γρόσ. 
35 /> 24 παρα'δεβ ρε Γρόσ. 18 // —r ♦ καί επεετα pe παρόόεδ 
25* δίαιρουρεν re 18 tcs 3 καί 6 ,  καί πολλαπλασιόζορεν 
re Γρόσ. 35// 24 παρόδεδ πρώτον ρε 3» ρετε'πείτα τό Κε- 
φόλαίον αυτών, τίτοί τό Γρόσ. 106//32 παραδεδ ρε 6 ,  καί 
προχυπτουσί Γρόσ. 640//32 παρόδίδ'ρετά ταΰτα δίαίρουρεν 
τούδ 25 παρόδεδ είδ 20 καί 5 , καί λαμβόνορεν αυτούδ εκ 
τών Γροσιων 35 // 24 παρόδων, ώδ συν«&ωδ.

Σ η ρ ε ί wots .  Έ α ν  τό ρε'^ίςον Είδοί του Π ολλα - 
πλασ.'αςου είναι συν$εtos ‘AptSpos, διαερούρεν αυτόν tis 
του'δ συνθετουδ Άρί^ρου'δ του, καί πολλαπλασίόζορεν εύκο- 
λώτερον, oos ανωτέρω.

Π ρ ό β λ η ρ α .  Πολλαττλασίαζορε'νων Γροσίων 23//12 

■παρόδων ρε Γρόστα 3 9 //30 παρόδεδ» πόσον εσεταί τό Ι Ια -  
ρα^ο'ρενον ;
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Λ υ σ ι ζ.
Γρ'. 2 3 ,/_»2ττρ'. X  Γρ '.39,/«?'.3ο 

*κ των Γ ? . 3 9 „ - | *3 20 ) εκ των

117 103  ι

78 ,

Γρό<τ. 897
7

//
// 32 ~«S5tOJS

— 3 η 36 —
— 11 η 26 —
— 5 / f 33 —

ςαί'νουοί Γρόοία 9 2^ //  ? π*?*δ*$·
Έ  ρ ρ η ν ε ί α. Πρώτον πολλαπλα*ίάζορεν τά Γρόσ· 23// 

12 παράδ«$ ρέ 39 (ώ*β*ρ να ρη κ$αν παρόντεδ ο?' 3ο πα- 
ράδεε, καί ράλ'ςα διά τούτο, ετ.ιιδη τά Γρό*. 2 3 , / -  δεν 
Staepouvrae ec\> ροναδ'κού·? \Αρ#ρού$) % ο εςί , πρότερον ρε 
23 Γρόοία, επε'-ta δίαίρούρεν τού$ 12 τταράοε; *cV 8 καί / , , 
καί λαρ{3*νορεν αύτούδίκτών 39 Γρ. ρετά ταύτα πολλαπλα- 
σ'άζορεν τά Γρο'*ία 23 ,/ 12 παράδεε ρέ τούε 30  τταράδε^, 
τούτ εςε, δίαίρούρεν τού$ 30 rapaiss ει$ 20 καί ι ο  , καί 
λαρ|3άνορεν αύτουδ εκ των Γροσίων 23 ,/  12 παράδων·

§. 102.
Έ  Δοκ'ρη των τοίούτων Ιίολλαπλαοίαορίυν ^/νεταί,ώί 

καί λ των κοινών ΙΙολλαπλασ'αυρών, δίά τής Δίαίρε'σεωδ, ο 
ίς ·, δ'α'ρούρεν το Κεφάλα',ον ρέ ενα τών Πολλαπλαο'αςών. 
Κατ αυτόν τον τρόπον προκύπτεί oAeaipiVns έξ όνοραορενων 
ρ'κτών'Αρι^ρών, περί ου έρρε^η ccs τον §. 1 2 1 · Δίά νά 
πρόκυψη λο'πόν ό τοιούτο* Δ'αίρε'τ/ι?, πρεπει νά άναλυθώο'.ν 
ολο· οί δο&εντε* Άρ&ροί ε?5 τκνόνοραοιαν τού παρευρίοκο- 
ρενου ρικροτάτου Είδους, ινα εξωρεν *Αρί5ρον ενό$ καί τού 
αυτού ΕΓδου$· δίότι ρε ρέκτου» Άρί^ρούδ δεν δυνάρε&α νά



ciw.oinoyj.vj. Θετεον* μά$ εδο$Λ νά διαιρεσωμεν &ά των Γροσίων 
8,,7 «»οάδων, ενταύθα «οε'πει νάάναλυθώσιν ολαεΐ* «αράδε5» 
και εττειτα να διαιρεσωμεν μετού$ «ροκόψανταε 327 Λαράδαε, 
επειδή καί είναι αδύνατον δία νά διαιρε'σωμεν εν ταύτω με 
ypootx καί ζαράδεβ, διότι, ώ ϊ ρω ςόν, μόνον ομοιον sis ο - 
μοίον εμπεριέχεται ·  διά τούτο-sis τοιαυταε «τωσβιε, ζρεπει 
νά αναλυτή καί ό Διαιρετε'οβ sis ra j aura's c’oias Μονάδα$, 
εξ oyj συ^κειται και ό Διαιρετ/ιε, δ « V ,  «ρε’ζει νά φερωμεν 
τόντε Διαιρέτην καί τον Διαιρετεον υπό όμοιαν ’Ονομασίαν.

E ’s τδ απέναντι Παράδειγμα, οπού εζολλαζλασιάσα- 
μεν τά Γρόσια 2 3 ,, 12  «αράδε* με Γρόσια 39// 3ο «αρά- 
δεε , καί ζροε'κυψε KcyaXatov Γρόσια 926 „  7 Jtapa3ss, y i -  
νεται >5 Δοκιμή, cos επομενω$,
Γρ '. 2 3 ,, 12  rp'. sis Γρ*. 9 26 „  7 πρ'.
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40 4ο

932 sis 37047
//9087

ν^99
_____ 40^

27960

I Γρ'. 39 // 3 ο «ρ\

ο
' Ε ρ μ η ν ε ί α .  ’Επειδή ό ενταυ&α Διαιρε'τηβ euyxstrae 

και εκ «αράδων, διά τούτο ζρε'ζει νά «ολλαζλασιασ$ώσι τά 
Γρόσια με /,ο> καινά άναλυ&ώσιν siszapaoss, καί ουτωδ 
αντί του Διαιρέτου έχ Γροσιων 23 , ,  12 «αράδων, ζροχόζτει 
ετεροε εξ 932 «αράδων, επειδή δε μόνον «αράδεε si’s «αρά­
δες εμπεριέχονται, διά τούτο είναι επόμενον νά αναλυτή καί 
ό ε’κ Γροσιων 9 26 , ,  η «αράδων σννιςάμεν.ο$ Διαιρετε'οδ ώ - 
σαυτωϊ ει’ί  «αράδε?.
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163·
Σ χ ό λ ι ο ν .  Δ ιατί εί$ τοιαυτα$ itτωσειτ, χαθώ? t'$ 

την Δοκιμήν του oxt&t'j §♦ 9 itpoxtfmoVM Γρόσια tU to Π α - 
ραγο'μενον, καί διατί έφεξη$ αναλύεται to Υπόλοιπον 699 
παράδ. μέ 40 tls παράδετ, καίτοι παράδεε οντεε, τούτο λ ε χ -  
&ησεται έπομενω? its την ερμηνείαν τη $ Μ εθούν των Τριών, 
όταν σηλαδη ο μεσαίο$ δροε είναι Γροσια ·  μ' ό'λον τούτο α$ 
ύποθεσωμεν καί ενταύθα» on μά$ εδό^ησαν νάλογαριάσωμεν, 
γιο είπείν, πόσου χε#ρδθ5 φέρουν τά Γρόσ. 9 2 6 /f  7 Ζ*ρ*δ; 
εάν Γρόσ· 23 // 12  παράδ* εκερδεσαν 1 Γρ ο σ ι, η οποία πρά- 
ξί$ επρεπε νά γένη κατά τον ανωτέρω τρόπον, καί νά προκυ· 
ψ? Παραγόμενον Γρόσ. 39 // 30 παρα'δ. ΓΙλην μη ουσα αυ­
τή η Ερμηνεία ενεςώία,άλλά μέλλοντα, διά τούτο παραιτου- 
μεν αυτήν επειδή δ σκοπό$μα$ αποβλέπει ηδη, ινα δείξωμεν, 
πώ$ δυναταίτιτ νά διαίρεση μέ ώνομασμενου? μικτούε Ά ρ ι& - 
μου^, διά νά δυνάμε^α εν τωδεοντι καιρωνά πραττωμεν tau- 
την την πρακτικήν Χρησιν.

Έ ν  γενει ουτωεεννοητεον τό, πολλαπλασια'ζειν και δ ια ι- 
ρ$Γν μέ ενα ώνομασμε νον Αριθμόν, οτι μελΧεε νά πολλαπλά- 
σιάσωμεν η νά διαιρ/σωμεν μέ εκείνον τον (κυρίωε ανώνυμον) 
Α*ρι$μον, osns δεικνύει, ποσάκιε πρόκειται τούτο η εκείνο 
τδ ώνομασμένονΆνηκείμενον* χωρίδ ομωε νά έχη τινά ονο­
μασίαν και ο *Αρι9μό$, με τον οποίον πσλλαπλασιάζομεν, η 
διαιρουμεν. Παρ.χ. ζητουμεν νά μα$ωμεν πόσα πληρωίϊήσονται 
διά 36 πηχα$, εάν εκα'ςη πηχη τιμάται διά Γρόσ. 6 η  —  ·  
ενταίθα μα$ διδάσκει ό opSos λόγο$, οτι εξόμεν τό Ζητούμενου 
εκ 36 κι$ άνάΓρόσ. 6 7/ — , διό Ttpir.ii νά πολλαπλασιάσωμεν 
τάε 36 πήχαε με Γρόσ. 6 7/— * δ έςι, τον ΆριΞτμόν των 
Γ ρ  οσίων μέ τον Άρ ι9μοΥ τών Πηχάίν· ουδαμώ» ομωε γίνεται 
ουτω, κ*5ώ> επιπολαίω$ θεωρούμενου φαίνεται, δη πολλαπλά-



Ε Ν Τ Ω  Π Ο Λ Λ Α Π Λ Α Σ Ι Α Ζ Ε Ι  Κ Α Ι  Δ ΙΑ ΙΡ .  m♦ ~
σεα'ζομενΓρόσεα μεΠ ήχα δ · iflt'.Qri διά ν’ αύξηνθη p.t« ονομα­
σία οια μεάδ m pas όνομασεαβ cevste τοσούτον άκαταληπτον, 
oaov stvae μηδέν τον vat δεαίρεθη μία ονομασία Sea μιαs ire - 
pas , το οποίον γίνεται, όταν δόθηκα» ή ποσότηβ τού’ Αντε- 
κεεμενου. "Οθεν όταν είπώμεν» με'νοντεδ ήδη sis το άπε'ναντ: 
Παράδειγμα, ere πρίπεε να* πολλαπλασεα’σωμεν 36 πή/as μέ 
Γροσ. 6// —  δηλοί, ore τά Γρόσ. 6 ,,  —  με'λλεί ν’ αυξην- 
θώσε 36x.es» St ότι αΐ Πήχαε, ών την'ποσότητα sis Γρόσεα 
ζητοΰμεν, είσε 36 * λοβπον πολλαπλασεάζομεν» ώδ ε’ρρεθη» 
με εκείνον τόν άδεόρεςον Άρεθμόν, osres δείκνυε», ποσα'κεβ 
πρόκεβταί το ώνομασμε'νον Άντεκεεμενον, τον οποίου την τί- 
μησεν ζητουμεν. Όμοίωδ «ραττομεν καί sis τόν άναπαλεν τρό- 
πον, όταν είναι ό Xoyos περί δεαερείν με ενα ώνομασμε'νον 
Α ’ρεθμον <ρε'ρ’ είπείν, μάδ είναι γνωςον, ore Si 7. πήχα$ ε -  
πληρώθησαν Γρόσ. 4 -  // —  > **« θελομεν να ήξευ'ροψεν πό­
σα τεματαί μία πήχη έξ αυτών, τότε μάδ δεεδάσκεε ο όρθόδ 
\όγο$, ore πρεπεε να δεαερεσωμεν την Ποσότητα των Χρημά­
των sis 7 δμοια μέρη» ο ες», πρε'πεε νά δεαερε'σωμεν δεά των 
7 , δηλαδή, δί εκείνου του αριθμού (άνευ όνομασίαδ), osres 
δεβκνυεβ, ποσάκεε προκεεταε τδ ώνομαβμε'νον Άντεκεεμενον, 
οπερ ενταύθα είσε’ν αί Πήχαε.

Έ ν  γίνει ταύτδν έννοητε'ον καί sis reus ώνομασμε'νουδ 
μεκτούδ Άρεθμούδ, οτε, δεά νά πολλαπλασεάσωμεν,ή νά δεαί— 
ρε'σωμεν, φε'ρ’ είπείν, με Γρόσ. 4// 15 παράδ., μέ όκάδ. 5 „  
12 δράμβα, ή με άλλουδ ο.πσεουδδήποτε μεκτούδ Άρεθμούδ,, 
μηδε’ν άλλο δηλοί, άλλ’ ore πολλά πλασεάζομεν ή δεαερούν,εν 
μέ ενα τοεοϊτον ’Αριθμόν, osres δεβκνόεί, πόσα Γρόσεα ή ’Ο -  
κάδεδ πρόκεενταε, ε’<ρ οσον οί παρευρεσκομενοε ΙΙαράδεβ θεω- 
ρούνταε ώί μέρη Γροσίου, καί τά παρευρεσκόμενα Δράμια 0)S 

,με'ρη Όκάδοδ* ή πόσοε παράδεδ, ή δράμεα πρσχειντχι, ε^
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ocov θεωρ&ΰντίκ χ « ί τά Γρόο£« ώβ fu« Hocorxs Πβράδων, 
χ»? etc ’Oxaoss cos (*<» Πθ5οη>$ Δ ραμιών, χωρίς ό Γ Ιο λλχ - 
ιτλααιαςτβ λ ο Atxtplrns νά tyn  δί έβιυτέν Γροσ/wv, Πυρά­
δων , Όχάδων, Δραμϊων, η άλλην οζΜζν&ΛΤΛΧί Ονομασίαν.

§· 164.

ΪΙξΟζ τεμσσοτέξuv σαφήνειαν* ϊοού κοά rcictv- 
τα Παραδείγματα.

Α ' .
Τ ά Γ  ρ\6 „ 16  ηρ'. , ,  2 ο<τπ., νά liatp'. τάΓ ρ\6ο„ 3 8 ftp’.//1 *cft·

a56 : 2438 i
• 3  ♦ . . . :  _______ 3_ . :

77(o ...................................... ...... 73i(5 {Γ ρ .9 ,,2 0 ftp'.

„3 8 5

_____ 4o_
1540(0

O

ΤάΓρ'. i δ,, -  2«(ττρα,νάδ{Λφ'.τάΓρ'. 14416,,- 
4o : 40

600 : 576640
_______ 3 . . :  _________ 3_

1802 ec’s ........................... 1729920 I 960 Πύλ.
, , io812

o



’Εκειδό sis τον απε’ναντt Διαιρsrr.v εύρίσκοντβι και α- 
βπρα, διά rouro πρεπει ολοβ ο Δίβιρεηι? νά άναλυθό ei$ 
Α'σπρα , ώσαυτωβ καί ό Διαφετεοβ» χαί rot βτυνιςαμενοδ μό­

νον εκ Γροσι'ων.
Ι ’ η μ ε ι ω  σ ι  $, Τό Πκλι'κον 9^° δϊίλοί, ore ό Διαιρέ­

τη» εμπεριέχεται sis τον Autosrsov 96Ο ^opais * n  παριςα·. 
νουο'.ν ομωβ τά 960, κρεμαται εκ t/,s έρωτησεωί του Προ- 
βϊ.τ'ρχτος, αν aura με'λλωσι νά ^εωρηθώοι διά Πήχαβ» Ό -  
κάδαβ, Γροσία, «  o',τι άλλο, και ουτω νά άναλυ&η το τυ­
χόν ’Υπόλοιπον με 4ο si's παράδε$, «  με 4ο ο  sis Sparta κτλ. 
T a ira  πάντα θε’λει πληροφορη^ώμεν επειτα, όπου με’λ -  
λουσι ν » ε’ξερ*/ασ!ϊώ<ϊί τοιαίτα 1Ιαραδει*/μβτα.

165.
Σ χ ό λ ι ο ν .  "Ολοι οι τοιουτοι Πολλαπλασιασμοί και 

Διαίρεσε:?, μαλιςα δε ή τελευταία , ε’κτελουνται πολλα'χι$ ε -  
τι κατά διαφόρου? ευκολωτε'ρονβ και συντομωτερουβ τρόπουβ, 
•περί ων ρηθήσεται τότε, ά<ρ ου πρότερον είπώμεν τά αναγκαία 
περ! των κλασμάτων. Περί του πόσον τιμάται ομωδ, χαι πώ5 
εκφωνείται τό Υπόλο ιπον, τό οποίον δεν δυναται πλέον να 
άναλυθ», as ιδωσιν οί Άναγνώςαι sis τό επόμενον Mspos, 
όπου πραγματεύονται τά τοιαυτα.

ΕΝ ΤΩ ΠΟΛΛΑΠΛΑΙΊΑΖΕΙΝ ΚΑΙ ΔΙΑΙΡ. ι 43
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ΚΕΦ. Γ.

Περϊ λογαριασμών ρημάτων mτα τους τρό­
πους του τροτε'ρου Κεφαλαίου.

§. ι6 6 .

Π ρό β λ ή μ α ,  Πόσα Γρόσια ςαινουσι 577 Χ*Μσαροβα- 
σιλιχάΤάλλχ,ρα (xapaypootx) πρόδΓρόσ. 5//2θ ίταράδ. τόεν;

Λώπς κατα τον σννη&η τροτον,
577 X  5 Γρ '. 20 πρ. 

πολλαπλασιασθκτωσαν πρώτον με . . .  5
Γρ '. 2885

χαι Scot r«s 2θπρ\ τά £ εκ τών 5 7 7* — “ 28 8 20 παράδ.
ςαίνουσι Γρ '. 317 3 /; 20 παράδ. 

Πλε'ον ευκόλωδ καί συντόμωδ λογαριάζεται μία Ποσό- 
r>is Ταλλκρων άνά Γρόσ, 5//2θ  παραδ,, ώδ άχολου^ωδ* « -  
yovv, πολλαπλασιάζομεν τά δο^εντα Τάλληρα μέ 1 1  (ώδ §. 
88.)/  καί διαιροΰμεν τδ Παρα^ο'μενον Scot τών 2 » ώδ»

577
577

2 ε «  63 47
ςαίνουοι 1'ρ'. 3 *7 3 //2 0  παράδεδ, ώδ άνωτε'ρω. 

Δ  ε ί  ξ ι δ. Επειδή εκαςον Τάλλχρον τιμαται 5 καί τί­
μιου Γρόσια, ήτοι 11 χμισυ Γρόσια, διά τούτο πολλαπλα- 
σιάζομεν τά Τάλλκρα μέ 1 1 , χαί άναλΰομευ αυτά ε?δ κμισυ 
Γρόσ:α , τά οποία διαιροΰμεν επειτα διά τών 2 , επειδή τά 
6347 ε'σί τόσα νίμισυ Γρόσια, καί ουτω πρσκυπτουσιν ακέ­
ραια Γρόσια.
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Α οκι μη,
, \ > 

Η* i t i  τούτον Δοκιμή (ειτουν ή avrfcpof'os Πτώσις, S
w #  πώ? νά μεταφίρωμεν jχίαν όποιανδήποτε Ποσότητα Γρο­
βίων tit Τχλληρα άνά Γρόσ. 5 // 20 παράδ.) γίνεται, ά<ρ 
ου πολλαπλασιόσωμεν τά Γρόσια με Λ* χαι διαρεσωμεν το 
Κε;ράλαιον αυτών δία των 11, οττερ πη'/άξει sV. Tns ανωτέρω 
aims* διότι πολλαπλασιαζόμενα τά Γρό<τ!α με 2 » αναλύον­
ται sis ημίσυ Γρο'σια, εξ ων j  1 ποιουαιν εν Τάλληρον· as 
προσεξιομεν δμωβ, ινα sis τδ Κεφάλαιον των 2 λκιρθη τό η - 
μισυ Γρο'σι, τδ οποίον τυχόν να εμπεριεχώσινοί παρευρισχο'- 
μενοι Παράδε$. Τά προ ολίγου, προχιίψάντα Γρόσ.- 317 3 // 20 
παρα’δ. μεταφε'ρονται λοιπδν είεΤαλληρα, ώ$ επόμενα?;

Γρόσ. 3113 // 20 παρα'δεβ

1 1  sis 6347 
//84 

//77

ςαίνουσι Τάλληρα 577·

§. 16 ?.
Τά Φλωρία μετρούνται άνά 5 sis τήν πληρωμήν, επειτα 

πολλαπλασιάζονται τά, οσάκις epsrpnS’noav άνά 5 (nyovv τά 
«υνή$ω$ λεγάμενα Χε’ρια) με 5 , χ*ΐ προκύπτει ή Ποσότης 
των Φλωρίων, τά οποία πολλαπλασιάζονται υςερον μ: την 
τρεχουσαν τιμήντων, χαί προκύπτει τδ ΙΙηλιχον sis όποιανδη- 
ποτε Μονε'δα XoyapiaeS’cSeiv. ETvraCfta ύπο&ετομεν, οτι sis 
την Τουρχίαν τιμάται τδ χαίσσατοί3ασιλικόν Φλωρίον διά Γρό­
σια 12// —  * άρα εν με’τρον 5 Φλωριων ςαίνει Γρόσια 
6θ// — ·  οθεν χωρίδ νά άναλυθώσι τά μέτρα sis Φλωρία, 
καί επειτα να πολλαπλασιαστή ή Ποσότην των Φλωρίων με 
12 Γρόσια, as πολλαπλασιασ^ώσι τά μέτρα άμεσο» με 6ο, 

Τόμ. A ’. 1 Q



xai προχυπτουσι re ζητονμινα Γρόβίοτ. Φιρ ίπ ιίν , «jutpr'S«- 
σαν 7 7 μ* tp* ava 5 Φλωρια * καί ζητονμεν νά ευρωμεν πόσα 
Γροοιβ ζβινονσι* λοιπών.

77 μ*τρβ.
μ ΐ « . 6θ_______

ςβινονσι Γρόσ 4 6 2 0 —
Kara tov χοινον τροπών.

77 H*rp*
_____ μ ΐ . ♦ 5
φερούσι Φλωρ'. 385

μ» . . l a ______
770

_________  385_________
ςβ/νουσιΓροσ. 46ao t t  —
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Δ ο κ ι μ ή .

Έά ν «  πραξίβ tyivrv ορθώί, διαίρεσών τάΓρώσ.4620,,·*·— 
διά των 6ο> χα2 πρε'πει να προχΰψωσι 7 7 > μ**ρ® «  διά των 
la*  xai νά προχνψωσι Φλωρία 385 * ώϊ.
6(ο it’s Γρ '. 462(0 

//42
♦ ♦

7 7 Mt'rpa, 1  a cts Γρ\ 46201385Φλωρια, 
102 
„6oi

$. ι6δ.
*

Σουφερ/νια να dvaXvSruCiv είς Φtoglvict.

?  T o  Σουφερίνι (μαλαγμαηνιον Νόμισμα) τιμαται διά 
χαισσβροββσιλιχβ Φιορ\ ΐ 3 //2θχρ. * λοιπόν χωρίο rives
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προοδηγίαβ,δυιΛιμί^α νάάναλόόωμεν ίχβςην Ποβότητα Σον- 
φψνίων tit Φιορίνια, ο ίς', ΑολλαΛλαοιαζορεν την δο&ε-οαν 
Ποοότητα (it 13 , επειτα it* t ά aO χραι'τζάρ tot λαμ^άνομεν 
το τρίτον tx  τήβ Ποβότητοί των Ι ’ου^ερινίων, xai προκύπτει 
to Ζητουμινον * αυτή ή Τίρ-δξίβ ομωί ytvttai βυντομωτύρωί κα­
τά τον ακόλουθον Κανόνα.

ΙΙροα^ε'ττομεν tv τω τίλει τκβ Ποβτο/ιτοί των δο$εν- 
των £oucpsptvt<ov tv μηδενιχο'ν δ ιξ ιώ ί, xai λαμβάνουν τό τρί­
τον ίχταύτηίτηίΠοαότητοί. Ο ιον· 87 ίου<ρερίνια νά α’ναλυ- 
Smiv  1 is Φιορίνια, προσχολλοίμιν its  τά 8 7 εν ο * καί προ- 
χύπτουοίν 8 70 , εξ ών τ6 tplrov ςαιηι a g o  , όμου δΐ Φιορ’. 
1 1 6 ο , ,  — , ώί.

870 #Ε  ρ μ η ν t ί  α. Δο^ειοηε μιάβ
290 Ποπότητοί Σουφιρίνιων , ίνα ανα- 

ςαίνοοι <jtop'. Ι ι 6ο „  —  λυ^Λ tt$ Φοιρίνια, αντί να πολ- 
λαπλαβια'αωμεν μ ι Φ-.ορ’. ΐ3 „ 2 θ  χρ., προοχολλοίμεν τ ίΠ ο -  
οότητι tv Ο , οηερ διπλοί, ore όπολλαπλααιαοθηοαν με ίο  
Φιορίνια (ώ ί §* 8$ χάί 86. ) ,  διά δε τά υπόλοιπα Φιορίνια 
3 , .2 0  χρ. (ατινα ιίοί τό τρίτον εκ τήβ Ποοότητοβ των Ιο  
Φιορινίων ·  διότι Φιορ*. 3 „  20 κρ. ποιουβι ί ο  Είχοοαρια·  
ί ο  Φιορ’. ομωβ ποιουοι 3ο Εικοσαριά.) λ«μ(3ανομεν τό τρί­
τον ex τήί Ποσότητοβ των ίο  Φιορινίων, δ όςί, διαιρούμεν 
«ά 8 70 διά των 3, καί ουτω προχόπτουσι τά ζητούμενα Φιορίνια.

Αοχιμη.

*Η επί τούτου Δοκιμή (ο  εςί, πώ» νά μιταφερωμεν τά 
Φιορίνια tie Σου^ιρί.ια) γίνεται, ά<ρ ου άναλύσωακι τά Φιο­
ρίνια tls Είχοσάρια με 3, χαί διαιρόαωμεν τό χεράλαιον διά

ΙΟ  *
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των 4 ο · διότι 40 Είκοαάρια ττοιοόσιν εν 1’ον<ρερίνι. Ίδου ή 
δοκιμή του όπιο&εν ’ϊττοδει'τ'ματοε.

Φιορ'. 1 ΐ 6 θ / ; ~
___________________ 3______________ ^

4(0 είβ 3 4 8(0 Κιχοοάρια, 
ςαινουσιν. .8 7  λβνιρερίνια.

£ · 169 .

Κανών rev αναλυειν ήμισν Σουφεζίνια εΐζ
Φιορίνι».

O utos ό Κανών διαφε'ρει ex rou των ακέραιων Σουφε- 
ρινίων μόνον κατά τούτο, επειδή είβ τά «μιβυ Χουφερινια α - 
φχιροΟμεν το τρ/τον, το οποίον άθροίζομεν ει’ε τά Ά χ ίρ α ΐχ . 
ΙΙαρ. χ . νά αναλυθώοιν 87 *Ημιαον<ρερίνια tt's Φιορίνια, 
ττροσκολλουμεν τοΐβ 87 εν ο ,  καί

φε'ρουοιν. . . 870 » εξ ών άιραιρουμεν τό τρίτον,
«τοι . . . 29 0 » Χ*ΐ
ςαινουβι Φιορ'. 5 8 0 , , —

Ε ρ μ η ν ε ί α .  Κυρίωε επρεπε νά πολλαπλαβιάσωμεν με 
Φιορ'. 6 „  40 χρ., ατενα είβΐν ή χα$’ αυτό τιμήενόϊ'Ημισου- 
^ερινίου· «ροοθε'βαντεε ομωε εν μηδενικόν, αρα επολλαπλα- 
βιάβθηοαν μέ Ιο  Φιορ'., ο εςι με Φιορ'. 3//20 χρ. περια- 
-βότερον* οθεν οντα τά Φιορ'. 3 „  2d χρ« τό τρίτον με'ροε τών 
Ι Ο  Φιορινιων, διά τούτο άιραιρούμεν αυτά εκ τ κ ϊ  ϋοοότητοβ 
τό ί ο  Φιορινιων, και προκύπτει τό ζητούμενον.

Δ ο κ ι μ ή .
Ή  Δοκιμή τών'Ημισουφερινιων γίνεται, οχ καί ή τών 

ακέραιων λουιρερινίων ·  πλήν αντί νά διαιρεοωμεν διά τών 40,



διαιοοΰμεν μόνον διά των 2 0 , Store 20 Εικοσαριά, ςαίνου- 
σι Φιορίνι» 6 η  40 χραϊτζάρια, ώδ.

Φιορ. 5 8 0 ^  —

3________
2(0 si's 164(0 Ει’χοσαρια. 

ςαίνουσιν. 87 *Ημΐσου<ρερίνΐα.

§ · 170 ·
Σ χ ό λ  ιον .  Περιττόν είναι πάντη ha  ει'πωμεν, on of 

toioutoi Κανάνεδ καί σνντομίαι είσιν *ftt τοσοίτον εόμεταχει- 
ριςοι και αμετάβλητοι, sip οσον ή τιμή των Νομισμάτων με’·* 
νει ή αυτή, ώδ είβ τά προτε$ε*ντα 'Γποδείγματα εδείχ^η* 
διότι εάν μεταβλητή ή τιμή, ώδ συμβαίνει πολλάχΐδ, tort 
με'νουσιν άκυροι και oi δοθε'ντεε Κανονεδ,κβΐ επομε\ωδ πρε- 
•πεί η νά μεταχειρισίίώμεν την κοινήν αναλυτικήν Μέθοδον # 
ή νά ε<ρεύρωμεν mpae ίυντομιάδ, το οποίον διά τήβ (3οη- 
θειαδ των μέχρι τουδε λεχ$ε\των, δέν είναι δύσκολον ποσώδ. 
Θετεον, δτί ή Σπε'τζια (άσιμε'νιον Νόμισμα) τήδ Σαξωνίας % 
i  τιμά to tl$ τήν Τουρκίαν δια Γρόσσια 5 „  — , επειτα ήλατ- 
τα&« sis τά Γρόσια 4//32 παράδεδ. Έντα ί& α άντι να δια ι- 
ρε'σωμεν τουδ 32 παράδ. είδ μέρη Γροσίου, καί νά λά{3ωμεν 
αυτά εκ τήδ δοθείσιβ Ιΐοαότητοδ ώ$ σύν«&ε$, λαμβάνομεν το 
πεμπτον μεροδ εκ τήδ προχυψάσηδ Ποσότητοβ τών 4 Γροβίων, 
επειδή οί 32 παράδ, ςαίνουσιν εξ ίσου το πε'μπτον μεροβ ε'κ 
τών4Γρ , δ εςΐν, εκ τών ΐ 6ο  παράδων. Κατ αυτόν τόν τρόπον 
δυναταίτιβ νά εφευρη τον γενικόν Κανόνα σχεδόν δί εκαςον 
Νόμισμα επάνω είδ τήν διορισ^είσαν τιμήντου ·  διά τούτο λοι­
πόν παρετρε'ξαμεν και ετε’ρων Νομισμάτων τάβ Συντομίαβ , 
επειδή, ώδ είπομεν ανωτέρω, οί τοιοΰτοι Κανόνεδ είσΙν ε’πί 
τοσουτον πρόε χρήσιν, i f  οσον διαρχοΰσιν αί διορισ^είσαι 
τιμαΐ των Νομισμάτων.
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MEP02 ΤΡΙΤΟΝ.
Π φ  rift εν γένει ΰηλώσεως μ ) φύσεις rw  

Κλασ/χατων,

: ΚΕΦ. Α'
ΤΙ ΕΣΤΙ ΚΛΑΣΜΑ,

§. 1 7 1 .

Λ

i  7ΐο τλν λεξίν Κλάσμα ίννοουμεν t v , «  περισσότερα με ρ* 
«9 εν is όποιουδηποτε ακέραιου Ηρά^ματοε, to οποίον δίΛτ 
ρεθη ε?δ όοαί/ί'οτε ισα με'ρπ, Spa Κλάσμα δεν υπάρχει 
Χκθ’ αυτό, άλλα παρayerae ε’ξ ακεραίου ’Αριθμού. Ά χε ’ραιοβ 
δ’ άρ>θμο$ λε'^εται εκείνο;, osrie απαξ, «  πλεουάχιβ εμπεριε’-  
χε ιτλν  μονάδα* φε'ρ* είπείν, 6 Γρόσια ε?ναι ακέραιο; ’Αρ ιθ ­
μοί, περί ου ε?'ρ·/ιται εν άρχη του Α '.  Μερουδ.

Εΐ μέν ουν εν όποιονδηποτε Πράγμα διαιρεθη είδ όσα- 
ονίποτε μέρη, τότε αυτά τά μέρη είσΐ μόνον Κλασματικά μ ε - 
ρ/ι τού ’Ακέραιουτων* διά τούτο λοιπόν εκείνοι οι ’Αρ ιθμο ί, 
δί ων εκιρωνούμεν αυτά τά μερ«, Κλασματικοί ’Αριθμοί, >ί 
καταχρπςιχώ;, Κλα'σματα καλούνται.



5* *?*·
Έχαςοβ εννοεί·  ort εξ cvie δι,αιρεθεντοβ Πρά^ρατοβ 

δεν -ηροχυπΓουβι περιββότερ* ρερ»,παρά τά, tig ο®α διιρρε'θη. 
Γςε'ον, ort εναδ Άριθροβ διηριθη (Is & , 5.» 7 8‘» *$*ξ’Λβ
οροια fitpn * ope ouros ό διαιρεθκ'β Άριθρόβ Stv ιρ π ιρ ιιχ ιι 
περισσότερα τοιαΰτα ρε'ρ«, είρη a ,  5» τά όποια ά - 
θροιζόρενα ορού, δ/δουσιν αυθιβ τον διαιριθίντα Ά ρ ιθρ όν, 
«rot τό Άχε'ραιον, δπερ χαί εχ των πρωτων ιδεών rris Δ ια ι- 
psotogs φανερόν εςιν.

§ · 173.
‘Εάν λοιπόν εξ ενδβ Πρά^ρατοε, τό οποίον διπρεθ» είι 

2 ρε'ρπ ♦ λτκρθίί εξ αυτών τό εν ρε'ροί» είναι χαί λύετα ι to 

νίρισυ, ε& 3 ρε'ρη, τό τρίτον, είβ 4 Η*Ρ,)» τ® t*faProv» **ί *<p*“  
ξ«δ * άρα επεται βχ των προλεχθε'ντων, ort εξ οΰδενόδ διχρε- 
θενroe Πρά^ρατοβ δέν δόνανται να προκόψωσι -περισσότερα 
ρε*ρ«, tip.ii 2 «ρ ισυ , 3 τρίτα, 4 τε'ταρτα, xat ε<ρεξ«δ· διότι 
αί λε'ξιΐδ «ρ ισυ , τρίτον» τέταρτον.χτλ. δηλουσι κυρίωϊ, εν η -  
ρισυ ρεροβ, εν τρίτον ptpos, εν τε'ταρτον ρε'ροβ ivos D pay- 
paroe, to οποίον διπρε'θηειβ 2 , 3> 4 *.*ί its ειρεξ-Λδ οροια ρερ«.

§ · *74·
"Οθεν εχ των ρερών ενόβ διηρεθε’ντοβ Ilpayparos δυνά- 

ρεθα λαβείν εν, η περισσότερα ρε'ρη, δΐ «ν  αιτίαν, πρό« δ « -  
λωσιν των Κλασράτων, επιζϊΐτουνται δυο Άρ ιθρο ι * ό ρέν 
διά τ«ν Ποσότητα των ρερών too Κλάσρατοδ, ό δε διά τ»ν 
Ποσότητα των ρερών του διαιρεθεντοβ ’Ακέραιον, οι τινεε χω­
ρίζονται διά ριά; ρεσολα^οόσηε ypappns ουτω· ·*. £ χτλ. 
Επάνω τηβ ypappne τίθεται ό’Αριθρόί, η οι Ά ρ ιθρ ο ι, roue 
όποίουβ ελά|3ορεν εξ ενόε διαιρεθεντοδ Πρά^ρατοε, υποκάτω δέ 
t«s ypappns τίθενται ο/ Άρ ιθροι, ε& cue διηρεθη το' Ά χ ε '-  
ρα ιον.Ό  επί rns ypappns Άριθροβ όνοράζεται Ά ρ ιθ ρ η τη ί,

Τί ΕΣΤΙ ΚΛΑΣΜΑ. ιδ ι



επειδή επαριθμεί πόσα μέρη ελιίφθησαν εχ του’Αχερβίου* 
ο δΐ υπό rns ^ραμμηδ, xaXtirat ΙΙβρονομαςηε» επειδή φα­
νερώνει ses τόσα tea μιρη διηρίθη to Άκε'ραιον. A t  Π apa- 
φράσεΐδ λοιπόν - f ,  -y* f  κτλ. δηλοόσιν, on .3 μέρη» ε’ξ ών 
5 συνιςώσι το ’Ακέραιον αυτών* a μέρη> εξ ων 6 » 7 με'ρη, 
εξ ων 8 συνιςώσίν ώσαύτωβ to ’Αχεραιον αυτών, καί ίφεξ/ΐϊ.

17 5 ·
Κυρίωδ at Παραφράσειβ | ,  , f· xat εφεξηδ, είσι διβι-

ρε’σεωβ σημεία, δηλουσι δε, a διαιρεθήτωσαν διά 3* 4 διά 
5 · 7 δί 8 χτλ. επειδή ομωβ τα a διαιρούμενα διά 3 πρεπει 
νά προχύψωσι a  τρίτα * (διο'τι διαιρεθεντοί 1 its 3 μέρη, 
δίδει sis εχαςον με'ροβ 1 τρίτον, διαιρούμενα δέ τά a εΐ$ 
3 μέρη, δίδουσι a  τρίτα), διά touto ή Παρα'φpaets ξ ,  »j- 
tis δηλοί, 2 διβίρεθητωσαν διά 3» πρε’πει avayxat'ws νά φα­
νερωτή δύο τρίτβ. "Οθεν βπασβι αιΠαραφρα'σει? των Κλάσ­
μά'των, φερ’ είπείν %, -}-, τά οποία εχφωνούμεν 5 έκτα, 3 
έβδομα, δηλοΰσιν ε ξηχρι^ωμίνωδ, 5 διαιρεθήτωσαν St 6 * 3  
δί 7» καί εφεξχδ, εξ ου προκύπτει ή άντιςροφοβ πτώτΐδ» δη 
τό Πηλίκου των 6 ειβ 5 ,  των η its 3, είναι-*., ^,χαίεφεξήδ.

$ · 176 .
Γενιχώδ δμιλοΰντεδ λεγομεν, on καί το Πηλίχον, τό ο­

ποίον προκύπηρ από άχερβίων’Αριθμών,θεωρείται tos Κλάσμα 
του διαιρεθεντοβ ’Αριθμού, έξ ου προε'χυψε, διότι έχβςη διαί­
ρεσή διαχωρίζει τόν Διαιρετεον ·  άρα τό εξ αύτοΰ προχύπτον 
Πηλίκον είναι Κλβ'τμα. Παρ. χ . διαιρούμενα ΙΟ  διά των 5 , 
δίδουσι μέν 2 ’Ακέραια διά Πηλίκου, τά οποία μ’ ολον τούτο 
παραβαλλόμενα ώδπρόδ την ποσότητα του διαιρεθεντοβ’Αριθ­
μού, ο εςι τά ί ο ,  είσίν εν Κλασματικόν μεροϊ των αυτών. 
Ε ’πειδή ομωδ είβ τούτην την πτώσιν διαχωρίζεται μόνον ή 
ποσότη», και ούχι τό ίδιον Πράγμα, καί επομε’νωδ δύναται

15a ΤΙ ΕΣΤΙ ΚΛΑΣΜΑ.
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να εκφωνητή to Πηλίχον Si ακραίου Ά ρ ε ίμ ο υ , Sea τούτο 
Xcyttat Κ λάψατοί μορφή *τ° ', (ftp tinείν νό$ον Κλάσμα,

$ · 177·
Παν Κλάσμα εχεί την αυτήν φύσεν χαe‘ ονομασίαν, ήν 

εχ ιι το Ά χε ’ραίον, ΐξ  ου παρήχ^η, καί δεν δηλοί άλλο, ε ί- 
μ « lev , ή περισσότερα μέρη του ’Ακεραίου, το οποίον δεηρε’^η 
είε. όσχοηπο'τε ίσα με’ρη. © is , οτι εν Γρόσι διηρε'^η είβ δέκα 
e-τα μέρη, εξ ων ελήφ^ησαν επτά* αυτά ώ$ πρδβ τδ ολον 
Γρόσι είναι Κλάσμα, καί εχεε τήν αυτήν φυσιν καί ονομα­
σίαν του Γροσίου, επειδή παρ’ αυτοί ελα{3ε τήν δπαρξιν. Ή  
(foots tou ’ E vos είναι τδ Νόμισμα, ή δ' ονομασία τδ Γρόσι, 
άρα καί τα εξ αυτοί ληφ&’ντα επτά με’ρη εχουσι τήν αύτήν 
φύσιν χαί ονομασίαν, ε’ίτουν 7?g· επτά δε'κατα Γροσίου.

§ · 178,
Η* των κλασμάτων άνάτ>νωσΐ5 αρχεταε εκ το ί Άρε^μη- 

το ί ,  επειδή auros είναι ό καθ’ αυτό Άρι&μόδ το ί Κλάσμα- 
το$, υςερον δε επεται χαί ή του Παρονομαςου, osrie δεικνύει 
τήν όνομασε'αν το ί διαιρεθε’ντοε’Αχεραίου. Οιον £ , £ , { ·  κτλ,, 
ήτοι τρία τέταρτα, πεντε εχτα,επτά δ)»δοα, δ εςί, 3 μ*ρ«» 
εξ ων 4 ποιούσε τ δ ’Ακέραιον αυτών· 5 μέρη, εξ ων 6. 7 
με'ρη, εξ ών 8 ςαενουσι τ δ 'Ό λ ο ν ,  καί εφεξήί.

VS**#**#*#*******##**/*/*



ΚΕΦ. Β'.

Πφ Διοuqiffsut των KXctffpctryv.

§♦ *79*

Τ ά Κλάσματα itapofrvtat εis tptte recite» rout* ifctv, «ί* 
K u p t a ,  Νο’ θ β ,  χ α ί M t x r a .

Ku'pte Κ λάματα  tint xai Xeyovrat m fv a , ων ot* Π α - 
ρονομαςαί ttoi μεγαλύτεροι των ’Apifyurcev · o?ov | , ·| ·,  - f j ·»  
xai ra roorots ομοια, επείδη «  μοιρβσ/α δένδυνβτβ» νά ylvn 
όίλλωδ, βί(ΐΛ A  a m  διβιρεσεω; aurfie twe ίδια* Μονάδοε, 
o$sv το Πηλί'χον uvcu xaS' euro Κλβ'σμα.

NoSa Κλάσματα ονομάζονται εχείνβ , ων oi Παρονο- 
μαςαι εμπιριεχονται ets roue Άρι$μνϊτββ βύτών άπαξ «  πλεο- 
νάχιβ ανευ υπολοίπου» ώ$»^, *?° , V »  xat‘ t «  του'τοιβ ομοια, 
δ ιότι, ώ ϊ ερρε$«, μόνον ή ποσόηκ 
io ia  Movas.

M ixra Κλάσματα εισι τελευταίου εχείνα, ων ot Παρονό­
μαζα» διβιοουσι μεν τοΰδ Άριθμτιτάδ αυτών, άλλ* ούχ εξίσου* 
βρα tint συνδεμένα εξ’Αχεραιου,χαι δι«ρ«μενου ’Αριθμού, ώ ί. 
Ί * τ» V *Γλ · «τινα , εάν διαιρεθώσι δια των Παρανομαςών 
αυτών, δίδουσι π/ιλΰον 1 1 , ι £ ,  a , ο εςί, μεροβ Ά χ ε -  
ραια, χαί με'ροδ Κλάσμα.

§. 180*
Α ' . Σ χ  δ λ ι ο ν .  Το νό$ον χλα'ομα ίί χα&αρον uvou ά 

ριχτόν, εμφανίζεται μονον tpos to παρόν 9 χαί οχοις ολίγου 
Kareva ωφέλειαν εν τω λογαριάζειν* αμα δε τού $χοποΰ έχ - 
ηλζσ$ίντο$ f $1 ον βτε^Λ» πρέπει τω οντι να διαίρεση δία του 
Παρονομα^ού ,  ινα προχνψω^ι τα εν αύτω περιεχόμενα *Αχε~
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διαιρείται, άλλ* ούχ* η



pats* Stott χαιπιρ όννοούμιν ft* τού voos, ortδιαιροΰμινον to 
TtnXt'xov, ftp' ttntiv, 25 Sta των 5» διά των 6 » χτλ. διδουσιν 
y  , V  . P SXov τούτο πλ«ρο:ρορουμιθα oaf t?tpov, tov τώ 
ovrt διαιρίσωμ*ν διά τού Παρονομαςού, xai ίχφωνήσωμεν ta 
y  jit 5 » r i y  jtt 4^ ‘Axtpata, καί ίφιξηβ.

§. 181.
Β ' . Σ χ ό λ  tov. Έ χ  των άνωτίρω ρχθιντων δηλούται 

σα<ρ ώϊ, οτι tav ο ,η ’Αριθμητηβ χαι ο'Παρονομαςηβ του Κλάσ- 
. ματοβ tfeiv ομοιοι χατά rou's ‘Αριθμού*, ιμπεριίχιι το Κλάσ · 
μα tv ‘Ax»paiov, ίπιιδη το τοιοΰτον Κλάσμα Sttxvutt, ort 
ολα τά μ ίρ«, sis a διαιρίθ» to Άχεραιον, ύπάρχουσιν όμού. 
ί/θ ιν A * T » ^ χτλ. ίμπιριιχει txa$ov 1 'Axtpatov, xai tf - 
eiv ομοια άλλϊίλοιβ* toiro S’ «yvotirai, tav τά Κλάσματα ttV 
elv tvos xai τού αυτού ‘Αντιχιιμίνήυ,
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κ ε φ . r .

Πε̂ ϊ Μεταφοράς των Κλασμάτων.
§· 182.

Τ ά  Κλάσματα μιταφιρονται πολλάχιβ, χωριβ μιτα|3ολ«ν 
»»β τίμχβτων, sis μιχροτίρου$ Άριθμούβ» παρ’ ώ$ ερ α ν ί­
ζονται εξ άρχη$, ή όπο/α ίλάττωσιβ προξενώ διπλήν w f t -  
λείαν. Πρώτον μέν προχυπτουσι μιχρότεροε Αρ ιθ μο ί, ot revts 
εύχολννουσι rrv ipyaσιαν ε'χάςου λογαριασμού* Sturtpov δε, 
προχείμενοι μικρότεροι Α ρ ιθ μ ο ί, εννοοΰμεν σα^εςερον την 
τού Κλάσματο$ δυναμιν, εΓτουν την τιμήν. Παρ. χ . τά Κλάσ­
ματα * ρ καί ^  εχουσιν όμοιάν τιμχν ·  διότι 8 μ«ρλ ά$ ίνοβ
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Upayuaroj, to όποιον auyxctrat από 24 τοιουτων μερών, ε ί- 
σίν ώααΰτωδ to τρίτον aurou τού Ορά^ματοβ» xa$«s και 1 
(upos * εάν το t'itov Πρόγμα σΰ^χηται ΐχ  3 μερών * μ* ολον 
τούτο ομω$ πληροφορούμενα σαφε'ςερον την του Κλάσματοβ 
τιμήν υπό την εχφώνησιν του επειδή είναι πλέον εύχατά- 
ληπτοδ * παρ* όταν εκφώνηση διά των ^  Δ ιά  τούτο λοιπόν 
ύπερμαχούμεν, οπού είναι δυνατόν* διά νά μεταφε'ρωμεν τό 
Κλάσμα rii τοϋί πλέον ελαχ/ςου$Άρι&ρ.ούί, τό οποίον λε'^εται 
σμιχρυνειν τό Κλάσμα.

§ · 183.
Τό κλάσμα δυνάμε^α νά τό σμίχρυνωμεν τότε * όταν or* 

Α ’ρινμητήδ χαι ό Παρονομαςήδ αυτού εχωσι χοινόν Διαιρέτην* 
ο έςΐν* εάν αργότεροι διαιρούνται , ά'νευ υπολοίπου * δί ενόί 
χαΐ τού αυτού ‘Αριθμού * ώςι διαιρε&εντε* οτε Άρι&μητηβ 
χαΐ ό Παρονομαςή* διά τού κοινού αυτών Διαιρέτου* προκύπτει 
τό ελαττωθέν Κλάσμα. Φε'ρ* είπείν ·  διαιρούνται οτε Ά -  
ptVunrns χαί ό Παρονοριας^* διά τού ’Αριθμού 6 εξ ίσου * 
χαί προχυπτουσιν αντί ι 8, μόνον 3 » χαι αντί 3ο , μόνον 5* 
χαι ουτω παριςαταιτό ελαττω^εν Κλάσμα \ ,  τό όποιον ίσο- 
δυνάμεΐ, ήτοι ίσοτιμείται με τό |*-· διότι εάν 30 τριαχοςά 
ποιούσιν Sv ’Ακέραιον (ώ* §. 1S1· )* 6 τριακοςά πρεπει ά - 
vayxaiws νά δώσωσι τό 5τον * και 3 X  6 * ήτοι 18 * τρία 
πέμπτα, εν ψηφίοιβ J.

§·  184·
Διά νά δυνάμε^α λοιπόν νά μεταχειριξωμ*$α όρθώί αυ­

τόν τον ε’πωφελή τρόπον τού σμιχρυνειν, εφ ον θεμελιούνται 
σχεδόν απασαι αί πρακχτικαΐ συντομίαι εν τώ λο'/αριάζειν, εί­
ναι avayxaiov να* πληροφορηθώμεν χαλώ$* οτι πολλαπλασιαζό- 
μενοι, ij διαιρούμενοι ο,τε Αριθμητό* και ό Παρονομαςτήϊ τού 
Κλάσματο» δί ένόδ καί τού αυτού Αριθμού * με’νει άμετάβλη-



TOS η toil ΚλβΟμΧΤΟί τ<μό ·  $10 SlttTOU ή 1ttp? TO’JfOU Έ ρ -  
μr>nlat i<f ns ό Διδασκόμενος as δωση αχραν προτοχχν.

Πβίνυ εΰχόλωβ εννοοόμεν» on μεταξύ Κλαοματων *ξ 
όμοκον Παρονομαςών, εχεΐνο εχει ύψ«λοτεραν τιμΑν, τού ο­
ποίου ό’Αρί^μπτχβ ttvat μεγαλήηροβ· Φερ ε!πεΐν· το Κλάομβ 
■$ Γροο/ου ε χ «  ανανπρρήτωβ ύψχλοτε'ραν « μ λ ν ,  παρά τό-f  
Γροσ/ου * επειδή rοΰτο εμπεριεχει μόνον 5 ♦ τό St πρώτον 7 
μερ« ά<ρ* όμοίου με^θουε.

"Οταν λοιπόν $ε'λωμεν νά μεταβάλωμεν οποιοσδήποτε 
Κλάσμα απαξ, δ?ε* «  πλεονα'χιβ ει'δ ύψηλοτε'ρβν,«  ελαττω- 
τέραν τ'μΑν, λβμ(3άνομεν μόνον απαξ, δίβ> ή πλεονα'χι® με- 
^αλνίτερον, ή μίχροτερον τον *Λρ&μν>τ»ν, άφίνοντεε αμετά­
βλητον τον Παρονομαςόν. Πβρ. χ . &'λομεν αντί -^τ  νά προ» 
χυψπ με)>αλ«τερον Κλα'ομα τετραπλά alas ημήβ* λοιπόν πολ- 
-λαπλαβια'ζομεν άπλώδ τον Άρ&μπτΑν 8 μ* 4 »*«» προχόπτεε 
Κλάσμα ^·\, το οποίον άναντιρρχτωε τιμαται τετράχιε μάλλον, 
ή το ψ  , επειδή εμπεριεχει τετράχις περισσότερα ενδέκατα. 
Ε ’άν θε'λωμεν ομωβ νά προχυ'ψπ Κλάομα τετραπλάσια: τιμής 
μιχρότερον τον τ ~ , διβφούμεν μόνον τον ‘Αρίθμητχν 8 με 4» 
άφίνοντεε αμετάβλητον τόν ΠαρονομαςΑν, και προχόπτει Κλά­
σμα ·|*ρ τό οποίον άναμ<ρι{3όλω5 εχει ελαττοτε'ραν τιμήν τον 
ΎΤ* επειδή εμπεριεχει τετράxts ολιγωτερα ενδέκατα.

Εντεύθεν δΑλον εςίν,  οτε εν Κ λ ά β μ α »  r  ο ύ ο­
π ο ί ο ν  ό Π α ρ ο ν ο μ α ς Α β  με'νεε α μ ε τ ά β λ η τ ο ί »  
ε μ π ε ρ ι ε χ ε ε  t o e  a x i s  ύ ψ η λ ο τ ε ' ρ α ν  ή ε λ α τ τ  ο τέ ­
ραν  τ ι μ ή ν ,  ο σ ά κ ι ς  μ ά λ λ ο ν ,  η ή τ τ ο ν  λη<ρ$ή ό 
Δ ’ ρ ί ^ μ ν ι τ Α β  α υ τ ο ύ .

§. 185.
Σ υ ν ε χ ε ί α .  "Ολον τό άνα'παλιυ συμβαίνει sis την αΐί- 

ξ-Λσιν ή ελάττωσιν του Παρονομαςου, εάν ό 'Aptfyr.rns μεινη
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•αμετά ί̂λητοβ* Store tf’s οσα περισσο'τερα με'ρπ ό*α*ρε$/ϊτόΆ- 
xspotov, τοσούτον σμιχρυνετα* «χαζών jtfpos roa Παρονομαζού, 
εξ ουεπεται, or* οσβν με^^λιίτεροβ uvat όΠαρονομχζήε (os- 
TtSf tos ^νωζόν, Sttxvtitt t j  tx row Διαιρετέου μέλλοντα ye* 
νεσθαι μέρη)* τόσον μικρότερα είναι ret μ*ρη, xa* οσονμιχρό- 
τεροβ Λα* ό Παρονομαζλί, τόσον με*/αλχτερα etvat τά με*- 
px. Δια τούτο erfitv $ε/ ωμεν vi δωσωμεν cti όποιονδχποτε 
Κλάσμα απαξ, δΐβ, ϋ πλεονάχιβ ελαττοτεραν, «  ύψκιλοτί&αν 
τιμήν, άπλώ* διά rxs μεταβολή* του Παρονομαζού, λαμβά- 
νομεν απαξ, Sts* ίί πλεονα'χιβ μιχρότερον ίί με*/αλ»ίτερον τον 
Παρονομαζ/ίν, atjiivovTts άμετα'βλχτον τον Αριθμητόν. Φερ* 
«ίττείν · άντ* £ , &λομεν νά προχυψχ Κλάσμά χμίσεω? roiaor/.s 
Ttpxs* λοιπόν πολλαπλασιάζομεν τον Παρονομαζχν 4 με 2 * 
atji'vovres αμετάβλητον τόνΆρι^μητήν,χαι’ προχυπτει £, το ο­
ποίον Κλάσμα άναντιρρητω* εχει μόνον τήν ί)μ’συ τιμήν του 
Store εν pjpes, εξ ων 8 ποιουσινεν Ακέραιον, είναι τό «μίου ε -  
vos με'ρουβ, ΐξ  ων 4 Αοιουσιν ώσαύτω* εν Άχερα*ον. Έ ό ν  
πάλιν θελπσωμεν νά πρόκυψη εχ του ^ ετερον Κλάσμα St’s υ - 
ψηλοτε'ρα* τοιαυτηβ τ*μή$ > διαιροίϊμεν τον Παρονομαζήν 4 
διά τών 2 , και προκύπτει τό νε'ον Κλάσμα | ·,  τό όποιον 
άναντισ’ρήτωδ τιμάται Sts μάλλον του £ · Store εν με'ροβ» εΊ* 
ων 2 ποιουσιν εν Άχε'ραιον, αΐναι Sts με^αλητερον άψ ενο'δ 
με'ρουί» εξ ων 4 ποιουσιν όμοι’ω ί εν Ακέραιον.

Εντεύθεν λοιπόν επεται χοινώϊ, ό’ τε ε χ α ς ο ν  Κ λ ά σ ­
μα ,  του όποιου  ό Ά ρ ι θ μ η τ ή δ  μ ε ν ε ι  ά μ e r α' β -  
λ η τ ο ε ,  μ ε τ α β ά λ λ ε τ α ι  ets τοοάχ*$ μ*χροτε'ραν 
»  υψηλοτερον  τ ιμήν ,  όσάχιβ  λ η φ ^ ή  μ ε ^ α λ ή -  
τερος  η μ ι κρότερο *  ό Παρονομαζήβ του.

§. 186.
Λ  ίί ξ t j .  Φανερόν ουν, or* λαμβανομενο* ε'ν ταυτω ό -
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σάχιδ μάλλον, «  irrov  ο,τε Άριθμκτηβ και όΠαρονομαςχδ, 
«πρεηει νά μεινη αμετάβλητος ή « 5  Κλάσματοδ τ ιμ λ , επει­
δή όσάχις αυξάνει ή τιμή διά τήβανξχσεω» του‘Αριθμητού, το - 
cixts ελαποΰται πάλιν διά τ«β αυξήσεω; τού Παρονομαςου, 
*αϊ όσά/.ις σμιχρύνεται ή τιμή διά της έλαττώσεως του 'Αρ ιθ - 
ja« tou « τοσάκις αυξάνει αυθις διά τη ί ελαττωσεωδ του Π α - 
ρονομαςοί * άρα εχάτερα ίσοδυναμουαι, καί ουτω μενει αμε­
τάβλητος ή του Κλάσματοδ τιμή. Οΐον * διαιρουμε'νων τοίίτε 
Α ’ριθμχτουχαιτουΠαρονομαςοΰ του Κλάσματος-|·£διάτων 6, 
προκύπτει αύτ αυτού}, το όποιον τιμάται τόσον, όσον το{|·* 
Store διαιρετόντος τού 'Αριθμητού με 6 , ήλαττωθη ή τιμή 
του Κλάσματοδ εξάχιβ (ως §. 184*)* Παρονομαςου
ώσαύτωδ διά των 6 διαιρεθίντος, ηυξήνϊη ή τιμή ίΐάλιν εξά- 
χΐδ(ώδ §. ΐ85. )> λοιπόν μενει άμετάβλητοβ ή του Κλάσμα­
τος τιμή, περί is  ε*ςίν ό λόγος.

§·  187·
Έ ά υ  £μωδ οτε1 Αριθμηηϊδ και ό Πάρονομαςήβ δέν εχουσι 

/.οίνον Διαιρέτην, ο ε ς ι, δεν διαιρούνται δί ενός χαι τού ίδιον 
Α' ριθμου εξ ίσου, δηλον Ις'ν, οτε δεν σμιχρύνεται το Κλά­
σμα ,  χαΐ πρεπει νά μεινη «μεταβλητόν εις τούς εξ αρχής α­
ριθμούς του. Π αρ.χ. το Κλάσμα £-* δεν μεταφερεται εις μικρό­
τερους ΆριΒμούς, εττβεδη δεν υπάρχει κανένας ‘Αριθμός, os 
τις δύναται νά διαίρεση εξ Γσου'τόντε’Αριθμητήν χαΙ τόνΠαρο- 
υομαςήν. Διότι* εάν εχαςος’Αριθμός διαιρήται εξ ίσου δί 
όποιουδήποτε ’Αρ ιθμοί ιδιαιτέρως (καθώς ενταύθα ό 'Αριθ­
μητής 2 2  διαιρείται διά το ί 2 xat 11, xat ό Παρονομαςης 
2 7 διά του 3 xat 9) »  $ΐν ωφελεί ποσώς, επειδή, ώς άπε- 
δζίχθη, διά νά μείνη αμετάβλητοί η τού Κλάσματος Τίμη ·  
είναι επόμενον να διαιρεθώσιν δ,τε 'Αριθμητός και ό Παρονομα- 
ςής δι ενός xat του αυτοί’Αριθμού επίσης. "Οθεν λίγομεν ,
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οτι tat τοιαύτα Κλάσματα Stv ελαττούνται, not πρ en« νά 
μείνωσιν tte taxis άρχαίου* ’Αριθμού* αυτών.

§ · 188·
Δ ιά  νά Suvaμέθα λοιπόν vat μεταβόλωμεν εκχςονΚλά- 

βμα ccs τού* πλέον ελαχίςουβ ’Αριθμού? ♦ είναι avayxaiov vat 
ηξευ'ρωμεν» αν* χαι Sta ποιου ’Αριθμού ελαττούται, S ίςί * 
πρε’πει νά ^ινώσχωμεν tis το» νά 5ιαχρίνωμεν* αν ό’Αριθμη­
τή* χαίό Παρονομαςη*? εχωσι χοινόν Διαιρέτην* χαι τ ι*  ε - 
ς ι ν  a u t o s  ό ’Α ρ ι θ μ ό * *  περί ου ti's to επόμενον f t t f a -  
λαιον επεται ή avayxata Ερμηνεία»

16ο ΠΕΡΙ ΜΕΤΑΦΟΡΑΣ ΤΩΝ ΚΛΑΣΜΑΤΩΝ.

ΚΕΦ. Δ'.
ι

Περί του κοινού Διαδέτου δυο ‘Αριθμών, 
εΐτουν του Κλάσματος εν γένει.

$ · ι89»

Ο  ’Αρ ιθμοί, Si ου Suo η καί περισσότεροι άλλοι ’Αριθμοί 
Su'vavtat νά 5ιαιρεθώσιν ε’ξ ίσου επ’ axpijSts, όνομα'ζεται, μ ε- 
γ ιςο ί χαί κοινό* αυτών Διαιρε'τη*. Τούτον εύρίσκομεν, ώ* 
επί τό πλειςον, Seat των επόμενων iSiatrtptov Σημείων εκάςου ’ 
Διαιρέτου·



ΣψεΤον τον Διαδέτου 2.
’Εάν ο,τε ’Αριθμητοί χαί ό Πβρόνομαςχί τελειόνωσιν e’a 

aprlotis, xyouv διττλούί Άριθμοΰί*  ο εςιν, ε& 2 , 4 » 6 » 8 
«  Ο , διαιρούνται επισχδ διά του a* διότι, επειδή εχαςχ δε- 
χάί ouyxstract εχ Sts 5 * εχα'ςχ ixarovtx's ε’χ StV 50 * εχάςτι 
χ ιλ ιά ί εχ Sts 500 χαί εφεξΐΐϊ, tour εςιν, ολβί at τα’ξεΐί 'εχ 
των δεχάδων xat εξχδ συ^χεινται εν γίνει ε’χ του πολλαπλα­
σιασμού των 2 , διά τούτο πρε’πει νά διαιρώνται εξ Ισου ώ - 
σαυτωί διά του 2 ·  οθεν ε*ν λ Λ1ονάί(ε<ρ χβ άποβλεπειν 
διαιρΐίται εξ ίσου διά του 2 » εσμεν βέβαιοι, ort ο,τε Ά ρ ιθ -  
μχτλί χαΐ ό Π«ρουομ«ςχϊ διαιρούνται εξ ίσου διά του 2. Φε'ρ’ 
είπείν ·  μάί εδόθχ να σμίχρυνωμεν τό Κλάσμά \ ί , ενταύθα 
βλεπομεν εχ τού προδοθε’ντοί συμείου, οπ τόσον ό Ά ρ ιθ μ χ - 
txs 14« 2σον καί ο Παρονοαας/is 16 διαιρούνται επισχε διά 
τού 2» βίρα το ρχθεν Κλάσμα διαιρείται διά τού 2 , xat δίδει (a )

§, Ι 90.

Σημείου του Διαιρετόν 3.

Διά τού 3 διαιρείται εχείνοε ό ’Α ρ ιθ μ ο ί, εάν το Κεφα­
λαίου των ψχφιων, έξ ων σνγχειται, διαιρχται διά τού 3. Ο?ον 
ό ’Αριθμοί 5 ΐ3  διαιρείται ε’ξ ίσου διά τού 3 , επειδχ τάψχ- 
<ρια 5» 1 xat 3 αθροιζόμενα όμού, ποιούσιν 9* άτινα διαι­
ρούνται εξ ίσου διά τού 3. *Εξ ευανπαί ό ’Αριθμοί 314 &*ν 
διαιρείται εξ ίσου διά τού 3» επειδχ 3» 1 χαι 4» ποιούσιν ό - ’ 
μού 8 , τά οποία δεν διαιρούνται επισχί διά τού 3 .
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Δ ε ι ξ ι ε .  Έ χ  τοδ αξιώματος tns Άριθμησεωβ eTvsttφ*— 
νερόν, on διαιρούμε»# μία Δεχά$ (ουνι^αμε'νη εκ τρείί 3» 
ίτο ι 9 *a‘ l )  j επομε’νωβ χαι μία ’Exarovras, Χιλιαβ χαί 
εφεξηβ διά του 3 > πρε’πει νά μείνη υπόλοιπον ι ,  οπερ ούχ* 
άπλώβ ώε εν , «λλ* ώ$ άπλχ Mavis εννοείται. Λοιπόν ape 
Μονάδεβ» Δεχα'δεβ ♦ *Εχατοντάδε$ χαί εφεξής διαιρεθώοι διά 
τοδ 3 » τόσα υπόλοιπα προχυπτουσιν άνά | ·  οθεν επί τούτο 
άποβλεπειν δει άπλώβ, ίάν χαί to Κεφάλαιο» αυτών των υ­
πολοίπων (»ψ ου β’θροισθώσιν ώβ άπλαί μονάδε$), διαιρήται 
επίσης διά τοδ 3» τοδ όποιου ^ενομε'νου, πρε'πει ανα*/χαίωβ 
χαί ό ολόκληρος ’Αριθμοί νά διαιρεθη εξ ίσου διά τοδ 3* 
Παρ, χ .  3685 χτλ. διαιρεθητωσαν διά τοδ 3 > δηλοί, 3 Χ ι -  
λιάδε$ * 6 Έχατοντάδε$, 8 Δεχάδε$ χαί 5 Μονάδεβ νά δια ι- 
ρεθώσι διά τοδ 3 * επειδή λοιπόν» ώ ί είρηται, ι  Χ ιλ ιά β , ι  
Εχατοντάβ, 1 Δεχάβ, l  Μονοί διαιρούμενοι διά τοδ 3» 
προκύπτει εξ εκάςηβ υπόλοιπον, διά τοδτο εχ 3 Χιλιάδων, 
μενουσι τρείβ εν* από 6*Εκατοντάδων, εξάκι$ εν* από 8 Δε­
κάδων , όχτάχΐί εν * καί από 5 Μονάδων ,  πεντάχιε εν, οθεν 
ολα τα ψκφε'οε τοδ προκειμε'νου Ά ρ ίθ μ ο δ , ostts με'λλει νά 
διαιρεθη διά' τοδ 3 ·» θεωρούνται άπλωβ d i  μοναδικά υπόλοι­
πα , διό χαί τά άθροίζομεν ώ ί άπλάβ μονάδα», ινα ίδωμεν, 
εάν ποιώσιν όμοδ τοιοδτον Α ρ ιθ μ ό ν ,  os tis διαιρείται επίσηβ 
διά τοδ 3 ·

§· 191*
Σ χ ό λ ι ο ν. Έ ά ν  εχ τοδ άθροίσματβδ των ψηφίων, ώ ί 

ανωτέρω, πρόκυψη τόσον μεγάλο: ’Α ρ ιθ μ ο ί, ωςε νά μ ήδ ια - 
χρινηται εύθύί, εάν διαιρήται ε’πίσηί διά τοδ 3 » τότε μετα- 
χειριζόμεθα χαι ε ΐϊ αυτόν τον ’Αριθμόν την δοθείσαν δοκιμήν 
επί τοσοδτον, εως δτου νά πρόκυψη ό ίδιοί Διαιρε’τηί 3 , 
ή ετερος *Αριθμό$, τον οποίον δυνάμεθα ςυχο'λως διαχρίνειν,
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εάν διάρήται εξ ίσου διά του 3. Οιον · εχ toy c&poισματοβ 
των ψ«·ριων ivos οποιουδήποτε Άρι&μού, προεχνψε Κεφα­
λαίου 8 4 , xat δε’υ δυναμε3α άμε'σωβ διβχρίνειν, εάν 8 4 δ ια ι- 
ρώνταί intent διά του 3 * λοιπόν ό&ροίξομεν πάλιν 8 χα) · 4 
ποιούσι 1 a , ειτα 2 »a? 1 ποιούτι 3 * άρα διαιρείτas xai ό 
άρχαίο$ Ά ρ ι& μό ί it  a toy 3 ·  Προσέτι ·  εξ ετε’ρου ά$ροιματο$, 
προε’χυφε Κειρα'λαιον 7 8 ·  xat ενταύθα Xsyoptv ·  7 *at 8 
ποιούσι i5 i επειτα, 5 xat t ποιούσιν (y, ά’τινα, επειδή διαι­
ρούνται εξ ίσου διά toy 3 , άρα διαιριίται χαι ό ap^atos ‘Α ­
ριθμοί επισχδ διά τού 3»

§. 19 2 ;

Σ η μ έ ΐό ν  τ ο υ  Δ ια δ έ τ ο υ .  4·

Έ ά ν  τά τελευταία δυο Ψκ<ρ/α του πρόχείμε'νου ’Αριθ­
μού (iiyouv at Μοναδέβ xat Δέχάδεε) , διβιρώντat εξ ίσου 
διά τού 4 » διαιρείται intent xat oXos ό Άρι&μόδ διά του 4·  
Φε'ρ’ είπεϊν·  ό ’Αριθμοί 42916  διαιρείται ε’ξ Γσου διά τον 
4 , επειδή αι Μονάδες χαι Δεχαδεβ αυτού, δηλονο'τι ι 6, 
διαιρούνται intent διά τού 4·

Δ ε ί ξ ι  β. Επειδή εχβ'ςχ ΐο ο  σν^χειται εχτετράχΐδ25» 
διά τούτο αι' ιο ο  τάδε8,επομενω$ καί αί ΐ ο ο ο  άδΐδ,χαι αί 
ε<ρεξήί ύψχλότεραι τοιαύται τάξει®, διαιρούνται αναντίρρητο:* 
intent διά τού 4 » δθεν δοχιμαζομεν μόνον, εάν αι' Δεκάδες 
χαι Μοναδε* τού προχειμε’νου ’Αριθμού όμού, διαιρούνται 
ώοαυτισβ εξ ίσου διά τού 4·

$. 193.

Σ ν }μ ε ΐο ν  τ ο υ  Δ ια ιρ έ τ ο υ  5.

’Εάν τδ τελευταίου Ψηφίου τού προχειμε'νου ’Αριθμού 
δεξιώ$, είναι 5 ήτοι Ο , διαιρείται ό ολοχληροβ Άρι&μόβ εξ

11 #
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*



tooυ Stx των 5 ·  ΟΓον· /,25» 53ο χτλ. etaίρουρενα St* των 
δ δεν ρένει υπόλοιπον.

Α  ε e ξ e s. Ε'πειδχ at Δεχάδεβ ονγχεαται εκ Sis 5, Stat- 
poimat άνανπρρότωδ εξ *αου Sta των 5* αρα xat βί Έ χ α τ ο - 
τάδεβ, Χ(λ<9θε$ κα( at* εφεξ/ϊδ υψχλο'τεραι τάξείδ Statpoimat 
ώσαΰτωδ επάτ/ίδ St* των 5 » to οποίον ορωδ ytvttat tore, 
εάν ό ‘Apt^pos auyy.ntat tx  των ψχφ/ων 5 λ’ ο (οπερ δεε— 
xvuit την παντελή ελλειψιν των Μονάδων), επε'δ/i εξ όλων 
των ψκιρίων ρεχρι το5ν 9 » ρόνον τό 5 St* του 5 έπίβχδ 
otatpstrat.

§. 194 .

Χψεϊον του Διαιρέτου 6.
Έπείδ-Λ ό Άρ& ρόδ 6 euyxstrat εχ Sis 3 » Αά  τούτο 

διαιρείται έξ «του Stx του 6 εχείνοδ ό ’AptSpos, osns Stat- 
ρείται επίβχδ St* του 2 , ώβαυτωδ xat Sta του 3 > ών τα Σ π - 
ρεία προελεχθκοαν, Παρ. χ. ο ’AptSpos 8 13 4 2> εχων δεπλχν 
τ«ν Μονάδα t δίαερείταε ε'ξ «ου  Sta του 2 > ώβαυτωδ xat 
Sta του 3 * Stort 8 * 1 , 3 , 4 x*‘ 2> ποίοδοιν όρου 18 , τα' 
οποία Statpouvrat επίσ/,δ Sta του 3 , άρα Statptirat xat ό ό - 
λόχληροδ Ά ρ ιθ ρ δ ί Sta του 6 , επειδή Sis 3 ποιοΰβιν 6.

Δ  ε ί  ξ t s. Ταυτόν εςΐν, ώδ πολλάχιθ ε’λεχ^χ, καν π ολ- 
λαπλασίάοωρεν η Statps’fftopev εν ρ ιχ  ρε ενα Άρ ι& ρέν, η 
χατ t’otav ρε τούδΠαρά^ονταε αύτου (ώδ§. ΐ38 ·)*οθεν εκα- 
ςοε ’AptSpo'sj osns Sta του 2 , ώσαυ’τωε xat Sta του 3 διαι­
ρείται άνευ υπολοίπου, πρε'πεε νά διαίρεση όροιωδ καί Sta 
του Κεφαλαίου έχ Sts 3 » «youv Sta του 6 ,  ά'νευ υπολοίπου.
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§. 195.

ΣημεΤον του Ακαυτου 8.
’Εάν τά τελευταία τρ/α Ψχφβ'α roii προχεεμε'νου ’Ape$- 

μον ( « ro w  at 'Exarovra'Srs, at Ssxa'Ses xalMovaSss), Seae- 
pciovrae εξ ίσου Sea row 8 » Seaepserae ε'χ/σχί xae 6 όλόχλχ- 
pos Άρεθρόβ Sea του 8. Oss* ό apedpos 964360 Seatpef- 
tae εξ ίσου Sea του 8* e’xeeSx τα τελευταία τρία ψχφβ'α, tout 
εςε 36ο, Seaepouvrae επεσχβ Sea του 8.

Δ  ε t ξ es. Έπεε5χ χ XeXeas dv'yxeerae εξ oxraxes 125* 
Sea τούτο a iXeXeaSes, xae' επομενωβ oXae ul υψχλότεραε τά - 
ξεεε, Seaepouvrae επεσχβ Sea του 8* ο&εν μενεβ νά Soxepa- 
σωμεν, εάν χ Ποσότχϊ των Εκατοντάδων, Δεκάδων xae’ Μο­
νάδων Seaepouvrae ouaauroos Sea του 8 εξ ίσου.

§. 196 . .

Σψέΐον του Αιαιρέτου 9·
Τό σχμείον του g  ctvae ous εχείνο του 3. Δχλαοχ a$poe- 

ζορεν τά Ψχφία του upoe Soxepxv So&evros*ApeSpou, xae εάν 
το Κεφαλαεον αυτών Seaepxrae έξ ίσου Sea του 9 » Seaepocrae 
καί ό e'Seos ’ApeSpo's.

Ή  Δείξβδ 8evae χ αύτχ, ous χ του άρεθρ'-υ 3 * Store ε - 
χάςχ Δεχά$, Έχατοντάδ xae ε’φεξχδ, Seaepoupovae Sea του 9, 
ρευεε εξ εχάςχ$ υπόλοιπου 1 , cos scs τον §. 190 . εχτανπ- 
χώϊ ελεχθχ.

Σ  χ ρ ε e' ou a ι s. Δεν εεναε τόσου avayxafov να άθροεσωμεν 
όΧ.α τά Ψχφοα 3ίά νά ΐ5ώμεν, εάν το Κεφαλαεον αυτών Seae­
pxrae εξ ίσου Sea του 9 > «XX* ά^ροο'ζοντεί εωε τών 9» <*πο- 
βάλλορεν αυτά coaxes προχΰψουσε, xae εάν εν τώ τε'λεε χρο- 
χυ'ψονσεν 9 » xoope’s νά ρε/νχ χάνεν ύχόλοεπον, slvae φανερόν,
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ore ό Άρίθρόε Statpttrat idioms 5ιά του 9* Π*ρ. χ .  St* vat 
5οχ'ράοωρενt εάν ό’Αριθρόε 745263 St*tpxr*t εξ Γόου 5ιά 
του 9 , Xtyojxsv* 3 x*t 6 * ποιουβίν 9 ·  etra 2 x«t 5 ποιου- 
etv 7 , x*t 4 ποιοΰ<Jtv 1 1 , ρε'νουν 2 (υπέρτων9) , x*t  7 , 
ποιουοιν 9 * av*u ΰπολο/που * © δοθειε λοιπόν Άρ ιθροε Stat- 

peftat επιβκε St* του 9 .

J 97‘

Σημέΐον του Διαιρετόν ίο*
At* των ΙΟ Staepetrat επάττε κάθε Άρ ιθρ οε, οεπε εν 

τμ τελεί (οεξιώε) έχει εν ο* St* των 10ο ,  εάν εχ« ου ο* 
St* των ΐο ο ο , εάν έχ« τρία ρηδενικά, κ*1 εφεξίίε, ή SiStat- 
ρεσις ytvsrat (ώε § . 1 1 2 . )

Δ  ε ι ξ t s. *H atria π*ριςατ«ι «ρε’ιτωε προ οφθαλρών ·  
Store εν ο ο’εικνυει, ore εν τω προχειρε'νω Ά ρ ιθ ρ ω  δεν υπάρ­
χουν  ρονάδεε, άλλ’ άπλώε δεκάδεε, Seo xet Statpstrae St* 
των jo .  Όροιω ε δεικνύουν δυ'ο O , ore 0 δοθειε Άριθρόε 
cuyxserae άπλώε άπο Εκατοντάδων rpta ρηδενικκά, άπλώε 
εκ Χ ιλιάδω ν, και εγεξ«ε, οθεν πρεπει νά διαιρεθώ St* των 
l o o ,  διά των ιο υ ο  ir.lvrs, και ουτο> καθεξηε.

§. Ι 98.

ΣημεΊον τον Διαιρετόν Μ·
Διά ν* πλ/,ροιρορϊΐθώρεν, εάν ο προχείρενοε Άριθροε 

Staeparae οιάτών 11  εξ ΐοου» οΰχί, «φαιρουρεν τιίν Μονάδα 
εχ τ»ΐε Δεκάδοε, το υπόλοιπον αυηίε ex t« s *Ex«rovra’Sos, 
κ*ϊ οΰτωε έ^εξίε ρε’χρι τε’λουε όλων των ψτ.φιων» κ*ί εάν 
ρετά τβίτ* δεν ρεόνει υπόλοιπον, διαιρείται ό όλόχληροε 
άριθυίε δεο? των u  έπι'στ,;. Φε'ρ’ εέπεϊν* νά δοχιράοωρεν, 
βάν 58652 St*tptovrat διά των 1 1 , άρχόρεθ* ε’κ τ«β Μονά-



δο*, λεγοντεβν a e’x των δ* με'νουοι 3* ««τα 3 ex των 6 * 
μενουβι 3» επειτα 3 εχ των δ ,  με'νουαι 5* τελευταίου 5 ex 
των 5* με'νεί μηδέν * ά δοθεί* λοιπόν Αριθμό* διαιρείται δια 
των I t  έπίση*.

Δ  e ? ξ ι *> Ή  αίτια» δί ην άφαιρούμεν την Μονάδα εχ 
tns Δεχάδο* χαί εφεξή*, προέρχεται ε’χ τούτου» επειδή τδ χε- 
φάλαιον των 1 1  βυνίςαται πάντοτε βχ των Μονάδων» επειτα 
εχ τή* Ποβότητοβ των Μονάδων χαί Δεχάδων, ε’ χ τη* Πο-~ 

‘ βότητοβ των Δεχάδων χαί Εκατοντάδων χαί των ε’φεξή*, 
ενδβ πολλαπλαβιαβθεντοβ’Αριθμού (ώ ί §. 88. ) »  α ί δποίαι 
διά τη* άφαιρε'αεω* πρε'πει πάλιν νά διαλυθώοιν, εάν τδ χε- 
φάλαιον του προ* δοκιμήν δοθιντό* αριθμού βυγχηται ε’ξ 1 1 » 
χαί τδ οποίον δυναται νά διαιρεθώ διά των 1 1 έπιση*.

Και οι* αριθμοί 2 2 » 33» 44» 55* 6 6 » 7 7 » 88» 99» 
δντε$ πολλαπλοί των 1 1 , διαιρούνται δί αυτών άπαντε* εξ 
ί'οου» τό οποίον μά* δεικνύει ή άφαίρεαι* * διότι άφαιρούντε* 
a έχ a* 3 εχ 3 χαί εφεξή$» με'νει μηδε'ν. Τού* ι’πε'χεινα των 
100  πολλαπλού* * Αριθμού* των H  ομω*, μνί δυνάμενοι νά 
του* διακρίνωμεν βυθυβ» εάν διαιρώνται διά των ΐ ι  έπίοη*, 
μεταχειριζόμεθα th  αυτού; την άφαίρι<τιν, ιό; ανωτέρω.

1 , § · *99·
Σ χ ό λ ι ο ν .  ΑΟ τι ή ρηθείσα βίφα/ρεβις γίνεται μ ΐ όρθδν 

λόγον, δυνάμεθα βαφεςερον πληροφορηθηναι» εάν χαταςρώ- 
βωμεν εν τάξει τάύπόλοιπα του αριθμού 58652 (ώ*§. 198.)» 
καί πολλαπλαοιάοωμεν αυτά με 1 1 » οπού θε’λει πρόκυψη Πη­
λίκου ό "διο* ’Αριθμό* 58652. 0?ον· τδ πρώτον ψηφίου αυ­
τού τού αριθμού δεξιώ*» είναι 2 * ο ί ς ί ,  2 Μονάδε** τδ δεύ­
τερον υπόλοιπον 3 » ήτοι 3 Δεχάδε* * τδ τρίτον υπόλοιπον 3* 
ήτοι 3 Έχατοντάδε*· χαί τδ τε'ταρτον υπόλοιπον 5 , ήτοι 5

ΠΕΡΙ ΤΟΥ ΚΟΙΝΟΥ ΔΙΑΙΡΕΤΟΥ ΤΩΝ ΚΛΑΣΜ. ι6?



Χιλια'δεδ* όρου δέ 5 3 3 2 , τά όποια πολλαπλασιαζόρενα ρέ 
1 1 ) προκύπτει ό oo&ti’s Άριθρ&δ 5865a·

§. aoo.

Σημεία των Διαδετών ία ,  1 4 » ΐ 5 ,  ι6  καί των
εφεξής·

Δ ί ολουδ τούδ τοιουτουδ Άρι$ρούδ» οΐτινεδ εΐοί Κε­
φαλαία ροναδικών ψκφίων, δεν είναι αναγκαίοι ί’τεροι χωρι­
κοί Κανόνεβ ·  διότι άπαδ Άρ ι$ ρόδ , ό'δΠδ διά 3 καί διά 4 
εξ «ου διαιρείται (το οποίον διακρίνορεν εκ των προδο&ε'ντων 
Σημείων των αυτών), διαιρείται καί δίά των ) 2 έπίοκδ, ώδ το 

Παρα^όρενον εκ 3 X  4·  Όροιώδ παρά^ονται τά 16 εκ a X  
8 καί ε'φεξκβ * οθεν ολοι οι Ά ρ ιθ ρ ο ί, οι τινεδ διαιρούνται εξ 
«ου  δία των 2 καί δίά των 8 » διαιρούνται ώιαυτωδ καί δίά 
του Παρα^ορε'νου αυτών, εί'τουν δίά τών ι 6 επίοκδ* καί ου- 

τωδ έφεξκδ. '
Έ ν  γίνει δεν είναι αναγκαίου, Γνα σρικρυνωρεν δίά ριαβ 

διά του μεγίςον Διαιρέτου, άλλ* ολίγον κατ’ ολίγον, το 
οποίον έκτελεΐται εΰκολώτερον καί ταχυτερον. Φερ’ είπειν* τδ 
κλάορα. £ σρικρυνεται εν ριά διά τών 15 » πλκν έπειδκ δέν 
διακοινορεν αυτό ευθυβ, ώδ τοΣκρειον τών 5 καί 3, διά τούτο 
διαιρούρεν πρότερον ρέ 5 , καί προκυπτουσι ·}■£, καί ίδού 
βλε'πορεν, οτι αυτί το νέον Κλάορα διαιρείται επορε'νωδ ρέ 
3 , καί προκύπτει τδ ρικρότατον

§. 2 0 1 .
Σ κ  ρει 'ωσ ΐδ. Διά τοΰδ λοιπούδ άριθροΰδ υπέρ 1 1, οί 

τινεδ δέν παρέχονται έκ του πολλαπλαοιασρού ροναδικών ψκ- 
φιων, άλλ’ είοίν Αυτοπαρα'^οντεδ, καί επορε'νωδ δέν εχουσι 

Παρά^ονταδ, ώδ * 13, 1 7 » 1 9 » 2 3 » 29 καί εφεξκδ (ρεταξύ
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αυτών δυνάμεθα συναριθμησαι και τά 7* βπειδη ή ευρεβις τον 
Σημείου των εμποδίζει περιοβότερον, παρ' δοον ωφελεί» δία 
touto as yivnrat ή δοκιμή αμέσως δια των 7 » εάν ά προκεί- 
μένος ’Αριθμός δόναται νά διαίρεση δι αυτού επίοης), δεν υ­
πάρχου βιν ετερα Σημεία, ειμή ό επόμενοί γενικοί Κανών, τόν 
οποίον μεταχειριζόμεθα its rous δίά των μέχρι τουδε δοθεν- 
των Σημείων άδιαιρε'τους ’Αριθμούς.

§. ^0^>
Γενικός Κανών πρός ευρεβιν του κοινού Διαιρέτου, οπού 

δεν ε’ξαρκούοι και αυτοί οι δοθεντεδ Κανόνες.
Πάμπολλοι ’Αριθμοί ύπάρχουοιν, οί'τινες εξ ίοου διαι­

ρούνται , χωρίς νά ερευνήοωμεν διά των μέχρι τουδε δοθεν- 
των Κανόνων, τις εςιν ό Διαιρέτης αυτών. "Οθεν διά νά δυ- 
νάμεθα νά ειπώμεν μέ βεβαιότητα sis κάθε πτώτιν, ε’άν δύο 
όποιο ιδήποτε προκείμενοι Ά ο ιθ μ ο ι έχω σι κοινόν Διαιρέτην, με- 
ταχειρίζόμεθα τον επόμενον Κανόνα.

α'. Δ ι α ι ρ ο ύ μ ε ν  τ ό ν  μ ε γ ά λ η  τ ε ρ ο ν  Α ρ ι θ μ ό ν  
δ ιά  τ ου  μ ι κ ρ ο τ ε ' ρ ο υ ,  κ α ι  εάν  γε’ νη ή δ ι α ί ρ ε -  
ο ι ς  ε π ι ο η ς , ε σ ε τ α ι  ό μ ι κ ρ ό τ ε ρ ο ς  κ ο ι ν ό ς  Δ ι α ι ­
ρ έ τ η ς · ^ ’. εάν  ο μ ως εν τ η  δ ι α ι ρεοε ι  μ ε ι ν η ύ π ό -  
λ ο ι π ο ν ,  δ ι α ι ρ ο υ μ ε ν  δ ί α ύ τ ο υ  τού ό π ο λ ο ι π ο υ  
τόν  Δ ι α ι ρ ε ' τ η ν ,  κ α ι  ο ύ τ ω ς  ε ξ α κ ο λ ο υ θ ο υ μ ε ν ,  
δ ι α ι ρ ο ύ ν τ ε ς  π ά ν τ ο τ ε  δ ι ά  τ ού  ί κ ά ς η ν  φ ο ρ ά ν  
π ρ ο κ ύ π τ ο ν τ ο ς  υ π ο λ ο ί π ο υ  τ ό ν  Δ ι α ι ρ έ τ η ν ,  εξ  
ού π ρ ο ί κ υ ψ ε ν  α υ τ ό  τό υ π ό λ ο ι π ο ν ,  ά χ ο ι ς  ού 
νά γένη  ή δ ι α ί ρ ε σ ε ς  ε ξ  ’ίσου* ό τ ε λ ε υ τ α ί ο ς  ουν 
Δ ι α ι ρ έ τ η ς ,  δ ί  ού ή δ ι α ί ρ ε σ ε ς  ε γ ι ν ε ν  ε π ί σ η ς ,  
ε σ ε τ α ι  ό κ ο ι ν ό ς  Δ ι α ι ρ έ τ η ς  ά μ φ ο τ ε ρ ω ν  τώV 
Α ’ ρ ι θ  μ ώ ν. ’Εάν δε ό τελευταίος Διαιρέτης είναι ι ,  δη- 
λον, οτι και ο ί ’Αριθμοί δεν εχουσιν ετερον κοινόν Διαιρέτην,
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*:(χλ to Ι ,ο  *ςεν, ούδ* ενα· διό« to ι  men κοβνόν εχά- 
ςου Άρώμου, χαί ώ> riv yveo^ov, our* αυξάνει, α’λλ’ our* 
βμεχρυνεε κανένα Άρ&μόν. Τά επόμενα 'Υποδείγματα $ελ*ε 
eatpmvcoouoiv αυτόν τον Κανόνα.

Α'. "Οζον η πξώτνι Αιαψσις γίνετou ετίσης.

Θετεον ♦ μαί εδό$π νά δοκιμάσωμεν, αν, καί δ «  mo* 
Α’ρι&μου σμίχρυνηταε to κλάσμα * λοιπόν διαιρουμεν, 
xarx' τον Κανόνα, διά rou μίχροτε'ρου ’Αριθμοί 79 τ°ν (**- 
yaX?ir*pov 474» xa‘ επειδή ό 79 έμπεριε'χεται c-kcVyis «ίβ tov 
474 «ξάχίδ, άρα 79 ecyaeό Άρι$μόϊ, δί ou σμικρόνονται 0- 
τ* Άρ&μκτΗ* καί ό Παρονομαςήε* διότι εκαςοβ’Αριθμόβ εμ­
περιέχεται εν εαυτω απαξ, λοιπόν καί ό 79 £iS r®v 79 ε'μ~ 
π3ριε'χεται απαξ* tis τον 474 δ'μωϊ εμπ*ριε'χεται εξάκι* (cos 
* δία/ρεσιε δείκνυε»), ο$εν to ελαττω&ν Κλάσμά είναι.

Β\ f/O7T09 η τξωτη Διαίρεσις δεν γίνεται
επίσης.

Φερ’ είπείν θελομεν να δοκιμάσωμεν, αν, και διά τινο* 
Α ’ρ&μοΰ βλαττουται to Κλάσμα 4 -f i ·  λοιπόν διαιρουμεν, 
κατά tov Κανόνα} cos έπομενω*.

Δίοιρ-. 3gi*is55i  I 1. Πβραγ'. α'.
3gt

β'. Δίβ̂ Τΐ Ϊ6ΓΓΤ«ίλ.,«/ς39ΐ | 2Ποραγ*. β'.
_______322

7*. Δ»»ρ·. 69Γϊ« ίλ  *h 161 I 2 Πβρσγ'. γ\
______ ι38

S'. Atatp'. ίΓ'Τπ’. *ί; 69 I 3 Π«. S*.
69
ο
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Δ  ε ? ξ ι s. Πρώτον διαιρούμεν, m  ε?ί to A '.  Τ π ό δ ε ιγ - 
μα , διά τού ’Αριθμού 391 ™ν 552 , χαι μ*νει υπόλοιπον 
l 6 l*  Si αυτοί του υπολοίπου διαιρούμεν παλίν τον Δ ια ι- 
ρε'την 39 Ι  (*ξ ου προίχυψε τό υπόλοιπον i 6 t ) ,  και με'νει 
υπόλοιπον 69 * Si αυτοί τού υπολοίπου διαιρούμεν αυθίί τ’ 
ανωθιν 1 6 1 » και μι’ν ιι υπόλοιπον 23* δίαυτού τού υπολοί­
που διαιρούμεν πάλιν τ’ άνωθεν 6g,xai μενει ύπόλιιπον μη­
δέν ·  ε’πειδή λοιπόν διά των 23 εγινεν όμοια διαιρεβίί , εσμέν 
βέβαιοί, δτι ό 23 ’Αριθμόν είναι ό χοινόί Διαιρέτη?, Si ου 
δ,τί*Αριθμκτλί39ΐ χ*« όΠαρονομαςήί 55a επιοηβ διαιρούν­
ται *· επειδή δε τά 23 *ίί τά 391 εμπεριέχονται \η  φορα«ι 
tk  τά 552 ομωί 24 φοραΓί, προχυπτει το ει’ί  τούί πλέον ε’-  
λαχιςονί Άρ ιθμού ί βμιχρυνθεν Κλάομα £ * ·

ΠΕΡΙ TOP KOINOT ΔΙΑΙΡΕΤΟΙ* ΤΩΝΚΑΑΣΜ, ι η ι

Γ. "Οττου τζοκνττει ο τελευταίος Αικψ·.
r w  ι .

Π  ρ ό β λ  '/ι μ α. Ά ρ α  ε’λαττουται τό χλάομα , καί 
τ ΐ ί  εςίν ό Διαιρετοί αυτού; Ούχι* διότι αυτοί οι δυο ’Αρ ιθ ­
μοί εχουοι διά κοινόν Διαιρέτην μόνον τον αριθμόν ι ,  ώ? δει­
κνύει ή επόμενη Auois, δτι ό τελευταιοί Διαιρέτη?, δ? ου ή 
διαιρεοΐί γίνεται επιοηί, ό 1 εςιν, ostis, ojs γνωςόν, είναι 
χοινόί εκάζου ’Αριθμού, και επομε’νωβ δεν δυναται ούτε νά 
αύξήοη, άλλ* ούτε νά βκικρυ'νη κμνενα ’Αριθμόν, cos*
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ΚΕΦ. E'.

Πε$ϊ ’Α&ροισμοδ των Κλασμάτων.

§. ao3.

__ C

V -/  ’ASpoiopos των Κλασράτων δίδα'οκει, τ<νι τροπω δυνά- 
ρε$α ά$ρο/ζείν περισσότερα Κλα'ορατα όρου, to δε Κεφά- 
λαίον αυτών (εςω ’Ακεραίου ϋ Κλασραπκόν), να npotfερωρεν 
§ί ένόs καί ρο'νου Άρ ί^ροΰ. Έπείδη  δέ, ώ$ */νωςον, ρονον 

όροείδεΓj  Άρ ί^ρο.ί, ο εςΐ ,  at)r«s ^u«ws καί ovopaoi'as»



δύναντctt vat βυνβφ&ώοιν t h  Έ ν  (ώ s §. 3 4 · ) » 0£« τούτο εν­
νοείται o<p eaurou, ort xat ret πρόβ Άθροισμόν διδόμενα 
Κλάσματα, πρε'πει va είναι ουχί μόνον μόρ» tvos xat του αΰ- 
του Πράγματο?, αλλά va εχωοί xat opoious Παρονομαςάί. 
Ουτώ,φε'ρ είιτεΓν * |  Γροο/ου, xa! | Πχχχδ δεν δυναντβι xar 
ouotva τρόπον va άθροίο&ωοιν ε ι ' ίΈ ν ,  επειδ« εία! με'ρη ετε­
ροειδών Μονάδων. Ώοαντω* δεν δυνάμεθβ να συνάψωμεν ό - 
μου |·*ΟχάδθΒ xa<T ^rn$ ?δίβίΌχάδθ5> xa/τοι αργότερα τά 
με'ρ» ε?οι txs aurxe’O xa ios» ι'πειδλ δεν εχοναιν όμοίβν όνο- 
μασίαν ·  εχτδ$ εάν προφερωμεν το * διά δί ου άμφότερα 
τά Κλάομβτα, χωρίδ μετβ(3ολ«ν m  τεμχβ των» μεταφε'ρονται 
it’s δμο/av ονομασίαν * οπερ i?tv ft Έρμηνε/a του’Αθροιομου.

φ. 204»
"Ο^εν, εάν τά προβ Άθροιομόν δο3εντα Κλάοματα ε -  

χωοιν δμο/ουε Παρονόμαζα?, τότε» χωρίβ νά εξετάοωμεν π ε- 
ραιτε’ρω, άθροίζομεν roue ’Αριθμητά?, xat διαιροΰμεν το Κε­
φαλαίου αυτών διά τούΠαρονομαςου, osrts εενοεε κοινοί όλων. 
Η ' xatάςρωαα γίνεται του λοιπού ώ$ ή του αυνείθιαμε'νου 
Α ’θροιαμου, ώοπερ τά έπόμενα Υποδείγματα δειχνυουαιν.

ΠΕΡΙ ΑΘΡΟΙΣΜΟΤ ΤΩΝ ΚΛΑΣΜΑΤΩΝ. 173
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Ets το α\ ά^ροεσθεντεδ ολοε οε' \Αρε$μητβε', εδωχαν 
Κεφάλαεον 18 ,  τά οποία δεαερε&ντα ίεά του χοενου Dapo- 
νομαςοΰ 9 » βπίδεοχαν a Άχεραεα.

Ets τδ (3*. προεχυψε Κεφάλβεον των *Αρε^μητών 15 * 
a m 3 δίαίρε&εντα δε» του Παρονομαςου αυτών I 3 , άπεόω- 
χαν 1 Άχε'ραεον, χαί προσετε-^-.

Ets τό γ .  εσυνάχθη το Κεφάλαίον των ‘Αρε$:;ητών 
μόνον 7 , τά όποεα δίαερε^έντα δεά του Παρονομαςου αυτών 
8 , άπε'δωχαν το Κλάσμα γ  (ώ ϊ §. 176 . )

§. ao5.
Σ χ ό λ ε ο ν .  Πρόδηλον εςε, δε’ ή'ν βε’τε'αν εν τώ ά^ροε- 

ζεεν δεν άνα(£ε'ρομ$ν την ονομασίαν τών Πρα^μα'των, επεεδη 
μηδέποτε δυναμε&α συναρε&μησαε τό όνομα, η την ονομασίαν 
τών Πραμάτων, άλλα μόνον τά με’ρη αυτών, χαε* χα^ώδ, φερ 
είττεεν,τώνΓροσίων a. Γροσ'. 8. Γροσ*. 5. χτλ. δεν βρε^μουμεν 
την ονομασεαν Γρόσεα, άλλα μόνον τονβ ‘Αρε^μοΰδ αυταίν a, 
8 , 6 , χ» ι προφε'οομεν αυτοΰδ δε’ ενόδ Άρεθμοΰ Γρ '. 15,,-—  
χ τ λ .,  ώσαυτωδ άθροεζομεν παρ. χ . χαε τών 1 ογδόου, a o y - 
δόων, 3 ογδόων, l  ογδόου χτλ. οΰχε την ονομασίαν όγδοα, 
«λλά  τοίΐϊ Άριθμοΰδ αυτών 1 , a* 3 , 1 , ων τό "Αθροεσμα 
ερερεε όμου ^ ογδοα, χανονεχώδ δε ·£.

§. 206.
’Εάν ομωβ τά rpos Ά^ροεσμόν όο&εντα Κλάσματα δεν 

εχωσεν όμοεουβ Παρονόμαζαν', θετεον -|·, χτλ. (προϋ- 
■ποθετοντεδ, οτε εε’σε Κλάσματα ενόδ Πράγματοδ), τότε πρε- 
Χ£ί να μεταβλη^ώσεν εε’δ Κλάσματα όμοε'αβ όνομασεαδ, δε» 
να γενωσεν επεδεχτέχά rpos Άθροεσμον, οπού πράττομεν κατά 

τον επόμενον Κανόνα.
Κ α ν ώ ν .  Π ρ ώ τ ο ν  ξ η τ ο ΰ μ ε ν  ενα Κ  ε <ρ α λ  α ε ω­

δ ή ,  η τ ο ε  γονι κόν  Ι Ι α ρ ο ν ο μ α ς ή ν ,  δ εζ’ν , ί ν α ’Δ -

ι 74 ΠΕΡΙ ΑΘΡ01ΣΜ0Γ ΤΩΝ ΚΛΑΣΜΑΤΩΝ.



ριθμον, sis ον νά πιρι/χωνται izia/.s ολο* οίΠαρονομαςα? των 
πρόβ Άθροισμόν όοθε'ντων Κλασμάτων (α ). Α υ τ ό ν  τ ον  
y  ε ν ι κ ό ν  Π α ρ ο ν ό μ α ζ α ν  δ ι α ι ρ ο ύ μ ε ν  ί ί π ε ι τ α  δι ά 
τ ο υ  Π α ρ ό ν  ο μ α ς ο ύ  ε χ ά ς ο υ Κ  λ  ά σ μ α τ o s ,  x a t  
π ο λ λ α π λ α σ ι ά ζ ο μ ε ν  το Ι ί α ρ α ^ ο ' μ ε ν ο ν  με τ ον  
Α ’ ρ ι θ μ η τ η ν  τ ου  α ύ τ ο υ Κ λ ά σ μ α τ ό β *  ε ι τ α  -α·  
θ ρ ο ι ζ ο μ ε ν  ο λ ο  υ β  α υ τ ο ύ s r o u s  ν ε ο φ α ν ε ν τ as 
Α * ρ ι θ μ η τ ά $ ,  ών τ ό Κ ε φ ά λ α ι ο ν  δ ι α ι ρ ο ύ μ ε ν  δ ι ά  
τ ου  y s v t x o v  Π α ρ ο ν ο μ α ς ο ύ  x a t  π ρ ο χ υ π τ ε ι  το 
Ζ η τ ο ύ μ ε ν ο ν .  Παρ.χ. τ άπε'ναντι Κλάσματα^ , · , · ,  £ τί­
θενται ύπ αλληλα (ώ$ §. 204»)»*** αθροίζονται ώε, επομε'νων»

ΠΕΡΙ ΑΘΡ01ΣΜ0Ϊ ΤΩΝ ΚΛΑΣΜΑΤΩΝ, ι η 5

3ό ysviJCi ΙΙαρον. νε'οι *Αριθμητα/.
«
3

loHapay. X 2 — 20

3
6 6 ο μο ι ο ν χ3  — · 18 'αθροιζόμενοι.
5
6 5 ομοιον X  5 — -  2 δ

όλοχλ. Ποσ. 2 TV  ςαινονσ» f ειτ. a  T*u, η 2

Έ  ρ μ η ν ε /α. Μετά την ταχτιχην χατάζρωσιν των Κλασ­
μάτων , ζητουμεν, ώ$ ερριθη» τον yovixov Παρονομαςην, δ 
εςΐν, ενα Αριθμόν, s i s  ον νά εμπεριι'χωνται ολοι οίτώνδο- 
θίντων Κλασμάτων Παρονόμαζα? άνευ Υπολοίπου, ostis εδι 
τδ προχείμενον ‘ϊπο'δε^μα είναι ό 3ο, ε’πειδη s i s  άλλον 
μιχρότερον ‘Αριθμόν δεν εμπεριέχονται επίσην οί Παρονόμα­
ζα? 3 , 5 xat 6. Λοιπόν διαιροίμεν διά τού Παρονομαςού 3 
τά 3 ο , xat προκύπτει Παρα^ο'μενον, ΙΟ τά όποια πολλα- 
πλασιάζομεν με τόν ‘Αριθμητήν 2 ( ostis άνη'χει εΐϊ τόν

(a) Itlpi τϋς tipiotu; το3 γίνιχοί Παβόνομαςόΰ θίλιι tfc-'ui-j id  
«ναγχaja c/j τόν πρόοω §. 5iO xat ΐξτι».



ι ?6 ΠΕΡΙ ΑΘΡΟΙΣΜΟΤ ΙΏΝ ΚΛΑΣΜΑΤΩΝ,
Παρονομαςην 3)* χ«< προχυπτ« ό νεοδ’Αρί$μ»τ«δ 20, a t  tva 
Ti'3tvrat άπιναντί του Κλα'αματοβ | δίξίώδ, ώ ί οπίοθίν, ‘Α -  
παραλλα'χτωδ πράττομίν χαΐ μ ί το επόμενόν Κλάβμα £ , δ ί»{- 
ροΰμεν δηλαδη δίά του Παρονομαςού 5 τ α  3ο, χαίπροχΰπτ«ί 
Παρα^δμίνον 6 , τά οποία πολλαπλαβιαζο’μίνα με τον Ά ρ ί -  
θμ«τ«ν του αυτού Κλάσματοδ 3 * προχυ’πτίί ό υίθδ’Αρ ί$μπ- 
τλδ 18. Τελευταίου διατρούμίν διά του Παρονομαςού 6 (os 
Tts ανη'χί! του τελευταίου Κλασματοβ) τά 3 ο , χαΐ προχυπτίΐ 
Παρα^όμενον 5 , τά οποία πολλαπλαοία'ζομεν με τον ’Αρι­
θμητόν τού ίδιου Κλάσματοβ 5 » χ « ΐ προκύπτει ό υεοδ Ά ρ ι -  
θμητηβ 25. Αΰτούδ ίούδ νεουδ Άριθμητάδ 2 0 , 18 χαΐ 25 
άθροίζομιν, χαΐ δίδουοιν όμοΰ 6 3 » άτενα διαιρου'μιυα δεά 
τού ^ενεχού Παρονομαςού 30, προχυ'πτεε Κεφαλαίου Z JG* 
ο εζίυ 9 η ολόκληρος Ποσοτηε όλων των προς *Δ$ροίσμον δο- 
θε#ντων Κλασμάτων·

§♦ 207·
Σ χ ό λ ί ο ν .  Λ0 λο$ ο σκοπός του ανωτέρω τρόπου απο- 

βλεπε* απλώς είς το , νά μετα^άλλη τα πρός’Α^ροίσμόν δι­
δόμενα Κλα'σματα , χωρίς μεταβολήν της τιμής των, είς ετερα 
Κλάσματα όμοιας ονομασίας*

Γυωςον εςϊν (ώς § · 186 . ) ,  οτι πολλαπλασιαζόμενος 
ο,τε %Αρι&μητης καί δ Ιίαρονομαςης με ενα καί τον αυτόν ’Αρ ι­
θμόν , μενει αμετάβλητος ή του Κλάσματος τ ιμ ή # αρα εσμέν 
ελεύθεροι Sea νά λά(3ωμεν, οσάκις θελομεν, μεγαλητερον τον 
του Κλάσματος Παρονομαςηυ, φθάνει μόνον νά λά^ωμεν το­
σάκις μεγαλύτερου καί τον του αυτού Κλάσματοβ Αριθμητήν· 

δοθεντων Κλασμάτων εκ διαφορετικών Παρονο- 
μαζών προς Άθροισμόν, διαιρούμεν τό ’Ακέραιον είς, οσα 
θελομεν, ομοια μέρη· Sion συναπτόμεν» ολα τά μέρη όμού, 
η πολλά είσίν, η ολίγα, προκύπτει πάντοτε το 'Ακεραίου (ώς



§. 1 7 ί*) όταν λοιπόν δο^ώσι διάφορα μέρη νά ά^ροισωμεν, 
διχιρούμεν to ’Ακέραιον (εξ ου μίλλουσι ληφ^ήναι αυτά τά 
με'ρη) t!s tot* οροί* {Λ ρ «, ωςε νά δυνάμεθα νά λάβωμά εξ 
αυτών άχρι{3ώί τά itpo’s Ά$ροισμσν δο$εντα Κλασματικά 
μέρη. Et’i  to προτε&εν 'Τπόδειγμα ζητουμεν νά με&ωμεν, 
τ.όσ* ςαίνουσεν όρου ·’ , | ,  καί £ ivo's όποιουδηποτε Πράγ- 
paros * αυτό τό Πράγμα λοιπόν διαιρουμεν s&s 30 όμοια μέ­
ρη, δηλαδή 36 είναι ό μιχρότατοδ ’Αριθμό?,
εξ ου δυνάμέ^α λα{5ιίν axpij3i«s τά  ̂ » ·| χαί *), καί δοχιμά- 
ζομεν επομε'νωί, πόσα ληφθήσονται εξ αυτών διά τά ·| χαί *.

Διά τούτο διαιρουμεν διά του Παρονομαςοΰ 3 τά 3ο ,  
ι'να ίδωμεν, πόσα προκυπτουσι δι 1 τρίτον, διά νά λά^ωμεν 
διά τά  ̂ δ/i τόσα, xai ε’πειδή (ολε'πομεν, οτι τά 3 eis τά 30 
εμπεριε'χονται ίο  φορα&, ο εζΐν , εξ αυτών τών τριακοςών 
προκυπτουσι ΙΟ  δί 1 τρίτον, άρα τά ’ , ποιουσι Sis ΙΟ ,  ή­
τοι 2  g  (α ). Κατά τον αυτόν τρόπον πληροφορούμενα διά t « s  

διαιρε'σεωί τών ετε'ρων Παρονομαςών 5 καί 6, οτι δΐ \  προ- 
χυπτουσεν 6 , xai δ? £ προκυπτουσι 5 εκ τών ίδιων τριαχο- 
ςών,και επομενωβ ποιουσι Ιτ ρ /s 6, ήτοι 4£,καΐ  £ πενταχι? 
5 , ήτοι ο^εν,άντ) 3 , % * ,  προκυντομάο^ρόδ’AVpoto- 
μόν τάό,.ώνυμα Κλάσματα 2 0 , 18 και 25 τρϊάκο;ςά, όΐτινα 
ποιουσιν όμού 63 τριαχοςά, διά χαρακτήρων δε £§,ητοΐ2

ΠΕΡΙ ΑΘΡΟΙΙΜΟΧ ΤΩΝ ΚΛΑΣΜΑΤΩΝ, ι η η

(Uj Λ:ά Τ)'ε οί·,ωτ«οω 3 «& 3ο, ποοίκυψβ» ιο , τά οποία
Λβλλαπλα^χτνίντα at το> Ad&uDti*» xxc το> ITaoovouctpiv το 7 
Vtk'J'Tu'JtGi 4i*a<ui tef tfXaerua, *ai Cjiw;, «>τ< § ,
«-etjcjfay a:t>a ποιθ7σ: τ*σ«9 coa ποιοϊπ τα

oe«eod>u.tyct Tci 4:ά t.J> jo (c*>$ $· iq7 , , Λ5θ·<*ίπϊθ·̂  
c* rraXcy J  · af» aaiiapXflTOs a τθί Κλ*ΐ<?**τς;
(ω$ f  Ιώ6.).



Διά  νά γίνηται λοιπόν ή διαίρεσιβ πάντοτε iniemsi πρεπει sis 
κάθε Πρόβλημα νά εχλε'γωμεν ενα τοιούτον ’Αριθμόν (otov ·  
οσον δυνάμεθα μικρότατον) ♦ tie ον νά έμπεριιχωνται εξ ίσου 
απαντεβ ot ttov δοθε'ντων Κλασμάτων Παρονομαςαί,

§. ao8.
Σ yip s t ωσ ts. Έ ν  ω διαιρούμεν διά των Παρονομοςών, 

σε v είναι άναγχαίον νά παραθεττωμεν πάντοτε τά Παραγάμενα * 
τούτο γίνεται άπλώδ διά νά πολλαπλασιάζωνται εύκβλώτερον oi 
Α ’ριθμηται pc αυτά» το οποίον δυνα'μεθα ν άποιρυγωμεν, οπού 
ό πολλαπλασιασμοί γίνεται διά του νοόδ ευχόλωδ. Ets τδ 
προτεθεν ’ϊπόδειγμα, οπού 3 tie 3ο εμπερι/χονται ί ο  <ρο- 
pais, λεγωμεν άμε'σωδ* 2 X  10  ποιουσιν s o »  χωρίδ πρότε- 
ρον νά γράψωμεν εκεί τον ’Αριθμόν ίο ,  Έ ν  ysvst απαιτεί ή 
συντομία» sis κάθε λογαριασμόν» ν άποφευγωμεν οσα ψκφώε 
δυνηθώμεν.

178 ΠΕΡΙ ΔΘΡ01ΣΜ0Ϊ ΤΩΝ ΚΛΑΣΜΑΤΩΝ.

§. 209·
Έ ά ν  ο ί των προβ Άθροισμόν δοθε'ντων Κλασμάτων 

Παρονομαςαί περιεχωνται sis ενα εξ αυτών ε’πίσνίί» τότε δεν 
είναι αναγκαίου νά ζπτήσωμεν γενικόν Παρονομαςχν, επειδή 
εχομεν εκείνον, είδ ον εμπεριέχονται εξ Ισου ολοι οί λοιποί 
Παρονομαςατ. Παρ. χ . μαε έδόθησαυ νά άθροίσωμεν^» ·| 
xai y i j · ενταύθα βλεπομεν, ο τι οί Παρονομαςαί 2 , 4 ΧΛ* 8 
εμπεριέχονται επίση* είδ τον ΙΙαρονομαςήν 1 6 , λοιπόν είναι 
πάντη περιττόν νά ζητήσωμεν ετερον Αριθμόν, sis ον νά εμ - 
περιεχωνται έξ ίσου ολοι οί των ανωτέρω κλασμα'των Παρονο- 
μαςαί ·  διότι εάν ζητήσωμεν, εύρίσομεν πολλούς, ών ό μικρότε­
ρος (μετά τον ι 6) ,  είναι ό 32 , sis ον περιε'χονται ολοι οίτών 
Κλασμάτων Παρονομαςαί 2 , 4 , 8 καί ι6  επίσης, Πλήν 
επειδή ερρεθη, στι πρε'πει, δσον δυνάμεθα, νά βυντε'μνωμεν 
τήν εργασίαν των λογαριασμών, διά τούτο, άντί τού Ά ρ ιθ -



μου 3 a , λαμβάνομιν rev 16 δίά .ytvixov Παρονομαςήν, δί 
ον yivttat ευχολωτιρον, χαΐ ανντομωτιρον ή εργασία, d>s.
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l6  y tv ixo sΠαρονομας*. 1 2 ytvtxos Παρονοα.
)

*3 8 1 8
3
7

, a  I
3

1m
S - 4  I 10
0

76
Λ -Λ  »  « .

9 75
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U ο», a j^ -i f |  ς*ί'ν. a f £ . I W .  a j.  ςαιν. a T\  «  a f .

Άπαραλλα'χτωδ πράττομί» πάντοτ*« ora» ci τώ» πρόβ 
Α ’^ροιομον δο^Μων Κλαομάτων Παρονόμαζα! ιμπίριάχον· 
tat its tva ίξ  αντών tnians.

§. 2 10 ;
Ή  iSaaes rov των Κλασμάτων Ά^ροισμου, &μίλιονται 

xar εξοχήν tie την cvpeutv row ίχάςοτ» άπαιτουμε'νου γνη- 
χου ΠαρονΟμαςου, tour εζ ί ,  να «ξενρωμιν Stα να ευρωμεν 
τον *Αρ&μδν, tie ον νά εμπεριεχωνται ολοι οί των δο$ε*ντων 
Κλασμάτων Παρονόμαζα» tntVns. *0 rofouros Άριθμο'δ ή'3ε- 
λ ί  προχύψεί πάντοτε, ε*άν πολλαπλασιάσωμεν μετ’ άλληλων 
totis των Κ λ α σ μ ά τ ω ν  Π α ρ ο ν ό μ α ζ α ? *  Store εκείνο? 
ό Αρι$μδ«> osris παρήχ&η δία τον πολλάπλασιασμου των 
Παρονομαζών, πρε'πεί νά διαίρεση πάλιν Si αντών εξ ?σου, 
(ώ »§ . 123.)* πλην πολλάχιβ δυναμεθα νά λά(3ωμεν, αντί τον 
Κεφαλαίου τωνΠαρονομαζών, άλλον πολλά μιχρότερον ’Αριθ ­
μόν , τδ οποίον ενχολυνεί χαί σνντε’μνίί τ ον Ά$ρο»σμδν. Φερ·* 
ειπείν* οί Παρονόμαζα! τών Κλασμάτων ■§-»*>£» vjrot 3 , 
4 χα» 6 πολλαπλασίαζόμενοι μετ’ άλληλων, άποδίδονσι Κε­
φάλαιο», ο εζ<, γενιχον Παρονοζήν, τον’Αριθμόν 72 » δη­

λαδή 3 X 4  «otouef 1 2 , χαΐ 6 X  12  ποιονσιν 72 * «ντ
12  #



αυτού ορω$ χρησίρευει ώοαυτωβ ο πολλά ρικρότεροβ ‘Α ρ ιθ - 
pcs 1 2 , είβ ov c tp itp r a t  ci των Κλασράτων ίίαρονοραςαί 
3 , 4 καί 6 επίση;.

§. 211
Διά cat προκυπτη λοιπσν πάντοτε o ριχρότατοβ ysvixos 

Παρονορας·/,;, δεν είναι αναγκαίου νά πολλαπλασιάξωρεν 
tous ίδ/ουβ Παρονοραςάδ» αλλά τούβ avayxatovs Παρα'ρον- 
ra s , οιπνεβ παρά^ουσιν αύτουβ revs ίδ/ουβ Παρονοραςα'β, to 
os εξ αυτών προκυπτονΚειράλαιον, είναι ό pixpo’raros Άριθ- 
pcs, εί» ον ολοι ο: ΠαρονοραςαΙ εξ ίσου «ενέχονται.

Π. χ . ta 4· 6. Κ. καί 12 εχουσι Ilapa'yovras τούβ 
α’ριθροΰί 2. 3. καί 4* διότι τά 12 ouyxstvrai εκ rets 4 >τά 
8 εκ δίβ 4 » **ί τά 6 εκ δίβ 3 ., οθεν ci άριθροί 4·  6. 8» 
καί 12» πρεπει νά περιεχωνται επισηβ ε/s εκείνον τον αριθρόν, 
οβπβ διά των Παραγόντων 2 . 3. καί 4 δόναται νά δια ιρώ  
έξ ίσου, επειδή εκαςοε Άρ ιθροβ , οβτιβ διά του 2 , καί διά 
τού 3 επιοη; διαιρείται, διαιρείται καί διά των δίβ 3 , είτουν 
διά των 6 εξ ίσου ·  καί πάλιν εκαςοβ Ά ρ ιθ ρ ό ϊ,  osm διά 3* 
καί διά 4 επίστ.ϊ διαιρείται, διαιρείται καί διά των τρίβ 4 % 
είτουν διά των 12  εξ ίσου, και ουτωβ αφεξη?, ( ώ ϊ§. §. 194 
καί 200. ) .  Το Κεφάλαιον λοιπόν εκ δίβ 3 , καί τρίβ 4 , δηλ. 
24 (επειδή δίβ 3 ποιούσιν 6 ,  και τετράκιβ 6 ποιούσιν 24)* 
είναι ό Ά ρ ιθ ρ ό ϊ, ε’ν ω εξ ίσου τά 4. 6. 8 καί 12 περιε'χονται.

§. 2 1 2 . ·
Δ ιά τοΰτο ειβ κάθε Άθροισρον , οπού ζητείται ό γζν ι- 

xos Παρονοραςήβ, πράττορεν κατά τον ακόλουθον τρόπον· 
πρότερον διαιρουρεν τον Παρονοραςήν του πρώτου Κλα'σρα- 
t o s  ειβ τούβ αυτού Παρά^ονταβ (τό όποιον διά των η δη δο- 
θεντων Σηρείων είιαι πολλά εύκολον), καί θεττορεν αυτοί s

ISO ΠΕΡΙ ΑΘΡΟΙΣΜΟΤ ΤΩΝ ΚΛΑΣΜΑΤΩΝ.



χαε« pupos, ε?ε« δεαφούαεν όμοιωε καί εόν τού δεύτερου. 
Κλάομαεοδ. Παρονορχαςλν s?s εούδ αυτού Hapayovras * χαε 
3 ίττοιχεν εξ αυεών εεΥ tous «ροεερουδ εκείνον, osrts δεν 
υπάρχεε εχεί, έχείνον δε» ostis εύρίοχεεαε είδεούβ προεε’ρουδ, 
atjivap.tv, Άπαραλλα'χεωδ £tatpoujx6V χαε tous Παρονομαςα; 
όλων ίων άλλων Κλαβμάεων, χαε θετεομεν εχ των Ιϊαρα- 
γ ν η ων αυτών sis roue irpors'pouj m ivous, otrtvss δεν u - 
ττάρχουτίν εκεί, δ«εεε« πολλαηλαοεαζομεν αυεούί rous χατα 
μεροδ εε$ε\εαδ ΙΙαρά^ονεαδ μεε’ άλλτίλων, χαε οδεω ττρο- 
κύπτει ό κατά πάνεα ελάχιςοβ γ&νικοε ΙΙαρονομαςϊίδ*

©εεεόν* jx«s iSiSnaav νά ρθροΥωμεν £. τ 73. καί Ί9̂  
βύεά β&ροεζομεν ώί καεωεε’ρω,

Παρά^ονεεδ. 210. 6 ytvub i Παρονομας«δ» '___

ΠΕΡΙ ΑΘΡΟΙΣΜΟΪ ΤΩΝ ΚΛΑΣΜΑΤΩΝ. ΐ8 ΐ

ί  a
5
6 35 — 175

3 j?
10 21  — Μ 7

5
3
7 3ο — 90

7
_9
14 15 — 135

i i a  <fip&uoiv'Ακέραια a Jin*

Έ  ρμην ε ί α ,  Τον ysvtKov Παρονομαςήν ζν>εούμεν χαεά 
εδν ακόλουθον ερόπον. Πρώτον δεαφούμεν εον τού πρώεουΚλαο- 
μαεοδ Παρονομαςχν 6 ε?δ εούδ αυτού ilapa'yovras 2 . 3.» 
χ»( βάλλομεν aurous πλ>ιβίον εού χαεα με'ρουδ *f*, ώί ανωτέ­
ρω. Του δευεε'ρου Κλα'σματοδ ό ΙΙαρονομαςήβ συ^χεεταε εκ 
a X  5 » πλχν ε’πεεδη ο Παράγων 2 ηροε'χυψεν ε’χ τ«β δεαε— 
ρεσεοίδ εου πρωεου Παρονοιχαςου, δεα εουεο πρδί άναπλήρω- 
αιν εου Ά ρ θ ρ ο υ  10 , είναι άνα^χαίοδ 'ere ό Παράγων 5, οδείδ 
ύπδ εών προεερων Παραγόντων 2 ·  3. εεε'θη. Ό  Παρονομαςηβ 
εου ερ/εου Κλα'σμαεοδ 7 δεν εχεί Oapayovras, ίπεεδή είναι



αυτοί Αυτοπαρά^ων, ο$εν καε ετί$« όλάχλ»ρ.ο$ υπό των 
ρσ^ίντων Παραγόντων. Τελευταίου ό ίου τετάρτου Κλάσ- 
paros Παρονομαςήί Ι 4· συ'̂ κεεταε ** 2 X 7 » »λλ* επεε- 
ολ τόσον ό ΙΙαράγων η , οσον καε ό % προεχυψαν εχ τήί 
δεαερεσεω? των προτε’ρων Παρονομαςών, δεά τούτο δεν ετε- 

μ«δ:ν διό τά 14 iso των προτερων Παραγόντων. ΛΟθεν 
ό 'Αρεθμόί, it’s ον περεεξονταε εξ ίσου οε των λεχθεντων 
Κλασμάτων Παρονομαςαε 6. ΙΟ. η χαε 1 4 , προχυπ- 
τεε άπλώί ε’χ των κατά με'ρουί Παραγόντων 2. 3. 5 κ*ί 7 , 
οίτενεϊ πολλαπλασιαζόμενοε μετ άλλτίλων, προχυπτεε ό ‘Αρto­
pics 2 ΐο  (δηλονότε ‘ 2 X 3» ποεούσεν 6 , εετα 5 X 6, ποεου- 
οε 30 , καε η X 30 , ποεουσε 210). Λ0 &ν ό j-ενεχόί Παρο- 
νομαςήί των δοθε'ντων Κλασμάτων, ε*ναε ό 210,  καε οντεο 
πράττομεν τ«ν ερ/ασεαν κατά τον §. 2θ 6. , δσλονότε * δεαε- 
ρουμεν δεά του Παρονομαςου 6 τον ε̂νεχόν Παρονομαςήν 210, 
καε’ προχυπτουσε 3 5 , τά οποία πολλαπλασεάζομεν μέ τον 
Α'ρ:3μχτλν 5 , καε προκυ'πτουσεν ΐ ; 5 , καε ουτωε εφεξΑί* 
ώςε προχυπτεε το* Κεεράλαεον όλων των Κλασμάτων , 
νίτοε 2 i y J ,  ώϊ οπεσθεν.

182 ΠΕΡΙ ΑΘΡΟΙΣΜΟΪ TfiN ΚΛΑΣΜΑΤΩΝ.

§ . 213.
‘Εχτοί ins άνωτε'ρω βυντομεάί, τήυ. οποίαν προξενεί ή 

δεαίρεσε$ των Παρονομαςών εί$ τούί αότώ/Παρά^ονταί, προ-? 
κόπτει καε ετε'ρα ώ^ελεεα ε:’ί  τόν ΙΙολλαπλασεασμον καε την 
Δεαερεσεν, επεεδη άνακου-ρ ίξεε παντάπασε καε* αυτήν την δεά των 
Παρονομαςών δεαερεσεν· ευρίσκομεν καε τά Παρα^όμενα αυ­
τών, πολλαπλασεά'^οντεδ άπλώί τούδ Παράγονταν μετ' άλλή - 
λων, τό οποίον εε$ μεγάλου; καε ^ενεχού». II αρονομαςά$, οπού 
γ, δεαίρεσεν εεναε όπωσούν επίπονοί, προξενεί με^-άλην ευκο­
λίαν χαε’ συντομίαν, ώ» επομενωδ.

Ά^ροεσ^ητωσαν ’ 2. j-y .  καε



ΠΕΡΙ ΑΘΡΟΙΣΜΟΤ ΤΩΝ ΚΛΑΣΜΑΤΩΝ, i s 3
Παρ ayovm

3

4 

6 

6

432.0 yevmie Παρονομαζη'ϊ.

Έ ρ μ « ν ε / α .  *Atp ου διά τών napayovrcov εύριίχάμεν 
τον yivixov Παρονομαςλν 432. επρεπε, χατά τον xnviv τρό­
πον, νά διαιρεσωμεν διά των Παρονομαςών 12. 18. 24 *** 
36 , ή οπαία διαίρεσιβ , επειδή πρε'πει νά εχτελεσθώ διά δύο 
αριθμών, that διεξοδικό, και μάλιςα sis p.eyaXttTtpous’A p iS - 
μούβ εσεται καί φορτική. "Οθεν δια ν άποφυ·/ωμεν αυτόν 
τον κόπον, πράττομευ ουτω · δ«λαδλ, αντί νά διαιρε'σωμεν 
διά του Πσρονομαςού 12 τον γενικόν Παρονόμαζαν 432 * 
πολλαπλασιάζομε·; tous Παρα'^ονταν του γενικού Παρονοςου 
μετ’ άλλλη'λων, άφινονres tous τά 12 ttapa'yovras 3 X 4* 
χαί λε^ορεν* 6 X 6 ποιούσε 3 6 , τά οποία είναι ό ιδιο$ ’Α­
ριθμοί, ostis προχυπτει, εάν διά των 12 διαιρε'σωμεν τά 432. 
ί ϊ  σαυ’τωϊ · αντί νά διαιρε'σωμεν διά των 18 , άφίνοντεβ του9 
Παράγοντα* αυτών 3 X 6 , πολλαπλασιάζομεν μόνον 4 X 6  
ποιούσιν 24 , τά οποία είναι το Hapayopsvov των 18 έχ των 
432. Είτα ·  αντί νά διαιρε'σωμεν διά των 24, άφιναvtss tou’s 
napayovras αυτών 4 X 6 ,  πολλαπλασιάζομε·; tous m'pous 
3 X  6 ποιούσε 18 , τά οποία είναι ώσαυ'τωε τό Παρα^όμε- 
μενον τών 24 οχ των 432. Τελευταίου δε*αυτί νάδιαιρε'σω- 
μευ διά των 3 6 , άφίνοντε* τού» αυτών napayovras 6 X  6, 
πολλαπλασιάζομεν μόνον 3 με 4 * *αι προχόπτουσι 12 διά 
το napayojxovov τών 36 ε’χ τών 432,  ώζε τοιουτοτρόπωί, 
χωρι$ ποσώί νά διαιρεσ/υμεν, προχόπτουσι τά τών Κλάσμά-
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ΚΕΦ. 3 Τ·
*Αφαι$έως των Κλασμάτων.

$· a l 7‘

Ο μεν Άθροισμό? των Κλαμάτων βυνάπτεε rovs Ά ρ ε θ - 
μvires αυτών tis "Εν  * λ δε Άφα/ρεσε? άφαερεί autovs απ’ 
άλλιίλων. Δ ιά τούτο λοεπον, καθώ? σε' προs Ά φ α ίρεσιν St- 
δομενοε άκε’ραεοι Άρεθμοε' nptr.st νά that όμοεεδεί? καε ομώ­
νυμο? (ώδ §. 5 ι .)>  ου'τω δεί «να m t  καε' rot προ? *A©aφεσεν 
δεδόμενα Κλάσματα μέρη όμοειδών κοά ομωνυμίαν Μονάδων, 
προ? τούτοι? δ! νά εχωσε καί ίμοίου? Παρονομαςά?, ενα δυ% 
νανταε άφαίρεθκναε art άλλιίλων.

§. 218.'
*Όθεν όταν ύσίν σμοεοε pi των δοθε'ντων Κλασμάτων 

Παρονόμαζα?, άφαερούμεν τού? Άρεθμητά? αυτών άπ άλλνί- 
λων,  τουναντίον, πρε'πεε νά μετα(2λ«θώ<τεν sts Κλάσματα δ - 
μοε'ων Παρονομαςών, καθ’ ον τρο'πον ελε'χθη (V τω Ά θ ρ ο ι-  
σμω, κα! μετά τούτα άφαεροΰμεν, ώ? ακολουθώ?.

Ά π ο  ΐ- 

άφαερεθκτωσαν —

'Τπόλοεπον ττ>  δ δε« των 2 έλατ., ποεεε |.
' Ε ρ μ η ν ε ί α .  Ενταύθα εΐ«<ν ομοεοε οε'Παρονομαςαε', 

λοεπον άφαερούμεν ευθύ? τον ’Αριθμητήν 5 εκ τού Άρεθμη - 
τού 7» και ρενουσε δωδέκατα, ήτοε Ή  περε τούτου 
άπόδεεξε? ε?ναε άφ έαυτη? φανερά· δεο'τε καθώί Π . χ . λε*/ο- 
μεν, 5 Γρόσια εξ 7 Γροσεων, με'νουσε 2 Γρο'σεα, ουτω λε/ο- 
μεν καί ενταύθα, 5 δωδέκατα εξ 7 δωδεκάτων, μενουσε 2 δω-



δεχατα, χαθώβ ελεχ9« ει’ε τον *Α$ροιβμδν εν τώ §. 2θ 3, 
Αιο'τι * καθώε εχεΙ δεν ά^ροιζομεν ή ν  δνομααιαν τού Π p »y - 
jxxros · άλλοι τά με*ρ« αυτού, ουτω καί ενταύθα δεν άφαι- 

ρούνεν τχν ονομασίαν τού Πρα^ματοϊ j  αλλά rat με'ρχ αυτού 
az άλλ/ίλων.

ΠΕΡΙ ΑΦΑΙΡΕΣΕΙΣ ΤΩΝ ΚΛΑΣΜΑΤΩΝ. 1 81

Γδ5ί) και *Ττο^εΙγμμτΛ μη εχοντα όμοιους 
Παξονομαςάς.

Π ρ ό β λ η μ α .  Mis  εδό5ή<ταν
t I I « » 6

ν αφαιρεβωμεν απο, * . . . ~

3
___________ 4

'Γπόλοιπον

48.0 ytvtxbs Παρονομ. 

4 —  24

7 —  2 1 "

32 Τ ·
Ε ρ μ η ν ε ία .  Ειβ το προχει’μενον'Γπόδει^μα δίν ειί/αι 

ομοιοι οι ΙΙαρονομαςαι, άρα πρέπει * κα^ώ* καί ει« τον Ά -  
θροιομον, νά μετα^λή^ώ?! τά Κλάοματα, δί ivos γενικού 
Παρονομαςού» ε’ί  όμοιαν ονομασίαν, χαΐ έπειτα νά ytyn ή 
Α ’φαιρεσίί. Άλλ*  επειδή οι Παρονομαςαι ουδένα εχουοι κοι­
νόν Παράγοντα, osri« iδυνατό ν’ άφεθή, διά τούτο ποεπεί 
νά πολλαπλατιαι^ώίΐν αργότεροι μετ’ αλληλων, τδ δ* εξ αυ- 
των πορχΰπτον Κεφαλαίου, έςαι ο yevtxos Παρονομαςη» (ώ$§. 
415·)* «&εν λε^ομεν, χαθώ» χαι εί» τον ’ Αθροιομδν, ·} ειβ. 

τά 28» τετράχΐδ, τετράχιβ δε 6, ποιούβιν 24 *· *«* 4 t'S τ* 28, 
έπτάκι», 3 δέ 7» ποιούοιν 21 » ατινα άφαιρουμενα εχ τώυ 24 
(δήλ. εχ των § !)♦  μένει 'Γπόλοιπον τ^ ,

I I  ρ ό β λ w μ α. Έναβ έδανειοθει παρ’ έτε'ρου | Γρ ο - 
«ίου, χαι έπλή'ρωιε T g , άρα ποια χρεωςει ε&έτε ̂



Λ ν σ* ι ζ.
Π α ρ ά ^ ο υ τ ε ?  4°
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2 * i t
4 , . α™ *
5 άφαιρεθχτω'ταν T3g-

'ϊπόλοιπον i
T o

15
12

§. 2 19 .
Έ ά ν  συν tots Κλάσμασι δοθώσι και άκε'ραιοι ’Αρ ιθμο ί, 

καθώδ sV τώ §. 2 16 . του Άθροισμού έρρέθή, άιραιρουμεν, 
ws συνηθω?, προ'τερον τά Κλάσματα, χαι έπειτα tois άκε- 
fafous Άριθμούδ , ώϊ.

1 2 . ό ysv. Παρόν.
♦ 2 * - 

απο 4^ 8
άφαιοεθ’. 3£ 3
Γπόλ. r ϊ

Et’rouv ·  μετ«|3λ«θέντα τά Κλάσματα zls δωδέκατα, προέ- 
χυψαν διά τά \  , T*y, χαι διά τό | ,  T?j  * οθευ 3 εκ των 8, 
μένουσι Ts2 , καί 3 ’Ακέραια έκ των 4 Ακεραίων, μένει 1 , 
όμοΰ δέ 1 -Λ .

§. 2 2 0 .
Έ ά ν  το κάτωθεν Κλάσμα είναι μεγαλύτερου του άνωθεν, εξ 

ου μέλλει ν άφαιρεθη (οτι είδ τοιαυ’ταδ πτωοειβ τρέπει νά έχ/» ό 
Α ’^αιρουμενοδκαΐ Ακέραια, τούτο εννοείται, έπειδχ άλλωβ δεν 
δυνάμεθαν άφαιρέσωμεν), τότε δανειζόμαθα εν’Ακέραιον, χαι 
διαιρούμεν αυτό ε «  τοιαυτα μέρ», οΐα είσί τά μέλλοντα ά<ραι- 
ρεθκναι, χαι* οίίτωδ άφαιρουμεν ώδ §. 62 , και έψεξηδ. Οιου.

12. ό ysvixos Παρονομας»'?.
Ί Γ
9

2 2 απο 5 }
άφα«ρ$Swrw'Ton; 3|

Τπολοιπον I IΤ ϊ
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Ε ρ μ η ν ε ί α .  Μεταβλκθε'ντων των Κλασμάτωνc;sομοίαν 

ονομασίαν, προε’χυψχν Six ν’ άφαιρεσωμεν 9 δωδε'χατα από 
$ δωδεκάτων, το οποίον είναι αδύνατον, διά τούτο λοιπόν δα- 
νειζόμεθα εχ των 5 εν ’Ακέραιον, διαιρουμεν αυτό tig δωδέκα­
τα , χαί επειτα άφαιροδμεν εξ «οτων τα 9 δωδέκατα» λε'^ον- 
τ;$ · 9 ςχ των 1 2 , με'νουσι 3 , χαί 8 (εξ ων μηδέν άφηρε'θη), 
με'νουσιν -f lira  3 ε’χ 4 (διότι εχ των 5 εδανείσθημεν «δη 
εν ), με'νει 1 , όμου δε l - f | .

Π ρ ό β λ η μ α ,  E?s χρεωθεί Γρόσια 6 , ό'πλιίρωσεν ο - 
μω$ Γρόσ. 5 | , πόσα χεωςεί είσε'τι;

εξ ’Ακεραίων 6 
άφαιρεθ/ίτωσαν 5^

’ϊπόλοιπον ■£.

’ Ενταύθα δεν υπάρχει Κλάσμα ε?$ τον επάνω ’Αριθμόν» 
διά τούτο δανειζόμεθα εχτών 6 ε ν ’Ακέραιον» καί διαιρουμεν 
αυτό εΐϊ τέταρτα (επειδή τε'ταρτα μελλομεν ν άφαιρε'σωμεν)» 
τό οποίον (ών §. 17  3. )  περιεχει ε?τα λε'*/ομεν*’ 3 εχ των 
4 » με'νει καί 5 ικ  των 5 » με'νει μηδε'ν.

Σ  η μ ε ί ω σ ι s. Et’s τοιαυταε πτώσεΐί» οπού επάνω δεν 
υπάρχει Κλάσμα, άιραιρουμεν τόν’Αριθμητην εκ του Παρονο- 
μαςου, ό S’ επάνω ’Αριθμοί θεωρείται δί εν„μιχρότεροί. Ε ΐ ί  
τό προχείμενσν 'ϊπόδειχμχ λε'χομεν άμε'σωε ·  3 εκ των 4, με'νει
i ,  και 5 εχ των 5, μηδέν, το όποιον είναι εύκατάληπτον ·  διό­
τι, όταν προχηνται ν’ ά^αιρε'σωμεν άπλώ ί’Ακε'ραια από’Ακε­
ραίων χαί Κλασμάτων, τό επάνο> Κλάσμα μενει αμετάβλη­
τον 'Γπόλοιπον.



§. 2 2 1 .

1*Βον xu lttm  'Ύτοΰείγματα, πξος άσκ̂ σιν.
άπδ Παοαδ. af- «ποΠαραδ. 4// -J αοπ»

««ραίοείιίτω —  I  aipatpt9\ —  a „  11  , ,
Yni'tAtzw  Παράδ. ΐ£ . *ϊπόλ. Παράδ. ι η  ι|. άβπ.

άποΠβρα'δ»· 8 // 1] ασπρ. από "Αβπρα a.
&φ»(οε9ητ — 5 ^  af  —* ά<ραίρε9 ήτω . / / ·| «ιϊίτρ&υ
Ι'πο 'λ. Παρα'δ. 2 „  I ,  ασπρ. 'ϊπ ο λ . 'Ά β π ρ . ι,,-'α α προν

ι 9ο ΠΕΡΙ ΑΦΑΙΡΕΣΕίϊΣ ΤΩΝ ΚΛΑΣΜΑΤΩΝ.

άπο Παράδ. 5 -  άπο Παράδ. η tt  —
ά<ρ«ρε9\ — 3 ,/ 2·) ggflp. αφαιρεθ*..— 4 „  -Jaff̂ p.
ΐ 'π ό λ . Παράδ. 1 , ,  3 βοπρ. Ί ’πόλ. Παράδ. 2 /t £άσπρ.

15.
άζδ Παράδεβ 6 ff  -J- «βπρ. 5

ά<ραίρε5ητωοαν —  3 /. 1 * —  6
'ϊπολοιπον Παράδε* a,/ 1 f t  « β*Ρ· f t

Ets ra ανωτέρω "Γποδεφματα είναι περπτ» κά9ε άλλη 
conyia · δ ίό« εχ των * Ερμηνειών των προτερων Παραδεγ^ά- 
των δύναταε εχαςο* να πράξη εν ευκολία την Άφαίρεσίν.

ΙΙερι Δοκιμές τον’ΑΰροκΤμοΰ χοά της 'Αφαι· 
ζέσεως των Κλασμάτων.

§. 2 2 2 .
Κα9ω$ ets του; ακεραίου* Άρ&^ου* ό Ά 9 ρ otopios καί ή
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Δ '<faiptats χρησιμίύουαιν άλληλοιβ πράν Aoxt^nv, ουτω χαΐ 
tIs τά Κλββρβτα· Stott Λ pirns τοΰτε Ά 3ροι«|Αθίϊ x*} tws’A -  
φαιρεοεωβ μενει πβ'ντοτε ή βυτπ, xav ωοιν oi apifyoTAxipatot 
* KXaojxattxot. Ιδού ‘TnoSt/yptataTtva.

’Α&μισμός μετά Δοκιμής.

Παράγοντες. a 4. oytvtxos Παρόν*

* ! 4 —  ao

»  I
3

8 - 1 6  § 
.  3

8— 16

4 β
δ

3 - 9  β
5

3—  9

Πι a -  10  ^ a— 10
Ο'λιχδν Κειρ. τώνΚλα<τ.  ̂ a ·^  
0 "[Α>, ώ$ άπεν. πλ«ν τχ πρωτ. i  j j

'Γπόλοιπον i x \  % r® *¥*3*v Κλβ'αμα.

Έ ξ «  γ r ia ls . Πρώτον «^po/oajuv ολβ τβ Κλάσματα, 
xai προε'χυψβν a 2Ζ4 , stra e<j>«ffavtis to πρώτον, nipο/σαμεν 
τά λοιπά, xat προε'χυψβν 1 ta όποΓβ άφαιρίσαμον tx  των 

* 'Λ  * “ ^λ1 ό ’Apt&jMum 1 1  δεν εδυ'νβτο v atpaiptSf,
sx του ετε'ρου Άρι&μητοΰ η , διά τούτο εδανειο&χμεν εκ των 
a ev Άχε'ρβιον, το οποίον διαιρε'σαντε* tls είχοςά τ ιrapra 
(Stott ολβ τά Κλάσματα είοιν «δη είχοςα' τε'τβρτa), βιραιρε'σαμεν 
εξ αυτών τά 1 1 , xat εμεινον l3> x*t 7 > attva ποιουσιν εμού 
15> τούτων δε διά τών 4 ελαττω&ε'ντων, προε'χυψε το πρώτον 
ctyeSiv Κλάσμα £ , το οποίον Sitxvu'tt, on ό Άθροισμά» 
eytvev ςρ&ώ«.
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’Αφαιρσεως 'Υποδείγματα μετά Δοκιμής.
§. 223.

Π ξ ο β λ  η μ α.
3θ ό γενικός Παρονομαςής

% % onto
άρ*'ρεθ>νΓω<Χ2ν

5 *
4 *5

25 
18

*Γπόλο*κον 1 Ιο

Δ ο κ ι μ ή .

4151
W o i ά&ρΟίξομίν*

fieoust 5 5ο ·

Π ξ ό β λ η μ α .
9 ·  ό γενικός Π*ρονομ«.

οτ.ο Παρά?. 5 1 ]- &τπρ.
βφ«ίρί$ιίτω<ι*ν — ·  3 , ,  —

Ίπ&λ&α&ν Ιίαρά?. \ η \%  άατιρ.

Δοκιμή.
Π  αράδες 3 // 2·$· αβπρ.1 

—  1 ,, 1·£ —  J αθροιζόμενα
Ποιούοε Παράδεβ 5/ / l j  άβπρ.



ΚΕΦ. Ζ'.

Περί Πολλαπλασιασμού τωμ Κλασμάτων.
§· Λa4‘

Κυρέωβ ο,τ* Πολλαπλασιασμό^ χαι ή Διαι'ρισιβ των Κλασ­
μάτων δίν επρεπε να χαταταχθώσιν ώδ ϊδιαιτεραι Μέθοδοι · 
Stott εχάςη,πτώσΐδ αυτών έπιλυ'ιται κατά τον Κανόνα την τών 
Τριών Μεθόδου, χαθώδ άποδειχθήσεται υςερον. Ά λ λ ’ επειδή 
εκ τών Ιδιαιτέρων Ερμηνειών καί Εξηγήσεων αυτών τών δυ'ο 
Μεθόδων, π-Λ^άζουσι πολλάπλάσιαι ποαχτικαί Συντομιαι, καί 
τελευταίου, επειδή, οπερ τό κύριον ίς ίν, ή τών Κλασμάτων Ά -  
νάλυσιβ καί Έπανα^ω^ή, αίτινεδ els την άλληλενδετον Με'- 
θοδον, εΐτουν Ά λυ σ ο ν , είσΐν otvayxaiat, θεμελιούνται είδ τάβ 
Ε ’ρμηνει'αδ touts Πολλαπλασιασμού και τis  Δίαιρε’σεωδ, διά 
τούτο είναι χρήσιμον, ί'να πρα^ματευθώμεν Ιδιαίτερων περί 
αυτών τών δυο τήβ αριθμητικήν Ειδών.

§ · 225.
Καθώδ Άριθμόβτΐδ ή Άκε'ραιοδ είναι ή Κλασματικόν, 

δυναται να λη<ρθή όίπαξ, ή πολλάκΐδ, ουτω δόναται να λη<ρ- 
θλ και μεροδτι, ώδ |·. ■£. κ. τ. λ . ,  οπερ δηλοί, κλασματι- 
κώδ τον Αριθμόν λαμβάνειν, ει'τουν πολλαπλασιάζει με τό 
Κλάσμα. Π . χ .  f  fx  τών 45 δηλοί, οτι ό ’Αριθμός 4 5 » νά 
μή ληιρθη ολόκληρον,'άλλα μο'νον \  μέρη εξ αυτού. Ταυτόν 
δηλοί και γ , εκ τών | νά μή ληφθώσιν ολόκληρα, αλλά μό­
νον 3- μέρη εξ αυτών, roCt* εςι, νά φανεροίσωμεν, πόσαφε’ρουσι 
τα -J- έκ τών "Οθεν ό τρόπον, δι ου εχτελούνται οι' τοιούτοι 
πολλαπλασιασμοί, είναι τό αντικείμενου τού Πολλαπλασια­
σμού τών Κλασμάτων, 

τόμ. Α '.
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($. 226 .
2 χ  ό λε  ον. Έ χ  rns οπεα&εν ixStaim  τού Πολλαπλά - 

σεαβρού τεδν Ιίλαορχτων εκαςο» ευχολωδ twos?, on πολλα- 
πλαοεάζοντεδ ρε Κλάορα, πριπεε nayron νά πρόκυψή ρεχρό- 
τεροδ ’Αρεθρν» τού Πολλαπλασεαςεου , επειδή δεν λαρ^ανε— 
ταε ολο'κλκροδ, άλλα ρεροδτε, ο ε’ςε» χλασρατεχώδ. I I .  χ . j- 
«κ  των 3ο δτ,λοε, πόοα ^«ρουσε -* ε*κ των 3ο » ω$ tit τον 
πρωτερω ίρρε^κ ζ.

ΠτοS<ks Α '.  ΙΤώδ πολλαπλαοεαζεταε τό Κλαορα με 
άζίραεον Άρε^ρόν, ϋ ό άζεραεο» Άρεδρέδ (οπερ ταΰτόν 

ε ζί) ρε Κλα'σρα,

$. 2 2 / ·
ΙΙροχεερενουΚλάορατοδ χαε ακεραίου Άρε&ρού ?να πολ- 

λαπλα<τεαο&ώ<τε ρετ άλλήλων, πολλαπλασίάζορεν τον άχε'- 
ραεον Άρε^ρον ρε τον Άρε^ρκτχν του Κλα'ορατοδ, τδ δέ 
Παραγόρενον δεαερούρεν δεά τού Παρονοραςού, Οδτεβ ρ ε - 
νεε άριτάτριπτοβ. Π . χ . -| εχ των 8 > λε'·/ορεν * 2 X 8 
ποεούοεν 1 6 , ε:τα 3 i ’-s τά ΐ 6· ,  περεε'χονταε 3£. Όροε'ω? -£ 
ε’χ των 13, λ (οττερ ταύτδν ε’ςίν ω$ §. 76. )  I3xts  4 , δε- 
δουβε Tpts 13, οετουν 39 τέταρτα, ε’ν ψκ<ρεοεδ·*£, ποιούσε cj\.

Δ  ε ε ξ t s. Ή  α«εα. εσαιρχν/ο^χ εν τω §. 1 8 4 » ^ cy 
χαε άπεδε/χ5χ, οτε ή τερλ τού Κλα’σραιοδ ρε^αλυνεταε δεά 
Txs αΰξόσεωβ τού ίδεουτου Άρεθρχτού. "Ο^εν, όταν Κλα’σρατε, 
<ρε’ρ* εεπείν, | ρέλλτι νά πολλαπλαοεαοδη ρε 13 , οεςε, νά ρε- 
γαλυνπ 1 3 z:s , πρε'πεε άνα/χαεωδ νά περεε'χρ 1 3 χεδ τρε'α τε'ταρ- 
τα , εετουν \ 9-, δχλονότε, νά πολλαπλαοεασθή, χατά τόν Κανόνα, 
ό ΆρεθρχτΛδ, ό δε Παρονοραςόδ νά ρεε'νπ άρετάβλν,τοδ. 
Ταΰτχν τχν εννοεαν πλπροιροροόρεθα σα<ρε’ςερον άφ ου ςοχασ- 
θώρ-εν, οτε έχάςπ αΰξχσεβ, ίΐ ελάττο^σεβ ένόδ Πρά^ρατοδ, 
ρετ«ράλλεε ρο'νον τά ρερπ αυτού, οΰχε' ορως χαε τκν ονορα-
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β/αντου. Διότι* καθώ«,φε*ρ* είπεΓν, 5 oxa'Sts πολλαπλασιαζόμε- 
V »  μ ί 1 2 , SiSoiMe 1 2 X1* S OXaSaS, «ΤΟ* 6θ όχάδαί, Ο β- 
ς-ν, αυξάνεται ό άοιθμόδ ίων όχάδων, ή St ονομασία οχάδι* 
μενει πάντοτι ή αυτή* ουτω χαι τά 13 χιβ J  δίδουσιμε^α- 
λήτερον αριθμόν τετα'ρτων,ειτουν 3 X  13 ποιούσι \ 9- * τούτ 
εςιί πολλαπλασιαζεται, κατά τον Κανόνα, κ των μιρών ποσό- 
ms-(ο ’Αρ ιθμητή»), ή St ονομασία (ό Παρονομαςή») > μενει 
αμετάβλητοί,

§. 228»
Σ χ ό λ ι ό ν ,  Ό  Κανών του πολλαπλασίαζαν μέ τον 

Α ’ριθμητήν και Seaepsfv Sea του Παρονομαςού, εόιορίσθη μό­
νον St αυτου’β τού» ’Αριθμού», ούχί ομώβ χαι Sta τήν Τα'ξι», 
Sea τούτο χαι δυνάμεθα να μιταχειρισθώμεν its την πράξιν 
rots yvco^as Συντομίαν άνεμποδίςωί, δηλονότι· πρότιρον νά 
διαιρε'σιομεν τόν άχε'ραιον Αριθμόν Sea του Παρονομαςού» 
καί tnitra νά πολλαπλασιάσωμεν το Παραγομενον με τόν 
Α ’ριθμητήν. Π . χ . εκ των 3ο, είναι ταΰιόν, χαν ιίπωμεν, 
τρί» 30 ποιούσιν 90, καί 3 εκ των 90 δίδουσι J 8, »  αν πρότε- 
ρον διαιρε'σωμεν Sea των 5 τά 3ο ,  καί προκυψωσιν 6 , ατινχ 
πολλαπλασιαζόμενα, με 3» δίδουσιν ώσαύτωδ 18 . Διότι 3οκιβ 
I δηλοι, νά πληροιρορηθώμεν, πόσα «ρε’ρουσι εκ των 30 
(ώ$§. 226 . ) , ο εςί, νάλά^ωμεν rprs τό πέμπτου εκ τών3θ.

"Οθεν οπού ό ΙΙαρονομαςήί του Κλα'σματοί εμπεριε'χε- 
ται επίση» sis τον άχε'ραιον Αριθμόν, με τον όποιον πολλα- 
πλασιασθησεται τό Κλάσμα , είναι πολύ εύχολώτερον καί 
συντομώτερον, πρότερον νά διαιρεσωμεν Sea του Παρονομαςού, 
καί επειτα νά πολλαπλασια'σωμεν τό Παρα^όμενον με τόν 
Α ’ριθμητήν, επειδή δι αυτού τού τρόπου προχυπτουσιν εντε 
τώ πολλάπλασιάζειν χαϊ Statptiv μικρότεροι ’Α ρ ιθ μο ί· ε 
εκείνα$ τάί πτοίσεΐί ομω$, όπου ό τού Κλάσματοί Παρο-

13 *
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νομας«$ δέν εμπεριε'χεται εξ ί'σ ου tit τον a κε'ραιον ’Αρ ιθ ­
μόν, είναι ώρελιμώτεροε ό χοινόβ τρόποβ, tour εςι, προτερον 
νά πολλαπλασιάζωμεν pit τον ’Αριθμητήν, χαι επειτα νά 
διαιρώμεν διά του Οαρονομαςου, tit «δ  ή άλλωβ προχΰπτουσι 
Κλάσματα t it  τον Πολλαπλασιασμόν, t ά οποία προξενοΰσι 
δυσχολι’αβ.

Πρακτικά) Συντομ/αι.
§. 229*

’Επειδή, ώί -πρόδηλόν, τδ ι  μηδέν πολλαπλασιάζει (διό* 
τι εχαςοβ ’Α ρ ιθ μ ο ί, όποιουδηποτε Et'ious, απαξ λαμβανό- 
μενοδ , ειτουν με το 1 πολλαπλαοιαζόμενοδ, προκύπτει tie 
to Παραρμενον αυθιε ό autos Άρ ιθμο$, tout εςι, με'νει 
άμετάβλητοδ) * διά route, όταν ό Άριθμητηε τουΚλάσματοβ 
ttvat 1 » δεν πολλαπλασια'ζομεν irootos, αλλά διαιροΰμεν άπλώί 
διά του Παρονομαςού. Π . χ .  πρόκειται ίνα πολλαπλασιάσω- 
μεν * με 1 9 ·  ενταύθα Ιζγομιν αμεαω$, 3 ε’κ των 1 g (επει­
δή άπαξ ι 9 ποιοΰσιν αυθιβ ι 9)> διδουσιν 6 * , χαθώ* καί £ εκ 
τών 23 διδουσιν , διό λεγομεν ευθόδ, 6 εί$ 23 εμπεριε'- 
χονται 3 καί έιρεξή?.

Πλκν διά νά μη πολλαπλασιάζωμεν tis εκάς/,ν πτώσιν 
με τόν ’Αριθμητήν (εςω καί με^αλήτεροε tou ΐ ) ,  διαιρουμεν 
to Κλάσμα, μέ τό όποΐΌν μελλομεν νά πολλαπλασιάσωμεν ,  
οσον το δυνατόν ει’β άλλα rotaura Κλάσματα, ών ο ι’Αριθμητά? 
νάέ'χωσι πάντοτε 1 , διά tou όποιου τρόπου προπκυτουσι μικρότε­
ροι διαιρε'σεωί Παρονομαςαί, δΐ ων, εκτελείταιή διαίρεσε? ευκό- 
λα>δ. Καθώϊ, φερ’είπεΓν, £ δύνανται νά θεωρηθιόσιν ο « ·£ . ■? . * , 
εξ ων το πρώτον είναι τό δεύτερον τό-£ του ήμισεωί, και 
τό τρίτον τό -ί- του δεύτερου ήμίσεωδ. "Οθεν, αντί να πολλα - 
πλασιάσωμεν με η , καί νά διαιρεσωμεν διά των 8* λαμβάνο- 
μεν εκ του Πολλαπλασιαςε'ου τάημισυ, ειτα εξ αυτών τά λ -



μ,εβι>, χαί τελειηαίον a&ts τά tjjxt<ru ex των δευτε'ρων «p-f— 
βίων» τά οποία όΦροίζοιιεν όριού, ώςε Si αυτού του τρό­
που, ίξαερε’τωϊ εί$ toils ovoptarexous (κχτούβ Άρε&μούί, 
βυντε'ρεταε χαί εύχολυνεταε πολύ λ  πράξιν. Π . χ . μάϊ εδο'&η 
να λογαρεάβωμεν πόσα πληρω^όσονταε δί -J όχάδοβ Πράγ­
μα ros τενοβ, εάν μία ο’χατεμχταεδεάΓρόβ, 35*36 παράδ. aura 
ή πράξεβ εχτελείταε tv ευκολία, ώβ άχολού&ωί.

Γρ'. 35„S6 jxi f

ΠΕΡΙ ΠΟΛΛΑΠΛΑΣΙΑΣΜΟΥ TQN ΚΛΑΣΜ. 197

4«ertuejv J γρ.,οθοι J  »V τώ» Γρ. 35,,36 πρ'. Γρ. 17„38 *ρλ 3
* // £τύ»4/> ί  η *7,,33 — —-  8„3g “  β
ί  „  J  „  τ ,, τ  ,, 8.,39 — ·■“  4 .,ι? ί ttot g<r>tp· ^

Πίΐίΐο*» rfpou Γρ'. 3 ι „ ι 6 |  Λρ’.’τίτοι ι ’̂ ββΛ
Έ ρ μ η ν  εία. ‘Ανωτέρω πρόχεενταε να λπφ&ώβεν | εκ 

tns ΠοβότΛτββ τ « ί  Όχάδοβ, τούτ* εςεν, £ ,  £ χαί J , δεα 
τούτο λοιπόν διά τχν ϊίμιβυ όχαν, ε’λά^ομεν τά ^  εχ των 
Γροβίων. 35/, 36 παράδ., καί εφερον Γρόβ. 17 » 38 παράδ., 
«ηα διά το ta «μιβυ ex των Γροβίων. 1 7 „  38 παράδ. * 
καί εφερον Γρόβ. 8 , ,  39 παραδ., τελευταίου διά τδ J-, τά ί ί -  
μιβυ εκ των Γροβίων 8 „ 3 9  παράδ., χαί εφερον Γρόβ 4// 
192 παράδ.,ομού δε Γρόβ. 3 1 , ,  ΐ 6| παράδ. ώβ ανωτέρω.

Σ / ιμ ε ίω β ε β  Α \  Ή  πράξιβ τού ανωτέρω Προί3λ>ίμχ- 
tos ε’δύνατο νά γίνφ xxi ουτω, δ/ιλαδή, αντί νά λά^ωμεν τά 
άίμιβυ εχ των Γροβίων 1 7, ,38 παράδ. * εδυνάμεθα νά λά^ωμεν 
τδ τέταρτον pesos εκ των Γροβίων. 35,, 36 παραδ., τδ οποίον 
φερεε ώβαυτωβΓρόβ. 8,,39  παράδ., κα^ώϊ καί τδ όγδοον με'ροβ 

ε’χ τών Γροβίων 35„36 παράδ. φερεε όμοίωβ Γρόβ. 4 „ 1 9 ϊ  
παράδ., ρ* ολου τούτο ό πρώτον τρόποβ είναε εύχολώτεροί.

Σ η μ ε ί ω σ α ·  Β*. Προσέτι δυναταε νά εχτελε'βθη ο 
εργασία τού ρν&εντοβ'Τποδείγματοβ καί χατά τδν ακόλουθον 
τρόπον, οπού ή Ποβόηεϊ των |· ε’κ τών Γροα'. 3 5 , ,  36 πα­
ράδ. προκύπτει ευδύβ» εάν εξ αυτών άφαερεοωμεν τδ £ ώ. εμ -



προο&εν. Διότι av pua Όχα Ttp.arat διά Γροτ. 3 5//3 6 π*ρ*δ4> 
τά -J τιμιόνται S i  £ oXtyoirtpov t « s  αυτηβ Ttptns. E-ί τοιαυ*- 
tas, xai mpag παρομοιαβ Συντομ/as, πρεπει va εχλέ}’« ό Λοτ 
γαρινζων t u>s προελεχθη * εκείνηv , ijrts ευχολυνει xat βυν- 
τε'μνει την πραξιν εχαςου προχειμενου Προβλ/’ρ-ατοί, cos. 

Γρότ. 35„36  παρα'δ.
ctyatptSrr.ε’ξ αυτών £—  4 ., 1 9 *■ — _____________

Ποιου» Γρόο. 31,/16j- παραδ, «rot l-faon. ώ$οπι<&.

§. 230.
‘HStat'psits του’Αριθμητοί ytvtrat rou λοιποί άπαραλτ 

λαχτω ί, χαθώδ ή διαιρε»8 των Παρόδων, Λοτιων χ. τ. λ . 
δηλονότι ·  Χαμβάνομεν εξ αυτοί τόοα μερη,οοα επιζοτοίνταε. 
δί ημιου, τρίτον, τέταρτον χ. τ. λ . ,  εΐτα διαιροίμεν τ* ενα- 
•soXxtfSs’vra με'ρ« τοιουτοτρόπως, ώςε va δυναται νά λ«φ$« 
το εν εχ το ί ε'τε'ρου, Ta  επόμενα 'ΤποδεΓ/ματα ααιρχνιζου» 
τ* λεχ&ε’ντ*.

Π ρ ό β λ η μ α .  Πόα* φε’ρου»ν τ9̂ . εχ των Γρο»ω ν
78 , ,3 6  παράδ;

5 Α ν σ ι ς .

ι 98 ΠΕΡΙ ΠΟΛΛΑΠΛΑΣΙΑΣΜΟΙ' ΤΩΝ ΚΛΑΣΜ,

Γρό-r. 7 8,,36 παράδ. χ  ' διαιρούνται εϊβ 8 χαί 1 .
Γρόο. 39, ,  18 παράδ.

*■“  4>,372 *“ *
ΠοιοίσιΓρόο. 44„  iS  j  π*ρ*ό. «rot 1 \  όίσπρον.

Έ  ρ μ ΐ) ν ε ι a. Ά ν τ ΐ,  xara τον <τυν«$χ Κανό-.a, va πολ- 
λαπλα»ασωμεν μέ τον Άρι& μ«τχν 9 > xat επειτα να διαιρε*- 
οωμεν διά τοί Παρονομαςου ι 6, διηρεσαμεν τά 9 δεχατα εχ- 
ta  ε/s xat ,1̂  , εξ ων τά ,8̂  ποιοίτιυ f , διά το όποΓον ε-: 
λάβοαεν τά τίμιου εχ των Γροο. 7 8 ,, 36 παρα'δων, xat έ­
τερον Γρο'ϊ. 39 , ,  18 παράδ., τό δι ,είναι το oySoov pie-



pos ιχ  t »v  , 8eo χαί ιλ$ 0θ|ΐιν to oySoov μερο? άπδ off* 
«ροίχυψαν ιχ  των .^ ,ιΓτσυν ex των Γροβ'. 39// ΐδπαράδ., 
x*tΐκριρον Γρο'σ. 4 / / 3 7 2 «αραδ., όμο« δί Γροβ. 44 / / 15£ 
παραδ. χ «β  Ι φ  χ Ποβότχδ ίών τ^ ί χ  row Γροβ'. 78 /, 36

Π ρ ό β λ η μ α »  Πολλαπλαββαζο'ριινα Γρο'σ. 1 9 //6 8 » » -  
itp« jxi 3» »  *&* M i r «  to Πχλί'χον;

Α ύ σ ι ς .
Γρόβ. 19 //6 8  άσπρ» X  I !
Γρόβ. 9 // 94 ««nip». 16
—  &„ 83 —  -^αοπ. 4

—  1// 41 “ “  % Λ
*~ η  8ο 4 1

HoeoCee Γρόβ. 14  // 60 άσπρα -J άσπρου

Έ ρ (a x v«ea .  Τά f f  δβχρε'θχσαν sts 16 . 4» * *«‘ l*  
ιξώ ν ra 32·  ieee'v 4 * Seoxaf iXx'tp θχβανra χριβσυεχτωνΓροσ'. 
l g / / 68 άσπρ., xa) c<pepov Γρόβ. 9 //9 4  άσπρα. τά-34 ·ε ΐ- 
oe’v £ twv 4 4 , Sea to iro  ελχφθχ to r/raprov (xspos εχ tcov 
Γροσ'. 9 //9 4  αβπρ., ta οποία sfvae x ποσότχδ tou 4 * x«* 
itftpov Γρόσ. a 7/ 834 άβπρί ( ra  ^  εδυναντο νά λχ-ρθώοίν 
ώδ J ίών 3a ix  ίώνΓροσ'. 19  // 68 άσπρ. οπού προε'χυπτον 
weautws Γρόσ. 2 ff 834 άσπρα)· τά τ\ ι e’eev ·|·τών δ'ό 
xae’ ελχ'φθχσαν ta xjxeoe εχ rcou Γροσ. 2 /; 834 ®βπ? · *** 
ίμερον Γρόσε 1 //4 ΐ |  άσπρα, τελευταίον to tevae4  ·ών -j\» 
οθεν xae' ελ>;φθχβαν ra xpeou εχ toii Γροβίου 1 „  4 14 ά­
σπρα, xae εφερον 8o f  άβπρ., σψπανία Si ra ||·» scpipov 
Γρόσ. 14 , t  6α|· άβπρ, ώ ί άνωιερω.

Σ χ ^ ε ί ω σ ε ε .  "Oreo άνωθεν τρόποβ i?vae προτίρότεροε 
tou σννχ'θουε, to Ssexvjii x πράξβδ του ανωτέρω Τποδίίρ;*-
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ros, *7tcto« εάν «  spyaot'a ε/ίνετο χατά τον βνν/ί&η τρόπον, 
επρεπε νά πολλαπλασιασμοί τά Γρόσ. 19 ^/6 8  ασπρά μέ 
τόν ‘A ftfyvirriv 23 > x « l νά διαιρεθη το* χεφάλαιον διά του 
Παρονομαςοδ 32 , τό οποίον είναι διεξοδικόν καί χοπιαςιχόν.

§. 231.
Προχειμενου Κλάσματοβ παρά τώ Πολλαπλάσιας:ω, 

επιτελεΐται «  εργασία m  ή του τελευταίου 'Τποδείτ’ματοδ. Π . 
χ .  πρόκεινται ίνα πολλαπλασιασμών Γρο’σ. 21//32 παράδ. 
2 | άσπρα μέ ΐ5 .

/ ί ύ σ ΐ ξ .

Γρ\ 2 1, ,  3 απρ. 2 }  άσπ., πολλαπλασίασα*. ρ-β 15
20

ΙΟ
2

21

Γρόσια 315
-* ex των ι5 »  φέρουσε —  7//20  παροδεβ
2 εκ τών Γ .  7//2οπρ'.—
-[έκτων—  3//3P----------

2 άσπρα.-* ε’κ τών------- ^//3θ---------->
έκτων V/ Ιο —

3//3ο —
-/,3ο —
- / / ί ο  —

-/ ,  3} ·  —-
11οιούσιΓρ'.327//ΐ33· πρ*.

Ε ρ μ η ν ε ί α .  Πρώτον πολλαπλασιάζουν τά Γρόσια μ& 
τά 15* ώδ συν/ί^ωδ, επειτα διαιροΰμεν τούδ 32 παράδ, ειβ 
μερ« Γροσίου, εΐτουν eis 20 . 10  καί 2 , και λαμ(3άνομεν αυ- 
τοΰί κλασματικώδ, ώδ ανωτέρω * τά 2 άσπρα είσι τό τρίτον 
jxepos εκ τών 2 παράδ., διά τούτο ελνίφθη εκ τηβ Ποσό- 
Τ'Λτοί αυτών, τά δε | άσπρου είσί τό τρίτον μεροδ εκ των 2 
άσπρων· διότι 2 άσπρα, ποιοίσιν 6 τρίτα, άρα ·| άσπρου, ποιου- 
ctv y  εκ τών 6 , δθεν και ίλήφ$η j· εκ τ«β Ποσότητοδ τών



*Avr 1 των 3a παράδ. a|> άσπρων, εδυναντο να Xwp- 
θώσι παράδ. 33* x*t επειτα v άφαιρεθώσιν εχ rns όλοχληρου 
ποσότητοβ V* ««προ», εί'τουν 5 παρα'δ. οιτινεε ελή^θησαν 
περισσότερον»

§. S3 a.
Ή  πραξεβ των To/ou'rtov Πολλαπλασιασμών επιτελε?ται 

πλε’ον ευχόλωδ. χαι ταχε'ωδ, εάν ό Πολλαπλασίαζε είναι μο- 
ναδιχόδ'Άριθμόδ» >5 δυνατat va διαιρεθη εΐ$ μοναδιχούε Ά -  
ριθμοΰδ, επειδή με μοναδιχούδ Άριθμουβ πολλαπλασιάζετε 
ευχολώτερον ό του κλάσματοδΆριθμηΓηδ» χωρ’δ ν άναγχασ- 
θώυεν υά διαιρε’σωμεν αυτόν. U , χ . μά$ εδόθη νά πολλαπλα- 
σιάσωμεν Γρόσ. 2 5 , ,3 5  παράδ. 1 }  άσπρα με η , αψη » 
λυσίδ ytnvat, m  κατωτέρω.

Γρόσια S3 , ,  35 παράδεδ άσπρα χ  ·}
__________________________________ι________ _
Ποιούσε Γρόσια i g i „  9 ‘παράδβδ £ άσπρου.
Xsyovris (άρχόμενοι εχ του ’Αριθμητού του Κλάσματοβ J )  
3 X 7  —  S1 (τέταρτα)» Suva, διά του νοόδ» διά των 4 διαι-  
ρεθεντα, δι'δουσι 5*· άσπρα, θε'ττομεν λοιπόν τό ^ » χαι βα- 
ςιομεν 5 άσπρα» ειτα I  X  7 —  7 » **' 5 τα’ βαςαχθεντα, 
ποιουσι ι  a άσπρα, τα όποια δια των 3 διαιρεθε'ντα, φερου- 
σι 4 παράδεδ* επειτα 5 X 7  —  35» *αι 4 Γ* βαςαχθεντα, 
ποιους 39 παράδ., διό θε’ττομεν 9 > χ *< βαςώμεν 3 » μετε- 
πειτα 3 X  7 —  a 1, καί 3 τα βαςαχθεντα, ποιουσιν 24 δεκά- 
δαδ, η rot Γρόσ. 6, τά όποια και βαςώμεν, μετά' ταΰταπολ- 
ΧαπΧασιάζομεν τά Γρόσια 25 μΙ τά η, καί προσθεττομεν και 
τα Γρόσ. 6 , ά εβαςα'ζαμεν, ώδ ανωτέρω.

Π ρ ό β λ η μ α .  Πολλαπλασεαζόμενα Γρόσ. 45//() π«* 
ράδ. a|- άσπρα μέ 3 2 , ποσον εσεται το Πηλίκου £

ΠΕΡΙ ΠΟΛΛΑΠΛΑΣΙΑΣΜΟΙ ΤΩΝ ΚΛΑΣΝΓ. αοί
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Αύσΐζ<

Γρο*«α 45// gtxpi fos  ar  X  3a
________________ 8___  Τ

ί 'ρ cota 361 /; 39 itapa'fc? 4

_______________________4___________________
ΠηλΙχον Γρόοιβ 14 4 7 // 36 παραόεβ.

*A<f’ ον διχρεοαρεν ra 3a tes tovs napayovras «ύτών 
8 xat 4» «iVrojAev ♦ 8 xte £, re tov« 5 aorrpa (δπλ. 5 X 8 — 
4 0 , artva διά rou Παρονορ,αςου 8 διβιρεθs’vra , διδοοσι 5 
β«πρβ)# J ta  a χ  8 —  16 βοπρβ, xal 5 ra tx  row Κλα'ο- 
(iaros προχυψανra , uotouatv a l  άοπρα, ttrouv 7 itapa'ots, 
επείΓβ 8 X 9  —  7 a πβράδ., χαι ot ρη$ε*ντε$ 7  ̂ notoikiv 
79 πβράδ., otrtvts διά των 40 £tatpt&tvrts, εδωχβν Γ ρ δ «  
1 χβί 39 πβράδ., διά toCro xat ε’θε'ββμεν 39 napao.* (u - 
τεπκτα 5 X  8 —  40 Γ ρ ό ι. ,  χαί to άνωηρω 1 , ποιοόοι 4 1 , 
διό idicciptv 1 , xat εββςάξβμεν 4 * p*r* taura 4 X 8 —  
3 2 , xat 4 ra βχς*χ$εντ* πetouet 3 6 , ojioi δεΓρόσ. 36l// 
39 πβράδ., ta όποΓ» πολλβπλαιίΐβο^ε'νΓβ xat (it rev mpov 
Hapayovra 4 , προε'χυψε to Πηλίχον, ώε βνωτ/ρω.

§. 233»

Hpos tourots irpoxunrouetKXauara, cos 7(ia , l i r a ,  I3 ra , 
1 7(ia, xa) m pa ojiote, ra οποΓβ δεν διβιρονντβι, ες<ο xat va 
λΐΐφ$ώσ:ν, οοβδ/ίποτε ριερχ txrcov ’Αριθμητών avrajv, δέν προ­
κύπτει μ δλον rovro , χ.τ.λ. επειδχ οί Πβρονομβςβί 
των rotovrcov KXaoixar.cov δέν είναι aprtot. "0$*v ό Π ολλβπλβ - 
oizcpos των rotovrcov Κλαμάτων δέν επιμελείται xat άλλον 
ονντομώτερόν τρόπον , εΐιιχ xara rpv xotvov (cos §. 227 . ) »



Statpoίμ*ν St* τοΰ Π*ρονομ*ςο5. Π. χ. npoxttvrat Γρόο. 
a  7 1, Π  fl«p«S. a «βπρ* tv* ■ n tX k o n A a iK x u y m t με { -», άλλ* 
eitttSw ό Π*ρονομ*ςηβ I ?  Stv *iv*t StTtXoii, St* toiiro έ’Α -  
ρί&μϊΐτχβ 13 Stv Suvarat va St*tps&« tt$ μίχρο'κρ* ΚΧ*σμ*- 
ttx* μτρΜ» «XX* πρ:<:« ν*' .itoXX*;tXaotae$(o<Tt ta Γρόο. 
®7 //  ^7 fl*p*S. a ατπρ* μέ.13 , x*t ettitra va Statpt̂ in to 
Παρα^όμενον St* τών 17  > ό οποίον ΙΙολλ*πλ*Ίί*ομό< εχ- 
ttXtirat η St* t^e Statpeeswi τών rapaSojv χ*) ασπρών ttg 
ΚΧ*ομ««χβ μέρη> η xara τον §. 143.

Δια Αιαψσείύζ,
Γρ \ 47/ / 1.7 π. 2««πρ* . χ  »3 

ττρ*. 10, it I ypoe/ou 1 a7
*■“  5 » - γτων 10  π. 351 ,,·** ·
—  a » - $ · ----------- 3 / / 1 0  π. ( 4 sx τών ι 3)

1 / / 2 5 -  (  J  —  y ? .3„ i o r )

- , ,  8 π. 2 « « .  (| i x  τών 26 π.
St* r* a in .)

Stitou π*ρονομ*ςού 1 η  Γ ρ . 356,, 29 x. a «ο.
Ποιοίοε Γρ'. 2θ/ /3 9 «. 1-fV «a.

K ata  τον §. 143
Γροΐί* 2 7 / /  17 ttp'. 2 αοπρ*. X  13 
Γροοί* 8 2 #/ 13 ftp'. - 3
rpwta 3 2 9 / / l a  up'. 4

2 7 / /  17 —  2 «<τπρ* 1 
St* του παρονομ. ΐ7Γρο''ϊί*356„ 29 up'. 2 άοπρα

Φερουοί rpoot* 2 0 /, 39 πρ', ly V  afrsp*.·
Π τ ώ β « s Β '. Ό τα ν  ό Πολλαπλ«<η«ςτίν ouyxvtrat ε’ξ 

«χεpatou Άρε^μου χ*) Κλκ'ομβτοί.
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§ · «34*
Κατά δυο τρόπου» δυνάμεθα νά πολλαπλασιάσωμεν μι 

ακέραιον ’Αριθμόν χαι Κλάσμα, φιρ’ ειπεΓν» με 5|·» μ* 7$ 
χ. γ . λτ. ’Ενταύθα «  πολλαπλασιάζομεν πρότερον με τόν ά - 
χεοαιον ’Αριθμόν , ώ$ συνόθωε, χαι ιπειτα μέ τό Κλάσμα, 
ώ» ερρε'θχ, il μετα|3άλλομεν τόν μικτόν ’Αριθμόν t's νόθον 
Κλάσμα (δπλ. πολλαπλασιάζομε·; τον άχεραιον ’Αριθμόν μ ι 
τόν Παρονομαςχν, άθροίζοντεε όμον χαΐ τόν Ά ρ ιθ μ χτή ν ), 
μέ τό όποιον πολλαπλασιάζομεν ώε με κύριον Κλάσμα» χα> 
θωε τά επόμενα 'Υποδείγματα δεικνυουσιν.

• Α'. Τ  ρ ό τ ο ζ .
\ · -

Πολλαπλασιασθ'. Γρ . 35//36 π. με

, 9 W
Γρ '. 329 /' 4 Π. 2 “ γ Τ ώ ν 4

•Jιχ  τώνΓρ*. 35/, 36 π . —  1 7 /, 3 8 -  1 - j  -  2
■* 17// 3S- ---------δ , ,  3 9 “
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//
i t ---------------8 , , 3 9 ----------------4 , / * 9 ϊ -

Ποιοΰσι. Γ ρ .  354//αΟ^-παράδε» 

Β \  Τ  $ Ο Τ  Ο ς.

20

ί ο

5
1

Πολλαπλασιασθ'· Γρ '. 3 5 „ καί πρ

79//
Γρ '. 2765, ,

so  π. £ εχ των 79 . 39// 20 τ:·
1 0 - 2- ---------- Γρ .3 9 //2 0 «·— *9// 3ο -

5 - i -----------------19//3ο ---------- 9// 35 -
1 2 — · —  9//S5 - 1// 39 -

79
8

διά τον παρονομαςοΰ 8 Γρ '. 2836 , ,  4 παράδε* 

Ποιοίσι Γρ·'.; 354 „  2θ£ παρα'διβ



Έ ρ ρ χ ν ι ε ' α .  Κατά τον πρώτον τρόπον πολλαπλαβεα- 
οαρεν τά Γρόο. 35 / ,  36 παράδ. ρε 9» χαΐ προεχυψαν Γρόο. 
3 2 9 // 4 παράδ., ιΐτα δεαερε'οαρεν τά £ εε’β 4 » 2 , χαε ι  
όγδοον , χαε ελά(3ορεν αυτά εν εκ του ετε'ρου.

Κατά τον δευ'τιρον τρόπον ρετεβα'Χλορεν τον ρ εχτόν 'Α · 
ρε$ρόν its νό3;ον Κλάσμα, ιίπόντεβ· 8 X  9*—  74 (0/δε>α), 
χχί τά 7 όγδοα όρου, ποεοΰοεν ^  * χα? άντε pit 9$ * 
λαπλαοεάοαρεν ρε τδ Κλάορα , εετουν ριέ τον ‘Αρεθρχτχν 

7 9 > εΤτ« ελά|3ορευ χλασρατεχώί τούν 36 παράδ. εχ των 79» 
χαε δεαερε'οαντεν τά προχυψαντα Γρόο. 2839// 4 Π«ρ*δ. δεά 
του Παρονοραςου 8 »  προε'χυψαν Γρόο. 354 //2θ| παράδ. 
ώ» άπεναντε.

$» 235.
Σ χ  ό λ  ε ο ν. Λ '.  Έ ν  τάχεε ιχτελεεταε χ πράξεν των roe— 

βάτων Πρό;3λχράτων, εάν αντί p i 9-5· »  9 τ «  9 \  *αι Ηε t «  
rourots οροεα, πολλαπλαοεάβωρεν p i Ιο ,  χαε άρ αερε’σωρεν εχ 
του Παραγορε'νου J-» £ » £ * χ . τ. λ . Έ ν  τω ρχ&ε’ντε *Γπο- 
δε(γρατε πρόχεενταε* ενα πολλαπλαοεαο3ώαε Γρόο. 35// 36 
παράδ. ρε 9 | » υπέρ δχλοΓ, νά λχρθώοε ίο  όγδοα όλεγώ- 
τερον των 10* πολλαπλαοεάζορεν λοεπόν τά Γρόο. 35//36 
παράδ. ρε ί ο ,  χαε προχυπτουοε Γρόο. 359// ·“ -* δεότι δε- 
χάχεν 36 παράδ. πβεουοε 36 δεκάδαν, χτοε Γρόο. <j„ — , 
δεκάκεν δε Γρόο. 35//— » ποεουοε Γρόο. 35ο,  χαε* τ  ανω- 
τε’ρω Γρόο. 9 , δε'δουσεν όρου Γρόο. 359// — » ^  <*>ν άεραε- 
ρε&ε'ντον ι  ογδόου, δχλ. εκ τώνΓροσ*. 35/,36 παράδ., χτοε 
Γρόο. 4//*9y παρ*δ. (τά περεοοότερα λκρ5εντα), ρενουοε 
Γρόο. 354/,2θ£· παράδ., ώδ άπε'ναντε.

§. 236.
Σ χ ό λ ε ο ν .  Β '. Άρότεροε οε* τρόποετοΰ §. 234· έχ°ν- 

οεν (δεαετεραν ουντορεάν, ©ετενεί» κατά τά$ περεςάοεεν του

ΠΕΡΙ ΠΟΛΛΑΠΛΑΣΙΑΣΜΟΙ* ΤΩΝ ΚΛΑΣΜ. ao5



Προ,δλη'ματο?, 1τροξενούσι nort μεν ο t?s,ποτέ δε b tripos 
βυντομίαν» Πλτίν ό τρόπο$, δ? ου μεταβάλλεται ό σύν χλάσ- 
ματι μιχτδε Άρι^μδε sis vo’Sov Κλα'σμα, πρε'πει va διαφυ- 
λαχθώ t?s δλαβ σχεδόν ras Καταςρώσεΐί περισσοπρων Θε'σε- 
ων, «s  σαφτ.νισ3χσ»ται εν τω οι’χειω τόπω * its Irtpas πτιόσειε 
ομω$ είναι ώφελιμώτερον,πρότερον νά πολλαπλασιάζωμεν με 
τον ακεραίου ’Αριθμόν» χαί επειτα (tiro  Κλάσμα,χαθώδ ά - 
πεδε/χθη εν τω §. 234· Περί των τοιουτων Πτώσεων txov- 
ταί Υποδείγματα, τα’ οποία οδηγήσουσε τον μετερχόμενον τχν 
Α ’ριθμητιχάν, δ»ά να εχλε'/η μο'νοβ τόν ώφελιμώτερον τρόπον 
tis εχαςον 'Υπόδειγμα.

Π  τ ώ σ t s. Γ  . Πώ$ πολλαπλασιάζεται τδ Κλάσμα με 
ετερον Κλάσμα.

5· »37·
Προχειμενου Κλα'σματοβ ινα πολλαπλασιασθ/ί μ» ετερον 

Κλάσμα» φε*ρ* είπειν, |· μέ £ χ, τ .λ . πολλαπλασιάζει: Ά -  
ριθμπτχ? με ’Αριθμητήν, χαί Παρονομαςήβ μέ Παρονομαςτ,ν, 
ειτα διαιρείται ν> τω όντ:, η χλασματιχών, το Κεφαλαίου των 
Α ’ριθμητών διά του Κεφαλαίου των Παρονομαςών. Ιδού *Τ- 
r.oosiyuaτα τοιαύτα.

« ·  A  X  r  β '· f  X  $ y  ·  4 X  »
Ποίοΰσίν ,;j .  Ποίοΰσίν τ5χ . Ποιουοίν J g. ελατ.

Ε ρ μ η ν ε ί α .  Ets το a . προεχυψε το των ’Αριθμητών 
Κεφαλαίου 2 X 4 —  8, χα: τδ των Παρονομαςών 3 X 5  —  15 » 
διαιρούμενα λοιπόν τά 8 διά των 1 5, δΐδουσιν (ως §. 1 76. )  -j*7.

Ets τδ β \ προεχυψε τδ των ’Αριθμητών Κεφαλαίου 5, 
χα: το των Παρονομαςών 16» οθεν διαιρούμενων των 5 δια τών 
16  , διδουσι τ’5*

Ets τδ y .  λεχομεν ώοαυ'τωε, 4 X 5  —  2 0 , χαί 5 Χ  
8— 40, ποίοΰσίν άτινα διά των 2 ελαττωθεντα, διδουσιν *-.
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Δ  εΓξ cs. Ή  βάσίδ Toucmvavrt τρόπου itwyci^st εχτών 
§. 184 * »  185 » όπου ελεχθπ, οτε π του Κλάσματοδ τεμτϊ 
(i.syaX0vsr»{ Sea τ«ϊ  αυξτ'σεωί του Άρίθμητου , xal ελαττου- 
Tae Sea τ « ϊ  αυξήσεωϊ τού Πβρβνομβςού.

Τα Κλάσματα λοίπόν πολλ«πλ«»{όζουτβί «λλτ'λοίδ 
τοεουτοτρόπώδ * ό Πολλβπλαοίαζί'οί πολλαπλβοίόζίταί μ| 
τόν Άρώμητήν Τού Πολλαπλασ(αςού, ε;τα Seaepctrae Sea τού 

Παρονομαςού (cos §. 2 2 a .). "Οθεν όταν ό Πολλαπλαοίαςεοβ 
ttvat Κλάσμα, (ftp1 είπεΓν f , xac μελλπ va πολλαπλασίβσ- 
θ «  μέ , τότε πολλαπλασίάζεταε ό Πολλαπλασεαςε'οδ μ ΐ 
τον ΆριθμηΤ/ιν Του Πολλαπλβσιαςού 2 , xac Seaepstrae διά 
τού Πβρονομαςού 3 , τούτ εςε > τά £ πρεπεε va λτψθίοσί δ/s 
περισσότερον, xac επεετα πβίλεν rpcs όλφωτερον * ε’.τουν ό Ά -  
Α ’ρεθμπτχβ 4 πολλβπλασεάζετβε μ* τόν ετερον Άρεθμπτπν 
2 (cos §. 184 ) ,  **< ό Πβρονομ«ςήϊ 5 με τόν άλλον Παρο- 
νομαςην 3 (ώδ §. 185.)»® «?*ν βπόδεεξίϊ* οτε χβτά τόν 
Kavo'va, πολλβπλασεάζεταε‘Αρεθμητπδ μέ Άρεθμητπν, xal 
Παρθνομας/is με Πβρονομβςην.

$. 238·
"Αν  σΰν rots Κλασμασε πρόχηνταε xac etjtspoceoe Ά ρ ε θ - 

μοε, ecvae, cos επε τό πλείςον, οοφελεμώτερον va μετα^ληθώ- 
οιν οί μίχτοι Άρεθμοέ u'i νόθα Κλάσματα, Score τότε επετε- 
λείτβε ή πράξεν cos μέ xu'pea Κλάσματα. Π . χ. «poxsevrae <va 
πολλαπλασεασθώσεν 6 * με 8 |* μετβ^άλλομεν λοίπόν τόσον 
τά 6 \ ,  οσον xac τά 8§ ε:> νόθα Κλάσματα, χαε ουτω ποο- 
χΰπτονσέ πρό$ Πολλαπλασεβσμόν -353- ,  xac Α^ ·, ών oc Ά ρ ε θ - 
μ/irac πολλαπλασεαοθεντεδ μετ’ άλλπλων, γίητΛΐ επεετβ ή 
Seae'psots (cos §. 237·)

ΠΕΡΙ ΠΟΛΛΑΠΛΑΣΙΑΣΜΟΥ ΤΩΝ ΚΛΑΣΜ. so?
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6$ X  H j  
33 26

33
78

78 .
15 ε̂ s 858__________

Έ ρ μ « ν * ό α .  ‘Αμφότεροί οί μικτοί ’Αριθμοί μετεβλχ- 
$ησχν tli τά παρενρισχομενα Κλασμαπχάτων μέρη, δχλονόπ * 

5 X  6 —  3ο ( « ίρ ΐκ α )«  χαί 3 («ε'μπτα), jiotovetv όμοί 33 
■πέμπτα * είτα 3 X  8 —  24 (fp/ra), x®< 2 , ποιονοιν όμοΰ 
26 τρίτα,ι'πειτα πολλαπλασιαβθεντεβ ot Άρ ίθμχτα ί 33 χ » ί 
26 μετ’ άλλη’λω ν, προε’χυψαν 858, α«να διά τοδ Κεφαλαίου 
των Παρονμαςών rpts 5» είτουν 15 διαιρεθε'ντά, πρόχυψε το 
Ζχτουμενον 57|.

Έ ά ν  μόνον eTs των δουεντων Αριθμών ί  μ ικτο ί, με­
ταβάλλεται αυτοί μόνον* «ρε'ρ ίιπείν , πρόχεινται tvα π ολ- 
λαπλαοιαοθώαι f  με 3| * ματαβάλομεν λοιπόν μόνον τα 
3$ ε?« νόθον Κλα'ομα, τά yap £ είαί Κλάαμα, διό καί με'- 
νεε, ώί επεται,

* χ _ ϋ
23 (εχτα)

με . . 4 (πε'μτα)
3(0 είί 9(2

IiotOVOt 3^0 XTOt-j-y
Π ρ ό β λ η μ α .  ’Εαν μια πήχη Προφματόίrtvos τιμά- 

τα« διά Γρόσια 5 s » iroae πληρωθήαονται διά £ πηχην;
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Λ ύ σ ι ς.
Επειδή 1 άχε'ράιβτ πηχη τιμαται διά Γροίκα 51, άρα 

μ γ  πήχη τιμαται μόνον το j  των Γ ρονιών 5 , »  
οθίΟ to I  VfiV V* 
δί5εί ήτοι Γρ\ a i

"Ητοι πλέον εύχολώτερον ·  εάν, αντί Γρόσια 5 J ♦ θ ε - 
σωμεν Γρόσια 5 -/8  παρα'υιβ, χαΐ λά^ωμεν εξ αυτών τα* ή -  
μισυ, φερουσι Γρόσια 2 „  24 παράδε*, τα οποία ποιούσιν 
ώσαυ’τωε Γρόσια 2 $ ·  ώ$ άνωτε'ρω* ενταύθα δρω* ε/ενετο 
διά τούτο ή πρώτη λύσις, ινα δείξωμεν μόνον, τίνι τροπω 
πολλαπλασιάζεται χοενώ* το Κλάσμα p i ετερον Κλάσμα, καί 
ακέραιον ’Αριθμόν.

§. 240.

H υ ν τ  ο μ Ί  λ u
Μεταξύ των τοιούτωνΠολλαπλασιασμών προχύπτουσι πολ- 

λα'κίί καί διάφοροι Συντομίαι, ε'ξ ών ή ώ$ελιμωτερα και προτι­
μότερα είναι αυτή» Γνα σριχρύνωμεν» οσον δυνάμεθα, τον Α ’ρ ι- 
θμητήν τού ε'νό* Κλάσματα* πρό* τον Παρονομαςήν τού ετερου, 
η να εξαλείψωμεν αυτόν όλοτελώ*, διά τns όποια* ελαττώοεω* εύ- 
χολυνεται τό πολλαπλασιάζει χαί διαιρειν, ενίοτε δε συμβαίνει 
χαί εχλείπουσιν αργότερα, χαί προκύπτει άμε'σω* το Ζητούρενον. 
Π .χ . πρόχεινται ινα πολλαπλασιασθώσιν f  με τ7δ* ε’νταύθα όντα 
δ,τε’Αριθμητή* η too ενο* Κλάσματο*, χαί ό Παρονομαςή* 
7 τού ετερου δροιοι, εχλείπουσι δί δλου, ό δ’ Α ’ριθρητήβ 
6 τού άλλου Κλάσματο* προ* τον ΙΙαρονομαςήν ΙΟ  τού ετέ­
ρου, σριχρύνονται επίση* διά τών 2 , και ουτω προχύπτουσε 
πρό*ΙΙολλαπλασιασμόν μόνον [ρε  3 » τά οποία δίδουβιν αρέ­
σω* |·. ’Ιδού τοιαύτα Ίποδεί^ματα.'

Χόρ. Α*. 14



a ίο ΠΕΡΙ ΠΟΛΛΑΠΛΑΣΙΑΣΜΟΙ ΤΩΝ ΚΛΑΙΜ*
Α \ Β ',

*  Γ ·  
r *  35♦ 6

5 ·  15 35 ♦ 5
. Η  X Η
7 · *8 35 7» 35 5.

Ποιούσι -i* . 5 4 ~
Φε'ρουσι 49 Διδουσι 5.

E i? το Α '. σμιχρύνονται ο,τε’Αριθμητή? 1 4 » *«« ό Πα-> 
ρονομαςή? 35 διά τού η , λοιπον 7 «fe τά 14 ε’μπεριε'χονται 
2 φοραΓ?, και η sts τά 3 5 * 5 ,  διά τούτο έξαλει'φομεν τ »  
14 καί 35 , καί θεττομεν άυτ Λυτών τού? σμιχρυνθεντα? ’Α ­
ριθμού? των 2 καί 5. ’Ακολουθώ? ό Παρονομαςής 15» καί 
ό ’Αριθμητή? ι  $ σμιχρύνονται δία του 3 , ειτουν, 3 fits τα 
1 5♦ 5 > καί 3 εί? τά 1 8» 6 , λοιπο’ν ε’ξαλείφομεν τά 15 καί 
18 , καί θε'ττομεν άντ αυτών 5 καί 6. Με αυτού? του? ελβτ* 
τωθέντα? αριθμού? πράττομεν ακολουθώ? κατά τον κανόνα, 
καθώε έπρεπε νά πράξωμεν με τού? μ λ  ελαττωμένου? αρι­
θμού?, δηλονότι ·  πολλαπλασιάζβμεντον’Αριθμητήν 2 μέ τον 
έτερον Α ’ριθμητήν 6 , καί του Παρουομαςήν 3 μέ τον άλλον 
Παρονομαςήν 5 , καίουτω προκύπτουσι £| ·, εξ ου δεικνύεται 
σαφώ? η ωφέλεια τη? ελαττώσει»)?* δίότί εάν δεν έσμικρυνα- 
μεν, έπρεπε νά πολλαπλασιάσωμεν τά 14 μέ 1 8 , καί τά 13 
με τά 3 5 , έκτο? δε τούτου του διεξοδικού πολλαπλασιασμού, 
ήθελε πρόκυψη και το άσυ^κρίτω? με^αλήτερον καί άσα^έ? 
Κλάσμα

E:s το Β". άφ ου μετεβάλλωμεν του? μικτού? 'Αριθμού?, 
προε’κυψαν τά νόθα Κλάσματα ·*—  και -3£ ·,  εξ ων ό Γϊαρονο- 
μαςήδ 4 προ? τον ’Αριθμητήν 2 8 , καί ό Παρονομαςή? 5 
προ’? τόν Α ’ριθμητήν 35 έξελιπον όλοτειλώ?, δηλονότι, 4 
τά 28, 7» καί 5 εί? τά 35, 7> λοιπον έξαλείφομεν τά 4, καί αντί 
των 28» θε’ττομεν 7 , ώσαυτωδ έξαλείφομεν τά 3 , και αντί 
των 3 5 ,  θε’ττομεν η ·  οθεν επειδή ε’ξε'λιπον, και δεν ύπάρ-
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χουσι πλέον Παρονομάςαί, διά τούτο πολλαπλασιάζονται ά - 
πλώδ οι δύο Α ’ριθμηται 7 X 7 {*** «λλ ιίλω ν , χαί τό Κε­
φαλαίου αυτών 49 τ® Zvtouj,εενον.

Ei's τό Γ ’. αψ ου μετι{2άλλωμεν τά 51 ει'δ 3~* , ό Πά­
ρο νομαςτ,δ 6 πρόδ τον ’Αριθμητόν 6 εξελιπον όλοκλώδ, 6 
δε Παρονομάςόϊ 7 ~?δί τόν ’Α ρ ν η τ ή ν  35 εξελιπεν ώσαυ'- 
τωδ > και* εμεινε μόνον ό Α ’ριθμκτόβ 5 * os t is , επειδή δεν 
υπάρχει moos αριθμόν διά νά πολλαπλασιασθη, δίδει τό Ζη­
τούμενου.

Δ  ε t ξ ί s. ”0 « η άνωτ’ρω (3άσίδ τόδ ε’ξαλείψεωδ και ε -  
λαττωσεωδ ενερ^είιαι χωρίδ τινοδ (3λά{3«β τό» του λογαρια­
σμού όρθότητοδ, δυναταί«δ εύθε'ωβ νά τό εννοηση, αρκεί 
μόνον νά ςοχασθό, οτι οί Άριθμηταί των Κλασμα’των είσι, 
καί θεωρούνται ώδ Παρα'χοντεδ του εσομε'νου ’Αριθμητού, καί 
οι ΙΙαρουομαςαί ώδ Παρα'χοντεδ τού εσομε'νου Παρονομαςού, 
καί επειδή ο εσο'μενοβ Άριθμητόδ δύναται νά σμικρυνθη eis 
τόν εσόμενον Παρονομαςόν, καθώδ άπεδείχθη ιίδ τόν Μετα­
φοράν των Κλασμα’των, άρα δύνανται νά σμικσυνθώσι καί οι 
ΙΙαράχοντεδ αυτών, επειδή διά ταύτηδ raos ελαττώσεων σ μ ι- 
κρόνεται τοσακίδ ό εσομενοβ’Αριθμητόν, όσακιβ καί ό εσόμενον 
ΙΙαρονομαςόδ , καί ουτω , κατά τόν §, 1 86. »  με’νει αμετά­
βλητον χ τού Κλάσματοδ Τιμή.

§. 2 4 ι ;
Σ χ ο λ ι ο ν .  Ηλόν as σημειώσωμεν καλώδ* οτι πριν με- 

ταβληθώσιν οι* μικτοί Αρ ιθμο ί ει’δ νόθα Κλάσματα, δεν όυ- 
νάμεθα νά σμικρύνωμεν τούδ Άριθμτίτάδ καί Παρονομαςά* 
αυτών. Φερ’ είπείν ·  πρόκεινται ίνα πολλαπλασιασθώσιν 8 ,70- 
με £ * ενταύθα δεν δυνάμεθα νά σμικρυνωμεν πρότερον ούτε 
τόν ’Αριθμητήν 5 πρόδ τόν ΙΙαρονομαςόν ί ο ,  ούτε το’ν 11α- 
ρονομαςόν η πρόδ τόν ’Αριθμητόν η , άλλ’ άφ’ ου μεταβλη-

Μ  *



& ώ «τ * 8τ7ό tts τοvoSovKXacpay2·  Store, ε'άν προ rns p t r a · 
φοραβτων 8j o  epexf0v»|xev rov Παρονοραςχν ί ο  πρέδτον’Α ·  
ptJpntrtv 5 τού έτερον KXaeparos, xae έξαλειψωρεν m ere xae 
Tov’AptSpxrr.v η πρόβ τον τού άλλου KXaeparos Πβρονοραζήν
7, προχύπτβυβε πρόδ Ρολλαπλασεβσρόν Sea ρέν ra 8γ7ό» po’vov 
8 i* xroe άναλυ^ι'ντα l22, Sea Si τα f  μόνον -f, tour εςε, pxSiv, 
ev ω xara rov Κανόνα, Sta piv ta 8 / 5 (SxX. a f ου ρετβ- 
βλτ&ώσεν tts τόνο'θον Κλάσρα Xtyovris* 8 X 1 0 —  8o, xat 
7 πβιούσεν γ~ , xat σρεχρυνθύ ό Παρονοραςήδ ΙΟ , ώυβυτω$χαέ 
του Iτερου KXauparos ο ’ApeSpxrxs 5 .) πρέπει νά προχύψω- 
etv - 2 , Sta Si τά j  προκύπτει y , είτουν -*β2  νά πολλαπλα- 
ctae&cwe p i | » ούχέ Si p i -ϊ» ώδ ανωτέρω, τβ όποια δύο 
τελευταία Κλάβρατα δεικνύουμε σαφώδ , ore εάν προ rxs 
ρεταφοράδ του ptxrou ’ApeSpou 8 γ ΰ σρεχρύνωρεν, προκύπ­
τουν ΚΧάσρατα ψευδή, xat έπβρε’νωδ ψευδίδ Πχλ/χον. ftO -  
θεν προσεχτέον, ore εχαςοδ pexros ’Apt&pis πρέπει πρότερον 
νά ρεταβλχ^/Γ είβ τό άνηχον αυτού νέθον Κλάορα, xat έπειτα 
va opexpuvSp ό ’ApeSpyirxj xat ό Παρονοραςηδ αυτού.

§« 342.
Άπαραλλάτχωδ πολλαπλασιάζονταε xae’ περισσότερα 

Κλάσρατα ρετ βλΧχλων. Π . χ. ρέ Λ ,  p i ·£ xat έφε- 
ξ ί δ ,  πολλαπλαοίόζονται ολοι or Α ’ρ'&ρ/ιταΐ 3 , 5  xat 8 (το 
yap 1 ρπδέν πολλαπλασιάζει) ? xae o/oe ot Παρονοραςαι 5,
8 , 9> χ®' 4 ρετ’ ά λλχλω ν εκειδό Si εκ τού Κεφαλαίου 
των A ’pe&pwrcSv προκύπτει ό Α ’ρε^ρχτόδ, xat εχ τού Κεφα­
λαίου των Παρονοραςών προκύπτει ό Παρονοραςόδ τού έσο- 
ρένου Κλάβρατοδ, χαθώδ εν τη Δείξει τού §. 2 ^0. άπεδείχ-

, oea τούτο ο: ρνώεντεε Α*ρι$ρϊΐτ«ι xat Παρονοραςαι δύ- 
vavrae xat προ τού πολλαπλασιασρού να έλβττωθώσιν, χ πβν- 
τα'παοι νά έξαλειφ&ωσιν. Otov ■ ρε -*, 4  p i i  ποιούσιν

aia  ΠΕΡΙ ΠΟΛΛΑΠΛΑΣΙΑΣΜΟΙ ΤΩΝ ΚΛΑΣΜ.
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T*j· δ ιό« ό Παρονοραςδδ 5 του πρώτου Κλά-ϊρατοε προ* τον 
Α ’ρίθρ-Λτχυ 5 του δευτέρου Κλα'ορατοβ, χαΐ ό Άρ ίθρ»τ»δ  8 
τού τρ«·ου npos τον Παρονοραςχν 8 του δευτιρου, ovm  opoioe 
«χλειπουοίν όλοτελώδ» ό δ* ‘Αριθρχτχβ 3 του πρώίου πρδ$ 
τον Παρονοραςήν 9 τού τρίτου eptxpuvovroet διά του 3 ♦ xat 
ρενει διά τον Άρ ίθρχτχν του εοορε'νου Κλάσρατοδ» ρόνου ό 
Α ’ρίθρο? 1 , χαϊ διά τον Παρονοραςχν αυτού 3 xat 4 > «π ν »  
πολλαπλαβιαζο'ρενα* διδουοιυ τ*τ  Πχλίχον.

Α ε ί ξ ί δ .  Τ/ίν ανωτέρω Βαβιυ πλχροφοροόρεθα άρε’οωδ, 
εάν πολλαπλαοιάοωρευ xata οειράν το tv Κλά<τρα ρετά του 
«τιρου* δν,λ. j- ρβ ώυ os' ΆρίθρΛταΐ 3 *»( 5 1 χ « ι os' Π α - 
ρονοραςαί 5 xai 8 πολλαπλαοιαζόμενοί ίδίαίΜρωδ per ά λ - 
λκλω ν, προχυπτεί Κλα'ορα £ * , τδ οποίον πολλαπλακαζό- 
ρενον μΐ το άλλου Κλα'σμα $ , προχυπτεί ετερο/ -J , αυτό 
δε πολλαπλαβίαζο'μενον ρε' το τελευταίου $ ,  προχυπτεί τδ ό - 
λοχλχρον νόθου Κλα'ορα οπερ δίβιρουρενον δίδε των
1 2 0 , προχυπτεί T j ,  ώ ϊ ανωτέρω. "Οθεν δηλον, οτί ό ’Α -  
ριθρχτηί του εοορερου Κλάορατοδ ε?ναι τδ Κεφαλαίου όλων 
των Άριθρητών, χαΐ δ Παρονοραςήβ αυτού τδ Κεφαλαίου ό­
λων τών Παρουοραςών των δοθε’ντων Κλαορατων, αν xat δο- 
θώβίν όοαδηποτε.

. . .  § · *43·
Π  ρ ο (3 λ  ·λ ρ α. Θετε'ον> οτί ερωτηοε' τιβ> εάν πολλαπλα- 

σιαβθώβί ?· ρε -χδ % ειτα ρε ?-£, χαί τελευταίου ρε 3|» «ρ* 
πόβον εοεται τδ Hapayopevov αυτών;

Λ y σ »ς κα) *Ε ρ μ η ν ε ί cl

Πρότερον ρεταβάλλονται οι* ριχτοί ‘Αριθροί 7 | * »  3£ 
tts νόθα Κλάσρατα, εξ ών το πρώτον δίδει J-2S * x*t τδ δ*υ-



rtpov -*ρ, Xoenov rpo'xttvrai n$n tva ποΧλβπλ««ββ!ϊώ<κ ^ , 
Ί » - ,  xeu Ap  jm  άλΧτίλων, ων oe’Apt&pwrat a xat 10  
■Kpos roue Πβρονορβςάδ aurtSv a xat 1 0 , xa^ws ό Παρο- 
νομβςήβ 5 itp&S r iv  ’AptSpuitav 15 * xai ό Πβρ&νορΛςήδ 3 
irpos rov’AptSpirxv 9 ovrae ojxowt txXt/nouffcv όΧο«λώδ, xal 
μένου<κ ota ro Znroujuvov jiovov 3 xat 3» ta όποια aura rtoX- 
XarXaotαζορίνα, Stdouecv 9 ,  tos xarwrepw.

at 4 ΠΕΡΙ ΠΟΛΛΑΠΛΑΣΙΑΣΜΟΥ ΤΩΝ ΚΛΑΣΜ.

a ^ . 3  *5. 3 t o
θ X i  e ______ * X 3

n&touotv 9,

§♦ ®44«
Σ χ ο ' λ  eov. EesoXasras nrcortes του Πολλαπλασ(«σριου 

εξαρκούσε xvpeW μονο$ ο Κανών, εΓτουν, νά π ο λ λ  απ λα  σ e α - 
ζ η τ α ι  Α ρ ι θ μ η τ ή ς  με Ά ρ ε ^ μ η τ & ν ,  κ α ί Π α ρ ο ν ο -  
μ α ς  ns με Ι Ι α ρ ο ν ο μ α ς λ ν ,  εν ω καί αύτόε ο ακέραιος 
Α'ρ&μό?, (ου ό Παρ ονομαςλε τό i  ιςί)&ωρεΓταε ώ$Κλάσμα·. 
Π* χ . 5 · 7» 9 *Λί *?*$**· ώ; J ,  f  > f  (Store to i  μηδέν Seae- 
pee), ώςε t l$  κά&ε jrrcooev προεκυπτεν^ eva πολλαπλασιαστή μό­
νον Κλάσμα με Κλάσμα, oeov 6xes ] , ώ$ y  X  *| > 5χ«ε 2 *,
ώε  ̂ X  *53 , καί τά rotiroes ομοια. Κατ αυτόν τον τρόπον 
εδυνατο νά περεωρεσδίί άρμοδίώϊ ό 1Ιολλαπλασ(ασμο$ ε?$ 
μερεχούε § ,, εάν δεν άπε^λεπεν ό σχοπόε Sea την Ttpaxre- 
xxv χρησεν (tes §. 229 ) ,  ires ees τό με'λλον, μάλεςα δέ ceg 
του* λογαριασμού* των Τόχωνχ.τ. λ. προξενεΓ με^αλην (άρε- 
λε«*ν. Δ ί αυτό τούτο λοεπόν εχτα'νθη τό KecpaXaeov τού Ι Ιο λ -  
λαττλαοίασμού ·  άλλως yap δεν ηθελαμεν flpayuauvSn ούτε 
τον Πολλαπλασιασμόν, άλλ* ούτε την Aeaepooev των Κλασμά­
των ώς cS'.aer/oag Μ*$ό#ου9, χα$ώ$ εν τω §. 224 . ίλεχ9η 
περί τούτων, επεείη oXoe, 0̂ toeSvi;;ore, Xoyapeασμοί αυτού



row τρόπου, άνχκουσιν tig τήν Μέθοδον τών Τριών, Si μ  
χαΐ επιλύονται, ώε άποδειχ^ησεται βν τφ  δε'οντ: τόπω.

ΠΕΡΙ ΔΙΑΙΡΕΣΕΙΣ ΤΩΝ ΚΛΑΣΜΑΤΩΝ. ai5

ΚΕΦ. Γ.
Π φ  Αιαψσεως των Κλασμάτων.

§. a 4 5.

Η  Δια/ρεσιε των Κλασμάτων διδάσχιι τ/νι τρόπω δυνάμε^α 
διαιρεΓν Si άχερα/ου Άρ& μοΰ τό Κλάσμα, χα&ώε δΐ άχερα/ου 
Α ’ρ&μου mpov Άχε'ραιον συν Κλάσμα™ * «re δε διά Κ λ ά -  
σματοε άχε'ραιον ’Αριθμόν συν Κλάσματι, χαι τελευταίου διά 
Κλάσματοε ετερον Κλάσμα χ. τ. λ . ,  οπού προχυπτουσιν ο- 
μοιωβ αΐ διάφορα: πτωσειε, χαθώε χαι ειε τον Πολλαπλα­
σιασμόν.

§ · *4^.
Σ χ  ό λ ι ο ν .  Τά  περισσότερα αριθμητικά βιβλίχ διδά- 

σχουσι την Διαιρεσιν των Κλασμάτων ώε άλλον Πολλαπλα­
σιασμόν , βχλλοντα Βάσιν «ι’ε τό , να άνατρε'πωμεν άπλώε 
τον Δ ιαιριτην, ώς« ό Άριθμητηε να επε'χη τον τόπον το5 
Παρονομαςοΰ, ό δε Παρονομαςηε τον τόπον του ’Αριθμητοί, 
«ιτα νά μετερχώμεθα άπαραλλάχτωε την πράξιν τού Πολλα­
πλασιασμού. Π . χ . πρόχεινται Γνα διαιρεσωμεν Κλάσμα τι, 
η άχε'ραιον Άρώ μόν (δετιε θεωρείται ώ» Κλάσμα υποκεί­

μενον τό 1 , ώε §. α44· )  &  4 * ** '}* * διά 3 , διό άντι
•J, θι'ττομβν f ,  αντί f , f ,  αντί f » .  *» *** Διότι,
διά νά διαιρε'σωμεν διά 3 δηλοΓ, νά λά^ωμεν τό τρίτον με’ροε 
ε’ξ ενόε Πρα'^ματοε* ώοαυτωε διά του I  διαιρεΐν δηλο; τό,



ν* πολλαπλαβεάοω^εν ρέ *- ν είτουν, ρε 2 » ε’πεεδη το J- it*-» 
ρεεχεταε δί* cis εκάςnv ρονα’δα του δεαερετεου, καί ουτω» s -  
ερεξη* ρε ολα τα Κλάιρατα χαε άχεραεουβ Άρε^ρούβ.

Ά λ λ ’ ορω$ χαετοε εραε'νεταε αΰ:ή ή 'Ερμηνεία χα^’ εαυτόν, 
τόβον ορ&ό, ρ’ ολον τούτο, δεά «ολλά αετεα, δίν είναι ευ- 
χοτ,ςοβ διά τον πραχεεχόν Άρε^ρητεχόν, επεεδη αυγχίιι την 
προξεν των λο^αρεασρών, χαε ετιάγει εχαςον πάνυ ευχόλω* 
t's ουχ ολίγοι of άλματα. Προσέτι tls πολλά* πτωοεε* εεναε 
ρ άλιςα δεεξοίεχη, καί δεν εεναε ολως ικανή, διά νά προξε- 
νήαη έν τω λο^αρεάζεεν εκείνην την εΰχολεεαν, ηττβ χρηιερεύεε 
xotvcos, και that αναγκαία δεατταντό* είβ τού* πραχτεχούβ λ ο - 
yapcaopou*. Δ ί αυτό τούτο λοεπον, χχθώ ί και δια το, να μη 
διδαγβλ δ Άναγτνώσχων άπλώί την Aiatptotv των Κλααρά- 
των, άλλα καί την πραχτεχην χρηεην aurns, καί εηορε'νωβ 
να γένη ε'χανό* τοδ εΦευρε'σχείν povos τά συρφεροντα εν τω 
λογαρεάζεεν, δεα τούτο κατεταχ&η ενταδ&α ή των Κλαβρά- 
των Διαίρεσις κατά τοΰί ίδιους aurns K avovas, tous όκοεουβ ρε- 
ταχειρίζοντοι καί tls toils ερπορεκούδ πραχτεχούβ λο -̂αρεαορουβ.

Ο τώ β ε β  Δ '.  Η ώ ί διαιρείται τδ Κλάορα δί ακεραίου 

Α ’ρεθροδ. '

§ · 247*
Προχεερενου Κλάιρατοβ, tvα δεαερε&η δί ακεραίου Ά -  

ρεθροδ, δεαεροδρεν άπλώδ η τόν Άρεθρη’ ην, αφε'υοντε* αμε­
τάβλητον τον Παρονοραςήν, η πολλά πλαοεάζορεν τόνΠαρο- 
νουαςτ,ν, άφε'νοντεβ α’ρετάβλητον τόν Άριθρητην. Π . χ . προ- 
χεινται ενα δεαερε&ώοε γ  διά των 2 ·  αυτή ή δεα/ρεσεβ γίνεται 
κατά δυο τρόπου*, η δεαεροδρεν τον Άρεθρητήν δεά των 2 , 
aftvovTts αμετάβλητον τον Παρονοραςήν ,λε^οντε*· 2 εκ των 
4 , άνά 2 ,  καί προχυπτεε ΓΙηλε'χον * , η πολλαπλασεάζορεν 
τόν ΙΙαρονοραςην 5 ρέ 2 ,  άερε'νοντεδ άρετά^λητον tov Ά ρ ε -
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Τμητήν, χαί προκύπτουσε^» τδ οποίον Κλάσμα διαιρούμενου 
διά τιϊν 2 , προχυπτουσιν αυθιβ | ·,  ώδάπε'ναντι.

Δ  t ί  ξ ι s. Διά νά διαιρε^δ το Κλάσμα it  ακεραίου ’Α ­
ριθμοί, ώδ its τδ προτεθεν 'Υπόδειγμα, διά των 2, δηλοί, νά 
λά^ωμεν τδ δεύτερον μεροδ αυτοί, είτουν, νά πρόκυψη Κλάσ­
μα it’s μικρότερου χατά την τιμήν, τδ οποίον άναντιρρήτωδ 
είναι εκείνο, δπερ περιεχει Sis ολιγώηρα μέρη, tire, εάν μει- 
νη τδΠοσδν των μερών, περιεχει Sis μικρότερα.μι οχ. Τδ πρώ­
τον χατορ^οδται διαιρε&ντοδ του Άρι&μητου (ώδ §. 184 ·)* 
χαι το δεύτερον πολλαπλασιασθεντοδ το ί Παρονομαςού (ώδ 

§· ι 8 5 · )
j j ·  248.

Λ03εν, οπού διαιρείται ό Αριθμητής άνευ υπολοίπου, διαι- 
ρουμεν αυτόν, άφινοντεβ αμετάβλητον τον ΙΙαρονομαςήν, οπού 
ομωδ δεν διαιρείται επίσηδ, πολλαπλασιάζομεν τον Παρονο- 
■μαςήν, άρινοντεβ αμεταβλήτου τον Αριθμητήν. I I .  χ . προ'- 
χεινται ινα διαιρεσωμεν τδ Κλάσμα -ΙΑ  διά των 6, χ«1 επει­
δή ό Διαιρετηδ 6 διαιρεί επίσηδ τόν του Κλάσματοβ ’Αριθ­
μητήν 18, διά τοίτο λτ^ομεν 6 δχ των 18 , άνά 3, χ « ΐ οίτω. 
προκύπτει τδ Ζητούμενου Ί3̂  * εάν ομωδμαβ δοθώσιν * ίνα δια ι- 
ρεσωμεν, φερ’ ειπειν, Α διά των 6 , οπού ό Διαιρέτη? 6 δεν 
διαιρεί εξ ίσου τον το ί Κλάσματοί ’Αριθμητήν 5 , άιρινομεν 
α’μεταβλητόν τον ’Αριθμητήν, χαΐ πολλαπλασιάζομεν τον 
Παρονομαςήν η με 6, χαι προχυπτουσι , Γό όποιον Κλά­
σμα τιμάται αναντίρρητων εξάχιε δλι^ωτερον ώδ προ'» τδ £ ·  
διότι 5 μέρη, εξ ών 42 ποιουσιν εν ’Αχε’ραιον, πρτπει νά ε ί­
ναι έξάχΐδ μικρότερα των 5 μερών, εξ ών ;  συνιςώσιν ώσαύ- 
τωε εν ’Ακέραιον,
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*Ιδου ΤξΟζ άίσχη&ιν m i rim *ΤτΓθδε/γματα
TQlOLVTOt.

A ;  Β*. Γ ;  Δ '.

2 εκ τωϊ J  5 εκ τών 4-f 6 εκ του J 7 ** των | ί .
Πο ιοΰσι Ποίούοι Ποιουσω τ* Π ο ι ο ύ σ ε  γ*̂ *

Ε ρ μ η ν ε ί α .  E is το Α '.  ό Διαιρε'τηϊ 2 δεν διαιρεί ε - 
τ.ισηί τον του Κλάσματοί ’Αριθμητήν 3 > διά τούτο πολλα- 
«λασιάζομεν τον Παρονομαςήν 4 μ* 2 , και προκυπτ$υσι ·|.

E t i  to Β*. ό Διαιρέτη® 5 διαιρεί εξ ίσου τον του Κλάσ­
μ α το ί ’Αριθμητήν 15, ο5εν τό 5 τον <χ των - f f »  « « « ί  τ ? ·

Ε ί«  τό V .  ό του Κλάσματος Άρώμη.τήί 1 » ώδ yvoa- 
ςόν, είναι άμε'ριςοδ, διό λε^ομεν άμεσωε * 5 X  6 — 3ο,  
χαΐ προκύπτει 3'ο ·

E i’s το Δ*, ό Διαιρέτη® η διαιρεί επίσης τον’Αριθμητήν 
1 4 , χ « ί προχΰτ^τουσε

Σ η μ ε ί ω σ ε  s. Γ  άνωτε'ρω 'Υποδείγματα είσι πάνυ ω­
φέλιμα εν τη πρακτική Χρη'σει, διό χαί αξία προσοχηδ των 
Διδασκόμενων.

§. 249·
Έ ά ν  ό ακέραιοί ’Αριθμός δεν διαιρεί επίσης τον του 

Κλάσματοί Αριθμητήν, ώ ί άνωτε'ρω, ούτε ο’Αριθμητή® διαι- 
ρ$? εξ Κχου τον άχερα(ον*Αρε$μον» άλλ% εχοοσίν άμ^ότεροε xot- 
νον Δδαερεηιν, as &α*ρεθώ$* Si αυτού, ?να ττρο^υψωσδ μ«κ- 
porepoe * Αριθμοί* επείίη Si αυτών εύκολυνεται 'λ του λογαρια­
σμού epyaata, Π # χ . μαβ είόθησαν να διαιρεσωμεν διά τών 
15  το Κλάσμα * $, οπού ούτε ο Διαιρετά 15 διαιρεί εξ ίσου 
τον τοΟ Κλάσματος Αριθμητήν 1 8 » ούτε αυτοβ διαιρεί τον 
Διαιρέτην έπίσηε, άλλ* εξωθεν διαιρούνται άμφίτεροι έπίσηε 
διά του κοινού αυτών Διαιρέτου 3> καί ουτα> προκυιουσιν, ινα



διαιρε'βωμεν διατών 5 τά £3> "O S w , αντί να είπώμεν i 5*t? 
a3» λε^ομεν 5 xes a3 ♦ το οποίον ευκολύνει την πράξιν τον 
λογαριασμοί· διότι ταύτόν *ς«, η διαιρισωμεν διά τών ι 5,  
η δια τών 3 και 5 ,  ε’πειδή αυτοί οί δυο Άρι&μοι εΐσιν οί 
Παράτονη? τών lS  (ώ ϊ §. 200. ) »  διά τούτο λοιπόν διαι- 
po-jj.iv διά του χοινυύ Διαιρε'του 3 τά 15» καί με'νουσι 
5 » ειτα και τά £ -f, καί μένουσιν /!,, καί ουτω προκύπτουσιν, 
ΐνα διαιρεσωμεν διά τών 5  τ α ,  εξ ου φαίνεται οαφώ» ή 

Βάσιβ τηβ ρη&ειβηδ ελαττώοεωδ.
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*ίδου nod rim 'Ττοδε/γματα.
Λ '.

4 · ίό εχτώ ν  
_______ 25
Ποιουοι

Β '.

3. »4  εκ τών -^·* ** 
»5

Ποιουοιν

Γ .

-  1 1 ! ·  I t  εκ των —  
ι ο

Ποιιουσιν y6»
Ε ρ μ η ν ε ί α .  Είδτο Α '.  ό. διαιρέτη? 16 καί ό Α ρ ιθ ­

μητή? 12 διαιρούνται διά τον κοινού αυτών Διαιρέτου 4 ·  διό 
λε^ομεν· 4 ε* των ι 6 ,  α'νά 4» και 4 ίκ  τών 1 2 , άνά 3 » 
ο9τεν εξαλειφομεν τού® άρι$μούβ 1 6 καί 1 2 , καί θε'.-τομεν 
αύτ αυτών 4 και 3 , ειτα επειδή αυτά δεν διαιρούνται έπισηβ 
πλέον, διά τούτο λε^ομεν 4 X  25 —  ΙΟ ο , καί ουτω 
προκύπτει Κλάσμα Τ £Π , ανωτέρω.

E>’s ro Β '. ό ‘Αριθμητή? 8 πρό? ττν Διαιρέτην 24 ε’*~ 
λείπει δί ολου, λοιπόν 8 εκ των 2 4 » άνά 3 (τά. 24 εξαλεί­
φονται , χαι θεττονται αύτ αυτών 3 ) , έίια 8 εκ τών 8 » άνά 
1 (τά 8 εξαλείφονται, και θε'ιτεται αύτ αυτών ΐ ) ,  τά οποία 
3 και ι  μή διαιρούμενα επιση? περισσο'τερον, πολλαπλασιάζο- 
ρεν με τον μείναντα Διαιρέτην 3 τόν Παρονομαςήν τού Κ λά - 

σματοβ 15.,  καί προκύπτει
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Εί<* to Γ ' .  ιχλειπεε ό A ta ip tm  11 προ'β τον του Κλά -  
ορατο$ ‘Ap&pxrxv j  ι  όλοηλώ ί > iio  εξαλείφονται αργότε­
ρο ι ,  και προχΰπτει άρεσωϊ

§. 25ο.

Σ χ ό λ ε ο ν .  Πλησίον ίχάςου Άρ ιθρου , os us  ΐξαλε/φε- 
ται it  ολου, ϊπρεπι χυρίω$ νά τ&»ταε avr* avtou 1 ·  itort 
exa^os ’AptSpos πίριιχετα» εν εαυτω απαξ ·  άλλ* επειδή to 
1» ώ$ »ν γνωςόν t ούτε πολλαπλασια'ζει, άλλ* ourt διαιρεί, 
διά τούτο παρ’ ίχείνω τω Ά ρ & ρ ω , i t  ου πρεπι* νά πολλα- 
πλασιάσωρεν, «  νά διαιρε’σωρεν, δεν θε'ττορεν ρηδεν, χα- 
θώ$ ι&  to Γ*. όπισθεν, παρά too Διαιρέτη 1 1 » δεν εθεσαρεν 
ρηδεν, παρά τω Άριθρητη i t  opws ετε'θη to l , επειδή au­
to  to ] δεικνύει t»v  Ποσότητα των ρερών τού προχειρενου 
KXaoparos. Όροιωβ χαί its to B \ ,  οπού ό Άρ ιθρητ»s 8 
εξε'λιπι i i  ολου, ίτ ίθ η  to 1» πλήν ourt πολλαπλασιάζει» 
άλλ' ούτε διαιρεί.

Π τ ώ σ  is Β\ Π ώ δ  δ ι α ι ρ ε ί τ α ι  ό ούν χ λ ά σ -  
p a r t  Ά ρ ι θ ρ ό β  δ ΐ  α κ ε ρ α ί ο υ  Ά ρ ι θ ρ ο υ .

§ ·  25».
Προχειρενου ακέραιου’Αριθροΰ σύν Κλάσρατι, ίνα διαι­

ρετό i t  ακεραίου Ά ρ θ ρ ο υ , φερ* είπείν, 4§τ  ** r* * · ·  Η·ετα“  
βάλλορεν πρότιρον rov ριχτο’ν Άρ ιθρον tfs νόθον Κλάσρα, 
lira  άχολουθοΰρεν την εργασίαν ώ$ και its τά ρεχρε τοίδε 
Tn o iityp a ra . Π .χ .  pas εδόθκσαν νά διαιρεσωριν διά των 9 
τά 5 j ,  artva ρετα{3λχθίντα, Λροχυπτουσίν 9 «* των **2 * 
οθεν 9 διαιροίντα τον Άρ ιθρχτήν χη , λαρ{3χνουσιν άνά 3» 
χαΐ προκύπτει τδ Ζχτουρενον



Ι δ ο ύ  not) *Ττοδε/γματα.
Δ*. Β '.

6 εχ των 24- J χ4ι  6. »5  ε’χ τών 6|

Π οιου» ΙΙοεοΰσε 74?
r .

, .  . | *4. 3
8 *χ των 4? y - £ “

Π οηυη |%
Έ  ρ μ η ν t (a. Eis το Α '.  μετε{3αλλομεν ta a£- ei’s τ · -  

iwpMt," tlz ivu s · a X 4 — 8 ,  xai 3 ποιουοιν X4X, λοιπόν 
6 εχ των \ L · άλλ’ ε’πειδη τά 6 δεν περιεχονται είδ ta  1 1  
επ«<«ϊί, βλλ' ούτε ομιχρύνονται μη εχοντε? α’μφότεροι οί ’Α ­
ριθμοί χΟίνον Διαιρέτην, διά τούτο εί'πορεν άμεβωδ 4 X  6—  
24» χ «  προε'χυψαν χ4·.

E is τό Β ϊ  a f ου μετεβάλλομεν τα 6|> προε'χυψαν a? 
εκ τών , επειδή δε τά a5 xat aO βμικρύνονται διά του 
κοινού αυτών Διαιρέτου 5» διά τούτο προε'χυψαν 5 εχ τών -4, 
τά όποια πολλαπλαοιαοαντεϊ 3 X 5  —  1 5 » προεχυψε τό 
Κλάβμα τ4 .

E is  τό Γ '.  μεταβληθε'υτων τών 4? V »  '^ροεχυψοη» 
8 εχ τών ^  , βλλ* επειδή ό Διαιρέτη? 8 διαιρεί τον ’Αριθ ­
μητόν 24 επίοη®, δια’ τούτο τα μεν 8 ε’ξελιπον δΐ δλου, και 
αντί τών 24 εμεινον 3 , καί προε'χυψαν

§. 252*
Ειβ τά? Totauras Πτώτεΐδ as πβρβτηρηθη ή επόμενη Θ ε - 

cis, ns τό ώ^ ε'λιμον πληροφορηθηοο'μεθα ταχύ. Τεθήτω ό Δ ια ι- 
ρετ«$ υπό του Διαιρετε'ου κατά τον ακόλουθον τρόπον. Π . χ . 

πρόχεινται» ινα διαιρεθώσι διά τών 5 τά 4s » λοιπόν θε'ττομεν
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> οπ$ρκυριω$δηλο?, 4$1**ΡιπΓα# Store 5 £κ των 4* δίδουσ*

4 πέμπτα, αρα 5 έκ των 4J » διδονσι 4* *«{**τα, οθεν πολλά- 
πλασιάζομεν τόσον τον * Αριθμητήν 4* * οσον καί τόνΠαρονο- 
μαςήν 5 με 3 (επειδή τό παρά τω ’Αριθμητή Κλάσμα πρε'πει νά 
εκλίί'ψ/.), και θε'ττομεν το, ο,τιπροκόψει εκ του Αριθμητού 
δεξιώε τήβ κεχωρισμε'νηδΓραμμήβ* τό όποιον είναι και θεω­
ρείται ότου μελλοντοε Κλάσματοε ’Αριθμητή* * ώσαύτωβ θετ« 
το μεν και τό εκ τον Παρονομαςον προκνψαν, οπερ εζΐν ό τον 
μελλοντοδ Κλάσματοδ Παρονομαςήδ, και ουτω προκύπτει εν- 
θε'ωϊ τό Ζητον'μενον πρόσω τήδ Γραμμήδ, ώδ.

4* 1 «3 
5 | 15

o?ov‘ 3 χ 4 — ■ 1 2 » καί ι  ποιουσι 13 (πρόσω τήδΓραμμή?) 
διά τον ’Αριθμητήν ·  ειτα 3 X  5 —  15  διά τον μέλλοντα Π α - 
ρονομαζήν, καί οντω προκνπτουσι \

*Χϊβιί κα) ' Ύ τ ο ο ε ί γ μ ο ί τ * .

αντί 3 ε’κ του 11, θεττομεν !— - -
*  4 3 I 12*

, .  ,  1 1  ανη 6. εκ των a j · ,  τίθενται

αντί 8 εκ των 4ϊ » βάλλομεν

6 | 3ο* 
4ϊ  I 9
8 | ΐ6·

Δ ε ιξ ιβ .  *Η Βάσίδ του άνωτε'ρω τρόπου κυρίωδ μηδέν 
άλλο δηλοΓ, άλλ’ ο» τι διωρισθη εΐβ τον πρότερον § · διότι 
ενταύθα δεν πράττομεν περισσότερόν», είμή μεταβάλλομεν 
μόνον τον Διαιρετε'ον, καί επειτα πολλαπλασιάζομεν τον Δ ι­
αιρέτην με τον Παρονομαςήν, διά νά μεινη αμετάβλητο* jj



του Κλα'σματοδ τιμώ* διο'η tls τ. άπίναντε 'Τποδειχρατα αντί 
τοδ πρώτου‘Αριθμητοδ 1 J , προε'χυψεν ο τετραχιβ με^χλήτε- 
pos 5» xat avrtτοδ δευτέρου » {> δ  πεντάχίδ ptyotXmpos i t ,  
xai avrt τοδ rptrou 4*» ό δ(5 μεχαλιίτεροβ 9·  «ρ « πρεπεί ν αυ- 
ξόσωσι xat ο/ Παρονομαςαϊ τετρaxte, πενταχιβ xat St*

$. 453.
Περί τηβ εξαλε/ψεωδ xat ελαττώσεωβ τοδ μεταβαλλόμενου 

Α ’ρίθρχτοδ πρόδ τον αμετάβλητον Παρονομαςλν χρησεμευουσί 
τά αυτά* οσα εν τω §. 249* «λε'χθ«σαν περί -αυτών. Π . χ . 
16  εχ των 4-f ♦ θίττομεν.

/l7  I »4 . 3 ενταύθα ό μεταβλπθεϊβ Άριθμητχβ 24 » καε' 
26.2  | 10  ό αμετάβλητον Παρονομαςχδ ΐβσμιχρυ'νονταε
$ta τοδ χοινοδ αυτών Διαιρε'του 8 , εΓτουν, 8 τά 24* «να 3» 
χχε 8 τά 1 6 * άνά 2 * xat μενουσι διά τον Παρονομαςην μό­
νον α , τά οποία πολλαπλασιαζόμενα με τά 5* προχυπτουσε 
διά τόν τοδ με'λλοντόδ Κλάσματοδ Παρονομαςην 1 0 , xat ό 
άνωθεν εχ τών 24 προχυψαβ νεοβ ’Αριθμητήν 3 * ποιοδσί τό 
Κλάσμα τ50.

Ιδού καΐ!τ^α*Ττοδε/γμάτα τ$ός άσκηση/.

71 I 36. 3 5ξ I 26 . 1 2 * I 2?. 1
*4 .2  | ίο  26 . | 3 27 ·. | 6*

4?  1 4 3^ | 23. ί
28.3 I 15 3».2  | 8*

§. 254-
"Οταν ό Διαιρετεοδ ouyxxrat εχ περισσότερων ακεραίων 

Α ’ριθμών, φε'ρ* ειπείν, τά 5 νά διαιρε'σωσε τά 2535, τότε 
διαιροδμεν εωϊ ου δυνχμεθα τούε άχερα/ovs ’Αριθμούν, «τα  
διαίροδμεν xat τό υπόλοιπον Κ>άσμα χαθάπερ μέχρι τοδδε,
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©Τον 5 « τ ώ ν  253γ Xc'yovm* 5 εχ των 25» άνά 5* ειτβ 
Ποιόΰκ 5ο£ 5 «χ των 3 ρηδέν» οθεν θιττορεν ο»

3-1 . ♦
xsu ρινει υπόλοιπον — 2.» to οποίδν ρεταβλν&εν χαί σρι*

5 < *
χρυν^εν, ώ$ επράξαρεν προ δλ/you» προχυπουοι | , όρου

δέ 5 0 ’ .
§. 255·

*Or«v χβ? δ Διαιρε'τ»* βυ/χκται, εχ περιοβοτερων ’ Α -  
ρί&ρών, χαί είναι ouv&ros» διαιρούρεν χατά rows §§. 139 
καί 14 0 » ώδ χατωτε'ρω, τουναντίον δε» διαιρούρεν διά ριάε, 
e;ra και to υπόλοιπον, xaSws το ανωτέρω*

Π ρ  ό(3λχρα.  Διαιρούντεβοι 45 τά 5 8 5 , ,  πόαα λα ρ - 
βάνει εχαςος;

χαι διά ρ ιίβ

117*ι I ”  45 τά 5855·

* ? Γ °  “ " Τ η Τ  ι
45 | 90
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45 τά «5851·

“ i.* *

9 ·*
1 3*r5 I , ·  I  ό I

■ <, y v o ·  mot ItJ το*

Π ρ ό β λ η ρ α .  Διαιρε&'ντων των 225^ διά 1 7 * ποβα 
λαμβάνει εκαςος}

1 7  τά 2255:
. . 4 l I * ? · 1
άνά 13 «ετουν 13^·

1? I 4 

§. 256.
Τδ ώφελιρον αυτού τού τρόπου άποδεικνόεται χατ .εξο­

χήν εις τούί ριχτού* Άρ&ρού*. Π . χ .  πρόχεινται ΐνα διαι- 
ρεοωρεν διά 4 τά Γρόοια 25// 35 παρ'. 2§· άοπρα, αυτπ ή 
διαιρεσι* /ίνεται, ώ$ ακολουθώ*.
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4 τά Γρ '. a 5 , ,a 5  παρ. a f  άοπρα.

Ποιούοι Γρ '. 6 „  1 8 πρ. a f£  άο. 
δηλονότι· 4 τά i $ ,  άνά 6 Γρόοια* χαΐ μένει ι  Γροοι, ποιούν 
4 Δεχάδαβ* χαί 3 (εχ των 35 «αρ '.), ποιούβιν η Δεκάδα?, 
λοιπόν 4 rot 7, άπαξ, χαί με'νουβι 3* ειτα 4 tous 35 παρ'., ανά 8» 
« ro w  18 παρ'. * χαι με'νουβι 3 παρ'.» ποιούβι.9 «>τπρα, χαΐ a α β · 
προ» ποιούβιν όμού 11  άβπρα, λοιπόν 4 τά 1 1 , άνά a αβπρα, χαΙ

με'νουβι 3|  άβπρα υπόλοιπον, «roe— — »ο3εν 3 Χ  4— 1 * ·
4

χαί 3 ποιούβι 1 5 , «row του ’Αριθμητήν row μίλλοντο? 
Κλα'βματοδ* επειτα. 4 X  4 —  16 ποιούβι τον Παρονομαςην 
rou αυτού Κλάβματο?* «roe τό όλόχλ«ρον νε'ον Κλάβμα 44 
άβπρου.

’Ιδού xae* ετεοον. ’Εάν μ* Γρόβ. ι8  nyopxe3«eav Ό - 
χάδεβ 54//  3 Xe'rpaes 6 i f  δρ'., πόβαι’Οχάδε: βγοραοθό- 
βονται δΐ tv Γρόβΐ;

Λ ν ο* ι ς.
• · · , , \ 

Διά των 18 διαιρώη'τωβαν Όχάόεδ 54 //3λ' . 6 I f -  δρ'.

3 . ·  ·  ♦ ·  ·  ; . ι 8 , / ΐ »  3θ|

6 ·  * * Ποιούβιν ’Οχδ. 3 //—  20 -j—  δρ'.
Ε ρ μ η ν ε ί α .  Επειδή ό Διαιρέτη? 18 παρά^εται έχ 3 

χαι 6 , « tow  3 X 6 — 18* διά τούτο y /νεται «  διαιρεβι? εύ- 
χολώτερα» ώ? ανωτέρω ·  ο^εν διαιρούμε·/ (ώ ί §. 140 . )  πρώ­
τον μ ί 3 Xtyovrts·  3 τάδ’Οχάδα? 54» «νά l 8 , ειτα 3 τά* 
3 Xe'rpas, άνά 1,  χαί 3 τά δρ'. 6 ΐ \ ,  άνά 2 0 , χαί μένει if*

1 1
«roe ——  * δίδει ·|··. Μετά ταύτα 6 ras Όχάδαβ 18 * άνά 3, 

3 *
«τα  6 τ«ν ι  λιτραν ού διαιρούβι, λοιπόν I  λίτρα ποιεί δρ.  

Τόμ. Α '.  15



to o , χαέ2θ | » ποεοΰαεν όμού δρ'. i a o f ,  oitv6 τάδρ’. t i o }  
άνά a o , χαε’ μενεε νάδιαιρε$ώσι μόνον | dp', διατών6 ' έπειδη 
ομωβ ό’ΑρεθμκτΛβ a, χαε ό Δεαερε'τχβ 6 δεαεροΰνταε δια rod κοι­
νού αυτών Διαιρέτου 2 » μενεε νά δεαερε'βωμεν διά των 3 to 
rout εςε, «ολλαπλαβεαζομεν τον Παρονομαςκν 5 με 3» αγίνον- 
τεβ αμετάβλητον τον Ά ρβμητην, ώβ §. 248*

Π τ ω β ε β  Γ '.  Πώ,β δεαερε ίταε  ό ά χ ερ α εο β  *Α- 
ρ ε » μ  όβ δεά το υ  Κ λ ά σ μ α τ ο β .

§. aS? ·
Έ ά ν  ό Διαιρέτης είναι απλώς Κ λάψ α, πολλαπλάσιά* 

ζομεν τον Διαιρετέου με τον Παρονομαςκν του Κλώτματόβ. 
χαε διαιροΰμεν το προχόητον Κε<ράλαεον διά του Άρε^μτιτόυ, 
Π . χ .  πρόχεινται ΐνα διαιρέσωμεν διά γ  τά η , ενταύθα λέ- 
^ομεν* 5 X  7 35 (πέμπτα), εετα 3 εχ των 35 ♦ «νά 1 1 ?,
δ εςε, tls τά η περεε'χονταε | 1 § · Όμοόωβ χαί g tie 12  
λε'^ομεν* 6 X 12  — - ?2 ,  ατενα δεαερούμενα δεά τοδ.Άρε$- 
μτιτου 5 » διδουσι 1 /,|.

Δ ε Γ ζ ε β .  Γνωςόν ες'ν, οτε τόσον ό Διαιρέτης, δσον χαΐ 
ό Δεαερετεοβ πρέπει ΐνα ωαι τής αυτκβ <ρύαεω$ χαι ονομασίας· 
διότι μόνον ομοέον tls δμοιον δόναται χωρηοαι, δηλονότι Γρ ό - 
σια els Γρόσια, Παράδεβ tls  Παράδεβ, τέταρτα t ls  τέταρτα,  

εχτα tls εχτα, χ*τ.λ« "O Jtv  όταν πρόχηται, ΐνα διαερεσωμεν 
διά τετάρτων, δε έκτων, η δΐ όποκονδήποη ετέρων Κλασμα­
τικών μερών, πρέπει νά αναλυτή χαε ό Διαιρετέος els τά αυτά 
μέρη, εετουν, πρέπει νά πολλαπλασιάσωμεν αυτόν με τον του 
Κλάβματοβ Παρονομαςην, χαι ’έπειτα νά διαιρέσωμεν διά του 
Δ ’ρώμχτοΰ. Et’s το άνωτε'ρω «ροχεεμενον Ίτεόδεε^μα, πρό- 
χεινται ΐνα δεαερε'σωμεν δεά |· τά η , δρα τά η τρέπει νά α -  
ναλυΖώοιν t ls  πέμπτα, δεά τοΰτο πολλαπλ«σεάζομεν αυτά μέ

aa6 ΠΕΡΙ ΔΙΑΙΡΕΣΕΩΣ ΤΩΝ ΚΛΑΣΜΑΤΩΝ.



5 ' **i δι'δουβι 35 πίμπτα , οπερ δηλοί, 3 πέμπτα ct’e 35 
πέμπτα εμπεριέχονται 1 1 1  (α ).

§. 258.
"Οταν ό Δεαφίτπί συ'^χηταε άπδ άχεραιου Άρι3μοΰ xol 

Κλαοματοϊ, arf ου μεταβαλλωμεν αυτόν ε?β νο’θον Κλάσμά, 
μεταχειριζόμε^α το εξαλε/φειν χαΐ βμιχρύνειν, επειδή προξε- 
νουαι συντομίαν.

Ίδου τοιαυτα ‘Ττοδε/γματα.
Α '.  2 ’  τά 2# Β\ 7l  ta 2 ?

Γ  5 36 3
2 . .  ̂ 3 2 Παρονομαςη'έ. 4 * ♦ 5

_______.15 ________ ·  ι5
Ποεούβεν 7 ί* Ποιούσε 3£.

Γ .  __6£  τά 8*6 
48 tea·

6 17

„  — ____ * L
H o '.w m  119.

*EpfittVt/ot. Έ Is to Α '. μ«τ*{3λ«$ίντων τών tls 
νοθον Κλα$ρ.α, 0 At*t{trA$ 8 » xou 6 Atacpireos 20 oczc-
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(ά ) Δί» κριΤΜ *<£ ρα; 9® ·? *«*tcrira*i *αρ*?θξθ», eti &οιρβν*τι$ 
id  toί  Κλάτρατο; axfpoio* *Apt3pO* 9 *pOx*i*t« ρ«γαλτΓτ«ρε* 
tliX{<cv9.a f  oVo; mku © Δηκροτϊος, inttSti #Μλως SwstptSa pi 
Iwotfmapc* xtp a/tftty, 09 οί τ©χοσ3ωρί* SnXaSri, ©t* coo» pi- 
xpettpo; foot ο Διαιρέτης, το<χ©>7το* *λιθ»αχ<ς î nttptiyjttcu ifc 
to* AtoiptttO»* Gift ifctip, t'e* ο Διαψιτη; ώα< % t t£ tt ftp*· 

St4 ΙΙηλιχο» ολβχλήρος o ΔιαιροτιΌ; ♦ ίάν ορως $ Διαιρέτη; 
ti*« απλώς Κλα>ρα (to ©ποιο» in»at ολιγωτ«οθ* to»7 1), ώαι *· 
icept*©» yj προχιίψρ ρ«γαλητ«ρ©χ ΠηλόςΟ» παρ’ ίσος «*αι ο Δι««- 
Ρ«τ»ος.

1 5 #



ροΰνται διά του κοινού Διαιρέτου 4» καί μενουσι διά τον Δ ια ι- 
pemv 2 » καί διά τδν Διαιρδτε'ον 5 , τά οποία πολλαπλασια- 
ζόμενα μέ τδν Παρονομαςχν τοΰΚλάσματοδ 3 ,  δι'δουσι 15, 
ατινα διαιρεθε'ντα διά του Διαιρέτου 2,  προκύπτει Πχλιχον 7*.

Ets το Β'. ό Διαιρε'τχβ 36» καί ό Διαιρεοδ 27 διαι­
ρούνται διά του κοινού αυτών Διαιρέτου g » χαι μίνει Διαιρε­
ίτε  4 > ta άε του Διαιρετε'ου μείναντα 3 » πολλαπλασιά- 
ζονται με τον του Κλάσματοβ Παρονομαςόν 5 > χαι διαιρείται 
το' Κεφαλαίου αυτών διά των 4» καί ουτω προκύπτει τδ Ζη­
τούμενου 3

Είδ τδ Γ \  ό Διαιρε'τχς 4 8, χαι δ Διαιρετε'όβ 8 1 6 διαι­
ρούνται διά του χοινοΰ αυτών Διαιρέτου 8 » καί ρενεε Δ ια ι- 
ρε'τχδ 6 , χα! Διαιρετε'όβ 10 2 * άλλ* επειδή άμφότεροι διαι­
ρούνται διά του χοινοΰ αυτών Διαιρέτου 6 » διά τοΰτο εκλείπει 
βλοτελώδ ό Διαιρετηβ, καί με’νουσιυ είδ τδν Διαιρετεον 17 , 
τά όποια πολλαπλασιαζόμενα με' τδν του Κλάσματος Παρο- 
νομαςήν η, προκύπτει, άνευ διαιρεσεωϊ, τδ Πηλίκου 1 19 .

§. 259*
Άπαραλλα'χτωδ γίνεται χαΐ ή εργασία τών ριχτών ονο­

ματικών Α ρ ιθ μ ώ ν, ώδ έπομε'νωβ.
12 -| τά Γρόσια 56//38 Παράδεβ 2 άσπρα.'

3

38 τά Γρόσια 1 7 0 3 6  Παράδεβ

ϋοιοΰσι Γρόσια 4 / / ι 9 Παράδεβ 2 ^y άσπρα, 
δηλονότι, μεταβάλλομεν πρότερον τά 12 ·|. είδ νόθου Κλάσμα 
3 8 ,  τοΰτ εςιν, «ΰξησαμεν τδν Διαιρε'την τρίδ, άρα πρε’πει 
ν αΰξήσωμεν καί τον Διαιρετεον ώσαότωδ τρΐβ, οί ην αιτίαν 
επολλαπλασιάσαμεν αυτόν με 3» ώδ ανωτε'ρω, χαι βπεετα δ ι- 
αιρε'σαμεν διά τών 33 ·

228 ΠΕΡΙ ΔΙΑ1ΡΕ2ΈΩΣ ΤΩΝ ΚΚΑΣΜΑΤΩΝ.



Π Ε Ρ Ι Δ ΙΑ ΙΡ Ε Σ Ε Ω Σ  Τ Ω Ν  Κ Λ Α Σ Μ Α Τ Ω Ν .

Κ ai ετερον. Mas ε’δόθπ νά διαίρε'βωρεν δια των i 3f  τά 
T p o e t a  2 ,5  , ,  18 Παραδεδ a| αοπρα, ποοον εξορεν Πηλιχον ;

Λ υ σ ι ς.
ΐ 3 [ τ ά Γ ρ \  aS,/ 18 πρ\ a***,
________ ____________5

66 ταΓρ'. ι a7 /, 1 4 * ? · ι f  α<χ.|ΓΙ«λ.Γρ'. ΐ,/ 3 7 ftp*·?£«<*» 
- 6 ι  

4Q 

*454

- l a  ^
____ L .  ι™  3?U  112156 .

37|> 66 | 198 | 99
Σ  «  ρ ε < ω ο e s. "Οταν το υπόλοιπον Κλα'ορα υπερβαήιη 

τό | ·, ok τ’ άνωτε'ρω £ £ , δυναταί να δί εν’Αχε'ραεον.
Π τ ώ ο ι β  Δ' .  Π ώ β  δ ι α ι ρ ε ί τ α ι  τό Κ λ α 'ο ρ α  δ ί  

ετε 'ρου Κ λ α ' σ ρ α τ ο ί .
§. 260.

Προχειρενου KXaoparos τού δίαιρεθηναι δί ετερου Κ λά - 
σρατοϊ, πρεπει ί'να ώοιν αργότερα t«s aurns φυσεωδ χαί ό - 
vopaoias, χ*t ourto διαιρούρεν δια τού ‘Αριθμητού τού Διαι­
ρέτου τον Ά ρ ρ η τ ό ν  τού Διαιρετέου, τουναντίον δε πρε'πεε 
πρότερον να ρεταβλπθώοιν els όροιαν ονοραβίαν, us «ν  ρε- 
ταφερονται πολλαπλαοιαζόρενοδ ό Άριθρπτηδ τού ενο’δ Κ λά - 
βρατοβ ρε τον Παρονοραςόν τού ετερου. Π . χ . |· τά £ , ανά 
2 ·  δίότε ενταύθα όντα τά Κλασαατα r»s αύτηδ ovopacias» 
δίαίρούρεν άρεσωε δεά τού Άριθρητού 2 τον Άριθρπτήν 4 > 
χαΐ προχυπτε: τό Ζητουρερον 2.

Τούτο εννοείται ά ’̂ εαυτού· διότι χαθώ* Λε/ορεν, φερ*



a3o Π Ε Ρ Ι  Δ Ι Α Ι Ρ Ε Σ Ε Ι Σ  ΤΩ Ν  Κ Λ Α Σ Μ Α Τ Ω Ν »

ε'πιίν, Γρόσια a νά διαιρε’σωσι Γρόσια 4 λαμβάνουσίν ανάΐ» 
curb) λεγομεν χαΐ 2 πέμπτα εχ 4 πεμπεων λαμβάνουσίν ova 2 , 
in ttin  μόνον tbs ‘Αριθμούδ δυνάμεθα νά Statρε’σωμεν, ουχί ομωδ 
χαΐτήν ονομασίαν αυτών,«ns διαπαντοε μίνει άμετάβλ/ιτοδ.Πλήν 
μ’ ολον τούτο, ώδ/νωςόν, πρεπει αυτοί οί Άριθμοί v i ϊχωσιν 
όμοίαν ονομασίαν, χαθώδ ήΔειξιβ του §. 257 διαλαμβάνει.

§. 20 1»
Έ ά ν  ομωδ τα Soitvra Κλάσματα δεν εχωσιν όμοίουβ 

Παρονομαςάί, ώδ | τα £ χ. τ. λ . ,  πρέπει, προ τη»' διαιρέ­
σεων, να πολλαπλασιασθώσιν οι Άριθμηται με του» άντικει- 
μενουδ Παρονομαςάβ αυτών, δΐ ου μεταβάλλονται its όμοίαν 
ονομασίαν. Οίον* |· τά-f λε^ομεν· 2 X 8— ϊ 6 (τάοποία τ ί­
θενται ύπό τα | ) ,  και 3 X 5  —  15 (ά τίθενται ύπό τά£) ,  
ειτα 16  να διαιρε'σωσι τα 15, δίδουσι « ·

*Ιδου και ν; καταςρωσις.

ΐ 6 τά ι5
ΙΙοιουσι }-g

Δε ίξ ίδ .  Ή  βάσιν τήδ ανωτέρω πράξεωδ είναι εΰχα- 
τάληπτοδ, επειδή δια' να δννηθώμεν να διαιρε'σωμεν μι a 
τρίτα, πρεπει και ό Διαιρετεοδ $ να πολλαπλασιασθή όμοιων 
με 3 , tout εςι, νά μεταβλτιθή είδ τρίτα* άλλ’ ομωδ πολλα- 
πλασιαζόμενα τά 5 με 3 , δίδουσι \ 5 (ώδ §. 2 2 7 ·), λοιπο'ν. 
προχεινται ήδ« νά διαιρε’σωμεν διά τών 2 τά Λ»5» το οποίον, 
επι τελείται πολλαπλασιάζοντεδ τον Παρονομαςήν 8 μΐ 2 (ώβ 
§· 248)» Χ5(ΐ ουτω προχυπτουσι -}-£» ο εςι, -πολλαπλασιά- 
ξομεν, κατά τον Κανόνα , τουε Άριθμχτάδ με τοΰδ α’ντιχει- 
μενουβ Παρονομαςάδ πλογιώδ» είτουν ςαυρβειδώδ, είτα διαι- 
ροΰχεν, χαι προκύπτει τό· Ζπτούμενον*



ΠΕΡΙ ΔΙΑΙΡΕΣΕΙΣ Τ»Ν ΚΛΑΣΜΑΤΩΝ. a3t 
§. a6a.

ΣχόΧί ον .  Δ ιά  νά πληροφορηθώμεν σαφε'ςερον, οτε 
πολλαπλασιαζόμενα τά in i '  ανόμοιων Παρονομαςών συνιςα- 
μενα Κλάσματα ςαυροειδώί* μεταβάλλονται its όμοιαν ονομα­
σίαν » S i υποθεσωμεν·  on προ'χεινται τα aura νά άθροισθώ- 
σιν, λ v άφαιρεθώσιν in  άλληλων} άλλ’ επειδή δίν e^ouoev 
όμοί'ουί Παρονομαςάδ, πρε’πει προ'τερον νά μετα|3λ«θώσιν tie 
όμοιαν ονομασίαν. 0 es λοιπόν· on προ'χεινται ιν* άφαιρεθο5σιν 
απ’ άλλ«'λων τ’ απέναντι δύο Κλάσματα ·| χαί %, ων οί Π α - 
ρονομαςαί μη περιεχο'μενοι ό «Ts eis τον ετερον· πρε'πεε νά 
πολλαπλασιασθώσι μετ’ άλλήλων, ιναπροχύψη ό ycvtxos αυ­
τών Παρονομαςηβ * διό θε'ττομεν, a 4 ό yivtxos Παρονομαςηί.

♦ Πβ 
i  ί *

Γοοίι λοιπόν μετε(δλχθ«σαν sis όμοίαν ονομασίαν» ειτουν* διά 
μεν τόν Διαιρέτην γ ,  προεχυψαν διά δ* τόν Διαιρετεον 
8» προε'χυψαν-J·^» δθεν δντεβ «δη οι Παρονομαςαι αυτών τών 
δύο Κλασμάτων ομοιοι» είτουν ·  είχοςα τέταρτα» διά τούτο 
διαιρουμεν άδιςάχτωβ δεά του ’Αριθμητού ΐ 6 τόν ετερον ’Α ­
ριθμητόν 1 5 , χαί προχύπτουσε -f£. (ώ ϊ §. 26ο .) .

§. 263.
Έ ά ν  πρό του ςαυροκδώβ πολλαπλασιασμού εξαλε/φων- 

ται η σμιχρύνωνται οί ’Αριθμητοί, η ο/ Παρονομαςαί πρόβ 
άλληλοjs ·  η διά χοινού Διαιρέτου, επιτελείται »  πράξιβ ευ-· 
χολώτερα χαί συντομωτερα. Οιον,

* ™  Η
Ποιούσι

Είβ τό άνωθεν 'ΐπάδεφμα εξαλείφονται οι* ’Αριθμητοί 
χαί Παρονομαςαι πρόε άλλ«λου$, ειτουν, 6 τά ι  a ·  άνά a» 
χαί 7 τά 2 1 ·  άνά 3 » λοιπόν με'νουσιν άπλώί



"Οθεν εξ ών ειδομεν και είπομιν με’χρι τουδε, χαθώ* 
καί εκ των όπισθεν επληροφορηθημεν σαφώδ, ore λ  των κλα­
σμάτων Διαιρεσίί πολλαπλασιάζουσα ςαυροειδώί, μεταφέρει 
τά Κλάματα εΐί ομοιάν ονομασίαν, διό καί σμικρύνει, η ε’ξα- 
λείφει κατ’ ευθείαν, δηλονότι ’Αριθμητήν πρό* ’Αριθμητήν, 
χαΐ Παρονομαςήν προε Παρονομαςήν, εν ω ό των κλασμάτων 
Πολλαπλασιασμοί επηζητεΐ άντίςροφον πράξιν, tout ες ι, 
πολλαπλασιάζει χατ ευθείαν, χαι σμικρύνει, η εξαλείφει π λα - 
γίωσ ·  μ’ ελον τούτο άμφότεροί οι τρόποι έχουσιν εν καί τό 
αυτό θεμέλιον, επειδή αείποτε σμιχρύνονται, η εξαλείφονται 
μόνον οι' Παράγοντεί του έσομένου ’Αριθμητού πρό$ τουβ 
Παράγονταϊ του έσομένου Παρονομαςου* διότι εί» τον Πολ­
λαπλασιασμόν οΐ Παράγοντεί του Διαιρε'του εΐσΐν οι Παρονο- 
μαςαι, χαΐ οι τού Διαιρετέου εΐσίν οι Άριθμηταί. Ά λ λ ’ εΐβ 
την Διαιρεσιν, οπού εκαςοί ’Αριθμητή? πρέπει νά πολλά- 
πλασιασθη μετά του άντιχειμένου Παρονομαςου, εξαλείφονται 
μόνον Άριθμηταί πρόί ’Αριθμητά?, χαι Παρονοιμαςαΐ πρόί 
Ιίαοονομαςάί, επειδή διά του ςαυροειδώί Πολλαπλασιασμού 
γίνονται αμοιβαίοι Παράγοντεί του έσομένου Διαιρέτου χαι 
Διαιρετέου.

§♦ 264.
Έ ά ν  συν τοΓί Κλάσμασι δοθώσι χαΐ ακέραιοι ’Αριθμοί, 

μεταβάλλομεν αύτου$ εΐ? νόθα Κλάσματα, και μετά ταυτα 
γίνεται ή εργασία ώσπερ με’ κύρια Κλάσματα. Π . χ . |· τά 3^» 
έξ ών τό τελευταΓον μεταβληθέν, προκύπτουσι | τά , τά 
2 δε πρό$ τά 32 έξαλειφθεντα, χαΐ τά 3 πρόί τά 9* μ έ - 
εουσι ■‘j6 , ήτοι 5 j.

a3a ΠΕΡΙ ΔΙΑΙΡΕΣΕΙΣ ΤΩΝ ΚΛΑΣΜΑΤΩΝ.



Π Ε Ρ Ι Δ 1 Α ΙΡ Ε Σ Ε Ω Σ  Τ Ω Ν  Κ Λ Α Σ Μ Α Τ Ω Ν . a33

Ίδου κξόζ fonyffw m ) ετεζ& titotcpogct 'Ττο-
δ ε / γ μ α τ α .

3 t * 2£ , « t 0f — |% (§. 252.)

t * 1Ύ I & * 3
a r i  i f , »roe — r ----- — . (§ . a53. )

4 TO *4» »T0t ?—  j· ( $.  255.)

«  * . i » 4« | 253 t«4 | ,  «roe — - — —  ♦ π ο «ί l ^ . .

6| r i  η%
*3 3 9 ·  3

5 2
5 ra 6

1 *.
9
t to λ

e W i
1 6 . 1

i
T*<

S/$ovcev i f - .  To
βνω&ίν 1 πολλβ- 
ιτλαο(«9$<ν με τον 
Παρονομαςήν 3 » 
προεχυψαν 3 (tpe- 

τ « ) ,  διό Xtyoasv ·  
a (rp ira ) ra 3 (rp tra ). ava I f .

Γρ\  a //l5««p*. a f  «ο «ρ « τά Γρ \  35 ; ,  39 π«ρ'. 
40 40

95
3_______

28 7 }  «onpa

4o

1439
3

4317 ewsp* 
5

1439  ττεμπΓ», . . t «  . 21585 f ie s t a.
Ποιοΰσι 15.

Δηλονότι, ei'J με Γρόοι« 2// l5  π«ρ«δεδ i f  aonoa 
ijyopaoes 1 oxav, rosas’Oxanas Sea Γρόαιβ 35 // 39 ««p aw s;



234 Π Ε Ρ Ι Δ Ο Κ ΙΜ Η Σ  T O T  Π Ο Λ Λ Α Π Λ Α Σ ΙΑ Σ Μ Ο Ι*

Πε̂ 'ι Δοκιμής τοΰ Πολλαπλασιασμού κα) τής 
Αι&ΐζέσεωζ των Κλασμάτων.

§. 265.
Ka^asep tc's rove άχερα/ovs Άρί3μούδ χρησίμεόουβίν 

aura ra δυο αρώμηπχά Είδη «p&s aptotj3at'av Δοχιμΐιν, ov- 
τω xa? ενταύθα, επείδΐ), xaSws m f  ίλε'χθη, to εν elva* 
uavrore επάνοδον tow cr/pov, οθεν irpis ααχηαίν ίδον 'Υπο­
δέρματα «να.

Πολλαπλασιασμοί καί Δόκιμα) αυτών.

Πολλαπλά*. £ με 
n&tovotv -j75.

Πολλαπλά*. 5£ με TV  
7» 35 7

6 > 5 .3

Ποίονοί —  nroi a f f
1 ο

Δοκιμή.
Λ Μ „ . 5 , 7
Διβίρεβον δία —  τβ —b  

ί ο  ra
Ποεονβιν τ7δ.

1 2 . 2

Δοκιμή.
Διαίρεοον δία ra a j j -

5 .3 5  4 ?  . 7
3_____________

Ποίοάκν Τ7Τ ·

Πολλαπλα*/α*ον Hap*. 24 // -y ά*προν μέ 3·|·.
Γρ '. % ιό  παρ'. I  άβπρον. ι 6 πε'μπτα. 

5. τα .  Γρ '. 9 // a 5 uap*. 1 ά*προν. 4 

Π ο ιον» Γρ '. Ι , /3 7 π * ρ ·  -J- άοπρου. 4



*Hroc. Πχρχδ, 24 \  Ζβζαον pit 3 f
___ _____________________ 3______

Tpoet i  tf 32 παράδ. βτπρον.
________ —  /» 4 irap»5. 2^  α<τπρ.

Qotoust Γρ*. i  /t 3 7 πχράδ. i .  «αηρον.

E?i re t*A«ura?ov 'Xnvistytxa (msj3Xr&rt«tv πρώτον ra 
3 $ sk , xa? «πολλάπλατιάς ηοχν ot Παρχδ. 24 a -  
βπρον (it τον Άρ<θρι«τ«ν 1 6 » si'touv, j i i  moaxte 4 , x«J ου- 
τω προικυψβν Γρόβ. 9 // 25 πβρβδ. 1 ββπρον» τβ οποΓχ 
διά του Πχρονοιχβςοδ 5 otatpsSma, προιχυψβ to ZnTOujxtvov.

Δεΰηρον, βπολλαπλβοίβββμιν τούβ Παράδ. a4 « *  *" 
σπρον πρίϊτιρον (is 3 * δηλ. 3 X  ί  —  J  χ*ί sf ιξχ®, sera 
*πολλ«πλβο{«(rajitv opotW τ$ύβ Παράδ. 24 /» 4 aonpou α ϊ 4- * 
strouv, δίΛοίβαμτν aurous διά των 5 tijtovrss * 5 rous Παράδ. 
24) *v.a Παράδ. 4 , ejietvov Παράδ. 4 , nrot annoa 1 2 »

2^ v 9
o&sv 5 ta  1 2 » ava αβπρα 2 » xat sjtttvov — ,  «roe — ■*

3 40
ra όποια (Uta τών «νωτίρω aSpowSivra, άπίδ»χβν το Ζ λ-  
TOU(UVOV«

A out μη.

3 , τό Γρ ', ι  ,/ 37 παράδ. |  δσπρον,

7<Γ*__________________ 5
4 * . Γρ '. 9 // *5 παράδ. 1 άοπρον.
4 ·  .  Γρ '. a , ,  ι 6 παράδ. I  aoitpov.

Hotouet Παράδ. 24 // 4 άσπρου.

KAt ΔΙΟΡΕΣΕΑΣ ΤΩΝ ΚΛΑΣΜΑΤΩΝ. 235



a36 Π Ε Ρ Ι  Δ Ο Κ Ι. Τ Ο Χ  Π Ο Λ Λ Δ Π Λ .  Κ . Δ ΙΑ ΙΡ .  Τ .  Κ Λ .

§. a66.

Αιαψσεως *Υτοΰείγματα καί Δόκιμα/.
Δοκιμή.

Aeafpt ft  j-  τά I  4|_|_a5j_5
6 τά &5 * X  4« **TOt 5 I 3o I 6*

Ποίουσε 4%.

Δίβ/ρεσον Sea 3}  r* Γρ '. 8 ,/ 30 πρ'. a£ άσπρα.
_____ ___________________ a

7 . τ α Γ ρ .  17  , t  a t  πο'. a άσπρα. 
Ποίουσε Γρ '. a tf ao πρ. ,  άσπρου.

Δοκιμή.
Γρ '. a , ,  ao πρ'. f  άσπρου χ  3 j

. __________ v— 1_.___  7
a .  ra . Γ ρ .  17  „  a I  πρ . a άσπρα.
Ποεουσε Γρ '. 8 // 3o πρ'. a£ άσπρβ.

ΚΕΦ. Θ'.
Π φ  ’Αναλυσεως των Κλασμάτων.

§. a67-

ν τώ§. la ? .* »  ε'φεξηδ ελεχ^η τε εννοείταε ύπο τηβ’Α -  
ναλυσεωε εν τω λο^αρίάζδΐν, tour εςιν, αύτή άναλυεε tas 
Mova'Sas των μεγαλητε'ρων Είδών εί$ tits των πλησίον αυτών 
μεχροτερων. ”03tv προχεερε'νου Κλάσματο'δ τενοβ peyaXnre- 
pou ΕΓδουϊ, ενα άναλυθη ε& MovaSas του πλησίον αυτοί



μικρότερου ΕΓίουδ» <ρε*ρ* tinsfil, J ,  -J Γροσιου its ΙΙαραδεδ, 
η ^ .’OxsrSos *fc Δράμια x. T. λ . , τούτο λέγεται Ά ν ά λυ - 
eis Κλβσμάτων.

Καθώδ λοιπέ» ενερ^είται ή πράξιβ rns Άναλυσεωδ ί»  
βχερβιοΐδ ΆριθμοΓβ* άπαραλλάχτωβ επιτελείται χβι ενΚλάσ- 
μασιν, εχτοβ μόνον, οτι ενταύθα πρέπει νά «ροσέχωμεν tee 
την πραξιν του Λογαριασμού,. επειδή εχτελειται διά Κλασ­
μάτων. Ό θ εν  δοθεντος Κλάσμβτόδ τινοβ tva αναλυθώ, π ολ- 
λαπλασιάζεται ό 'Αρ ιθμητή  του Κλάσματοδ μέ ε’χεινην την 
ποσότητα, εξ ης euyxtttat το extpatov αυτού Ε ιίοδ . Π . χ. 
μάβ εδόθη νά άναλυ'σωμεν Ττ~ Γροσιου ets Παρχδεδ* εντανθα 
πολλαπλασιάζομε» τον’Αριθμητών η με \0  (δ ιότι 40 Π α - 
ράδεβ ποιούσιν 1 Γ ρ ό σ ι) , xal διαιρούμε» το προχυπτον Κε­
φάλαιο» 2 SO διά του Παρονομαςοΰ 15 (ώ δ  §. 1*7·) »  **ί 
ουτω προκύπτει το Ζητούμενο» Παράδ. ΐ 8§·

Πλέον ευχατάληπτοβ παριςάνεται ή πραξιβ άφ ου ςο - 
χασθώμεν, « τ ι -/τ  Γροσιου χυριώ* δηλοΓ, η Γρόσια διαιρε- 
θήτωσαν διά των l5  (ws $. 17 5 . ) , είτουν η xts 4° Πβράδ. 
νά διαιρεθώσι, χ«τά τον Κανόνα, διά των 15 *

§. *68.
Σ  η μ * ι ω σ ι s. "O ra  περί εξαλείψεωβ χαι ελαττώσεωβ 

ελέχθησαν sis τε τον Πολλαπλασιασμέ» χαι τών Διαιρεσιν 
των Κλασμάτων, ταυτά εννοητεον χαΐ ενταύθα. Ets το άνωθεν 
ϊ* πίδει^μα ο Διαιρέτη* 1 5 » καί ό Πολλαπλασιαςεοβ 4 ο 
σμιχρυνονται διά τού χοινού αυτών Διαιρέτου 5 , xat' μένουσι» 
ινα πολλβπλασιασθώσιν 7 με 8 ,  καί νά διαιρεθώ το Κεφά- 
λβιον αυτών διά 3» χ « ί ουΤω προχΰπτουσι Παράδ. 18 |·.

Π ρ ό β λ η μ α .  Πόσου*Παραδαδ δί'δουσιν Γροσιου;

ΠΕΡΙ ΑΝΑΛϊΣΕΩΣ ΤΩΝ ΚΛΑΣΜΑΤΩΝ. *37



a38 ΠΕΡΙ ΑΝΑΛΤΣΕΩΣ ΤΩΝ ΚΛΑΣΜΑΤΩΝ.
Ά ν β λ υ β ί δ .

,9 Χ 4β .5
a . >6______ 9

2 . τα 45

Έ ρ μ η v i/* .  5ηλοΓ* te  9
Γρόσί* va Statpt^tott St* των l6  
( ώ? J . 175.)*  *?τονν, 9 xte 40 
Παρ*5. it*fpt5arw**v St* τών ι6* 

Ποιοΰ-ίί IIap*S. 22*-. (Jtatpouptvovs ομωζ o,rt Atatptrns 
16 x*t © Πολλά πλασιαςιοί 40 St* rav xotvov αυτών Acat- 
ftrou 8 » προ τον πολλαπλα«κα<τμον» pevouotv 9 xtg 5 * n - 
tot 45 tv* Statp&eit St* τών 2.

Kat trtpov. Π ό «  Φορ/vta * xpatr£apta xat φ ινΓγπ ο ί- 
ouet £ tvos x«t55«poj3aitXuou Φλωρών ;  

f  X  4 >/ 3o (ή  «μ η  τον φλωρών.)

Φιορ*.: 22;/ 3ο χραΐτζ', Πηλ/χον Φ «ρ '. 2 /,4$ χροΰ*τζΓ.3 φ*νιγ. 
:  6 
:  6ο
;.39° *p*tr .̂
: -70
* - «
;  4
* . 24 $*vty

Φ&Φΐ*φφΦ+*ΙΦ*****+****+

ΚΕΦ. ϊ.
Πε$) Έταναγωγί?ς των Κλασμάτων*

§. 269 ·

Η  Επαναγωγή μίταφίρκ τάβ-Μονάδάβ τών μ(χόοτβρων 
Ε ί5ών ί & Έ ν  τών idtnwov αυτών {αγαλητερων ( ά  §. 132. 
*ai t y t y s ) .  φ$ρ tirMVf ι5  Παράί. νά ίπαναχ^ώαιν ι?ί



Π Ε Ρ Ι Ε Π Α Ν Α Γ Ω Γ Η Σ  ΤΩ Ν  Κ Λ Α ΣΜ Α ΤΩ Ν . β39 
Κλβ'ομβ Γροοίου· tvra ifta .itwpoyjxcv rows lS  Π χρχί. &a 
nov 40 ( iw n  40 Παρβό.ποεο&κν 1 Γρ όο ι), xac προχό· 
move» £0 (ώβ §. 175·) )  to οποίον Κλββμβ διά rou xotvoi 
Acatpcrov 5 «XarrwStv, upoxtijirotore J  Γροσ/ου, epa 15 
Hapa'$. ποίονοί |. Γροσ/ου. Taurxv rxv πρβξεν πληροφορού- 
|u3a *a<jpss*pov atp ου ςοχχσ^ώμεν, on 1 Rapes *tv« to 40 
ςόν μόροβ Ινόβ Γροσ/ου, apaooot Hapa^ts ίο$ώ<κ, τόσβ 40 
ςζ  Γροσ/ου rpoxttvrac. Ό θεν a Πβρβό. ποιούσε ^4σ Γροσ/ου, 
4 Παρόίΐδ 5ο Γ  ροοίου, ta  Πβρβδιν ^  Γροσ/ου χβε «ιρεξηβ. 
G μο/ωβ ttvat χβε' 1 ίρβ'με to 4θοςον μ/pos txs ’Oxa'Soe* 
S&*v rooaOra πρόχεεντοε 4005a, οσβ ίραμεβ δο?«σε, Sti 
5 , 8 , lo  δρβμεβ, «οεούσι ^ σ , 3*0%  ’OxaSos k.r.Xm

Π ρ ό β λ η μ α .  ΠοΓον Κλάσμα Φεορεν/ου δ/δονό: Κραϊ- 
ίζβρίβ l l £ ;

Λ ν σ ε ν .  
1 2 ^  { » 5

1 2 * 6#  | l i
.  Φεο£.

Έ  ρ μ η ν * ί  β. Τβ  xpaVr£. 
i  a§ δεοερουμβνβ δεβ rcov 60,

δεδονεκ Κλάσμα * tira

πολλαπλασεβζόμτνοβ ό ΆρεθμχΓΧδ ia £  μ ΐ 2 » προχυπΓούσεν 
25» ta όποΓβ, χβθώί χαε ο Παρονομαςχβ 6α, δεαερουνΓβε δε* 
του χοινόΰ αυτών Διαιρέτου 5 » xai μενούσεν αυτί 25» μόνον 
5» xai βνη 6 ο , μόνον ia ,  attva πολλβπλβσεβζόμινα μέ a, 
«ποδιδουσε to Ζχτοόμ*νον Ty ,  cos ανωτέρω.

Ε «  irtpov.ΠοΓονΚλβ'σμβΓμοσ/ονδεδονσεΠβράδ. ι6 | ;

Α ν  ( Τ ι ς .

l6 $ J  5» .  3 
4 4# I , * ·  r e09{w·

5. 270.
ΔοΒίυτωυ ιηρέσσοηρων Μονάδων μεχροτιρων Είδων



?ν* επαναχ^ώσιν tls τδ μίγιςον αυτών Ειδοβ, φε'ρ εΐπεΓν, 
Παράδεδ χαί ασπρα, λίτραιβ χαί δράμια χ. τ. λ . ,  ,μετα- 
ιρεοομεν πρώτον, χα3ώ$ χαί tls τούβ άχεραι'ουδ ’Αριθμού?, 
τά μιχρότερχ Ε?5/ι tls τά πλησίον αυτών μεγαλύτερα, άχριβ 
ου βαθμηδόν νά φθάσωμεν us εχιΓνο τδ Είδοβ, tie to οποίον 
ζητουμεν νά προχυψη τδ Κλάσμα Π . χ . πρόχεινται tva επα- 
ναχθώσι παράδ. 6 χαί άσπρα 2 εις Κλάσμα- Γροσίου, οπού 
πρώτον μεταρίρονται τά άσπρα είδ παράδεδ ♦ εϊτα οίπαράδεβ 
ε?δ Γρο'σια. Ένταδθα ποιούσε 2 άσπρα | τον παρά, οθε,ν 
αντί παράδ. 6 χ »  άσπρα 2* προχυ'πτουσι Παράδ. 6 | » οιτινεβ

επαναγόμενοι είβ Κλάσμα Γροσίου« δίδουσιν ήτοι

οπερ διά τών αο ελαττωθέν, ςαίνει £ Γροσίου,
Π ρ ό β λ η μ α .  ΠοΓον με'ροδ του Χρόνου δίδουσι 5χ  

M qvts ;  -  ,.
Λ  όσ ιο .  * Επειδή ό Χρόνοβ συγχειται εκ 12 Μηνών, 

διά τούτο διαιρούνται of Mwvis διά τών 12, χαί επανάγονται 
ν.$ ,Κλάσμα Χρόνου , οθεν 5|· Μηνεβ διαιρούμενοι διά τών 
12, προχυπτουσι 5χ  | * ? · 9

240 ΠΕΡΙ ΕΠΑΝΑΓΩΓΗΣ ΤΩΝ ΚΛΑΣΜΑΤΩΝ.

- .  Χρονόυ.
4 ·  1 · |·. so

Και ετερον. ΠοΓον Κλάσμα Κανταριού δίδουσι Ό χδ . 
36 ,  λιτραΐδ 2 , χαί δρ*. 66| δ

Λ V <5 I ζ. '
66% ) 200 : | 2

ΐοο

*3

| 3οο I
. » ·:

Ι Μ
4 | I» | 3

λίτραβ

ρχάδοο

36

22

44
I ϊ ί ο  | 5 _
| ϊ  32 | 6-  Κ — Ρ-υ.



ΠΕΡΙ ΕΠΑΝΑΓΩΓΗΣ ΤΩΝ ΚΛΑΣΜΑΤΩΝ. 8 | ι  
Έ ρ ρ η ρ ιΙα . Πρώτον fu ra^ ipopV  τά 66 }  3ρή«*

Λ.* 66}
$ια τών 100 u$ Κλάσμα Λ/rpog» χοί 3<3oU«V -—2 , «ταtoo
*ολλβττΧα<πάζο{«ν t o m  Ά ρ & μ η ύ ίν  χαί Πβρονομοφίν μί 3> 
χαΐ προχνπτου« - J g g ,  Suva Sta τών ι ο ό  «λ&ττώθί'ντ»* 

τοιοΰσι § X&pas, ιίτρνν, β νκ  Xftpets a χαί δρ. 66| ,  ττρο— 
χοΒτοϋβί 3$ λ /rpoug, xcu ourug iyttyis. :

♦ ’ ' ‘ ■/ | . .

Πε$ Δοκιμής r ijς *Αναλύσεως xctl Έταναγω- 
yijC των Κλασμάτων.

§. 37* ·
Καθών ό Πολλα«Χα«α<τ{40β χαΐ «  Διαιρισίί τώ νΚ λα ο · 

jxcmov xpywtptwoVeni «XXnXotg προβ Aoxejixv, oSrto x «2 ή 
Α*νάλικπς xal 'Επαναγωγή ·  83*v itpis $σχϊχκν , ίδου το t t -  

Xwrouov'Χπόδε^ρΛ m ’A v «X iw t»s .
Ποιον Κλ«σρω« του κοκββοφοβααλκοΰ Φλωρών δ/δον«

Φιορ\ 2 ^ 4 8  χραιτζ. xai 3  j « v r y ;
; . g  . . . .  .-.-.i. 'Λ

Πρώτον. 48* | 1 9 5 ^  39 *
6 .  I 2 4 . I 4 ,  *■«?"■"· .

Atunpov.  a j| i tjtos 4£ r a a £ £

7 F “  9 *3s
2 48 S4

Kou «λλωβ. Ί α  Φίορ'. s  „  48xp. 3 <p. itoiovw xpsur£. 
168 J »  xa't ev Φλωρίον 370  xpoutJf.» o&ev it'Souotv 

T % .  A '.  · l 6



* 4 2  Π Ε Ρ Ι Δ Ο Κ ΙΜ Η Σ  Τ Η £  Α Ν Α Λ Χ Σ Ε Ώ Ϊ

. 155 , ,
λ ..·· - : »·* ·

ι 6 8 1 675 | 5
' : '■ '270 j i o 8 o f  8.

Hat «τερον,: Πόσου» Μηναβ, Ημέραν, ?ftpas καί Λ ε - 

&& fipotw  f  Χρόνου;· * :

. Δ ιά  τίβ ’Αναλύσεων. · "

3 I l a .  36 : ■/ -.1· f

7 1

1-1 3 o .

X
?

7 I T

.Λ ?  j st4 · 4*·

■ Z J T ~ T
.  360

5. Μηναβ.
- »j ·. >

< *’ · · - ’ · •'j
4·' ‘Ηρ,ίραί,

6. *8ραβ

V· 4 · '

. > . . i t ·.. . . x ci ... ·.»

\'r f

7 I
5 ! f .  Λεπτά.

Δ  0  x t  μ «, Ποιον Κλάσμα Χρόνου διδουσε 5 Μ«νεβ, 
4 Ήμεροι», 6 "Ωραιν, καί 5 i f ' Λεπτά ;

< Δ ιά  τ«ς Επαναγω γήν.

S i?  1 3 ^ » .  6
1  ~ \  7

6 ?  Η 8 » *  -Π '
, τ ΐ Π --------------7  *“ ρ

4 f  I 5 ·*  ι  „ „  ί
* .  - -  -·τ · - ---------- Μ »νο ϊ.

1 . 3 0  | . 7

v, 5 f  l 3Δ . 3 . 

1· · * *  I 7
Χρόνου,



ΚΑΙ ΕΠΑΝΑΓΩΓΗΣ ΤΩΝ ΚΛΑΣΜΑΤΩΝ. a43

§. *7* ·
Σ  χόλε ον. Το άπε'ναντε 'Τπόδεε^μα δεεχνόεε εξ««οετωβ 

τh  ώφε'λεεαν, τ η ν  όπο (<χν τ ιροξενε? ή  Έ π α ν χ γ ω γ η  των Κλασ­
μάτων ♦  δίότί τον V* πολλαπλασίάσνι, « νά δίαερεσχτιε μέ 
είναε ewvyxp/τωβ ενχόλωτερον χαε συντομωτερον, παρά με 
μίνα», 4 χμε'ραβ, ’6  ωραε, χαί 51? λεπτά* χαθώε φβρ* el- 
πείν, νά λο^αριάσωμεν πόσον τόχον φε'ρονσε Γράσια i o o o /f -  
els S privets, 4 ήμερα:» 6  ώραε, χαί 5 ΐ? - λεπτά πρό$ 6 τά 
100 τον χρόνον. Αυτ» « πράξεε χωρίε Tjre’Exavayooyis ye- 
νπσεταε πολύ δκξοδεχη» εάν δ* επαναχθώσιν ο* 5 μηνε:, 4 
«μεραεε, 6  cSpare, xal 5 i f  λεπτά ε?ε f  χρόνου, τότε επίτε- 

λε?ταε η εργασ/α άσν^χρ/τωβ ταχύτερον.

Τέλος του τρωτού Τομου.

(JX


